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'Odi déng mé dau

Cac ban tre yéu toan than mén.

Vuem hoa toan hoc rat da dang va phong phi, cé6 nhiéu béng hoa
ric ro day huong sdc. D6 1a nhitng bai toan hay, doi hdéi phat huy tri

thong minh va éc sang tao khi giai.
Muén giai mét bai todn, sau khi doc ki dé bai, diéu dau tién quan
trong la cach suy nghi tim ra dudng 161 giai, d6 chinh-la :
"Tim chia khoa vang giai bai toan hay"
Cuén sach nay gom 2 tap :
—~ Tap 1 danh cho cdc ban ¢é trinh 46 16p 6 va lép 7.
Tap 2 danh cho cédc ban c¢é ﬁrillll do 16p 8 va lép 9.

Noéi dung duge trinh bay theo tifng’xodn (§). O méi xodn déu gém
cdc muc :

A. Nhimg kién thitc can ndm anlg.
B. Céc bai toan dién hinh.
C. Cach giai va loi binh.
Pac biét phan loi bink nhdm khai thdc dé bai da ra va duge

trinh bay vdi nhiing bai toan tuong tu khé hon, hoac nhiing bai

toan md rong va nhitng bai toan hay lién quan dudi dang khac.

D. B6 ban giai duge, gém nhimg cdu dé thong minh, sdng tao, giup
cac ban yéu toan hao hing thém khi giai dap.

Mong riang cuén sach nay gitip cdc ban tré yéu toan gat hai duge
nhiéu thanh céng trong viéc hoc giéi mén Todn, "mén thé duc cla tri
t[_]é". '

Ha Néi, mua thu 2009
LE HAI CHAU
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§1. THU TRI THONG MINH

A. KIEN THUC CAN NAM VUNG

Day la nhiing cdu héi, cdu dé ngdn gon, hap dan va théng minh doi hoi
lap luan, phan tich ¢6 ly, hop logic, vi noi dung tuong doi thiét thue,
rhdan anh nhimg su kién trong doi song muén mau muén ve.

Pé giai dap can doc ki timg cau hoi, cau dé, suy ngdm xem ndi dung cho
cdi gi, tim cai gi va cdch giai c6 khi doc ddo, thong minh. Hay tim ra chia
khéa vang nham gidp cho viéc giai toan duoc ngan gon, nhanh chéng.

B. CAC BAI TOAN DIEN HINH

1.

Chuyén xua ké rang : "Mot nguoi cha ban rugu vang nhan ngay sinh
naat da chia cho 3 con trai 21 thung rugu treng dé ¢6 7 thung day ruou,
7 thing chi day mét nia, 7 thung khong va néi rang : Cac con hay chia
thanh 3 phan sao cho nguoi nao cing nhan duoe phan nhu nhan”.

Cac con da chia nhu thé nao ?

a Néu 2 con meéo trong 2 gid an hét 2 con chubdt thi 4 con méo trong 4
gid dn hét may con chubt ?

b Néu 1,5 con ga mdivtrong 1:5 ngaydé duecil.,5 qua tring thi 4 con
ga mai trong 9 ngay de dugc bao nhiéu qua trimg ?

a Trudc mat ban Nguyen la mot lo dung 1100g dudng va mot cdi can
ban. Muén c¢6 duoe Tkg dugng thi ban phai can nhu thé nao néu cé
them hai lo khéong dung 650g va 300g ?

b Me dan ban Khué chia 8 lit sta dung trong mdt binh thanh hai
phan bang nhau ma chi ¢6 hai binh khong, chita duoc 5 lit va 3 lit.
Ban Khué phai lam nhu thé nao ?

N6t ba mang 5 r6 cam gom hai loai. S6 luong cam trong 5 ré nhu sau :
2), 25, 30, 35 va 40 qua cam. R6 cam nao cing chi chda toan cam cung
not loal. Ba ta ban cam & mot ro va thay rang so cam loai hai con lai chi
bing mot nia s6 cam loai mot. Hoi con lai bao nhiéu cam loai hai ?

Mot binh dung mat ong, mét binh nita dung nuéc séi dé nguédi, luong
nit ong bing luong nuée. Tir binh thit nhat 1y ra nita lit mat ong roi
d sang binh thi hai. Sau dé, nira lit hén hgp nay lai dé sang binh thu
mat. Hoi nuée trong binh thi nhat ¢6 nhiéu hon mat ong trong binh
tid hai khong ? i

Not ong sdp xép 32 chai rugu vang vao mét hop hinh vuéng cé 9 6
mng 6 chinh giita phai dé trong. Hoi c6 bao nhiéu cach sidp xép dé ¢
bin phia déu c6 9 chai ?
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Sé nao gap 7 lan chir s6 hang don vi cia né ?
Bén sé lién tiép co tich bang 1680. D6 la bon s6 nao ?

Chia 7 chiéc banh cho 12 ngudi dé ngudi nao cing ¢6 phan dung nhu
ngudi khace (ma khong chia nho méi banh thanh 12 phan bang nhau).

Trong mét phép chia néu céng sé bi chia véi 65 va cong so chia vdi 5
thi thuong va sé du khéng thay déi. Thuong bang bao nhiéu ?

Viét tdt ca s6 tu nhién tir 1 dén 99 999 trén mot bang giay :
12345...12131415...999979999899999.
Hay tim téng cac chir s6 cua s6 khong 16 dé.
Vira ga vira tho
Cé bay tram con
B6 lai cho tron
Mét nghin chan chan.
Hoi ¢6 bao nhiéu ga, bao nhiéu:tho ?
Cho day sé : 150”‘149""148’&147*..."‘51*50
Giai thich tai sao néu dién vao dau $ao (*) cac dau + hoiac - thi két qua
khong thé bing 2011.
Viat lién tiép cdc so tu nhién tir 1 dén 1999 thanh s6 c6 nhiéu chir s6
12345...199719981999./Hoi chir 56, % oudicling ¢: vi tri thi bao nhiéu ?

Tinh tong cua tam so"hangmanam so-hangdau la 1, 2, 6, 24, 120. Tir
dé suy ra quy luat tinh véi n sé hang.

Cho A = 11..11 vaB =38 +3+ 3" +3 +38 + 3" + 3 + 3" Ching
198 chuiso

minh réng néu A chia cho 3 va B chia cho 4 thi hai sé du giong nhau.
Né&u viét mot chit s6 0 vao giita s6 ¢6 hai chit s6 xy thi s6 méi xOy 16n

hon s6 ca bao nhiéu don vi ? Hiéu nay ¢6 phu thudc vao chir so hang
don vi y khong ? ‘

Tim tat ca s6 chan cé ba chir s6 sao cho khi chia méi s6 dé cho 9 thi
duge thuong ciing la sé ¢6 ba chir sé.

Thay ddu * bang nhimg chir sé thich hop trong bén phép tinh sau :

a) +**1*4 b) _*5*2 c) ;,587 d) “10** *
*Ox 4% 5Ex6x* * % *o 2% 7
34110 3181 i _ A

. ok 3k * %
* ok ok ok 0
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20. Bac Khoa hoi ba chau di cau ca vé xem moi chdu cau duge may con ca.
Chau thd nhat tra 161 : Thua bac, sdu mat dau. Chdau tha hai : Thua
bac, ot nua cua tam. Chau thi ba : Thua bac. chin mat duéi.

Hoi moi chau cau duge may con ca ?

21. Viet cic s tr | dén 1000 theo thu tu

do tren mot vong tron (hinh vé bén). ¥ 998
Bat diu x6a s6 1 roi o 15 s6 tidp theo i
lai x6a mot so (tie 1la x6a cac s 1; 16; 1
31;...) va ctr thé tiép tuc mai, véi chi y 2
rang khi tro lai vong hai, vong ba,... thi 2

nhimg so6 da bi x6a van duge tinh.

Hoi con lai bao nhiéu s6 khong bi xéa ?

C. CACH GIAI VA LOI BINH
1. Theo dé bai ta phai chia s6 thung day ruou, ddy mot nira va thung
khong thanh 3 phan bang nhau._Cé 3 cach chia nhu sau :

~ CACH 1. Tit 4 thing day mot nia)cé thé chia thanh 2 thung day va 2
thung khong. Nhu thé ta c6 ¢ thung day, 3 thung day mét nia va 9
thung khong.

Dén day thi ro rang méi hgudi coh diucg 3|8 thung day, 1 thung day mot
nua, 3 thung khong.

- CACH 2. Tir 1 thang’ day Va i thung khong 'ta cé 2 thung day mét nia.
Nhu thé ta c6 6 thung dav, 9 thitig day miot fita va 6 thung khéng.

R6 rang moéi nguoi con duge : 2 thung day, 3 thung day moét nua, 2
thung khong.

~ CACH 3. Mii ngudi con ¢6 thé duge : 1 thung day, 5 thung day mét nua
va 1 thung khéng.

e Loi binh : Néu ngudi cha chia 24 thung rugu trong doé co 8 thung day
rugu, 8 thing ddy mét nita va 8 thung khéng thi liu cé chia deu cho
ba con dugc khéng ?

Puoe ! Ching han méi nguoi con duoe : 2 thung day, 4 thung day mot
nua va 2 thung khong.

Ta hay giai bai todn tong quat : "Ngudi cha chia cho ba con ca thday n
thung : day ruou, day mét nira va thung khéng. Thé thi cach chia nhu
thé nao ?"

£ ) ; o .. n . . 2 .
Néu n chia hét cho 3 thi moi ngusi con duoc 3 thung day, day mét

nua va thung khong.
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b) Néu n = 3p + 1 thi tir 1 thung ddy va 1 thung khong, ta duge 2
thung day mot nira. Diéu dé c6 nghia la : ngudi cha ¢6 (n — 1) thung
day, (n + 2) thing didy moét nira va (n - 1) thing khong. Nhung
n-1=3p,n+2=3(p+1).

Vay méi ngudi con duge : p thung day, (p + 1) thung day mot nua va
p thung khong. i

¢) Cuéi cung néu n = 3p + 2 thi tir 2 thung day va 2 thung khéng ta
duoe 4 thung day mét nira. Nhu thé ngusi cha ¢é (n — 2) thung day,
(n + 4) thung day mo* nua va (n - 2) thung khong. R6 rang n - 2 = 3p,
n*+ 4 = 3(p + 2).

Vay moéi ngudi con duge : p thung day, (p + 2) thung day mét nva va
p thung khéng. '

2. 3) C4ch lap luan nhu sau :
2 méo trong 2 gid dn hét 2 chuot.
2 meo trong 4 g16 an hét 4 chuot.
Vay : 4 meo t'rong 4 gid an hét 8/chuot.

b) Mot ga mai trong 1,5 ngay dé duge 1 qua tring. Thé thi trong 9
ngay ga dé dugce 6 qua trimg, vay trong sé ngay o (9 ngay) 4 g&é mai
dé duogc 24 qua trimg!

e Lot binh : Néu dé bai la : "3 con méo dn /..t 3 con chuét trong 15 gio
thi 10 con meéo dn hét 20 con chugt trong bao lau 2"

Cach giai sé nhu sau :
3 con meéo trong 1,5 gid dn hét 3 chubt.
1 meéo trong 1,5 gid 4n hét 1 chubt.
1 méo trong 3 gio 4n hét 2 chuét.
10 meéo trong 3 gid an hét 20 chudt.
Vay dap s6 la : 3 gid.

Xét bai todn tong quat : "Néu n con méo trong n gi¢ an hét n con thudt
thi t con meéo trong t gid 4n hét bao nhiéu con chuét ?"
2

- ” = i o e B ¥ &
Ta sé thay ring sé chuét ma meo an hét 1a —. Nhu thé véi n =2 va
n

t = 4 nhu cau a thi 2 con meéo trong 4 gio sé dn hét 16 : 2 = 8 (con
chudt).

3. a) Goi A la lo dung dugc 1100g, B va C 1a cdc lo dung duoc 65)g va
300g. Qua trinh can dién ra theo bang sau :
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T - S ——————

A | 1100 | 450 | 450

| - I

[ '
1050 | 400 | 400 | 700 7004}1000;

| 400 | 400 | 100 | 100
1300 | 0 300{ 0 |

st 1]

B! o !650]350] 350

. C, 0 0 [300| O | 300 | 50 | 50

SN F——— N

Sau 12 lan sé ¢6 duge 1000g duong trong lo A.

("6 thé lap luan nhu sau : Do duong tir lo A sang lo B va tir lo B sang
lo C. Khi do trong lo B con 350g duong ta dé rieng. Puong con lai do
vao lo A va C, do day lo B. tuc la duge 650g, nhu vay cung vdéi 350g
duong dé rieng ¢ lo B bay gio sé ¢6 ca thay 650 + 350 = 1000g. tuc la
lkg duong.

C6 thé minh hoa bang so do sau :

T [ 650¢] IE'(;J\E)

6HU
Lan 1 1100 — 29 0
vk 300
Law 2 asE| M I 650 20
a1y
tin 3 450€=— 350 300
300
Lan 44l o289 ~hmi e80T a0
PNNIANIC i
lin 5 0€T 50 300
LiAn 6 1050 S g
GHU
Lan 7 1050 — 30 50
250
Lin 8 400 650" 250
300
Lén 9 100 400 300
300
Lan 10 700 4007 30
300
Lidn 41 700 100 300
Lan 12 1000 100 0

b Quda trinh ban Khué phai chia sua nhu sau :
Goi C. D, E la ba binh sia dung duoc theo thi tu 8 lit, 5 lit va 3 lit.

Do 8 lit sia ¢ binh C cho day binh D (5 lit) réi tu binh D do day
binh E (3 lit). D6 lai 3 lit do tir binh E vao binh C. Con lai 2 lit tu
binh D d6 vao binh E. Lai tiép tuc dé day binh D (5 lit) con 1 lit dé
vao binh E. Cudi cung tir 3 lit ¢ binh E dé vao binh C dugc 4 lit.

(6 thé minh hoa bang so do sau :

9
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=
bl ul ()
5

Lin 1 8 30 0

. Lan 2 3 5— =0
Léan 3 3‘/3/’;_\3

Lan 4 6 2’”"2'““0

Lan 5 6"3“*0 2

Lan 6 1 5"’1‘“*2

X h

Lan 7 1 4 3

Léan 8 4 4 0

e Loi binh : a) Néu co 1200g duong dung trong mét lo lon va hai o
khong, dung duge 700g va 500g-thi-ban Nguyén lam thé nao de chia
duoc s6 duong 1200g thanh hai plian bang nhau ?

Lan nay ban Nguyén phai chia theo so do sau :

Lan 1 120077 20 0
500
Léan 2 500 7007 >0
500
Lin 3 500 200 500
200
l.An 4 1000 2007 3
. 700
Lin 5 1000 ~ w0 200
300
Lan 6 300 7007 3200
500
Lan 7 300€ 400 500
400
Lan 8 800 4007 *p
700
Lan 9 800 "2 %D 400
100
Lan 10 100 7007 2400
a00
Lén 11 100 600 500
Lan 12 600 600 0

4. S6 cam gom hai loai con lai phai chia hét cho 3. Lic dau s6 cam la 150
qua (vi 20 + 25 + 30 + 35 + 40 = 1501

10
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Neu gia su ba ta ban cam cua réo thd nhat thi s cam con lai la
150 - 20 = 130 (qua). Nhung diéu nay khong thé xay ra vi 130 khong
*hia hét cho 3.

‘Cang nhu thé, ba ta khong thé bat dau ban cam cua ré thi hai, ro thu
u va r6 thi nam. Do dé ba chi ¢6 thé ban cam ¢ ro thi ba (tdc ro co6
30 qua), vi sau khi ban sé con lai 150 — 30 = 120 (qud). S6 nay chia
16t cho 3.

(U d6. suy ra s6 cam loai hai con lai la 40 qua.

Lot binh : Bay gio : "Néu ¢ mot cia hang bdan tring dung’trong 6 ro,
‘0 A dung 310 qua, r6 B dung 200 qud, ré C dung 190 qud, ré D dung
'80 qud, ré E dung 160 qud va ré G dung 150 qud. Trong ngay dau co
rai nguoi I va II dén mua : nguoi thie I mua 2 ré, nguoi thi II mua 3
0 va nhu vdy mua gdp doi s6 tring ma nguoi thi I mua. Héi con lai
0 nguyen nao chua ban ?”

) day phai doc ki dé bai dé thay rang : ngudi thi II mua nhiéu gap
{01 nguoi thu I nén s6 trung ma ca hai ngudi mua phai chia hét cho 3,
16 la chia khoa vang dé giai bai todn.
36 tring ma cua hang cé ca thdy Ia :

310 + 200 + 190 + 180 + 160 + 150 = 1190 (qua tring)

"a lap ludn nhu sau't

Néu con lai ro A nguyén thi phai bdn 1190 — 310 = 880 (qua) nhung sé
¢80 khong chia hét cho 3.

Néu con lai r6 C thi phai ban 1190 — 190 = 1000 (qua). S& 1000 cing
1hong chia hét cho 3.

Néu con lai ré6 D thi phai ban 1190 — 180 = 1010 (qua). S6 1010 nay
aing khéng chia hét cho 3.

Tuong tu, néu con lai ré E thi phai ban 1190 — 160 = 1030 (qua) hoac
v G thi phai ban 1190 — 150 = 1040 (qud). C4 hai s& 1030 va 1040
éu khong chia hét cho 3.

(u6i cung chi con lai trudng hop ré B va nhu thé cia hang da ban
1190 - 200 = 990 (qua). S6 990 chia hét cho 3.

Yay cira hang da ban cho hai nguoi I va II 5 16 A, C, D, E, G va con
ii r6 B chua bdn.

Truge hét cdn thay ring sau 2 lan thi lugng chédt 16ng trong hai binh
king nhau. Nhu thé sau khi trén thi hén hgp mat ong ¢ binh thi hai
cing bing sé lugng nuée ¢ binh thit nhat. Do dé lugng méat ong & binh
twi hai biang lugng nude ¢ binh thd nhat (khéng bén nao nhiéu hon
kEn nao).

11

Tron Bo SGK: https://bookgiaokhoa.com



Download Ebook Tai: https://downloadsachmienphi.com

Loi binh : Ta khai thac thém bai toan trén nhu sau :

"Tw mét binh chua day 5 lit nuic, ta ldy ra 1 lit roi dé vao 1 lit mat
ong. Tron lan nuoc va mat ong roi ldy ra 1 lit hon hop va lai do tlém
vao 1 lit mdat ong. Lai tron lan nuoc va mdt ong roi lay ra 1 lit 1on
hop va dé thém vao 1 lit mat ong. Hot trong binh con lai bao nliou
nuoce 2" :

Ta thay ngay rang : sau lan thi nhat trong binh con lai 4 lit nuge. Lay

ra 1 lit hén hgp tuc 1a méi lan lay ra %}- hdén hgp. Do dé sau lan thu

) 1 8 o " 5 v .
hai trong binh con 4 - = x4 = }5— (lit nude). Sau d6 lan thu ba trong

binh con lai : L x L, = 2t (lit nudce).

o -0

Cé thé c6 6 cach sdp xép nhu ¢ cac hinh ¢ dugi day :

- .
5]
3
3156 11 Ht 111
5 5_ 1 }_-
1]5]3 /4Nl

L&i binh : Xét thém bai todn tuong tu sau'” :

"Dé tro hoc 20 c6 gai duge sdp xép vao 8 phong
nhé nhu ¢ hinh bén. Méi téi chi nha sang kiém
tra bon phia thdy phia nao cung di 7 cé gdi.
Mot hém cé 4 c6 ban dén choi va dugc bé tri ¢
lai trong cdc phong (tic c6 24 ¢é). Chi nha dén
kiém tra thdy méi phia déu cé du 7 co.

Lalicd i

Mot hém khdc co 4 ¢6 di choi, chi nha lai dén kiém tra va van thay
moi phia déu di 7 c6 (tuy lan nay chi con lai 16 c6 ¢ nha). Ho di bo
tri thong minl nhu thé nao ma chu nha van yén chi la ca 20 c6 deu ¢6
mdt trong hai lan kiém tra 2"

Puing la cdc ¢6 da bo tri théng minh trong hai lan nhu sau : Cah bo
tri 24 ¢6 gdi nhu ¢ hinh' 1a, edch bé tri 16 ¢6 gai nhu ¢ hinh 1b,

"' Xem : "Todan hoc cuoi, vai, hdp dan” cua Lé Hai Chau, tap 2, NXB Tré.

12
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7. Néu lay so phai tim tru di chu s6 hang don vi la sé duge mot so tan
cung bang 0 va s6 nay phai chia hét cho 6. Thé thi s6 nao tan cung
bang O va chia hét cho 6 lai cho thuong la s6 c¢6 mot chur s6 ?

Ro rang chi ¢6 so 30, do do so phai tim la 35 (ta co 35 =7 = 5).
e Loi binh : Tiu bai toan nay ta khai thac them :
'So nao khi xoa chit s6 cuét cung cua no se giam di mot so nguyen lan 2"

RO rang néu xéa chi s6 cuoi cung thi s6 phai giam di it hon 10 lan.
Néu giam dung 10 lan thi so dé phai tan CUllO' bang 0, do do tat ca
rhing s6 nhu vay déu thoa man.

8. "'rugc hét ta thay rang : 1680°=2.2.2.2.3.5.7
Trong cac thira s6 trén ta hay tim xem lay nhing thua s6 nao thi sé

duve 4 so lién tiép thoa man bax xa, Do la cacthua s6 : 5; 2.3 =6;7 va
222=8.

Vay tich cua bon so lién tiép : 5 6.7, 8 baing 5.6.7.8 = 1680
o LOi binh : "Néu tielygud ban s9-hang 3024 thi, do la bon s6 nao ¢”

Truge hét ta thay rang so6 3024 khong tan cung bang 5 hoac bang 0
1én mot trong béw ¥§'de khong! chia>H#ét¢Hé 5 va 10. Nhung néu ca
bon so lai 1é6n hon 10=thi-tich-ecaa~ehimg-phai l6n hon 10000. Vi theé
bon so phai tim heac la 1, 2, 3, 4 hoac la 6, 7, 8. 9.

Nhung tich cua bon sé 1, 2, 3, 4 bang 24, do d6 chi c6 thé bén so6 phai
iim la 6, 7, 8, 9. That vay, thu lai thay ngay rang tich 6.7.8.9 = 3024.

9. Can suy nghi xem dau tién lay bao nhiéu chiéc banh dé chia. Néu lay
3 chiéc banh va chia méi banh thanh 4 phan bang nhau sé dugc 12

»han. Méi ngudi sé nhan dugce P chiéc banh.

Con lai 4 banh thi chia méi banh thanh 3 phan bang nhau sé duga12

. = s ) : 1 i
shan. Moi nguoi sé nhan thém duge 5 chiéc banh.

1

: g arw " gy z 1 7
Vay ca hai lan moi ngudi da nhan dugce : Z += = 7 (banh).

e Loi binh : Néu s6 nguoi la 6 va chi ¢é 5 chiée bdanh thi chia nhu thé
1o (dé khong chia nho bat ci banh nao ra 6 phan bang nhaw) ?

Tuong tu nhu trén, ldy 3 banh va chia déi moéi banh duge 6 phan bang
13
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nhau. Mdi ngudi duge 1 phan. Con lai 2 banh, chia mé6i banh thanh 3
phan bang nhau. duge 6 phan bang nhau nia. M01 nguoi lai duoc them
1 phan.

1
RO rang : —
B 3

+

-1— = —5- (banh).
2 6

Goi so bi chia la SBC, s6 chia la SC, q la thuong va r la s6 du. Theo
bai ra ta c6 thé viét hai dang thuc sau :

SBC=q.SC+r va SBC+65=q(SC+5)+r
Lay dang thue thd hai tri di ding thie tha nhat tung vé ta c6 ngay
dang thic : 65 = 5.q.
Tu do thuong q = 13.
Loi binh : Néu bai ra la : "Chung minh rdng khi chia so A va so B
cho hiéu cua chung thi duge s6 du bang nhau va thuong khac nhauv 1
don vi” thi cach giai nhu thé nao ?

Ta c6 thé viét : A-B-=d, ‘hay A=B+d (1)

Khi chia A cho d duoc : A = k.d-+ r (2)
Thay vao (1) ta ¢é : kd+r=B+_d, hay B=(k-1)d+r (3)

So sanh (2) va (3) ta thady ngay la hai sé du r bing nhau, con hai
thuong k va k - 1 khdg nhau l.don vii.,

Vi du : Véi hai so 53 va 41 thi hiéu cua ching la 53 — 41 = 12, Chia 53
cho 12 dugc thuong 1&'4'va'du 5, ¢hia’ 41 '¢ho''12 dude thuong la 3 va du
5. Ta dugc hai s6 du déu-ta-6-eon-thuong-khde-nhau 1 don vi.

Tat ca cdce s6 tir 1 dén 99 998 (trir so cudi 99 999) ¢6 thé chia thanh cap :
1 va 99998; 2 va 99997; 3 va 99996; v.v...

Téng cdc chir s6 cha hai s6 trong mdi cap déu bing 9.5 = 45 (vi
1+99998 =2+ 99997 =3 + 99996 = ... = 49999 + 50 000 = 99999)

ma c6 ca thay 49 999 cap nhu thé va néu thém sd 99 999 khong cé cap
véi 86 nao thi ta cé : 50000 x 45 = 2 250 000.

D6 la téng cdc chir sd cua sé khong 16 nay.

e Loi binh : Xét bai todn sau :

14

"Viét lién tiép cdc s6 tu nhién tix 1 dén 100 thanh mét s6 cé nhiéu cha
56 : 123456...9899100. Hay xéa di 100 chit sé dé con lai sé lén nhat."

Trude hét ta phai tinh xem s6 123456...9899100 ¢6 bao nhiéu chir 5 dé
khi xéa di 100 chir s6 thi con lai bao nhiéu chir s6.

S nay ¢6 9 + 180 + 3 = 192 (chir s6). Néu x6a di 100 chir sé thi coa lai
92 chir s6. Tt d6 thdy réng mudn sé6 gom 92 chit sé con lai nay 12 ldn
nhat thi phai x6a di nhitng sé nao ?
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[t0 rang trude heét phai xoa di 8 chu so6 dau tién va git lai cha s6 9. Chu so0
thu hai phai g lai la 9 (do dé phai x6a thém (19 - 9).2 — 1 = 19 chu s0
nui)... Nam chu so6 dau tién gia lai phai la 9, tuc la cac so 9, 19, 29,
39, 49. Do do cho t6i so 49 da phai xoa di 8 + 4.19 = 84 chi so.

Nhu thé chi con duge x6a 100 — 84 = 16 chu s6 nua trong s6 :

f

50515253545556575859

De xoa di 16 chi s6 sao cho chir s dau tién la 16n nhat. N6 khong the
la 9 hoac 8 (vi néu x6a 9 hoac 8 thi phai x6a di mét sé chi s 16n hon
16. tue la 17 hoace 19 chua s6 !). Do do phai dé lai 7, tue la phai xoa di
15 chu sa dé con lai s6 75859.

Cuoi cung chi can xéa thém 1 chir s6 nira trong sé 75859 nay, do la
chu s0 5 de chi con lai s6 7859.

Nhing so tiép theo la tu 60 dén 100. Vay s6 16n nhat con lai gom 92
chu s6 1a s6 : 9999978596061...100.

Gia su 700 con déu la ga thi sé chan sé la 700 = 2 = 1400 (chan). Con
du 1800 — 1400 = 400 (chan) la de ¢é6 thém tho 4 chan. Tir do thay mot
ga bang mot tho thi phai thém 2¢hiin. Vay

So tho la : 400 : 2 = 200 (thoy—

Sogala: 700 T80 7900 (gad: b o

Lot binh :

(o the giai cach khae bang cach gia su'700 ¢on déu la thé thi sé chan sé
la 700 x 4 = 2800 (chan). " Nhu thé sé thita ra 2800 — 1800 = 1000 (chan)
do con co ga 2 chan. Tu dé thay mot tho bang mot ga thi bot di 2
chan. Vay sé ga la 1000 : 2 = 500 (ga) va sé tho la 200 con.

Ngoai ra c¢6 theé gidi bai todan tugng tu vé ban sung : “Trong cuoc thi
ban stung, mot dot duve ban 20 phat. Moi phat tring dich duoc 10
dicm, mot phat khong trung dich bi trie 15 diém. Dot A duoc ca thay
150 diém, hoi doi da bdn bao nhiéu phat trung dich 2"

Ta gia su ca 20 phat déu tring dich thi tong sé diém dat duge sé la :
10~ 20 = 200 (diém). Nhu thé, thiéu mat 250 - 200 = 50 (diém) la do
con mot s6 phat khéng trung dich.

Giwa mot phat trang dich va mot phat khong tring dich ¢6 su chenh
leeh diem la 10 + 15 = 25 (diém). Suy ra s6 phat khéng trung dich la
50 : 25 = 2 (phat).

Viay s0 phat ban trang dich la 20 - 2 = 18 (phat).

Thu lai : Co 18 phat trang dich duge 18 x 10 = 180 (diém), nhung co 2
phiit khong truang dich bi tra di 2 » 15 = 30 (diem). Vay doi A chi con
duve 180 = 30 = 150 (diémi. dung vdéi bai ra.
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13. Trude hét hay quan sdt day s6 da cho dé thay rang : moi cap so lLien

tiép déu c6 tong hoac hiéu la mot sé le, chiang han :
150 + 149 = 299, hoac 150 — 149 = 1.

Tu 50 dén 150 c6 ca thay 50 cap so le, ma téong hoac hiéu cua 50 so le
phai la mot so chan, vi vay khong thé la so le 2011.

e Loi binh : Néeu dién vao dau sao (%) thu nhat (tie trai sang phai) dau +,

14.

16

roi dién vao hai ddu sao thu hai va thi ba hai ddu -, dién vao ddu sao
thii tu va thi nam hai ddu +, v.v... thi két qud sé la sé nao ?
Ta hay tinh két qua cua day so6 sau :
150 + 149 — 148 — 147 + 146 + 145 - ...,

hay 50 +(51 —52 -53 +54) + (55 -56—-57 +58)+ ... +

+ (146 — 147 — 148 + 149) + 150,
Mobi biéu thiic trong dau ( ) déu bang 0, do dé két qua se la : 150 + 50 = 200.
Tir s0 1 dén s6 1999 co ca thay 9 so ¢6 mot chir s6, 90 s6 ¢6 hai chir s0,
900 s6 ¢6 ba chir s6 va 1999 — 1000 + 1 = 1000 s6 ¢6 bon chir s6.
Do d6 s6 chir s6 phai dung dé Viét[ci¢|so tir 1 dén 1999 la -

9+ 90.2 + 900.3 + [1000.4/ = 6889 (chir s8)

Vay chu sé 9 cudi cung ¢ vi tri thﬁ 6889 trong s6 c6 nhieu chu so
12345...199719981999 _ [
Loi binh : Néu bay gio doi bai toan thanh :
"Viét lién tiép cdc so 't:_a-“ nhién chin tii 2 dén 1000/thi s6 cha 6 phdi
dung la bao nhiéu ? Chi so o vi tri thu 1500 la chit so gi ?".
Cach giai se nhu sau :
Tir s6 2 dén s6 1000 (khéong ké s6 1000) ¢é : 4 s6 chdn c6 mot chu so
(2; 4: 6; 8), 45 s0 chan c¢o hai chir s6 (10: 12; 14; ...; 96; 98) va 450 so
chan ¢6 ba chu s6 (100; 102; ...; 998).
Vay so chir so phai dung dé viét cic so chan tu 2 dén 1000 (klhong ke
1000)la: 4 + 2.45 + 3.450 = 1444 (chir so).

Do 1444 < 1500 nén cha so tha 1500 thuoce mot s6 chan co bon chu s6.
Ta ¢6 so6 chu s6 con lai dé viét cac s6 chdn c¢6é bon chir so 1a :

1500 - 1444 = 56 (chi s0).

Vai 56 char so nay ta co the viet duge 56 : 4 = 14 (s6 chdn co6 bon chi
s0) bat dau tir s6 1000. Suy ra sé chan thua 14 ¢6 bén cha so 1a :

1000 + 14.2 - 2 = 1026

(hoac tinh nhu sau : 1000; 1002; 1004; 1006; 1008; 1010; 1012 1014;
1016; 1018; 1020; 1022; 1024; 1026).

Vav cha so thu 1500 la chu s6 6 cua s6 1026.
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“a phai tim ba so0 hang cuoi. Ta nhan thay rang :

S0 hang tha hai 2 = 1.2, s6 hang tha ba 6 = 2.3, s6 hang tha tu
'4 = 6.4, s6 hang tha nam 120 = 24.5. Tir d6 suy ra ngay : s6 hang thu
<du la 120.6 = 720, s6 hang thi bay la 720.7 = 5040 va sé6 hang thu
tam la 5040.8 = 40320.

Vay tong phai tim la :
1 +2+6+24+ 120 + 720 + 5040 + 40320 = 46 233.
Suy ra quy luat tinh la :

S0 hang thu tam bang s6 hang thd bay nhan véi 8. Mot cdch tong
cuit s6 hang thua n bang s6 hang thd n — 1 nhan véi n.

Lot binh : "Hay tinh tong cdac sé lé tw 1 dén 199 999 va téong cac 56
dran tw 2 déen 200 000."
V61 tong cac s0 le tu 1 dén 199999 ta nhan thiy rang :
1 +199999 =3 +199997 =5 + 199995 = ... = 200000
T 1 dén 199999 ¢6 100000 sé-le ném tong phai tim la :
200 000.100 000 = 20 000:008:000 (hai muoi i)
V61 tong cdc s6 chan tir 2 dén 200000 ta co thé viét :
(2 +200000) + (4 + 199 998) + (6 +,199 996) + ... = 200 002 ’
it 2 dén 200 0H0 ¢6 100000 s5 chin nén tdng phai Hm 14 :
200 002.100 000"='20°000'200 000-(hat' mioi ti hai tram nghin).

Tong cac chosd cua Abang : 1T+1+... +1+1 = 198
198 sghaug

na 198 chia cho 3 duge s6 du bang 0.

Tong B ¢6 thé viét :
848348 % . 3‘§ 33+4)+3%3+1)+3%B8+1)+3"(3+1)

34+3'4+34+3°4

Chia cho 4 dugce s6 du cing bing 0.

Ioi binh : Cluing to rdang cdc hiéu 111 - 11; 222 — 22; 333 - 33; ...;

919 - 99; va aua - aa theo thi tu clua cho 1, 2, 3, ..., 9 va a déu cho sé

dila 0.

B rang 111 — 11 = 100 chia cho 1 du 0; 222 — 22 = 200 chia cho 2 du 0;
3)3 — 33 = 300 chia cho 3 du 0, ..., thuong déu bing 100.

1

Tiong tu (aaa - E) :a duge thuong la 100 va du 0.

Sy ;; c6 thé viét (10x + y), so m c6 theé viét (100x + y). Do dé so

noi da tang thém @ 100x YDHA{IIDQé)C &l}&gtrﬂ ”H }N *
TRUNG TAMIHONG TIN THU VIEN |
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tic la tang thém 90 lan chit s6 hang chuc. Hiéu nay khong phu thugc
vao chu so hang don vi'y.

Vi du : S6 57 va s6 507 thi hiéu 507 - 57 = 450, tuc tang thém 90.5.
khong phu thuge vao cha so hang don vi la 7.

e Loi binh : Hay xét truong hop gitta x va y ctia s6 xy ta viét xen vao

18.

hai, ba, bén, ..., n chit sé 0 thi sao ?

Néu viét xen vao gita x va y hai chit s6 0 duge s6 mdi la x00y =
1000x + y — (10x + y) = 990.x, tic la s6 mdi da tang lén 990 lan chi s6

hang chuc.

Vi du : V6i cdc s6 35 va 3005 ta cé hiéu 3005 — 35 = 2970, uic la hiéu
nay da tang thém 990.3.

Nhu vay ta thdy rdng : néu xen giira sd xy moét, hai, ba, ..., n chir s6 0
thi s6 mdi theo thy tu tang lén :
90x; 990x; | 9990x; 99...9x
(1c/s9) (2 ¢/s 9) |7 (3 ¢/s 9) (nc/s9)

Mot s6 chin khi chia cho 9 phai cho thuong la mot s& chdn. Mat khac
thuong 16n nhat ¢6 ba chi, sé la 111 (do 999 : 9 = 111). Vi vay thuong
chi ¢6 thé la cdac so chan nho hon 111, dé 1a : 100, 102. 104, 106. 108
va 110.

Nhan méi s6 nay vgi9 ta sé duge cdc s6 phai tim la :
| 900, 918, 936, 954, 972 va 990.
Loi binh : Xét théin bai toan sau :
"“Tim $6 ¢6 hai chit s6 biét rdng néu sé do cong vot hai lan téng cac
chit s6 cua no duoe 87.
Goi so do la E, tacé: ab + 2a + b) = 87
hay 10a + b + 2a + 2b = 87,
tuc la 12a + 3b =87 hay 4a+b=29 (%)

Tir () ta thay rdng : mot mat b < 10 nén 4a phai 16n hon 29 - 10 = 19,
do d6 a > 4; mat khdc 4a < 29, do d6 a < 8.

Suy ra a = 5, 6 hoac 7.
Néua=5thib=29-54 =9, ta duge so 59.
Néua=6thib=29-64
Néua=7thib=29-74

Vay so phai tim la 59, 65, 71.

5, ta dugce so 65.

]

I

1, ta dugc s6 71.
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Ké tir phai sang trai, ¢ cot thd nhat 4 + * = 0 thi ddu * phai la chu
s6 6, ¢ cot tha hai * + 4 = 1 thi dau * phai la chit s6 6 (vi ¢6 nhd 1
do 0 cot tha nhat 4 + 6 = 10).

O cot tha ba 1 + #* = 1 thi dau # phai la chir s6 9 (vi ¢6 nhé 1 do 6
cot tha hai 6 + 4 + 1 = 11). O cot tha tu * + 9 = 4 thi ddu * phai la
cht s6 4 (vi ¢c6 nhé 1 do ¢ cot thibal+ 9+ 1= 11). Cudi cung ¢
cot thd nam * + * = 3 thi ca hai dau * phai 1a hai chir s6 1 (vi cé
nhé 1dod cot thatu4 + 9 + 1= 14).

Vay phép cong nhu sau :

N 14164

19946

34110
O cot tha nhat (ti phai sang trdi) 2 — * = 1 thi d4u * phai la chi s6
1. O cot tht hai * - 6 = 8 thi dau * phai 12 chit s6 4 (vi 14 — 6 = 8).
O cot thi ba 5 - * = 1 thi dau-* phai la chir s6 3 (vi ¢6 nhd 1 ¢ cot

thi hai). G cot thit tu * - 5 = 3thi dau * phdi la chir sé 8.
Vay phép tru nhu sau : _
8542
dsitiniel
3181

S6 nhan ¢é hai chir s6, ch s6 hang don vi cia né phai la 1 vi khi
nhan vdi 587 (s6 bi nhéan) thi cho tich riéng c¢6 ba chir s6 (néu la 2
thi khi nhan vé1 587 phai cho tich la sé c6 bon chir s6).

Tuong tu, chir s6 hang chuc cua s6 nhan cung la 1.

Vay phép nhan nhu sau :

587
587

6457

Chir s6 2 dau tién cua thuong nhan véi s6 chia (c6 mot chir sd) cho
tich l1a s6 c¢6 hai chit s6 ma khi lay 10 trir di duge hiéu 1a 0 thi dau *
0 so chia phai la 5.

Khi ha chir s6 * hang chuc xuéng thi khéng chia duge cho 5. Do dé
chu s6 hang chuc cua thuong phai la chir s6 0 (tdc thuong bay gio la
207). Ha thém chx s6 * hang don vi cua sé bi chia dugc s c6 hai
chir s6 ma khi nhan hai chr s6 hang don vi cua thuong vé6i 5 phai
dugc dung so ¢6 hai chir sé nay (dé khi tri duge hiéu la 0).

19
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Ma chir s6 hang don vi cia thuong da 1a 7 thi 7 nhan véi 5 bang 35.
Do dé hai chir sé cuéi cung cua sé bi chia la 35.

Vay phép chia nhu sau :

1035 | 5

10 207
35
35
0

e Logi binh : Tuong tu, hay giai bai toan :

"Thay chit s6 vao cdc ddau * cia phép nhan va phép chia sau” :

a)

a)

b)

*k k3 b) ke ok e ok ok e ok * %
x *%
* % —_ | ®%2xx
ok ok
*kkd T ok
e ok ok ok ok *k
i ok
ke o ok ok o
0

Ta cé cdch giai sau :
Chir s6 hang dow ViDeud 36 ihai phaibdng 8 (vi 3 x 8 = 24) va do
tich riéng thi nhat nho hon tich riéng thi hai nén chir s6 thu nhat
cua s6 nhan 14°9'Go1 56 'bimhan T4 A ta'éo :

8A < 9994, 9A > 10000

Suy ra 1112 < A < 1249. Vi A tan cung bing 3 nén A ¢6 thé la -
1113; 1123; 11380; 1233; 1243.

Vay phép nhan da cho ¢6 nhiéu dap sé.
Theo so do ta thay rang :

Khi nhan so chia cé hai chit sé véi chir s6 dau va chir s6 cudi cua
thuong ta duoc s6 c¢6 ba chir s6. Do dé chi s6 dau va chir s6 cudi cua
thuong chi ¢6 thé la 1, cdc chir s6 tha hai va tha tu la 0. Vay thuong
la 10 201.

O phép trir thi nhat, s6 ¢6 ba chit s6 trir di s6 c6 hai chir s6 duoc so
c6 moét chir s6 12 chir s6 thi nhat cua tich cua s6 chia vgi 2 nén no
la 1. Tir d6 suy ra ¢ phép tru thu nhat sé bi tri 1a 100 va sé tru la
99. Nhung so tru nay bang so chia vi cht s6 thi nhat cua thuong la
1, tuc la s6 chia bang 99. '
Vay s6 bi chia la : 99.10 201 = 1 009 899.

Ta duge phép chia phai tim nhu sau :
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1009899 99
99 10201
198

198
99

99
0

20. S5 ca ma chau thd nhat cau duoe la : sau (6) mat dau la 0. S6 ca ma

21.

chau thu hai cau duge la : mot nua cua tam (8) cing la 0. S6 c¢a ma
chrau tha ba cau duge la : chin (9) mat duoi lai cang la 0.

Tom lai ca ba chdau déu khong cau duge con ca nao.
Lot binh : Tuong tu ta cé bai toan sau :

"ot con cd ¢6 dudi nang 150 gam, ddu cd ngng bang dudi céng nia
tian, than nang bdang dau cong dudéi. Hoi cd ngng bao nhiéu 2"

Cach giai nhu sau :
Goi dau la D, than la T va duoidad, |

Theo bai ra ta co :
D:d-c-g nén T = ‘2D-2d ma T=D+d

Siyra D =34}=3.150 = 450 Lgam).

Tidé T =450 + 1502600 (gam).

Viy cd nang : 450 + 600 + 150 = 1200 (gam).

O'vbng thit hai cdc sé bi xéa la : 6; 21; 36; ...

O’vbng thi ba cac so bi xéa sé la : 11; 26; 41; .

Siu do cdc s6 bi xéa sé lap lai. Do doé cac s6 bi xéa la nhiung sé tur 1
den 1000 ma khi chia cho 5 du 1.

Viy c6 200 s6 nhu thé, tie 1a cdc s6 con lai khong bi xéa la 800 sé.

Lyi binh : Sau day la bai toan tuong tu :

“Nam hom dung sé cam nhu nhau. Néu ¢ méi hom lay ra 60 qua thi
sc cam con lat trong nam hom bang téng sé cam trong hai hom lic
deu. Hoi hie dau méi hom dung bao nhiéu qua cam 2"

T: thay ngay s6 cam lay ra la 60.5 = 300 (qua). Theo bai ra thi sé cam
n:y bang téng sé cam lic dau cia ba hom. Vay sé cam dung trong méi
han lie dau la : 300 : 3 = 100 (qua).

L y : trong bai nay cho "sé cam con lai trong nam hom bing téng so
can trong hai hom lic dau” c¢6 nghia la s6 cam lay ra bidng tong so
can trong ba hom lic dau. -
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D. PO BAN GIAI PUGC

22

1. Khu vui choi giai tri ngoai troi (hinh 2)

Khu vui choi nay gém 4 tda nha A, B, C, D. Toa nha B va C lai noi véi
nhau bing hai day hanh lang. Ra vao déu phai theo dung chiéu mai
tén. Cé bao nhiéu cach di vao ra dé dén du ca 4 tda nha ?

H.2

. Tham quan khu trién lam (hinh 3)

Mot khu trién lam gém rat nhiéu phdong trung bay hién vit. Cac
phong déu cé cira ra vao. Néu khdch tham quan vao phong A thi sé di
nhu thé nao dé vao du cac phong va chi mét lan théi, sau dé s¢ trd vé
ding cia phong A, roi ra vé ?

Vao
&

!
¥
I
|
t
1
]
I

]
1
]
1
|
1
|
1
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§2. SO NCUYEN TO KHAC SO TU NHIEN
NHU THE NAO ?

A. KIi*N THUC CAN NAM VUNG

Tinh chia hét cua mot tong
Néu tat ca s6 hang cua mot tong déu chia hét cho cung mot sé thi tong
chia hét cho sé dé.

Néu chi ¢c6 mot sé hang cua tong khong chia hét cho mot so, con cac so
hang khac déu chia hét cho s do, thi tong khong chia hét cho so dé.

Cac dau hiéu chia hét

Cdc s6 ¢6 chi sé tan cung la chir s6 chan thi chia hét cho 2 va chi
nhiung so dé mdéi chia hét cho 2.

Cdc s6 ¢o chir s6 tan cung 12 0 hodc 5 thi chia hét cho 5 va chi nhimg
s0 d6 mdi chia hét cho 5.

Cde s6 c6 tong cac chir sé chia-hét cho 3 thi chia hét cho 3 va chi
nhing sé6 dé mdi chia hét cho 3.

Cdc s6 c6 tong cac chi s6 chia hét cho 9 thi chia hét cho 9 va chi
nhung sé dé méi chia hét cho 9.

SO nguyén té va hop s6

Néu c6 so tu nhiénachialhét cho 86 tumhiénb thi ta néi : a 1a boi cua
b, con b la udc cua a.

SO0 nguyén té la sé tu nhién lén hon 1, chi ¢é hai ude la 1 va chinh né.
Hop s6 la sé6 tu nhién 16n hon 1, ¢6 nhiéu hon hai ude.

Phan tich mot s6 tu nhién 16n hon 1 ra thira sé nguyén t6 la viét so do
dudi dang mot tich cdc thura s6 nguyén to.

Muén tim UCLN cua hai hay nhiéu s6 16n hon 1, ta thue hién ba buge sau:
Phan tich méi so ra thita sé nguyén to
Chon ra cdc thira s6 nguyén té chung

Lap tich cac thiura so da chon, moi thira s6 lady véi s6 ma nho nhat
cua n6. Tich dé la UCLN phai tim.

Muén tim BCNN cia hai hay nhiéu sé nguyén td 16n hon 1, ta thuc
hién ba budc sau :

Phan tich moi s6 ra thua s6 nguyén to
Chon ra cdc thira s6 nguyén té chung va riéng

Lap tich cac thira s6 da chon, moi thira s¢ lay véi s6 mia lén nhat
cua n6. Tich dé 1a BCNN phai tim.

23
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B. CAC BAI TOAN PIEN HINH

1.

2.

Trong cdc sé6 dang 101010...101 thi nhimg sé nao la sé6 nguyén to ?

Cong thuc py = %{10" -7) véi k = 2,3, ..., 7, 8 cho ta bay s6 nguyén

t6. D6 la nhimg sé nguyén té nao ?

3. Tim tat ca bd ba sé nguyén td (m, n, p) sao cho mnp < mn + np + pm.

4. Ching minh ring néu téng cdac binh phuong cua hai sé nguyén chia

10.

11.

12.

13.

14.

~ 15,

16.

24

hét cho 3 thi mdi mdt s dé chia hét cho 3.

Tim tat ca nhiing sé c¢6 bon chir s6 N = aabb thoa man diéu kién ;

a) aab va abb déu la nhiing sé nguyén té.

b) N = pi.p..ps trong dé py, p., ps la cdc s6 nguyén té theo tha tu co
1, 2, 8 chit 6. '

Tim nhimg sé ¢6 bén chir s6 sao cho méi s6 déu chia hét cho 11 va

tong cac chir s6 cua mor sé cang chia hét cho 11.

Cho hai s0 ¢é bén chir s6 M-=-abéd va N = decba. Tich M.N la s0 ¢6
tam chi sé6 ma ba chir s6 cudila=0. Tim tat ca cac tich M.N.

Tong cia bén s6 tu nhién lién tiép la s6 nguyén td hay hop s6 ?

Hai ban A va B dé nhau tum_lai giai cua bai-todn : "Tim 86 co bén chi
s6 chia hét cho 9 ma sé do chi viét voi ba chiz s6' 1, 2, 3.

Ho da tim ra nhiéw'dap's6 khide/ nhau” Giai thich tai sao.

Ching minh rang tc‘fng TT = 2010 + 2010 + 2010" + ... + 2010*""

chia hét cho 2011.

Ching minh riing : Néu s& ¢6 ba chir s6 abe ma chia hét cho 37 thi cdc
s6 c¢6 dang’ bca va cab cung chia hét cho 37.

Cé6 bao nhiéu s6 c6 ba chit 6 pqr (p, q, r # 0) ma mdi chir so chia hét
cho hiéu hai chir sé kia ?

Hay phan tich s6 203 dudi dang tong cua mot vai sé tu nhién dé thay
tich cac s6 d6 ciing bang 203.

Ching minh ring sé c6 ba chit s6 xyz sau day

XyZ = XY + YZ + 2X + XZ + 2y + ;:_: la s6 chdn va chia hét cho 11.
Tim s6 c¢é ba chir s6 chia hét cho 9 biét rang chir s6 hang chuc l6n hon
chit s6 hang don vi va tich ba chir sé bang 0.
Thay dau * bang cac chit s6 thich hogp :

® Q% ¥ . Q¥ = *¥%  higt rAng s6 chia 9* 1a s 1é.

Ll
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Bo ba so (3: 5. 7) la bo ba so nguyen to lien tiép. Trong tap hop cac so tu
nhién con ¢o bo ba so le lien tiép nao la bo ba sé nguyén to nua khong ?

Cho s6 xyxxyx c6 sau chir s6 va la boi cua 9. Biét rang né chia hét

cho 50 ¢6 bon chiur s6 xxxx. Tim thuong cua phép chia nay.

C. CACH GIAI VA LOI BINH

Ta biet rang so6 101 (chua hai chi s6 1) la s6 nguyén t6. Ta hay xét
xem ngoai s6 101 con ¢6 s6 nguyén to nao nita khong.

Néu s0 da cho N chita m > 2 chir s6 1 thi s6 11N chida 2m chir s6 1 va
nhu vay né chia hét cho s6 p gom m chir so 1.

Né¢u m le thi p khong chia hét cho 11, do dé N chia hét cho p, néu m

chan thi p chia hét cho 11, do dé N chia hét cho thuong . Nhu thé
m

vii m > 2 chu s6 1 thi N la hop s6. Vi vay trong cac so6 dang

101010...101 chi ¢6 mot 56 nguyén té duy nhat la 101.

Laoi binh : Trong cac so co bon cha s6 giong nhau aaaa thi sé nao chi
c6 hai woe nguyén té ? bo la fzaf Efb'it‘ nguyén té nao ?

_—

Trudc hét ta thay rang so aaaa co'thé viét dudi dang :

@aamk aa 148¢ In a dp101
Muon sé nay c6é hai uée nguyén to Lh‘l thita s6 a phai bang 1 (vi 1
khong phai la so hguyén'té). " Vay €6 phau tim la 1111 ¢6 hai uéc
nguyén to la 11 va 101:
Ta lan lugt thay k= 2, 3, 4, 5, 6, 7 va 8. Ta duge :
Vai k = 2 thi cong thie da cho c6 gid tri :

-1—<102 - = i =31
3 3

Pz

l(1000 7) = 99 = 331
3 3

Végik =3taco: p;

%(10000 ~-7) = 9—95??- = 3331.

Viik=4taco: p4

Vi k = 5, 6, 7 va 8 ta lan lugt dugce cdc s6 nguyén té sau :

ps = 33331; ps=333331; p;=3333331 va ps = 33333 331.
Loi binh : Tuong tu, "Chung minh rang : néu p va p* + 2 la hai sé
nguven té thi sé p’ + 2 ciing la s6 nguyén té".
Dé giai bai nay ta nhan xét rang : moi sé nguyén to khac 3 déu co
dang p = 3k £ 1, trong d6 k la sé nguyén nao dé.

[
th
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Néu p = 3k + 1 thi p* + 2 = 9k” + 6k + 3 chia hét cho 3.
Néu p = 3k — 1 thi p* + 2 = 9k* - 6k + 3 cung chia hét cho 3.

Do p > 2 thi ca hai trudng hgp sé p° + 2 déu 16n hon 3 va chia hét cho
3, tuc l1a p* + 2 1a hop s6. Thanh thi p* + 2 chi ¢6 thé la s6 nguyen té
khi p = 3 (khi d6 p* + 2 = 11 12 s6 nguyén té).

Vay : p° + 2 = 27 + 2 = 29 la s6 nguyeén to.

. Trudc tién ta bién déi bat dang thuc mnp < mn + np + pm (*) dudi mot

i 1 1 1 nn + np + _
dang khdc. Ta nhan thiy ring S p i o S TUD T I s ey i
m n p mnp
PR T e |
the viét : mn+np+pm>1’ dodé: —+—+—>1 (1)
mnp m n p
Khéng lam mat tinh tdng quat ta gia st m > n > p, tiic la :
iglgl (2)
- H P
1 3 1 3
Nhu vay : -1—+—1-+—1-2—+_——+-—=-— 3)
m n p m m M m
1 /4 1 1 131 [f3
L3y /RN AR = T K (4)
m n p p p P P
3

Tir (1) va (4) suy ra — > 1 hay p < 3, ma p la s6 nguyén td nén p = 2.
p

171771 1 1
Thay p = 2 vao (1) dugc._ — + —+— > 1 hay —1-+——>—-.
D CH m n 2
TU{QJtaCé:i*‘l—sl*“l:g.dOdé£>-1-haync4,ménlz‘156
m %N 0 n ) Vg

nguyén toé nén n = 2 hoac n = 3.

Bay gio ta phai tim m. Muén thé ta thay n = 2 hoac 3 sé duoc :

: i, 1 1 ; g
Néun =2thi —+—=>— hay — >0, m > 0, ma m la s6 nguyén tg > 2
m 2 2 m
nén suy ra m cé thé la bat ci s6 nguyén té nao.
_, . 1- 1 1 1 ) . o
Néun =3 thi —+=>= hay —>—. Suy ra m < 6, ma m la sé
m 3 2 m 6

nguyén té nén m = 2; m = 3 hoic m = 5.

Vay bd ba sé nguyén té phai tim la : (3; 3; 2), hoac (5; 3; 2), hoac (2; 3; 2),
hoac (m; 2; 2) va m la bat cu s6 nguyén té nao.

e L&i binh : Bai todan trén véu cau phai bién luan dé tim ra dugc bo ba

s6 nguyén té thoa man mot bat dang thice cho truge. Nhung vai bai
toan sau -
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“Tint ba s6 1é lien tiep déu la so nguyen to.”

thi diéu kién phai la ba sé 1é lién tiép (vi chi ¢6 2 la s6 chan duy nhat
la s6 nguyén to).

Pé& giai bai toan ta goi ba so le lién tiép lan -2, n, n + 2 (vdi n > 3)
v chiimg minh ring trong ba s6 nay luén ¢6 mét s6 chia hét cho 3.

Thiét vay, néu n chia hét cho 3 thi ta da ching minh xong, néu n chia
cho 3 du 1 hodac 2 thi n + 2 hodac n — 2 sé chia hét cho 3. Vay n = 5, tu
doon-2=3,n+2=17 Dodé ba so lé lién tiép la ba s6 nguyén to la :
3:5vaT7.

Neu phai “tim hai so lé lien tiép la s6 nguyén t6" thi ta sé tim dugc
nhiiéu cap sé nhu sau :

3vab, - Sva’T, 11 va 13; 17 va 19; 29 va 31,
41 va 43; 59 va6l, 71va73; 101 va 103; 107 va 109;
137 va 139; 191 va 193; 197 va 199; v.v...

Té't ca nhimg ciap sé nay goi la cap sé nguyén té sinh déi (hiéu cua
.chiing bang 2). '

. Ta biét rang : méi sé nguyén hoac chia hét cho 3 hoac chia cho 3 du 1
hoac 2. :

N@u s6 n chia hétcho 3 tuc la n = 3k thi binh phuong cia né la 9k* ro
rang chia hét cho 3.

N@u n khi chia ch¢'8'dutl e 1a n9=-8k' +'1"thi binh phuong cua né la
n“ = 3(3k” + 2k) + 1khi-echia-cho-3-cung-du-1.

Néu n khi chia cho 3 du 2 tic 1a n = 3k + 2 thi binh phuong cua né la
n” = 3(3k” + 4k + 1) + 1 khi chia cho 3 du 1.

Nlhu thé, néu mot trong hai sé khéng chia hét cho 3 thi binh phuong
cwa n6é khi chia cho 3 sé dir 1, vi thé téng cdc binh phuong cua hai sé
néay khi chia cho 3 sé du 1. Con néu ca hai déu khéng chia hét cho 3
thi tong cac binh phuong cua ching khi chia cho 3 sé du 2.

Viay tong cac binh phuong cua hai sé nguyén chi chia hét cho 3 trong
truong hop méi so chia hét cho 3.

L&i binh : Néu ta thay diéu kién chia hét cho 3 bdang chia hét cho 7
thi nhu thé nao ?

Tia hay binh phuong cdc sé tir O dén 6 ta sé thay rang cdc binh phuong
tim duge khi chia cho 7 sé cho s6 du la 0, 1, 2 va 4. Vi khéng co hai
trong bon so6 nay. trir cap s6 0. c6 tong chia hét cho 7 nén téng cic
binh phuong cua hai sé6 nguyen chi chia hét cho 7 khi modi sé chia hét
cho 7.
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e Nha todn hoc 16i lac Ole da dat van dé : "Tén tai hay khong s6 z ma

1 + 2° chia hét cho sé nguyén té p 2"
P

Ong da ching minh rang : Piéu nay chi thuc hién dugc véi cdc so p
dang 4k + 1 (tuc la vdi cac s6 nguyén to p = 5, 13, 17, 29, ...) va khong
thuc hién duge vé6i cac sé p dang 4k + 3 (tic la véi cdc s6 nguyén to 3,
7, 11, 19, 23, ...).

Chéng han v6i z = 2thi 1 + z° = 5 chia hét cho 5, v6iz = 5 thi 1 + z* = 26
chia hét cho 13.

. Do aab la sé nguyén té, tic la 110a + b la s6 nguyén tg, taco b = 1; 3;

7 hoac 9. Tu diéu kién thd nhat tacé : N = 11(100a + b).
Theo bang s nguyén té ta tim dugc cdc cap s6 nguyén té aab vi abb
sau day :
(223; 233); (227; 277); (331; 311); (443; 433);
(449; 499); (857; 877);, (773;733); (881; 811);
(887; 877); (991;911) va (997, 977). :
Tuong tmg véi 100a + b la cdc s6 sau :
203 = 7.29; 207 = 9.23} 301 = 7.43; 403 = 13.31;
409 la s nguyén té; 507 = 3.13%; 703 = 19.37; 801 = 3“.89:
807 = 3.269; d@onleadsa hiiie9oNilacss nguyén t6.
Vay N = 8877 = 3.11.269. ;
Loi binh : Xét thém mot bai todn tuong tu vé sé nguyén to :
“Tim tong tat ca nhing sé cé ba chit s6 ma moéi s6 do la tich clia 4 &6
nguyén té phan biét.”

Bai ra yéu cau moi sé phai la tich cia 4 sé nguyén to phan biét, do do ta
hay tim nhimg bo 4 s6 nguyven té trong dé méi sd sau I6n hon sé truge.

Vi cac tich 2.3.5 = 30; 2.3.7 = 42; 2.3.11 = 66; nén thira sé thu tu cua
cac tich nay se la cdac s6 tuong ung sau : 7, 11, 13, 17, 19, 23, 29, 31:
11, 13, 17, 19, 23: va 13. Tong tat ca cdc tich nay bing :

30(7 + 11 + 13+ 17+ 19 +23 + 29 + 31) +
+42(11 + 13 + 17 + 19 + 23) + 63.13 = 8844,
Do 2.3.13.17 > 1000 nén khong con c¢6 bd 4 sd nao bat dau bang 2 va 3.
Néu bo 4 s6 bat dau bing 2 va 5 thi ta ¢6 cdc bd sau day :
25.711 =710 va 2.56.7.13 = 910.

Do cac tich 2.7.11.13 va 3.5.7.11 déu I6n hon 1000 nén khong con bo 4
s0 nao ‘hoa man diéu kién cua dé bai.

Vay tong can tim la : 8844 + 770 + 910 = 10 524.
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Goi 50 phai tim la abed = 1000a + 100b + 10c¢ + d.
Theo bairataco:a+b+c+d=11 (1)
Theo dau hiéu chia hét cho 11, ta ¢6 thé viét :

ta+c)-tb+d =11k (2)
Do a. b, c. d khong thé lon hon 9 nén k chi c6 thé 1a 0, 1.
Chang han néu k = 2 thita + ¢) - (b + d) = 22. khong thé xay ra.
Cong (1) va (2) tung vé ta co :

N (a+c)+(b+d =11

(a+c)-(b+d)=11k (3)
20a + ¢) =11(1 + k)

V@& trai la s6 chdn nén vé phai cang phai la sé chan, suy ra k # 0.
Tru (1) va (3) timg ve ta co -

(a+cr+b+d =11

(@a+c)—(b+d) =11k (3)

2(b +/d) =11(1 - k)
Vik=1nénb +d = 0. Diéu l]él}";(:hl' xay ra khib=0vad = 0. Tu (3)
voi k = 1ta co a #.¢5 1L Nhung neu athay doi tir 2 dén 9 thi c thay
doi tu 9 dén 2.
Suy ra céc s6 ¢6 bon/chiacss gau day théea mais bai ra (8 sd) :
2090, 3080, 4070, 5060, 6050, 7040, 8030, 9020.

Loi binh : Xét thém bai toan sau :

“Ching minh: rang trong 39 sé tu nhién lién tiép phdi co mét sé ma
tong cac chi sé chia hét cho 11.°

Truge hét ta nhan xét rang : trong 20 s6 dau tién tir cac s6 da cho ta
tim dugc hai s6 ma chi sé cudi cung la 0.

Gia su moét trong hai s6 d6 trude chir s6 0 la chir sé6 khong bang 9. Goi
s6 do la A va t la tong cac chir sé cua né.

Theé thicacso A, A+ 1,..,A+9, A+ 10 ndm trong 39 sé da cho va c¢6
tong cacchisé lat, t + 1, t + 2, ..., t + 10. Nhung trong 11 sé lién tiép
it nhat cang c¢6 mot s6 chia hét cho 11.

Ta thdy ngay rang cdc chir s6 d va a phai khac 0 vid = 0 thi N la s6
c6 ba chir so (!). Theo bai ra, tich M.N phai chia hét cho 1000, tic cho
8.125. Nhung M va N khong thé dong thoi chia hét cho 8 va 125, vi sé
chia hét cho 10 tic la tan cung bang 0 (trdi véi diéu kién a # 0, d # 0).

Thé thi - M = abed = 1000a + bed nén ca hai so hang nay déu chia

29
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hét cho 125; do 0 < d < 9 nén d = 5. Suy ra nhitng sé hang be5 chia
hét cho 125 chi c6 thé la :

125.1 = 125; 125.3 =375; 125.5 =625; 125.7 = 875.
Do dé M = al25, a375, a625, a875.

Tir d6 ta phai tim chir s6 a dé cac s6 N = 521a, 573a, 526a, 578a chia
hét cho 8.
Muén vay cho a = 0, vi du 521a hay 5210 chia cho 8 du 2, thém 6 vao
dé duoc 8 va so 5216 chia hét cho 8.
Vay ta dugc cap s6 M.N = 6125.5216 = 31948000 tan cung bing ba chir
s6 0. !
Tuong tu ta duge thém ba cap sé nua la :

6375 va 5736; 4625 va 5264 va 4875 va 5784
ma tich M.N cang tan cung bang ba chir sé 0.
Loi binh : "Tinh tich M.N biét rang M dugc viét bang 100 chi s6 3, N
dugc viét bang 100 cha sé 6.
Khdc véi bai trén ¢ day M va N -Khéng phai 1a s§ ¢6 bon chir s6 ma
tich M.N phai la s6 c6 rat nhiéu chir sé.
Véi nhan xét 1a 3 =9 : 3 va 6 = 3.2, ta ¢6 thé viét tich

M.N (33003 066.2:6)H =/ (99.5.9) (22:.2)

-._._...‘,_.I-c - —
100 chir $0.3.1006h11.86.6 1 00.chit.56.9.100.chir 56 2

i

(10'* -1). 22..2

100chuiso 2
= 22..2000622. 2 =922177...718.

\—,—
100¢/s2100c¢/30  100c¢/s2 99¢/s2 99c¢/sT

. Trong bén sé lién tiép thi c6 hai s6 chdn (ma téng cia ching la sé

chén) va hai s6 lé (ma téng cua ching cing la sé chdn). Do dé tong
cua bén s6 lién ti€p la mdt sé chén 16n hon 2, vay téng nay la mot
hgp sé.

Loi binh : "Néu tong cia ba so tu nhién lién tiép la mét s6 16 thi tich
cia chiing chia hét cho 24. Chiing minh diéu nay."”

Diéu kién la tong la mot so le vi tong c6 thé 1a mot s6 chdn (chdng han
5 + 6 + 7 = 18). Khi tong ba s6 tu nhién lién ti€p 1a mot s 1é thi ré rang
s6 thd nhat va s tha ba phai la sé chan (chang han 6 + 7 + 8 = 21) va
mot trong ching phai la boi cua 4. Vay tich cac sé chin dé chia hét cho 8.

Nhung trong ba s6 tu nhién lién tiép thi luon c6 mot sé chia hét cho 3.
Do d6 tich nay chia hét cho 3.8 = 24.
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Fa phai tim xem tai sao s6 N thoa man bai ra khong thé viét vdi bon
*hir s6 3 hoac ba chir s6 3 ma lai phai ¢6 chir sé 3. Tu d6 ma xét hai
cruong hop tuy theo N ¢6 mot chir sé 3 hoac c¢é hai chir s6 3. That vay :

Néu N ¢6 bon chir s6 3 thi tong cac chit s6 3 + 3 + 3 + 3 = 12 khéng
*hia hét cho 9. Néu N ¢6 ba chir s6 3 thi tong 3 + 3 + 3 + 1 = 10 khong
*hia hét cho 9 hoac tong 3 + 3 + 3 + 2 = 11 cang khong chia hét cho 9.

Nhung theo bai ra N phai ¢6 chit s6 3 vi néu toan la chir sé 1 hoac chi
50 2 thi tong cdc chir s6 sé nho hon 9 nén khéng chia hét cho 9. Vay
~on lai hai truong hop : '

1) N ¢6 mot chi s6 3. Khi d6 N con lai ba chir s6 2 ta duge cac s6 :
2223, 2232, 2322, 3222,

9) N ¢6 hai chir s6 3. Khi dé N con lai hai chir s6 1a 1 va 2, ta dudc cac
so sau : 1332, 1323, 1233

2331, 2313, 2133
va 3312, 3321, 3132, 323 N 3123, 3213.
Vay ¢o6 tat ca 16 dap so. |
Loi binh : Ban hay lay nam-sinh/cia ban tru di tong bén chi sé tao
‘hanh nam sinh do. Tai sao lai duge hiéu la mét sé chia hét cho 9 ?

Go1 s0 nam sinh cua ban-la abed 't '12'10004'+ 100b + 10¢ + d (1)
long cdc chir s6 cua nam sinh |la a+ b.+.¢ +.d (2)
['a lap hiéu (1) - (2) duge:-999a.+.99b.+.9¢c.= 9(111a + 11b + ¢)

Ro rang so nay luén chia het cho 9.

l'a hay ghép cdc s6 hang cua tong T la lay thua lién tiép chang han

2010 + 2010° dé lam xuat hién thira 6 chung 1 + 2010 = 2011, vi :
2010 + 2010° = 2010(1 + 2010) = 2010.2011

Ghép nhu vay ta dugc :

T = (2010 + 2010%) + (2010 + 2010") + ... + (2010*" + 2010*""")
2010(1 + 2010) + 2010%(1 + 2010) + ... + 2010*""(1 + 2010)
2011(2010 + 2010° + ... + 2010*""")
luon chia hét cho 2011.

Loi binh :

Néu tong la cac lay thua lién tiép cua 2010 thi ta da ching minh duge
tong nay chia hét cho 2010 + 1 = 2011. Do d6 mét cach tong quat :
Néu tong la cac luy thia lién tiép cua n thi chitng minh duge tong chia
hét cho n + 1. Chang han tong 11 + 11% + 11° + ... + 11*'" luén chia
hét cho 11 + 1 =12,

1]

]

1]
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11. Ta nhan thay rang :

Toéong abc + bca +cab = 111ta + b + ¢) = 37.3(a + b + ¢) chia hét che 37.
Do abe chia hét cho,37 tic la (100a + 10b + ¢) chia hét cho 37 nén
bea = 100b + 10¢ + a = 10(100a + 10b + ¢) — 999a.

S bi tru va so tru déeu chia hét cho 37 nén hiéu bea chia hét cho 37.

Tong (abc + bea +cab) chia hét cho 37, ma hai s6 hang dau da chia

hét cho 37 thi sé hang thua ba cab cung chia hét cho 37.

Vi du : S6 259 chia hét cho 37 (thuong la 7), ta cang c¢6 592 chia hét
cho 37 (thuong la 16) va 925 chia hét cho 37 (thuong la 25).

Lot binh :

Luu y ring sé gom ba chi sé giong nhau aaa chia hét cho 37, vi

anat = a.111, ma 111 =37.3 nén aaa =37.3a luén chia hét cho 37.

Ngoai ra, s6 aaabbb cinyg chiu hét ¢ho 37. Tai sao ?

Vi aaabbb . = AH00.aaa + bbb
1000.111a + 111b
1110100040 2 (b

I

i

ma 111 chia hét cho 37 nén s6 aaabbb. cing chia hét cho 37.
Ro rang ba chi s6 p,-g-r-phaikhdcunhauva.gia sip < q<r.
a) Néeup=1thir-q=1, taco cdc s6 sau day -

123; 124; ...; 189, trong d6 chi ¢é hai s6 123 va 134 la thoa man dé
bai.

b) Néu p = 2 thir - q = 1 hoac 2.

- Voir—-q=1thir=q+ 1chia hét cho q - 2, hiéu cua chung la 3 =
(@ + 1) = (q = 2) chia hét cho q — 2. Diéu nay chi xay ra khi q = 3
hoac 5.

- V6ir - q = 2 thi (q + 2) chia hét cho (q - 2), hiéu cua chunug la 4
chia hét cho q - 2. Diéu nay chi xay ra khi q = 3 hoac 4 hoac 5. V.
ta dugc cdc so : 234, 256, 245, 246, 268, trong do chi c6 ba s 245,
246 va 268 thoa man dé bai.

¢) Néu p = 3 thi tuong tu nhu trén ta duge bon sé thoa man dé bai la -
345, 347, 358 va 369.
d) Néu p = 4 ta sé duoc bon sé nira la : 459, 567, 589 va 789.

Tom laitat ca c6: 2+ 3 +4 + 4 = 13 (s6) thoa man dé bai.
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e Lot binh :

13.

14.

15.

Ta biét rang s6 pqr c6 thé doi cho cace chir s6 cho nhau va duge 6 so la :

pqr. prq, gpr. qrp. rpq va qrp.

Do dé néu déi chod cac chir s6 trong 13 s6 thoa man dé bai ¢ trén ta sé
dugc tat ca : 13.6 = 78 (s0).

Ta c6 thé phan tich nhu sau :

208=7+29+ 1+1+..41=7291.1..1

—— ———

e
167c/is 167¢c/s

Loi binh : Mot cau hoi dat ra : "Co s6 tu nhién nao khong thé viét
duci dang via la tong vua la tich cia moét vai s6 tu nhién khac 2"

Tra 161 dé la cac s6 nguyén to.

Lién quan dén cau hoi trén la cau hoi sau :

“Tim cdc gid tri tu nhién k sao cho dang thuc
a;+ay + [5i+ Q= @;.0s...a5

thoa man vot cac gid tri cua a.w’hh‘één

Ta thay ngay rang :

Véik=1thia=1
Véik=2thia =a,=2
Var k > 2 thi a ='a-2 M = ak’_-_; = ].,i ag'|'= 2, ag = k.

Ta c6 thé viét : xyz = xy + yz + zx + Xz + zy + yx dudi dang suu :

100x + 10y +z =10x+y+10y+z+ 10z + x+ 10x+z + 10z + y + 10y + x
= 22x +'22y. + 22z
=22(x+Yy+2z)

Do 22 1a s6 chin chia hét cho 11, nén sé xyz la s6 chén chia hét cho 11.

Loi binh : "Néu chit s6 hang tram x = 1 thi s6 xyz bdng bao nhiéu 2"
Cheo trén néu x = 1 thi ta ¢o6 : GE =221 +y + z).

Do I}; <200nén (1+y+2)22<200.Suyral+y+z<10hayy+z<?9

Nhung 1lyz chia hét cho 22 nén lyz chi cé thé la : 110, 132, 154, 176,

798. Doi chiéu véi y + z < 9 thi chi con lai s6 132 la thoa man (that
hé : 132 = (1 + 3 + 2).22).

30i s0 phai tim la xyz. Do tich ba chir sé cia né bing 0 nén phai c6
not chir s6 la 0. Nhung O khong thé la cht s6 hang tram, 0 cung
33
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khong thé la chiu s6 hang chuc (vi y > z) do d6 chit s6 hang don viz = 0.

Sé6 xyz phai chia hét cho 9 nén tong x + y cua EB phai chia het cho
9, tuc la :

X+y=1+8=2+7=3+6=4+5.
Vay sé phai tim la : 180, 810, 270, 720, 360, 630, 450 va 540 (tat ca co
8 s0).
Loi binh : Néu bai ra la : "Tim s6 co hai chiz s6 ma tong hai chu so
do bdang 10 va lday no trie di sé viét theo thi tu nguoc lai sé duoc mot
so tan cung bdang 2" thi cach giai nhu thé nao ?

Trude hét ta c6 nhan xét : s6 c6 hai chir s6 ab (a > b) trur di so viét

theo thu tu nguoce lai ba ludn chia hét cho 9.

That vay : ab-ba = 10a + b - (10b + a) = 9a - 9b = 9(a - b) chia heét
cho 9.

Do hiéu nay tan cung bang 2 nén hiéu phai bang 72. Suy ra tong hai
s6 la 110 va hiéu cua ching [a 72, Biét tong va hiéu cua hai s6 ta tim
duge ngay dé la s6 91 va sé viétitheo thyu tu nguge lai la 19 (ro rang
91 — 19 = 72 va 72 chia hét cho 9). |

Vi thuong la s6 ¢6 ba chir s6 nén chir s6 dau tién cua sé bi chia la 9 va
s6 chia la so le 91.Me\ddphép chia 921% chot91 nhu sau :

92+« |91
91 |10
1=
1=

Phép chia nay chi thue hién duge khi s6 1%% la boi cua 91, tuc la khi
1P 5 188

Vay ta c6 phép chia sau: 9282 : 91 = 102.

e Logi binh : Sau day la bai todn tuong tu :

34

"Thay ddu bang chi sé thich hop trong phép chia sau :

e B |

N *k %
Qs
-
0

Cdch giai nhu sau :
Boi cua 11 la s6 16n nhat c¢6 hai chir s6. dé 1a s6 99. Do d6 ta ¢é so do
phép chia sau day :
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* %k ok 11

L
x
™
0

S¢ ¢6 ba chir s6 tao boi ba chir s6 dau cua sé bi chia la tong 99 + 3 = 102.
S¢ duy nhat c¢6 dang 3* chia hét cho 11 1a sé6 33.

V:y ta c6 phép chia sau :

1023 |11
" 99 |93
N
33

0

Ga su ton tai mot bd ba sé nguyén to lién tiép khéc. Cdc s6 nay la so
nguyén to va khdc 3 nén khong cé sé nao chia hét cho 3 (*).

G s6 nho nhat trong ba so lien (tigp d6 la 3n + 1 thi sé tiép theo la
31 + 3 chia hét cho 3. Néu s6 nho nhat c6 dang 3n — 1 thi sé cudi cung
cut bo ba nay 1a (3n - 1) + 4 = 3n + 3 cang chia hét cho 3. Ca hai
triong hop deu mau thuan véi (*). Vay khong con c¢6 by ba sé nguyén
té lién tiép nao nira, noi1 cach khac bo ba so nguyén té (3; 5; 7) la duy.
nlat.

L¢i binh : Co thé giai thém bai todn.sau..

“T'ch ciia ba sé nguyén to co dang ab, ac va aa — 1 bdng bao nhiéu ?”

Tride hét ta tim sd nguyén to co dang aa - 1. Trong tat ca cac so c6 dang
ac (nhu 11; 22; ..; 88; 99) chi ¢6 s6 aa =44 ma aa -1 = 44 — 1 =43 la
sdnguyen to. Suy ra a = 4.

Trng cdc s6 ¢6 hai chir s6 ma chir s6 hang chuc la 4 tie la cac s6 40;
41 ...; 48; 49 thi ¢6 ba s6 nguyén to la 41; 43 va 47.

Véy tich : 41.43.47 = 82861.

S6 xyxxyx c6 thé viet : xyx.1001 = xyx.7.11.13.

S6 xxxx c6 thé viét : xx.101 = x.11.101.

Theo bai ra sé thi nhat chia hét cho s6 thi hai nén trong cdc udc cua
s6 thya hai c6 so nguyén té 101, do dé phép chia hét chi thuc hién duogc
kh xyx chia hét cho 101. Diéu nay chi xay ra khi x.y = 0.

So x0x lai la boi cua 9 nén trong cdc sb ¢6 dang x0x la béi cua- 9 chi
35
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co6 s6 909 la thich hop. Suy ra x = 9.
Vay thuong cia phép chia 1a 909.7.11.13 cho 9.11.101 la. 7.13 = 91.

e Lot binh : Mot bai toan khac vé s6 ¢6 ba chir s6 1a béi cua 9 nhu sau :
“Tim s6 ;}; la boi cia 9 trong do chi s6 y lon hon chi sé 2 la 4 va
tich x.y.z bang 0."

Bai ra cho tich ba chit s6 bang 0, do dé sé phai tim phai c6 mot chir s6
la 0. Nhung x khong thé bang O (vi nhu thé sé da cho c6 hai chir so)
nén chi cé thé la y = 0 hodac z = 0. Do y 16n hon z 1a 4 nén so phai tim
co dang *40. S6 nay lai phai la béi cua 9 nén x phai bang 5.

Vay s6 phai tim la 540.

PO BAN GIAI PUJC
Biéu thi cac s6

1. Biéu thi s6 65536 bang bon chir s6 2.

2. Biéu thi s6 1 bang :

36

a) bachusoé 1,2, 3

b) tat ca mudi cha s6 (tir 0; 1; 2; ...: 9).
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§B. HANG NCU DHAN $€ VO CAC PHEP TiNH

A. KIEN THUC CAN NAM VUNG

I.

&)

b)

'a}

b)

c)

a)

b

c)

d)

Mo rong khai niém phan sé
Nguol ta gol 5 (voia, b e Z, b= 0)la mot phan s6, ala tu va b la
mau cua phan so.

. .. .a _¢ N o
Hai phan so % va 3 goi la bang nhau néu a.d = b.c.
)

Neéu nhan ca tu va mau vdi cung mot s6 nguyén khac 0 thi duge mot
phan s6 bang phan s6 da cho.

Néu chia ca ti va mau cho cung mot uge chung thi duge mot phan sé
bang phan so da cho.

Rit gon phan sé va quy dong maun,

Muon rit gon mot phan so, ta-chia iea to va mau cho mot ude chung
(khac +1) cua chung.

Phan s6 toi gian la phan s6 ma tu va mau ch1 ¢6 udc chung la 1 va -1.
Muon quy déng mau nhieu phfm SO (Va1 mau dchmg) ta lam nhu sau :
Tim mot boi chung diaveiie mad (thudng lanBENN) dé 1am méau chung.
Tim thua s6 phu cua nigi Tat tehia mMau chuig cho timg mau).

Nhan tif va mau cua moi phan sé vdi thira sé phu tuong ung.

Trong hai phan sé cung méau duong, phan sé nao ¢é tu l6n hon thi Ién
hon. Muon so sanh hai phan s6 khdac mau, ta viét ching duéi dang hai
phan s6 cung mau duong roi so sanh cdc tu véi nhau : phan sé nao co
tu lon hon thi I6n hon.

Cac phép tinh vé phan sé

Muén cong hai phan sé cung mau, ta cdng cdc tir va gitr nguyén mau.
Muén cong hai phan sé khdc mau, ta viét ching dudi dang hai phau s
cuing mot mau roi cong cdc tu va gid nguyén mau chung.

Muén trir mot phan sé6 cho mét phan sé, ta cong sé bi trir véi sé doi
cua so trir
Muon nhan hai phan so, ta nhan cac tu véi nhau va nhan cdc mau vai

nhau.

Muon chia mot phan s6 hay mot sé nguyén cho mét phan sé, ta nhan
so b1 chia véi s6 nghich dao cua sé chia.

37

Tron Bo SGK: https://bookgiaokhoa.com



Download Ebook Tai: https://downloadsachmienphi.com

B. CAC BAI TOAN DIEN HINH

10.

38

X

. Biét rang biéu thie :

s 8 . i & i
Nhan tu va mau cua hai phan so % va 5 lan luot véi 2, 3, 4, ... 8 ta

sé dugc nhimmg cap phan sé mdi. Hoi trong s6 dé c¢6 bao nhiéu phan sé

5 8 . . . 5 o
I6n hon % nhung nho hon 5 ma mau chi ¢é 1 chir s6 ?

Viét s6 100 dudi dang mot hon so véi sau chir s6 9.

. 52367
Cho phan so o
47633

. Hay tim sé n sao cho khi céng mau véi no va lay

. U NI S
tu trir di né roi rat gon sé duge phan soé toi gian ry

4

TR TR T - i g oo ,
. No6i phan so Y l1a to1 gian néu a la sé nguyén to thi ding hay sai ?

Cung hoi nhu thé véi phan so T va b la so nguyén to.

1.2.3/+/24)6]+ 4.8.12+ 7.14.21 _ a
1.35426.10+4.1220+72135 b

Tim phan so %.

Viét phan so % dudiodang mot s6 Sthapilphan. Cé6 nhan xét gi vé so
thap phan d6 ? Chir sé6 thap phan tha 100 sau dau phay 1a chu sé gi ?

.. SN\ . 8 .. 1
Tim nam phan so nho hon 3 va lon hon %

Cho hai phan so s g va —23 Tim s6 nho nhat ma khi chia cho moi
396 297
phan so6 ta dugc cac so tu nhién.

Tim hai phan so6 biét rang hiéu cua ching bang 445 va néu tang
2 e s : R R 3
phan so bé léen 7 lan thi hiéu sé bang 10—.

Phai chia 5115 qua cam thanh bao nhiéu phan dé phan thi nhat bang

% phan thi hai, phan thit hai bang % phan thi ba, phan thd ba bang

1 y sy 3 ; . ; . N ;
: phan tha tu, v.v..., biét rang theo cach chia nay thi phan tha nam

duoc 80 qua cam.
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_ : ) .47 4747
So sanh hair phan s6 — va

. Rat ra nhan xét dé chung to rang
73 7373

61 61061
va .
411 411411

tair sao hai phan sé sau lai bang nhau :

Tinh nhanh cac biéu thic sau :

1 1 1 1 1 1 1 1

a) - — b — 4 — 4 —

+ — +
20 30 42 56 72 90 110 132

4 4 4 4 +4

b) — 4+ =— +

57 79 911 5759 5961

Tinh nhanh :

120 = 1.40.5.520.l =20
M = 2 5 4 ;
1+5+9+... + 33+37%41-
. 7
N = 10101. - S 6_ h— .
A11111 2222221 3.7.11.13.37

Chung to rang biéu thuec :
oY S T T

(
|12+ —tlowHload |
i
|
:
1

/ HSABIHPHE R PH £648-
Al 101J'124242423

4. 4. 4. o 8 8. .8 | ETIT3736
o +

co gia tr1 1476.

Mau cua mdot phan sé I6n hon tur la 14. Sau khi rit gon ta duge phan
993
1000

sO . Tim phan sé6 khi chua rit gon.

. Hai ba A va B mua hai ré xoai. R6 cua ba A con thiéu 4 qua thi bang

— $0 xoai cua hai ro. Ro cua ba B bang 3 s0 xoai cua hai ré6 va thém
5 :
16 qua. Hoi cdc ro xoai cua hai ba mua ¢6 may qua ?

Co ba voi nuée cung chay vao mot cdi bé. Néu mo voi thi nhat va voi

thua hai cung chay trong 6 gio thi day —g bé. Néu md voi thi hai va thua

- . s - - 7 - ar ¥ -~ & » ar . ~ &
ba cung chay trong 5 gio thi day S bé. Néu mo voi thi nhat va voi

0

thi ba cung chay trong 9 gio thi day T bé. Hoi néu mg ca ba voi cung
chay vao bé thi sau bao lau bé sé day nudc ?

as
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Tinh gia tri cua biéu thuc : 1 +

Ban Nguyén di xe dap tu A dén B gom mét doan lén déc, mot doan
nam ngang hét 2 gio va luc trd vé hét IE g1o. Van toc khi lén doc la
8km/h, khi xuéng doc la 18km/h va trén doan nidm ngang la 12kan/h.
Hoi quang duong AB dai bao nhiéu kilomét ?

Tinh gia tri cua A biét rang :

{ i
A.64.| 1l - 0,75) = (3,75 d A + 2-2-.1,25} - (1.0,8 -1,2: -3—’]
L 2 4 5 2 2

24

¥

Tim gid tri cua p dé phan sd bing mot s6 tu nhién.

A1 1 ' 1 1 ; 2
Cho cac phan s6 -, —, —, ...|:H=—| ——. Sau khi quy dong mau va
1 2 3 [:p=2f) p-1

cong ching lai, hay ching minh-rang néu p la sé nguyén to l6n hon 2
thi tu cua phan s6 tong tim duge chia hét cho p.

Tim bén s6 nguyén duong p, q, r, s sao cho :

dad Sdch Hiy | Db

o el A B L

P q I s

C. CACH GIAI VA LOI BINH

1.

40

Luu y rang —7- < §— tir do 2 < 8'2, 1.3 < 8'3, _ 19 < §-§ Chi ecan
9 9 927972 93 93 9.8 9.8
-4 =4
tim phan s6 ndm gioa L — i va 8.8 = -]ﬁ, d6 la phan so 2 .
92 18 9.2 18 6
ma mau chi ¢é 1 chir s, v.v...
- - > y - * 7 x 8
Ta hay nhan tu va mau cua a va —
- . 21 . 24 . : - ; ‘ 2
vG1 3 duge cap phan s6 — va —, ca hai phan sé6 nam gita o v L
27 27 24 4

déu t6i gian, nén khong thé rit gon dé c6 phan sé6 ma mau chi ¢o 1
chir so; '

« € ! =
= va 53—‘-3- tu d6 tim duge phan so & -2 (da
36 36 6

vdi 4 duge cap phan sé

Xét g trén);
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o vam . #39 . W . oL ) .36 4
v0i 5 duge cap phan s6 — va —, tu dé tim duge phan so = -
45 45 45 b
, .42 48 . . . .-46 5 .
v01 6 duge cap phan s6 — va —. tu dé tim duge phan s6 — = —, (da
54 54 54 6
et g tren);
o _ . .49 56 .. . X . b4 6
\G1 7 dugc cap phan s6 — va —, tir d6 tim dugc phan s6 — = — |
63 63 63 7
2 i _ L B - S : . . 60 5
v01 8 duge cap phan s6 — va —. tur do tim dugc cac phan s6 — = —
72 (2 /12 6
G g @ oG .63 7 :
(da xét ¢ trén) va — = —.
: 2 8
: Bl ; B % . ¥ E 4 i 4 5 6 7
Tomn lai tat ca ¢o 4 phan s6 thoamande baila: —, — — va —.
5 6T 8
Lot binh : Xét thém bal toan sau :
o ) F : ; NN S 11 4 s
Fim ba phan so theo thu tu h&#g%w phan so S’ 50" 75 sao cho hiéu

cia mau va tui ctia mot phanh"‘i(ﬁidcrg bang nhau, ngoai ra !ueu do co
gd tri nho nhat". o

(0 day ¢6 hai yeu cau . hieu bang nhau, hiéu dé c¢é gia tri nho nhat.

luu y la ba phan 6 A4 b6 d@u Y6 grald iien ‘¢dc phan sé phai tim déu
a 5k ¢ 1lm e 4n

¢ dang : : B o mSh B s

b8k’ d R igPT dEgach Online

Theo dé bai ta phaico :b-—a=d - c =g - e, va cac hiéd nay phai cé

aa tri nho nhat.
Nhuthé : 8k — 5k = 20m — 11m = 15n —4n,
hay 3k =9m =11n =P, V61 P = BCNN(, 9, 11) = 99.
Suyra: k=33, m=11,n=9.
165 121 . 36

lay ba phan soé phai tim'la : —, VA
e " 264’ 220 135

Truge hét ta nhan xét rang 100 = 99 + 1. Nhu thé con thiéu bon chir
y : ; . 99
s Y ma ta ¢6 the thay 1 bang phan so ="

9 9
\ay : 100 = 99 + - :999 :
99 99

10i binh : Néu bai ra yéu cau "viét so 55 dudgi dang mét tong voi nam
it so 4" thi viét nhu thé nao ?

Tuong tu nhu trén, ta nhan xét rang : 55 = 44 + 11. Nhu thé con thiéu
41
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ba chu s 4 nwa. do dé phai tim cdach viet 11 dudi dang phan s6 vgi ba

) . 44
chir s6 4. Cach viét nhu sau: 11 = —4—

44
Vay : 55 = 44 + —.
4
- - N W - - ate . e 17 » at i
Ta nhan thay rang vdi phan sé to1 gian = thi tong 17 + 83 = 100.

52 367
47633

Con voi phan s6 da cho thi tong 52 367 + 47633 = 170 000.. Ta

lai biét thém rang : Téng cua tu va mau cua phan sé da -ho khidng
thay doi néu ta trir tu di mot s6 bat ki va cong sé6 dé6 vao mau

Tac6: 100000 : 100 = 1000, day la s6 ma phan sé thu duce phai rut
gon cho no dé duge dang toi gian.

1000.17 = 17 000, day la tu cta phan sé thu duge, do dé :
n = 52367417000 =35367.
5236735367 17000 ({17

Thu lai : = et
47633 + 35367 83000 |83
T | T : s 203 . \\ g 28 . i
Loi binh : Néu bay gig “cho phan so T0b va yéu cau tin sé6 m de
2 ; . ’ #a . 3
phan so kil i saw, ki rut gon se_cho phan so toi gian J. thi cach
605 ~ n : 5

giai nhu thé nao ?
Trude hét ta tinh tong cua tu va mau cua phan sé da cho duoc :
203 + 605 = 808.
Khi cong vao tu dong thoi tru-di mau mot sé6 nao dé thi ténz cua tur va

mau khong déi, ma tong cua tu va mau cua phan sé toi gian . la :

3 +5 =8 = 808.
Nhu vay ta da rit gon phan so cho s6 808 : 8 = 101 dé dugc phan s :
3 3101 303 |
5.101 505

; 203 + 100  30:
Sy raso n = 100 (vi s, ___i).
605 - 100 505

5

Vo' phan so % ta hay layv a = 2 dugce phan sé 9—24 khong phai la toi

- - i ’ 1. &
gian, nhung neéu lay a = 47 thh duge phan s6 — = = lai la tda gian..

L3
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la tol

. b ; ; 1
Vgi phan s6 —— ta hay lay b = 5 thi duoc phan so Wt
P 175 o ek [ 176 35

. T T | 1 o
gian, hoac néu lay b = 7 thi duge phan s6 — = — ciang la toi gian.
o P 175 25 b tE
Léi binh : Cho phan sé lﬁ ti gidn.
J

a) Néu cong them 1 thi co duoe phan so tor gian khong ?

b) Phan so bu voi no dé thanh 1 co toi gian khong ?
Néu phan sé % t6i gidn, tic 1a UCLN(a, b) = 1 thi :

a+b

a) Phan so6 % +1= cung t61 gian, vi UCLN(a + b, b) = 1;

b) Phanso 1 - % = b;a cing toigian, vi UCLN(b — a, b) = 1.

Vi du : Véi phan s6 té1 giéii%_ tal c6 : phan s6 = +1 =§ tol gian va

| w

; Y 2 o b P |
phan s6 1 - — = — cang toéi gian.—
o 5
Co thé ching minhOring diswngigélai khong thé xiy ra nhu sau :

b-a -a

Gia su khong ooisgian) tiel [a b o6°thé rit gon cho k > 1, khi

d6 b —a =km, vab =kn (véi m, n tu nhién va n > m). Suy ra :
b-(b-a)=k(n-m), hay a=kmn-m).

Theo trén thi b = kn va a = kin — m), tiic la a va b cung chia hét cho

k > 1, diéu nay vd li vi theo dé bai phan so % la téi gian, tuc la

- a y
la

UCLN(a, b) = 1. Vay diéu gia su trén la sai, do d6 phan sé
phan so toi gian.

o 2 ’ " R . o B e e y N X,
Ngoai ra, can luu y thém la : "Néu phan so 3 la toi gian thi phan so
] b P ale ) " % - 3
ddo nguoc — cung téi gian"”, vi UCLN(a, b) déu bang 1.
a

Van dé chi la dat thira s6 chung ¢ tu va mau dé trong ngoac dugc biéu
thue giong nhau ¢ ca tu va mau, sau do rat gon.

-
123.1+222+444+77.7) 123 2

Ta ¢ : : i
1.3.5(1+222+444+7.17F 1385 5
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1.2+24+36+48+5.10+6.12

e Loi binh : Voi biéu thic thi rut

34+68+9.12+12.16 + 15.20 + 18.24

gon nhu thé nao ?

Ta 6 1412+8+18+32+50+72) 1
aco: = —.
6(2+8+18+32+50+72) 6

3. Khi chia 1 cho 7 ta duoc s6 thap phan vé han tuan hoan véi cau ki

gom 6 chu so la (142857).

Vi 100 = 6.16 + 4 nén chir s6 thap phan thi 100 sau dau phay chiah la
chir s6 thu tu cua chu ki, tiue la cha so 8. _

Loi binh : Néu cau hoi la : "Chit so thap phan thi 2012 la chit s6 1qo ?

VD . .
Cang hoi nhu thé voi phan so —.
7

Cach giai sé nhu sau :

Vi 2012 = 6.335 + 2 nén chu sé thap phan tha 2012 sau dau phiy la
chi s6 thua hai cua chu ki, tde 1a chi so 4.

. 1 (0 2z al: = N "
Véi phan so —7§ ta lam phép chia de doi no6 ra sd thap phan vo han sau

18 H— 7
40 |2.57142857...
swnloadsachn .
10
30
20
60
40
50

Két qua ta duge s6 thap phan vo han tuan hoan véi chu ki gom 6 chi
s6 la 571428. Theo trén thi chi so thap phan tha hai sau dau phiy la
chir s6 thua hai cua chu ki tie la chir s6 7.

. Trudce tién ta nhan xét rang :

Né'ul¢§thil<l+3{éhayl{i‘,\.g,‘

5 8 5 5+8 8 5 13 8

1 1 ; s D

Xeét '1' < i taco — < . < —3» ta duoc phan sé tha nhat —

5 13 5 5+13 8 1
Lai xet i < —5.- ta duge phan so thi hai 1+ = i :

5 18 o+18 23 "

_—_ . 1

Xét tiep — < i ta duoc phan so thu ba i = l;
5 23 5+23 28
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| T _ " , 1+7 8
Lai x¢t — < — ta duoc phan so thu tu - = —;

' 5 28 5+28 33
T | 8 ’ o Uk 1+8 9
Xét tiep — < — ta duge phan s6 thu nam - = —.

5 33 5+33 38

Loi binh : Xét thém bai toan

" : ., . .. 368972 368975 ,
So sanh hai phan 6 ——— va ———.
" 764797 764 864

Cac phan so da cho kha lon. nhung néu ta dat a = 368972 va b = 764 797

) ) . B .oa ! - . .,. a+3
thi duoe phan so tha nhat —. con phan so thua hai la e
) +

Cuobi cung

chi can so sanh hai phan sé nay bang cach xét hiéu cua chung, tuc la
... a a+3 Ta-3b
xét hieu — - B ;
b+7 bb+7)

Ta co : 7a > 7.360 000 =252:10000;con-3b < 3.770 000 = 231.10 000.
a+a3
s 7

Nhu vay 7a > 3b, do do ph'c’ni}#é()f%‘_-'ldn hon phan sé
. Ta c6 : BONN(35, 28) = 140 va LGLN(396, 297) = 99.

Do d6 phan so —gglaso nho nhat trong tat ca cdc s6 ma khi chia no

]
cho moéi phan s6 ——— va, . “AS"_. ta duoc cae 50 tu nhiéen.
35 40 ¢
That vay ta cé % 1—49 g i =10 -va ﬂ . 2—8- =15
99 396 99 297

Loi binh : Néu doi bai ra nhu sau :

gy ¥ & o 8 . }8 . - o o B, s ., z» -

Cho hat phéan so - va —. Tim so lon nhat ma khi chia moi phan
5

$6 cho s6 do ta duoc cac s6 tu nhién.” thi cach giai tuong tu sau day :

BCNN(35, 15) = 105; UCLN(S, 18) = 2.
Do d6 ta c¢6 so 16n nhat la phan s6 % ma khi chia moéi phan so do

cho no ta duge cac so tu nhién.

That vay : E: = =28 va E:i:“.?.
15 105 35 105
; .. .. .. 89 143 623-143 480 240 .
. Hi¢u hai phan s6 da giam di — - - ae = - khi
2 14 14 14 |
i T T TR e R
tang phan soé bé lén 7 lan, tic la —— bang 6 lan phan sb bé.
P
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. ) 5
Vay phan so bé la : = S g = 5:).
7 7 7
Phan so6 lon la : ﬂ + @ = she e = i - 50-—3-—.
7 2 14 14 14

Loi binh : Néu déi bai ra la :

Tim hai phan so biét rang hiéu cua chung bang 7 va néu tang

~

phan so lon lén 5 lan thi hiéu bang % thi cdch giai sé nhu sau :

751 T 744

Hiéu da tang lén : — - — = —— khi tang phéan sé 1én lén 5 lan, tuc
' 10 10 10

44 _ . g : , T | 186

la ! bang 4 lan s6 l6n. Do dé phansolénla: —:4 = —
10 10

: —— s ia - JO0 T 178

vaphansdobéla: — - — = —.

10 10 10

Do phan thd nam ¢6 80 qua cam nén phan tha tu cé 80 : 2 = 40 (qua),
phan thi ba c6 40 : 2 = 20 (qua)-phan thd hai ¢6 20 : 2 = 10 (qua) va
phan thda nhat ¢6 10 : 2 = 5 (qua):

Tuong tu, phan thd sdu tra di ¢6 160 qua, 320 qua, 640 qua, 1280 qua,
2560 qua, 5120 qua, v.v.. >

Riéng phan thia 11 ¢6 5120 .qua ldn-hon sd qua 5115 da cho nén khong
thé chia thanh 11 phan dugc. Ta thi xem c6 thé chia thanh 10 phan
hay khong. Ta cé :

5+ 10 + 20 + 40 + 60 + 80 + 160 + 320 + 640 + 1280 + 2560 = 5115 (qua).
Vay s6 cam duge chia thanh 10 phan va phan tha 10 nay ¢é 2560 qua cam.
Loi binh : Co thé giai cach khac nhu sau :
Goi s6 cam ¢ phan tha nhat la ¢ thi ta ¢6 tong :

¢+ 2c + 4c + 8c + 16¢ + ... = 1023c.

Trong tong nay, ké tir s6 hang thi ba déu bing téng cdc sé6 hang dung

2 5 (s b . 1023c + ¢
truéec né cong thém c, do dé sé6 hang cudi cung la —2—-——~ = §12¢,

Kéo dai day so c, 2c, 4c, 8c, 16¢, 32¢c, 64c, 128c, 256¢, 512¢ ta sé dudc
512c la s6 thu 10.
Vay s6 cam duoc chia thanh 10 phan.
MC : 7373. ma 7373 = 73.101. Do nhan xét dé ta cé :
4747 47.101 47

7373 73.101 173
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P RSN - 61.1001 61061
'uong tu ta co theé viét : B =

411 411.1001 411411

e Loi binh : Dua vao nhan xét trén,
31 3131 , . 54 54054054

12.

hay so sanh hai phan s6 —;

va hat phan so

-

27" 7127 455" 455 455 455

Ta co :

3131 31.101 31 54 054 054 54.1001001 54
14

a) Ta hay biéu dién moi phan so thanh hiéu hai phan sé nhu sau :
1 T % 1 1 1

e oot — — = V.V

= V.,
20453056

Nhu vay tong da cho c6 thé viet :

77 177101 77 455455455 455.1001001 455

1
12

1 4 . 3 1.3 1 1
—t —t — ot — s T
20 30 42 86 72 90 110 132
1 1.1 1 LT T 31 1 1 _1 1
= — = — =t - —— - - — = — = - — f — - —  — — —
4 5 5 6,6 1 ?_,s 8 9 9. 10 10 11 11
1 341 2 1
4 12 [fl2 12 6
b) Tuong tu nhu trén ta co :
o + e +
57 179 911 5759 5961
2 2 a\2 2 9 - '2°°9 2 %
= e — e — e — — ———
5 7N 9 11 57 59 59 61

7
2 2 122510 112
5 61 305 305

2 .3 1 1

¢/ — At —F —+ +—_—t—
2 6 12 72 90

; 1.7.9+83.21.27 + 5.35.45 + 7.49.63

a .
1.3.5+1.9.15+5.15.25 +7.21.35

la co

¢ 'I‘hav——r——l:l=i—l, biéu thie da cho tré thanh

2 8 2

1 1.1 3 1 1% 1 1 1 9
——t—— ===t = —=] - — = —
1 2 2 3 3 4 9 10 10 10

) 1.7.9.(1+3.3.3+55.56+7.7.7) 1.7.9_
15{!1+333+555 7597 137
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13. Ta ¢6 theé viét :
120 - fl - 1).{5.20).(40.1 |~ 20
\2 5 L 4) B 120-100-20  _
+ B4+ 9+, + 33+ 587+ 41 1+5+8 .4+ 88437 +41 '
10101.6 10101.6 101017
111111 222222 111111
10101.12 + 10 101.6 - 10 101.14

M

i

Quy dong mau : 222 222 dugc :

222222
\’ré)’ N - wl_[l‘z + 6 -— 14) e .E).m_lii. — -‘E.- . i
222222 222222 22 . 11

(vi 222222 = 22.10 101).
e Loi binh : Tuong tu, "tinh nhanh .
1 4 1 _}.‘2010_5.20}2 B 5 ;
2011 2013 2011 2013 2013
b) @ = 8006.80 058 005 - 8005.80 068 006."

Ta cé cach giai sau :

a) P=3

1 — i
a) Dat - m, —— =n ta co ngay gia tri cua P bang :
- 2011 2013 & y . o K
. i _ i
=(3 + 111]{4 + n) - (2 - m) {6 - 11} - 5n = 10m, tiuc la P = —-.
: 2011

b) DPat 8005 = p thi-8006.=p-+l.Bicu-thie Q ¢6 thé viét gon nhusau :
Q=(p+ 1.10001p — p.10001(p + 1) = 0.
Vay Q =0.

- B i M | i G 1 .
14. Trudce tién luu y viét moi phan so nhu 7 thanh mét tich 12.? Ngoai

ra can rut gon phan sé cudi bang ciach van dung tinh chat chie hét dé
viét tu va mau thanh meét tich roi rat gon né :
124242423 341414 141 3.41.1010101 341

237373735 5.47474747 547.1010101 5.47

Véi diéu luu y trén ta lam phép tinh nhu sau :

; |
Blinl ol d] dletasect]
U 7 25 T1) 13 19 101)| 3.41

964.| i & 1) 1 1 1 )| 547

4l it Sosimniind BB foief ] B
L\ 7 25 71y 13 19 101,/
12 3Y 3.41

- 564.i£:-3li 2l a2t S yswa = 1ave
\4 '5) 547 5.47
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e Lot binh : Tuong tu nhu trén, ta cé bai todn :

Chung to bicu thic :

el "B " rua? L ENR ~
5B 7289 8 . 13 169 91| 505505505
58. 5 _
g 4 4 4 o 6 6 6711711711
7 289 85 13169 91

G gid tri 404."

505505505 505.1 001001 505

711711711 711.1001001 711
01 tinh gia tri cua biéu thic trong ngoac bang cach luu y dén dac diém
'ua o va mau dé c6 the tinh nhanh. Ta cé biéu thic trong ngoac bang -

“ung nhu trén ta tinh gia tri phan so

121 _E_L_lJ 5l+i A L)
7 289 85) 12 _, . 13169 91) 5
IJ]—l-— : ﬂ-lw»\i 4 6(1+i+—1—+1) ¢
7 289 85 \ 13 169 91,
e 1a biéu thic trong ngoac dé|did trila 3: 2= g A48
HIE 6 5 5
Vay biéu thire da cho bay gio trg thanh :
150 HB 18 50501 N R $aZ B 0dn) _22 b
o 711 5 9 79
15,. Hiéu so phan cia mau va tir a ;1000 = 993 = 7.
Suy ra tu la - —: .993 = 1986.
7

x s 14

Mau la : — .1000 = 2000.
i

Vay phan s6 khi chua rut gon la : 19&_)6.

‘ 2000
Thu lai : mau hon tu la 2000 - 1986 = 14, sau khi rit gon cho 2 duoc

... 993
bhan so ).

000

@ Lori binh : Sau day la bai todn tuong tu :
Mau cua mot phan sé lon hon ti la 3521. Sau khi rut gon ta duoc

N . 4 . 3 3 . ) »
hian so ey Tim phan so khi chua rut gon”.

[a giai cdach khdc nhu sau :

[a co so do minh hoa bai ra :

49
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au _
ottty (mdu 11 phén)
. —_— — ;
3591 (tu 4 phan)

Tu
L . e ) 4k . .
Trude khi rat gon phan so da cho c6 dang A (k tu nhiéa). V1 vay

néu mau duge chia thanh 11 phan biang nhau thi tu bang 4 phan dé,
va hiéu gita mau va tu bang 3521 va bang (11 - 4) phan dé.

3521

Suy ra t phai tim la : 4 = 503.4 = 2012.

Mau la : 2012 + 3521 = 5533.
2012
5533

(Thu lai : mau hon tu 1la 5533 — 2012 = 3521, phan s6 rut gon cho 503
2012 503.4 4
dugc i

Vay phan s6 phai tim la :

5533 503.1L711

Ta c6 so do minh hoa bai ra nhu(sgu :

Hai ro xoai
Ro ba A ..4'__; |
Ro ba I¥ d@l{lc} SdCl mi

16 qua
S6 xoai ¢ ro ba B la ==16==2-d4=36-(qua)
So xoai 6 roba Ala: (36 -4):4-4 =4 (qua)

Loi binh : Tuong tu ta giai bai todan sau :
" . A . - ~ I o' . .
Ba ba A, B, C chung nhau mua mot thung tao. Ba A mua 3 sO taw va

8 qua, ba B mua 3 s6 tao con lat va 8 qua ba C mua 3 SO a0 com lai

lan thu hai va 8 qua cuéi cung. Hot moi ba da mua bao nhiéu cuc tao ?2°

Ta ¢6 so do minh hoa bai toan :

S0 qua tio " t ' —y
5 2 . ‘8 gua :
S6 tao ba A mua ~ - ——————qi
_ : £ 3 qua
So tao ba B mua . ‘——-—P—li' .
So tao ba C mua (S
5 12/3 86 tdo

2/3 86 tao
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Loas toan nay khi giai phai tinh nguoc tir dugi 1én, tuc la tinh tiur so
tao ma ba C mua cho dén s6 tdo ba A mua.

o : — . 83 :
SO tao con lai sau khi ba B mua la : — =12 (qua)
' 2

Sé& tao ¢o lue dau (khi chua mua ban) la : EO—;E—;—L% = 57 (qua)
Vay ba A da mua 57 — 30 = 27 (qua), ba B da mua 30 - 12 = 18 (qua)
va ba C da mua 12 qua.
(Thulai: ba Adamua(57:3)+8 =19 + 8 =27 qua,
ba B da mua (57 - 27):3 + 8 = 10 + 8 = 18 qua
va ba C da mua [57 - (27 + 18)|: 3 +8 =4 + 8 = 12 qua).

Biet voi I va voi Il cung chay trong 6 gio thi day g bé thi hay tun

xem trong 1 gio hai'voi lam day dugc bao nhiéu phan bé. Tuong tu tim
xeem trong 1 gio voi IT va voi III, voi I'va voi III lam day duoc bao
nhiéu phan bé. T do tinh dlmc ca/3 voi trong 1 gio lam day dugc may
phan bé, suy ra thoi gian cé 3 wm cung chay lam day bé. Do dé ta cé
cach giai sau :

Trong 1 gio hai voi, l va Il chay vao derc g 26 = B (bé);

; N | P : = 7 7 "

['rong 1 gio hai véiollhvadddcchay vad dudolse 1 5 = — (be);
12 60

Trong 1 gio hai voi [ va 111 chay vao dugc :13— : 9~ = (bé).

Trong 2 gig ca ba voi chay vao duoc :
1 7 1 6+7+5 18 3
10 60 12 60 60 10

Trong 1 gio ca ba voi chay vao dugc : -1% " o (bé).

Thoi gian ca ba voi cung chay lam day bé trong : 1 : % = 6% (gio).

Lavi binh :
a) Néu cau hoi bay gio la : "Néu voi thu ba chday mét minh thi sau buo
lau sé day bé ?” thi cach giai nhu shu :

o : . 3 1 1 .
Trong 1 gi6 voi [II chay vao duse — - — = — (bé). Vay thoi gian
EAR 5 20 10 20 o 8

ma voi1 [II chay mét minh lam day bé trong : 1: o = 20 (g10).
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b) Mot bai toan khac tuong tu :
"Ba t6 cong nhan cung rdi nhua mét quang duong. Néu to I va to 11

cung lam trong 9 gio thi rdi duoc % quang duong; néu to I va to
I1I cung lam trong 5 gio thi rdi duoc % quang duong. Neéeu to 111

va té I cung lam trong 6 gio thi rai duoc = quang duong. Hoi néu

cd ba té cung lam thi sau mdy gio sé rdi nhua xong quang duong ?"
Truée hét ta phai tinh xem 1 gid thi té I va t6 11, t6 II va to III, ta

§ I11 va t6 I theo thyd tu rai nhua dugec may phan quang dutng. Tu do
trong 1 gid ca ba té cung lam duge may phan quang duong dé di toi
thoi gian can thiét dé ca ba té6 hoan thanh cong viéc.

. . : BE. A ;
Do t6 I va to II cung lam trong 9 gig thi rai duge 3 quang dudng.

vay trong 1 gid ca hai to rai duogd % (9= Ila (quang duong).

Tuong tu, trong 1 gio to Evats 111 rai duoc % S é_OH (quang
. 2l e Ly o ol 3 1 ’ g
duong), to I1I va'te'Tirai dirge 2 [181Y o (quang duong).

Viy ca ba t6 cung/lam trong!1ygiose rainduge :
(1 7 IJ.2_5+7+6.

3
Ml . N 2 = — (gquang duong).
12 60 10 60 T/ diei

Tu dé suy ra ca ba to cung lam thi sé hoan thanh cong viéc trong
3 20 2
thoi gian 1 : — = — = 6— (g10) hay 6 gig 40 phut.
g 20 3 3 g yog p
18. Day la loai toan "bac thang" ma thuc chat la thuc hién cac phép cong
va chia phan so.

Biéu thuc da cho lan lugt bang :

1+ 11 :1+ 11 ..—_l+ 11
lr 1+ 1+
1 1 . 3
1+ 1+ — 1+—
3+1 4 4
3 3
= 1+ 11 =14+ 11—1+ 14
1 1% —= 14—
"4+3 v T
4 4
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o D d e s # I & s & s L
1 +4 1_1 11 11 11 11
7 7
o Loi binh : Tuong tu, "hay tinh gia tri cia biéu thuc sau :
2+ L -
1+
1
I+ 7
3+
4
Ta lan lugt co :
2 + ! z =2+ ! T 2 + - :
1+ 1+ 1+
L+ : 1.+ : 1+ :
12 +1 13 13
4 4
= 2+ ] =2 F 1 — = 2 4 .
/1 o N,
13+4 || 4 17
13 13
1 e | G P 1y
= 2+ —aAsARadach e B 25
713 g G
hownload <530 » |
19. Goi quang duong lue-di-lén-dac.la-AM. lic.vé xuong doc la MA. Ta c6
= _
hiéu thoi gian lén déc va xuéng doc la : 2 - 1_(;_ =% gio = 50 phut.
Trén cung quang dutng AM doé thoi gian ti nghich véi van téc nén :
, g
e S A S T i S
v, 10 9 t. 4
9

Suy ra thoi gian di lén doc la : 50. e 90 (phut)

Quang dudng AM lén déc la : 8. % =12 (km)

Thoi gian di trén doan nam ngang la : 120 — 90 = 30 (phuit)

Quang dudng nam ngang MB la : 12. % =6 (km)

Vay do dai quang dudng AB la : 12 + 6 = 18 (km).
e Loi binh : Néu doi bai toan nhu sau :

"Quang duong tu A dén B gom mét dogn lén doc AM va mot doan xuong
53
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s

doc MB. Thoi gian di ti A dén B hét ]]—{:5 gio va tro vé heét ?j gLo.
Bict rang van toc khi léen doc la 12km/h va khi xuong doc la 20km /1,
tinh quang dugng AB.” thi cach gidi cung se tuong tu.

That vay, ca di lan vé quang duong lén doc Mo

la AM + BM va quang duong xuong doc sé /\\

la. MA + MB, hai quang dudng nay bang A ~B

nhau vi cung bang AB.

ai 4 - ) NP ol T 197 v 20 6
Do thoi gian ti 1& nghich véi van toc nén : —< = X008 - 2 o 2
’ txuung Vien 12 3

F]

" g R i
Thoi gian ca di lan ve hét : 1% + 11—2- = 3% (gig) = 200 phut.

Suy ra thoi gian xuéng déc lic di va vé la : —22—0 .3 = 75 (phut).

: : 20.75
Vay quang dudng xudng doc, tietaquang duong AB la : 60‘) = 25 tkim),

Ta tinh gid tri cua tung veé.

V& phai : A.64. {13 4 0,75] = A.64.[1-2-_+ e il P o his

e . - i
Veé trai : LB.TB -}- + 2—%125 ]n— 5 =0 8+00 20 E]
4 5 JT\2 2
(33 1. 43 5] (7 4 12 2]
= PRt W TR TR SN, W (i S e e
\ 4 4 b 4)12-5 10 .3
B 4 \
REER RN R
L4 1 } L& &)
Vivtacé: A.144 =16. Tudé: A=16: 144 = -:5.
e Loi binh : Co thé giai thém bai toan tuong tu sau :
"Tinh gid tri biéu thuc
I : 3 P ] 8
" ’ 3.75: 1 -6203 |=+05- —)24
g= 37 | 4 3 \20 15) 7 1|.
i W 105+095 |
i 5 7 & j

Cach giai nhu sau :

Tinh gid tri cua biéu thie trong | | trude, ta c6 :
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575 0.05 = 22 . 2 Jrab-e 1y 9
T 3 10 60 7 _16-2 4 13 5 47
21 2 4 2 T2 2 2 8 8
5 7 B
Vay B = £ : 4—? = iz-{z- tuc la B = 2.
’ 1 8 4 T

v hay bién doi phan so da cho thanh mot so tu nhién cong véi mot
vhan so nhu sau :
3p + 24 ) (3p - 9) + 33 . 3(p - 3) . 33 e 33 '
p-3 p-3 p-3 p-3 p-3

Do 3 da la so tu nhién nén phan so phai la s6 tu nhién, nhu thé

n - 3 phai la ude cua 33. Cac uée cua 33 1a 1; 3; 11 va 33.
laco: p-3=1 khip=4
p-3=3 khip=6
~3=1"khip=H — |
E~3:33 khi p = i@ :i
alan luot ¢6 cdc so tu nhién sau :

Vay khi p bang 4; 6; 14 va 3

34 H24 doymloaddietifietithicam
6-3 3

4 =13
3.144% 24l_s(13 dS 336,,1@41 *13\2;4
14 \R  ——————fgrfe—g—
Hoac thay p — 3 vao 3 + 2 dugc 3 + 33 = 36; thay p — 3 = 3 dugc
P~
3+ 11 = 14; thay p - 3 =11-duge-3+11 = 14 va thay p - 3 = 3 dugce
3 + 33 = 36). .
Loi binh : Tuong tu ta co bai todan sau :
: ; 8t + 49 ; e i
Tim t dé phan s6 T = la s6 tu nhién.
4t + 3
8t + 4. 4
Ta lam nhutrén va ¢6 : T = Bl =2+ g

4t + 3 44+ 3

phai la sé tu nhién, tuc la

Muon T la so6 tu nhién thi phan so .
+

4t + 3 phai la udce cua 43. Do 43 la s6 nguyén td nén né chi c6 hai udc
la 1 va 43.

Véoi 4t + 3 =1 thi - T=2343 =45

Véidt +3 =43 -tht' T=2+1=3d

o |
N
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22. Trudc tién ta thay rang néu p la so nguyén to lén hon 2 thi p - 1 la so

ob

chdn. Ta c¢6 thé tinh téng cdc phan sé da cho bang cach nhom s6 hang
dau véi s6 hang cudi, s6 hang thd hai véi s6 hang ngay trude s6 hang
cudl, v.v...

A\
1 1 1 1 1 1 ) [1 1'] 1 1

-t — 4+ .+ - =|—+ [+ —+ + ...+ -
1 2 p=2 p=1 (1 p=1) \2 p=9, p-1 -p+1]
L 2 2 )

— p + P +,..+-—-—-—-—-—--p

Ip-1) 2(p~2) p-1 p+1

2 2

Sau khi quy dong mau véi mau chung la :

p~1 p+1
12. —— —— . (p=-2)p-1)
g . .g =P

p.m
1.2.(p-2lp-1)

ta dugc phan so : , trong dé m la sé tu nhién nao dé.

R6 rang v6i moi cach nhém—ta duge phan sé tong hoac bang

mn . . G = e ik 5 y v
P (v61 n la s6 tu nhién) hodc bang mot phan sé sau

1.2..(p-2)Xp - 1) |
khi rit gon cho udc chung cua tu va mau, va sau khi rit gon ¢ tu van
con lai s6 p. That thé, vi p la s6 nguyén to nén p nguyén té cung nhau
véi mdi mot trong cac s6 2, 3,4, ..., p -2, p— 1. Ma ¢ tur con lai sd p
nén ro rang tu chia hét cho p.

Loi binh : Cé thé giai bai toan tuong tu sau :

"Chitng minh rang tich edac phan so

4 4 4 ' Noe il
1 9 25 (2n-1)° 1-2n

vai mot $6 tw nhién n =0."

Ta c6 cach giai sau day :

* ¢ AN ¢ ok ;
Truée hét ta nhan xét la 1 - 2 ~ = Lt . ¢ u 3)(2kl,+—1—].
2k -1* 2k -1)? (2k - 1)°
Lan lugt cho k = 1, 2, 3, ..., n, réi nhan cdc két qua ta duoc :
(1_3H1'111*£J P_ 4 ) _ (-1.3(1.5)3.7)..(2n - 3)2n + 1)
\ 4 9 25 Bn-1)7%) 1.3 5.0 -1)"

—1.1.32.52...(211 - 3)2.{211 -1)2n + 1) g -1(2n + 1) _1+2n

1.32.52...(21‘1 . on -1  1- on
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Gia s p < q < r <s. Thé thi p < 4 la s6 nho nhat (vi néu khong thi

1 1 1 1 A . .
—+—+—+— < 1)va pcang = 2. Vay ta phai xét ba truong hop p = 2,
P 4 ¥ 8
Pp=3.p =4

. S AN TR S VL.
Neup=2thh —+—-+==—, Ta lar thay rang q < 6 (néu khong thi

8 ¥ 8 3§

1 1 3 i
—+—+=< =) vaqz3.
q r s 2

N g - X X T 1 T ;
Bay gis trong dang thic — + —+ — = — ta thay lan lugt q = 3, 4, 5. 6.

q r s

Xet tiép r va s theo cich danh gia p va q ¢ trén.

Ta lai xét hai truong hop p = 3 va p = 4. Cuéi cung sé dugc 14 bo bon
sO (p, q, r. s) phan biét sau day -

(2, 3,7, 42) (2,-4,-5,-20) (3, 3, 4, 12)
(2, 3, 8, 24) (2, 4, 6, 12) (3, 3, 6, 6)
(2, 3,9, 18) (2,4/:8,.8)) va (3,4,4,6
(2,3,10,15) (2, 5::540) (4.4, 4, 4).

(2, 3, 12,/12) (2, 656,81

Lot binh :

a)

Bai toan nay lién quan dén cau chuyén cé vé "di chic chia lac da”
sau day : Jownload Sach Hay|Doc Sact '
"Mot éng gia c6 Ba Tguoi con trai. Khi ong mat da dé lai di chic vé

. : . : {. o oty b
viée chia 17 con lac da nhu sau : chia cho nguoi con tha nhat 3 so lac
: w el & , : e &
da, cho nguoi con tha hai 3 va cho nguoi con tha ba 5 so lac da.

Ro rang néu cu thuc hién ding thi ngudi con thd nhat duge

-l_)i = 8% (lac da), nguoi con thu hai duge -1-31 = 5% (lac da) va ngudi

con tha ba duogc L lg (lac da). Lam sao ma chia dugc 1 con lac

da thanh

1

win
@ | oo -
=2

i
S

- : . ey Ty & @
Néu ta cong ba phan s6 — + B + e thi thay ngay néu c6 18 lac

o | =

da thi viéc chia sé rat dé dang. diéu do6 giai thich tai sao lai mugn
théem 1 con lac da cua hang xém, roi chia xong lai tra lai con lac da
do.
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b) Néu s chia hét cho p, g, r thi bai toan chia lac da co thé la truong
hop dac biét cua dang thic sau day el ;- 42 g -1
P r
(s la s6 lac da 18 con, con s — 1 la 17 con lac da).
B , . e o s . 1 1 1 1
Dang thuce trén lai ¢6 thé viét duéi dang : — + — + — + = = 1.
p 2 r s
O day s phai chia hét cho p, q, r cho nén so véi bai toan da cho lic
dau thi chi ¢6 12 by bon s6 (p, q, r. ) phan biét (chd khong phai 14
bo). tue la loai*di hai bo (2, 3, 10, 15) va (3, 4, 4, 6) vi s = 15 khong
chia hét cho 10 va s = 6 khong chia hét cho 4.

Déi véi cau chuyén ¢d vé "di chie chia lac da” thi dé la bo bon so

I,2,3.9,18}111él+l+-1—+—1—~:1
2 3 9 18

D. DO BAN GIAI DUGC

1. Bén vong vanh khuyén (hifih 4) |

Hay sdp x@p cdc s6 trén mdi:vong vanh khuyén sao cho tong cac so ¢
moi vong sap xep theo 1 bankinhrdéu bang nhau va biang bao nhiéu ?
(dién két qua vao dau ?) ‘

2. Vé hinh chi bang mot nét

Cho hinh 5. Bat dau tir A hay vé hinh nay chi bing mot nét.
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§4. TAD HCD SO NCUYEN €O Ci 1A

A. K1EN THUC CAN NAM VUNG

[ 1.

a)

a)

b

Tap hep cac s6 nguvén

Cac s0 tu nhién khace 0 con duoce goi la cac s6 nguyen duong; Cac so -1,
2, -3, ... la cac s6 nguyén am.

Tap hgp gom cac s6 nguyen am. so 0 va cac s6 nguvén duong la tap
hop cac so nguyen, ki hieu la Z.

Moi 50 nguyén duong déu lon hon so 0;

Moi 50 nguyén am deu nho hon so 0;

Moi s6 nguyén am déu nho hon bat ki s6 nguyén duong nao.

Gia trituyét doi: (0] =0; |7l =7 1-7| =17.

Trong hai s6 nguyén am, sé nao co gia tri tuyét doi nho hon thi lén
hon. Hai s doi nhau ¢6 gia tfi tuyét,doi bang nhau.

Cac phép tinh ve sé nguyén:| _}
Cong hai sé nguyén duong chinh Fa cong hai so tu nhién khac 0. Muon
cong hai so6 nguyén khde dau, ta tim hi¢u hai gia tri tuyét doi (so ldn
tru so nho) roi dat Hod ket qud’ R e & gm tri tuyét doi lén hon.

Muon tru s6 nguyen,a, choisa nguyén byta cong a véi so doi cua b.

Muén nhan hai s0 nguyén-khée-dau-ta-nhan hai gia tri tuyét doi roi
dat dau " " trude két qua.

Muén nhan hai sé nguyén am ta nhan hai gid tri tuyét déi cua ching.
Quy tac dau ngodc va quy tic chuyén vé

Khi bo dau ngoac ¢6 dau " " dang trude. ta phai doi dau tat ca cac so
hang trong dau ngoac.

Khi bo dau ngoac ¢6 dau "+" dang trude thi dau cdc sé6 hang trong ngoac
van giu nguyén.

Khi chuyén mot sé hang tir vé nay sang vé kia cua mot dang thic, ta
phai doi dau so hang do.

B. CAC BAI TOAN DIEN HINH

|

Cau nao dung, cau nao sat ?
a) Mol s6 nguyén deéu la so tu nhién.
b) So tu nhién la sé nguyén duong.

¢) So nguyén khong phai la s6 tu nhién la s6 nguyén am.

n
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d) Néu p la s6 tu nhién va q la s6 nguyén sao cho p > q thi g la so am.
e) Néu Im/| = In! thim=n.
2. Viét :a) Nam so nguyén nho hon moi1 soé sau : -15; -3,5; >k
2

L}
=

2

b) Nam sé nguyén am lén hon moi sé sau : -7; -8,565; -9

3. Viét so lién trude va so lién sau cac so doi cua 44, 70, —12.

4. Tinh téng cdc s6 nguyén p biét :
a) -8<p<5H : b) -11 < p < -T.

5. Bo dau ngodc va rit gon biéu thic : 2a - (-b + ¢) + a = (~=2b - ¢).
Sau dé kiém tra két qua véia=-5.b=-1,¢c = 4.

6. Tinh nhanh :
a) (173 - 914) - (-127 + 86)

5 (0 A8 (1) 1Ry, 4

2 UR ) s

2012 \ 9
7. Chung to rang : |
a) Tong cua nam sé nguyén lién ti€p chia hét cho 5. Cho vi du.
b) Tong cua bay s\ mguyénstién tiépchia héticho 7. Cho vi du.
8. C6 hay khong : | |
a) Hai so nguyén khac nhau ma so nay chia hét cho s kia va ngugc lai ?
b) S6 nguyén ma binh phuong bang chinh né ?
¢) So nguyén ma lap phuong bang chinh né ?
9. ChoA=a(b-c)-bla=¢c)vaB = bla=c)- a(b + c).
Tinh tong A + B va hiéu A - B.

(-2) + (-8).(-1).0 + (-4)
(-1).(-1)+ 3
(-1).(=2) + (-3).(-4) - (-2).(-3)
(-2).(-3) : (1) - (-3).(-2) : (-6) + (-2)
Tinh tong M + N va hiéeu M - N.

10. Cho M =

va =

11. Giai thich tai sao tong cua t s6 le lién tiép lai chia hét cho t. Cho vi du.
12. Tinh nhanh : '
a) (=312)213 - 70) - 213(70 - 312)
\

’ 4 |
by (687 + c:,es4>.h.25.7 -—.1.25| - (-31.64).
\ D _'

6O
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. S6 nao nho hon trong hai s A va B dudi day va nho hon bao nhiéu lan ?

2 ) 1 4 \I
A =(0,8.7+08")]1,25.7 - ;—.1,25}' + 31,64
J

(1181 + 8.19).0,02
9:11,25 '

B =

Tu 100 s6 nguvén tuy v ta luon c¢6 thé chon duge 15 s6 ma hleu cua hai
so bat ki chia hét cho 7. Diéu nay dung hay sai ?

. Chung to rang ton tai vé so tu nhien khong thé biéu thi dudi dang

tong cac lap phuong cua ba sé nguyén khong am.

Chung to rang c¢6 mot s6 ma binh phuong cua né bat dau bang 1983
chu s0 9.

Tinh tong T = -2001 + 2003 - 2005 + 2007 + ... — 2105 + 2107.

C. CACH GIAI VA LOI BINH

a) Sai, vi c6 nhimg s6 nguyén nluf_f £1). +2, -3, ... khong phai la so tu nhién.
b) Sai, vi 6 0 1a s0 tu nhién thung 0 khong phai la sd nguyén duong.

¢) Dung, chang han t—fl ld so am nhu’ng no khong phai la s6 tu nhién
ma la s6 nguyen!'0WIl lcachmiennl n

d) Sai. chang han p = 4 g=1 thl P> uhu’ug q.z 1 khong phai la so am.
e) Sai, vi |5] = {—51 u.h!.mgﬁat—ﬁ

e Lot binh : Cang hoi nhu trén véi cac cau sau :

a) Moi s6 tu nhién déu la s6 nguyén.
b) Néu m la sé ty nhién thi fm| =m.
) Taluon c6 Ipl > 0.

Tra loi :

a) bung, vi tap hop Z cac so uguyen bao gom cdc s6 tu nhién va cdc so
am nhu -1, -2, ...

b) Dung, vi 18] = 8.

¢ Sai, vi [p| 20, ma IpI =0néup=0.

2. a) Nam s6 nguyén nho hon (-15) ¢6 thé la : -16, -17, —18, -19 va -20

vi cdc s6 nay déu c6 gia tri tuyet doi 16n hon |-15] =
— nho hon (-3.,5) ¢6 thé la : -4, -5, -6, —7 va -8.
: 22 (- : | - :
— nho hon 3 [: ~7.—J c6 the la : -8, -9, =10, -11 va -12.
\ )

61
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b) Nam so6 nguyén am lén hon (-7) ¢6 thé la : -6, -5, —4, -3 va -2.

— lén hon -8.,55 co the la : -8, —-7. -6, -5 va —4.

— ldn hon 9~f— (=-9,4) co thé la : -9, -8, -7, -6 va -5,
5

Loi binh :
a) Can doc ki dé bai dé tranh nham lan khi giai. Chang han, doi véi

cau a) néu dé bai la "Viét nam so (khong phai la nan so6 aguyén)
nho hon (-15)" thi dap sé cé theé la :

-15.1; -15,2; -15,3; -15,4 va -15,5

hoac la - Jb'l. —161. - 161, ~16-1- va —16-1—‘
: : 4 5 6

s 1

b) Néu dé bai la : "Viét tat ca so nguyén nho hon 0 nhung lon 1on -7"
thi ddp so sé la : -6, -5, =4,.=3, -2, —-1.

Nhung néu la : "Viét tat ca s6 nguyén nho hon 0 nhmg 611 hon
|-7| thiro rang khong ¢o sé’ﬁm nao lai Ién hon sé duoag 7.

Bai nay ¢6 hai yéu cau : \:ié't'lsﬁ":dﬁ'i cua 44, 70, -12, sau d¢ mdi viét so

lién trude va so lién sau cacso-don do. Vi vay ta ¢o :

So doi cua 44 la —44, cua 70 la -70, cua ~12 la 12.

So lién trude —44 1'5..*4-5‘, l'iéilbsbaﬁ ld—43 s

S6 lién truge —700 70, Hen 'sau ka 269"

So lien truge 12 la TT. Tien sau Ta 13

Loi binh : "Hay xét xem so nguyén m nhu theé nao néu :

ai so lien traoe m la sé nguyen duong.

bl s6 lién sau m la s6 nguyén am.

¢) so lien truge m la s6 nguyén am con s6 lien sau m li s6 nguyen
duong.”

O day can luu y : s6 nguyén b la so lién sau cua s6 nguyéna néu a < b
v khong ¢6 s6 nguyén p nao thoa man a < p < b. Khi d6 ta curg nii b
la so lién trude a. Chang han -8 ¢6 so lién trude la -9 vé s0 ién sau
la -7.

Cach giai sé nhu sau :

a) Néu-so lien trude s6 nguyén m la sé nguyén duong thi m la mot so
nguyvén duong (vi du néu so lién truée m la 11 thi m = 12).

b) Néu s6 lien sau s6 nguyén m la s6 nguyén am thi n la mot so
nguyén am (vi du néu so lién sau m la =21 thi m = -20).

c) Do la sé 0 vi so lién trute né 1a —1 va lién sau né la 1.
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[Hav nho them rang : S6 nguyén duong nho nhat la 1. s6 nguyén am
lon nhat la =1, nhung khong co s6 nguyén duong lén nhat va cung
khong ¢o so nguyen am nho nhat.
Trudge hét ta phai tim tat ca gia tri cua p thoa man bat dang thic, sau
do mdi tinh tong tat ca gia tri do.

ar Var tong -8

-8, -7.-6,-5.-4,-3,-2,-1,0, 1, 2, 3, 4.

< p <5, taco tat ca gia tri cua p la :

Do cic s0 hang -4 va 4, =3 va 3, -2 va 2, -1 va 1 la nhung cap so
do1 nhau nén moi cap co tong bang 0, do d6 tong phai tim chi con
la: —(8+7+6+5)=-26.

b) Vi tong =11 < p < -7, ta c6 tat ca gia tri caa p la : -10, -9, -8, -7.
Tong phai tim la : —(10 + 9 + 8 + 7) = -=34.

Loi binh : Néu bai ra la : "Tim tong cac s6 p biét -9 < p < 9" thi tat

ca gia tri cua p la

-8. -7. -6, -§~4. -3, -:'z:”:lg i} 1, 2, MY, 5, 6. 7. 8.

|

|  thav ngay la tong nay ba g U | cac cap so\&8, +7, +6, +5, 4, 3,
H

-1 déu ¢o tong bang 0. L B

e

Néu bai ra la @ "Tun tong cdc so ngu_yen co gsa tri tuyét doi bao ham
gitiq 13 va 237, thi édchgiai seathwsanphi.com .

ke

Cac so nguyén o Um tri tuyet, dm bao ham giua 13 va 23 la : +14, +15,
+16, = +18, +19, ’_.‘)0 *21 +2.A Toug cua chung ro rang bang 0.

Van dung cach bo dau ngoac co6 dau "-" déng trude ta co :
23+b;c+a+2b+c=3a+3b.

Kiém tra két qua :

20~ (-b+c)+a-(-2b-c) =2(-5) —[—(=1) + 4] + (-5) - [-2(-1) - 4|
=-10 -1 + 4| + (-5) - [2 - 4]
=-10-5-5+2=-18

3a + 3b = 3(-5) + 3(-1) = -15 - 3 = -18.

Ta thay hai két qua bang nhau.

Lot binh : Lien quan dén bo dau ngoac, hay “thuc hién phép tinh sau :

(~4) = (=2) = [(=5) = [(-7) + (-3) = (-8)]}".

P2 lam phép tinh trong dé c6 cac dau ( ), [ | va { | ta bo cdc dau ( )
tiuGe, roi dén cdc dau [ | va cuéi cung la dau ( ). Ta ¢6 :

-4 +2-|-5-[-7T-3+8ll=-2-{-5-[-2])
=-2-{-3l=-2+3=1

63
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. a) Hiéu da cho c6 thé viét :

(173 - 914) - (=127 + 86) =173 - 914 + 127 - 86
= (173 + 127) - (914 + 86)
= 200 - 1000 = -800.

b} Tacd[l‘—l)+[—l~}+[ 7}‘+{—3.+i+.g}+._5
1 1715735 " 7) " 2012

I\ 9/ 2, | 18 _
-2-9-7 21+4+10 5 5 5
= + + =-1+1+ = —
18 35 2012 2012 2012

. a) Goi nam sé nguyén lien tiéplan -2, n-1,n.n+ 1. n + 2 Tong

cua chung bang :
m-2)+n-1)+n+m+1)+(n+ 2)=5n, chia hét cho 5.
Vidu: (=7) + (=6) + (=5) + (-4) + (=3) = =25, chia hét cho 5.
b) Goi bay s6 nguyén lien tieplan =3, n -2, n- 1, n,n+ 1, n + 2,
n + 3. Tong cua ching bapg-
m-3+m-2)+m-1En+m+1)+Mm+2)+(n+3)=7n,
chia hét cho 7. ' 7
Vidu:1+42+3+4+5+6+7 =28, chia hét cho 7.
Loi binh : Tong cua ba 36"?@'{1_?5:: lien .Ii(’}).’ bon sé nguyén lien tiép,
sau so nguyén liéen tiép, chin so nguyen lien tiep theo thu ti co chia

hét cho 3, cho 4. cho 6, cho 9 khong ?

Ta c6 : Tong cua ba s6 nguyén lién tiép (n — 1) + n + (n + 1) = 3n. chia
hét cho 3. Vi du : (=9) + (-8) + (=7) = =24 chia hét cho 3.

Tong cua bon sé nguyén lien tiep m — D+n+m+ 1+ (n+2)=4n + 2
khong chia hét cho 4. Vidu: 7+ 8 + 9 + 10 = 34 khong chia hét cho 4.

Tong cua sau s6 nguyén lién tiép khong chia hét cho 6, nhung tong cua
chin s6 nguyén lién tiép lai chia hét cho 9, chang han : ‘
(-9) + (-8) + (=7) + (-6) + (=5) + (-4) + (-3) + (-2) + (=1) = -45, chia
hét cho 9.

Nhu vay néu tong cua ba, nam, bay, chin sé nguyén lién tiep thi la

lugt chia hét cho 3, 5, 7. 9. Nhung tong cua bén, sdu, tam s0 nguyén
lién tiép thi khong chia hét cho 4, 6. 8.

. a) Co. Bo la cap s6 nguyén doi nhau va khac 0. Vi du : 7 chia hét cho

(=7) va (=7) chia hét cho 7.
b) Cé. D6 la cdc s6 nguyén O va 1, vi: 0° =0, 1* = 1.

c) C6. D6 la cdc sd nguyén 0, 1 va-1,vi: 0" =0, 1" =1, (-1)" = -1.
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o Loi binh : C6 hay khong (cho vi du) :
it New m chia hét cho p the m chia hét cho —p ?
by Néu m chia hét cho p thi —m chia hét cho p va —p ?
¢) Néeu m chia hét cho p thi |'m | chia hét cho |pl ?
Céau tra loi sé nhu sau :
a) Co6. Vi du néu m = -48 chia hét cho p==81thi:
(-48) chia hét cho (-8).
b) C6. Vi du néu m = 35 chia hét cho p = 5 thi :
' (-35) chia hét cho 5 va cho (-5).
¢) C6. Vi du néu m = -63 chia hét cho p = 9 thi :
|-63| = 63 chia hét cho [9] = 9.
9. Ap dung tinh chat phan phéi cua phép nhan déi vdi phép C(j)l‘lg va
phép tru, ta co :
A = a(b — ¢) ZM¥(a — ¢} sb—pc — ba P;
B =Db(a-e¢)-a( +c) :-'»bgi;-: be - ab — ac:
Vay A+ B=ab-ac-ba+ b£+ b{i - bc - ab - ac = -2ac;
A-B=ab-ac fl?a + be = (ba - be - ab - ac)
b — ac— ba + be —ba + be + ab + ad | be,
o Loi binh : "Hay tindyitieh! A/B' fFaleé act
A = ab - ac - ba ¥ B¢ =-ac + bc
B = ba - bt~ ab — ac = -bc - ac
Vay tich A.B = (-ac +bc).(-bc — ac)
= abc® + a’c” —be=—ab¢”
= a’c’ - b%* = ¢*(a’ - b*).
10. Luu y dén thi tu thuc hién cdc phép tinh : nhan chia trude, cong trir
sau. Ta c6 : '
(-2)+80-4 -6 3

M: '—-:4-—';
1+3 4 o
N - 2+ (+12) - (+6) B 2+12-6 ~ 8 __§
T B t-d) = (48) 2 (-BY (20 Bal-A)=82 S T

3 ( 3]_H 21 16 -37
14 14 14

Vay M+ N = —-§+

o —

7
[ 8 -21 16 -5
7 14 14 14
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e Lgi binh : "Hay tinh tich M.N va thuong M : N. Suy ra M gap may
laén N 2" -

Dua vao két qua ¢ trén ta cé ngay :

M.N = (_EJ_(_E] _12 5

oJ\'7) 7 7
M N:(—EJ:(—Elzii:—z—lzlixl,S
\2)'U7) 28 16 16

Vay M gan gap 1,3 lan N. .
11. Goitsonguyénleliéenti€pla:2m+ 1,2m + 3,2m + 5, ..., 2m + Qt — 1)
v6i m nguyén. Ta cé tong cua chung bing :

(2m +. 1)+ (2m +3) + 2 +5) + ... + Zm + (2t - 1)

I

2mt + (1 + 3 +56 + ... + (2t - 1)]

1+(2t-1 . . "
2mt + ﬁLQ__]'t =2mt + t~ = t(2m+ t), chia hét cho t.

I

Vidu : (=9) + (=7) + (=5) + (-8 #¢-1) =-25, chia hét cho 5.

e Loi binh : "Tong cua p so|uguyén chan lien tiép cé chia hét cho p
khong 2"

Ta hay xét vi du sawy
Tong cua sdu so6 nguyén chin lién tiép :

(-14) + (-12) + (-10) + (-8) + (-6) + (-4) = -54, chia hét cho 6.
Ro rang tong cua p s6 chén lién tiép :

2m + (2m + 2) N3m + 4) +.... +(2m + 2p) luén chia hét cho p

12. Ta co:

a) (=312).213 + 312.70 - 213.70 + 213.312 = 70.(312 - 213)

= 70.99 = 6930.
6,24.1,25:6,2 + 31,64
= 6,24.7,75 + 31,64
43,36 + 31,64 = 75.

b) (56 + 0,64).[1.25(7 - 0,8)] + 31,64

1}

e Loi binh : Tuong tu, hay tinh :

1
(9.0,08 + 0,7.0,08){9. 12,5 ~0Q/7. 12.—2—J -(-9,49).

Taco: [0,08.(9 +0,7)[.[12,5.(9 - 0,7)] + 9,49
= (0,08.9,7.1,25.8,3) + 9,49 = (9,7.8,3) + 9,49 = 80,51 + 9.9 = 90.
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Taco: A

0,8.(7 + 0,8).1,25.(7 - 0,8) + 31,64

(0,8.7,8.1,25.6,2) + 31,64

(7,8.6,2) + 31,64 = 48,36 + 31,64 = 80.

(11,81 +8,19).0.02 _ 20.0,02
9:11,25 0,8

Vay A > B dung 80 : 0,5 = 160 (lan), hay A = 160.B.

I

B = = 0,5.

Lai binh : Tuong tu ta cé bai toan sau :

' 2
3. ==0,00:1(015:25) (1,09 - 0,29).5

"Cho M = ) : ) 4.
: 0,32.6 +0,03-(5,3 - 3,88) + 0,67 e 333\ 8
' 20 )9

S6 nao lon hon trong hai sé M va N va lon hon bao nhiéu ldan 2"

Cdach giai nhu sau :

i 7.5-0.09 : 0,06 __715-15 _ 6 _,
1,92 +0,03-1,42 ¥067 ] 1,95-0,75 1,2
0.8.2
4

ORI/
218-14,8 2
Vay M > N ding 5: —;— =10 (lan) hay M = 10.N.

Tra 161 : dung.

Hiéu cua hai sd chia hét cho 7 khi va chi khi cdc s6 du cua phép chia
hai s6 d6 cho 7 bang nhau. Khi chia mt s6 cho 7 thi sé du cé thé la 0,
1,2, 3,4,5va6.

Gia su khong thé chon duge 15 sé tir 100 s6 da cho. Piéu nay cé nghia
la : khong c6 trén 14 so khi chia cho 7 ¢6 s6 du la 0, khéng c6 trén 14
s6 khi chia cho 7 ¢6 sé du la 1, v.v... Nhung thé& thi tat ca cdc sd cé
duge khéng qua 14.7 = 98 < 100, do dé diéu gia'su khong dung.

Loi binh : "Néu mudn chon 16 s6 thi co duoc hay khéng ?"

Muén thé, ta hay lay mot phdn vi du : xét 100 s6 tu nhién tir 1 dén
100. Trong s6 dé c6 14 sé : 7, 14, ..., 98 cho sé du 1a 0; c6 15 sé cho so
du la 1 va 2; ¢6 14 sb cho sé du la 3, 4, 5, 6. Vay khong c6 16 sé ma
hiéu cua hai sé bat ki chia hét cho 7.

Ta chung to rang khong c6 sé dang 9n + 4 (n la sé tu nhién) biéu thi
duge dusi dang tong cua ba 1ap phuong, vi ¢6 vo sé cac sé dang nay.

That vay, moi sd6 nguyén hoac ¢6 dang 3k, hoac 3k + 1, hoac 3k - 1,
67
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trong dé k la s6 nguyén. Do dé lap phuong cua moi sé nguyén cé dang
27k”, hoac : 27k’ + 27k* + 9k + 1 = 9(38k” + 3k* + k) + 1

tuc la hoac ¢6 dang 9m, hoac c6 dang 9m + 1.

Dung moi cach két hgp c6 thé duge, ta sé thay rang : tong cac lap
phuong cua ba s6 nguyén sé c6 mot trong cac dang sau : 9n; 9n =« 1;
9n + 2; 9n + 3, nhung khong thé biang s6 ¢6 dang 9n + 4.

Lot binh :
a) Luu y : M6i s6 tu nhién n c6 thé phan tich dé dang dudi deng tong.
cua 5 lap phuong.

That thé, hiéu n — n’ chia hét cho 6 v6i moi n. Vi thé ta viét duge
n =n’ + 6t (t nguyén). Vay :

n=n’+t+ 1"+ t-10+(t)+ (-t)
b) C6 thé giai thém bai todn sau vé lap phuong cua mot sé :

"Tim s6 nho nhdt phdi nhan voi 2940 dé duoc tich la lip phuong
ctia mot so nguyen duong.” '

Trude hét ta nhan xét rang (khi phan tich lap phuong cuz mot so
nguyén duong ra thira s6 nguyén 'to thi s6 ma cua lay thia cdc thira
s6 nguyén té do6 chia hét cho 3.

Phan tich s6 2940 ra thifa.so nguyén td duge : 2940 = 2°.35.7°  (*)

Do dé. muén duge s6 nho nhat la lap phuong cua mot sé nguyén duong
ta phai nhan 2°.83%5/79¢0a1®) véi 2835 7' tif¢'1a nhan véi 3150.

Thu lai : 2940.3150 = (2.3.5.7)" = 210" = 9261 000.
Mot trong cdc so thoa man bai ra la :
N = 999...995 (gom 1983 chir s6 9).
That vay ta c6 :
N* = (10" - 5)* = 10*'™" - 10.10"™" + 25
= 99...9900...025 (gém 1983 chit s6 9 va 1983 chir s6 0).

e Loi binh :

68

a) Luu y : Mot cach tong qudt, ¢6 thé tim duge bat e s6 nao ma 1983
chir s6 ddu l1a 9, con chir s6 thit 1984 khéng nhé hon 5.

b) Cé thé xét thém bai toan sau :

"Viét cac s6 nguyén duong tuw 1 dén mot ti. Tong tat cd cdc chid so
phai viét bang bao nhiéu 2"

Dé giai bai nay ta phai lam nhu sau :
Trude hét ta tach chir s 1 ¢ 1000 000 000 bang cach lay not ti trir di
1 duge s6 999 999 999, sau dé6 nhom céac s6 thanh tiung cap nhu sau :
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(0; 999 999 999); (1; 999999 998); (2; 999999997); ..;
(499 999 998; 500 000 001); (499 999 999; 500 000 OOO ).

fa se¢ duge 500 000 000 cap so6 nhu trén. Tong cac chir s6 trong moéi cap
ang 9.9 = 81. Ké thém cht s6 1 lie dau ta duge tong phai tim bang :

00 000 000.81 + 1 = 40500 000 001 (bon muoi ti nAm tram triéu lé mot).
Lot binh : Sau day la bai todan tuong tu :
Tin s6 nguyen p biét rang :
2110 + 2109 + 2108 + ... + p =21,1.100."
Jé phai bang 21,1.100 = 2110, do d6 dang thuc da cho c6 thé viét
2109 + 2108 + ... + p = 0.

(2109 + p).n
2

Jon # 0 nén suy ra : 2109 + p = 0, tu do p = -2109.

Néu vé trai gom n sé hang thi ta c6 : = 0.

D. b( BAN GIAI PUGC

Jung dau cua bon phép tinh y_a_,ﬂa‘u ngoic xen gila cdc chir sé dé dugc
<ét qua bang 2 :

Vi du @ véi 1234 =2)waviétl1:2:8 514 =02)

1) 12345 = 2 ... . b) 123456 =2

) 1234567 =2 d) 12345678 = 2.
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§3. XUNG QUANH KHAI NIEM HAM $¢C
VA PO THI

L

A. KIEN THUC CAN NAM VUNG

1. Daqi luong ti lé thuan va ti le nghich
a) Néu dai lugng y lién hé véi dai lugng x theo cong thuc y = kx (k la
hing s6 khéc 0) thi ta néi y ti lé thuan véi x theo hé so ti lé L.
b) Néu dai lugng y lién hé véi dai lugng x theo cong thic y = = 1ay Xy = a
” :

(a 1a hing s6 khac 0) thi ta néi y ti lé nghich véi x theo hé sotilé a.
2. Ham sé
a) Neéu dai lugng y phu thudc vao dai luong thay doi x sao cho vii méi gid

tri cua x ta luon xdc dinh duge chi mét gid tri tuong ung cia y thi y
duoge goi la ham s6 cia x va x/goi la bién so.

b) Heé truc toa do Oxy c6 Ox la ftructhoanh, Oy la truc tung, giwo diém O
cua hai truc la goc toa do. Mat-phang c6 hé toa do Oxy gi la mat
phang toa dé Oxy.

Mbi diém M trén mat phang toa do xac¢ dinh mot cap sé (xu;y,), goi la
toa do cua diém M, ki hiéu la M(x,; y,), Xy la hoanh d9, y, la ung dé.

3. Dé thi

a) D6 thi cua ham sé y = f(x) 1a tap hop tat ca cdc diém biéu di:n cdc cap
gia tri tuong ung (x; y) trén mat phang toa do.

b) D4 thi cia ham sé y = ax (a # 0) la mot duong thang di qua gic toa dd.

B. CAC BAI TOAN DPIEN HINH

1. Khi dem 100kg théc xay xat thi thu dugc 64kg gao. Néu dem ay xat 18
thung théc, mdi thung chira 20kg théc, thi sé thu duge bao nhiéukg gao ?

2. Chia so 828 thanh ba phan ti 1é thuan vgi % % va %

3. So hoc sinh tham gia dong dién thé duc ¢ bon kheéi l6p 5, 6, °, 8 theo ti
le 21, 22, 23, 20. Biét rang sé hoc sinh ¢ khéi 16p 6 nhiéu lon ¢ khai
16p 8 1a 48 em. Tinh sé hoc sinh ¢ mdi khéi 16p tham gia dongién.

4. Nam doi may cay gébm 87 mdy lam viéc trén nim cdnh déng o dién tich
bang nhau. Doi A hoan thanh céng viée trong 4 ngay, doi B trmg 6 ngay,
doi C trong 8 ngay, doi D trong 10 ngay va doi E trong 12 ngay Biét rang
nang suat cua ciac may bang nhau, hoi méi doi c6 bao nhiéu may-ay ?
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Chia s6 2475 thanh ba phan ti lé nghich véi ~1—, e va i

22 33 44
Mot ngudi di xe mdy tu A dén B bat dau lic 7 gio sdng véi van toc 50
ki/h. Pén B nguoi ay nghi 30 phut rdi trd vé A vdi van toc 60 km/h.
Trén duong vé do xe hong nén nguoi ay phai dung lat 1 gio rudi. vi thé
da tro veé luc 14 gio ruoi. Tinh quang duong AB.

Cho ba s6 (-1,5), 2 va 0.
a) Hay viét tat ca cac cap sé dugc lap nén tir cac sé da cho;
b) Biéu dién cdc cap sé do6 trén mat phang toa do.
Tim nghiém cua phuong trinh x| = p.
a) Biéu dién cdc cap sé sau trén mat phing toa dé :
(13 6), (-1: 4), (-3; =2), (4; -2), (0; 5) va (3; 0).

b) Néu nhan xét vé toa do cac diém nam trong cdc géc phan tu I, II,
[T va IV.
Ve tam gidgc ABC ¢6 toa dé cde=dinh la A(-4; 1), B(-4; 4), C(-2; 1) va
tinh dién tich cua né, biét méi—khoang chia trén cdc truc toa do ung
vul lem. '
Vé trén cung mot hé truc toa da do thi cdc ham sd :
1

Y1_=_i§X; Y2 = 2%,  y3 = iX.

Co nhan xét gi vé cac (6 thi do 7
3+t vt <0
3=t wvoi1t=0
Tim ham so fifit)) va ve do thi caa no.
Vé do thi cac ham s6 sau :

a) y = [x] (ham sd phan nguyén);

(1khi 0 .
b) y = Sgnx = i-—lk;l?:«: 0 (ham so6 dau).

Vé duong biéu dién caa biéu thue : lyl =1~ |x].

Vé duong biéu dién cua biéu thac - y + 1y! =x+ |x|.

C. CACH GIAI VA LOI BINH

L

So théc dem xay xat va sé gao thu duoc la hai dai luong ti 1é thuan.

: . ; B - X 1 \ 2

Theo tinh chat cua dai lugng ti 1é thuan x, y ta ¢6 : — = y_ tuc la
X2 Y2
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1
_1_99 = vai x, = 18.20 = 360 (kg) thoc, hay —@ = El-
Xy Y2 360 vy,
' 0.6
Tudd:y, = e = 230,4.
100

Nhu vay so gao thu duge la 230.4kg.

Loi binh : Tuong tu : "Khi dung 8 may cay thi tiew thu hét 72 lir xang,
khi dung 15 may-cay cung loai thi sé xdang tiéu thu la bao nhiéu "

S6 mdy cay va so xang tiéu thu la hai dai lugng ti 1é thuan, do do ta
8 172

c6 ti lé thue (véi x 1a s6 xang can tim) : i
X

32
T dé: x = IE’T" ~ 15.9 = 135.
Vay s6 xang tiéu thu la 135 lit.
* Néu y ti lé thuan véi x theo cong thic y = ax ma hé sé ti Ié a la sé am,

ching han y = —%x, thi cachi phat, biéu vé hai dai lugng ti 1é thuan

nhu thé nao ?

y ; 5 g i L 3
. Véiy = —%x thi khi x tang tir 1 dén 4 gid tri cua y lai giam tu "3
xudng (-2). Trong trudng hcjp nay ta dung gia tri tuyét doi dé phat
biéu : "Néu hai dailugngti:lé ithuan: véi nhiau thi khi gia tri tuyét doi
cua dai lugng nay tang.(hoac.gidam).lam.cho.gid tri tuyét doi tuong ding

cua dai lugng kia cing tang (hoac giam). Vi thé véi vidu y = - é—x g

trén thi : khi gia tn tuyét doi cua x tang ti 1 dén 4 thi gid tri tuyét

Bl N 1 3
doi cua y cing tang tiur |-—

dén -2/, tue 1a tir —é- dén 2.

. Goi ba phan lan lugt l1a a, b, c¢. Biét ba phan nay ti 1é thuan véi —3?—

L8

va . hay vdi C va : nén ta cé day ti so bang nhau
4 19’ 12 4 R ¢

12
B B
8" 897
12 12 12
Do a + b + ¢ = 828 va theo tinh chat cua day ti s6 bing nhau ta c6
' b
"g_z_s" hg': g:::; ) 82238 = 96.12.
12 12 12 12 12
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Tu do - —i =36.12, suyra a-= 36.12.——6— ='216;
6 12
12
b 3612 suyra b= 36120 =288
s 12
12
¢ 2
— =36.12, suyra c= 36.12.— =324.
9 12
12

Vay ba phan phai tim lan lugt la : 216, 288 va 324.

Loi binh : '

a) Néu deé bai la : "Tim bon so x, y, z, t biét rang chung ti l¢ thudan voi
6,7 8 9vax+t=75"thi cach giai nhu sau :

‘ ' XoA-t===43 |

= =.5:
6+9 15

t
" 89 64
Tirdo: x=66=30; 3|75 =35
2=85=40 va |tl=95 = 45.
b) Néu dé bai la : "Chia s6 129 thanh bén phan ti lé thudn voi 0,5;
0,75; 0,8 va 0,1'Cthi/ caeh (giai nhsanlii.com
b c d a+b+c+d 129
05 075 08 01 GET0. 5508501 216
T dé : a=600,5=230; b=075.60=45; |
c=08%0=48; d=0,1.60 =6.

X
Taco: — =

-1 |*<

a

Ta cang c6 thé déi so thap phan ra phan so :

056 = l, .75 = §, 08 = i va 0,1= —}-
2 .4 5 10

. " .10 15 16 2 3o
Sau do quy dong mau dude cac phan s6 —, —, — va —, roi lap da
| SRR : g 20°20° 20 20 o

ti s6 bang rthau :

a b -.c d a+b+c+d _129 .

10 15 16 2 10+15+16+2 43

Tu dé cang tim ra ngay két qua nhu ¢ trén.

GOl X, y, z, t theo thi tu la sé hoc sinh tham gia dong dién cua cac

khoi Iép 5, 6, 7, 8. Ta co :

21 22 23 20 22-20 2
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Tu dé : x =21.24 = 504; y = 22.24 = 528;
z = 23.24 = 552, t = 20.24 = 480.

Vay s6 hoc sinh tham gia dong dién ¢ khai 16p 5 1a 504 em, ¢ kioi lap
6 la 528 em, ¢ khoi I6p 7 1a 552 em va ¢ khai l6p 8 la 480 em.

e Loi binh : Sau day la mot bai toan khdc vé ti 1é thuan.

"Hai nguot di xe dap khoi hanh cung mot luc tie huyén H va hivyén K
cdch nhau 18km dé dén huyén M. Van téc nguol di xe dap tie Hla 10
km/h, cia nguot di xe dap tu K la 12 km/h. Biét rdng cd hai curg dén
M mét lic, tinh quang duong ma moi nguoi da di.”

Do bai ra khong néi rd6 la huyén M nam gitta hai huyén H va K hay
khong nam giira nén ta xét hai trudng hop.
a) Huyén M nim giita hai huyén H va K.
Do thoi gian di bdng nhau nén quang dudng di va van toc la lai dai
lugng ti 1é thuan, do d6 néu goi dy va di 1a cdac quang dudng ¢ duge
cua hai nguoi thi ta co :
dH _dK _dH +d[{ 18 _9“

10. /A2 10 +12}l22) 11’

9 90 2 9
Vay dy = 10.— 5,-—+.=8— (kms. 1 d s 12.-—9— & L 9 — (lkkm).

o bbb 11 11 11 1]
b) Huyén M khong nim giva H va-K.

O day chi ¢6 thé la-H-ndm-gida-M-va-K-vi ca hai di trong ciug mot
thoi gian va nguoi di tir K lai ¢6 van téc 16n hon (12 > 10 kamh)). Do
dé ta c6 : '

dg _dy dg-dy 18

12 .10 7 12302
\rfly d}( = 12.9 = 108 (km); (l” = 10.9 = 90 (km).

4. Goi s0 mdy cay cua nam doi theo thu tu la x, y, z, t, u. Vi s6 miy tilé
nghich vdi s6 ngay hoan thanh cong viéc nén ta cé :

4x = 6y = 8z = 10t = 12y,

TR A, P ik ok nd Sl TV S
1 1 1 1 1 1 1+1 1 1 87
P— — — —_— e -—-+— —_— —— —— —_—
4 6 8 10 12 4 6 8 10 12 120

Tudé: x-= 1.120 =30; y= 1.120 =20 z= —1-.120 =19
4 6 8

t = l.120 =12 va u= —.120 = 10.
10 12
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VAy sO may cay cua moi doi theo thia tu la -
Doi A - 30, doi B : 20, doi C : 15, doi D : 12 va dsi E : 10.

Lot binh : Cach giai g trén la dua vao nhan xét sau : "Néu chia s6 M
thanh nam phan ti lé nghich véi cac so a, b, ¢, d, e thi ciing la chia sé
11 1,

— va —.

TR R N
M thanh nam phan ti lé thuan véi cac s6 —, g
a e

o |

1

b‘

Tuong tu, ta c6 bai toan vé dai luong ti 1é nghich sau :

‘Hai xe 6t6 cung khoi hanh tu M dén N. Vdn téc xe thi nhdt la

54 km/h, van toc xe thu hat la 36 km/h. Thoi gian xe thu nhdt di

quang duong MN it hon xe thi hai la 30 phut. Tinh thoi gian moéi xe

da di quang duong trén va chiéu dai quang duong.”

Cich giai nhu sau :

Goi thoi gian va van toc cua xe tha nhat di trén quang duong MN la t,

va v,, cua xe thua hai di trén quang duong nay la t, va vy (t, < t,), ta co
Vit = vty 7K tch? daijquang duong MN)

t, vo//36 2

ty

V) :32_3'

hay

7 f to — t

T dé — == = dhawntos O'.,S £ 0,511 vic30yphit = 0,5 gid)
TR R b il : .

Vay t, =2.0,5 = 1 (gidioats=hdi0:50s 1:BHEid )

quang duong MN dai =54-1=54tkm):

. . \ . ¥ i ' 3 %
Chia 2475 ti lé nghich v61 —, — va X cung la chia so doé ti 1é thuan
22 33 44
voi 22, 33 va 44. Ta ¢6 :
X y bA Xx+y+z 2475

= 26.

29 33 44 22:33:+44 99
Viy x=22.25=550; y=233.25=825 va z=44.25= 1100.

Lot binh : Néu bai ra la : "Tim hai s6 ma tong. hiéu va tich cia chung

1 1
ti lé nghich voi e 1 va E thi cach giai nhu sau :

Goi hai s6 d6 la a va b. Tong, hiéu va tich cua ching ti 1é nghich vdi

%, 1va -1-15 tuc la ti lé thuan véi 5, 1 va 18. Ta ¢6 :

a+b a-b ab 2a a

5 1 18 6 3
Tu dé6: 3ab =18a, hay b= 18a:3a = 6.
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Thay b =6 ta c¢b : a;6:a;6 hay a + 6 = 5a - 30, tudo 4a = 36, & = 9.

Vay hai s6 phai tim la 9 va 6.
Thoi gian xe may di trén quang duong AB va BA la :
14,5 - (0,56 + 1,5 + 7) = 5,5 (gio).

Goi thoi gian va van toc khi di tir A dén B la t, va v,, thoi gian va van
toc khi tro vé tir B dén A la t, va v,. Do thoi gian va van téc l1a hai dai
luong ti 1é nghich nén ta cé :

t, _ vy _60 6h t, b

t, v, 50 5 7 g

t t. L L.

l“—221+2:5’5:0,5(gi61.

6 5 6+5 11

Suy ra: t, =0,5.6 = 3 (gi6), vay quang duong AB dai 50.3 = 150 (k).

Lot binh : Néu bai ra la : "Me chia 63 qua cam cho ba con A, B, C

thanh ba phdan ti lé nghich|vdi cde s6 3, 5 va 6. Héi méi nguor con
- ; o olzl Y H .

duoc bao nhiéu qua cam 2" thi ta'ed/cach giai sau :

Goi ba phan phai tim theo tht’r“tl_.r la a, b, c. Chia 63 ti lé nghich vadi 3,

5, 6 tuc la chia 63 ti 1é thuan véi l, -1—, l Ta c6 :
OaUsaciimlespe !

e BEbie 63 63

1 1 1.1 10+6+5 I

6 3 5 6 30 30

= B0,

Suyra: a= -1—.90 30; b= 1.90 = 18; /= 1.90 = 18.
3 5 6

Vay A duge 30 qua, B duge 18 qua va C duogce 15 qua.

. a) Tu ba s6 hau ti -1,5; 0; 2 ta lap dugc 1Y
tat ca 9 cap so sau :
24 3,21 ..... +D
(=1,6; <1,6), (=1,6; 2), (<1.6; 0); (2; 2), : :
(2; -1,5), (2; 0), (0; 0), (0; -1,5) va (0; 2). C: sy
I N " ot _1: i 0 :2 X
b) Cac cap s6 vua lap duge biéu dien _ :
trén mat phang toa do bdi cdc diém A‘---H---l- --4E
15
A B, C D E, G, O, H, I (hinh 6).
H.6

Lot binh :
a) "Co nhan xeét gi vé hai diém A va D, vé hat diém B va E ?"

Hai dicm A va D c¢é hoanh dé bing tung d@, ching cung nam trén
» phan giac cua cac géc phan tu I va III.

Tron Bo SGK: https://bookgiaokhoa.com



9.

Download Ebook Tai: https://downloadsachmienphi.com

Hai diém B va E ¢6 hoanh do diém nay bang tung dé diém kia va
tung do diém nay bang hoanh do diém kia, nhung chung khong
trung nhau.

‘Cuc so p, q phat co diéu kién gi dé diem Mip; q) nam trong goc
phan tu I, nam trén truc hoanh, nam trén truc tung ?"

Ro rang néu M nam trong goc phan tu III thi cdc s6 p va q déu phai
am, nam trén truc hoanh thi q = 0 con p la bat ci so hiru ti nao, nam
trén truc tung thi p = 0 con q la bat cir s6 hiru ti nao.

Ta phai xét ba truong hop tuy theop>0,p=0, p<0.

Néu p > 0 thi phuong trinh |x| = p ¢é h’n nghiém la hai sé doéi nhau,

vi du x| =2 thi x = +2.

Néu p = 0 thi phuong trinh ¢6 mét nghiém x = 0.

Néu p < 0 thi phuong trinh khong ¢6 nghiém (vé nghiém) vi x| > 0.

Lot binh :

al

b!

Neéu phai “giai bang do thi phu‘(mg rrinh |x| = p” thi cach giai nhu sau.
Trude hét ta vé do thi ham|so, 3 | ix1 AY

(hinh 7) gom hai tia biéu dlen dd thi

y = xvadothiy=-x e

Con do thi ham, sO X =.p la duong
thang song song vdi' truc ‘hoahh' mam'
phia trén truc hoanh ueu P2 0, 1151111_
phia dudi truc hoanh neu p < 0, trung
vdi truc hoanh néu p = 0. Do ds

H.7

Néu p > 0 thi dudng thang v = p cdt do thi'y = x| tai hai diém
(phuong trinh da cho c6 2 nghiém la 2 s6 déi nhau x = +p).

Néu p = 0 thi dudng thang y = p trung véi truc hoanh (phuong trinh
¢6 mot nghiém bang 0).

Néu p < 0 thi dutng thang y = p khong cdt dé thi y = |x| (phuong

trinh vo nghiém). AY
' Cac cap so duge bieu dién trén mat o
phang toa do nhu sau (hinh 8) 5L

s N ' 5 B.. '-

Diém A nam trong goc phan tu I 11 5 4 I
cotoadd:x=1>0;y=6>0.
Diém B nam trong goéc phan tu II : :

A o ke . __ _3 5 (} 4 L.
cotoaddo:x=-1<0;y=4>0. R 3 >
biem C nam trong géc phan tu III :

- Cioemremenns o ‘D
cotoaddp:x=-3<0;y=-2<0. ~2
I11 IV
1.8 77
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Piém D niam trong géc phan tuIVecétoadd: x=4>0;y = -2<0.
Piém E nim trén truc tung c6 toadd : x=0;y =5 > 0.
Piém G nam trén truc hoanh cé toady : x =3 > 0;y =0.

e Loi binh : Luu y thém :

a) Puong phan gidc cua cac géc phan tu 1 va III goi la phan giac thu
nhdt c6 phuong trinh 1a y = x va hoanh d¢ luén b&ng tung do, néi
cach khac phan gidc thi nhat la tap hgp cdc diém cé hanh do
bang tung dé.

Con phan gidc thit hai 1a phan gidc cua cdc géc phan tu II vi 1V, né
la tap hop cdc diém cé hoanh dé bang sé déi ctiia tung do.

b) Truc hoanh Ox la tap hop cdc diém c6 tung do bang 0.
Truc tung Oy la tap hop cdc diém c6 hoanh dp bang 0.

c) Puong thidng song song véi truc hoanh va cidt truc tung tai diem m
la tap hop cdc diém ¢6 tung do bang m.

Pudng thdng song song vdi truc tung va cit truc hoanh tai diém p
la tap hop cac diém cé hoafrh do bang p.
10. Ta c6 tam gide ABC nhu ¢ hinh 9!
D6 la mot tam gidc vudng tai A.

Dién tich tam gidc vuong nédy bang . H.9

1 ac.aB\ L bognlog fagi:
2 2

—>
X

o Loi binh :
Tuong tu, "hay tinh dién tich cua tu giazc BCDE véi toa dé cdcdinh la
D(0; 1) va E0; 4)".

Ti gidac BCDE la hinh thang vuéng nén dién tich cua né bang :

CD + BE 2+4

JDE = 3 =9 (cm®).

11. a) Cdc ham sé da cho déu c6 dang

k , 4 1
y = ax (vdi a theo thu tu bang 1-—2—;

+2 va +1). D6 thi cua ching déu di

qua diém goc toa do O(0; 0), ngoai X
. 1
ravéix=1thiy, = iE' y, = 2 va

y; = +1. Ta ¢6 do thi cua ching nhu
sau (hinh 10).

78
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b) Nhan xét :
: < : 1 \ 1 :
Cac duong thang y; = ~2-x vay, = —Ex; Y: = 2X; yo = -2X; y; = X va

y, = —x tung doi doi xung nhau qua truc hoanh Ox.

Loi binh : Véi bai toan : "Cho hai ham sé fit) = |2t ] va ) = 22. Tim
toa do giao diém hai dé thi réi can cu vao dé dé tim cdc gid tri ciia t
sao cho [t| < 2" ta c6 cach giai sau
Po thi cua hai ham sé fit) = |2t] M)

va fit) = 2 nhu ¢ hinh 11. Hai dé \ %L): |2t |
thi nay cat nhau tai hai diem A va =2 : £
B ma toa do la A(-1; 2) va B(1; 2). : :
Var flt) = -2 thl dé thi nam dudi
truc hoanh Ox nén khong cat do
thi cua fit) = |2t.|, do do6 khong c¢o
giao diem.

-V

H.11

Can cu vao do thi cde gia tri_can tim la hoanh dé cua cac diém thuoc
do thi ham so f(t) = |2t| nim phia dudi dudng thang fit) = 2, dé la
-2 &t~ "

Pat f(t) = u theo bai ra ta c6 thé viet u = 3 — [t].
Do do y = fifit)) = finz 8= dud chay = »3+l3t.f—|t||.
Véit<-ltacoy=06 +t.
Véi -3 <t<0tacéoy=-t.
Véi0o<t<3tacoy=t.

Véitz23tacoy =6t -6

Do thi cua ham so da cho nhu ¢ hinh 12

Loi binh : Tuong tu, néu phai "Gidi bang do thi phuong trinh |t — 1| = m”
thi cach giai nhu sau :

Truge tién ta ve do thi cia ham sd y = [t — 1| gom hai tia nim phia trén
truc hoanh (hinh 13) va vé dudng thing y = m song song véi truc hoanh.

Néu m > 0 thi dudng thang cit dé thi tai Ay
hau' diem (2 ng%nem]; 116:u m =0 d.L{'Ullg \ / _—
thang trung vdi truc hoanh (1 nghiém); \
con néu m < 0 thi dudng thang khong 1\/=]l ~1]
cat do thi (vé nghiém). >
L 1 ghieg ol 1 "
a) Ta lap bang sau day : H.13
|
X I -2.,4 -2 -1,5 0 ° 0,5 2 2.9
x| 3 =2 -1 o 1 2 3
79
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Do thi la nhimg diém nam trén cac doan ke dam, trir nhimg liém o
dau mut bén phai cua moi doan (hinh 14).

N }

o

Jo
| 1
Bo -._.
o
v W
AL
!
o

M S = H.14

b) D6 thi cua ham sd y = Sgnx 12 nhirng diém nim trén ha nu: dudng
thang, trir dau mut (hinh 15). '

e Loi binh : Néu phdi vé do thi ham sé y = "xl - Il thi ta lam mhr sau :

14.

15.

80

Vé theo 3 budc : bude 1 vé d6 thi ham so 1%
y = |x/|; bude 2 tinh tién do thi doc theo 1
truc tung Oy mét don vi vé phia-duéi truc
hoanh; buée 3 véi phan duGi tru¢ hoanh
Ox ve phan doi xung vdicmé—qgua truc —IY/T g
hoanh sé duge do thi y = I|x| = 1| (nét

- , : =1 H16
dam) (hinh 16). : :
Ta chi can vé dudng, biéudiénptrong @de Ay
phan tu I, tic la véix >0 vay >0 O gic '
phan tu nay ta ¢6 Ix| = x, |yl = y nén Q
biéu thice da choeé dangy = 1 - x. / N+ =X
Dudng biéu diénla nhing diém thudc doan T \B >
AB. Suy ra toan by dutng biéu dién la \ / =
nhimg diém thudéec bén canh hinh vuéng 4
ABCD (hinh 17). H.17

Loi binh : Néu phai "vé duong biéu dién A

biéu thic lx| - |yl = 1", thi ta viét biéu \
thic dudi dang 'y| = Ix| - 1.
ang iy | o /
E

)

‘Ta vé duge duong biéu dién cua né nhu -1
hinh bén. . \

Ta phai xét biéu thitc trong timg géc phan tu.

Trong géc phan tu I biéu thie ¢6 dang y = x, nén do thi la ta phan
gidc cua goc do.

Trong goc phan tull taco |yl =y, Ix| = —x va y = 0, néndéd tj chinh
la nua true hoanh.
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Trong géc phan tu Il ta c6 y — y = x — x, day
la hing dang thuce, diéu nay c6 nghia la moi
diem thuoc géc phan tu nay déu théa man hé
thire da cho.

Trong goc phan tu IV ta co x*= 0, do thi

chinh la nua truc tung am.

Ta duge duong biéu dién nhu ¢ bén (hinh 18).

Ay
o Loi-binh :
Néu la : "Ve do thi ham so |yl = lx - 11" thi \
truge hét phai ve dé thi ham sy = [x - 1 A
sau do lay déi ximg qua truc hoanh (hinh 19) 0 1 X
dé duoce hai dudng thang vuong goc tai diém
(17 O / *
H.19
D. bO BAN GIAl BUGC &

1. Chi qua méi 6 mot lan [
Cho hinh vuong gom 6 x 6 9 f?tjrdxiigﬁ:tid ¢6 hai 6 den (hinh 20). Hay ve
duong di tir 6 A dén 6 B qua tat-ca'cac 6 (khong qua hai 6 den) va chi
qua moi 6 mot lan.

. torhrresnnhi com

1B

H.20
2. Bong hoa canh kép (hinh 21)

Hinh bong hoa nay gém ba canh hoa lién nhau lién tiép két hop véi ba
canh hoa lién nhau khédc thanh bong hoa cdnh kép.

Hay vé mot nét qua ba canh hoa dau tién va mdt nét qua ba cédnh hoa
tha hai.

H.21

81
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§6. CAC TAP HOP $© HUU Ti, $© vO Ti

VA SO THUC

A. KIEN THUC CAN NAM VUNG

1. Tap hop Q cac sé hitu ti
a) S6 hiru ti 1a sé viét duge dudi dang phan sé % (véia, beZ#0)
Tap hop cac sé hitu ti duge ki hiéu la Q.
' .
) Vi moi sb hiru ti déu viét dugc dudi dang phan s6 nén ta c6 thé cong,
trir, nhan, chia nhu déi véi phan sé.
c) Gia tri tuyét doi ciia mot s6 hiru ti x :
xnéux >0
x| = -
-xnéux <0
d) Lay thua cia mot so hiru ti véi §6,ma tu nhién :
- Tich va thuong cua hai lay thira cung co so :
xI'l'] xﬂ - xI'I'I +n, xm " xl'l - xln -n (x # 0 m > n)
- Liy thua cia 1y {hira) & O5 M) £ P
~ Luy thua eua mot tich, cua mot thuong :
- 11 x"
XX =x"y" {—] = = (y =0)
S y
e) Mbi so hiu ti duge biéu dién bdi mot sé thap phan hiu han loac vé
han tuan hoan va ngugc lai.
2. Tile thuc
s e h s . @ € . A C .,
a) Ti lé thuc la dang thie cua hai ti s6 — = —. Néu — = — thi ad =bc.
b d b d
b) Tinh chat cua day ti s6 bang nhau :
- .8 e e B € e Atc+e A~0+6
Ty —=—=—=tasuyra —=—=— = = .
b d f b+d+f b-d+f
3. S6 vé ti va s6 vé thuc
a) So vo ti la sé duoc viét dudi dang sé thap phan vo han khong tuan hhan.
b) Can bac hai cia mét s6 a khong am la sé x ma x* = a.
c) Sé hiru ti va s6 vd ti duge goi chung 1a sé thuc. Tap hdp cdc 6 thuc
dugc ki hiéu la R.
82

Tron Bo SGK: https://bookgiaokhoa.com



Download Ebook Tai: https://downloadsachmienphi.com

B. CAC BAI TOAN DIEN HINH

|

1= » - - 5 a
. Tim cac s6 nguyén a va b sao cho iE =

[.am phép tinh sau mot cach hgp li :

1 ( 16y 4 ( 47 11 19 17
A=

— = = - — + —

17,5 "9, 45 34 105

1 1
L

) T, i P G . e s
Viét tap hop cdac s6 nguyén x sao cho s6 hiu ti c6 gia tri la mot

sO nguyén.

. Chung t6 rang biéu thic sau c6 gia tri bang -41 :

f13-1- . 109}230i + 462
\ 4 21 6) 25 4

(1§+1—0];[121~14g]
=3 L

Cawu nao dang, cau nao sai ? |

a) So thuc bao gom sé hitu ti |va'sé vo ti.

b) S6 0 la sé hiru ti duong. : ”

¢) So6 thap phan vg han khong tuan hoanila mot dang cua s6 vo ti.

d) J3 va V5 déula sé vo ti.

e) Moi s6 hitu ti déu-viét-duge-dusi-dang-phan so -;— v6i a, b l1a nhing
sO nguyen.

a) DPoi phan so o thanh so thap phan v6 han tuan hoan.

b) So 0,11(7) ¢6 thé doi thanh phan sé nhu sau :
117-11 106 _ 53

017} = " )
900 450
Dua theo cach dai nay, hay déi -2,15(16) thanh phan sé.
1 3
. Timh: a) 0,3)+ 3—]1 + 0,4(2). b) [0,(5).0,(2)] : (3— ; 3—]
. 3 3 25
4 £33 3
- 9
Timh : a) {5—5—}— b) o
125° (3% -3°%)
3 2 3
. : 1 1 (3 1 "
Xép theo thi tu tang dan : [—— ;= [—J - (—I—J . (-2)%
4) 2 \2 3

83
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Chung minh rang :

a) 41:10 = 2'.!.uu b) 752{: s 4.510.53”'
So sanh :
a) 3% vgi 2V b) 2.5% véi 5.2°.

» "
Cho s6 duong a, tim n dé : —Q-(a" + —t—} = 1.

d

Tim p dé : 3" < 27.

59049’

. . (5) 3125
Tim s6 nguyén n dé : (5]

4%9% +6%.120

Tinh gid tri cua M =

84.312 - 611
2011 2012
Cho A = _u va B = —1—0—-,—+1. Ching minh A < B.
102012 | 1 192013 !

Madi s6 tu nhién abc c6 thé biéu dién dudi dang téng cdc luy thira khac
nhau cta 2, vi du*: 231 = 27|3 204k [2° + 2% + 2% 4 2°

Héi nhing sé tu nhién c6 ba chirss abe nao c6 thé bidu dién rhu trén
vGi 86 16n nhat cdac s6 hang ?°

Mot nhém hoc sinh di ¢dm frai trong do s6 nit nhé hon 50% ntung lén
hon 40%. Hoi ¢6 it nhat bao nhiéu hoc sinh di cAm trai ?

Tim a va b biét rang :

a}E—:-b—véa+b=60 b) — = A vaa-b=17.
13 12 26
Chung minh rang tir ti 1& thitc % B 5 ta suy ra dugc ti lé thuec :
a*+b* b
2 +d?

117-11 106 53 - B L g
= , hay déi cac s6 sau
900 900 450
thanh phan sé : 0,18(0); 0,14(9); 0,(37).
a) Viét cdc so hiru ti sau dudi dang s6 thap phan tuén hoan :
24 19

2— va -1—.
33 132

b) So sanh : 0,(26) va 0,261; -3,776 va -3,(776).
Cho vi du vé :

a) S8 hitu ti xen gita V2 va /3

Dua vao két qua 0,11(7) =
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T . b . 3
h) SO vO t1 xen giua E va —.
24. Thu lai cac dang thic sau :
a) 3' + 4" + 5° = 6" b) 12%.9'% = 18'°
ci 142.11 + 14,2.41 + 5,8.11 + 5.8.4 = 1040.
C. CACH GIAI VA LOI BINH
1. Ta ¢6 bang cach thay - —EJ = 3
L\ b b
1 16 4 4 11 19 17 [1 16 19} [4 4 11) 17
A= -t —t—F——t+ —t— = | —+ —+ — |+ |[—+—— — | +
2 17 5 9 45 34 105 2 17 34 5 9 45 106
17 +32+19+36+20—11 17
= — +
34 45 105
68 45 17 17 __ . 17
= — 4 + = + + = =3"—
34 45 105 105

4 4 4 7 7 7

g \6 11 9 \6 10 8) 477 3
(1 1 1) 1" 5 5 5
5-+———J 5—+——-——-‘
\5 11 9, 6 10 8)
L 1 5 7 2 (1) 3,
hoac bai toan sau : "Tinh C = — + —— —{——- f——t == | —— |+ —.
12 2015 (,9) 45 3 4) 5

Chi can viét thanh mot téng dai sé réi van dung tinh chat giao hoan
va két hop nhu cau A dé dé quy dong méau va tinh todn duge nhanh

két qua.
Ta ¢é :
. 1 1 5 7 2 1 3 [1 2 1] (5 3 7} 1
0% — 4 TR Wihwtil! e B N 5 e S el o, (15 J S U -y [ OPT e S
12 2015 9 45 3 4 5 12 3 4 9 5 45, 2015
:1+8+3+25+21----1T 1 F a ks 1 _9 1 |
12 45 2015 2015 2015
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2. Truée hét ta cho b phu thude vao a bang cdch bién doi

1 a_ 1 _a-2
b 4 8
1

=
8

tuc la ta cé ti lé thuc » = ang dé suy ra 1.8 = b(a — 2). Nhu vay b va

a — 2 déu la udc cua 8.
Ma 8 cé 'cé.c ude la +1, +2,°+4, +8.

Bing cdch lap bang ta syy ra ngay cac sé nguyén can tim :

b = | 1 ) 2 -4 4 8 8
a-2 | -8 8 -4 4 -2 2 | 1
a -6 10 -2 6 0 4 1 3

e Loi binh : Bai ra trén cho biét hiéu —:——% bing -}I, nhung 16 cho

| 2

+

_biét tong chdang han

1
2

W o
| ~

’I‘acé:—1~=l—3 -
b 2 6 6

+3, +6. Ta lap bang dé tim,cdc gid.tri ciaa va b :

thi cdch gidi ciing tuong tu.

2, suy-ra'b(3 - a) = 6. Cac uéc cia laxl, 42,

b -1 1 -2 2 -3 3 -6 6
3-a -6 6 =3 3 =2 2 -1 1
a 9 -3 6 0 ) 1 4 2

3. S6 hiru ti =—

2 sé la s:ff nguyén khi x + 6 chia hét cho 2. Nhuns 6 chia

hét cho 2 nén x + 6 chia hét cho 2 khi x chia hét cho 2, tuc a khi x

thude tap hgp M = [x = 2k |k € Z).

e Loi binh : Tap hop M § trén la mot sé nguyén chdn, nén co ‘hé viét

cach khdc nhu sau :

-

M = {0; £2; t4; 16; ...}

That vay vai x = 0.tk 2% 2 3 oo % = <2 th
thi )(-02-6 = 4, vdi x = -8 thi X;G = -1, v.v...

4. Biéu thic c6 dang % Ta tinh M nhu sau :

M = (13~~2—1{)+l“—5--——5-}230—1—+«‘-16E
4 27 6 25 4

Tron Bo SGK: https://bookgiaokhoa.com

e
X+6

=2, vi X =2



Download Ebook Tai: https://downloadsachmienphi.com

M =

27 -20-90)5751 187 639 187 313 187
i : + = ey = 100,
108 ) 25 4 12 4 4 4

Tinh tiép N, ta cé :

N (1+§+3+l}:[12'-14+l—£]
4@ 3 3 7

= |

: (4+E):{*2+7-6)=100{ 41}2 100

21 21 21.  21) 41
M 100
Vil s ot s i
N T 100
41 .

; i 5
Lovi binh : Tuong tu : "Chung to biéu thuc sau cé gid tri bang - 3

3 y g
(;_ : 2_}3_

P 7 "4)°3

/(1 M@K 1) 8

@ (:—+3-—-J+ gt 3= |+ —
"3 67 a2

Cach giai nhu sau :

. 10_9]&_[4’0463J1_0_(—_23]_1_0__[23.10}__115.
U7 \4) Bownboad28ch Hadpocs 2808 28.3 42’
Q = 2+3+}-+-1—]+(-~4+3-—1+1}+—5—
3 2) | 6 7) 42
= 5+3+2J+(-1+ﬂ7+6)+_5_
6 )l 42 )42
35 [ 43]+ 5 _245-43 5 207
6 | 42) 42 42 42 42
.. P 115 207 115 5
Vily = s Sy G
_ Q 42 42 207 9
. a) DPung;
b) Sai. S6 0 khéong la s6 hiru ti duong va cang khéng la s6 hiw ti am;
¢) Pung;
d) Dung;

e) Sai. Moi s6 hitu ti déu viét duoc dusi dang phan sd % v6ia, beZ
va b # 0.
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6. a) Ta lam phép chia sau”

- 370 99
730 |0,3737...
370 99 )
730
693
370
b) ~2.15(16) = 21516 - 215 _ _21301'
9900 9900
o L¢i binh : Luu ¥ them la ta c6 thé viét :
0=0,0); 2=200); -13=-13,0).
- 1
Ngoai ra: -0,18(0) = _160-18 = 62 = f_;
900 900 50
0,14(9) = 149 - 15, 139 0,15.
900 300
40 3 1 ¢t y 42-4 38 19
7. ay Vi0,3) = —— =—=—va -0,4(2) = - = = -—— Dnén :
ke 9 "9 3 90 90 45
1' soats -l LT |
0,(3) + 3— *04(2)_ TR .. . T .
3 1B DodBch 0Bline 45
_165-19 146 11
45 45 45
b) Vi 0.(5) = 5N ik 0,(2) = = nén
9 9 9 9
1 2) (1 110.25
10.(5).0.(2)] - [ A §)=[§ﬂJ;[—93§J " _1.9:( 10 )
3 25 99 3 33 81 33
i 88 Be ol o2
8111025 8125 2725 675
e Loi binh : Tuong tu ta c6 thé “tinh biéu thuc sau :
1 1
——— + - P
1 2 3 50 |,
M=0,43) + 0,6(2).2— - D —_
2 0,5(8) 53
Tacé: 0,4(3)= i 133; 0,6(2) = de=p _55;
90 90 90
0B8] = o= = 22
90 90
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Vay bieu thue M co gia tn .

5
30 565 ¢ 53 13 14 59053 13 14 3
- e —— e — — D — | —— e o— — — i " flh bl
90 902 5330 30 9 65350 30 9 2
90 :
_ 13.9+1430-3.135 402 67 22
- 270 270 45 45
g {3 Tj.
(51 533 |97(6-1) 5243 43 64
8. a Taco: - = = = #2 —_— = — = —,
125° (5%)° 5 5% §°
93 (3%)° 2 1
b) . .-
3592 4

|
|

- 2 = 3
1 (/ 7 1
,zww + 25| 4240) ] :
ry ;

0.25 \ 1{ }' y 2 3
U I E—
1% 3

Cdich gigi nhuldau ISPV AEAE mienphl com

"Tinh P =

1 _ 100 Dl‘i‘ nload fidaTwIF[’nﬁ:]r ’Lﬂkﬁﬂv
025 25, 4 18’
1 _ 1N, [2]1_2_@ N/ S 1 TFPRL 1 i
4]9 16 16’ 4 64 g & 8
33 S
25 9 125] ( 27
Viy P =4 — +25]—: -—-—-] : [___..]
16 64 8
B 25_25 9 64 '8 25 32 _ 375-128 _ 247 7
T4 '16'125'27 4 15 60 60 60
o f ¥ 3 9
9. Ta lan luot cé 5 —}—J = ——-L; (—W = =l
\ 64 2, 4
3 3
1 4 64 ,
ERCE R
3 3 27
3 3 N
Vay (llJ 4[‘1] -=:.-1—< éw < (-2)°
3 1) "2 °|3)
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10. Ta Cé : ﬁ]‘ 4]ull - rzz)lnu e 2;{.1Inl = 2;-_"!“;

b) 76 =(15.5/" = (3.55" =375 5Y
= 15".3".5" = (15.3)"".5" = 45'°.5%,
e Loi binh :
a) Tuong tu : "So sdanh 54" voi 21"
Taed: 64*=(297'=(23") =2'3"
21" = (8.7)"* = 347"
Do 7' > 2 nén ta suy ra ngay : 21'% > 54",
b) Chimng té ring : (-1)* = 1 con (-1)**' = -1 v6i moi k tu nhiéx.
Tacé : (-1)° = (-1).(-1) = 1, suy ra (-1)%* = (-1 =1%=1
Lai c6 (-1)**' = (-1)*™.(-1) = 1.(-1) = -1.

11. a) Tacé: 3% =3%°3=(39)"3.=9"3

o = P2 812
Do 9' > 8" nén 3.9" > 3.8!" > 218", vay :
34 £3.9" 5 2.8'3 2 e 1a 3% > 23
b) Tacé: 2.5°=25%5=505
5.2° = 5.8 _ _
Vay ' 50.5 > 5.8, tic la 2.5% > 5.2°
e Loi binh :
a) Tuong tu : "Hay so sanh hai s6 100’ va 9898'°."
Ta thay ngay rang 9898' < 10000'’, ma 10000" = (100" = 100*".
Vay 1002 > 98987, .

b) So sdanh bén cdch viét vsi ba chiz s6 sau day,: 222, 22°, 2%, 27
Ta c6 : 22 = 2% = 16; 22% = 484; 2% > 2° = 512.
Vay : 2% > 22° > 222 > 2%

12. Vi a" duong véi moi n nén nhan hai vé& cia ding thic {a cho

90

1 1 .e n = - ¥ n
-2—[3” - —H-J = 1 véi a" ta duge dang thic tuong duong a® — 2a" +1 = 0,
a -

hay (& — 1) ='0. Suyra a” = 1, tirc la n = 0.

-

e Loi binh : Cé thé giai cac bai toan tudng tlt:l' <
a) "Tim soé tu nhién n sacv cho 25 <5" <125."
Cach giai nhu sau .
Ta c6 25 = 5* va 125 = 5”. do d6 5° < 5" < 5°,
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Suy ra: 5" =5’ vay n = 3, hoac 5" = 5° vay n = 2.
Néun = 3 thi 5° = 5" > 5%, con néu n = 2 thi 5° > 5" = 5%
Vay n = {2; 3.

b) "Tim tat ca cdac s6 nguyen n sao cho 5.27” = q4%"

Ta ¢6 cach giai sau :

) N TN R S N N

5.27 = 3—2.(3 ) = 3—3 =8 . Biéu thue nay bang 3" nén ta cé :
3™ ¢=3" suyrad3n-2=n,tudén = 1. _

Do 27 = 3° nén tir bat phuong trinh da cho suy ra : |p| < 3. Tir d6 ta

cé : p € (-3; 3l

Loi binh : Tuong tu, ta c6 thé “Tim gid tri cia p sao cho 63 <2* < 128"

Czich- giai nhu sau :

Ta c6 64 = 2% 128 = 2". Tir dé¢-ta cojngay cdc gid tri ciia p la 6 va 7.

; B (1Y 5
Nhung néu phdi tim p sao cho 16 < (EJ < 32%thi do 16 = 2%, 32 = 2°

nén khong ton tai gid tri nao cua p théa man bat ddng thuc kép da
cho. oOadsachmienpni

) » » 5 n 55 5
Ta c6 : 3125 = 5" vd'59049<'9°/do'd6 [gj e — = (——J , suyran = 5.
N . . - . 2w - ] 1 "
Lot binh : Tuong tu ta c6 the "Tim n sao cho (0,25)" = Ty

n . 4
Ta ¢6 0,25 = ~1— nén (0,25)" = [l] va 256 = 4* nén -—1-— = -—1-- &= [—1—J :
4 4 256 4t 4

PN T
1)

g 1 4
V:"_ty . L— = LMJ , tudé n = 4.
4J 4 '

Ta hay bién doéi biéu thicc da cho thanh lay thia cia 2 va 3 nhu sau :
W < (2%)°.(3%)° +(2.3)°.(8.35) 2'2.3'° +29.3°.2°.3.5
= (23 J4.312 i (32}11 - 212‘312 s 311 211
g gl plgts 273% 45 28 4 e
ghataa-mn oy 5 b il

Lot binh : Ta giai thém bai toan sau :
"Chiing minh biéu thuc 8" - 8’ - 8" chia hét cho 55 va biéu thuc
10 + 10" + 107 chia hét cho 111."
91
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Cich giai nhu sau : '

8" - 8" - 8" = 8%8* - 8 - 1) = 8°.55, chia hét cho 55.

10* + 10* + 107 = 107(10° + 10 + 1) = 107.111, chia hé&t cho 111
Trudc hét ta so sanh 10.A vdi 10.B, tir dé suy ra A < B. Ta co :
-1010%°™ + 1) —(10%°*'.10 + 10)

el 1§ a0 | 1P 1
_-0% +10)  -(10*"* + 1) 9 _ 9
T 10241 100241 102241 107241
9

TU'UIIg tu : 10.B =-1 - W

-9 -9
10908 ;1 - 92012 _ 1
Do d6 10.A < 10.B, tuc 1a A < B:
Loi binh : Tuong tu : .
1+13v13% + .+ 1Pl 1+ 188117 +.. 4117

Do 10°"" + 1 > 10*""* + 1, nén

“Cho C = 7 sapD = 2 TE
1+13413° + .+ IFE P 1411402 + ..+ 117
Chitng minh rang C > D.” '
Cach giai nhu sau downloadsachmiel n
. e IRE12® v #1879 4188 13
= AR T = i 7 e
IXU3+13° +... + 157 T4 13N 5 ... 418
2 12 f \
:1+1:1+13+13 ‘+"'+13 =1+1: 1,+ 1_ fo o, o P
131.5 | 13]3 13]2 13
(1+11+11% Saedl?) +1118 i
s : L5 2 12
1+31F411% &, 100 e RS |
2 12
:1+1:1+11+11 +...+11 s Lok I 1 +., 1 +...+—?—]v
1113 LARI®  I1e 11)
Vi 1, < 1‘, 1‘ < 1. ,...,i<i nén C > D.
131..i _1113 1312 11!2 13 11

Ta biét rang tong : 27 + 2% + ... + 2' + 2" = 1023 (*) nén mét s6 c6 ba
chii s6 abc biéu dién duoe dudi dang téong cdc lay thira khac nhau cua
s6 2 khéng thé ¢6 qua 9 sé hang.

Do d6 dé tim so c6 ba chir s6 chia 9 s6 hang c6 thé dua vao (¥) dtrén,
bang cdch bo di bat cd sd6 hang nao l6n hon 23, tuc la ti s6 1023 a tru
bagt di 32; 128; 256 va 512.

Vay cdc s6 c6 ba chir s6 thoa man bai ra la : 991; 959 €97 767 vas11.
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Lovi binh : Ta xét them bai toan sau vé tim so co ba chir so

Tinm tat ca nhang so co ba chu so, sao cho khi xéa bat cu chi sé nao
thi s6 c¢6 ba chi s6 do chia hét cho so con lai ¢o hai chiu s6."

Gia su abe la mét trong cdc sé thoa man bai ra. Vi abe = 10.ab + ¢
nén ¢ = 0. Thé thi theo gia thiét 100a + 10b chia hét cho 10a va cho
10b, tire la 10a + b chia hét cho a va cho b.

Diéu kien thd nhat duoe thoa man néu b chia hét cho a, tuc la b = k.a.
the thi tu diéu kién thua hai suy ra 10a chia hét cho ka, tuc la chia hét
cho k. Vib#anénk =2 hoac 5.

Vai k = 2 ta duge bon so : 120; 240; 360 va 480.

Vi k = 5 ta duge mot so la 150.

Vay ca thay co 5 s6 thoa man bai ra.

Gia su mot nhém hoe sinh gom n ngusi trong dé ¢6 m nir. Ta phai tim

s0 tu nhién n nho nhit sao cho ton tai s6 tu nhién m thoa man bat
dang thue : L.l

o M 2 e\
Cho n cac gia tri tir 2 dén Ttathéy rang bat dang thic trén chi thoa
m@én vai phan so E}l — g- Va}? lé gia tri nho nhAat cua n can tim, tic
la nhém hoc sinh d01t nhﬁtphanco? i1guﬁi.' o
Lovi binh : ' |
a) Luu y rang : phan so —3 c6 duogc tu cdc ﬁhén so % va 1 bang cach

cong ti 2+ 1 =3 vacong mau 5 + 2 = 7.
b) Vd&i bai ra ¢ trén néu ¢d thém cau hoi :

"Co it nhat bao nhiéu hoc sinh di eam trai néu sé nit nho hon 44%
nhung lon hon 43% 2" thi cach giai.ai nhu sau :

e i W 43 44 3 3}
Ta phai tim gia tri T smochot— = e (1)
n 100 n 100 25
v6l n la so6 tu nhién nho nhat. (1) cé thé viét :
2—11;»&;‘2—%-. hay El—;)-l}—-ﬂ-ll:--?— (2)
43 m 11 43 m 11
Lai mdt lan nwa viét nhu trén :
. - m 2 1 m-3n-2m) 7m-3n 2
3— <« ——— «3—, hay — < = < —
14 n-2m 3 14 n - 2m n-2m 3
v mot lan noa :© 14 > Ty SR > 2 (3)
7m-3n 2

93 .
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Dé y rang gita khoang 14 va % ta sé tim dugc gia tri nguyén nho
nhat la 2. Tun - 2m = 2 va 7m - 3n = 1 ta sé& tim dugc hai so ty
nhiénn=16vam="7.
Vay nhom hoc sinh dé ¢6 it nhat la 16 ngudi.

19. Ap dung tinh chat cua day ti s6 bing nhau ta c6 :
a b a+b 60
9 11 9+11 20
Titd6 congay :a=93=27; b=11.3 =33
a b a-b 7
12 26 12-26 -14

Tudé a= 12.(—-1-]
: 2

L
=,

—6; b= 26.[-——:-[—] = -13.
2

il

e Loi binh : Ta 'giéi thém bai toan tuong tu :
"“Tim ba s6 x, y, z ti lé vdi cgcso5, 6, 7 biét rang tong ba sé d¢ bang

108."
Ro6 rang ta c¢6 the viét : X _ B XYY L\ = 8.
6 7 5+6+7 18
Tu d6 x = 5.6 = 300w HGARIsa8&m ierDhBCOHUR.
Vay ba s6 phai tim la x = 30, y = 36 va z = 42.
\ T a2 k2
20. Theo tinh chat cua ti-lé-thie-ta-eé-thé-viét- b_ # 52—
2 2 2 1.2 2 2
Cong 1 vao hai vé duoc : 1 + a—q=1+£—-, hay. . s +d——
b? d? b? d?

a‘.! + b2 b2
Vay i
g d*

e Loi binh : Cé thé thém cau hoi sau :

B

“Tu % = (E suy ra };a_:; = -E—_)—:-gz—- Ta c6 cdach giai sau day :
Pat 2 =% -k, tacéa=bk, c=dk
b d
2 2 2 2 2h2 . A
Do dé iC_:P_k;‘(_i_lf._ e al +c. =(bk). + (dk) :k (b +.d) ]
bd bd bz T dz bz 4 d2 b2 + d.z
2 2
. ac a‘+c
Vay ta suy ra ti lé thic: — = :
iy ta suy ‘ T

94
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Taco: 0,18(0) = 180 - 18 - 162 = 18.9 - _?_;
900 900 9.100 50

0,14(9) = 14314 .58 0.15:
900 900
0,37) = gE=Y e
99 99

I i
o Laoi binh : Tuong tu, hay “tinh tong sau day : 0,(3) + 33 +0,4(2)."

22.

23.

3-0 42-4 38 19

Taco: 03)= ——=—= }-: 0.4(2) = =—=—, Vay
9 9 3 90 90 45
0.(3) + 3-1— +0,4(2) = l+~1—U '-E:Eﬂ-ﬁ = 166+ 19 — 184 241‘
3 3 3 45 3 4b 45 45 45

Ta co :
a) gi = 0,727272... = Q¥ Do do 22-1-1— = 2T4);

33 33

__1?_ = 0,143939... = 0,14(39).(n) Do dé ~1—1-9— = -1,14(39).

132 | =" 132

b) Do 0,(26) = 0,2626... nén 0,t26)> 0,261;
Cung do -3,(776) = ;-3_3,77_6:776._., nén -3,776 < -3,(776).
Loi binh : Tuong ty : : o

. . - 8 . 3 .‘-’ ’ = o - a i) "
¢) "Viét cac so hau ti 7T va -1 = duot dang so thap phan tuan hoan.

2
d) "So sanh : —23 va -2,67; va 0,1428(57)."

~N |~

Ta ¢6 :

o 8 0.(06504) va -1 = _1,230769):
123 13

d) —2% = -2,6666 = -2,(6). Do do ~2§ > -2,67;

% =0.,(142857). Do do -}_— < 0,1428(57).
7
a) Giita hai s6 vo ti V2 va J§ c6 so hitu ti la -g-

s T . | Y
b) Giua hai SOhUUtlEV‘agCOC&CSOVOtlla:
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o Loi binh : Tuong tu :

24.

¢) "Cho vi du lC ba s6 hitu ti gita cac sé 1 va 42 *

d) "Cho vi du vé hai s6 vé ti giva cac so 1 va 1,1.”

Tra loi : '

¢) Gita cdc s6 1 va v2 ¢6 ba sé hiru ti sau : 1,1; 1,01 va 1,001.

V2 V3

d) Gitacacso lvallcohaisovotisau: 1+ — val+ )
1 1004

Ta ¢6 :

a) 3 +4° + 5° = 27 + 64 + 125 = 216 = 6”;

b) 12%.9'% = (122.9%)' = (2'.3%)' = (18")' = 18"

c) 14211 + 14,241 + 5,8.11 + 5,841 = 14,2(11 + 41) + 5.8(11 - 41)
52(14,2 + 5,8) = 52.20 = 1040.

Lot binh : Tuong tu, "hay thit lai cac dang thie sau :

]

a) (1 +2+3+4)7=1 .2+3“+1
” oy ! ] 1 1 1 P
b) 757 = 4 . e €C) —+—\t..+ =
5.7 7.9 63.65 (5
Ta c6 :

a) 10° =1+ 8 + 2P WEH 1004
b) 7:— 20 = 952 24 3_10 _ ;-1 ) 9i|| s {5!9)“.'5.‘:1{ - 45“,'53”;

+[_1.._L] {_1___1_)_1[_1__.__']:3
61 63/ 163 65)| 25 &) 65

D. DO BAN GIAI bUGC

96

Biéu thi cac sé6

. Biéu thi s6 1000 bang :

a) nam hoac chin chit s6 9 (vi du 999% = 1000 véi nam chit s6 ))

b) sdu chu s6 3

¢) muoi ba chu s6 5

d) tat ca muoi chir s6 (tir 0: 1; ...; 9).
Biéu thi s6 100 bing :

a) nam chit so 1 b) nam chiu s6 3 ¢) nam cha % 5
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§7. TU PON THUC PEN PA THUC

A. KIEN THUC CAN NAM VUNG

1. Don thic
a4) Domn thae la biéu thie dai s6 chi gom mot sé, hoac mot bién, hoac mot
ticlh giua cac so va cac bién. ;
b1 Bac cua don thice ¢ hé s6 khace 0 la tong cdac sd6 ma cua tat ca cdc bien
i ¢o trong don thue. .
S0 thue khae 0 la don thie bac 0: s6 0 duge coi la don thic khong co
i bac.
¢) Muén nhan hai don thic ta nhan cac hé sé véi nhau va cac phan bién
’ vdi nhau.
d) Hai don thuc dong dang la hai don thic c6 hé s6 khac 0 va cé cung
phin bién.
I e) Muon cong (hay tri) cac don thic dong dang, ta cong (hay tru) cdc hé
| 5O val nhau va gitr nguyén phan (bién.
. 2. Da thic |
a) Da thic la moét tong cua nhimg dcm thuie. Méi don thie trong tong duogc
goi la ot hang tuceta dothited6. n
bt Bae cua da thuc la bac cua hang tu ¢6 bac cao nhat trong dang thu gon
cus da thue dé.
¢) Da thic mot bién la tong cua nhimg don thue cua cung mot bién.
d) Muwon cong hoac trit hai da thie mot bién, ta c6 thé thuc hién theo mét
tromg hai cach sau :
| Thuwre hién theo cach cong, trir da thiic;
Sap xép cac hang ta cua hai da thie cung theo liy thira giam (hoac
tawmg) cua bién, rdi dat cac phép tinh theo cot doc tuong tu nhu cong,
tru cice so (chu y dat cac don thite dong dang trong cung mot cot).
e) Nghiém cua da thie mot bién : Néu tai x = a, da thie P(x) cé gid tri
baig 0 thi ta noi a (hoae x = a) 1a mot nghiém cia da thiae dé. Mot da
| thuic (khac da thie khong) ¢6 thé c6 mot nghiém, hai nghiém, ..., hoac
[ _vo nghiem

B. CAC BAI TOAN DIEN HINH

|

Timh nhanh gia tri cua biéu thue :

a’(b +c*)a® -c®Xa? -¢)
3

2
a” + Lt

97
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5
1 4 1 h11165118

. Tinh nhanh gia tri cua biéu thic : 3—. ; - ;
117 119 117 119 119

S6 1973 c6 thé viét dudi hai dang sau :

a) 1973 =17.(9" - 7" - 37)

b) 1973 = (1 + 9.7 + 3) — [(1 + 9)" + (7 + 3)°].

Hay dung cdc diu : +, —, . , : va cdc s0 ma, cung vdi cac dau ngoic ( )
va [ | dé viét 1973 theo cach tuong tu nhu trén (viét duge cang nhiéu

cang tot). .

. Ching minh ring :

Néu cé6 ti lé thue

—

2014 2 2
a-— bJ a_014 % b.,014
2014 +d20}4

(=R e
—
2]
|
(=T

L
b c
. Rut gon biéu thic : 2p - m - (2m — p — [p + 3m — (5p — m)|}
khi m = a* + 2ab + b* va p=a® - 2ab + b".

. a) Tinh gia tri nho nhat cua biéu thic : A = (2x + 1)* - 3.
b) Tinh gia tri 16n nhat cua biéuthuc : B =5 - (3y - 1).

. mn ; .
. Cho c4c don thue -z-rm:4 y2; S7n’xmy"; -—5—x7yl° trong dé m, n la cac

hang so, con x, y l&cdel bien:
a) Xac dinh hé so cua moi don thuec.

b) Xdc dinh bac cua don thie doi vai timg bién va déi véi tap hop cic
bién.

. a) Tinh téng cac don thuec :
9 5 ‘ " B £ 9 o 19 < r 9
3x’y’ - [%x"’yﬁ +321y°x* - x‘y"]+(——g-x2y5J +321y°x”.

b) Tinh tich cac don thuc va tim bac cua don thie thu duge -
(-7x*y*)".(mx"y'?)% (- 2mxy*)".

. a) Tinh t(‘ihg cac da thic va tim bac cua da thuc thu duge :

(4x? - x*y — 5y")+ (6y” — 15xy” - 4x’y - 10x”)

- (-2x* + 6xy” + x%y) — (-3x" - 10y").
b) Tinh hiéu cdc da thuc va tim bac cua da thidce thu duge -
(5,72t — 3,1zt + 8t”) — (6.9zt — 2.32°t* + 8t").

Giai thich tai sao :
a) Tong cia s c¢6 hai chir sé ab va s c6 hai chir s6 viét theo thi tu

ngugc lai ba la mot sé chia hét cho 11. Cho vi du.
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b) Hiéu cua s6 c6 ba chu s6 abe va sé ¢6 ba chir s6 viét theo thu tu

nguac lai cba cang la mot sé6 chia hét cho 11. Cho vi du.

Ching minh rang :

a4) S6 aabb chia hét cho 11, cho vi du.

b) So abe + bea + cab chia hét cho 3 va cho 37, cho vi du.

Tim s0 p ¢6 tinh chat sau : néu tong cac chir s6 a + b ma chia hét cho

p thi cdc s6 abbb va baaa cang chia hét cho p.
Cho s6 111...11 gom n chir s6 1. Hoi n bang bao nhiéu dé sé nay chia
hét cho 13 ?
Cho cac da thue mot bién :

A=-3x(x-3)+3x" - x(x-3)-9x + 2

B =2x%x*+3) - 4x’ + 2(x — 1) + 3.
a) Thu gon cdc da thic trén va sip xép ching theo liy thira giam cua

bién.
b) Tinh A + B.
Thu gon cac da thie sau roi tim nghiem cua ching :
al (2t° =56t + Y- (2 +3t+ 1)
b) (3t* — 2t + 1) — (3FWN20 3057
Cho da thue fit) = at* + bt + c. Tim cdc hé s6 a, b, ¢ biét rang khi thay
t lan lugt bang 0, 1, 2 ta duge f(0) = 1, f(1) = 2, f(2) = 2.
Cho cdc da thice : A = 5a" — 8a’b + 2a*b” — 4ab® — b';
B.= a' + 3a’b - 5a’b® - 6ab® < 2b*;
C = ~4a' + 5a"b - 7a’b® + 10ab® - 5b".

Tinh:a) A+ B-C b) -A-B + C.
C6 nhan xét gi vé hai két qua tim duoc ?
Chirng minh ring cac da thic sau day cé gia tri khong am véi moi gia
tricua X, y :
a) x> -2x +2y" + 8y + 9 b) (x* — xy + ¥y + (x* + xy + y°)'.
Khi nao thi ¢6 dang thuc ?
Viét duci dang da thue :

ST S SR T
a) mn + 2m - 3n b) (ab] -ab ¢) abe - be + a.

Ching minh ring :
a) Biéu thire mn(m + n) chia hét cho 2 véi moi m, n.
b) Hiéu 2011° — 20117 chia hét cho 2010.
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C. CACH GIAI VA LOI BINH

1. Doa = 4, c = 16 nén a° = ¢ = 16, vi vay thira sé cudi a“ - ¢ tU cua

100

biéu thue da cho bang 16 — 16 = 0. Do dé biéu thuc bang 0.
Loi binh : Tuong tu, hay "tinh nhanh gid tri cia biéu thic :
dta + b*a’ - b'")a - b) vdi a = 25, b= -5."
Ta thdy rang b® = (-5)° = 25 va a = -25
nén thua so6 thi hai a + b° = -25 + 25 = 0, do d6 biéu thuce da chcbang 0.

Dat e a, v b. Ta nhan thay ring hén so ml co the vieét
117 119 n
dudi dang mot tong m + l nén :
n
3—1—=3+-1— =3 +a; 4—1—:4+—1— =4 +b;
117 117 119 119
1—1-—1§=1+1‘—1-§——1+1 =2 —a; v.v.»
117 117 . »

Vay biéu thuce da cho co Lhé V}et i

(3+a)4 +b)-1(2- aJ(vE»i»- iJ} - 5b = 10a = H

J o » 117
Loi binh : Tuong tu ha‘ly' 'f.inh. nhanh gla tu ciia biéu thuc :
2012(2013% 1422093 +y D 20181102014) + 1.”
Ta dat 2013 = m thibieu thue da o o the viét :
m-Dm' +m"+..+m+m+1)+1

= m"+m'+mP L rmi e m -’ +mP 4 s mT e me 141
= m'.
Vay gia tri cua biéu thuc da cho bang 2013"".
Ta ¢6 thé viét theo cdc cach sau day :
a) 1973 = (19° + 7' - 3") - (1.9.7 - 3)
b) 1973 = (-1* - 9" + 7' + 3’) - (1 - 9.7 + 3)
e) 1973 =[1"+ (9 -7" -3 =[1 -9 -7
d) 1973 = [(1 + 9)* + (7 + 3P| + [(1 -9 + 7).3Y
e) 1973 =[(1+9)"+((7+3°1-[1"-9+ 7"+ 3"l

Loi binh : Néu bay gio. "so 1973 c¢o thé bicu dién dusi dnmg tich,
chang han : 1973 = 1.2.3..8.9 va 1973 =9.8.7..2.1.

Hay ding cdce dau +, - . va ddu ( ) dé xen vao gida cdc chi $ clic so
123...89 va so 987...21 sao cho duoc két qud la 1973."
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(‘dch giai sé nhu sau :
a) (-1 +2).34.56 + 78 - 9 = 1973
bh) 94+ 8~-T7+6543+2-1=1973.

v B € e e @B : o 5 ¢ i abnd :

- Ty lé thie = = = ¢6 the viét = = =. Theo tinh chat caa day ti s6 bang
b d c

.. a b a-b

nhau ta ¢o . — = — =

¢ d c-d

hay nang lén lay thiura 2014 .

|) . . r,
a2014 2014 2014

9014 42 N 20) :
o201 T 42014 T 412014

Ap dung lan nua tinh chat day u sé bang nhau sé duoc :
a'.Zl_ll--: + b'.!ul-i ) (a bjjnl-t

Q20 2014 (L q)2014

Lot binh : Ta giai thém bai toan sau :

trong do. abe la sé ¢6 ba chu

Tim gia tri nho nhat cua ti sé
bl e 8

IR R SRR ED]

Tt =T

Jf 4t
O,

Cach gial nhu sau : : :
o downloadsachmienphi.com

Ti s6 da cho c6 thé viét : k = 00a +10b + ¢ = 1 9.i1a—+£-.
Download Sach Aay lb}ﬂtgéih Online a+b+ec
Ta ¢6 k nho nhat khi e=témrrnhat-tvéra~b-xdc dinh), tuc la khi ¢ = 9.
; , 1 — X
500 06« B B D
a*xb+9
Vai a xac dinh, k sé nho nhat khi b = 9. Khi dé6 :
FILy e \ i (
b 16 9.10a 9 1B +9'10{d +18) - 189 - 100 — 9.189
a+ 18 a+18 a+18
va Iz seé nho nhat khi a nho nhat tize la khi a = 1.
Suy ra so phai tim abe = 199 va ti s6 k = A 10—9~.
1+949 19 19

Luu y la bai todan nay ¢é the md rong cho sé gom n chir so.

Trude tién ta rut gon biéu thite, sau dé mdi thay cdc gid tri cia m va p
vao biéu thae da rit gon. Ta ¢6 :

2p-m—{Z2m - p-|p+ 3m - (5p - m)|}
= 2p—-m-—{2m - p - [p + 3m - 5p + m]|
= 2p-m- {2m - p + 4p - 4m|
= 2p—-m-3p+2m=m - p.
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Thay céc gid tri cia m va p vao biéu thitc rnit gon m — p nay dudc :
m - p = a’ + 2ab + b* — (a®* — 2ab + b?)
= a’ + 2ab + b” — a* + 2ab - b® = 4ab.
o Loi binh : Tuong tu, hay "rut gon biéu thuc 6m - 4 - 18m-1]."

T
Tacé: |8m-1]| = :13
1~3mkhim<§.

Dodé: Véim> % biéu thic cé gid tri 6m — 4 — (3m - 1) = 3m - 3;

Véi m < % biéu thuc c6 gia tri 6m — 4 — (1 — 3m) = 9m - 5.

6. a) Véi moi x ta ludn c6 (2x + 1)* > 0 nén biéu thic A = (2x + 1)* - 3 2 -3,
do dé gia tri nho nhat cua (2x + 1)* -~ 3 biang -3 khi 2x + 1 = 0, tuc

la khi x = —l.
z

Vay khi x 4 --;- thi biéu thicR c6 gid tri nhdWhat bing —3.

b) Véi moi y taluén''es'(3y L1/ 10."Nhan hai v& véi -1 ta c6
~(3y — 1)' £ 0 (nhé déi ddu > 0 thanh < 0). Thém 5 vao hai vé& duge
B =5-(3%\- 1)'E'5. :

Do dé gid tri I6n nhat cua B bang 5 khi 3y ~ 1 = 0, tic la khiy = %

Vi khi 5 = % thi“bisu.thitc B c6 gigfrt 16n nhat bing 5.

e Loi binh : Tuong tu, ta c6 bai toan sau :
¢) "Tim gid tri nhé nhét cia biéu thic :C=(x* -9+ |y-5| - 1."
3

d) "Tim gid tri lon nhdt cia biéu thuc : D = iy
3t* +6

Céch giai nhu sau :

¢) V6i moi x ta luon ¢6 (x* — 9)* > 0 va véi moi y ta ludn c6 |y - 5| 2 0,
do dé bidu thic (x* - 9)* + |y - 5| 2 0 nén

C=(F-9"+ ly=56] =12l
Vay gid tri nho nhat cua C biing -1 khi (x*-9)° + |y - 5| = 0.
Ma téng cua hai sé6 khong am bang 0 khi va chi khi méi s6 d6 phai
bang 0, tuc la ta c6 : |
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(x*-=9)"=0,suyrax“—-9=0, trdé x = +3;
ily-5l=0,suyray-56=0,trdé y = 5.
Vay khi x = +3, y = 5 thi biéu thuc C c6 gia tri nho nhat bang -1.

d) Ta luén ¢6 3t* + 6 > 6 véi moi t. Ngoai ra, néu hai phan sd c6 cung
tr la 3 thi phan sé6 nao ¢6 mau Ién hon la phan sé nhé hon, do dé

; 3 3 1
ta co : < — =,
3t’+6 6 2
R RS ik a5 4 s y 3 1 :
Gia tr1 I6n nhat cua biéu thue D = — bing -— khit = 0.
3t + 6 2

Vay khi t = 0 thi biéu thife D ¢6 gid tri 16n nhét bing %

mn *

7. a) Hé s6 cua moi don thic da cho theo thy tu la : 2—3"-1~; ~7n°m;

‘

b) Don thuc —é—mx' y® ¢c6 bac 4;d6i vdi bién x, bac 3 doi vdi bién y va

bac 7 déi véi tap hop cac bién'x, y;

Don thie -7n’x"my’ 6 bac 4 déi véi bién y (vi x° = 1) va bac 4 déi
v6i tap hop cdc bién x, y;
2

. mn
Pon thie

x'y'% ¢6 bac 7 doi vdi bién x, bac 10 déi véi bién y
va bac 17 doi vdi tap-hop-ede-bién—x;y-
e Loi binh : Cé thé hoi thém : "Cdc don thuc nao la dong dang néu co

1 o B ,
ba don thuc : —3-mxy5 ; 9mx’y’ va —?m"xys vt :

a) m la hang, x va y la bién ?

b) x va y la hang, m la bién ?"

Cau tra lo1 nhu sau :

a) Khi m la hang, x va y la bién thi ¢6 hai don thic déng dang la

%mxy"’ va ".5?'“3"3’5 (vi ¢6 phan bién déu la xy®);

b) Khi x va y la hiang, m la bién thi c¢6 hai don thic dong dang la %xyﬁm

va 9x’y"m (vi ¢6 phan bién déu la m).

8. a) Cac don thuc da cho déu dong dang, dé tinh téng cua ching ta cong
(hay trir) cdc hé sé v6i nhau va giit nguyén phan bién. Ta c6 thé
viét, sau khi bo cdc dau ngoac :
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3x’y” - %xzys -321y'x® + x?y” - lsgxzys +321y"x’

- [3 - é ~321+1- ? + 321]x—’y5 = 0.x%y" = 0.

b) D7 nhan ba don thie ta nhan cac hé so v6i nhau va nhin cac phan
bién voi nhau. Ta ¢6, sau khi nang Ién lay thia :

(-343x”y®).(m*x"*y*).(16m"x"y"?) '
= (-343.m".16m").(x"y".x"y** x'y'?) = -5488m°.x*" y**.
Baon thde thu duge co bac 69.
e Lot binh : Tuong tu, hay tra loi thém cac cau hoi sau :
¢) “Viét cdc don thitc A, B, C biét ring : A + B+ C =x"."
~d) "Viét cdc don thic'M, N, P biét rang : M.N.P = yo.
Cdc cau hoi nay c6 nhiéu dap s6, sau day la hai 44p s6, charg han :
¢) 7x? - 5x? — x° ~11x7 - #x* + 16x" = x”.
d) y.y’y* = y*/ y' Sy = y™.
Y. a) B6 cdc dau ngoac ta ¢o - "
4x® - X’y - 5y" + 6y, | 15Xy’ 44Xy = 10" #.2x" - 6xy” — Xy ~ 3x" + 10y’
= 4x° — 6x°y — 21xy° + 5x° + 11y".
Pa thuc thu dugc ¢6 bac 3 déi' véi hai bién x, .
b) Bo cdac ddu ngoac ta c6 :
5,7z“t* — 3,1zt + 8t* - 6,9zt + 2,3z°t* — 8t’ = £z°t° - 10zt.
Da thic thu duge c6 bac 4 déi vdi hai bién z, t.
o Loibinh : Tuong tu, hay "tim da thuc M biét :
a) Sxyz - 122%y2° - 17xy’ - 21x°y2* - 6xyz + M = 0;
b) M - (6x'y* - 7xyz’ + Qx}z) = 4x'y’ — 3xyz’ - 5xyz."
Tim da thic M ¢ day la thuc hién mot phép cong hoac trir hey oda thie.
a) Ta c6 ngay :
M = -5xyz + 12xyz” + 17x7 + 21x°yz’ + 6xyz
= xyz + 33x’yz* + 17xy".
b) M = 4x'y® — 3xyz’ - 5xyz + (6x'y* — Txyz’ + 9xyz)
= 4x'y? + 6x"y’ - 3x:7" — Txyz® — 5xyz + Oxyz
= 10x'y" - 10xyz®’ + 4xyz.
10. a) Tacé: ab+ba =10a+b+ 10b+a = 1la+ 11b = 11 + »)
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S6 nay chia hét cho 11.
Vidu: 79 + 97 = 176 chia hét cho 11 (thuong la 16

b) Ta lai ¢6 © abe - cba = 100a + 10b + ¢ — (100¢ + 10b + a)
100a + 10b + ¢ — 100¢c — 10b — a = 99a — 99¢

Il

= 99(a — ¢). S6 nay cang chia hét cho 11.
Vidu : 572 — 275 = 297 chia hét cho 11 (thuong la 27).
Lévi binh : "Néu la hiéu ab - ba thi sao ? Néu la téng abe + cba thi
SUC)
Xét hiéu ab-ba =10a+b—(10b+a)=10a+b—10b—a
= 9a - 9b = 9(a — b). S6 nay chia hét cho 9.
Vi du : 91 - 19 = 72 chia hét cho 9 (thuong la 8).
Xét tong abe + cba = 100a + 10b + ¢ + 100c + 10b + a
=101a + 20b + 101c.
nay khong chia hét cho 9!‘3;1 cl%r.hbat cd sO 11a0.
a) Tacé: aabb = 1000a + 10 10b + b =: 1100a + 11b
11(100a + b), chia hét che 11.
Vi du : 7755 chitohét|chol \Lidt-hu@n‘gatﬁ,ﬁﬁﬁl-

b) Tong da cho co the viet
Da

_____Downle

e + Do AGD = 1008+ 1054 & + 100b + 10lLa + 1006+ Ma+b
100a+b +c¢c)+100a+b+c)+(a+b+0)
111(a + b + ¢). '

Do 111 = 3.37 nén 111(a + b + ¢) chia hét cho 3 va cho 37 (thuong
'a 444) va chia hét cho 37 (thuong la 36).

07
O

] b LEav | Dims 4 :.-».-r
'{i'\"ﬂ ACN HAaV !,\.); Sact ine

i

1}

Laovi binn : Tuong tu, "hay chiung minh cac s6 aaa va aaaaaa déu chia
héet cho 37"

Tay ¢0 : ::1; = 100a + 10a + a = 111a = 37.3.a, chia hét cho 37.

aaaaaa = aaa.1000 + aaa, ca hai s6 hang cua téng déu chia

hé't cho 37 nén tong cua ching cang chia hét cho 37.
Vi du : S6 555 chia hét cho 37 (thuong la 15).

Sé) 777777 chia hét cho 37 (thuong l1a 21021).

Ta thay ngay s6 p = 1 thoa méan bai ra.

Gia st a + b chia hét cho p, thé thi theo diéu kién dé bai s6 1000a + 111b
chiia hét cho p, tur d6 hiéu : (1000a + 111b) — 111(a + b) = 889a chia hét
chio p.
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Néu a va b la hai s6 nguyén té cung nhau thi a chia hét cho p. thé thi
2 < p <9, mau thuan ! Vi tong 1 + (p — 1) chia hét cho p nhung 1 lai
khong chia hét cho p. Vi thé cdc sé p va 889 = 7.127 ¢6 udc chung khac
1 nénp="17.

Vay c¢6 hai s6 thoa man bairalap=1vap="17.

Loi binh : Ta c6 thé "tim xem cdac s6 abbb va baaa la nhitng sé6 nio ?”

Néu p = 1 thi tong a + b chia hét cho 1, tiic la a = 0, b = 1 hoac 1 = 1,
b = 0, ta sé dugc cdc sé6 abbb = 111 va baaa = 111 déu chia hét cio 1.

Néu p = 7 thi téng a + b chia hét cho 7, tic 1a :
a=1,b=6hoaca=6,b=1,tacésé 1666 chia hét cho 7;
a=2b=5hodca=25b=2, tacésoé 2555 chia hét cho 7;
a=3,b=4hodca=4,b =3, tacé sé 3444 chia hét cho 7.

Trude hét ta thay ring hai s6 1 va 11 khong thé chia hét cho 41. Ta

thi chia cdc sé tiép theo 111, 1111, ..., cho 41 thi thdy rdng sy dau
tién chia hét cho 41 1a s6 11111 (vdi nam chir s6 1).

Véi cdc so tiép theo 111111; 1111111; ...; thi chi ¢6 s6 111111111( (véi
mudi chit s6 1) chia hét cho 41 Thu lai véi s6 11111111111111 (vdi
mudi lam chi $6 1) thi lai thay s6 nay cung chia hét cho 41.

Vay s6 111...11 véi n chir s6 1 chia hét cho 41 khi n la bdi cia 5.

o Loi binh : "Biét rarig's6°1001 chia hét¢ho 13 (hai cha s6 1-va ha chu

14.

$6 0) héi vl n bdng bao-nhiéwta-co-thé-lép-duoc s6 gom n cha s¢ 1 va
n chit sé 0 chia hét cho 13 ?”

Ta nhan thdy ring ngoai s6 1001 con cé s6 101010 (ba chir s5 1 ra ba
chiur s6 0) cang chia hét cho 13. Tir d6 ta thay cdc s6 dang :

10011001...1001 va 10101010011001...1001 déu chia hét cho 13

Nhu vay tat ca nhitng sé lé n cing nhu nhitng sé chdn n 16n honhedac
bing 3 (n > 3) déu chia hé&t cho 13.

a) Tac6: A =-3x(x-3)+3x" - x%x—-3)—9x +2
=-3x*+9x +3x" - x*+3x*-9x +2=3x"-x* + 2
B =2x%x*+3)—4x" + 2x— 1) + 3
=2x" +6x° - 4x" +2x -2+ 3= 2x" - 4x + 6x" + 2x+ 1.
b) Dé tinh tong A + B ta sap xép nhu sau :
+A=3x‘- X +2
B=2x"-4x"+6x"+2x + 1
A+B=5x"-5x"+6x"+2x +3
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o Lot binh : Tuong tu, "Cho hat da thiic :
C= gy*r —gy(y+61—?j;y” +y—§; D = éy(y—S)—(?y‘ + 2.
Thu gon cac da thiuc trén va sap xép chung theo luy thia tang cua
bién, roi tinh hiéu C - D.”
Cach lam nhu sau :
2 4 3

C=2yt -3y 3y Qys,y 2. 2 1y Sy 2y 2,
3 7 23 3

D=ly2—y—3y"+2=2—y+lyz—.‘?’y".
5 5]
Ta c¢6 hiéu C — D bing : :
2 7 8, 1.

2
C:———— . __.'l+_4
5 20 4 3 '3
D= 2, y+ly2 - 3y*
5° -
12 5 19 k2 11
C-D#/-—=-Zy-Hy=-ty® + —y'.
5 2° 300 J3Y "3V

15. a) Taco6: (2t -5t + 1)—-(t*+3t+ 1)=2t°-5t +1-t°-3t—-1=t° - 8t.
Xét t? — 8t = 0 hay t(t — 8) = 0 ta duoc hai nghiém la t, = 0, t, = 8.
b) (3t° — 2t + 1) — 03t 2tSacHhay [BFcSa2tOnline 3t% 4+ 2t — 5 = -4.

Ro rang (-4) khong-thé bing-0-nén-da-thic nay khéng c6 nghiém.
N6 la da thuc bac 0 (vi -4 = —4t").

o Loi binh : Tuong tyu, "hay tim nghiém cia cdae da thuc sau :
i 9
: ' 1Yy 3
c) tt+4)—(F +4t) d |t+—| +=."
: 2 4

Ta ¢o :

c) t(t + 4) — (t* + 4t) = t* + 4t — t* — 4t = 0, hay 0.t = 0, da thuc nay c6
vo s6 nghiém, t la bat cu sé nao.
2

2 2
d) Vi [t + «-12;] >0 nén {t . -é—] . 2— > 0, do d6 da thuc da cho khong cé

nghiém.

16. Ta hay thay t lan lugt bang 0, 1 va 2 dugc :
fl0)=0+b0+c=1 (1)
fll)=a+b+c=2 (2)
fi2)=4a+2b+c=2 (3)
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Tu (1) ta ¢c6 ngay ¢ = 1. Thay ¢ = 1 vao (2) dugc a + b = 1 (1), vao (8)

dugc4a +2b=1(5)hay4a=1-2b, matu(4)cob=1- aneéen -
da=1-2b=1-2(1-a)=1-2+2a-2a-1.

Tu do tim dugc a = —; vab= -;—

Vay da thite ohai tm 13 : ~%t2 ; g_t &,

e Loi binh : Tuong tu :

) "Tim hé s6 c ctia da thic fit) = 5 — 6t + ¢ biét mot nghiem cia no
la -1" ‘

b) "Tim hé s6 b cia da thic fit) = 3t° + bt + 4 biét moét nghiem ci¢ no
la -2." |

Cach giai nhu sau :
a) Taco fil-1) = 5+6+c~0hayf( =Tdxec=0,suyrac=-11

—

tie 1a f(t) = 5t2 <6t + 11. L N

11 U
b) Tacé fi-2) =12 -2b + 4 = ‘;hzwﬁ 2)=16-2b=0,suyrz b =8,

=1

—

tuc la fit) = 3t° + 8t + 4.

17. Ta nhan thay ranglcderda: ﬁiﬁﬁ"’@ﬁ"imﬁ*'ﬂﬁ; duge sap xép thec lay thua
giam dan cua a va theo lay thura tang dan cia b. Do dé dé tith tein ta
chi can sdp xép caclphéprinh hhiy i

a) A=V -Ba 0T 28D = 2a0 =
B= a'+ 3a’b - 5a’b* - 6ab’ - 2b’

-C = 4a" —6a'b + 7a*b® - 10ab’ «8b"
A +B-C =10a' - 10ab>4a3p=="0ab" + 2b".
b) -A = -ba' + 8a’b - 2a’b* + 4ab® + b’

“B= -a' - 3a’ + 5a’b? + 6ab® + 2b"
C = -4a' + 5a’b - 7a°b® + 10ab” - 5b*
A« B 4 0==10a' + 10a’b - 4a°b* + 20ah® = 2b%.

Ta nhan thay rang cac sé hang cua da thic A + B — C kha: da: vai
cac s6 hang tuong ung cua da thiuc -A - B + C. So di nhu vay 1 :

A+B-C)=-A-B+C.
e Lyi binh : Tuong tu, “cho cdc da thue : M = 6y° - 4y° + 3y - 8.
N=4-6y+2y'+5y; P=4dy-5+2y -8y

Hav sio xep md: da thie theo luy thua tdng ddn cua y roéi tinh :
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M+N+P va M- (-N- P
So sanh hat ket qua va gidi thich tat sao.”
Trude hét ta sap xép moi da thic theo luy thua tang dan cua y :
M = -8 + 3y — 4y® + 6y’
N= 4-6y+5y + 2y
P= +5+4y + 2y’ - 8y’
M+N+P=-9+y+3y.

Ngoai ra ta nhan thay rang :
M-(-N-P)=M+N+P
nen khong can tinh tong M - (-N — P) ta c6 thé két luan ngay la :
M-(-N-P)=-9+y+3y.
I8. Ta co
a) x° - 2x + 2y° + 8y #9=x" - 2x + I'+2y" + 4y + 4)

20y + 207> 0, vdi moi x va y.

Ta c6 dang thue khi x =
by (x* = xy + ¥7) + (x* + Xy +579=2 [(x? - xy + Y0+ (F + xy + y9)I

10— xy 4 ¥ goffintoXtdatHifienBhitchmt |+ xy + ¥Vl =
2(x* + yI(x* + y* )‘*2xy(x +y i+xy|

I

= 2(x” + yUx* +y} §” 'Vdi thoi ¥ y.

Ta c6 dang thuc khi x =0,y = 0.
e Loi binh :
a) Tuong tu, "hay chung nunh biéu thice sau khéng am vot mot x, y, z
x* + 19y° + 62° - 8xy — 4xz + 12y2.”
Ta c6 thé viét biéu thic da cho nhu sau :
x° — 24y + 2z)x + (4y + 22)° + 3y* - 4yz + 22°

(x -4y — 22)° + 2iy° — 2yz + 2°) + y°

i

(X-—dy -2z +2y-2z) +y 20, véimoi x, y, z

1l

Ta c6 dang thic khi x =0,y =0, 2= 0.
b) Ngoai ra "hay ching minh thém la biéu thuc :

222 g . .2 e il - - "
2x°y - 2xy(x + y) + x° +y khong am vdi moi x, y.

Biéu thie da cho ¢o thé viet néu ta cong va tru thém i( 5 ) ;

Ta ¢o :
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2 2
2 xzyz—xy(x+y)+(x;y] ]*[x+y] +x +y°

| \ 2
+3¥ & 3 fxey¥
= 2xy--x i+xz+y3—5x AR
\ 2 J t 2
i X 1 2 "
= 2|xy- +y) +—(x—-y) =20 vé1 mo1 x, y.
1% 2 / 2

a) mn +2m~-3n=10m+n + 2m - 3n = 12m - 2n

b) (10a + b)* - ab = 100a* + 20ab + b’ — 10a — b

c) 100a + 10b + ¢ - (10b + ¢) + a = 101a.

Laoi binh : Tuong tu, “viét duoi dang da thiic :

d) (ab)® - (ab)® - ab ¢) (ab)® - (ba)?

g) 2ab - (ba)’ + 4(ba)."

Ta c6 :

d) (ab)® - (ab)®> ~ab = (10a + b)’ — (10a + b)* — (10a + b)

= 1000a" + 300a°b + 30ab” + b* — 100a* — 20ab — b* - 10a - b
e) (10a + b)* — (10b4' @y 2 100a% H'20Eb)+ 'b*L1100b — 20ab — a”
= 99a° - 99b” '

g) 2(10a + b) — (10b + a)* + 4ba = 20a + 2b — (100b” + 20ab + a“) - 4ab
= -100b” - 16ab — a* + 20a + 2b.

Ta c6 :

a) Néu m hoac n chén thi tich mn chdn nén biéu thic mn(m + n)chéan,
do dé chia hét cho 2.

Néu m va n cung lé thi (m + n) chdn nén biéu thie da cho :han,
vay né chia hét cho 2. |

b) Ta c6 thé viét : 2011% — 20117 = 201172011 - 1) = 2011°.2010 chia
hét cho 2010.

Loi binh : Tuong tu, "Chitng minh rdng :

¢) abe - cba chia hét cho 9 d) aaa chia hét cho 37."

Ta co :

¢) abec - cba = 100a + 10b + ¢ — 100c - 10b — a
=99a — 99b = 99(a - b), chia hét cho 9
d) aaa = 100a + 10a + a = 111a = 3.37a, chia hét cho 37.
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D. DO BAN GIAI bUGC
1. Ngoi sao sau canh (hinh 22)

Ngoi sao nay gom 6 canh vién bang 6 cung tron nho. Hay veé no bang
mot net.

é. Cham nho cung véi la (hinh 23)

Hay vé chum nho nay bang mot nét.

H.22 H.23
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§8. POAN THANG VA 60C €O Gl CANLUUY ?

A. KIEN THUC CAN NAM VUNG

— o —

1. Doan thang

a) C6 3 khdi niem khong dinh nghia la : diém, dudng thing, mat ptang.

b) Khi ba diém cung thudoe mét duong thang, ta néi ching thang hasg
Qua hai diém co mot va chi mot duong thang.

¢) Hai duong thang c6 thé trung nhau, cat nhau hoac song song.

d) Mot tia goc O la hinh gom diém O va phan dudng thang bi chiara bgi
O (tia con dugce goi la mra dudng thang goc O).

Moi diém trén duong thang la goc chung cua hai tia déi nhau.

e) Doan thang AB la hinh gém diém A, diém B va tat ca cac dien nam
gita A va B.

Moi doan thang cé6 mot do dar Do dai do la imoét so duong.

g) Trung diém M cua doan thang AB/la diém nam gita A, B va ca‘h déu
A, B (MA = MB). '

2. Goc _ »

a) Nua mat phang bo a la hinh gom duimg thiang a va mat phan mat

" phang bi chia ra baiva

b) Géc la hinh gom hai-tia-chung-géc:

Goce bet 1a gée ¢6 hai canh 1a hai tia déi nhau.

¢) Moi goc c6 mot so do. So do cua goc bet la 180°.

d) Géc c6 s6 do bang 90" la goc vudng, ki hiéu la 1v. Géc nho hm géc
vuong la géc nhon, goc lon hon goc vuéong nhung nho hon goc bet la
goc tu.

e) Hai goc ké nhau la hai géc ¢6 mot canh chung va hai canh con lii mam
trén hai nia mat phang déi nhau c¢6 bo chia canh chung.

g) Hai goc phu nhau la hai géc ¢6 tong s6 do bang 90°. Hai goc b mhau
la hai géc c¢6 tong so do bang 180"

h) Tia phan gidc cua mét géc la tia ndm gitta hai canh cua géc va ao véi
hai canh ay hai géc bang nhau.

i) Duong tron tam O, ban kinh R, la hinh gom cdc diém cdich D mot
khoang bang R, ki hiéu (O; R).

k) Tam giac ABC la hinh gém ba doan thing AB, BC, CA khi ba déim A,
B, C khong thang hang.

112
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B. CAC BAI TOAN DIEN HINH

1:

Cho ba diém A, B, C thang hang. Hay ké tén cdac dudng thang di qua 2
trong ba diem do. Tai sao néi ching trung nhau ?

Cho bon diém M, N, P, Q. Cé bao nhiéu dudng thing di qua timg cap
hai diem ?

Cho ba duong thang a, b, c. So giao diém c6 thé 1a bao nhiéu ?

Cho hai tia déi nhau AB va AC.

a) Goi M la diém thudc tia AB. Trong ba diém M, A, C thi diém nao
nam gira hai diém con lai ? Cang hoi nhu thé déi véi ba diem P, A,
B trong dé P la diém thugc tia AC.

b) Trong ba diém M, A. P thi diém nao nam giita hai diém con lai ?

Treén mét dutmg thing ldy ba diém D, E, F ma do dai DE = 4cm, EF = 23cm.
Goi I, J, K theo thi tu 1a trung diém cua DE, EF va DF.

a) C6 bao nhiéu tia, bao nhiéu doan thing ?

b) Ching to trung diém cia doan thidng IK ciing la trung diém cia
doan thang DJ.

Cho xOy = 80°va xOz = 40°. Vé tia Ot ndm gida hai tia Ox, Oy sao

cho vat = 60". Hot'tia' Otda tia ‘phan'gide eua géc nao ?

Chio tam giac DEF va diém M niam trong tam giac. N6i M véi ba diém

cuia tam giac.

a) Co6 may tam gidc tao thanh ?

b) C6 may gée dinh M tao thanh ?

¢) Nhiung géc nao ké vai goc EMF ?

Chio hai goc ké MOP =70° va MOQ =110°. Hai diém P va Q nim

trén hai nira mat phidng déi nhau cé bd chung l1a duong thing OM.

a) Chung to hai géc trén la hai géc ké bu nhau va ba diém P, O, Q
thang hang.

b) Veé tia doi OM' cua tia OM, so sanh : hai goc MOQ va POM', hai géc
MOP va QOM'. :

Chio tam giac ABC c6 goc tir A bang 120" va hai canh AB = 5cm, AC = 4cm.
Trén canh BC lay diém D sao cho BAD = 35°. Tir dinh A vé tia Am
sao cho CAm = 60° cat BC tai E.

a) Tinh DAE.

b) So sdanh cac goc BAD, DAE va EAC.

113
Tron Bo SGK: https://bookgiaokhoa.com



Download Ebook Tai: https://downloadsachmienphi.com

10. Cho AABC c6 BC = 4cm. Trén tia doi cua tia CB lay diém Q sao cho

CQ = 3cm.
a) Tinh do dai doan BQ;
b) Biét BAQ = 85°, BAC = 55°, tinh CAQ.

C. CACH GIAI VA LOI BiNH

1. Cdc dudng thiang di qua 2 trong ba diéem A, B, C —————+—

114

théng hang la (hinh 24) : AB (hay BA), AC (hay By

CA), BC (hay CB). H.24

Cdc duong thing AB, AC phai trung nhau vi qua 2 diém phan biét A,
B chiang han chi ¢6 mdt dudng thing duy nhat va do C, A, B thing
hang nén C phai nam trén dudng thiang AB, do dé dusng thing AB
trung véi duong thiang AC (ki hiéu AB = AC).

Loi binh : Né6i vé ba diém thdng hang, ciu nao ding, cGu nao sai
trong cdc cau sau day :

a) biém K nam gita G, H va diém H nam giva G, K;
b) Piém H nam gita K, G va diém H nam giua G, K;
¢) Diém G nim gita H, K va diém K nam giwa G, H;
d) Piém K ndm gita H, G va'diém G nam gita K, H;
e) Diém G nam giia K, H va diém;G nam gita H, K.
Ta vé hinh dé dé tralai-ede-cdu-héi-

G H : K G

B) =t = ; sai b) — e} ; dun
K H &
K H § H G g
c) ——t + : d ; — > ; sal
e sai ) K s
H K
) s s : dung.
e 5 . g

Trudc hét ta xét truong hop ba trong bén Q

diém da cho thing hang, ching han ba H.25
diém M, N, P thang hang (hinh 25). Cé tat

ca 4 dudng thing la : QM, QN, QP va MP.

Néu khong c6 ba diém nao thing hang thi c6 /M ﬁ\ P\_
tat ca 6 duong thing 1a : MN, MP, MQ, NP,

NQ va PQ.

e Loi binh : "Néu cho 5 diem M, N, P, @, R thi c6 bao nhiéu duong

thang di qua ting cap diém 2"

Ta xét cac truong hogp sau :
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a Néu ca 5 diem thang hang thi ro rang chi ¢6 1 dugng thing.

b Néu chi ¢6 4 diém thang hang thi c¢6 5 dudng thing, chdng han néu
M, N, P, Q thang hang thi c¢6 5 duong thang sau : RM, RN, RP, RQ
va MQ.

¢ Neéu chi ¢6 ba diém thang hang, chang han M, N, P (hinh 26) thi c6 -
cac duong thang sau : QM, QN, QP, QR, RM, RN, RP va MP (8
duong thang).

' N
. R
m B |
M N p R Q

H.26 H.27

d Néu khong ¢6 ba diém nao thang hang (hinh 27) thi ¢6 cac dudng
thang sau : MN, MR, NP, NQ:-PQ, PR, MP, MQ, NR, NQ (tat ca 10
diueng thang).

3. Fa duing thang da cho c¢6 thé minh hoa bing cdc hinh sau day :

c
,.-—f/ 4 c a / b c .
a— »
= / da : b
l//'/// 4‘/ a
o el /
a) (b)

(c) / (d) %

H.28

Ciing khong cat nhau ma song song véi nhau (hinh 8a) tic la s6 giao
dém Ja 0.

Cuing c6é thé c6 mot giao diémp (hinh 28b), ¢6 2 giao di€ém (hinh 28c),
hae o 3 giao diém (hinh 28d).

e Iyi binh : "Néu cho 4 duong thdang thi cé bao nhiéu giao diém 2"
T hav vé hinh (hinh 29) :

= ;é 7 | N /<
_.---'-f"'"____,_.f
..---'-"'"'"__'__,-f"‘
(b) (¢) (d) \

(1)

H.29

(iuing ¢6 thé song song v6i nhau : 0 giao diém (hinh 29a).

Cuing ¢6 thé c6 1 giao diém (hinh 29b), ¢6 4 giao diém (hinh 29c),
hac & 6 giao diém (hinh 29d).

115

Tron Bo SGK: https://bookgiaokhoa.com



4.

Download Ebook Tai: https://downloadsachmienphi.com

(Hinh 30). B - B - ¢ Hso

a) Do M thudc tia AB nén ba diéem M, A, C thang hang, do dé diem A
nam giita M va C.
Do P thuéc tia AC nén ba diém P, A, B thing hang, do d6 diem A
nidm gida P va B.

b) Do M thudc AB, P thuoc AC nén ba diém M, A, P thidng hang, do d¢
diém A niam gida M va P.

(Hinh 31). D L = 2 4. K H.31
- M

a) C6 hai tia goc D, hai tia goc I, hai tia goc K, hai tia goc E, ha: tia goc
J va hai tia goc F (tat ca 12 tia).

b) Goi M la trung diém cua IK, ta c6 :

4+£—2
DM =DI + IM = E:~+E=DE+DK_DI= 2 :—licml
2 2 2 4

-

vaDJ =DE + EJ = 4+g§-=§2—1(cm}.

Suy ra : DJ = 2.DM, titc 1a M ciang la trung diém cua DJ.

e Loi binh : Sau day la mot bai toan tuong tu vé trung diém cua mot

116

* doan thang :

"Cho ba diém A, B, C trén mét duong thang. Goi M la trung d.ém ciia
doan AB va N la trung diém ciua doan BC. Biét AC = a, hay tnlt MN
theo a.”

Trude hét ta vé hinh (hinh 32) :

Tacé6: MN = MB + BN, ma MB = —é—AB va BN = %BC (vi M va N

theo thit tu la trung diém cua AB va BC).

Dods: MN= ~AB+-BC-22+BC 4C a
2 2 2 2 2

Ta xét hai truong hop :
a) Géc xOz c6 canh Oz nam trong géc xOy (hinh 33a).
Ta ¢6 : xOt =80° - 60" = 20".
" Do xOz =40° (gt) nén tOz = 40" — 20" = 20°. Tia Ot lai ném gia
hai tia Ox va Oz, do d6 Ot la tia phan gidc cua xOz.
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y
t t
X O\X _
(a) (b) g

H.33 )
b) Géc xOz c6 canh Oz ndm ngoai gég xOy (hinh 33b).

Ta ¢6 : yOz = 80° + 40° = 120".

Do yOt = 60° (gt) nén tOz = 60°. Tia Ot lai nim giita hai tia Ox va
Oy, do d6 Ot la tia phan gidc cua goc yOz. .
e Loi binh : Xét thém bai toan tuong tu vé tia phan giéc :
"Cho Ot la tia phén gidac cua géc tu MON bdng 160° va Ot’ la tia doi
cua Ot. Chung té rang Ot' tao véi OM va ON hai géc bdng nhau va
tim s6 do cua méi géc do.”
Ta vé hinh 34 :
Tacé O1 =02 =160°: 2 = 80°,

O3 = 180° - Oz = 100°; N\g\z :

O4 = 180° - Oil za0o®a - f:OH M
. vay Oy =04 =100°, H.34 .‘-:t.'
7. (Hinh 35)
a) Ta c6 ba tam gidc nhé tao thanh dinh M 1a : D

MDE, MDF va MEF.
b) Cé ba géc dinh M tao thanh 14 :

DME, DMF va EMF.
X E F
¢) Cé hai géc ke véi goc EMF la : H.35 .
EMD (chung canh ME) va DMF (chung canh MF).

o Loi binh : "Néu cdc tia DM, EM va FM cdt cdc canh cia ADEF theo
thit ty tai N, P, Q thi c6 bao nhiéu tam gidc tao thanh 2"
Trudc hét ta c6 6 tam gidc (hinh 36) la : D
MDQ, MQE, MEN, MNF, MFP va MPD.
Sau d6 la 3 tam gidc doi (gdm hai tam gidc Q P
khéng c6 diém chung trong) la : MDE, MDF
va MEF. s
Lai c6 thém 6 tam gidc ba (gdm ba tam gidc)
la : DEN, QEF, PEF, FDN, FDQ va EDP.
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Cudi cung la ADEF (gom sdu tam gidc).
Vay c6 tdt ca 6 + 3 + 6 + 1 = 16 (tam gidc tao thanh).

a) Hai géc ké (canh chung la OM) c6 téng
s6 do la (hinh 37) : 110° + 70° = 180°.

Vay hai géc nay la ké bu nhau. Suyra M
ba diém P, O, Q thing hang.

b) Ta c6 : MOQ va POM’ la hai géc tu déi P y
dinh nén MOQ = POM’ =110°. * H.37

Hai géc MOP va QOM' la hai géc nhon déi dinh nén :
MOP = QOM' = 70°.
Loi binh : C6 thé tra 18i thém cdc cau hoi sau :
c¢) "Veé tia Ox sao cho x'a?Q = 35° va tia Oy sao cho yﬁf" =55° Tinh
goc x0y. '
d) Nhing goc nao ké bu vdi y0Q, véi yOM ?
e) Néu Ox la tia phan giae cua Qm' va Oy la tia phéan gidc cua
POM' thi géc xOy bdng bao nhiéu ?”
Sau day la cau tra’loi :
c) xOM' = Oy =[T0% 85%=135; yﬁfv'i" =03 = 110° - 55" = 55"
Vay O3 +03'= xOy = 35° + 55° = 90°.
d) Do P'CTQ la géc bet 11‘én géc ké bu vdi y'a-Q la yOP. Do MOM la
géc bet nén géc ké bir véi yOM 1a yOM'.
e) Do 01 =0, =70":2=35" va 03=04 =110°: 2 = 55"
Vay xﬁy = 35" + 55° = 90°, tic la hai tia phan gidc cia hai goc ké
bu tao thanh mdt géc vudng.
(Hinh 38). 4
a) Tacé: CAD =CAE + DAE
= 120" - 35° = 85*
Suy ra: DAE = 85° - CAE
= 85" — 60° = 25°.
b) Do BAD = 35° (gt),
DAE = 25° (cdua) va EAC = 60° (gt) nén : EAC > BAD > DAE.

H.38 A 46m C y
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e Loi binh : Co6 thé tra lor them cac cau hoi sau :

100,

.....

d) Ké tén cac tam giac co trén hinh ve;

¢) Lam thé nao dé ve AABC ?”

Sau day la cau tra loi :

c) Hai goc AEC va AEB c6 dinh E chung va hai canh EC, EB cung
nam trén mot duong thang nén goc ké bu vdi géc AEC la géc AEB.
Hai géc ADC va ADB c¢6 dinh D chung va hai canh DC, DB cung
nam trén mot dudng thang nén goc ké bu véi géc ADC la géc ADB.

d) Trén hinh vé cé cac tam giac sau : BDA, BEA, BCA, DEA, DCA va
ECA (6 tam gidc).

e) Cach vé nhu sau : Dung thude do dé vé géc xAy bing 120". Trén Ax
dat doan AB = 5cm, trén Ay dat doan AC = 4cm. Néi B vdi C ta co
AABC can vé.

(Hinh 39). _

a) Do C nam gida B va Q nén : A

BQ =BC + CQ =4+3/=7 (cm). _ 85°

b) Do hai géc BAC va CAQ la hai géc ké

nhau nén : - »

~ BAC +CAQ.= BAQ - 85°. | L i
Suy ra : CAQ = 85°=BAC=85"=55"="30".
Loi binh : Cé thé tra 15i thém céc cau héi -
¢) "Trén BQ lay diém P sao cho CP = 2c¢m. Tinh BP.
d) Cdc cdp géc nao ké nhau, cde c¢@p 'gdc nao ké bu nhau ?
e) Ké tén cac tam gidc co trén hinh ve."
Sau day la cau tra 1ai :
¢) Do CP = 2cm nén :
~ Néu P ndm giira B va C thi BP + PC = BC = 4cm.
Suyra: BP=4-CP=4-2=2(cm).
-~ Néu P nam giira C va Q thi BP,= BC + CP.
Do BC = 4cm va CP = 2cmm nén BP =4 + 2 = 6 (cm).
d) Cap géc ké nhau la : BAC va CAQ.
Cap géc ké bu nhau la - ACB va ACQ. .
e) Trén hinh vé cé ba tam gidc sau-: ABQ, ACQ va ABC.

119

Tron Bo SGK: https://bookgiaokhoa.com



Download Ebook Tai: https://downloadsachmienphi.com

-

D. PO BAN GIAI PUQC
1. O chir sé sau day c6 nhing diéu gi la ?

1 7 6
2 8 3
4 5 9

2. Tir hinh vuéng véi hai dudng chéo, hay bé b6t mot sé nét dé co duge
mudi chir so tir 0; 1; ...; 9 (vi du s6 2 1a Z véi nét dam).
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§9. XUNG QUANH CAC PUONEG THANG SONG

SONG VA PUONG THANG VUONEG €0C

A. KIEN THUC CAN NAM VUNG

L.

a)

b)

c)

d)

a)

b)

c)

d)

a)
b)

c)

Duiong thang vuéng goc

Hai géc déi dinh 1a hai géc ma moi canh cua géc nay la tia doi cua
mot canh cua goc kia.

Hai goe doi dinh thi bang nhau.

Hai dudng thang cat nhau va trong cdc goéc tao thanh cé mot goc
vuomg dugce goi la hai dudng thing vuéng géc.

Dusng thang vuéng géc véi médt doan thang tai trung diém cua no
ducic goi la duong trung truc cua doan thang ay.

Dwong thang song song

Tiem dé Oclit : Qua mot diém ¢ ngoai mét dudng thing chi cé mot
dutsng thang song song véi dudng-thang dé.

Néw mét dudng thing cdt hai‘dudng thing song song thi :
- hai géc so le trong bang nhau;

hai géc déng vi bing nhau;
- hai géc trong cung phia ba'nhau.

Hai dudng thidng phan biét cung vuong géc véi mot duong thing thu
ba thi ching song song véi nhau.

Hai duong thidng phan biét cung song song v6i mot dudng thing thu
ba thi ching song song véi nhau.

Téng ba goéc ctia mot tam giac
Tomg ba géc cua mot tam gidc bing 180°.
Trong mot tam gidc vuéng, hai géc nhon phu nhau.

M&i géc ngoai cia mot tam gidc bang tdng cia hai géc trong khong ké
véu né.

B. CAC BAI TOAN PIEN HINH

1.

Céawu nao ding, ciau nao sai ?
a) Hai géc bang nhau thi déi dinh.

b) Putong thdng vudng géc véi mot doan thing 1a dudng trung truc cua
doan thiéng dé. '
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c) Hai duong thang cdt nhau thi vudng goc.

d) Néu mot duong thang m cit hai duong thing p va q ma tao thanh
hai géc dong vi biang nhau thi hai goc so le trong biang ..hau.

e) Qua mot diem M & ngoai mot duong thing a c6 mot duong thang
song song vdi a.

Cho ba duong thang AB, CD, EF cung di qua mét diém M. Hay néu
tén cac cap goc bing nhau.

Cho tam gidc ABC vudng tai A. Ké duong cao AH, nhirng cﬁp goc Tracd
c6 canh tuong ung vuong goéc ?

Cho bén dusng thing AB, CD, EF, GH cung di quadi, O.

a) Co bao nhiéu géc tao thanh ?

b) Cé bao nhiéu cap gc')cl bet déi dinh ?

c¢) Cé bao nhiéu cap géc doi dinh nhé hon géc bet ?

Cho géc ta xOy. O mién ugd..;i cua géc ta ké Oz L Ox, Ot L Oy. Chung

minh ring :

a) x6t = yaz.

b) Hai géc xOy va zOt bu nhau.

¢) Goi Om la tia phan giac cua xH(H)ﬁy va On la tia phan gidc cua zat,
¢6 nhan xét gi vé hai-tia Om va On:?

Cho hai duong thingxx“viyy-vudng géctai O. Ké tia phan giic OM

cua goc x'Oy va tia phan giac ON cua goc xOy'.

a) Chung minh rang : OM va ON la hai tia déi nhau, hai géc xX’OM va
y'ON béng nhau.

b) Tinh cdac géc MOx va NOx'.

Trong mat phang ba dudng thing phan biét a, b, ¢ c6 thé chia mat
phing thanh bao nhiéu mién ? (Xét cdc trudng hop : ba dudng thing
song song, hai duong thing song song cit bdi dudng thing thit ba, ba
duong thing cidt nhau tai mot diém, ba dusng thing cit nhau timg doi
mot tai cac diém khac nhau).

Cho géc xOy biang 48°. Tir diém A trén canh Ox ta vé tia Am / Oy ndm
d mién ngoai goc.

a) Tinh s6 do goc OAm.

b) Ké tia phan gidc On cua géc xOy va tia phan gidc Ap cua géc OAm,
ching minh On // Ap.

¢) Nhimg géc nhon nao cé canh tuong iing song song ?
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9. Ching minh rang : Néu hai géc c6 canh tuong ung vuéng goc thi :
a) Chung bang nhau néu ca hai géc déu nhon hoéac déu tu.
) Chung bu nhau néu géc nay nhon, goc kia tu.

10. Cho tam giac ABC va phan giac BP. Qua A veé tia Ax // Bp.
a) Ching minh rang Ax cat duong thang BC.
b) Goi O la giao diém cua Ax va BC, ching minh : OAB = AOC.
¢) Vé phan giac By cua ABO, ching minh By L AO.
d) Biét A = 60°, C = 50°, tinh ABP va BPC.

11. Cho hai duong thang song song xy va zt va diem M trén xy, diéem N
tren zt. Goi P la mot diém bat ki thuoc phan trong cua xy va zt. Noi
PM va PN. Ching minh ring : MPN = xMP + zNP.

12. Cho tam gidc ABC va hai phan gidc BE, CF cdt nhau tai I. Tir A vé cdc
duong thang song song véi BE va CF cidt dudng thing BC theo thu tu
tai M va N. Ching minh rﬁlig . MAN = 90° + %

13. Cho tam giac ABC can tai A Trén'tia déi cua tia AB lay AD = AB.

a) Chung minh DC_L BC, _ |
b) Ké phan giac AE cua géc DAC, chimg minh AE / BC va suy ra AE L DC.

14. Trong tam giac ABC can tai C, ke trung tuyén CM va phan giac AD.
Tinh géc C biét AD =2°CM.

15. Cho tam gidc ABC can tai A c6 goc ¢ dinh A bang 20°. Trén hai canh
AB va AC lay hai diém D va E sao cho CBE = 50°, BCD = 60°. Ching

minh CDE = 30°.

C. CACH GIAI VA LOI BINH
1. a) Sai, chang han hai géc vuéng luon bang nhau nhung c6 thé khong
dé1 dinh.
b) Sai, phai thém "vudng géc tai trung diém cia né".
c¢) Sai, hai dudng thing cidt nhau c6 thé khéng vuéng géc (nhung hai
dudng thang vudng géc thi cit nhau).
d) Pung. '
e) Sai, phai thém “chi ¢6" hoéc "c6 mot dudng thadng duy nhat".
e Lgi binh : Cau nao dung, cau nao sai ?
a) Hai duong thang cung vuéng géc véi mot dudng thing thua ba thi
song song véi nhau.
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b) Hai duong thang m va n cung song song véi dudng thang p thi n / n.

¢) Tam gidc nhon la tam gidc c6 ba géc nhon, tam gidc tu la tam giac
c6 mot goc tu.

d) Hai duong thing song song la hai dudng thing khong cé diém caung.

e) M la trung diém cua doan thang AB néu M cach déu hai dau mut A
va B.

Tra loi :

a) Sai, phai thém "hai dudng thang phan biét".

b) Sai, phai thém "hai dudng thing f)hﬁn biét".

c¢) Dung. -

d) Sai, phai thém "cing nam trong mét mat phang".

e) Sai, phai thém "nim giitra A va B".

. Ba duong thang AB, CD va EF cung di qua diém M (hinh 40) tao thanh :
a) 3 cap goéc doi dinh bing nhadu :

~ ~ ~ ~ ~ 14 E
M; = Ma; M3 = My ; Ms|="Ms. D
b) 3 cap géc bang nhau : 4 1|34 B
M; + M; = AMD X M4 My 2 EMB 641*’12
M; + Ms = EMB,=-M« + M¢ |5 AMF, C P H4o

Ms + M2 = DMF =M; ¥ Me =EMC,
c¢) 3 cap géc bet bing nhau : cip géc bet AMB, cap géc bet CND va
cap géc bet EMF. Tat ca c6 9 cap géc béing nhau.

L&i binh : Tuong tu, "néu hai duong thdng GH va IK cdt nhau tai O
sao cho GOI = 50° va cdc tia Ox, Oy lan luot la tia phén gidc cua goc
IOH va géc GOK, hay tinh tdt cd cdc cdp goc bdang nhau tao thanl. "

Ta vé hinh va ddnh sé cdc géc dé trinh bay X

161 giai cho gon (hinh 41). :
Ta c6 ngay O; = O4 = 50° (céip ééc doi dinh
thi bang nhau). Vi IOH ké& bu véi O; nén :

IOH = 180° - 50° = 130",

Tudé: Oz =03 =130°: 2 = 65". \
Do IOH va GOK la hai géc déi dinh nén GOH = 130°, tir d6

-

05 = 0 = 130°: 2 = 65"
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Xét thém : do hai tia Ox va Oy doi nhau nén ta c6 thém cac goc doi
dinh bang nhau: O = 05 =65°, O3 = 0s = 65°.

Ngoai ra lai ¢6 : GOx = HOy = 50" + 65" = 115%
IOH = GOK = 65" + 65 = 130";
xOK = yOI = 65" + 50" = 115
cung vai 6 cap goc bet tai O.

Hai goc c6 canh tuong ung vuong goc khi moéi canh cua géc nay vuong
goe vo1 mot canh cua goc kia. Ta c6 (hinh 42) :

A
a) Bva A la hai goc ¢6 canh tuong Ung vuong 12
goc (vi AC L BA va AH | BH).
b) A va C cuang la hai goc c6 canh tuong B H
img vuong géc (vi AH L CH va AB L CA). H.42
Loi binh : "Néu tam giac ABC nhon va BI, CK la hai duong cao cdt

nhau tai M thi nhing cap god naoco canh tuong ung vuéng goc 2"

Ta cung c6 hai cap goc c6 callll'tUleg_ﬁilg vuong goéc nhu ¢ trén (hinh 43) :
MBK va MCI (vi BK i CK va BI L CI)
IAK v;'illld\‘flﬁK i AP MR AR T k)"
Luu y them la tai Ma col bval cap goc doi
dinh bang nhau :

BMC = KMI va KMB = IMC. B e
a) Do 6 4 duong thang cung di qua O nén c6 8 tia chung goc O. Méi
tia tao vdi 7 tia con lai 7 goéc nén 8 tia tao vdi cac tia con lai
7.8 = 56 (goc). Mbi géc tao thanh duge tinh hai 1an nén cé tat ca
56 ;2 =28 (gbée).
b) Véi 4 dudng thang ta c6 4 géc bet, tire 1a 2 cap géc bet doéi dinh.
¢) So goc con lai nho hon goc bet 1a-28 — 4 = 24, ma moi géc nay co
mot géc déi dinh vdi né nén cé ca thay 24 : 2 = 12 (cap goc doi
dinh).
Loi binh : "Néu bon duong thang trén ma E 0
AB vuong goc voi CD, EF vuong goc vot GH i H
va goc HOB n,h.(m.j.d}' 2 N & 4‘ 2 { 30"
@) Chung minh HOB = EOC. : 5 O B
— | o G
b) Tinh GOC biét HOB = 30°."
I'W
Cach giai nhu sau (hinh 44) : H.44 D
125

Tron Bo SGK: https://bookgiaokhoa.com



Download Ebook Tai: https://downloadsachmienphi.com

a) Goi HOB = O; va dédnh sé cdc géc nhu & hinh vé, ta co :
01 +02 =BOC =90°; O3 + 02 = EOH = 90°.
Suy ra : O, = 03, tuc la HOB = EOC.
b) Tacé: O; =Os (déi dinh)
ma GOC = GOE + O3 = 90° + O3 = 90° + 30° = 120°.
a) Ta c6 (hinh 45) :
xOt = xOz + zOt = 90° + zOt (1) * /m

yOz = yOt + zOt = 90° + zOt (2) '
Tir (1) va (2) ¢6 : xOt = yOz. ]Ji) —
b) B_fj}l goc din}L O ¢6 téng bang 360° ma 43
yOt = 90°, xOz = 90° (gt) nén ¢ ' : o
%Oy + 20t = 360“=90° — 90° = 180° T

tic 1a hai goc xOy va zOt b nhat.
¢) Ta ¢6 : O # Oz (vi Om 14 tia phan gidc), O3 =04 (vi On la tia
phan giac), ma hai géc xOy va zOt bu nhau nén :
O1 +90° + O4/ =04 + 90°. + O3 =180°.
Suy ra hai tia Om va On la hai tia d6i nhau nén mOn la {uong
thang, tic 1a mOn''1a" mot goée' bet.

Loi binh : Néu ¢ mién trong cua goc tu xOy z
ta ké Oz 1 Ox, Ot L Oy nhu ¢ trén (hinh 46)
thi ta cing c6 : xOt =yOz (vi cung bing

30° - zOt) va hai géc xOy va zOt b nhau

'-"m

(vi bang (xOz + zay} +2z0t = xOz + lz6y +zOt)
= xOz + yOt = 90° + 90° = 180°).
Ngoai ra ¢6 thé nhan xét thém :

d) Hai géc xOy va yOz la hai géc c¢é canh tuong ing vudng goéc.
e) Tia phan gidc Om cua géc zOt cing la tia phan gidc caa géc xCy.

6. a) Hai dudng thang x'x' va yy' vuéng géc tai O y /M

126

nén bén géc tao thanh déu la goéc vuong

(hinh 47). 25{ B
Vi OM va ON theo thi tu la tia phan gisge 20 X'
cua cac géc vudong yOx' va xOy' nén

Mﬁy =NOx =90": 2 = 45",
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Suyra NOM =45+ 90" + 45" = 180".
Vay OM va ON la hai tia doi nhau. Ta cang cé ngay
x’OM = yON = 45".
b) Taco: MOx =90"+45° = 135" va NOx' =45 + 90° = 135"
Loi binh : Xét thém bai toan sau vé tia doi nhau :
""Cho goc vuéng AOB va tia OM nam trong goc. Vé tia ON o phia ngoai

goc vuong tao thanh BON = AOM va tia OP tao thanh AOP = MOB.
Ching minh rang ON va OP la hai tia déi nhau va OM L PN."

Cach giai nhu sau (hinh 48) :

Pé cho gon ta danh sé cdc goc nhu ¢ hinh vé. Ta cé :
0; +02 +03 + 04 = 2(02 +03) = 2A0B.

Suy ra : PON = 2.90" = 180".

Vay ON va OP la hai tia doi nhau-

Ta lai ¢6 : NOM = O4 + O3 = %NBP H.48

Suy ra NOM = 180° : 2 = 90°, tirc 1a OM 1 ON hay OM 1 PN.

C6 theé hoi thém : "Nhung cdp goc nao co canh tuong ung vuéng goc".

Ko rang do la cic cap goc Oscva04003cvan0x va Oy = 63, 0; = O4.

Theo dé bai, ta ¢6 hinh vé déi v6i 4 trudng hop c¢6 thé xay ra nhu sau :

a) Truong hop a / b // ¢ (hinh 49a) : mat phang dugc chia thanh 4 mién.
(a) (b

)
C
a IA
ey
'
H.49

b) Trudng hop a / b bi cit bsi ¢ (hinh 49b) : mat phéng dugc chia
thanh 6 mién.

o Truong hop a, b, c cit
nhau tai O (hinh 50a) :
mat phing duoc chia
thanh 6 mien.

d) Truong hop a, b, ¢ cit
nhau timg doi mot tai H.50
A, B, C (hinh 50b) : mat phiang dugc chia thanh 7 mién.
127
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e Loi binh : Tuong tu, "Néu c6 4 duong thang phén biét a, b, ¢, d cat
nhau tai mot diém O va cdt nhau ting déi mot thi mdt phang duoc
chia thanh bao nhiéu mién 2"

Ta co cac hinh ve sau :

11.51(b)

8 a =
1 5
H.51(a) b/ ’ / * L

a) Truong hgp a, b, ¢, d cdt nhau tai O (hinh 51a) : mat phang duge
chia thanh 8 mién.

b) Truong hgp a, b, ¢, d cit nhau timg déi mét (hinh 51b) : mat phéng
dugc chia thanh 11 mién.

8. a) Ta ¢6 (hinh 52): Am // Oy!(gt) nén
Aﬁy - OAm = 48" {goe so le trong).

b) Vi On la tia phan gidc cua xOy nén 0"'

- | y 31010 : .
nOx = -2-x0y L p.-”

- H.52

Tuong tu, vi Ap la tia phan gidc cua OAm nén
OAp = §OAm = 24°.
Hai géc nay d vi tri gée so le trong ma bang nhau nén Oa // Ap.

c) Hai géc yOn va pAm la hai géc nhon ¢é canh tuong ing song song
(Oy // Am, On // Ap) va bang nhau.

e Loi binh : Néu ta vé tia Am // Oy ndm trong goéc xOy thi cdac két quad
trén con ding nia khong ? (hinh 53).

a) Tacé : OAm = 180° - AOy = 180° — 48° = 132"
(hai goc trong cung phia).

b) Tacé : O = %y'aA = 48":2 = 24,

By 16Am = 132°: 2 - 66°. H.53

2
Suy ra OBA = 180° — (66" + 24") = 90°, tic ]la On L Ap.
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¢) Har goe nhon yOx va mAx la hai goc co canh tuong ung song song
(Oy // Am. Ox va Ax trung nhau). Ching bang nhau vi la hai goc

dong vi.

9. a) Truong hop hat goe deu nhon (hinh 54a).

(a) o H.54 (b) ¥

Trude hét ta ching minh Oy phai cat Ox tai M. That vay, néu
O'y' // Ox thi theo gia thiét O'x’ L Ox, suy ra O'x" L O'y', trdi véi gia
thiét 1a x'O’y’ khong vuong. do dé O’y phai cit Ox tai M.
Xét hai tam gig@uong OFM vallONM da™g Mi = fis (@81 dinh)
nen 0 =0 Vay xOv - x(j‘!'
Triuong hop hat goe deu tu lhlnh é4b).
Trong tam gidc viloiig OACSEL 6o :-.'1(5-,*'_,7:%@.:?90” (1)
Trong tam giac vuong OBC taco o, 03 # é m90° (2)
Tu (1) va (2) suy ra= 6’2 ':'()9 (3)
Do (), ké bu vai O va O ké bu véi O; nén theo (3) ta co :
f)l : (i tie la x(-_)_v = x'a"y'.
b) Truong hop goc nay nhon, goc kia tu
Ta co6 (hinh 54a) : x'?)y + xﬁy - 180", ma xOy = x"(}‘y'
nén x"'(-)y . x'ay' = 1807,
e Loi binh : Ta ching minh thém rang :
“Néw hai goe co canh tuong wing song song thi :
a) Ching bang nhau néu cd hai goc déu nhon hodc déu tu.
b) Chiing bu nhau néu goc nay nhon, goc kia tu."
Xeét cac hinh ve sau :
a) Truong hgp hai goc déu nhon thinh 55a)
Vi Oy // Oy (gt) ma O'x" cat Oy nen O'x’ phai cat Oy tai M.
Xét Oy // O'y' va cat tuyén OM ta ¢6 : M =0 (géc dong vi)
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0 /M v
O v ) v
ta)

a .55 (h)
Xét Ox // O'x va cat tuyén OM ta ¢ : M = O (géc déng Vi)
Suy ra O = O'. tudc la x"(‘)y = xG\
Vi truong hop har goce xOy vi x’a;y' déu tu, ciach chirg minh
cang tuong tu (hinh 55b).
b) Truong hop géc nay nhon. goce kia ta (hinh 56).
Vi Oy // O'y' (gt) ma Ox cat Oy thi Ox phai cat O'y' tai M.
Xét Oy // Oy’ va cat tuyen OM ta ¢6 : <
01 Y IC‘I] (goc dong-vb \]
Xét Ox // O'x" va cat tuvén O'Mita co : O~ ¥
0 = M (goc so letrong) 0" . . —
Do Mi + M2 = 180° nén M; + O'; = 180"
hay O; + 0" =180°, tic la xay + x'65y' = 180", X H.656
10. (Hinh 57)

a) Ta c6 Ax // BP. Do BC cat BP tai B
nén BC phai cdt Ax (theo hé qua
cua tién de Oclit).

b) Ax // BP va cat tuyen AB nén ta ¢é
OAB = B> (so le trong), AOC = B;
(dong vi).

Nhung B: = B> (gt) nén OAB = AOC.

¢) OBA va ABC la hai goc ké bu nén OAB + ABC = 180°,

hay Bs + Bz + B2 + By = 2Bs + 2B2 = 2(Bs + Ba) = 180°.

Suy ra PBy = Bs + B: = 90°, tuc la By | BP.

Ta lai c6 Ax // BP ma By 1 BP. suy ra By L Ax. Vay By L AO.
d) Trong tam giic ABC ta co ABC = 180" - (60" + 50") = 70"

ABP - %Aﬁc =T = 05"

BPC la géc ngoiii cia ABPA nén BPC = A + B2 = 60" + 35" = 95"
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{0t binh : Xét thém bal toan sau -

Yoo tam giac MNP can tair N. Kéo dai MP mot doan PQ = PN. Goi Nt
[+ tra dot cua tia NQ.

(o Chung nunh MNt - -ff1)4_\'Q< L N

L' Bict M - 58", tinh N va PT;Q,"

(ach giai nhu sau (hinh 58)

a1 Goe P la goe ngoai cua ANPQ nén M p Q
H.68

P-Q+PNQ
laico MNt=M+Q-P+Q = 2PNQ + PNQ. hay MNt = 3PNQ.
- P M .
L Taci: PNQ-=— - 17 suy ra PNQ = 58" : 2 = 29°.
Tudso N =180" - 2¥M<T64".

Ta xét hai truong hop hinh vé: tuy Iheo vi tri cua P nam bén trai hoac
ben phai cua doan MN.

a1 P nam bén trii doan MN (Kitrtsd) X M y
Qua P ta ke Pp sung_ song voi Xy V'l zt PG p
Ta co ngay : M - P1 (so le ll(}llUl ‘

N Dpulese Ject Fonigho 4 N b

= , e .59
Cong tung ve hai dang thue nay ta duoc :
M+ N =Py + P hay xMP + zNP = MPN.

L' P nam bén phai doan MN (hinh 60). X

Lan nay ta gor xMP la M., zNP la

N2 thi sé c6 :

M + P1 = 180" (hai goc trong cung phia) g N :

N, + P2 = 180° (hai goc trong cung phia)
ma Py = My, P» = N; (géc so le trong) nén ta cé hé thuce sau :
M: + Nu + My + Ny = 180" + 180" = 360"
hay xMP « zNP = 360" - MPN.
1ot binh : Néu bai ra nhu sau -
“Cho diem M nam trong goc nhon xOy. Tu M ta ké MP | Ox, MQ | Oy
it ke Mz Il Ox, Mt // Oy. Chiung minh rang hai goc zMt va PMQ bu

rhau ', thi ta co cach giai sau day :
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Xét hai goc xOy nhon va PMQ ta (hinh 61)
co canh tuong ung vuong goc (MP L Ox,
MQ L Oy) nén xay + PHQ = 180" (1)

Lai xét hai goc nhon xOy va zMt ¢6 canh
tuong ung song song (Mz // Ox, Mt // Oy) nén

xOy = zMt (2)

Tu (1) va (2) suy ra : ZMt + Pl_\TI_Q = 180",

(Hinh 62)

M B C N
Taco: AM// BE (gt), suy ra M - B, (dong vi);

-

AN // CF (gt), suy :;a ME (-‘1 (dong vi).
Xét AAMN c6 MAN = 180° £4M—~N) = 180° - (By + C1),
ma B = B2 va € =Cs (gt) nén : |
1] B+C ... 180° - BAC
MAN = 180° - % =180° - ———

r

= 1807 - | 90" - = 90" +

A A

2 | 2,

Lot binh :

a) Ta co thé dung dinh li vé goc co canh tuong ing song song deée duge

MAN = BIC. Tiép tuc chung minh tuong tu nhu trén sé co

BIC = 90° + A
2

b) Bai toan trén c¢6 thé thay hai phan giac bang hai duong cao nhu sau
“Cho tam gidc ABC va hai duong cao BE, CF cdt nhau tai H.
a) Chiing minh ABE = ACF.
})’) Cho B =65°, C =45°, tinh géc BHC."
Ta c6 cach giar sau day (hinh 63).

«) ABE = ACF vi la goce ¢o canh tuong ung
vuong goc (BE L AC, AB L CF).
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A =180° - (B+C) = 180" - 110" = 70",
Do ABE + A - 90° nén ABE = 20°, suy ra HBC - 45°.
Do ACF + A - 90" nén ACF = 20", suy ra HCB = 25°.
Xeét ABHC ta ¢6 ngay

" BHC = 180° - (HBC + HCB) = 180" — 70° = 110".

Goe A, la goe ngoai cua AADC (hinh 64) nén Az = D+ Cy.

Vi AD = AB va AB = AC (gt) nén
AD = AC, tuc la AADC can, suy ra

D) ("1. do do :Ss:i '.2('1 (1).

o —

Trong tam giac DBC tong ba goc
bang 180", tic la

B+Cs +C; + D£280° Lz N
Vi AABC can nén B = C; | g H.64
Thay (1) va (3) vao (2) dugc : é~g+ ¢, +2C; = 180°,

downlod clRiCera)n 180°.

Suy ra C; + Gyl = BCD_;-- 90°, vay DC L BC.
Goe DAC la goc ngoﬁ;}li cua .-XABCI Jnébn. DXCJ :f} + Cs.
Ta lai ¢6 A1 = Ag.(gt) hay DAC = 2A, = 2A2  (4).
Mat khac B = C2 nén DAC = 2B = 2C5. (5).

-~

1E

C

Tu (4) va (5) suy ra : A=y vi tri dong vi nén AE // BC (hoac

Az = Cy 6 vi tri so le trong nén AE // BC).
Vi AE // BC va DC 1L BC nén DC 1 AE. Vay AE 1 DC.

e Lii binh : "Néu AABC can da cho ¢6 A vuéng hode AABC la tam gidc

déu thi cac dicu can ching minh ¢ trén ¢é6 con ding khéng ?”

Deé giai ddp cau hoi nay ta hay vé hinh :

D D
H.65
1 1
A A
2 " 2"
21 :
B C B + 2 C
(a) (b)
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a) Néu \ABC ¢6 A vuong (hinh 65a) thi né la tam gide vuong can nen
B = Cy = 45°, va AACD cang vuong can nén Ca = 45°, ta c¢ ngay
C1 . ég = 90", vay DC I BC (lo1 giai gon hon).
Do Cz = Az =45° ¢ vi tri so le trong nén AE // BC ma BCD vuong
suy ra AE L DC.

b) Néu AABC déu (hinh 65b) thi ba goc déu bang 60" va géc ngoai tai
Ala CAD =120°, suy ra C2 = Az (= 60") nén C; = 30°,do dé

BCD = 60" + 30" = 90°

Vay DC 1L BC..

Do C» =A: ¢ vi tri so le trong nén AE // BC, tir dé suy ra E = 90°
hay AE | DC (o1 giai gon hon).

Do \ABC can tai C néen C] = éz (hinh 66). C
Taco: B=90°-Cs;
= 1= 40 -C |
Al =—A s —0r+—, =3 -
2 2 J I \, S| N, %
, E A M B
Tu M ke MP // BC cat AD tar K.— H.66

Do AD = 2CM va CD // KM nén CM = KD.

Tir C ké duong thang 5011g song voi KD (ﬁt MK kéo dai tai P.
Ta c6 PC = KD (tinhvchat doan chan)

Do d6 ACPM can tai'Cva P=CMP:

Ma CMP = C:
Suy ra C; - D.

- -

(so le trong), P = K (dong vi).

Lai ¢6 goc ngoai tai D cua \ADB bang A1 +B, tucla D =90° - C» + %
Suy ra C_z = 54". Vay C = 108,

L&i binh : Néu “cho AABC can tai dinh C ma C = 120° va trén canh
day AB lay diem D sao cho AD = a, DB = 2a va yéu cau tinh CD" thi se
giai nhu thé nao ?

(Hinh 67). Tu D ke DN 1 AC ta
6 A=B-30" vi ACB 120",

1 a " :
nén DN = —AD = —.

Ngoai ra néu M la trung diem cua AB thi DM =

N | B
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Do D cach déu CA va CM nén CD la tia phan giac cua goc ACM, suy

ra ACD = 30”. Vay \ACD can va CD = a.

15. 1 co BEC - 50" (hinh 68a1) nén CE = BC = a. Ké DI // BC, BI cat CD

J K, ta duge hai tam gidic deu BKC va DKI. Suy ra KC = CE.

¥t A\DKE = \DIE. suy ra DE la phan gidc géc KDI. Do d6 CDE = 30°.

» L.oi binh :

a) Co thé giai cach khac nhu sau :
Dung goc BCG = 20" thinh 68b).
Taes CG=BC=CE =a.

Tam giac ECG déu nén GE = a.
Nhung BDC = GCD - 40° nén

GD =G0 =4,

Trong ADGE can ta c6 DGE =40,
do d6 GDE = 70".

Vay CDE = 707 40° = 30f5| = i @ (b)

b) Tu bai ra o trén ta co the rut ratinh chdt li thu vé tam gidc can c6
goc g dinh bang 20" sau day ©
Ke them EF / €DwHined sEFGHFGE <407, FE = GE = a. Nhung
FEA = 20" nén AF = FE = a. Nhu thé dudng gap khic CGEF chia
AABC thanh 4 tam-gi{ic can ¢o ca_mh’ ben bang canh ddy cua AABC
(tie la AF = FE ="EG = GC = BC) va ¢ac goc tuong ung tai dinh C
la 20", dinh G la 60", dinh E la 100", dinh F la 140" (tuc la tu goc
20" ¢ dinh C néu cong théem 40" thi duge géc ¢ dinh G 1a 60" roi cong
thém 40" nua duge gée ¢ dinh E la 100", cong thém 40° nira dugc
goc o dinh F la 140").

D. bO BAN GIAI PUQC
1. Ve loi di mot chiéu

Cho hinh 69. Hav ve 161 di mot chiéu tir A dén B.
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2. Vé duong di chi qua méi 6 mét lan
Cho hinh vuéng 8 x 8 6 trong d6 c6 10 6 den (hinh 70). Hay ve dutng

di tir 6 A qua tat ca cdac 6 (khong qua 10 6 den) va chi qua moi 6 mot
lan dé cubi cung trd lai dung 6 A.
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§10. TU TAM CIAC BANCG NHAU PEN
DINH LI PITACGO

A. KIEN THUC CAN NAM VUNG

1. Ba truong hop bang nhau cua tam giac

tHai tam giac bang nhau khi ¢6 :
a) ba canh hi‘mg nhau timg déi mot (c.c.c).
b) mot goe bang nhau xen gita hai canh bang nhau timg déi mot (c.g.c).
¢) mot canh bing nhau ké vdi hai géc bang nhau timg déi mot (g.c.g).
2. Hai tam giac vuéng bang nhau khi co :

a) modt canh goc vudong va mot goc nhon ké bang nhau timg doéi mot, hoac
hai canh goe vuong bang nhau timg doi mot.

b) canh huyén va mot goc nhon bang nhau ting doéi mot.

¢) canh huyén va mot canh goc vuong bang nhau ting doi mét.
3. Tam giac can. Tam giac déu »

a) Tam gidc can la tam giac c6 hai canh bang nhau.

b) Trong mot tam giaé ean) hailgéd 6 day bang iiau.

Ngugce lai, néu mot tam gide co hai géc bang nhau thi tam gidc d¢ la
tam giac can.

¢) Tamn giic déu la tam gidc c¢6 ba canh biang nhau.
d) Trong mot tam giac déu moi goc bang 60",
e) Néu mot tam gidc cé ba gée bang nhau thi tam giac dé la tam giac déu.

) Néeu mot tam giac can co mot goc bang 60" thi tam giac dé la tam giac déu.

o]

Pinh li Pitago

Trong mot tam gidc vuong, binbh phuong canh huyén bing téong cac
tinh phuong hai canh géc vuong.

Pao lai, néu mot tam gidac c6 binh phuong mét canh bing tong céc
tinh phuong hai canh kia thi tam gidc dé la tam gide vudng.

B. CAC BAI TOAN DIEN HINH

1. Cho tam gidac ABC c¢6 géc B nhon. Ve tam gidc vuéng cin ABE (géc
ABE vuong, A va E nam ¢ hai phia déi véi duong thang BC), tam gidc
wong can CBF (géc CBF vudng, C va F ndm ¢ hai phia déi véi dudng
tiang AB). Ching minh FA | EC.
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Cho tam gidac déu ABC va diém P trén canh BC. Qua P vé cac duong
thang song song véi AB va AC, cat AB va AC theo thd tu tai E va F.
Goi M va N theo thua tu la trung diém cua BE va CF. Chung minh
APMN la tam gidc déu.

Cho tam giac ABC (AC > AB). Vé trung tuvén AM va tu B ke BE | AM,
tu C ke CF L AM. Ching minh rang :

a) Hai tam gidac BME va CMF bing nhau.

b) CE // BF.

. Cho tam giac ABC. 0 mién ngoai tam giac vé hai tam giac déu ABD

va ACK. Goi M la trung diém cua BC va H la truc tam cua \ABD.
Tinh s6 do cdc goc cua AKMH.

Cho tam gidc ABC. Goi H la truc tam, G la trong tam va O la giao
diem cdc dudng trung truc cia tam gidc. Chimng minh rang ba diem H.
G, O thang hang.

(Chi dan. Trude tién hay chitng minh rang : "khoang cach AH bang 2
lan khoang cach OM tir O dénrcanh BC do1 dién goc A7)

Cho tam giac ABC véi M, N, I theo thir tu la trung diém cua ba canh AB,
BC va CA. U mién ngoai tam gide ta,vé cac doan PM | AB va PM = MA,
QI L AC va QI = IA.

a) So sanh hai goc'BMN 'va ‘NIC.
b) Chung minh hai tam giac PMN va NIQ bang nhau.

c) Tam giac PNQ la tam. gidc gi.? Tai sao.?

. Trén canh AB cua AABC lay hai diém D va E sao cho AD = DE = ER.

Goi I, J va K theo thit tu la trung diém cua cac canh BC, AC va AB.
Doan Al cat CD tai P, doan BJ cit CE tai Q. Chirng minh :

a) PQ la duong trung binh cua AKIJ.
b) AB = 4PQ.

Goi I 1a diém nam trong AABC sao cho ABI = ACL Ké IH 1 AB va IK | AC.
Goi D. E, F theo thi tu la trung diém cua BC, IB va IC. Ching minh :

a) IEH = IFK b) DH = DK

Cho tam giac ABC. O mién ngoai cua tam giac vé AD L AB va AD = AR,
roi vé AE L AC va AE = AC. Goi 1, J. K theo thi tu 1a trung diém cua
BD, CE va BC. Chiing minh :

a) BE = CD va BE 1L CD b) AIJK vuéng can.
O mién ngoai tam gidc ABC vé hai tam gidc déu ABE va ACF.
a) Ching minh BF = CE.
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bi (o1 M la trung diém cua BC va H la true tam cua AABE, tinh so do
cac goc cua \HMF.

O mien ngoai \DEF ve ADFG vuong can tai F. Puong cao DH cua
\DEF va duong cao FI cua AEFG cat nhau tai P. Chirng minh DP = EF.

. Cho tam giac déu DEF. Trén cac canh ED kéo dai, FE kéo dai va DF

keo dai theo thua tu lay cac diem P, Q, R sao cho DP = EQ = FR = canh

tam gidc deu DEF. Chang minh

a) QD | DR. b) Tam giac PQR déu.

¢) Néu chi cho DP = EQ = FR thi APQR c¢6 la tam giac déu nua khoug ?
Tai sao ?

Cho tam giac ABC. Ke cac phan gidc cua cdc géc A va B, roi tir dinh C

ke har duong thang song song véi hai phan giae nay. Chung cat nhau

tai D va E sao cho DE // AB. Chung munh AABC can.

Cho tam giac can ABC (AB = AC). Tu mot diem M trén canh BC ha

ME L AB va MF | AC. Ké duong cao BH. Chimg minh rang ME + MF = BH.

. Dung tam giac ABC biét : hai[goc A}B va hiéu hai canh BC - AC = a - b.

Dung tam giac ABC biét.: hai gée B, C va chu vi cua no.

—
i

nhau 10m (hinh 71) nguoi ta ké mot tam
viin doc AB de chdyélids " Hdi' dau'tam
vian cach mat dat 4m va 8m. Tinh chiéu
dai cua tam van AB. | ’ H.71

L /I/:’f//lla

I

Cho tam giac ABC vuong tar C trong do A = 60°, canh AC = 8cm.
a) Tinh do dai hinh chiéu AC trén AB.
b) Tinh canh huyen AB.

Cho tam gidac ABC vuong tai A. Duong cao AH chia tam gidc thanh hai
tam giac vuong khae. Cac trung tuyéen HN va HP ing vdi cdac canh
huyén bing 3em va 4em. Tinh do dai trung tuyén AM cua tam gidc ABC.

C. CACH GIAI VA LOI BINH

L

Xét hai tam giic BAF va BEC (hinh 72) ta ¢o :
BF = BC (gt) By = By (cung phu v6i B2) va
BA = BE (gt), vay : ABAF = ABEC (c.g.c).

Suy ra  BFA - BCE.
Nhung BFA = BFC « CFI = 45” « CFI (1)
Laics ICF + FCB + BCE = 180" (2)
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Thay (1) vao (2) va biét FCB = 45°, ta ¢6

ICF + 45" + 45" + CFI = 180° hay ICF + CFI = 90°.
Vi tong cac goéc trong AFIC bang 180° nén ta c6 ngay : FIC = 90", vay
FA L EC.

Lot binh : Ta ¢6 thé chung minh AAEI vuong tai I dé tu do6 suv ra
FA 1 EC nhu sau :

Ti ABAF = ABEC, suy ra BAF = BEC.
Nhung BEC = 45° + AEI nén BAF =45 + AEl (1)
Theo hinh vé ta ¢6 : 1AE + EAB + BKF = 180° (2)
Thay (1) vao (2) va biét EAB = 45" ta c6 ngay :
IAE + 45° + 45° + AEI = 180"

Suy ra IAE + AEI = 90°, tic la FIC =90° hay FA 1 EC.
Ta c6 PE // AB, PF ///AC (gt) (hinh 73).
Suy ra: AF = PE (tinh chat déan/chau).
Lai c6 : EPC = ABC = 60" (déng viy

va : FPB = ACB|560!tdéng i)

Cac tam giac FBP va ECP c6 hai géc
cung bang 60 nén la tam giac déu, do do
cé FB=BP =PR\va EIr=TC = VL.

Xét hai tam giac BEC va CFA ¢6 :
BC = AC (gt), BCE =FAC = 60" (vi AABC déu),
CE = AF (vi AF = PE, PE'=CE)

nén chung bing nhau (c.g.c). Suy ra BE = CF.

Lai ¢6 M, N la trung diém cua BE, CF ma BE = CF (theo chiing ninh
trén) nén MB = NF.

Ti ABEC = ACFA ta c6 EBC = FCA. do PF / AC nén PFC : FCa, tir
dé c6 EBC = PFC.

Xét hai tam giac MBP va NFP ¢c6 MB = NF, EBC = PFC, BP - PF
nén ching bing nhau (c.g.c), suy ra PM = PN hay APMN can.

Tit AMBP = ANFP ta ¢c6 MPB = NPF, ma BPM + MPF = BPF - 60' (1
AFBP déu) nén MPF + FPN = MPN = 60°.

Tam gidc can PMN ¢6 MPN = 60° nén la tam giac déu.
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o Loi binh : Néu cho "P la trung diem cua canh BC tht tam giac PMN
0 la tam giac deu nita khong ¢

[rudge tien ta vée hinh (hinh 74). Dé tra 1oi cau
101. ta van dung dinh li vé duong trung binh
rong mot tam giac vao 4 tam giac bang nhau
rong bai toan dé co ngay MPN = 60".

ABEC = ACFB (c.g.c),
suv ra BE = CF, do do MB = NC.

A\MBP = ANCP (c.g.c).
suy ra PM = PN hay \PMN can.

fam gidc can PMN ¢6 MPN = 60" nén la tam gidc déu.
3. Hinh 75).

1) Ta c6 BE L AM, CF 1L AM-(gt).
Suy ra BE // CF, nén B - _Cl (so le trong).
Hai tam giac BME va (‘\IF Cti-?-’i
B: =Ci, MB' = MC, M, =f\7[;
(do1 dinh) nén chung bang nhau,
tic la ABME = MGME| s&e€chmiennbi

b) Xét hai tam giac BMF va CME ¢6 :
MF = ME (vi- ABME 2*SCMEY
Mz : IQ[J (do1 dinh),

- MB = MC nén_ching bang nhau, tic la ABMF = ACME (c.g.c),
suy ra KCB = FBC. Hai géc nay d vi tri géc so le trong nén CE / BF.

o Lod binh : "Trén canh AB ta lay diém D va trén canh AC lay diém E
«o cho BD = CE. Cac duong trung truc cia BC va DE cdt nhau tai I.
flay chung minh hai tam gidae BID va CIE bang nhau.”

Cach giai sé nhu sau (hinh 76) :
Do IH la trung truc cua DE nén ID = IE (1)
Do IK la trung truc cua BC nén IB = IC (2)
Han tam giac BID va CIE ¢6 :

ID = IE (theo 1), IB = IC (theo 2)
vi DB = CE (gt) nén chung bang nhau, I N\
\iy ABID = ACIE (c.c.c). B~ - K 7 C

4. (an cd vao hinh vé (hinh 77) ta du dodn ring AKMH c¢6 thé la nua
tam giac déu, muén vay phai ching minh KM 1 HM.
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Kéo dai HM tren do6 lay MP = MH, nhu vay KM la trung tuyén cua A\KHP.
Vi H la truc tam cua tam giac déu ABD nén suy ra HA = HB (1)
Xét hai tam giac BHM va CPM co :
MC = MB (gt),
M, = M2 (déi dinh),
MH = MP (theo cdch dung)
nén ching bang nhau, tuc la
ABHM = ACPM (c.g.c),
suy ra HB = CP (2)
Tu (1) va (2) suy ra HA = CP (3)

Trong AABD déu thi HA, HB cung la phan gidac nén A1 - Bz = 30",
Lai ¢6 HAK = A +A7+A3 = 30534, +60° = 90° + Ay (4)

Mat khaec PCK =360 - (C{z+ C2 ¥ C3)
véi C1 = 60° (vi AACK déu) va €3 By + By (do ABHM = ACPM)
= B +30°,
Tuds PCK = 360"/\60" "5 &, BT P30°9 2700 - (B, + ).
Trong AABC, ta cdovBlo3cCackH80P oc Agh (o d6
PCK =270° - (180° - A2) = 90° + Az // (5)
Tir (4) va (5) ¢6 : HAK = PCK (6)
Xét hai tam giac HAK va PCK ¢6 : HA = CP (theo 3),
HAK = PCK (theo 6),
AK = CK (vi AACK déu)

nén ching bang nhau, tic la AHAK = APCK (c.g.c). Suy ra KH = KP,
hay AKHP can.

Trong AKHP can, trung tuyén KM ciing la dudng cao nén KMH = 9(°.
Ta thay Ki = Ky (vi AHAK = APCK), ma K + K2 = 60" (vi AACK déu)
nén K + K3 = 60° = HKP.
Tam gidc can KHP ¢6 HKP = 60° la tam gidc déu. suy ra MHK - 6(".
buong cao KM trong AKHP déu cang la phan giac nén MKH = 30°.
Vay ba géc cua AKMH c¢6 s6 do la :

KMH = 90°, MHK - 60" va MKH - 30°.
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e Loi binh : Hay xét “truong hop \ABC vuong can tai A"
I'miige héet ta ve hinh thinh 781

Ta c6 Ap + Az + Az = 30° + 90" + 60" = 180", tic la ba diém H, A. K

thang hang

ABHM = \CPM nén _B
C; - Bi + By = 45" + 30" = 75", tir d6 : PR
Ci + Cs +Cy = 60"+ 45" + 75" D & P
= J80°, 1
‘ 3

tue 1a ba diem P. C. K thang hang. . 2 A

; A\
Do HB = PC. HB = HA nén HA = PC. Nhy  \J :
vay HA + AK = PC + CK, hay KH = KP, nén
\KHP can. lai c6 HKP = 60° nén AKHP déu.
Trung tuvén KM trong \KHP déu cing la 4 H.78

duogng cao. phan giac, do do -
KMH - 90°. MKH - 30° [¥a_ MHK = 60",
o L v théem : Khi A\ABC vuong can tai A thi har tam giac HAK va PCK
da suy bién thanh hai doan thang' KH va KP. Ta da chitng minh duge
KH = KP dé ¢6 \KHP can va sau dé la déu.
. Day la bai toan vé ba diéi dac biet trong
fum grac : tryc tam, trong tam va tam
duong tron ngoai tiep (uic la giao diem
ba duong trung truc) luon thang hang.
a) Truge tién ta hay ching minh khoang
cich AH = 20M (hinh 79).

That vay, ta ¢o :

MN = %AB (MN la duong trung binh trong AABC) (1)

Goi E. F theo tha tu la trung diém cua AH va BH, ta lai c6 :
EF = %AB (EF la duong trung binh trong AHAB) (2)

Tu (1) va (2) suy ra MN = EF (3)
Xét hai tam giac OMN va HEF co :
ONM = HFE (géc c6 canh tuong ung song song),
MN = EF (theo 3),
OMN - HEF (goc c6 canh tuong tng song song)
nén ching bang nhau, tiic 1a AOMN = AHEF (g.c.g), suy ra HE = OM.
Vi E la trung diém cua AH nén AH = 2EH = 20M.
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b) Xac dinh trong tam G, giao diem O cua hai duong trung truc (hinh 80)
% . i - h , . X w
No6i OH cat trung tuyéen AM tai G. Ta sé chimg minh rang AG = - AM

thi sé ¢6 ‘G la trong tam AABC, khi dé ro rang ba diéem H G, O
thiang hang.

Goi E, F theo thi tu la trung diém cua A
AH va BH.
Theo cau a) thi AH = 20M (1)

Goi I, K theo thu tu la trung diém cua
AG va HG ta c6 IK la duong trung
binh cia AAHG, suy ra IK // AH B

o 1K = %AI—I hay AH = 21K (2)

Tu (1) va (2) suy ra [K = OM. K /ZOM vi cung song song AH.

Xét hai tam gide IKG va MOG—¢6 : 1 = My (so le trong), IK = OM,
IGK = OGM (do6i dinh) nén ¢hung bang nhau,

tic 1a AIKG = AMOG (g.c.g)-suy/ra IG = GM.

Nhu vay ta co 3 Al = IG-:_:; GM h;_ay AG = %AM, do do G chinh la

trong tam \ABC. Vay ba diem H, G, O thang hang.

e Loi binh : Puong thang di qua ba diém dc_R- biet H, G, O goi la luong
thang Ole.

Cach chung minh ba diém thing hang trong bai nay cing dac biét -
Qua duong thang HO ta vé trung tuyén AM cat HO tai G, sau d6 chung
minh G chinh la trong tam cua \ABC, dua vao tinh chat : trong tamn

cua mot tam gidc cach moi dinh mot khoang bang -? trung tuén di

qua dinh ay.
6. (Hinh 81).

a) Vi M, N theo thi tu la trung diém A / Q
cua AB va BC nén MN // AC P
(duong trung binh trong \ABC).
Tuong tu co IN // AB.

- i H.81
Vay BMN = NIC (géc ¢6 canh *y\

L.
FaY

tuong ung song song). B N C
b) Do PM L AB nén PMB =90°, QI L AC nén QIC = 90°.
Xét hai tam gidac PMN va NIQ c¢6 :
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PM = NI (vi cung biang %AB),
PMN = NIQ (vi PMB = QIC = 90° va BMN = NIC theo cau a)
va MN = IQ (vi cing bing %AC)
nén chuing bang nhau, uic 1a APMN = ANIQ (c.g.c).
¢) Do APMN = ANIQ nén c6 NP = NQ hay APNQ can.
Mit khac do NI #/ AB nén BMN = MNI (so le trong) (*)
"Theo hinh vé, trong APMN c6 :
PMN + MNP + NPM = 180°,
ma  PMN =90° + BMN = 90° + MNI (theo (*))
va  MPN = QNI (vi APMN = ANIQ), do d6 :
90" + MNI + MNP + QNI = 180°, suy ra PNQ = 90°.
Tam gidc can PNQ ¢6 PNQ =90% nén la tam gidc vuéng can.

e Loi binh : Néu bai ra la : "Cho tam gidc nhon ABC va duong cao AH.
Ve diém E sao cho AB la trung truc cua doan HE, réi vé diém F sao
cho AC la trung tric)¢ia doan HF)\NGi[E véd F cdt AB tai M va cat AC
tat N. Chung nunh :
a) Tam giac AEF cadn.

b) Tia HA la tia phan gidc cua goc MHN.

I .
¢) A=—EFEAF"
2

thi ciach giai nhu sau (hinh 82) :

a) Do AB la trung truc cua EH
nén AE = AH (1)
va AC la trung truc cua HF nén AF = AH (2) -~
Tu (1) va (2) suy ra AE = AF, do dé AAEF can.

b) Do AE = AF (cmt) nén AAEF can, suy ra AEF = AFE  (3)

Xét hai tam giac AEM va AHM c6.: AE = AH, EM = HM (vi AB la
trung truc cia EH) va AM la canh chung nén chiing bing nhau, tic
la AAEM = AAHM (c.c.c), suy ra AEF = AHM (4)

Xét har tam giac AFN va AHN co6 : AF = AH, NF = NH (vi AC la
trung truc caa HF) va AN la canh chung nén chung bing nhau, tuc
la AAFN = \AHN, suy ra AHN = AFE  (5)
145
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Tit (3), (4), (5) suy ra ATIM = AHN, tuc la tia AH la tia phén gidc
cuia MHN. '

¢) Tam gidc AEH can (do déi xing) nén A, = A2 va tam gidc AHF can
nén Aa = A4 ma A) + A; = A, A] +Az +A3 +A4 - EAF

nén A = %EKF
H.83
diém cua AE va AC (gt) nén DJ
la dudng trung binh cua AAEC, do
do EC // DJ. Lai c¢6 E la trung

diém cua DB nén Q la trung diém
cua BJ.

Do K la trung diém cua AB nén KQ la duong trung binh cua AARJ,
taco: KQ/ACva KQ = %AJ

Tuong tu QI #/AC va QI = —;--JC.

Nhung A, J, C thang hang va AJ = JC, suy ra K, Q, I thang lang va
KQ = QI (1)

Ching minh tuong tu ta ¢6 K, P, J thang hang va KP = PJ  (2)
Tir (1) va (2) suy’ ¥4 PQ 14 dudng trdang bitih cua AKIJ.

b) Vi PQ la duong trung binh nén PQ = }Z—IJ (3), ma IJ lai 1a duong
trung binh cua AABC nén : IJ = %AB (4).

Vay tu (3) va (4) ta ¢6 ngay AB = 4PQ.

Loi binh : Tuong tu, ta giai bai todn sau :
"Cho AABC, trén hai canh AB va AC ta lav theo thi tu hai dién D va
E sao cho DB = EC. Goi I, J, K theo thu tu la trung diém cua 3C, DE

va DC. Puong thdang IJ cat AB va AC tai M va N. Chuing mirh rding
AlJK can va JAMN can.”

Céch gidi nhu sau (hinh 84) :

Do I va K theo thi tu la trung diém
cua BC va DC nén IK la duong trung
binh trong ACBD,

H.84

suyraKI//Dsz‘lKI:%BD (1) KA
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. ; ——— 1
Chung minh tuong tu doi véi \DEC ta ¢6 JK // EC va JK = 5 EC (2)

Tu (1), (2) va BD = EC (gt) = KI = KJ. vay AlJK can tai Kva 1 =J (3)
Do Kl /DB nén M = JIK (so le trong)  (4)

do JK // EC nén 1JK = N (dong vi) (5)

Tir (3), (4) va (5) ta eé : M = N |

Vi hai goc tai N doéi dinh bang nhau nén tam gidac AMN can.

a) Tam giac vuong HIB c6 EB = EI (gt) nén
HE la trung tuyén ung vdéi canh huyén
IB va ta c6 EB = EI = EH (hinh 85).

AHEB can nén ABI = BHE (1)
Mat khéc c6 HEI la géc ngoai cua
\HEB nén HEI = ABI + BHE (2

Thay (1) vao (2) dugc :

HEI = 2ABI (&) B D c
Chung minh tuong tu déi véi-tam gidac vuéong IKC va tam gidc can
KFC taco IFK =2ACI (4)

Tt (3), (4) va gia thiet ABI = ACI suy ra IEH = IFK.
b) Vi F va D la truhgidiémSedaIC v BC nwénDF la dudng trung binh
cua tam giac IBC, do do DF // IB va DF = %IB = HE (5)

Chung minh tuong tu ta ¢6 DE // 1C va DE = —%IC = KF (6)

Lai ¢6 IED = IFD (géc c6 canh tuong (ing song song)
ma IEH = IFK (theo cau a) _
nén IEH +IED = IFK + IFD, hay HED = DFK (7)
Cudi cung xét hai tam giac HED va DFK ¢6 : HE = DF, HED = DFK
va DE = KF nén ching bang nhau, tic 1a AHED = ADFK (c.g.c).
Suy ra DH = DK.
Lot binh : Xét thém bai todan sau :
"Cho hai tam gidac vuong ABC va DEF (vuong tai A va tai D) c6 AB = DE_

va hai trung tuyén AM = DQ. Chung minh rang ba cdp tam giac sau
bing nhau : AABM va ADEQ, AMAMC va ADQF, AABC va ADEF.”

Ta c6 (hinh 86) :
147
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A H.86 D

B M C E Q F

a) Do AM = DQ nén BM = EQ, ta ¢c6 ngay AABM = ADEQ (c.c.0.
b) Tir cau a suy ra My = Q,, do d6 M2 = Q, va ta c6 AAMC = ADQF (c.g'o).

c) Do AABM = ADEQ va AAMC = ADQF nén cyng timg vé tacé ngay
AABC = ADEF hoac do B = E va BC = EF, tif hai cau a) va b) nén
AABC = ADEF (canh huyén va mét canh géc vuéng).

(Hinh 87)
a) Xét hai tam gidc DAC va BAE c6 : AD = AB, DAC = BAE =)0° + A,
AC = AE nén ching bing nhau, )
titc 1a ADAC = ABAE (c.g-e). 0.8 /" .
Suy ra DC = BE va AEB= ACD. 4

Goi M va N theo thutu-la giao
diém cua BE véi AC va DC ta c6

AME + AEM = 90°.
Trong AMNC ¢6"NMC % NCM'290°.
Suy ra MNC = 90°, tue la DC L BE.
b) KI la duong trung binh trong ABDC (vi I, K 1a trung diém cta BD va

BC) nén KI //CD va KI = %CD. Tuong tu KJ / BE va KJ = %BE.

Tit d6 suy ra KI = KJ va KI 1 KJ tai K. Vay AIJK la vudng d@n.

Lot binh : Xét thém : "Ta ké duong cao
AH cdt DE ¢ P, hday chung minh P la
trung diém cia DE."

Cach giai nhu sau (hinh 88) :

Kéo dai DA mot doan AG = DA. Xét hai
tam giac ABC va AGE c6 :

AB = AG,
BAC = GAE (vi cung phu véi CAG)

va AC=AE
nén ching bang nhau, tire 1a AABC = AAGE (c.g.c).
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Suy ra AEC = AEE, ma ABC = DAP (géc c6 canh tuong img vudng goc).
Tu d6 ta c6 ngay DAP = AGE (6 vi tri déng vi), suy ra AP // GE.

Xét ADGE c6 A la trung diém cua DG va AP // GE nén P phai la trung
diem cua DE.

10. a) Ta c6'AEAC = ABAF (c.g.c) (hinh 89), vi.
AE = AB (gt),
EAC = BAF (= 60" + A),
AC = AF (gt).
Suy ra BF = CE.
b) Kéo dai HM mot doan MN = HM.

" E

Ta ¢6 ngay ABMH = ACMN (c.g.c) H.89

B nén BH = CN va HBM = NCM.

Lai c6 : HBM = 30° +B (vi BH la phéan gidc) nén NCM = 30° + B.
Theo hinh vé, ta cé : ;

HAF = HAB + A + CAF = 30°4'A + 60°.= 90° + A (1)
NCF = 360° - NCM - C - ACF = 360° - (30° + B) - C - 60°
Ko = 270° - (B Ch=270° (1809 5iA)=90° + A (2)

i X

Tir (1) va (2) ¢6 : HAF = NCF.
Nhu vay AHAF;_—. ANCE.(c.g.c)..Suy.ra. HE = NF va AFH = CFN.
Lai c6 HFN = 60° (vi AFH + HFC = 60° nén CFN + HFC = 60°).

Suy ra AHFN déu nén trung tuy&n FM ciia né ciing la phdn gidc va
dyong cao, do d6 cac goéc caa AHMF 1a -

FHM = 60°, HMF = 90° va HFM = 30°.
e Loi binh. : C6 thé thém cdc.cau hoi sau : ‘

c) "Goi R la giao dié'n‘; cua BF va CE, tinh s6 do ciia goc BPC.

d) Néu AB < BC, chitng minh ME < MF."

Cach giai nhu sau: | : "

¢) Vi AEAC = ABAF (c4u a) nén ECA = AFB

~ ma ACF - 60° va F = 60%= ECA + BFC .
‘ nén ECA + BFC+ ACF = 120° hay PCF + Pﬁ = 120°.

"Suy ra CPF = 180° - 120° = 60°.

> Do BPC+ CPF = 180° nén BPC = 180° - 60° = 120°. -

-

«
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d) Xét hai tam giac EBC va FBC c6 CE = BF (cau a), BC chung, £B < FC
(do AB < BC theo gt) nén ECB < FBC.

Xét hai tam gigec ECM va FBM c6 CE = BF, MC = MB va ECM < FBM
nén ME < MF.

Ta ¢6 PD L EF, DF L FG (hinh 90), suy ra P
PDF = EFG (goc cung tu c6 canh tuong H.€0
ing vudong goc). Lai c6 F2 +F3 =90°
G + F3 =90° (gt), suy ra F2 =G (géc cung
nhon c6 canh tatong ing vuong goc). D: 2 —G
Xét hai tam gige DFP va EFG c6 DF = FG, ey 3
F2 = G, PDF = EFG nén ching biang . 4
nhau, tuc la ADFP = AEFG (g.c.g). | 1
E H F
Vay DP = EF.

Loi binh : Vi bai todn trén;—“néu ta vé AEDG vuéng cdn tai E va tam

gidc EFK cing vuéng can tai E, hay chung minh KD L GF" thi cach
giai sé thay déi nhu thé nao ?

Ta vé lai hinh (hinh 91).

Xét hai tam giac'DEK ' va GEFIcél -2
EK = EF,
ED = EG (gt)

K

va B = E; (cung phu véi E)
nén ching bing nhau, tic la
ADEK = AGEF (c.g.c).

Suy ra K, = F1. Lai c6 M; = M3 (déi dinh) nén Ki + Mz = F1 - M.

Tam gidc vudng EKM da c6 hai géc Ki + Mz =90°, nén hai géc

Py + My = 90°. Suy ra MNF = 90°, tuc 1a KD 1 GF.

(Hinh 92). P

a) R0 rang ta c6 AEQD céan tai E, suy ra Ql = D.
Goc DEF la géc ngoai cua tam gidc trén nén

DEF = Q, +Dy =2D; = 60°, suyra D: = 30°.

Vay f)z + f)z = 30" + 60" = 90",
tuc la QD L DR. H.92
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b) Xét ba tam giac QEP, RDP va QFR bing nhau (c.g.c) vi ¢6
DP = EQ = FR (gt),
QEP = QFR = RDP = 120°,
EP = QF = DR (gt).
Suy ra QP = QR = PR, tuc la tam giac PQR déu.
¢) Trong truong hop nay ta cé6 : EP = ED + DP,
FQ = FE + EQ,
DR = DF + FR,
ma ED = FE = DF (do ADEF déu) va DP = EQ = FR (gt),
suyra EP =FQ =DR. ’ |

Cac goéc tu tai D, E va F déu biang 120°. Vay ta van c6 ba tam giac
QEP, RDP va QFR bang nhau (c.g.c) nhu cau b).

Tir d6 suy ra QP = QR = PR, tic la APQR vén déu.
o Loi binh : Xét thém cau hoi sau=
"Goi I la tam cua tam giac déu DEF, chiing minh réng IP L QR.”

Ta vé lai hinh (hinh 93); N6i, 1D 1E IF, p
chung la phan gide cac gée 60° cua ADEF
déu, nén ta c6 :

QEI = RFI = 120° + 30° = 150°
ma IE = IF, EQ = FR.
Suy ra AQEI = ARFI (c.g.c), tir d6 1Q = IR.

Lai ¢c6 APIQ = ARIP (c.c.c), vi IQ = IR, H.93
IP chung va PQ = PR. R

Suyra P) =P, ma P =60° (vi APQR déu) nén P, = 30°.
Goi S la giao diém cua PI va QR, trong tam giac PSQ cé

P + Q = 30°-+ 60° = 90° nén PSQ = 90°,
tic 12 PS L QR, hay PI L QR.

* Lwu y thém : Cé thé chimg minh gon hon néu biét dugc "tinh chat
dudng trung truc cua mét doan thing”.

That vay, tir PQ = PR va IQ = IR ta thiy ngay la hai diém P va I cach
déu hai dau muit cua doan thing QR nén ching nam trén dudng trung
true cua QR (dinh li ddo). Vay PI L QR.
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Tron Bo SGK: https://bookgiaokhoa.com



13.

14.

152

Download Ebook Tai: https://downloadsachmienphi.com
(Hinh 94).

E

, D/y%\, )
/ A'- \ \
M A B N

H.94

Goi M va N theo thd tu 12 giao diém ciia CD va CE véi dudng thing AB.
Theo bai ra A; = A2 (do AE 1a phan gidc) va A1 =C; (so le trong),
Az = M (déng vi). Do dé6 Ci = M. Vay AAMC can. ,
Tuong tu ta ¢6 C2 =N va ABCN can. Suy ra AM = AC va BN = BC.
Chi edn phai chirng minh AM = BN (hoic MB = AN).
That vay, diéu nay suy ra tir hai tam gidc bing nhau AMDB = AAEN
(c.g.c) vi MD = AE, BD = EN (tinh chit doan chin).
Lot binh : Cing la chimmg minh tam gidc can ta xét bai todn sau:
"Cho tam gidc DEF vuéng tai D c6 DE < DF va duong cao DE. Trén

doan HF ldy diém I sao cho HI = HE. Tu F ké FK L DI. Chunz minh
ADHK cén."”

Cach giai nhu sau : -
Goi G la giao diém ‘¢ta' DH 'va' KF '(Hinh '95).
Tacé D; = Fy (cung phu véi géc E),
ma Di = D2 (do ADELcin)
D2 = F2 (cung phu véi géc DIH)
nén F =Fe.
Xét ADHF = AGHF (g.c.g) suy ra HD = HG.
Trong tam gidc vuéong DKG, trung tuyén KH img véi canh huyin DG
bang nua canh huyén, tidc la KH = HD = HG.
Vay tam giac DHK can.
(Hinh 96).
Ké Mx // AC edt BH tai I, ta c6 IH = MF (1) . A
(tinh chat doan ch#n) va xMB = ACB. Nhung
ABC = ACB (AABC cén) nén xMB = ABC.
Xét hai tam gidc vuong BIM va MEB c6 canh

GE".-- H95

i 25 H
huyén BM chung va xMB = ABC nén chiing
bing nhau, suy ra Bl = ME (2). F
Cong timg vé (1) va (2) dugc : - B M C

IH + BI = MF + ME, hay BH = ME + MF.
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o Loi binh :

']
a)

b)

15.. a)

b)

c)

Néu thay AABC can bdi AABC déu thi bai todn van ding. Bay gio
thay AABC can bdi "AABC déu va cho diém M ndm trong tam gidc
rot ha théem MK + BC, hay ching minh ME + MF + MK = BH."
Ta ¢6 cach giai sau (hinh 97) :
Qua M ké MQ // BC, ta van c6 AAPQ
déu. Ha AS | BC thi AS = BH, lai c6
NS = MK, PT = AN. Ta trd lai bai toan
da cho, tuc la ME + MF = PT = AN.
Tiu d6 : ME + MF + MK = AN + NS
= AS = BH.

Néu cho diém M nim trén dudng cae
BH chang han thi ta van c6 két qua B

ME + MF + MK = BH. .
Con néu M trung véi B thi MK = ME = 0, hoac néu M trung véi C
thi MK = MF = 0, ta van ¢6 ME + MF + MK = BH.
Phan tich : Gia skt AABC da 'dung dugc (hinh 98). Trén canh BC dat
doan CD = CA thi BD =BC -DC=BC-CA=a-b.

C
H.97

o B -
Trong AADC can, géc ¢ day ADC = 180—2—0- =90° - %
~ - - 2 * AT o '] é 0 é

Viy géc bu véi no ADB =180 =190 o 90° + >

Cach dung : Dung ABDA trong d6 BD =a - b,
B da cho, ADB = 90° +g (goéc C biét duoc

vi C=180° - (A +B). Dung dutng trung
tryc cia AD, cit BD kéo dai tai C. Ngi AC B—5 ~C
ta duge AABC can dung. H.98

Chizng minh : Ta ¢6 BD = BC — DC, nhung C nim trén trung truc
cia AD nén CD=CAvaBD =BC-AC=a-b.

_ Gée B la géc da cho, con BAC = A; + DAC = A; + ADC,

~

nhung A; = 180° ~[ﬁ+ 90° + g] ma DAC = ADC = 90° -g,

do d6 BAC = 180° -[ﬁ+90° +-g] =180° -B-C=180° - (B+C)

= géc cho trudce.
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Bién luan : Mudon bai toan dung dugc thi A>B va A+B-180".
Véi diéu kién nay thi bai toan luon c¢é 1 nghiém hinh.

L&i binh : Tuong tu, ta hay giai bai todn sau : "Dung AABC bié& : goc
C, canh AB = ¢ va hiéu hat canh BC - AC =a - b."

Cach giai nhu sau :

a)

b)

c)

d)

16. a)

154

b)

c)

d)

Phén tich : Gia su AABC da dung dugc (hinh 99). Trén CB da doan
CD=CA,tac6 BD=a-b. B

Trong AACD can thi ADC = -]5—%0—2-:-9 =90° -

N |

Gée b véi né ADB = 180° - {90“ -~ -SJ =90° + %

Cdch dung @ Dung AABD trong dé A

AﬁB:90°+%, BD = a=b,AB=c

Dung trung truc cua AD c¢dt BD kéo J \(\ '

dai tai C. Noi AC ta dugc AABC phai " O

dung. a-b D C
ung a-b H.99

Chitng minh (danh cho ban doc).

Bién ludn @ MaénV baidtodil 'ding dusc thi C<180° (vi mnuon c6
AABC thi trudée hét phai dung duge AABD ma muén dung tan giac

| ¢ Y
nay thi ADB - 907+ hay C<180°) vac> la - bl.
Véi hai diéu kién nay, bai toan luén ¢é 1 nghiém hinh.

Phan tich : Gia st AABC da dung duge (hinh 100). Kéo dai ré hai
phia cua BC cdc doan CE.=AC=b,BD = AB =c.

N&i EA, DA ta ¢6 BvaC la A

cdc géc ngoai cua hai tam gidc’ :
can ABD va ACE nén : c
—_ B f‘ 4 .
ADB = E, AEC = — D & E
= 2 H.100

Con DB + BC + CE = DE =a + b + ¢ (chu vi).
Cdch dung : Trugc hét dung AADE trong d6 DE = a + b + « Chu vi

cho truée), ADB = 3 AEC = 521 Ta dugc AABC phai dung.

Chiing minh (danh cho ban doc).

Bi¢n ludn : Bai toan dung duge khi B + C < 180° va chi ¢6 1 nghiém
hinh. ;
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o Lovi binh : Tuong tu. "Dung 1ABC biet : chu vi, goc B va duong cao

17.

18.

AM =4h."

. . _ A

Cach dung nhu sau (hinh 101). H.101
I'rude hét dung tam gidc vuong ABH trong h

d6 B bang goc da cho, AH = h. Nhu vay

da co6 hai dinh A, B va canh AB = c. B H C

Trén BH kéo dai dat BM = a + b (vi biet chuvia + b + c va AB = ¢ thi
biét duge a + b). N6i AM va dung trung truc cua doan thiang AM cat
BM tai diem C.

Ta duge AABC phdi dung.

So v6i mat dat thi dau van B cao hon dau van A'la 8 - 4 = 4 (m). Theo
dinh li Pitago ta co6 :

AB* = AC* + BC* = 10* + 4* = 100 + 16 = 116 (m”).
Vay tam van AB dai Y116 = 10,8 (m).
L&i binh : Tuang tu, ta giai bai toan sau :
"O) hinh 102 cét a cao 40m, can-cdu b dai 50m, géc xen gita a va b la
120°. Tinh dé dai ciia dday kéoe"

Cét a, can cau b va day kéo ¢ hop B
thhanh AABC trong do BC =a, CA=b,
AB = ¢ va BCA =120/,

a
Goi CH la hinh chiéucua-CA-trén-B€;
i v o - c
ta ¢6 ngay ACH = 60°. Do dé6 : clN120°
cH = 1oAY,
2 2
b
Xét tam gise vudng AHC, theo dinh li L A
Piitago ta c¢6 thé viét : b
g : ; 2 2 . H.102
AP = OR O e b e 2P
P S
b2

BH? = (BC + CH)* = a” + ab + +
Tirong tam gidc vuéng. AHB ta lai c6 thé viét :

AB* = AH* + BH” = a® + ab + b* = 1600 + 2000 + 2500 = 6100.
Tirdo  AB = V6100 = V61./100 = 1061 =~ 78 (m).
Gooi H la hinh chiéu cua C trén AB (hinh 103).
a) Xét tam gidac vuong CHA (vudng tai C), do A =60°
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A

nén canh AH = -}-AC =4 (cm). S H
2 O
b) Tuong tu, trong tam gidc vuéng ACB (vudng
tai C) do A =60° nén : A
C B
AB = 2AC = 2.8 = 16 (cm). H.103

Vay hinh chiéu canh AC trén canh huyén dai 4cm va canh wyén
AB dai 16cm.

e Lgi binh : Tuong tu, ta cé bai todn sau :

"Cho tam gidc can ABC tai dinh A, duong cao BH chia canh bin AC’
thanh hai doan dai 7cm va 2cm. Tinh canh day BC cia tam gidc @n."

Theo dé bai ta c6 AB = AC = 9cm (hinh 104).

Theo dinh li Pitago thi : A
BH? = AB? — AH? (xét tam gidc vuong AHB) .
BH? = BC? — HC? (xét tam giac vuéng BHC).
Suy ra : BC? - HC? = AB? — AH*{vi cung bing BH?) H
hay BC!-2°=9- 7, i ;
ticla BC%=81-49 +4 = 36. o R

Vay canh ddy BC = ¥/36 = 6 (cm).

19. Ta biét ring : trong'mot tam gid¢ vudng, trung tuyén ung véicanh

huyén bing niia canh-huyén;-nén-trong-hai tam gidc vuong AIB va

* AHC ta c6 (hinh 105) : g

AB = 2HN = 6cm;
AC = 2HP = 8cm.
Canh huyén BC cia tam gidc vuéng ABC la

. BC= JAB? + AC? = /36 + 64

= 4100 =10 (cm)

Vay trung tuyén AM ing vé6i canh huyén BC la :

AM = %BC:Scm.

e Loi binh : Tudng tu, ta c6 bai todn sau :

156

"Duong cao AH ciia tam gidc ABC dai I2cm cdc goc g day cua tam
gidge la B = 60°, C = 45°. Tinh cdc canh ciia tam gide.”

Tam gidc AHC vudng can (hinh 106) nén HC = HA = 12cm
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va AC” = AH® + HC® = 2.144,

trdé  AC = 122 = 16,9 (cm). | &
Tam giac vuong AHB biang nia tam gidc
déu ma canh la AB (vi B =60°) H.106
2 12
nén AB® = AH® + BH? = 12° + [ﬁj
2 60° | 45"
3AB® 5 H ¢
hay = 122,
w 10505
Tudé AB° = n vay = —2 = BJ— ~ 13,8 (cm)
3 T

va BH = %AB = 4J§ = 6,9 (cm)

BC = BH + HC = 43 + 3) ~ 18,9 (cm).
Vay tam gidac ABC c6 ba canh gan bang :
AB = 13,8cm; AC = 16,9cm; BC ~ 18,9¢m.

D. bO BAN GIAI bUGC

L.

Dung cdc diu + va - xen vao gia cdc chi s¢ dé duoc s6 100 :
a) 1234567893 dauthoacs'dau)
b) 987654321 (4 dau hoac 7 dau).

Thé ki 20 c¢6 6 nam la s6 nguyén to, dé la nhimg niam nao ? (vi du
nam 1973).

157
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§11. CAC PUONG THANG DONG QUY
TRONG TAM GIAC

A. KIEN THUC CAN NAM VUNG

I. Quan hé giwa cac yéu té trong tam giac
a) Trong mot tam gidc, goc déi dién vdi canh 16n hon la géc 1én hon
b) Trong mét tam gidc, canh déi dién véi géc 16n hon 1a canh 1é6n hm.

c¢) Trong cdc duong xién va dudng vuong goc ke tif mét diém d ngoui moét
duong thing dén dudng thang dé, dudng vudng géce la duding ngin 1hat.

d) Trong hai dudng xién ke tir mot diém ¢ ngoai mot dugng thaig dén
duong thang dé6 :

- DPuong xién nao c6 hinh chiéu I6n hon thi lén hon.
Duong xién nao lén hon thi ¢6 hinh chiéu Ién hon.

— Néu hai duong xién bang nhay thi hai hinh chiéu bing nhau va nguoc
lai. néu hai hinh chiéu biang nhau thi hai dugng xién bing nhau.

e) Bat dang thic tam gidc : Trong mot tam gidc, do dai mét canh o gio
cing 16n hon hiéu va nho- hon téng cdac d6;dai cua hai canh con la.

2. Cac duong dong quy ctua tam giac
a) Ba dudng trung tuyén cua mot tam gidc cung di qua mot diem. Diém

d6 cach moi dinh mot khoang biang % do dai duong trung tuyén {i qua

dinh ay. Diém dé goi la trong tam cua tam gidc.

b) Ba dugng phan giac cua mot tam gidc cung di qua mdt diém. Pién nay
cich déu ba canh cua tam gidc, va la tam cia duong tron ndi tié tamm
giac.

¢) Ba duong trung truc cia mét tam gidc cung di qua mot diém. Pién nay
cich déu ba dinh cua tam gidc, va la tam cua dudng tron ngoa tiép
tam giac.

d) Ba duong cao cua mét tam giac cung di qua mot diém. Diém nay 301 la
truc tam cua tam gidc.

e) Trong mot tam gidc can, trung truc ung véi canh ddy dong tloi la
phan giac, dudng cao, trung truc cung xuat phat tir dinh déi diin vai
canh dé.

g) Trong mét tam gidc déu, trung truc, truc tam, diém cdach déu badinh
« va diém cdch déu ba canh la 4 diém trung nhau.

158
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B. CAC BAI TOAN DIEN HINH

1.

6.

10.

Cho tam giac DEF (DE < DF) va trung tuyén DM. Ching minh rang
EDM > FDM, tir d6 suy ra tia phan giac cua géec D ndm trong EDM.

. Cho tam gidac DEF va trung tuyén DM. Chung minh rang EDM sé lon

hon, bing hay nho hon MDF tuy theo DME la goéc nhon, géc vuong
hay goéc tu.

Cho tam giac MNP va duong cao MH. Chung minh rang :

5 Ml o M MY

b) Tong ba dudng cao nho hon chu vi tam gidc.

Cho hai diém B va C nam trén doan thang AD. Ching minh ring néu
AB = CD thi v6i moi diém P cua mat phang ta luén c6 :

PA + PD->-PB.+ PC.

Cho tam giic PQR cé6 PM la trung tuyén. Ching minh rang PM nho
hon téng hai canh PQ va PR-{a lén hon tong hai canh PQ va PR tru
di canh thua ba QR.

Ba trung tuyén DM, EN va FP cua tam giac DEF cidt nhau tai trong
tam G. Trén tia GM lay doan MH = GM, trén tia GN lay doan NI = GN
va trén tia GP lay dean' PK = GP!IChtng minh!:

a) Hai tam gidac DEF va HIK bang nhau.
b) Piém G cung la trong tam cua \HIK.

Cho APQR va phan gidc PD. Giao diém ba trung truc cua APQR trung
v6i trong tam G cua APQD. Tinh cac goc cua APQR. .

Cho ba duong thang phan biét cung di qua mot diém O. Diém M nam
trén mot trong ba duong thang do. Chimg minh ring tén tai mot tam
giac c6 mot dinh 1a M va cac dudng cao nam trén cac duong thang da cho.

Cho AABC vuong tai A c6 BC = 2AB. Lay diém D trén AC sao cho
ABD = %fi diém E trén AB sao cho ACE = %é Goi F la giao diém cua
BD va CE, goi G la diem ma BC la trung truc cua FG va H la diém ma
AC la trung truc cua FH. Ching minh ba diém H, D, G théng hang.

Cho AABC can tai A va duong cao AH. Ké HK 1 AB va HI / CK
(I thugc AB).

a) Chimg minh I la trung diém cua BK.
b) Goi F la trung diém cua HK, tia IF cit AH tai E. Chimg minh IE | AH.
¢) Chimg minh AF L CK.
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Ba con ruoi dau trén ba canh cua AABC sao cho trong tdm cua tam
gidc ma dinh 12 ba con ruéi van khéng déi. Ching minh ring trong
tam cua "tam gidc rudi” nay trung vdi trong tam AABC, biét rdng mot
trong ba con rudi bd qua tit ca cac canh cia tam gidc.

Trong tam gidc déu ABC ldy cac diém K, L, M sao cho : KAB = LBA =15°,
MBC = KCB = 20°, LCA = MAC = 25°. Tinh c4c géc cia AKLM.

Dung tam giac ABC biét : géc A, phan giac AD = p cia né va dudng cao
AH = h. i

Dung tam gidc ABC biét : canh BC = a, va hai trung tuyén BM = m,
CN =n.

C. CACH GIAI VA LOI BINH

1.

160

(Hinh 107).

Hai géc D, va D, ndm trong hai tam gidc khac nhau nén chua ¢ su
lién hé véi nhau. Do d6 cdn dua ching vé trong mét tam gidc.

Muén thé, trén tia déi cua-tia MD ta lay
doan MN = MD, dé xét cdc gée trong ADFN.

Xét hai tam giac DEM va FNM c6 :

~ MD = MN,
M; = M: (déi dinh),
ME = MF (gt)

nén ching béng nhau (c.g.c).
Suy ra D1 =N va FN = DE.

Trong ADFN ta c6 FN = DE < DF (gt), suy ra FNM > Dy hay D) > Ds.
Do d6 tia phan gidc cia géc D ndm trong géc EDM.

N

Loi binh : Xét thém bai todn tuong tu sau :

"Cho ADEF (DE < DF). Trén hai canh DE va DF ldy hai diém I va K
sao cho IE = KF. Hay so sanh hai doan IF va BK, hai géc EIK va FKI."
Cach giai nhu sau (hinh 108) : : D

a) Do DE < DF nén F <E. Xét hai tam
gidc IEF va EKF c6 hai cap canh tuong
img bang nhau (IE = KF (gt) va EF
chung) trong dé6 E > F nén IF > BK.

b) Xét tiép hai tam gidc IEK va IKF cé
hai cip canh tuong iung bing nhau
(IE = KF va IK chung) trong dé EK < IF nén EIK < FKI.

E F
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2. Ly lai hinh 107 cua bai 1. ' D

a Xét ADME = ANMF (c.g.c), suy ra 1\2
Dy =N va DE = FN. Néu DME -
nhon thi DMF tu. Tir hai tam giac 1 : P
¢6 hai cap canh tuong ung bang K M\2
nhau DME va DMF (ME = MF (gt)
va DM chung), suy ra DF > DE hay H.107
DF > FN. N

—

Trong ADFN ta ¢6 N >D; ma N =D; nén D; > Ds.

b Néu DME vuong thi ADEF can vi ¢6 trung tuyén DM ciang la duong

cao, la phan giac nén D1 = Da».
¢ Néu DME ta thi li luan tuong ung nhu cau a ta suy ra : D: < Do.
e Lyi binh : Xét thém cau hoi sau :

"Chuing minh trung tuyén DM nho hon nua téng hai canh con lai”, tuc

DE + DF

1: DM < i

Bit dang thuce (%) ¢6 thé viét : DM < D—F+%F-‘ diéu nay ggi cho ta

e~ =

tin quan hé gita ba canh cua mot tam gidac. Do 1a ADFN ¢ trén.

T:r da c6 DE = FNpménoxéti:aDEN) e6sthém DN = 2DM, suy ra ngay

DN < DF + FN hay 2DM <DE + DF, tic 1a DM < P;+D—;

3. a Ta co MH la dutng vudng goc
va MN, MP la cdac duong xién
nén MH < MN va MH < MP
(hinh 109).

Suy ra 2MH < MN + MP

MN + MP

hay MH <

b Ta phai chung minh MH + NI + PK < MN + MP + NP.

Theo cau a ta lan lugt ¢6 :

Mo DN EME . g, MN4ND, o MEANP
2 2 '
Cong tung vé ba bat dang thice nay duge :
MH + NI + PK < 2MN+MP+NP) _ viv + MP + NP.
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e Loi binh : Xét thém cau hoi sau day :

"Ldy diém S trén duong cao MH. Puong thdng NS cdt canh MP i 1,

MN < MP. Ching minh rang SN < SP va SI < HL."

Cach gidi nhu sau : _

a) Ta c6 HN va HP theo thi tu la hinh chiéu cia cdc canh MN vi MP
trén canh NP.

Tu MN < MP suy ra HN < HP. Ta lai thay SN va SP cung c6 hinh
chiéu theo thu tu trén NP la HN va HP.

Do dé6 tir HN < HP suy ra ngay SN < SP.

b) Xét ASHN vuéng ta ¢6 S, < 90% suy ra géc ké bu HSI > 90°. V maéi
tam gidc chi c6 nhiéu nhat 12 mot gée tu va dé phai la géc lon nhat
nén HSI > SHI. Suy ra SI < HI.

Néu diéem P nam trén dudng
thang AD thi dé la diéu hién
nhién. Do d6 ta xét truong hop P
khong nam trén AD (hinh -110l.
Goi O la trung diém cua AD: Kéo

hai tam giac APO va, DP.O,

Ta c6 AAPO = ADP'O (c.g.c) (vi OA = OD, OP = OP' va AOP = POD).
Suy ra hai géc A va'D Bang nhau (so'le trong) nén AP // P'D va AP = PD.
Tuong tu AP = PD.

Lai xét hai tam gidc nira bang nhau la APOB = ACOP', ta cing ¢6
BP = CP', P&x=BP'.
Vay AP +PD = AP' + PD>PB+PC = BP + PC.

e Loi binh : Tuong tu, ta xét thém bai todn sau :

"Cho bén diém A, B, C, D. Vaoi moi diém P ta c6 PA + PD > PB + PC.
Chitng minh rang cac diém B va C nam trén doan thang AD va AB = CD."

Sau day la cach giai :
Truée hét do P 1a mot diém bat ki nén :
néu P = A thi ta c6 AD > AB + AC,
con néu P = B thi AD > BD + DC.
Cong timg vé hai bat ding thic nay duoc :
2AD 2 AB + AC + BD + CD (%)

Mat khdc ta luon ¢6 : AD < AC + CD va AD < AB + BD. Dédng thic ch:
xdy ra ¢ mdi bat ding thic khi ba diém A, C, D thang hang. Cong
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tung vé ta dugce : 2AD < BD + AB + AC + CD.
Két top vdi (*) duge : * 2AD = BD + AB + AC + CD.

Suy 1 ngay la bon diém A, B, C, D thdng hang va tat ca cdc bat dang
thue trén déu tro thanh dang thiae. Vay hai diém B va C nam trén
doanthang AD va AB = CD.

Xeét tai tam giac PQM va PRM (hinh 111) ta cé6 :
PQ < PM + QM, PR < PM + MR.

ot

Tu de suy ra :
PQ+PR-QR oy (ywigm=Mr =SB P
2 2
Kéo tai PM mot doan MS = PM, tur APQR ta ¢é :
' PQ + PR
PM< ———— (2 5 .
Q ..‘ "'M H
Tu (1 va (2) ta co ngay : g -.1,
PQ + P.ZR 7R o PQ; PR S Han
[ S

e Lo tinh : Dua vao bai toan nay, hay chiing minh rang :
“Trorg mot tam gide, tong ba trung tuyén lon hon nia chu vi nhung
nhe ron chu vi cuatam! gidgedél 1 ' ’
Thatvay, dé cho gon ta goi ba canh cua tam gidac PQR la p, q, r va ba
trung tuyén la m,, m,, m,. Theo dé bai trén ta ¢6 :

u‘fmp {q+r;
2
m < znq < B p 5
2
p+q-r <m, < p+q
; 2
Comgtung vé ba bat dang thic kép nay dugc :
% <m,+m,+m <p+q+T.

6. a) T:co PN la duong trung binh trong ADEF (hinh 112) nén
PN = }- EF (1)
2

Cm PN la duong trung binh trong AGIK nén PN = %KI (2)

Ti (1) va (2) suy ra EF = KI.
163
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Chung minh tuong tu ta c6 :
HI = DE, HK = DF.
Vay ADEF = AHIK (c.c.c).

b) Tu cau a ta cé KI // EF

nén K, =F) (sole trong),

ma Gp = Gz (déi dinh)

suy ra KG = GF.

Do d6 AKSG = AGMF (g.c.g)
nén KS = MF.

H.112

Tu KI = EF, MF = %EF, KS = MF, suy ra KS = %KI.

Nhu vay S la trung diém cua KI hay HS la trung tuyén cu: AHIK.
Chung minh tuong tu, ta ¢6 IR va KT la hai trung tuyén conlai cua
AHIK. Vay G cung la troiig tamycua AHIK.

e Loi binh : Tuong tu ta cé bai todn sau :

"Cho goc xPy. Trén tia Px lay ba doan PL = LM = MN. Trén tic Py lay
ba dogn PR = PQ = RS (Q nam trén tia doi cia tia Py). Chiurg minh
rdng ba duong thang QL MS va NR cung di qua mét diem."”

That vay, tir dé;bai ta<suy. radiém L, la
trong tam cua AQNR (hinh 113), do dé QL
cdt NR tai O trung diém cua NR.

Trong APMS, LR la dudng trung binh nén
LR // MS. Trong ALNR, MO la dudng trung
binh nén MO // LR. Suy ra ba diéem' S, O, M
thang hang. tic 1a SM qua giao diém O cua
QL va RN.

Vay ba dudng thing QL, MS va NR cung di
qua mot diém.

Ta c6 G la trong tam cua APQD va cing la giao diém ba

dudng trung truc cia APQR (hinh 114). Ba tam gidc Q
GQP, GQR va GPR la nhung tam gidc can (vi G la giao '
ba dudng trung truc cua APQR nén GP = GQ = GR).

DPé cho gon ta dat G’I?Q = x thi ta cang cé :
GPD = GPQ = GQP = GQR = GRQ = x.
Tir d6 PQR = 2x va RPQ = 2DPQ = 4x.
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Vi tong cac goc trong APQR bang 180", tie la

P+Q+ R =180° hay 4x + 2x + 4x = 10x = 180", suy ra x = 18".
Vay P=R =18°4.=72" va Q =182 = 36°.
Loi binh : Xét thém bai toan tuong tu vé tinh céac goc cua Iﬁ(}t. tam giac :
"Cho APQR. O mién ngoai tam gidc vée hai tam gidac déu SPQ va TPR, cd
ba tam giac nay khong co diém chung o trong. Tinh cdc goc cua AMHT,
trong do H la truc tam cua ASPQ va M la trung diém canh QR."
Ta co cach giai sau (hinh 115).
Kéo dai HM mot doan MK = MH.
Xét hai tam giac QMH va RMK
bang nhau (c.g.c) ta c6 QH = RK va
HQOM = KRM.

Trong ASPQ deu, H la truc tam’
cung la trong tam, la giao ba trung
truc, do do HQ = P 7

va HQP = HPQ = 30°.

Suy ra HPT =90° + QPR.
Lai c6 KRT = 360° “R: ~Rs - Ry © 360° “Q~'R - 30° - 60°
hay KRT = 270° 20¢80* 5P 290" ° QPR '"® Thanh thi HPT = KRT.
Xét AHPT = AKRT (c.g.c) ta ¢6 : HT = HK va PTH = RTK,
do d6 HTK = 60°.
Vay \THK la tam gidc déu nén ATMH vudng tai M, thanh thu :
MHT = 60°, MTH = 30°.
Vay AMHT la nua tam gidc déu c6 ba géc : M =90°, H =60°, T =30°.
Goi ba duong théng a, b, ¢ cung di qua O (hinh 116).

Gia st M la diém ndm trén dudng thang a.
Néu tam gidc ¢6 mot dinh la M va cdac dudng
cao nam _trén a, b, ¢ thi cac canh MN va MP
phai tuong ung vuong goc véi ¢ va b. Vi tri cac
dinh N va P cua tam gidc duge xdc dinh trén
cac duong thang b va c. a

Néu b L ¢ thi cac duong thang qua M va vudng P /)\b
goc vol b va ¢ sé song song vdi cdc dudng -

thang tuong ung ¢ va b. Khi dé khong ton tai tam gidc.
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e Loi binh : Xét thém cau hoi sau :

"Chiung minh rang téon tai mét tam giac ¢6 mét dinh la M va cce irung
tuyén nam trén cac duong thang da cho.”

That vay, dung OM' = —;—OM (hinh 117), véi M' la trung diém =ua NP.

Kéo dai MM' méot doan M'S = M'O ta thay rang SN // ¢, SP // b nén céc
diem N va P nidm trén cdc dudng
thiang qua S va song song vdi ¢ va b. .

Khi dé O la giao diém cdc trung tuyén

trong AMNP (vi MO = %MM'J,

" , .
Do do6 cac.doan thang ON va OP thuéc 6
cac trung tuyén cua AMNP. P H117

Do BC = 2AB nén AABC la nua tam giac déu, do dé6 C=30° va B - 60°
(hinh 118).

Suy ra ABD = 20° va ACE = 10°)
AGHC can vi CG = CF (do B€Clatrung truc cua FG)
va CF = CH (do AC la trung truc cua FH),

ma C; +C2 = C =30° nén HCG = 60°.
Suy ra AGHC déu'vd ' GHC < 60° (1)
Mat khée, ADB = 90° - 20° = 70°

nén ADH = 70°.
Tir d6 HDC =110° va DCH = 10°.
Vay CHD = 180° — (110° + 10°) = 60° (2) f«"(;
Tir (1) va (2) suy ra ba diém H, D, G thiang hang.

Loi binh : Xét thém bai todan vé dudng trung truc sau :

"Cho AABC nhon c¢é duong cao AH. Ldy cdc diém E va F sao clo AB la
trung truc cia HE, AC la trung
truc cua HF. Né6i EF cdt AB ¢ P
va AC ¢ Q. Chung minh PC // EH
va @B // FH."

That vay, ta ¢6 AQHF can wi
Q, = Q, (hinh 119). Do dé AC la
phan gidc ngoai cua AHPQ. Suy ra
AH 1a phan gidc trong cua \HPQ
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(AH di qua giao diém hai phan giac ngoai cua AHPQ). Suy ra BC la
phan gidc ngoai cua tam AHPQ (vi. BC | AH), ma BC lai cit AC tai C,
do do6 PC la phan giac trong cua AHPQ (vi qua giao diém cua BC va AC).

Vi phan gidc trong vuong goc véi phan giac ngoai cua mot géc nén
PC | AB, suy ra CP // EH.

Tuong tu ta co BQ L AC, suy ra BQ // FH.

(Hinh 120). &

a) Puong cao AH trong tam gidac can ABC H.120
cang la trung tuyén nén HB = HC. '
Trong ABKC ta ¢6 IK = IB (vi IE // BH
nén IF la duong trung binh trong tam I
giac) hay I la trung diém cua BK. -

b) Trong AKBH ta da c6 IK = IB, KF = FH B H .

(gt) nén IF // BH (tinh chat duong trung binh cua tam gidc) hay IE
// BH, ma AH | BH. Suy ra AH 1 IE.

¢) Trong AAIH hai dudng cao-IE-ya HK da cdt nhau tai F thi AF phai
la dudng cao thu ba (vi ba duéng eao dong quy), vay AF 1| ITH.

Ta co [H // K. AF | IH, suyra AF | CK.
Loi binh : Xét théem, bai tean tuongitu, vé iba,duong cao dong quy :

"Cho ADEF va ba trung truc cua ba canh DE, DF, EF theo thu tu tai
cac trung diecm G, 'H)'I'Tren'cad tring trut'do vé phia ngoai tam gidc

) DE DF
theo thu tu lay ede diém K, L, M sao cho KG = 7 LH = —7 va

EF ‘ :
MI = < Ching minh :

a) Hat tam giac KGH va HIM bdang nhau, suy ra KH bdng va vuong
goc vot HM.

b) Hai tam giac KHF va MHL bdng nhau, suy ra KF bdng j,: vuong
goc vot LM. .

¢) Bua duong cao cia AKLM dong quy".

Trude hét ta vé hinh (hinh 121). -

Cach giai nhu sau :

a) Xét hai tam giac KGH va HIM, truéc hét ta ching minh ching cé
KGH = HIM.
That vay, vi GH // EF nén G = ﬁ,
suy ra KGH =90° + G, =90° +E (1)
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Vi IH / DE nén I = E, suy ra HIM =90° +E (2)
Tu (1) va (2) ta c6 ngay KGH = HIM. Lai ¢6 :

GH.= %EF, suy ra GH = IM;
KG = %DE, suy ra IH = KG.

_Tu ba dang thic trén ta c6 :
AKGH = AHIM (c.g.c),

do d6 KH = HM.
Do hai tam gidc nay bing nhau nén
KHG = HMI

M

va do GH // EF nén GHM = HIF (so le trong).
Xét tam giac HIM co MIF = 90°, nén tong cac goc con lai bang 90",
suy ra KHM =90°, tdc la KH 1 HM.
Vay KH bing va vuéng gdoc véi HM.
b) Xét hai tam gidac KHF vé MHL ¢6 :
KHF = MHL(vioMHL =90°%+ i va KHF = 90° + Hy),
KH = HM (cau a)

va FHAML (iag -;.DF)

nén ching bang nhau (c.g.c). Suy ra KF = LM.

Lai cé Fi'=L; v Py = P2, ma Li+P; =90° nén Pz + Fy = 90° hay
PQF =90°. Vay QF 1 LM hay KF L LM.

Chimg minh tuong tu ta sé duge : DM L KL va EL L KM.

c) Theo trén, trong AKLM ta c6 ba dudng cao la MD, KF va LE nén
ching déng quy.

Néu mét con rudi ddu ¢ dinh A thi trong tam "tam gidc rudi” nam

DE 2

trong AADE (hinh 122) trong d6 — = —.

2 B3 A -

i iR H.122

Vi mét con rudi bo qua tat ca cac dinh F L
nén trong tam cua "tam gidc rudi”
phai thudc vé ba tam giac ADE, BFG, D E
CKL. Ba tam gidac nay chi ¢é méot giao / J\ \
diém duy nhat la trong tam cua tam & = 3 S %

giac da cho..
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e Loi binh : Xét thém bai toan nira ve trong tam :

12.

‘Cho G la mot diém nam trong AABC sao cho dién tich ba tam gidc
ABG, BCG va CAG bang nhau. Chiung minh rang G la trong tam cua
ABC."

That vay. qua G ke duong thang d // AB
(hinh 123). Theo bai ra dien tich \NABG

bang 13 dién tich AABC. Do dé dudng cao

ha tir G xuong AB biang % duting cao ha tur

C xuong AB. H.123

Vi d / AB va di qua G nén moi doan thang néi dinh C véi mét diém
cua canh AB (trong do ¢6 trung tuyén keé tu C tdi AB) dugce d chia

]

thanh hai doan co ti s6 2 : 1 (ké tir dinh C). Vay d di qua trong tam
cua AABC.

Duong thang e qua G va song-seng,véi BC cung qua trong tam AABC.
Do d va e khong trung nhau ném-ghiing chi c6 diém chung la G. Do dé
G trung véi trong tam AABC. |5 — [

Dat a = 20", BH 26", vy = 15" (hillbh 124).

Thé thi a, P, v < 308 v ied 3Bl $af 2160
KAM = 60" - MAC - KAB = .

Tuong tu ta co LBM = B, KCL = Y.

Gia su AM va CL edt nhau tai N, BN

va AC cdat nhau tai P, CL va AB cat
nhau tai Q. Vi AB = BCva AN = NC

(hoac NAC = NCA = ) nén BP la phan
gidc cua ANC va LMN.

Lay diéem B' nam trong géc LMN va ¢ ngoai ALMN cach déu ba dutng
thang LN, LM va MN. Diém nay nidm trén dudng thing NB va cdc
phan gidac ngoai cua cac géc L va M cua ALMN, do dé¢ :

180° - NLM 180° - NML
2

LB'M = 180° - BLM - B'ML = 180° -

_ NLM +NML 180° -LNM NAC + NCA
B 2 . 2 B 2

Vay B = B' va BLM = BLQ = 180° - CQB - ABL

=B = LBM.

= AﬁC-&-BEQ—AﬁL =60"+a+p+y=60"+c.
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Vi BLC =180° - LBC - LCB = 180" - (o + B) — (a + y) = 120° - «
nén MLC = BLC - BLM = 120° - « - (60° + ) = 60° — 2a
(nhé rang a < 30").
Chung minh tuong tu dugc : KLM =38 =75°; KML = 3y = 30°.
Nhu thé : KLM = BLC - KLB - MLC
= (120" - «) — (60° - 2a) - (60° - 2a) = 3aq,
tie la KLM = 3a = 60°.
Loi binh : Sau day la bai todn tuong tu vé tinh géc :
"Cho AABC véi AB = BC va ABC = 80°. Ldy mét diém I trong tam
gidc dy sao cho IAC = 10° va ICA = 30°. Tinh géc AIB."
Cach gidi nhu sau (hinh 125) :
Phan gidc cua goc BAI cit CI tai K, K ndm trén phan gidc géc ABC.
That vay ABC = 80° (gt)

nen BAC ~BCA = M = 50",

B

Suy ra KAI = %BEI gléaQtis2ca20el

dodé KAC = 20"%10°°230%

Mat khac KCA = 30° (gt) nén AAKC can. Hai tam gidac can ABC va
AKC c6 dday AC chung nén diém K phai ndm trén phan gidac BH cua
AABC, vi néu khéng thi ti H trén AC ta ké duge hai duong HB va HK
cing vudng géc véi AC (vo 1i 1), Mat khéac AIK = 40° (géc ngoai cia AAIC).
Xét hai tam gidac AKB va AKI c¢6 :

AK chung, BAK = KAI = 20° va BKA = AKI = 120°
nén ching bang nhau (g.c.g).
Suy ra AB = Al, tuc la ABAI can.

Vi BAI = 20° + 20° = 40° nén AIB = ABI = -1—5&214-0— = T0".

* Ta con ¢6 cach giai khac :

Vé AADC déu c6 canh AC sao cho B va D ¢ cung phia déi véi dudng

thing AC (hinh 126). Ta ¢6 : DAC = ACD = CDA = 60°.

Xét hai tam gidac ADC va ABC c¢6 AC chung nén cdc dinh nim. trén
trung truc cua AC do AABD = ACBD (c.c.c).
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Suy ra D; = Du = 30° va DB vira la phan gidc, via
la duong cao. D

Theo bai ra BAC = 50" nén BAD = 60" — 50° = 10".
['a lai c6 AABD = AAIC

(vi AD = AC, ADB = ACI = 30°, DAB = IAC = 10°),
suy ra AB = Al

Trong AABI can géc ¢ dinh A bang 40° nén A H.196 C
cdc géc ¢ day AIB = ABI = 70°.

a) Phan tich : Gia st AABC da dung duge (hinh 127). Ta thay ngay ¢6
thé dung duge tam gidc vuong AHD biét canh huyén AD = p, va
mot canh géc vuong AH = h. Hai diém B va C nam trén HD kéo dai
vé hail phia va ndm trén hai canh khong chung cua hai géc bang

%A ké nhau c¢é canh chung la p.

b) Cach dung : Dung tam gizic v‘uﬁng AHD A
trong do AD = p, AH = h. Dung DA la
mot canh va A la dinh, dung vé hai phia H.127
cua AD hai goc bang %A Kéo dai HD vé h P
hai phia cat hai canh khong chung trén

tai B va C. 3 H B ; o

Tam giac ABC la tam giac phai dung.
Loi binh : Tuong tu : "Dung AABC biét : canh AC = b, duong cao AH = h
va phan giac AD =p.”

Ro rang tam giac vuong AHC c¢6 thé dung A

duoge ngay trong dé6 AC = b, AH = h (hinh
128). Dung A lam tam, vach moét cung tron
ban kinh p ciat HC tai D. Dung A lam dinh
va AD lam mot canh dung mot goc ké va
bang géoc CAD, canh khéng chung cit CH
kéo dai tai B. B

Tam gidac ABC la tam giac phai dung.
a) Phan tich : Gia sit AABC da dung dugc (hinh 129).

2 2
Ta c¢6 P la trong tam nén BP = 3 i, UP = . n.

Tu do ta c6 cach dung sau.

b) Cdach diung : Dung APBC biét ba canh B C
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1
BC =2, BP = %m. CP = -g—n. Trén BP kéo dai dat doan PM = ~ m,

1 " X L N st
tréen CP kéo dai dat doan PN = 3 n. Noi BN va CM ro1 kéo dai cho
chung gap nhau tai A.

Tam giac ABC la tam gidc phai dung.
¢) Chung minh : Trong AABC giao diém P cua cac doan thang BM. CN
tuong ung cach B va C la % cach M va N la % cua moi duong, nén

BM va CN chinh la hai trung tuyén phat xuat tir B va C.

Ngodi ra, BM =BP +PM = %m . %m e

CN:CP+PN=-—2-n+—1-n=n,
3 3

con doan BC = a do ta dung.
d) Bi¢n ludn : Muon dung duoe-AABC thi phai dung dugc APBC. Ma
~muén c6 APBC thi phai cé =

2 2 2
§m ~—nj<a<—m+-—n,

2 2
hay ~3—[m—n|<a~_—:§-(m+n), tie 1alm - n | <§a<m+11_

e Loi binh : Tuong tu : "Dung tam gidc ABC biét : trung tuyén AM = m,
trung tuyén BN = n va duong cao AH = h."
Trude hét ta dung tam gidc vuong AHM
trong d6 AH = h, AM = m (hinh 130).

A
Lay diém P trén AM fia PM = -é-m.
N
Dung P lam tam vach mét cung tron ban h{ P
4 . - m

kinh bang 2 m cat MH kéo dai tai B. Trén H -

3 B\ H M e
HM kéo dai dat MC = MB. H.130

Tam gidc ABC la tam gidc phai dung.
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§l. 1. Khu vui choi giai tri ngoai troi thinh 131).

Ra
H.131
2. Tham quan khu trién lam (hinh 132).
H.132
§2. 1. Biéu thi so 65536 :
)
65536 = 2%
g ) 222 2NN B 18, b) (123456789 hoace 1224967890
3 2 1234567890
§3. 1. Bon vong vanh khuyén thinh 133).
2. Veé hinh chi bang mot nét (hinh 134).
_<_
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Dung dau cac phép tinh va dau ngoic, ta lan luot c6 :

a) (1.23+4):5=2 b) (1+2)3+4-5-6=2

c) 1.23+4+5-6-7=2 d(1+23):4+5+6-7-8=2
1. Chi qua méi 6 mot lan (hinh 135).

2. Bong hoa canh kép (hinh 136).

-
i &5
REE ] e d

__;__ E_.....E d é... .t \;, ’
MHERD

H.135

1. Biéu thi so : 1000 :

a) 99922 - 10000 b) 333.3 + >
999 3

c) 5555 +5.5.5 +5.5.5 [5.5.5
d) 9054 :2 + 87 + 16 -3 hoac 9043 -86-75+ 2 + 1.
2. Biéu thi sé 100¢

a) 111 - 11 (=100) b)038:3 + —g—

c) 56,6 - 5.5 hoac (5+5+ 5 + 5).5.
1. Ngoi sao sau cdrrh (hinh 137).
2. Chum nho cung véi l4 (hinh 138).

A

\°

H.137 H.138

1. O 9 chir sé nay ¢6 3 diéu la sau :

a) khéng c6 chir s6 0.
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b) s6 c6 ba chir s6 o dong cudi (459) bang tong cac s6 ¢6 ba chi so o
hai dong dau (459 = 176 + 283).

¢) moi chir so6 chi gap mot lan.

2. Tu hinh vuéng véi hai duong chéo ¢é dugce cac chir sd sau :

L L KX P AL XY

§9. 1. Ve 16i di mot chiéu (hinh 139).

Vao

SR
==t |

H.140

-

§10. 1. Dung cdc dau + va — xen vao gitra cdc chu sé :
a) 123 — 45 - 67 + 89 = 100 (3 dau)
12-3-4+5-6+7+89 =100 (6 ddu)
b) 98 - 76 + 54 + 3 + 21 = 100 (4 d&au)
9+8+76+5+4-3+2-1=100 (7 dau).
2. Ngoai nam 1973 con ¢6 cdc nam sau day 1a sé nguyén té :
1979; 1987; 1993; 1997 va 1999.
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