HA HUY KHOAI (Téng Chu bién)

CUNG THE ANH - NGUYEN HUY DOAN (d6ng Cha bién)
NGUYEN CAO CUGNG - TRAN MANH CUONG

DOAN MINH CUONG - TRAN PHUONG DUNG

SIBUC QUANG - LUU BA THANG - BANG HUNG THANG




TOAN 8

NHA XUAT BAN GIAO DUC VIET NAM

tulieliyiaouucicom




U DUNG SACH

1. MAéi bai hoc dudc thiét ké gém:

Phan Pinh huéng: Chi rd cac thuat ngi, khai niém va cac kién thiic, ki nang ma
cac em can chu y trong bai hoc.

Phan M@ dau: Thudng la mét bai toan hay mot tinh huéng c¢é lién quan dén ndi dung
mdi clia bai hoc.

Phan Hinh thanh kién thic méi: Gom cac hoat dong Tim toi — Kham pha ( @) va
Doc hiéu — Nghe hiéu (\i L’-‘) cung véi Chu y hay Nhan xéet.

Kién thic trong tam dugc dat trong khung mau vang.

Cau héi (%§3) gitp danh gia két qua sau hoat déng Poc hidu — Nghe hiéu.

Phan Luyén tap va cing c6: Gom Vi du, Luyén tap, Thuc hanh dé hinh thanh va
phat trién cac ki nang gén vdi kién thiic méi viia hoc.

Phan Van dung: Gom cac hoat déng Van dung, Tranh luén ( ﬁ, )vé Thir thach nhé
( ) dé giai quyét cac tinh huéng, van dé trong thuc tién va mé rong kién thic.

2. Cac em sé dugc dong hanh véi anh Pi, cac ban Tron, Vuéng trong cac bai hoc dé viéc
hoc hdp dan hon nhé.

Chao ban, hi vong Chao ban, chung minh
Chao cac ban, minh nhiing ggi y cula to sé cung trao déi kinh
la Pi "thdng thai". sé giup ich cho ban. nghiém hoc tap nhé.
©]
v

3. Cac em c6 thé tham khao thém muc Em c¢6 biét? dé mé rong hiéu biét clia minh. Cudi
sach la Bang tra cuu thuat ngva Bang giai thich thudt ngd.

Hay bdo qudn, giie gin sdch gido khoa dé danh ting
cdc em hoc sinh lop sau!




Chuong V1. PHAN THUC DAI SO

Bai 21. Phan thiic dai so

Chuong IX. TAM GIAC DONG DANG
Bai33. Hai tam giac dong dang
Bai34. Ba trudng hop dong dang clia hai tam gidc

Bai 22. Tinh chat coban cha phan thic dai so

Luyén tap chung
Bai 35. Dinh li Pythagore va (ing dung

Bai 36. Cac truong hop dong dang
cla hai tam gidcvudng

Bai37. Hinh dong dang
Luyén tap chung

Luyén tdp chung

Bai 23. Phép cong va phép trirphan thic dai so

Bai 24. Phép nhan va phép chia phan thiic dai so

Luyén tdp chung
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Bai tdp cudi chuong IX

huong VII. PHUONG TRINH BAC NHAT % : ;
VA HAM S6 BAC NHAT Chuong Y. K0T SOHINH KHOI TRONG THUCTIEN

-, Bai 38. Hinh ch6p tam gidc déu.
Bai 25. Phuong trinh bac nhat mot &n 27 IR

Bai 39. Hinh chdp tur giac déu.
i 26. Giai bai toan bang cach 1ap phuong trinh g i UL

Luyén tap chun
Luyén tap chung 37 __y'_ _p_g

= _ Baitap cudi chuong X

3127, Khai niém ham s6 v d thi cia ham s 40 5 g

Bai 28. Ham s6 bac nhat va do thi
ctia ham s6 bac nhat

IEai 29. Hé s6 goc ctia dutng thang

Luyén tap chung

itap cudi chuang VI

Thuc hanh tinh toan trén phan thiic dai so va vé do thi
' ham s6 v6i phan mém GeoGebra

Chong VIIL. MG DAU VE TINH XAC SUAT
CUABIEN €0

Bai 30. Két qua ¢6 thé va két qua thudn loi

Bai 31. Gich tinh xdc suat ctia bién ¢6 bang i s

Bai 32. Moi lién hé giifa xac suat thuc nghiém
v@ixacsudt va ting dung

Luyén tap chung BANG GIAI THICH THUAT NGU
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(16p 7, tirtap hep Z cac sé nguyén
ta da xay dung tap hop Q cdc sé
hitu ti ma moi s6 nquyén ciing déu
la 50 hifu ti. Tuong tu, tu tap hop cac

da thifcta ciing ¢ thé xay dung mot
tap hop méi gom cac phan thuc dai
$6 ma moi da thic ciing déu la phan
thitc dai s6. Trong chuong nay cac
em sé biét thé nao 1a phén thic dai
s0, biét cach cong, trls, nhan, chia
cac phan thic dai so tuong tu nhu
- _cONg, tri, nhan, chia cac phan so.

PHAN THUC DAI SO

Khai niém, thuat ngir Kién thuc, ki nang

« Phan thic dai s6 - Nhan biét phan thic dai s6, tl thiic va mau thic cla mot
- Tl thiic, mau thiic phan thic.

- Hai phan thic béing nhau « Viét diéu kién xac dinh ca phén thic va tinh gid tri cta phan

thic tai gid tri cia bién thoa man diéu kién xac dinh.
« Nhan biét hai phan thic bang nhau.

« Diéu kién xdc dinh cta phan thiic

« Gid tri ca phan thuc

Trong mét cube dua xe dap, cac van doéng
vién phai hoan thanh ba chang dua bao
gbm 9 km leo déc; 5 km xudng déc va
36 km dudng bang phang. Van téc cla
moét van déng vién trén chang dudng
bang phang hon van téc leo déc 5 km/h
va kém van téc xuéng déc 10 km/h. Néu
biét van téc cla van déng vién trén
chang dudng b&ng phang thi co tinh
dudc thgi gian hoan thanh cuéc dua cla
van déng vién do khéng?




Hl PHAN THUC PAI SO

©  Phan thic dai s6 1a gi?

I Trong tinh huéng mé dau, gia sl van téc trung binh ctia mot van déng vién di
xe dap trén 36 km dudng bing phang la x (km/h). Hay viét biéu thiic biéu thi
thoi gian van déng vién dé hoan thanh chang leo d6c, chang xudng doéc, chang
dudng bang phang.

m Viét biéu thtic bidu thij ti s6 gidia chiéu rong va chiéu dai cia mét hinh chii nhat cé
chiéu rong la x (cm) va chiéu dai la y (cm).
2x-1 x2—x+1_

Cac biéu thiic nhan dudc 6 HD1, HD2 va cac biéu thic nhu , ;... dugdc goi
3x+1  2x+1

la nhiing phan thic dai sé. Téng quat, ta cé dinh nghia:

Mot phan thiic dai s6 (hay néi gon la phén thic) 1a mot biéu thiic co dang g trong
do A, B la hai da thic va B khac da thic 0.

A dudc goi la ti thic (hoadc t&) va B dudc goi la mau thiuc (hoic mau).

Nhan xét. M6i da thic clng dudc coi la mét phan thiic véi mau thic bang 1. DAc biét,
s6 0 va s6 1 cling la nhiing phan thic dai s6.

a) Cach viét nao sau day khéng cho mot phan thiic?
6y’z xy+z y+z O

% e -G st B i

b) Viét mau thiic cla méi phan thic trong cac cach viét trén.

Giai

X3 - xy.

a) Trong cac cach viét trén, y;—z khéng phai la mét phan thuc.

6y°z . R .
4 ;xy+z; 0 ; X2 - xy c6 mau thiic lan lugt la: x%; -3; x+ 1; 1.
x? -3 ' x+1

b) Cac phan thuc

Luyén tap 1

Trong céac cap phan thic sau, cip phan thlic nao cé cing mau thic?

—20x . 4x3 5x—10 . 5x-10, 5x+10 . 4-2x
a) = Va—— b) — va ——, c) va ;
3y 5y X<+1 x“ -1 4x-8 4(x -2)




'ﬁ Tranh luan

3-2x 3-2x . ... .
= khéng phai la phan thuc. 1 la phan thuc chu! L@Q
3+— 3=

X X

Theo em, ban nao dung?

B HAIPHANTHUCBANG NHAU

2
'

3 16p 6 cac em da hoc quy tic bing nhau cla hai phan sé. Tuong tu ta co:

Hai phan thuc ol va o goi la bang nhau néu AD = BC. Ta viét:
B D A C

—=—= néu AD = BC.
(Sl /D)
Giai thich vi sao 148 :;.
1-x5 1-X
Giai
Vi(l+X(1-x=(1-2)1nén X __12
1-x2 1-Xx
Khéng dinh sau dung hay sai? Vi sao?
1 1-x

2 dx i h-AkN
a DIEU KIEN XAC DINH VA GIA TRI COA PHAN THU'C

ﬁ,g‘ Gia trj cGia phan thdc tai gia tri da cho cla bién
Khi thay cac bién trong mot phan thiic dai sé béng cac s6, ta dudc mét bidu thic sé
(néu mau s6 nhan dugc 1a sé khac 0). Gia tri clia biéu thiic s6 dé goi la gid tri cia
phén thic tai cac gia tri da cho cuta bién.
Nhu vay, dé tinh gia tri cla phan thic tai nhiing gia tri cho trudc cla bién ta thay cac
gia tri cho trudc ctia bién vao phan thiic d6 réi tinh gia tri clia biéu thiic s6 nhan dudc.

. .z . 2 a ’ X2_X_1 .
m Tinh gia tri cua phéan thiic ——— tai x=2; x=1.

N XS +3x
Giai

Tai x = 2, phan thiic c6 gia tri la Z-2-1_ 1
e gt 3 "0
Tai x = 1, phan thic cé gia tri la i ot W
WNT e 4



Ear. . - ) . . . ;
£ Diéu kién xac dinh ctia phan thuc
Vi phép chia chi thuc hién dudc khi s& chia khac 0 nén chi co thé tinh dudc gia tri cla

2 _x

phan thiic Xz_—q khi x thoa man diéu kién x2 + 3x = 0.

X< +3x

2
A o o .. . A o X = X1
Ta ndi rang x° + 3x = 0 la diéu kién xac dinh ctia phan thliic ————

X +3x '
Piéu kién xac dinh cla phan thtic % la diéu kién cha bién dé gia tri clia mau thtic
B khac 0.

Chu y. Ta chi can quan tam dén diéu kién xac dinh khi tinh gia tri cla phan thtic.

Viét didu kién xac dinh clia phan thirc X ‘2 .
X +
Giai

Piéu kién xac dinh clia phan thiic 1a x + 2 =z 0 hay x = -2.

Luyén tap 3
X +1

Viét diéu kién xac dinh clia phan thiic 2 _ va tinh gia tri clia phan thc tai x = 2.

TrG lai tinh huéng mé dau. Néu biét van téc cda van dong vién trén chang dudng bang

phang |1a 30 km/h, hay tinh thdi gian van dong vién dé hoan thanh méi ching dua va
tinh téng thai gian dé hoan thanh cuéc dua.

BAITAP

e 2 ’ S I ’ 2 ~ ’ 5
6.1. Viét tu thic va mau thuc cua phan thuc

X-2

6.2. Trong cac cap phan thiic sau, cap phan thiic nao cé méau giéng nhau?
-20x . 4x 3x-1 . 3x-1 x-1 . x+1
va va ;

a : b ; (o va .
) 3y? 5y2 ) x2 +1 X +1 ) 3x+6  3(x+2)
6.3. Cac két luan sau day diang hay sai? Vi sao?
3} 6 3y . b) x+3 x%+3x ) 3x(4x+1)  _3x
-4y 2y’ 5  5x 16x2-1 1-4x
2
6.4. Viét diéu kién xac dinh clia phan thic X+—x2‘2 Tinh gia trj ciia phan thic trén
X+

lan lucttai x=0; x=1; x=2.
6.5. Cho A la mét da thtic khac 0 tuy y. Hay giai thich vi sao %: 0 va %: 1.
6.6. M6t 6 td chay vdi van téc la x (km/h).
a) Viét bidu thic biéu thi thdi gian 6 t6 (tinh bing gid) chay hét quang dudng 120 km.
b) Tinh thdi gian 6 t6 di dugc 120 km trong trudng hdp van téc cla 6 t6 1a 60 km/h.

4



TiNH CHAT CO BAN CUA PHAN THUC DAl SO

Khai niém, thuat ngir Kién thic, ki ndng

« Tinh chét co ban cda phan thic  « Mo ta tinh chat co ban cha phan thic dai so.

dai s6 « Rt gon phén thitc dai 6.
+ Mau thic chung - Biét quy déng mau thic nhiéu phan thic trong trugng hop
- Nhan td phu thudn lgi.

« Quy déng mau thic

Liéu co phan thic nao don gian hon nhung

béing phan thic ——Y_ khéng nhi?
X —y°

ﬂ TINH CHAT CO BAN CUA PHAN THU'C

@ Nhan biét tinh chat co ban chGa phan thic dai sd

EEI] Néu nhan ca tlf va mau cla phan thc Y véi 2xta dugc phan thuc mdi nao?
4 X-y

Giai thich vi sao phan thiic méi nhan dugc bang phan thic da cho.

: (x—1)(x+1)

LE6GA T va mau clia phan thiic - co nhan tl chung 1a x - 1. Viét phan thic
()(—1)(x‘2 +x+1)
nhan dugc sau khi chia ca tl va mau clia phan thiic nay cho nhan tir chung dé.

So sanh phan thic mdi nhan dugc vdi phan thic da cho.

TU HD1 va HD2, ta thy phan thiic dai s6 cé tinh chat co ban sau:

e NEu nhan ca tif va mau cha mét phan thiic vdi cing mat da thiic khac da thic 0 thi
dudc mét phan thiic bang phan thiic da cho:
Al :M (M la mét da thuc khac da thtic 0).
B B-M
e Néu tlf va mau clia mot phan thiic ¢6 nhan tl chung thi khi chia ca tlf va mau cho
nhan tl chung do ta dugc mét phan thiic bang phan thic da cho:
AN _ A nia mbt nhan ti chung).
B:N B




Dung tinh chat cd ban cla phan thuc, gidi thich vi sao 2§+f = %
X< — X—
Giai
22 2em) . 2

Ap dung tinh chét co ban cda phan thtc, ta cé:

x2-1 (x=-D(x+1) x-1

m Khang dinh sau ding hay sai? Vi sao?

30xy?(x—-y) 2y

45xy(x-yy 3(x-y)

Bdi ddu mét da thic la
SOTLRET R Gidi thich vi sao K e X déi ddu tat ca cac hang
t-x x-1 tli clia da thiic do.
Chu y. Téng quat, ta c6 quy tac déi dau: Néu déi dau ca
ti va mau cta mot phan thic thi dugc mét phan thic
bang phan thtic da cho.
A -A

B B’

B VAN DUNG

a) Ruat gon phan thic
uﬁ Cach ruat gon mo6t phan thuc

Rdt gon mét phan thic 1a bién déi phan thiic dé thanh mét phan thiic méi bang né
nhung don gian hon.

2
Hay thuc hién cac yéu cau sau day dé rat gon phan thiic 2x2_+2x
X< -1

~ - 2 by = 2 ~ ’ 2X2 +2X Y ~ 2 by Y s ~ 2
Phan tich tu va mau cua phan thuc o o thanh nhan tu va tim cac nhan tu
: chung clia ching. X~ -1
; e AP pevcs oot . 2X2 42X n
mm Chia ca tu va mau cua phan thuc —— cho cac nhéan tu chung, ta nhan duoc

x< -1

mot phan thic mdi bang phan thiic da cho nhung don gian hon.

Muén rat gon mét phan thic dai s6 ta lam nhu sau:
— Phan tich t& va mau thanh nhan t (néu can) dé tim nhan tlr chung;
— Chia ca tlf va mau cho nhan tl chung dé.

2_
Rut gon phan thiuc P :%.
Giai 3 -y?)
x2-xy _ x(x-y) _ «x

Taco: P=

3Axy2-y3) 3y3(x-y) 3y?



SO ES Em hay trd 16i cau héi trong tinh huéng mé déu.

1% Tranh luan ' +2 e 2
3 Tz 3
Tron thyc hién rut gon moét phan thic nhu hinh bén. e+ 20 5’? *X‘?“
X =5
HGi ban Tron lam ding hay sai? Vi sao? TR B @f

62 Thi thach nhd

Tim a sao cho hai phan thlic sau biang nhau:

—ax?— . 3x
ax’—ax 5

X2 —1 X—1

b) Quy déng mau thic nhiéu phan thic
ﬁ) Céach quy déng mau thiic nhiéu phan thiic

Quy déng m&u thic nhiéu phan thic la bién déi cac phan thiic da cho thanh nhiing

phan thiic méi c6 cung mau thiic va lan lugt bang cac phan thic da cho.

Hay thuc hién cac yéu cau sau dé quy déng mau thiic hai phan thic:

1 . 1
5 va — .
2D 3x°-6x

m Phan tich cac mau thiic cla hai phan thiic da cho thanh nhan tu.

I3 Chon méu thic chung (MTC) clia hai mau thiic trén bing cach lay tich cla cac
nhan ti dugc chon nhu sau:

— Nhan t& bang s6 ctia MTC Ia tich cac nhan tl bang s6 & cac mau thic cla céac
phan thiic da cho (néu cac nhan tl bang sé 6 cac mau thiic la nhiing s6 nguyén
duong thi nhan t& bang sé  MTC la BCNN cla chung);

— Véi méi luy thiia clia cing mét biéu thiic co mét trong cac méau thic, ta chon luy
thiia vGi s6 mii cao nhat.

m Tim nhén t& phy cia méi mau thic bang cach 1dy MTC chia cho mau thtic dé.
IE5E) Nhan ca ti va mau clia méi phan thiic da cho véi nhan ti phu tuong ting, ta dugc
cac phan thic ¢ mau thiic 1a MTC da chon.
Muén quy dong mau thiic nhiéu phan thic ta lam nhu sau:
— Phan tich cac mau thtic thanh nhan td roi tim mau thiic chung;
— Tim nhan t& phy ca mo6i mau thic bang cach chia MTC cho mau thiic do;
— Nhan ca tl va mau clia moéi phan thic véi nhan ti phu tucng Ung.

10



Quy déng mau thic hai phan thic & 2 al

va .
5x°% +5x° 2x3 +4x% +2x

Giai
Ta co: 5x° + 5x% = 5x%(x +1);
2X3 + 4x2 + 2x =2x(x2 + 2x + 1) = 2x(x + 1)
MTC = 10x2 (x + 1)2.
Nhan tl phu cla 5x° + 5x° 1a
MTC : (5x° + 5x%)=10x?(x + 172 [5x2(x + 1)} =2(x+1).
Nhan tl phu cla 2x° + 4x° + 2x1a
MTC : (2x° + 4x2 + 2x): 10x2 (x +1)°: [2x(x+1)2_|:5x.
Nhan ca ti va mau cla méi phan thic véi nhan tl phu tuong Ung, ta co:

3 3-2(x+1)  6(x+1) i’ ~7 —7-5x -35x

53 +5x2 10x2(x+12  10x2(x+1)°  2x>+4x2+2x  10x2(x+1)°  10x%(x+1)*

Luyén tap 4
1 —

Quy déng mau thic hai phan thic va '
w2l 3l TN G314

’(i Tranh luan

Hai phan thite 51 va X Khéng dung, MTC la
X_

1-x (x-1)(1 - x) cha!
cOMTC la x-1.

.
.

Theo em, ban nao chon MTC hgp li han? Vi sao?

BAITAP

6.7. Dung tinh chat cc ban cla phan thic, gidi thich vi sao cac két luan sau dung.

) (x-2)" (x-2)° oy =X X1
x2-2x  x ) Bx+1 Bx-1’

11



6.8. Tim da thuc thich hgp thay cho dau “?”.

y-x_ ?
4-x x-4°
6.9. Rut gon cac phan thuc sau:
2
a) 5x+10 . b 45x(3-x) ) (x2—1)
25x%+50' 15x(x-3)° (x+N)(x*+1)
6.10. Cho phan thiic P =t
x?-1

a) Rut gon phan thiuc da cho, ki hiéu Q la phan thiic nhan dugc.
b) Tinh gia tri cha Pva Qtai x = 11. So sanh hai két qua do.
6.11. Tim a sao cho hai phan thic sau bang nhau:

5x X (x-1)
x+1 (1= x)(x+1)’

6.12. Quy déng mau thic cac phan thiic sau:

a) L va ) b) a4 !
x3_8  4-2x' X% - 1 x2+2x+1

6.13. Quy déng mau thic cac phan thic sau:

2 2
1 . X+1 va 5 b 1 2X Véx—xy+y

XF2" N2l mrd DewdX’ )3X+3y'x2_y2 x2_2xy+y2'
O9x?+3x+1 . x2-4x
3 va 7
27X~ -1 16— X
a) Rut gon hai phan thuc da cho.

6.14. Cho hai phan thuic

b) Quy déng mau thtic hai phan thiic nhan dudc G cau a.

12



LUYEN TAP CHUNG
L Vidu1

Cho phan thic P =

x2 -4
W 32"
a) Viét diéu kién xac dinh cla P.

b) Rut gon P va ki hiéu Q la phan thuc nhan dugc.

c) Kiém tra x = 13 ¢6 thod man diéu kién xac dinh clia P hay khéng. Tinh gia tri ctia P
va Qtai x = 13 r6i so sanh hai két qua.

Giai
a) Diéu kién xac dinh cla Pla x- 2= 0 hay x = 2.
S e IR ) s N

b) P= = +2. Vay Q= x+ 2.
X—2 X-2
c) Vi x=13 =z 2 nén x = 13 thoa man diéu kién xac dinh cta P.
132_4 165 L s
Khidé, taco P= '1'3 2' :ﬁ:15 va Q=13 + 2 = 15. Hai két qua bang nhau.

Chu y. Khi tinh gia tri cla mét phan thic tai gia tri da cho cla bién thod man diéu kién
xac dinh, ta nén rat gon phan thic roi thay gia tri da cho clta bién vao phan thic da
rut gon.

Ban Nam vé 14 cd T8 quéc 1a mét hinh chif nhat ¢ chiéu réng 12 cm va chiéu dai 19 cm.
a) Viét phan thic bidu thj ti s gilia chiéu rong va chiéu dai cla hinh chii nhat nhan
dudc khi tang m6i canh cla hinh chi nhat da vé thém x (cm).

b) Tinh gia tri chia phan thic trong cau a tai x = 2 va cho biét hinh chit nhat dé cé dam
bao ti I& tieu chudn 2 : 3 cla qudc ki Viéet Nam khéng.

Giai

a) Khi tang méi canh x (cm) thi hinh chit nhat méi cé chiéu rong va chiéu dai lan lugt
la (12 + x) (cm) va (19 + x) (cm).

Ti s6 gilia chiéu rong va chiéu dai cla hinh ch nhat mdi la 1§+x
+ X
b) Gi4 tri ciia phan thie ~23% tai x=2 18 1252 _14_2 i vay hinh chil nhat d6
19+ x 19+2 21 3

dam bao ti I& tiéu chudn 2 : 3 cla qudc ki Viét Nam.

a .



BAITAP
6.15. Quy déng mau thic cac phan thic sau:

1 5 18 9 5 1
va ——; b) — va — :
6x°y 4x°-36 X“+6x+9

x3 - 4x

—

(x+2)

a) Viét diéu kién xac dinh clia phan thtc.

6.16. Cho phéan thuc P =

b) Rut gon phan thuc P.
c) Tinh gia tri clia phan thic da cho tai x = 98.
x% +5x . x2+10x

6.17. Cho hai phan thuc Val—2 =
(x-10)(x*+10x+25)  x* - 100x

a) Rut gon hai phén thiic da cho. Ki hiéu P va Q la hai phan thiic nhan dugc.
b) Quy déng mau thiic hai phan thiic P va Q.

6.18. Llc 6 git sang, bac Vinh lai 6 t6 xuat phat tir Ha No6i di huyén Tinh Gia (Thanh Hoa).
Khi dén Phd Ly (Ha Nam), cach Ha Noi khoang 60 km, bac Vinh diing lai &n sang
trong 20 phut. Sau do6, bac Vinh tiép tuc di vé Tinh Gia va phai tidng van téc thém
10 km/h dé dén noi dung gid du dinh.
a) Goi x (km/h) la van téc 6 t6 di trén quang duéng Ha Noi - Phl Ly. Hay viét cac
phan thtic biéu thj thai gian bac Vinh chay xe trén cac quang dudng Ha Néi - Phi Ly
va Phi Ly - Tinh Gia, biét rang quang duong Ha No6i - Tinh Gia co chiéu dai
khoang 200 km.
b) Néu van téc 6 té di trén quang dusng Ha N6i - Phii Ly la 60 km/h thi bac Vinh dén
Tinh Gia lic may gig?

6.19. D€ loai bd x% chat gay 6 nhiém khong khi tir khi thai cila mdt nha may, udc tinh

A . I ~ x ¥ A
can chi phi la ti déng).
p TR 9)
a) Néu muén loai bd 90% chat gay 6 nhiém ti khi thai nha may thi can chi phi la
bao nhiéu?

¢ N 2 ~ , 1 2. 4 /-4 « 2 ~
b) Viét diéu kién xac dinh cua phan thuc 10’07X . Hoi ¢6 thé loai bo dugc 100% chat

gay 6 nhiém tu khi thai nha may hay khéng?

14



PHEP CONG VA PHEP TRU PHAN THUC DAI SO

Khainiém, thudtngit  Kién thic, ki nang
Phép cong va phép trit cac -« Thuc hién phép cong va phép trii phan thic dai so.

phan thic dai s6 + Van dung cac tinh chat giao hoan, kéthgp clia phép cong phan thiic
va quy tac du ngoac v6i phan thic trong tinh toan.

Hay rat gon biéu thic: Khéng can tinh toan, Lam thé nao ma Vuéng
em thay ngay két qua thay ngay dugc két qua
laP=0. thé nhi?

.‘\p_._.

Fy

Hl CONG HAI PHAN THUC CUNG MAU

‘@ Quy tic cdng hai phan thiic cung mau
3 16p 6, cac em da biét dé cong cac phan sé cung mau ta chi can cong cac tlr sé
va gilt nguyén mau s6. Phép céng cac phan thic cung mau ciling tuong tu nhu vay.
2x+y 12X +3y
Xy  x-y

Hay thuc hién cac yéu cau sau dé lam phép cong
CoOng céc tl thic cla hai phan thic da cho.

ITT57) Viét phan thic c6 tir 1a tdng cac tli thic va mau [a mAu thiic chung ta dudc két qua
cla phép cong da cho.

Téng quat, ta cé quy tic sau:

Muén céng hai phan thlic cé cing mau thuic, ta céng cac ti thic v6i nhau va gil
A, B_A+B

nguyén mau thuic: o=
B M M M

Chu y. Két qua cla phép cong hai phan thic dugc goi la téhg cta hai phan thic dé.
Ta thudng viét tdng dudi dang rat gon.

| Vidu1 .
5x 3 5—10x-

Céng hai phan thtc v
x -1 X -1
Giai

Ta co:

5}
5x?  5-10x _ 5x°+5-10x _ 5(x2-2x+1) 5(x-1)?

= :5(x—1).
x-1 X -1 x—-1 X -1 X -1

15|




m Tinh céac téng sau:

a) 3x+1+2x—1_ b) 3x  -3x+1

: + :
Xy Xy x2+1 X7 +1

a CONG HAI PHAN THU'C KHAC MAU

,6 Quy tic céng hai phan thiic khac mau

Hay thuc hién cac yéu cau sau dé lam phép cong %+_71
m Quy déng mau thic hai phan thic da cho.

LEGEY Cong hai phan thiic ¢6 ciing mau thiic nhan dudc trong HP3 ta dudc két qua ciia
; 1 =

hép cong — + —.

pnep cong 5 y

Téng quat, ta c6 quy tic sau:

Muén cong hai phan thic c6 mau thic khac nhau, ta quy dong mau thic rbi cong
cac phan thic cé cung mau thic vira tim dugce.

Tinh téng B. 8
X 1-x
Giai
oo 5 13 :5(1—X)+ B :5(1—x)+3x: 5-2x
x 1-x x(1—x) x(1—x) x(1—x) x(1—x)

2x*(6x+y) 5xy(6x+y)

B TRU HAI PHAN THUC

/6 Quy tac tru hai phan thic
3 16p 6, cac em da biét: D8 trif hai phan s6 ciing mau ta trif cac ti va gidt nguyén
mau; dé trii hai phan sé khac mau ta quy déng mau hai phan s6 réi trii hai phan
s6 cung mau nhan dudc. Dé trif hai phan thic, ta ciing lam tuong tu nhu vay.
X—=1 2x+3

Trif cac tlf thiic va gilf nguyén mau thic dé tinh ——— :
x+1 XxX+1

0000000000000 000

m Quy déng mau thic clha hai phan thic % va i; trt cac tu thiic ctia hai phan
X+ X
1

thiic nhan dugc va gilf nguyén mau thiic chung dé tinh %——.
X+1 x

16



Téng quat, ta cé quy tic sau:
e Muén trii hai phan thiic c6 ciing mau thic ta trir cac ti thic va gilf nguyén
mau thuc.

e Mudn trif hai phan thic c6 méau thiic khac nhau, ta quy dong méau thic réi tris cac
phan thic co6 cung mau thic vira tim dugc.

2x+1 y-1
54 y

Tinh

Giai
2x+1_y—1:(2x+1)y_ x(y-1) (2x+1)y—x(y—1): Xy +X+Yy

Ta co: =
X y Xy Xy Xy Xy

Luyén tap 3

Thuc hién cac phép tinh sau: ~C goi la phan thic
3-2x 2+5x b) = M
x-1  x-1" 4x%y  6xy?

A A o (©
a) déi cua phan thuc 5

va ki hiéu 1a %  téng
Chu y. Ciing nhu phép trif phan s, ta c6 thé chuyén phép 3¢
trlf phan thic thanh phép cdng phan thic nhu sau:

A C A -C
==+

B DKBE IDR

cla mét phan thiic va

phan thic déi cla né
bé&ng 0.

n CONG, TRU NHIEU PHAN THUC DAI SO

--.eu.l.m

£, Cach cong, tri nhiéu phan thic

Vi trit m6t phan thic ciing la céng véi phan thic déi clia phan thic dé nén cac
biéu thiic gém cac phép tinh cong, trif phan thiic cling c6 thé xem la chi gém cac phép
2x+1 X 1

cong phan thiic. Chang han, biéu thiic P = + ~—— ¢0 thé viét thanh
x+1 x-1 x<—-1

_2X+1 . X =l
Cox+1 x-1 x2_1

Ciling nhu phép céng phéan sé, phép cong phan thiic cling co céac tinh chat giao hoan,
két hop. Vi vay, khi lam tinh véi maét biéu thic chi gdm cac phép cong phan thic ta
c6 thé ddi ché, nhom (két hop) cac hang ti mot cach tuy y.

174
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Rut gon biéu thic i, b
X Y %
Giai
) 1T 1 1 1 1 -1 T y = s
TacH): P=—F+———=— 4+ — 4 — « Thay phép tri bang phép cdéng
X y X x y X vdi phan thic doi
:1+__1+1 < S dung tinh chat giao hoan, két hgp
X X y
=O+i:l.
¥ ¥
Chu y. Ta ciing ¢6 thé viét —+l—i:i—l+1 = O+l:1
%oy xRy y

Téng quat, trong cac biéu thiic ta cé thé dbi ché cac s6 hang kém theo ddu ciia né.

[ U O U

AN RETY Y Rt gon bidu thiic P= —+—+————— '
X y z X Y

QT‘YE Vo .’ y ’ a* ~
&, Rut gon biéu thic c6 dau ngoac

Ciing nhu khi tinh toan véi phan sé, khi rut gon mat biéu thiic cé dau ngodc, ta cé thé
b6 cac ddu ngodc bang cach s dung quy tdc ddu ngodc sau:
o Né&u trudc dau ngoic cé dau “+” thi bo dau ngoac va gil nguyén cac s6 hang.

e Néu trudc ddu ngodc cé dau “~" thi bé ddu ngoéc va déi dau cac s6 hang trong

dau ngoac.

g PR I TR

Rt gon biéu thiic P = 7t . .
o 2x+1 [ 4x—-1 (4x-1 2x+1

Giai
P= 3 + > —( > + 3 \
2x+1 [ 4x-1 (4x-1 2x+1)
. 3 3 5 5 3 | « Trudc ddu ngoic c6 ddu “-", déi ddu
2x+1 [4x-1 4x-1 2x+1 cac s6 hang trong ngo#c
o 3 + 5 N 5 S 3 ’ e = ‘ 74 “,”
o AR BT LA « Trudc dau ngoac cé dau “+
= |( 5, B \+( 25, 80 ] « SU dung tinh chat giao hoan, két hgp
\2x+1 2x+1) \dx-1 4x-1

=0}
AOTLRET R Em hay gidi thich cach lam cla Vuéng trong tinh huéng maé dau.
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Chu Dlc 14i 6 t6 ti Ha Noi vé qué. T nha chi dén dudng cao téc dai khoang 20 km,
xe chay trong thanh phé véi van téc x (km/h) (x > 0). Trén 50 km dudng cao téc,
xe tang van téc thém 55 km/h. Ra khoi cao téc, xe con phai chay thém 15 pht thi
vé dén qué.

a) Viét cac phan thic biéu thj thai gian xe chay trong thanh phé va thsi gian xe chay
trén dudng cao toc.

b) Viét phan thic biéu thi téng thdi gian chu Buc di tir Ha Noi vé qué.

BAITAP

Trong cdc bai tap ti 6.20 dén 6.24 dudi day, hdy thuc hién cac phép tinh da chi ra.

2 A

6.20, g) X 23X 1, SX-1-X° b) L X YL I
2x 2% X-y X+y 2x-6 2x(3-x)

6.21. a) 5—3x_—2+5x; b) X Yy ; g i_2+3x.
X+1 X+1 X-y X4y X+1 x341

6.22. 3) 14— 3> QNEEENNE

X X+1 X+2 X X-1 x+2'

2x-1 1-x 3 1-2x  x-1 3
b) + b — + - .
X 2x+1 x<-9 X 2x+1 x+3

X2+4x+4 X 4-x
+ + ;

6.23. a) 5 ;
X< -4 2-x 5x-10
X 3 X—-23 2 nik1 é Yo RY |
b) 2 . E ‘+ _‘ 2 3 ‘
X“+1 (X+6 X+4) |[x+6 7 (x“+1 x+4)

6.24. a) Y o Y Z—X;
Xy yz ZX

X y
+ .
(x-y»P y?-x?

6.25. Mot tau du lich chay xu6i dong 15 km, sau dé quay ngudc lai dé tré vé diém xuét
phat va két thuc chuyén du lich. Biét rang van toc cla tau khi nudc yén lang la
10 km/h va van téc clia dong nudc la x (km/h).

a) Hay viét cac phan thic biéu thj theo x thdi gian xudi dong, théi gian ngudc dong va
téng thoi gian tau chay.

b) Tinh téng thai gian tau chay khi van téc dong nuéc la 2 km/h.
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Bai 4 PHEP NHAN VA PHEP CHIR PHAN THUC DAI SO

Khai niém, thuat ngit  Kién thic, kining
Phép nhan, phép chia cdc - Thuc hién phép nhan va phép chia hai phan thiic dai so.

phan thic dai s - Van dung tinh chat ctia phép nhan phén thiic trong tinh toan.

2%  x-1 Nhan cac ti véi nhau va Thé cach nhan hai phan thiuc clng
'? . , A . A~ e 2
x+1 x ’ nhan cac mau vdi nhau nhé. giéng nhu cach nhan hai phan sé nhi.

n NHAN HAI PHANTHUC

’@ Quy tac nhan hai phan thic
IGE) Lam theo huéng dan cla anh Pi trong tinh huéng mé ddu dé nhan hai

2 L 1
phan thuc X v
X +1 X

Téng quat, ta cé quy tic sau:

Mudn nhan hai phan thuc, ta nhan cac tii thic véi nhau, cac méau thic véi nhau.
A-C

B-D

SIS

Al
B

Chuay. Két qua clia phép nhan hai phan thic dugc goi la tich. Ta thudng viét tich dudi
dang rut gon.

BIETEY Nhan hai phan thae :’“1 vy XA
X

+1 4x* -1’
Giai

Ta c6:

2X—1'5X+1_(2X—1)(5X+1)_ (2x = 1)(Sx + 1) o o
5x + 1 4x2—1_(5x+1)(4x2_1)_(5x+1)(2x—1)(2x+1)_2x+1'

AOTORET R Lam tinh nhan:

X  2x+2y 3x -2x+1

a : b .
)x+y 3xy )4x2—1 2x2
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Chu y. Ciling nhu phép nhan phan sé, phép nhan phéan thic co cac tinh chat sau:

a) Giao hoan: ﬂEzgﬁ
B D DB
oy kétnap: (4.S1E (S E
B D)F B\D F)
] E\ © E
Phan phéi déi véi phép cong: —| —+— — —.
) g RUSDICHNS (D L B D B F

Cy
B
co

Ap dung cac tinh chat clia phép nhan phan thic ta cé thé rit gon mét sé bidu thuic,

o e L.E.L:(i.z}.ﬂ:u_
y x) x+1 x+1

B CHIA HAI PHAN THU'C
Lo :
€. Quy tac chia hai phan thic
Cach chia hai phan thic ciing tueng tu nhu cach chia hai phan sé. Ta ¢6 quy tac:
p : - . A . . @ . A . . . D
Mubn chia phan thuc E cho phan thuc ) khac 0, ta nhan a3 v@i phan thuc c

é9—:££vc’n£:0
B D B C D

D 1. Ta noi Ia phan thuc nghich dao cla 9
D @ & D’

5 » B

X2 -1 x°-x

Lam tinh chia:
Giai

Ta co:

5 . B 5 F-x SUE-X)  Ske) 5x

x2-1 x*-x x*-1 3 3(x*-1) 3(x-1)(x+1) 3(x+1)’

— ax [ 6x3°
aiahsEY Lam tinh chia: x2: —%
2y° | 12y°
€2 Thi thach nhé
K&t luan sau ding hay sai?
l-l\-l_l-fl-lJ
x x) X x X 'x)
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Bac Chau vay ngan hang 1,2 t déng dé mua nha theo hinh thiic trd gop. Sé tién bac
Chau phai trd méi thang bao gobm sé tien gbc phai trd hang thang (bang sé tién goc
chia déu cho sé thang vay) va s6 tién lai phai trd hang thang (bang s6é tién géc nhan
vdi lai suat thang).

a) Goi rla lai suat nam cla khoan vay trd gép nay. Tinh s6 tién x (triéu dong) ma bac
Chau phai trd méi thang theo s6 thang vay y (thang) va Iai suat nam r. T do suy ra
cong thuc tinh I4i suat nam r theo xva y.

b) Tinh gia tri cla rtai x = 30, y = 48 rbi cho biét, néu trd gép méi thang 30 triéu dong
trong vong 4 nam thi ldi suat nam (tinh theo %) clia khoan vay nay la bao nhiéu?

BAITAP
6.26. Lam tinh nhan phan thuc:

"B \’_”_ 5y° | b) x2—x 4x-1
L 5xy? 4 12xy/’ 2x+1 x3-1

a)‘

6.27. Lam tinh chia phan thuc:

( 3x ) ([ 5y? 4x% -1 4x% +4x+1
a) | — = | 4= : e i .
| 5xy 12Xy 8x>—1 4x%+2x+1
6.28. Tim hai phan thiic P va Q thoa man:
2 2
a) P. x+1 _x 2+x; b) Q' X :(x+21)(X+2)_
2x+1  4x° -1 X“+4Xx+4 X< —2X
2_|I_f‘ __g 2
6.29. Cho hai phan thilc P =229 5 g X 9K,
X% 3X kS

a) Rut gon Pva Q.
b) S¥ dung két qua clla cau a, tinh P. Qva P: Q.
6.30. Trd lai tinh huong trong Van dung.

a) Néu méi thang bac Chau tra 15 triéu dong trong 10 nam thi l4i suat nam (tinh theo %)
la bao nhiéu? Hay cho biét téng s6 tién thuc t& bac Chau phai trd chénh léch bao nhiéu
so v&i khoan vay 1,2 ti dong.

b) Trong cong thtic tinh 1ai sudt nam néi trén, hai bién x, y phai thod man cac diéu kién
x>0, y>0, xy>1200. Em hay giai thich y nghia thuc tién clia cac diéu kién nay.
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LUYEN TAP CHUNG

a) Tinh hiéu i—;
X XxX+1
1 1
+ + .
X(x+1) (x+1)(x+2) (x+2)(x+3)
1 1 1

b) S dung két qua cau a, rut gon biéu thuic sau:

c) SU dung két qua cau b, tinh nhanh:

o+ + y
1.2 2:3 3-4
Giai
Mo ol e, 1
x x+1  x(x+1 x(x+1)
b) Theo cau a, ta co L :l— L ]
x(x+1) x x+1
Do dé 1 1 : 1 _ <&, |
(X+D(x+2) x+1 x+2 (x+2)(x+3) x+2 x+3
. 1 1 1 1 1 1 1 1 1
Vay + + =—- + — '

X(x+1) (x+H(x+2) (x+2)(x+3)_x X+1 x+1 x+2 x+2 x+3

1 1 (x+3)-x 3

X x+3 x(x +3) :x(x+3)'

c) Gia tri cGa biéu thiic s can tinh chinh la gia trj ctia biéu thic viia rat gon tai x = 1,

do dé bang B
1-(1+3) 4
: -
Rt gon bidu thiic P = x3+1 (4x2_1)[ 1 1 +1J_5'
X 2x-1 2x+1 i
Giai
24 2
Tacé{4xz_1)( 11 +1\|:4x N i P
‘ 2x-1 2x+1 ) 2x-1 2x+1
=2x +1-(2x - 1)+ 4x3 - 1= 4x% +1.
(x +1)(4x> -4 B )
Do do P:X3—+1|_4X2+‘|_5:|: )(2 ):(X+1)4(X2+1)(X 1):4£X+1) ‘
-t (x—1)(x +x +1) (x—1)(x +x+1) X2+ x+1
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BAITAP

Trong cac bai tap tir 6.31 dén 6.33 dudi ddy, hay thuc hién cac phép tinh da chi ra.

6.31. a) l+l+i; b) X -+ y 4 204 )
Xy yz zx 2x-y 2x+y y?-_4x?
3
4x-6 25x%-10x+1 2x+10 (x+5
6.32. a) ——- — b) 2:(2 L,
5x“-x  27-8«x (x-3)° x*-9
2_ \ / 33
6.33. a) X 1|( R ST N b) Xty 23 Xy
16x2-1\2x+1 2x-1 1—4x2J Xy X x3—y3

X2-6x+9 4x+8
+

6.34. Cho biéu thiic P = :
9- x2 X+3

a) Rut gon P.
b) Tinh gia tri clia Ptai x = 7.

c) Ching té P=3+
X+3

thuc da cho nhan gia tri nguyén.

. TU d6 tim tit ca cdc gia tri nguyén cla x sao cho biéu

6.35. M6t xuéng may lap ké hoach may 80 000 b quan ao trong x (ngay). Nho cai tién
kT thuat, xudng da hoan thanh ké hoach s6m 11 ngay va may vuot ké hoach 100 bé

quan &o.

a) Hay viét phan thic theo bién x biéu thi s& bé quan ao méi ngay xudng may dudc

theo ké hoach.
b) Viét phan thic biéu thi s6 bd quan 4o thuc té xudng may dudc méi ngay.

c) Viét bidu thiic biéu thi s6 bé quan 4o méi ngay xudng may dudc nhiéu hon so Véi

ké hoach.

d) Néu theo ké hoach, méi ngay xi nghiép may 800 bé quan ao thi nha cai tién ki thuat,

moi ngay xudng may dugc nhiéu hon so vdi ké hoach bao nhiéu bd quan 4o0?
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BAI TAP CUOI CHUGNG VI

A. TRAC NGHIEM

6.36. Khang dinh nao sau day la dung?

A (X—1)2 :(1—x)2. = 3x — 3x -
K] 12l (x+2) (x-2)

C. 3x . -3x ‘ D. 3x 1 3x '
(x+2)2 (x—2)2 (x+2)2 (—x—2)2

6.37. Khang dinh nao sau day la sai?

A —6x _ 3 g =2 _10x
—4x2(x+2)2 2x(\'x+2)2 -2 4

c. x+1:x2+x+1‘ = ~6x _ 3 .
X=1 x2-x+1 —4(—x)2(x—2)2 2x(—x+2)2

2 3
6.38. Trong dang thuc 24x +11 = Gea , Qla da thuc
x_

A. 4x. B. 4x2.
C. 16x - 4. D. 16x% - 4x.
6.30. Ngu 2X+5_9x=7 WAFE iy pl c bang
2xy 2xy Xy
A. -4, B:i8:
C.4. D. -10.

6.40. M6t ngan hang huy déng vén véi mic Iai sudt mot ndm 1a x%. Dé sau moét nam,
ngudi gli dudc 1ai a déng thi ngudi dé phai glii vao ngan hang sé tién la

a

A. dong). B. dong).
X ( ) xX+100 ( 9

a . 100a .
. —— (déng). D. dong).
X +1 ( 9 X+100 ( 9)
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B. TU LUAN

6.41. Tim da thtic P trong cac dang thic sau:

1 X 4x-2) 16

a) P+ = : b) P- = ;

) X+2 x2_2x+4 ) X+2  x-2
. 2_ 2 2

C)P_x 2:x 24x+4; d)P:X—sz—df_
X+3  x°-9 2x+ 4 X2+ 3x

6.42. Rut gon cac biéu thiic sau:

2 % 6x° -4 x3+1 X X +1
a) —+ + ; b) + = .
3x x-1 2x(1-x) 1-x2 x-1 x24rx+1
B 3
c:)[2_2_x24; d)1+x x|(1_1\|‘
x+2 1-x) 4x2 -1 x2+1U1-x  1-x2)
) 1
6.43. Cho phan thiic P =
X+1

a) Viét diéu kién xéac dinh cla P.
b) Hay viét P dudi dang P=a —%, trong do a, b la hai s6 nguyén duang.

c) Vdi gia tri nguyén nao clia x thi P cé gia tri la s6 nguyén?
6.44. Mot xe 6 t6 di tU Ha Noi dén Vinh véi van téc 60 km/h va du kién sé dén Vinh sau
2
5 gid xe chay. Tuy nhién, sau 2% gid chay vdéi van téc 60 km/h, xe diing nghi 20 phuit.

Sau khi ditng nghi, dé dén Vinh ding thdi gian du kién, xe phai tdng van téc so vdi
chang dau.

a) Tinh dé dai quang dudng Ha Noi - Vinh.
b) Tinh dé dai quang dudng con lai sau khi diing nghi.

c) Cho biét & chang th(i hai xe ting van téc thém x (km/h). Hay viét biéu thiic P biéu thi
thai gian (tinh bang gid) thuc té xe chay hét chang duéng Ha Noi - Vinh.

d) Tinh gia tri cha P lan lugt tai x = 5; x = 10; x = 15, tif d6 cho biét & ching th( hai
(sau khi xe diing nghi):

- Né&u tang van téc thém 5 km/h thi xe dén Vinh mudn hon du kién bao nhiéu gig?
- Né&u tang van téc thém 10 km/h thi xe dén Vinh c6 dung thgi gian duy kién khong?

- Néu tang van téc thém 15 km/h thi xe dén Vinh sém han duy ki€n bao nhiéu gig?
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Chuong nay trinh bay cach giai
phuong trinh bac nhat mot an va
ing dung cda ching, khdi niém
ham sd va d6 thi cia ham s6, cach vé
do thi cia ham so bac nhat va khai
niém hé s6 goc cia dudng thang.

Khai niém, thuat ngir Kién thiic, kindng

« Phuong trinh bac nhat mot an + Hiéu khai niém phuong trinh bac nhat mt an va cach giai.
- An « Gidi quyét mot so van dé thuc tién gan vdi phuong trinh
- Nghiém bac nhdt.

Bac An gi tiét kiém 150 triéu dong vdi ki han 12 thang. Dén cuéi ki (tlc
la sau 1 nam), bac An thu dudc s6 tién ca vén l1an Iai la 159 triéu dong.
Tinh 14i suat gui tiét kiem cha bac An.

ﬂ PHUONG TRINH MOT AN

Nhan biét phuong trinh mét an
Xét bai todn ma& dau.

EEED Goi x (viét dudi dang s6 thap phan) la Iai suat gli tist  ngan nang thusng cong bo
kiém (tinh theo nam) clia bac An. Viét biéu thuc tinh
sd tién 1ai ma bac An nhan dugc sau 1 nam theo x.

Idi suat & dang phéan tram.

L&i suat r= 5% nghia la

[Z5F) S6 tién bac An thu dugc sau 1 nam bao gém ca sé tién o 0,05.
100

von va sé tién 1ai. Dya vao két qua clia HD1, viét hé
thilc chia x biéu thi s6 tién bac An thu dudc la
159 triéu déng.
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Hé thuic chdia x nhan dudc & HD2 goi 1a mét phuong trinh véi dn sé x (hay an x).

Téng quat, ta cé:

M6t phuong trinh vé6i 4n x c6 dang A(x) = B(x), trong dé vé trai A(x) va vé phai
B(x) la hai bi€u thtic clia cing mét bién x.

,Gj Nhan biét khai niém nghiém cda phuong trinh

m Xét phuong trinh 2x+ 9=3 - x. (1)

a) Chiing minh rang x = -2 thoa man phuaong trinh (1) (tlc 1a hai vé cla phuong
trinh nhan cung maot gia tri khi x = -2).

Khi dé, ta noi x = -2 la mét nghiém ctia phuong trinh (1).
b) B&ng céach thay truc tiép vao hai vé clia phuong trinh, hay kiém tra xem x = 1
c6 phai la mét nghiém cla phuong trinh (1) khong.
Sé xo goi la nghiém cda phuong trinh A(x) = B(x) néu gia tri cha A(x) va B(x) tai
Xp bang nhau.

Giai mét phuong trinh 1a tim tat ca cac nghiém ctda no.

Chi y. Tap hdp tat ca cac nghiém cla mot phudng trinh dudc goi la tdp nghiém cla
phuaong trinh dé va thudng dudgc ki hiéu la S.

Cho phuong trinh 2x -5 =4 - x.

Kiém tra xem x = 3 va x = -1 ¢6 la nghiém cla phuong trinh da cho khéng?
Giai

Vi x = 3, thay vao hai vé clia phuong trinh ta c6: 2 -3 - 5 =4 - 3 (déu bang 1).
Do dé, x = 3 la mét nghiém cla phuadng trinh da cho.

Vi x = -1, thay vao hai vé cla phuong trinh ta c6: 2 . (-1) -5 = 4 - (-1).

Do do, x = -1 khéng la nghiém cla phuong trinh da cho.

Luyén tap 1

Hay cho vi du vé mot phucng trinh véi an x va kiém tra xem x = 2 ¢6 la mét nghiém
cla phuong trinh dé khéng.
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a PHUONG TRINH BAC NHAT MOT AN VA CACH GIAI

S w

€2 Knhai niem phuong trinh bac nhat mét 4n

Phuong trinh mét dn don gian nhat la phuong trinh cé dang sau:
agoila hé so cla x,
Phuong trinh dang ax + b = 0, véi a, b 1a hai s6 da cho b goi la hang t tu do,
va a= 0, dudc goi la phuong trinh bac nhat mét an x. X goi la &n.

1
ﬂ Nh(ing phucng trinh nao sau day la phuong trinh bac nhat moét an?

a)2x+1=0; b) -x+1=0; c)0-x+2=0; d) (-2) -

,@ Cach giai phuong trinh bac nhat mét an

E2X) Xét phuong trinh bac nhat mot 4n 2x - 6 = 0. (2) o Quy tic chuyén vé:
A+C=BhayA=B-C.
e Quy tAc nhan:
A=BhayA-C=B-C

Hay thuc hién cac yéu cau sau dé giai phuang trinh (2)
(tuc la tim nghiém cla phuong trinh do):

a) S dung quy tdc chuyén vé, hdy chuyén hang ti néu C=0.

ty do -6 sang vé phai. e

b) S dung quy tdc nhan, nhan ca hai vé cla k[.$£
4 _ e

phuong trinh vdi E (ttc 1a chia ca hai vé cla Jk

phudng trinh cho hé s6 cla x la 2) dé tim nghiém x.

Trong thuc hanh, ta trinh bay cach tim nghiém cla phucng trinh (2) trong HD4 nhu sau:
2x-6=0
2x=6

X=3.

* Phuang trinh bac nhat ax + b = 0 (a = 0) dudc giai nhu sau:

ax+b=0
ax=-b
b
X =——.
a

® Phuong trinh bac nhat ax + b =0 (a = 0) ludén cé mét nghiém duy nhat x = —g.
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Giai cac phuong trinh sau:

a)3x+11=0; b) 2—%x:0.

Giai

a)3x+11=0 Ta con noi tap nghiém cla

3x = -11 phuong trinh 3x+ 11 =0 1a

_at

3
Vay nghiém cua phudng trinh la x = —%1.

b=

—1x =-2
3

x:(~2):(—1)
3
X=6.

Vay nghiém cla phuong trinh la x = 6.

Luyén tap 2
Giai cac phuong trinh sau:
a)2x-5=0; b) 4—§x:0.

Hay giai bai toan trong tinh huéng mad dau.

$4 Tranh luan
Hai ban Vuéng va Tron giai phuong trinh 2x + 5 = 16 nhu sau:

2x +5=16 | 2x+5=16
ox=16-5 2x 516

5 2 2
2x=11 i E—8

Xx=8-5

X= 9.

Theo em, ban nao giai dung, ban nao giai sai? Giai thich.
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B PHUONG TRINH PUA DUQGCVE DANG ax +b=0

AL
£ Phuong trinh dua vé dang ax + b =0

Bang cach chuyén vé va nhan ca hai vé cla phuang trinh véi mét s6 khac 0, ta cé thé
dua mét s& phuong trinh dn x vé phuong trinh dang ax + b = 0 va do dé cé thé giai
dudc chung.

Phuong trinh 4n x co

Giai phuang trinh 5x - (2 - 3x) = 4(x + 3). dang A(x) = B(x). Gidi

Giai moét phuong trinh 1a tim
: ) tat ca cac nghiém clia no.
SX-2+ 3X=4x+ 12 <« Thuyc hién phép tinh dé bé ddu ngoic

5x+ 3x-4x=12 + 2 <« Chuyén cac hang tlf chia x sang vé trai,
cac hang tf khong chlia x sang vé phai

4x=14 < Thu gon va giai phudng trinh nhan dugc
14
X=—
4
7/
A==
2

Vay nghiém clia phuong trinh [a x = %

Giai phuong trinh SX-2yF 7. LEEX)
Giai
3(3x—2)+6x:12+2(1—2x) < Quy déng mau hai vé
6 6
3(3x-2) + 6x =12 + 2(1- 2x) < Nhan hai vé v6i 6 dé khir mau
OX—-6+6Xx=12 + 2 - 4x « Thuc hién phép tinh dé bé ddu ngoac
OX+6X+4x=12+2+6 « Chuyén cac hang ti chia x sang vé trai,
cac hang tl khong chia x sang vé phai
19x =20 < Thu gon va giai phuong trinh nhan dugc
20
X ==,
19 20
Vay nghiém cla phuong trinh 1a x = T
Luyéntap 3
Giai cac phuong trinh sau:
a) 5x - (2 -4x) = 6 + 3(x - 1); b) XT_1+2x=3—2X‘3.
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Hai ban Lan va Hudng cung vao hiéu sach. Lan mua

5 quyén v§ cung loai va 1 quyén sach gia 50 nghin %
déng. Huong mua 3 quyén v& clung loai véi loai vé - Y
cla Lan va 1 quyén sach gia 74 nghin déng. Sé6 tién ﬁ
phai tra cla Lan va Huong la bang nhau. '\ '

B (OO0
7 Gl

a) Goi x (nghin déng) la gia tién clla méi quyén va. ;
Viét phuong trinh biéu thj téng s6 tién mua sach va vé ~,

clia hai ban Lan va Huong la bang nhau.

b) Giai phuong trinh nhan dugc & cau a dé tim gia tién o
clia méi quyén vé.

BAITAP
7.1. Hay chi ra cac phuong trinh bac nhat mét &n trong cac phuang trinh sau:

a)x+1=0; b)0x-2=0; c)2-x=0; d) 3x=0.
7.2. Gidi cac phuong trinh sau:

a) 5x-4=0; b) 3+ 2x=0; C)7-5x=0; d)%+%x:0.
7.3. Gidi cac phudng trinh sau:
a) 7x - (2x + 3) = 5(x - 2); b)x+2x‘1:3+3—;i.

7.4. @ mot s6 qubc gia, ngudi ta dung ca hai don vi do nhiét dé la dé Fahrenheit (°F)
va do Celcius (°C), lién hé véinhau béi cong thic C = g( F -32). Hay tinh d6 Fahrenheit
tuong ung vaGi 10 °C.

7.5. Hién nay tudi cla b6 ban Nam gap 3 lan tudi cla
Nam. Sau 10 nam niia thi téng s6 tuéi cia Nam va bg
la 76 tudi. Goi x la sé tudi hién nay clia Nam.

a) Biéu thj tudi hién nay clia b6 ban Nam theo tudi hién
tai cia Nam.

b) Viét phuong trinh bidu thj sy kién sau 10 ndm niia thi
t6ng s& tudi chia Nam va bé la 76 tudi.

c) Giai phuong trinh nhan dudc & cau b dé tinh tudi clia
Nam va b6 hién nay.

7.6. Ban Mai mua ca sach va vé hét 500 nghin déng. Biét rang sé tién mua sach nhiéu
gap rudi sé tién mua vd, hay tinh sé tién ban Mai dung dé mua méi loai.
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Khai niém, thuat ngi Kién thuc, ki nang

Giai toan bang cach 1ap phuong trinh Giai quyét mot so van dé thuc tién gan vdi phuong trinh
bac nhat.

M6t xe may khéi hanh ti mét dia diém & Ha Noi di Thanh Hoa luc 6 gid
véi van téc 40 km/h. Sau dé 1 gid, mot 6 to cling xuat phat tir diém khai
hanh clia xe may dé di Thanh Hoa véi van téc 60 km/h va di cling tuyén
dudng véi xe may. Hai vao lac may gid thi 6 t6 dudi kip xe may?

ﬁ Giai toan bang cach lap phuong trinh

Xét bai toan md dau.

XYY YY XY

BEH Goi x (gid) (x > 0) la thai gian di chuyén clia 6 t6. Hay biéu thi quang dudng di dudc
cha 6 t6 theo x.

LY Hay bidu thi thai gian di chuyén clia xe may theo x, tii dé tinh quang dudng di dugc
clla xe may theo x.

m O t6 dudi kip xe may khi quang dudng di dudc cha ching b&ng nhau. Viét phudng
trinh &n x thu dudc va giai phuong trinh nay dé tim x réi két luan.

Cac budc giai mot bai toan bang cach lap phuaong trinh:

Budc 1. Lap phuong trinh:
* Chon 4n sé va dat diéu kién thich hop cho &n s6;
* Biéu dién cac dai lugng chua biét theo &n va cac dai ludng da biét;
* Lap phuang trinh biéu thi méi quan hé gitia cac dai luong.

Budc 2. Giai phuong trinh.

Budc 3. Tra 16i: Kiém tra xem trong cac nghiém ctia phuong trinh, nghiém nao thoa
man diéu kién cla 4n, nghiém nao khéng, roi két luan.

Co6 Huong dau tu 500 triéu déng vao hai khoan: mua trai phiéu doanh nghiép vdi lai
sudt 8% mot nam va mua trai phiéu chinh ph( véi lai suat 5% mét nam. Cudi nam
c6 Huong nhan dugc 35,5 triéu dong tién 1ai. Héi ¢6 Huong da dau tu vao moi khoan
bao nhiéu tién?
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Giai

Goi s6 tién c6 Huong diing dé mua trai phiéu doanh nghiép 1a x (triéu déng).
Diéu kién: 0 < x <500.

Khi dé s6 tién c6 Huong dung dé mua trai phiéu chinh phd 1a 500 - x (triéu déng).

S6 tién 1ai c6 Huong thu dudc tu trai phi€u doanh nghiép la 0,08x (triéu dong) va
s6 tién |ai thu dudc ti trai phi€u chinh phi 1a 0,05(500 - x) (triéu dong).

Theo dé bai, ta cé phuaong trinh: 0,08x + 0,05(500 - x) = 35,5.
Giai phuang trinh: 0,08x + 0,05(500 - x) = 35,5
0,08x + 25 - 0,05x = 35,5
0,08x -0,05x=35,5-25
0,03x=10,5
x = 350.
Gia tri nay clQa x thod man diéu kién cla an.
Vay ¢é Huong da dung 350 triéu déng dé mua trai phiéu doanh nghiép va 150 triéu
déng dé mua trai phiéu chinh pha.

Can phai tron bao nhiéu gam dung dich acid néng dé 60% véi bao nhiéu gam dung
dich acid cung loai néng d6 30% dé dudc 300 g dung dich acid néng dé 50%?

Giai
Goi x (g) la khai lugng dung dich acid nong dé 60% can Iay.
Piéu kién: 0 < x < 300.
Khi d6 khéi lugng dung dich acid nong do 30% la 300 - x (g).
Trong 300 g dung dich acid néng dé 50% cé: 0,5 - 300 = 150 (g) acid nguyén chat.
Theo dé bai, ta c6 phuang trinh:
0,6x + 0,3(300 - x) = 150.
Giai phuang trinh:
0,6x + 0,3(300 - x) = 150
0,6x+ 90 -0,3x=150
0,3x = 60.
x = 200.
Gia tri nay cia x phu hgp vdéi diéu kién ciia an.
Vay phai lay 200 g dung dich acid nong dé 60% pha véGi 100 g dung dich acid néng dé
30% dé dugc 300 g dung dich acid néng d6 50%.
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Bac Mai di siéu thi mua mét mat hang dang cé chuong trinh khuyén mai giam gia
20%. Vi c6 thé khach hang than thiét cla siéu thi nén bac dudc giam thém 5% trén
gia da giam, do d6 bac Mai chi phai trd 380 nghin déng cho mat hang dé. Hai gia ban
dau clia mat hang do6 néu khong khuyén mai la bao nhiéu?

%4 Tranh luan
Xét bai toan sau:
“Mot xe may khai hanh tir Ha N6i di Hai Phong véi van téc 40 km/h. Sau do6 20 phat,
trén clng tuyén dudng d6, mot 6 t6 xuat phat ti Hai Phong di Ha Noi vGi van toc
60 km/h. Biét quang dudng ti Ha No6i dén Hai Phong dai khoang 120 km. Héi sau
bao lau, ké tir khi xe may khédi hanh thi hai xe gap nhau?”

Dé giai bai toan nay, hai ban Vuéng va Tron chon an nhu sau:

Minh chon 4n x (gid)
la théi gian tu luc xe
may khdi hanh dén luc
hai xe gap nhau.

Minh chon 4n x (km)
la quang dudng tu
Ha Noi dén diém gap
nhau cla hai xe.

Hay viét phuang trinh
nhan dudc theo mbi
cach chon 4n nay!

KFOE
u..
Theo em, trong hai cach chon &n clla Vuéng va Tron, cach nao sé cho Ii giai
ngan gon hon?

BAITAP
7.7. Chi Linh lam viéc trong mét ngan hang va dugc thudng Tét bang 2,5 thang luong.

Téng thu nhap mo6t nam cla chi Linh bao gém luong 12 thang va thudng Tét la
290 triéu dong. Hoi lueng hang thang cla chi Linh 1a bao nhiéu?

7.8. Bac Hung dau tu 300 triéu déng vao hai khoan: mua trai phi€éu doanh nghiép vdi lai
sult 8% mot nam va gui tiét kiém ngan hang vai 1ai suat 6% mot nam. Cudi nam bac
Hung nhan dugc 22 triéu déng tién lai. Hoi bac Hung da dau tu vao moi khoan bao
nhiéu tién?
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7.9. Nhan dip khai truong, mét siéu thj dién may da giam gia nhiéu mat hang dé thu hat
khach hang. Téng gia niém yét clia mét chiéc ti vi loai A va mét chiéc ti lanh loai B 1a
36,8 trieu déng. Trong dip nay, ti vi loai A dudc giam 30% va ti lanh loai B dudc giam
25% nén bac Cudng da mua mét chiéc ti vi va mot chiéc ti lanh noéi trén véi téng sé
tién la 26,805 triéu déng. Hoi gia niém yét clia moi chiéc ti vi loai A va méi chiéc
td lanh loai B la bao nhiéu?

7.10. Ban Nam di xe dap r6i nha luc 14 gid véGi van téc 12 km/h. Khi Hung dén nha Nam
vao luc 14 gio 10 phat thi me Nam chi huéng dudng di cia Nam cho Hung va Hung di
xe dap dudi theo véi van téc 18 km/h. Hdi dén lic mdy gid thi Hung dudi kip Nam?

7.11. Hai c6ng ty vién thong dua ra hai goi cudc cho dién thoai ¢6 dinh nhu sau:

Cudc thué bao Gia cudc
hang thang (déng) | m6i phat goi (déng)

Céongty A 32 000 900

Congty B 38 000 700

a) Goi x la sé phut goi trong thang. Hay biéu thi theo x, s6 tién phai tra trong thang
(tinh theo nghin d6ng) khi sif dung méi goi cude noi trén.

b) Hoi vGi bao nhiéu phut goi thi s6 tién phai tra trong thang khi st dung dich vu cla
hai cong ty vién thong nay la nhu nhau?
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m Giai phuadng trinh sau:

1 x-1 1
—(X-2) - —=—=(1-Xx).
- 3 5 =51-%)
Giai

1(x—2)—x—_1=1(1—x‘;

3 2 2

10(x-2)-15(x-1) _ 6(1-x) < Quy déng mau hai vé

30 30

10(x -2) -15(x - 1) =6(1 - X) < Nhan hai v& véi 30 dé khit miu

10x-20-15x+ 15=6 -6x

10x-15x+6x=6 + 20 - 15 <—Chuyén céac hang tir chda &n sang vé trai,
cac hang so6 sang vé phai

x=11.

Vay phuong trinh da cho c6 nghiém duy nhatla x = 11.

Mot cong ty cho thué 6 t6 (co lai xe) tinh phi c¢é dinh 1a 900 nghin dong mot ngay va
10 nghin déng cho méi kilémét di chuyén. Bac Hung thué mét chiéc 6 to trong hai
ngay va phai tra 4,5 trieu dong. Tinh quang dudng ma bac Hung da di chuyén trén
chiéc 6 t6 nay trong hai ngay dé.

Giai

D3i 4,5 triéu déng = 4 500 nghin déng.

Goi x (km) la quang dudng ma bac Hung da di chuyén trén chiéc 6 t6 trong hai ngay do.
Diéu kién: x > 0.

Sé tién bac Hung phai tra khi di chuyén x kilémét 1a 10x (nghin déng).

S6 tién phi cd dinh ma bac Hung phai tra cho 2 ngay thué xe la 900 - 2 = 1 800 (nghin dong).
Theo dé bai, ta c6 phudng trinh: 10x + 1 800 = 4 500.

Giai phuadng trinh: 10x + 1 800 = 4 500

X + 180 = 450
Xx=450-180
x=270.

Gia tri nay cla x thod man diéu kién cia an.

Vay trong hai ngay dé, bac Hung da di chuyén quang dudng dai 270 km.
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Mot ngudi thg kim hoan cé mudi chi€c nhan, méi chiéc nang 18 g, dudc lam bang
hap kim gom 10% bac va 90% vang. Ngudi thg quyét dinh ndu chay nhiing chiéc nhan
va thém di bac dé gidm ham lugng vang xuéng con 75%. Hoi ngudi thg dé can thém
bao nhiéu gam bac?

Giai

Goi x (g) la lugng bac ngudi thg can thém vao. Diéu kién: x > 0.
Khai lugng cha 10 chiéc nhan 1a 18 - 10 = 180 (g).

Lugng bac co trong 10 chiéc nhan nay 1a 0,1 - 180 = 18 (g).

Khdi lugng bac sau khithém x (g) vao la 18 + x (g) va khéi ludng dung dich ndu chay
la 180 + x (g).

Theo dé bai, ta cé phuong trinh: 18 + x = 0,25(180 + x).
Giai phuang trinh:

18 + x =0,25(180 + x)

18 + x=45 + 0,25x

0,75x =27

x = 36.
Gia tri nay cOa x thod man diéu kién cla an.

Vay ngudi thg dé can thém 36 g bac.

BAITAP

7.12. Giai cac phuadng trinh sau:
a) x-3(2-x) =2x-4; b) %(x+5)—4:%(x—1);

c)3(x-2)-(x+1) =2x-4; d)3x-4=2(x-1) - (2 - x).
7.13. Ban Nam giai phuong trinh x(x + 1) = x(x + 2) nhu sau:
X(x+ 1) =x(x+2)
X+1=x+2
X=x=2-1
Ox =1 (v6 nghiém).
Em co dbéng y véi cach giai cha ban Nam khong? Néu khéng déng y, hay trinh bay
céch giai cha em.
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7.14. Chu vi cla mot manh vuon hinh chi nhat 1a 42 m. Tim chiéu dai va chiéu rong cla
manh vudn, biét chiéu réng ngan hon chiéu dai 1a 3 m.

7.15. Mot chiéc 4o len sau khi gidm gia 30% dudc ban véi gia 399 nghin dong. Héi gia
ban dau cuta chiéc ao len do la bao nhiéu?

7.16. M6t xudng may ao sé mi du dinh hoan thanh ké hoach trong 25 ngay. Nhung moi
ngay xudng may da vugt nang suat so vdi du dinh la 2 40 nén da hoan thanh sém
hon 1 ngay va vudgt ké hoach dugc giao la 8 40. H6i s§ 40 sd mi ma xudng may
dudgc giao la bao nhiéu?

7.17. Dé khuyén khich tiét kiem dién, gia dién sinh hoat dudc tinh theo kiéu Iuy tién,
nghia 1a néu ngudi s dung cang dung nhiéu dién thi gia méi sd dién (1 kWh) cang
tang theo cac muc nhu sau:

Mdic 1: Tinh cho s6 dién ti 0 dén 50.
Mtic 2: Tinh cho s8 dién tir 51 dén 100, méi sé dién d4t hon 56 déng so véi muc 1.
Mtic 3: Tinh cho s8 dién ti 101 dén 200, mébi s8 dién dat hon 280 déng so véi mc 2.

Ngoai ra, ngudi st dung con phai tra thém 10% thué gia trj gia tang (thué VAT).

Thang viia qua, gia dinh ban Tudn dung hét 95 sé dién va phai trd 178 123 dong.
Hoi gia ca m6i s6 dién & muic 1 la bao nhiéu?

TIET KIEM DIEN
Vi MOT HANH TINH XANH

]



Khai niém, thuat ngir

Kién thuc, ki nang

« Ham s6 « Nhan biét nhitng mo hinh thuc té dan dén khai niém ham so.

- Biénso « Tinh gid tri cia ham s6 khi ham s6 d6 xac dinh b&i cong thic.
- Xac dinh toa d6 cha mot diém trén mat phang toa do; xac dinh mot
diém trén mat phang toa do khi biét toa do cta no.

- Mat phang toa do
- Toa do cta diém

« DO thicia ham s6

« Nhén biét do thi ham so.

Hinh 7.1 |a bléu dé San lugng tiéu thy 6 t6 trong 5 thang dau nam 2020
doan thang mé ta san 251000

lugng tiéu thu 6 t6 cla thi 20000 S 19 081
truong Viét Nam trong |§ 15.?3_?/"‘\ Y

5 thang dau nam 2020. |2 Y

Em hay cho biét trong |3 % 11761

thang nao thi sé lugng £

o td tiéu thu la it nhat.

T T T T T
Théang 3
Thang

(=]

Thangl  Thdng 2 Théng 4 Thang5

Hinh 7.1. (Theo Hiép héi cdc nha sdn xudt
6 to Viét Nam (VAMA))

ﬂ KHAI NIEM HAM SO

ﬁ Nhan biét khai niém ham sé

R} Quang dudng di duge S (km) clia mot 6 to chuyén dong véi van téc 60 km/h dudc
cho bdi cong thiic S = 60t, trong d6 t (gid) 1a thdi gian 6 to di chuyén.

a) Tinh va lap bang cac gia tri tuong Uing ctia S khi t nhan cac gia tri 1an lugt la
1; 2; 3; 4 (gi0).

b) V&i méi gia tri cla t, ta xac dinh dugdc bao nhiéu gia tri tuong Ung cla S?
IIGFI Nhiét d6 T (°C) tai cac thai diém t (gid) clia Ha Néi vao mét ngay dudc cho trong

seese

bang sau:
t (gio) 0 4 8 12 16 20
T (°C) 24 25 27 30 28 27

a) Hay cho biét nhiét do ctia Ha Noi vao thoi diém 12 gid trua ngay hém do.
b) V&i m6i gia tri cla t, ta xac dinh dugc bao nhiéu gia trj tucng Ung cla T?
Néu dai lugng y phu thudc vao dai lugng thay déi x sao cho véi moi gia tri clia x ta

luén xac dinh dudc chi moét gia tri tucng Ung cta y thi y dugdc goi la ham sé cla x va
X goi la bién s6.
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Chu y. Khi y la ham sé cla x, ta thutng viét y = f(x),
¥ = g(x),... Chang han, véi ham s6 y = 2x + 1, ta con viét
y = fix) = 2x + 1. Khi dé, thay cho cau “Khi x bang 1 thi
gia tri tuong (ing cla yla 3”, ta viét ngan gon la (1) = 3.

Cho ham s6 y = f(x) = 3x. Lap bang cac gia trj tucng (ing
clia y khi x nhan cac gia tri 1an lugt la -2; -1; 0; 1; 2.

Giai
Bang cac gia tri tuong ling cuta y:

Ham sé c6 thé dudc cho bang
cong thic (nhu 6 HD 1), bang
bang (nhu 8 HD2),...

X -2 -1 0 1 2
M= IS ES X -6 -3 0 3 6

m Céc gia tri tuong Uing cla hai dai lugng x va y dugc cho bdi cac bang sau.
Dai lugng y c6 phai la mét ham sé cla dai lugng x khong?

a) X 3 2 2 4 6
y 4 6 6 3 2
b) X i~ i 0 1 -
y 1 0 1 2 1
Giai

a) Pai lugng y1a ham s6 cla x vi véi méi gia tri cla x (x € {-3; -2; 2; 4; 6}), ta luén xac
dinh dugc chi mét gia tri tuong (ng cua y.

b) Dai lugng y khéng phai la mét ham s6 clia x vi véi x = -2 ta xac dinh dudc hai gia tri
tuong ingcla y(y=-1vay=1).

Luyén tap 1

Viét cong thic tinh thoi gian di chuyén t (gid) cla mot 6 té chuyén dong trén quang
dudng dai 150 km véi van téc khong déi v (km/h). Thoi gian di chuyén t c6 phai la mot
ham s6 clia van téc vkhong? Tinh gia tri cda tkhi v = 60 (km/h).

e »; A= - Pay la mot vidu vé ham sé cho
Tro lai tinh huéng mo dau, em hay cho biét: 4

bang biéu dé: S& lugng 6 t6
a) Thang nao thi s6 lugng 6 t6 tiéu thu la it nhat va s6  tigu thu la ham s6 cla thang.
lugng 6 t6 tiéu thu trong thang dé la bao nhiéu?

=

b) Néu goi y la s6 lugng 6 t6 tiéu thu trong thang x @3
(x € {1; 2; 3; 4; 5}) thi y c6 phai la moét ham s6 cla x . 4
khéng? Tinh gia tri clla y khi x = 5.
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B MAT PHANGTOA PO

3 I16p 7 cac em da biét mbi diém trén truc s bidu dién maot s6 thuc nao dé va ngudc
lai, méi s6 thuc sé& dudgc biéu dién bdi mot diém trén truc s6. Liéu ching ta cé thé xac
dinh dudc vi tri cla mot diém bat ki trén mat phang bang cach tuong tu khéng nhi?

sre . 7 2
€S Nhan biét toa dé cua mot diém trong mat phang toa dé

KT

Trén mét phang, ta vé hai truc s6 Ox, Oy vudng géc
vGi nhau va cat nhau tai g8¢c O clia méi truc s6 nhu
Hinh 7.2. Cac truc Ox va Oy goi la cac tryc toa dé,
Ox thudng vé nam ngang va goi la truc hoanh, Oy
thudng vé thang dung va goi la truc tung, giao diém
O goi la géc toa do. Mat phéng co hé truc toa do
Oxy goi l1a méat phang toa do.

Lay mot diém M bat ki trong mat phing toa do Oxy.

Tl M ké cac dudng thang vuéng goc vdi cac truc

toa d6. Gia sl cac dudng vudng goc nay cat truc

hoanh tai diém 3 va cét truc tung tai diém % Khi d6
£ 5\ :

cap s613; %} goi la toa dé chia diem M va ki hiéu la

M (3; %) S6 3 goi la hoanh dé va sé % goi la tung
dé clia diém M.

yh
E ) G e M
2+ i
!
T T i ] !7 -:
@) 3 X
Hinh 7.2

Cac don vi dai trén hai truc
toa do dugc chon bang nhau
(néu khong noi gi thém).

Trong mét phéng toa do, méi diém M xac dinh duy nhat mét cp s6 (x,; y,) va méi

cap s6 (x,; ¥,) xac dinh duy nhat mot diém M.

Cap s6 (Xy: ¥,) 9oi la toa do cla diém M va ki hiéu la M(x,; ¥,), trong do x, la hoanh do6

va y,la tung d6 cia diém M.

@ Hay cho biét toa dé clia géc toa do O.

a) Viét toa do cla cac diém A, B trong Hinh 7.3.

b) Xac dinh cac diém C(0; -2) va D(-1; 0) trong
Hinh 7.3.

Giai

a) Ta c6 toa do cla hai diém A, B la: A(2; -3), B(-2; 1).
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b) Cac diém C(0; -2), D(-1; 0) dudc xac dinh nhu

Hinh 7.4. C?c dlem::o hoi:mh dd (tung dé)
bang 0 nam trén truc tung Oy
1 (truc hoanh Ox).
- ]
BT B g
2|c i
—-34------ ;A
Hinh 7.4
Luyén tap 2
a) Xac dinh toa d6 cla cac diém M, N, P, Q trong M 73
Hinh 7.5. T
7 ™
b) Xac dinh cac diém R(2; -2) va S(-1; 2) trong 1o
Hinh 7.5. +1
; : : L io 1 ‘P I[ ]I -
Chu y. Hé truc toa dé6 Oxy chia mat phéng toa do =3 "é AU E 1 4’ 3 X
thanh 4 goc phan tu (géc phan tu thi I, 11, 1, 1V) 21+
nhu Hinh 7.6. 182 ro)
ya T
1 Hinh 7.5
] |
11
TV OT LG
]] v
Hinh 7.6

ﬁ Tranh luan

Nhing diém cé ca hoanh do
va tung d6 déu am nam & géc i) @I, Gl il [
phén tu thi may? goc phan tu thu Il. nam & goéc phan tu tha |,

Q»

Em nghi la nam

Y kién clia em nhu thé nao?
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B PO THI CUA HAM SO

;3 Nhan biét khai niém dé thi cia ham sé
GEE) Ham s6 y = f{x) dudc cho béi bang sau:

X -2 =i 0 1 2
y = f(x) -1 0 1 2 3

a) Viét tap hop {(x; y)} cac cap gia trj tuong (ing clha x va y.
b) V& hé truc toa dé Oxy va biéu dién cac diém co toa do la cac cdp sb trén.
Tap hop cac diém nay goi la dé thjctia ham sé y = f(x) da cho.

D6 thiclia ham s6 y = f(x) la tap hgp tat ca cac diém biéu dién cac cap gia trj tuong
| {ng (x; y) trén m&t phéng toa do.

\ 5 3 v L Yy
Y Vvé a6 thi cla ham sé y = f(x) cho bdi bang sau: 3 A—— 1
X ) -1 % 3 2':""? :
-2 -1 ] i n
y —% 2 | 2 4 TE A
P d-}2?
Giai E
2 « 2 \ ~ A ~ « R . 3 2
Bo6 thi cua ham s6 y = f{x) gdbm bon diém nhu Hinh 7.7. i I
Vé d6 thi cla ham sé y = f{x) cho béi bang sau:
X -3 -1 1 2,5
y 4 3,5 1 0

BAITAP

7.18. Céc gia tri tuong (ing cla hai dai lugng x va y cho bédi cac bang sau. Bai lugng y cé
phai 1a mét ham sé cla x khéng?

a)

X 3 1 0 2 4
y 1 1 1 1 1
b) X 2 1 0 1 2
y 2 1 0 2 2
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7.19. Cho ham s6 y = f(x) =%.

a) Tinh f(-4); £8). Al 18
b) Hoan thanh bang sau vao vé: +
X -2 ? 2 3 ? ; E
= f(x) ? -4 ? 2 8 BN T S o
y : i _1 O'_ . ”
7.20. a) Xac dinh toa do6 cula cac diém A, B, C, D trong |
Hinh 7.8. Bl 1T 1
b) Xac dinh cac diém E(0; -2) va F(2; -1) trong Hinh 7.8. |
7.21. Ham s6 y = f(x) dudc cho bdi bang sau: bkt
X -2 -1 0 1 2
Yy = f(x) -5 -2,5 0 2,5 5

Vé dob thi clla ham s6 y = f(x).

7.22. Can nang va tudi cGa bén ban An, Binh, Hung, Viét dugc bidu dién trén mat phing

toa dé nhu Hinh 7.9.

Y i Can npng (kg

Binh o

+Hung

4 Viét

Tudi

) I T N SR R N TR TR

Hinh 7.9

1 L L l L
t -
14 15 16 17 18y

(Do s6 liéu vé tudi va can nang rat chénh léch nén trong Hinh 7.9, ta da Idy mét don

vi dai trén truc tung bang 5 l1an dan vj dai trén truc hoanh).
Hay cho biét:

a) Ai la ngudi nang nhat va nang bao nhiéu?

b) Ai 1a ngudi it tudi nhat va bao nhiéu tudi?

c) Binh va Viét ai nang hon va ai nhiéu tudi hon?

d) Thay ddu “?” bang s& thich hgp dé hoan thanh bang sau vao va:
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Tén An Binh Hung Viét
Tudi ? 7 ? P
Can nang (kg) 4 ? %

Theo bang da hoan thanh, can nang cé phai la ham sé cia tudi khong? Vi sao?
7.23. Hinh 7.10 la d6 thj cla ham s6 m6 t&  Troy

nhiét do T (°C) tai cac thdi diém t (gid) clia 8

mot thanh phé & chau Au tii gidia trua dén

6 gid toi.

a) Tim T(1), T(2), T(5) va giai thich y nghia 6

clia cac s6 nay.

b) Trong hai gia tri T(1) va T(4), gia tri nao

I6n hon?

c) Tim tsao cho T({#) = 5.

d) Trong khoang thdi gian nao thi nhiét do
cao hon 5 °C? Y

Hinh 7.10

EM CO BIET

Nha toan hoc René Descartes (1596 - 1650)

René Descartes la nha triét hoc, nha khoa hoc, nha toan hoc ngudi
Phap. Ong sinh ngay 31 thang 3 nam 1596 & La Haye en Touraine,
ngay nay la ving Descartes. Ong mét ngay 11 thang 2 nam 1650 tai
Stockholm, Thuy Dién.

Pong gop 16n nhat trong toan hoc cla Descartes la da gidi thiéu khai
niém hé toa do, ngay nay thudng goi la hé toa do Descartes, cung cap
coéng cu dé co thé ding dai sé trong viéc nghién cuu hinh hoc, giup
thong nhat dai s6 va hinh hoc Euclid. BPong gop nay cla éng co anh
hudng I6n dén su phat trién cla cac linh vuc nhu hinh hoc giai tich, R T
phép tinh vi tich phan va khoa hoc ban do. (1596 - 1650)

Descartes ciing ¢ nhiing dong gop vé li thuyét cac dang thiic. Ong la ngudi dau tién dé xudt viéc
st dung nhiing chii cai cudi ciing ctia bang chii cai Latinh dé chi cac 4n s6 va dung nhiing chi
cai dau tién clia bang chii cai dé chi cac gia tri da biét. Ong ciing da sang tao ra hé théng ki hiéu
dé mo ta luy thiia clia cac s6 (chang han trong biéu thiic x2). Mat khac, chinh 6ng da thiét 1ap ra
phuong phap, goi la phuong phap ddu hiéu Descartes, dé tim sd nghiém am va sd nghiém duong
cla mot da thiic bat ki.
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Khai niém, thuadtngit  Kién thiic, ki nang

« Ham s6 bac nhét - Thiét Iap bang gia tri cla ham so bac nhat.
- DO thi cia ham s6 bac nhat  « V& do thi ciia ham s6 bac nhat.
- Van dung ham s6 bac nhat va do thi cia ham so bac nhat vao
gidi quyét mot so bai todn thuc tién.

Mot 6 6 di tif bén xe Gidp Bat (Ha Noi) dén thanh phé Vinh (Nghé An)
vGi van téc la 60 km/h. Hoi sau t gid 6 t&6 do cach trung tam Ha Néi bao
nhiéu kildbmét? Biét rang bén xe Giap Bat cach trung tam Ha NGi 7 km
va coi rang trung tam Ha Noi, bén xe Giap Bat va thanh phd Vinh nam
trén cling mot dudng thang.

Trung tam Bén xe Thanh
Ha Nbi Giap Béat phé Vinh

ﬂ KHAI NIEM HAM SO BAC NHAT

n
ﬁ} Nhan biét ham sé bac nhat
Xét bai toan mé dau.
m Viét cong thic tinh quang dudng S di dudc clia 6 t6 sau t gi6. Quang dudng S cé
phai la mot ham s6 cla thoi gian tkhéng?

115F) Viét cong thiic tinh khodng céch d tii vi tri clia 6 t& dén trung tam Ha Noi sau t gic.

EE) Tur két qua clia HD2, hay hoan thanh bang sau vao vé:

t (gio) 1 2 3 4 5
d (km) ? ? ? 2 ?

Khoang cach d cé phai la mét ham s6 cla thoi gian tkhéng?

Ham sé bac nhat la ham sé cho bdi cong thic y = ax + b, trong do a, b la cac so
cho trugc va a = 0.

a) Néu y ti 1é thuan vdi x, tic la y = kx thi y 1a mot ham sé bac nhét cla x véi a = k,
b=0.

b) Ham s6 y = -2x + 3 la m6t ham s6 bac nhét véi a =-2; b = 3.
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\ 1)
ﬂ Trong cac ham s6 sau, nhiing ham s6 nao la ham s6 bac nhat?
a)y=3x-2; b) y = -2x; c)y=2x°+3; d) y=3(x-1); e) y=0x+1.

m Cho ham s6 bac nhat y = -2x + 5.

a) Hoan thanh bang gia trj sau:

X -2 -1 0 1 2
y=-2x+5 ? ? & ? ?

b) Tim xsao cho y=12.
Giai
a) Ta co6 bang gia tri sau:

X -2 -1 0 1 2
y=-2x+5 9 74 5 3 1

b) Ta phéi tim x sao cho y = 12, tlic la -2x + 5= 12 hay -2x= 7, suy ra x :—%.

Trong hé do ludng Anh - My, quang dudng thudng dudc do bang dam (mile) va 1 dam
bang khoang 1,609 km.

a) Viét cong thiic dé chuyén déi x (km) sang y (ddm). Cong thc tinh y theo x nay cé
phai la mét ham s6 bac nhat clia x khéng?
b) Mot 6 t6 chay vdi van téc 55 dam/gio trén mét quang dudng cé quy dinh van téc
t6i da la 80 km/h. Hoéi 6 t6 d6 co vi pham luat giao théng khong?
13 Tranh luan
‘ B e LA - eyt - Khdng dung, té nghi
Ham sé y=T c6 phai la bay 1a ham so day khéng phai ham
mo6t ham s6 bac nhat khong? pagInigat. s6 bac nhat.

|-

Theo em, Vudng va Tron ai néi dung? Vi sao?

E D0 THI CUA HAM SO BAC NHAT

Q Nhan biét dé thi cia ham sé bac nhat
Cho ham s6 bac nhat y = 2x - 1.
Hoan thanh bang gia tri sau vao vé:

X -2 -1 0 1 2
y=2x-1 ? ? ? ? ?

E T AETTITEIITYY
£
oo



[i5F Goi A, B, C, D, Ela cac diém trén dé thi ham sé y = 2x - 1 ¢6 hoanh do x lan lugt
la -2; -1; 0; 1; 2. Tu két qua clla HP4, hay xac dinh toa do cac diém A, B, C, D, E.

Trén mat phang toa dd Oxy, bidu dién cac diém A, B, C, D, E trong HD5. Diing
thudc thang dé kiém nghiém réng cac diém nay cling ndm trén mét dudng thang.

Ngudi ta cling chi ra ring mot diém bat ki trén dudng thang AB ¢6 toa d6 thod méan
y=2x-1.

P thicla ham s6 y = ax + b (a = 0) 1a mot dudng thang.

Chi y. D6 thi clla ham s6 y = ax + b (a = 0) con dudc goi la dudng thang y = ax + b.
oo
€2 Cach vé dé thj clia ham s6 bac nhat

Ta da biét do thi cila ham s6 bac nhat y = ax + b (a = 0)
la mot dusng thang. Do do, dé vé dé thi nay, ta chi can
xac dinh dudc hai diém phan biét nao dé thudc dé thi rdi
vé dudng thang di qua hai diém dé.

Ta xét hai truéng hop:

e Khi b = 0 thi y = ax. D6 thi cla ham s6 y = ax la dudng
thang di qua géc toa do O(0; 0) va diém A(1; a) nhu
Hinh 7.11. Hinh 7.11
e Khi b # 0 ta thudng xac dinh hai diém dic biét trén
dé thj la giao cla dé thi vdi hai truc toa do nhu sau:

—“~fmeccsas

=

(@]

e

‘{L

- Cho x =0 thi y = b, ta dudc diém P(0; b) thudc truc PP
tung Oy. \

. b 2 e B = X
- Cho y = 0 thi x=-—, ta dudc diém Qt——;OJ thudc Q :
truc hoanh Ox. 3 o O _%\ X
- Vé dudng thang di qua hai diém P, Q ta dudc do thi
clia ham s6 y = ax + b nhu Hinh 7.12. Hinh 712

1
| Vidu3 1/
Vé d6 thi clla ham s6 bac nhat y = 2x + 4. (=

Giai. (H.7.13)

Cho x = 0 thi y = 4, ta dudc giao diém ciia dé thi vdi truc
Oy 1a P(0; 4).

Cho y = 0 thi x = -2, ta dugc giao diém cla déthivéitruc ~5 /2 T o 1 2 3 &
Ox la Q(-2; 0). / ™
Pé thi ham sé y = 2x + 4 1a dudng thang PQ. Hinh 7.13

4

Vé dé thi clia cac ham sé bac nhdt y=-2x+ 3va y = E'x.
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7.24. Trong cac ham s6 sau, nhiing ham s6 nao la ham s6 bac nhat? Hay xac dinh cac
hé sé a, b clia ching.
a)y=0-x-5; b)y=1-3x c) y=-0,6x;
d) y =+2(x-1+3; e)y=2x+ 1.
7.25. Cho ham s6 bac nhat y = ax + 3.
a) Tim hé s6 a, biét rang khi x = 1 thi y = 5.
b) Véi gia tri a tim dudc, hay hoan thanh bang gia tri sau vao vaé:

X -2 -1 0 1 2
y ? 2 ? [ ?

7.26. Vé d6 thi clia cac ham sé sau:
a) y=2x-6; b) y=-3x+ 5; c)y:%x.

7.27. Béng euro (EUR) la don vi tién té chinh thiic 8 mo6t s6 qubc gia thanh vién cla
Lién minh chau Au. Vao mét ngay, ti gia héi doai gilia déng euro va dong dé la My
(USD) la: 1 EUR = 1,1052 USD.

a) Viét cong thic dé chuyén déi x euro sang y dé la My. Céng thuc tinh y theo x nay
c6 phaila mot ham sé bac nhat clia x khong?

b) Vao ngay dé, 200 euro c6 gia tri bang bao nhiéu do la My?

¢) Vao ngay daé, 500 do la My c6 gia tri bang bao nhiéu euro?

7.28. Gia cudc dién thoai c¢6 dinh cla mét hang vién thong bao gém cudc thué bao la
22 000 déng/thang va cudc goi la 800 dong/phut.
a) Lap cong thuc tinh s6 tién cudce dién thoai y (ddng) phai tra trong thang khi goi x phut.
b) Tinh s6 tién cudc dién thoai phai tra khi goi 75 pht.
c) Néu so tién cudc dién thoai phai tra |a 94 000 déng thi trong thang dé thué bao da
goi bao nhiéu phut?

7.29. Ham chi phi don gian nhat 1a ham chi phi bac nhat
y=ax+ b, trong do b biéu thj chi phi ¢6 dinh cla hoat
dong kinh doanh va hé s& a biéu thij chi phi cia m6i mat
hang dudc san xuat. Gia st rang mo6t xudng san xuat xe
dap co chi phi ¢6 dinh hang ngay la 36 triéu dong va
moi chiéc xe dap cé chi phi san xuat la 1,8 triéu dong.
a) Viét cong thic cla ham sé bac nhét biéu thi chi phi
y (triéu déng) dé san xuat x (xe dap) trong mét ngay.
b) Vé d6 thi clia ham sé thu dudc & cau a.

c) Chi phi dé san xudat 15 chiéc xe dap trong mét ngay la bao nhiéu?
d) C6 thé san xuéat bao nhiéu chiéc xe dap trong ngay, néu chi phi trong ngay doé la
72 triéu déng?
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Khai niém, thuadtngit  Kién thiic, ki nang

Hé s6 goc clia dudng th

Lam thé nao dé biét hai
dudng thang y = ax + bva
y= a'x+ b’song song hay
cat nhau nhi?

IlHESdGéCCOADUdNGT

ang « Nhan biét khai niém hé s6 goc cia dugng thangy = ax + b (a = 0).

- SU dung hé s6 goc cda duong thang dé nhan biét va gidi thich su
cat nhau hodc song song ctia hai dudng thang cho trudc.

Cu vé hai dudng thang
nay trong cung mat
phing toa do Oxy la
bi€t ngay ma!

20)
v

HANG

Anh c6 mét cach nhanh hon
nhiéu ma khong can vé hinh.
Trong bai hoc nay chung ta
sé cung tim hiéu nhé!

-~

}3 Goc tao béi dudng thang y = ax + b (a= 0) va truc Ox

Trong mat phang Oxy, goc o tao bdi dudng thang y = ax + b (a = 0) va truc Ox la géc
tao bdi tia Ax va tia AT, trong do A la giao diém ciia dudng thang y = ax + b V6i
truc Ox, Tla mot diém nao do thudc dudng thang y = ax + b va c6 tung dé duong.
Chu y rang 0° < o. < 180° (H.7.14).

»

Y

o
d \qﬁ;
\

)71
T\"' a<0

//r‘}*
v o . 3 ;
7A 0 X O] AG X
S,
(e
a) b)

7 Hinh 7.14 Hay dé y: Dauclahé
GEEP Trén cuing mét mat phéng toa do Oxy, vé hai dudng A LD

thang sau:

(d):y=2x+1va(d): y=-2x+1.
a) So sanh géc tao bdi dudng thang (d) va truc Ox véi 90°.
b) So sanh goc tao bdi dudng thang (d’) va truc Ox véi 90°.

tuong Ung vdi 90°.
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LEGH T két qua ciia HD1, em cé nhan xét gi vé quan hé gilia hé s6 a clia dudng thang
y = ax + b (a= 0) véi géc tao bdi dudng thang nay va truc Ox?

Vi cé su lién quan gilia hé s6 a véi goc tao bdi dudng thang y = ax + b va truc Ox nén ta
¢6 dinh nghia sau:

Ta goi a la hé s6 géc clia dudng thang y = ax+ b (a = 0).

EQB Xac dinh hé sé goc clia mdi dudng thang sau:
y=3x-1, y=2-x, y:%(x—1).
Nhan xét

e Khi hé s goc a duong, dudng thdng y = ax + b di lén tif trai sang phai. Goc tao bdi
dudng thang nay va truc Ox la goc nhon (H.7.14a).

e Khi hé s6 goc a am, dudng thang y = ax + b di xudng tU trai sang phai. Géc tao bdi
dudng thang nay va truc Ox la goc ti (H.7.14b).

Vidu1 \]

Tim ham sé bac nhét c6 dé thi 1a dudng thang c6 hé sé 4l
géc a = -2 va di qua diém (1; 2).

Giai. (H.7.15) 24\

Ham s6 bac nhat can tim cé dang y = -2x + b.

Vi duding thang di qua diém (1; 2) nén ta cé: =
2=-2-1+b,suyrab=4. -1

Vay ham s6 cantim la y = -2x + 4. Hinh 7.15

Tim ham s6 bac nhat cé dé thi 1a dudng thang c6 hé s6 goc 1a 3 va cat truc tung tai
diém c6 tung do béng -1.

]

12 Tranh luan
2x +1

Puong thang y = c6 hé sé géc béng bao nhigu?

Budng thang nay cé hé sé Khéng dung, dudng thing
goc a=2. nay cé hé sé goc a = 1.

e

Theo em, ban nao tra IGi ding, ban nao tra IGi sai? Visao?
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a PUONG THANG SONG SONG VA PUONG THANG CAT NHAU

)Fj Nhan biét hai dudng thing song song

IE5E) Trén cung mot mat phang toa dé Oxy, vé hai dudng
thdng y = 2x va y = 2x + 1. C6 nhan xét gi vé vj tri
tuong déi clia hai dudng thang nay?

Hai dudng thdng y = ax + b(a=0) va y = ax + b’ ,
e : A -b @)

(a'= 0) song song va@i nhau khi a = a', b=z b'va ngugc /;

lai; trung nhau khi a = a', b= b'va ngudc lai. /

Hinh 7.16

W

@ Tim cac cap duong thidng song song véi nhau trong cac dudng thang sau:
a)y=2x+1, b) y=-1-2x; c) y=2+2x; d) y=-1+2x.

Tim gia tri cia m dé dudng thing y = (m + 1)x + 2 (m = -1) song song véi dudng thang
y=-2x+ 1.

Giai
Hai dudng thang da cho song song véi nhau khim + 1 = -2, tiic la m = -3.
Gia tri nay thoa man diéu kién m = -1.

Vay gia tri m can tim la m = -3.

,@ Nhan biét hai dudng thing cit nhau
IE2X) Cho hai dudng thing y = 2x - 1 va y = x - 3. Biing cach so sanh hai hé sé goc,
hay cho biét hai dudng thang nay c6 song song hay triing nhau khéng.

Hai dudng thang y = ax + b(a= 0) va y = a’x + b’ (a'= 0) cat nhau khi a = a'
va ngudc lai.

" 2 z 2
H Tim cac cap dudng thang cat nhau trong cac dudng thang sau:
a)y=2x+1, b) y = 2x; C)y=2+2x dy=1-2x.

Tim céac gia tri cia m dé dudng thang y = mx - 2 (m = 0) cat dudng thing y = -2x + 1.
Giai
Hai dudng thang da cho cit nhau khi m = -2.

K&t hgp véi diéu kién da cho, ta dugc céac gia tri m can tim la: m =0 va m=-2.
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MCho hai ham s6 bac nhat y=2mx+1vay=(m-1)x+ 2.
Tim cac gia trj cia m dé dé thj cGa hai ham s& da cho la:
a) Hai dudng thang song song véi nhau.
b) Hai duding thang cét nhau.

’
$% Thitthach nhs
Liéu hai dudng thang phan biét véi cling hé sé goc, cé thé co:
a) Cung giao diém véi truc Ox khoéng?

b) Cung giao diém véi truc Oy khong?

Em hay trinh bay cach lam cla anh Pi dé tra 16i cau hdi clia ban Vuéng trong tinh huéng
mé dau.

BAITAP

7.30. Tim ham s& bac nhét cé dé thi la dudng thang di qua diém (1; -2) va cé hé s géc 1a 3.

7.31. Tim ham s6 bac nhét cé do thj la dudng thang cé hé sé goc 1a -2 va cat truc hoanh
tai diém co6 hoanh dé béng 3.

7.32. Hay chi ra cac cap duong thang song song véi nhau va cac cdp dudng thang
cat nhau trong cac dudng thang sau:

a)y=-x+1; b) y=-2x+1;
C)y=-2x+2; d)y=-x
7.33. Cho hai ham s& bac nhdt y = mx-5va y=(2m + 1)x + 3. Tim cac gia tri cia m dé
dé thj cha hai ham sé6 la:
a) Hai dudng thang song song véi nhau.
b) Hai dudng thang cit nhau.

7.34. Tim ham s6 bac nhat cé dé thij 1a dudng thing song song véi dudng thang y = -3x + 1
va di qua diém (2; 6).

7.35. Trong mét phang toa do Oxy, cho hai dudng thang y= xva y = -x + 2.
a) Vé hai dudng thdng da cho trén cling mat phang toa dé.
b) Tim giao diém A ciia hai dudng thang da cho.

c) Goi B la giao diém cla dudng thang y = -x + 2 va truc Ox. Chiling minh tam giac
OAB vudng tai A, ttic 1a hai dudng thang y = x va y = -x + 2 vudng goc vdi nhau.

d) Cé nhan xét gi vé tich hai hé s goéc clia hai dudng thang da cho?
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Vidu1
Cho ham s6 bac nhat y = ax + 5.
a) Xac dinh hé sé a, biét d6 thj ham sé di qua diém A(1; 3).
b) V& dé thi ham s6 da cho vdi gia tri a tim dudc & cau a.

Giai

a) Vi dé thj ham sé di qua diém A (1; 3) nén ta cé:

3=a+5haya=-2.

b) V6i a= -2 ta c6 ham s6 y = -2x + 5. D6 thj cha ham Hinh 7.17
s6 nay la mét dudng thing.
Cho x =0 thi y = 5, ta dudc giao diém cla dé thij véi truc tung la P(0; 5).

4 2 2 « sye IS X 4 \
Choy=0thix= % ta dugc giao diém cua do thi vdi truc hoanh la QL%; OJ'

D6 thi clia ham sé y = -2x + 5 la dudng thang PQ (H.7.17).

S6 tién dién phai tra trong thang khi lugng dién st dung x (kWh) trong khoang tit 51 kWh
dén 100 kWh dudc cho bdi cong thirc sau:

T(x) = 1 734x - 2 800 (déng).
a) Tinh s@ tién dién phai tra khi ltigng dién tiéu thu trong thang la 90 kWh.

b) Néu s6 tien dién phai tra trong thang la 144 590 déng thi gia dinh d6 da sl dung
bao nhiéu kWh dién?

Giai
a) Khi x=90tacd: T(90) =1 734 - 90 - 2 800 = 153 260.
Vay khi lugng dién tiéu thu trong thang 1a 90 kWh thi sé tién dién phai tra 1a 153 260 dong.
b) Ta phai tim x sao cho T(x) = 144 590, tlic la
1734x -2 800 =144 590
1734x =147 390
x = 85 (thoa man).

Vay gia dinh nay da st dung 85 kWh trong thang do6.
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BAITAP

7.36. Chohaihams6 y=2x-1vay=-x+ 2.
a) Trong cling mét phang toa do Oxy, vé dé thj clia hai ham sé da cho.
b) Tim toa dé giao diém cla hai dé thj trén.
7.37. Cho ham sé bac nhat y = (3 - m)x + 2m + 1.
Tim cac gia trj cia m dé dé thj clla ham sé da cho la:
a) buong thing di qua diém (1; 2).
b) Budng thdng cat dudng thang y = x + 1 tai mot diém ndm trén truc tung.

7.38. Cho d6 thi cia mot ham sé bac nhat y = f(x) v
nhu Hinh 7.18. y=1x

Hay giai cac phuong trinh sau:

(30; 70)

a) f(x) = 70; >

b) f(x) = 95; :
(000 [© X

c) ix) =0. Hinh 7.18

7.39. Gia cudc taxi cla mét hang xe taxi khi quang dudng di chuyén x (km) trong khoang
tir trén 1 km dén 30 km dudc cho béi céng thic sau:
T(x) = 10 000 + 13 600 - (x - 1) (dong).
a) Tinh s6 tién phai tra khi xe di chuyén 20 km.
b) Néu mét hanh khach phai trd 200 400 déng thi hanh khach d6 da di chuyén bao
nhiéu kildomét?

7.40. Trong Ii thuyét tai chinh, gid tri s6 sach la gia tri cla mét tai san ma céng ty sl

dung dé xay dung bang can déi ké toan clia minh. Mét s6 cong ty khau hao tai san
clia ho béng cach sii dung phudng phap khau hao dudng thidng dé gia tri cia tai san
gidm mét lugng ¢6 dinh moi nam. Mc suy gidm phu thudc vao thai gian st dung hiru
ich ma cong ty dat vao tai san do.
Gia s mot cong ty vila mua mét chiéc may photocopy mdi vdi gia 18 triéu dong.
Céng ty Iya chon céach tinh khau hao chiéc may photocopy nay theo phucng phap
khau hao dudng thdng trong thdi gian 3 nam, tlc la méi nam gia tri cla chiéc may
photocopy sé giam 18 : 3 = 6 triéu dong.

a) Viét ham s6 bac nhat biéu thj gia tri s6 sach V(x) cla may photocopy dudi dang mét
ham s6 theo thdi gian sif dung x (nam) cla né.

b) Vé do thi clla ham s& bac nhat y = V(x).
c) Gia tri s6 sach clia may photocopy sau 2 ndm s{f dung la bao nhiéu?

d) Sau thdi gian s dung la bao lau thi may photocopy c6 gia tri s sach 1a 9 triéu déng?
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A. TRAC NGHIEM

7.41. Phuong trinh nao sau day la phuong trinh bac nhat mét 4n?

A.Ox+2=0. B.2x+ 1=2x+2.
C.2x2+1=0. D.3x-1=0.

7.42. Tap nghiém S cla phuong trinh 3(x + 1) - (x - 2) =7 - 2xla
A. S ={0}. B. S:{%}.
C.5=0. D.S=R.

7.43. Ham s6 nao sau day la ham s6 bac nhat?

A.y=0x+3. B.y=3x+2.
C.y=2x D.y=0.

7.44. Budng thang c6 hé sé goc béng 2 va di qua diém (-1; 2) la
A.y=2x+ 2. B.y=2x-1.
C.y=-x+2. D.y=2x+4.

7.45. Gia tri m dé dudng thang y = (m + 1)x + 2 song song véi dudng thdng y = -2x 1a

A.m=-3. B.m=-2.
C.m=2. D.m=1.
B. TU LUAN

7.46. Giai cac phuong trinh sau:
a) 5(x- 1) - (6 - 2x) = 8x - 3; p) A%, B FWT

3 2 4

7.47. S6 tién thué thu nhap ca nhan khi muic thu nhap chiju thué trong nam trong khoang
tl trén 60 triéu dong dén 120 triéu déng dudc cho bédi céng thic sau:

T(x) = 0,1x - 3 (triéu dong),
trong do 60 < x < 120 (trieu déng) 1a muc thu nhap chiu thué clia ngudi dé trong nam.

a) Tinh s6 thué thu nhap phai déng khi mdc thu nhap chiu thué trong nam la
100 triéu doéng.
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b) Néu mot ngusi phai déng 8 triéu dong tién thué thu nhap ca nhan thi mic thu nhap
chiu thué cla ngudi do trong nam la bao nhiéu, biét rang ngudi do co thu nhap chiu
thué trong khoang ti trén 60 triéu dong dén 120 triéu dong?

7.48. M6t clia hang sach giam gia 30% cho mot cuén sach. Néu gia mdi chia cubn sach
la 63 000 déng, thi gia cii clia cuén sach do la bao nhiéu?

7.49. Hai 6 t6 cung xuat phat tir Ha Noi di Ha Long luc 8 gig sang, trén cung mot tuyén
dudng. Van tdéc clia mét 6 td I6n hon 5 km/h so véi 6 t6 kia. Xe di nhanh hon dén
Ha Long luc 10 gis 45 phut sang, trudc xe kia 15 phat. Ho6i van téc clia moi 6 to la
bao nhiéu? Tinh dé dai quang duong tii Ha Noi dén Ha Long.

7.50. Cho ham s6 bac nhat y = (m + 2)x + 3.
a) Tim m dé dé thi ham s6 song song v6i dudng thang y = -x.
b) Vé d6 thi ham s6 vdi gia tri m tim dudgc & cau a.

c) Tim giao diém A cla dé thj ham sé tim dugc & cau a va dé thi cia ham s6 y = x + 1.
Tinh dién tich cGa tam giac OAB, trong do6 B la giao diém clia dé thj ham s6 y = x + 1
v@i truc Ox.
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XAC SUAT

Trong chuong nay cac em sé
dugc biét cach tinh xac sudt cia
mot s6 bién ¢6 don gian va udc
lugng xac suat cta bién ¢o ban

Xac suat thuc gghiém.

Khai niém, thuadtngit  Kién thic, kinang

« Két qua c6 thé - Xdcdinh cac két qua c6 thé cda hanh dong, thuc nghiém.
« Két qua thuan lgi « Xacdinh cac két qua thuan Igi cho mot bién ¢6 lién quan téi hanh dong,
thuc nghiém.

Tai vong chung két cudc thi Chinh phuc tri thic, ban t8 chiic soan 20
cau hoi thuéc céac linh vuc khac nhau, méi cau hoi dugc viét trong mot
phiéu va dugc danh s6 ti 1 dén 20. Cac cau hoi tl s6 1 dén s6 4 thudc
linh vuc Lich s - Pia li, tU s6 5 dén s 12 thudc linh vuc Khoa hoc
ty nhién, ti s 13 dén s8 18 thudc linh vuc Van hoc; tii s6 19 dén s6 20
thudc linh vuc Toan hoc.

Ban Son rut ngau nhién mot phiéu tir hép dung cac phiéu cau hoi.
San hoc gidi moén Lich st nén mong rat duge cau hédi thudce linh vuc
Lich si - Dia li.

Liéu ban Son c6 rat dugc phi€u cau héi minh mong muén khéng?

5]

L)
4
¥




ﬂ KET QUA CO THE CUA HANH PONG, THUC NGHIEM

ﬁ) K&t qua c6 thé
m Trong tinh huéng mé& dau, em hay cho biét:
a) Ban Son c¢6 chic chan rat duge phiéu cau hdi s6 2 hay khéng?
b) Khi ban Son rut mot phi€u bat ki thi cé bao nhiéu két qua cé thé xay ra?

Trong thuyc té, ta thudng gap cac hanh déng, thuc nghiém ma két qua cla ching
khong thé biét trudc khi thyc hién. Tuy nhién, trong nhiéu trudng hop ta cé thé xac dinh
dudc tat ca cac két qua cé thé xay ra (goi tét 1a cac két qua cé thé) clia hanh déng,
thuc nghiém dé.

M6t hép dung 5 qua cau mau xanh dudc danh sé 1; 2; 6 @ @ @ @
3; 4; 5 va 4 qua cau mau dé dudc danh s6 1; 2; 3; 4.

Lay ngau nhién mot qua cau trong hop. Liét ké tat ca

cac két qua co thé clia hanh déng nay. C6 bao nhiéu 6 6 6 6
két qua co thé?

Giai

Ki hiéu 5 qua cau mau xanh dudc danh so 1; 2; 3; 4; 5 la X1, X2, X3, X4, X5 va 4 qua
cau mau dé dugc danh sé 1; 2; 3; 4 1a D1, D2, D3, D4.

Cac két qua c6 thé clia hanh dong nay la X1, X2, X3, X4, X5, D1, D2, D3, D4.
Cé tat ca 9 két qua co thé.

Luyén tap 1 _.
A/ABCDD

Chon ngéu nhién mot chii cai trong cum tit “TOAN HOC E E GHIKLM
VA TUOI TRE”. Liét ké tat ca cac két qua co thé clia NOOO P QR

hanh dong nay. STUUVXY

ﬁ Tranh luan

M6t tdi dung 12 vién bi co hinh dang nhu nhau, chi khac mau, trong dé cé 5 vién bi
mau do, 4 vién bi mau xanh va 3 vién bi mau vang. Lay ngau nhién mét vién bi trong tui.
Hai c6 tat ca bao nhiéu két qua cé thé?

Khéng dung! Céc vién bi c6 hinh dang nhu
nhau, chi khac mau nén cé 3 két qua c6 thé
la bi mau do, bi mau xanh va bi mau vang.

Co 12 vién bi nén co
12 két qua co thé.

Theo em, ban nao néi dung?
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a KET QUA THUAN LOI CHO MOT BIEN CO

16 Két qua thuan lgi
Trd lai tinh huéng mdé dau, két qua cla hanh déng rat ngau nhién mot phiéu cau hoi
chia Son la m6t cau hoi nao doé trong s6 20 cau hdi dudc danh sé tik 1 dén 20.
C6 20 két qua co6 thé l1a phidu sé 1, phidu s6 2,..., phiu s6 20.

Xét bién cé E: “San rat duge phiéu cau héi thudc linh vuc Lich s - Dia Ii”.

HEE Em hay xac dinh cac két qua c6 thé dé bién cd E xay ra.

Xét mét bién c6 E, ma E co xay ra hay khéng xay ra tuy thudc vao két qua cla
hanh dong, thuc nghiém T.

Mot két qua co thé clia T dé bién cd E xay ra dudc goi la két qua thuan Igi cho
bién cé E.

Doi van nghé khoi 8 clla moét trudng Trung hoc ¢d 86 cé 14 ban, trong do cé 4 ban nam
I6p 8A, 5 ban nii I6p 8B, 3 ban nam Iép 8C va 2 ban nii I6p 8D. Chon ngdu nhién mot
ban trong doi van nghé khéi 8 dé tham gia tiét muc van nghé cda trudng.

Y ! ;
X

A

a) Liét ké tat ca cac két qua cé thé clia hanh déng trén. C6 tat ca bao nhiéu két qua
co thé?

b) Liét ké cac két qua thuan Igi cho cac bién ¢é sau:
* E: “Chon dugc moét ban I6p 8A;
* F: “Chon dugc mét ban na”.
Giai
Ki hiéu 4 ban nam I6p 8A la A1,A2, A3, A4;
5 ban n(i I6p 8B la B1, B2, B3, B4, B5;
3 ban nam Iép 8C la C1,C2, C3;
2 ban n( I6p 8D la D1,D2.
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a) Cac két qua co thé clia hanh dong trén la A1, A2, A3, A4, B1, B2, B3, B4, B5, CH1,
C2, C3, D1, D2. C6 14 két qua c6 thé.

b) Bién c6 E xay ra khi ta chon dugc mét ban I6p 8A. Do do céac két qua thuan Igi cho
bién c6 E 1a A1, A2, A3, A4.

Bién c6 F xay ra khi ta chon dugc moét ban nii. Do d6 cac két qua thuan Igi cho bién cé F
la B1, B2, B3, B4, B5, D1, D2.

Luyén tap 2

Trd lai Vi du 2, hay liét ké cac két qua thuan Igi cho cac bién cé sau:
* G: “Chon dugc mét ban nam”;
* H: “Chon dugc mét ban I16p 8C hoac 8D”.

BAITAP

8.1. Vuéng thuc nghiém gieo mét con xic xac.
a) Liét ké cac két qua cé thé cla thuc nghiém trén.
b) Liét ké cac két qua thuan Igi cho cac bién ¢c6 sau:
* A: “S8 chdm xudt hién trén con xtc xac la hop sé”;
» B: “S8 cham xuat hién trén con xuc xac nhé hon 57;

» C: “S6 cham xuat hién trén con xuc xac la sé 18”.

8.2. Mot hop dung 12 tdm thé, dudc ghi s6 1; 2;...; 12. Ban Nam rat ngau nhién moét tam
thé tir trong hop.

a) Liét ké cac két qua cé thé cla hanh dong trén.

b) Liét ké cac két qua thuan Igi cho cac bién ¢é sau:
s A: “Rut dudc tam thé ghi sé chan”;
+ B: “Rut dugc tam thé ghi s6 nguyén t6”;
+ C: “Rut dugdc tam thé ghi s6 chinh phuong”.

8.3. Ban An c6 16 cuén sach, trong do c6 4 cudn sach tiéu thuyét, 5 cuén sach Lich si,
3 cudn sach Khoa hoc ty nhién va 4 cudn sach Toan. Cac cudn sach nay dugc xép
tuy y trong ti sach. Ban Binh dén chgi va Idy ngau nhién mot cuén sach trong
tl sach clha An.

a) Liét ké cac két qua cé thé cla hanh dong trén.
b) Liét ké cac két qua thuan Igi cho cac bién ¢6 sau:
» E: “Binh ldy dugc mot cudn sach tiéu thuyét”;
* F: “Binh lay dugc mot cubn sach Khoa hoc ty nhién hodc cuén sach Toan”;

* G: “Binh lay dudc mét cudn sach khéng phai la sach Lich sir”.

Je:



Khai niém, thuat ngit Kién thuc, ki nadng

(ong thic tinh xac suat Tinh xac sudt bang ti s6 gitta s6 két qua thuan lgi cho bién 6
va 50 két qua c6 thé trong truéng hop cac két qua c6 thé la dong
khd ndng.

Mot thi dung 20 vién keo giong hét nhau nhung khac
loai, trong do co 7 vién keo siia, 4 vién keo chanh,
6 vién keo diia va 3 vién keo bac ha. Ban Lan 18y ngau
nhién mot vién keo tif tdi. Tinh xac suat dé Lan I&y
dudc vién keo slia.

Céc vién keo giéng hét nhau, chi Khéng dung, chi c6 4 két qua c6 thé
khac loai nén co 4 két qua co thé Ia nhung chung khong dong kha nang.
ldy dudc vién keo siia, vién keo Té thay xac suat dé Lan lay dudc vién
chanh, vién keo dia va vién keo keo slia la cao nhat vi trong tui co
bac ha. Do d6, xETER: T nhiéu vién keo slia nhat. Nhung t6
o L khong biét xac sudt dé Lan Idy dudc

dugc vién keo sta la —. y . ) ¥ - A
4 vién keo sta chinh xac la bao nhiéu?

—
b
A

Trong bai hoc nay sé gilp cac em tra 16i dugc cau héi cha ban Tron.

© Cach tinh xac suat bang ti s6
Muén tinh xac suat trong nhiing tinh huéng tuong ty nhu trén ta c6 céng thic tinh
xac suit sau:

Gia thiét rdng cac két qua cé thé clia mot hanh dong hay thuc nghiém la déng
kha nang. Khi do, xac suat cla bién c6 E, ki hiéu la P(E), bang ti s6 gilia s6 két
qua thuan Igi cho bién ¢ E va téng s6 két qua co thé.

_ S48 két qua thuan Igi cho E

P(E)
Téng s6 két qua co thé

¢}
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Nhan xét. Viéc tinh xac suat ciia mét bién c6 E trong mét hanh déng hay thuc nghiém
dong kha nang sé gém cac budc sau:

Budc 1. Dém céac két qua c6 thé (thudng bang cach liét ké);
Budc 2. Chi ra cac két qua cé thé la déng kha nang;
Budc 3. DEm cac két qua thuan Igi cho bién ¢ E;

Budc 4. Lap ti s6 gilia s6 két qua thuan Igi cho bién ¢ E va téng s6 két qua cé thé.

Mot tdm bia cling hinh tron dudc chia thanh 12 hinh quat
nhu nhau va danh s6 1; 2; 3;...; 12 (H.8.1), dudc gan vao
truc quay cé mii tén c6 dinh & tam. Quay tdm bia xem
mi tén chi vao hinh quat nao khi tam bia dung lai, tinh
xac suat cha cac bién cd sau:

a) A: “Mdi tén chi vao hinh quat ghi s6 nguyén t6”;

Hinh 8.1

b) B: “Miii tén chi vao hinh quat ghi sé chinh phuong”.

Giai

Cé 12 két qua co thé, do la 1; 2;...; 12. Do 12 hinh quat nhu nhau nén 12 két qua co thé

nay la déng kha nang.

a) Céac két qua thuan Igi cho bién c6 Ala 2; 3; 5; 7; 11. C6 5 két qua thuan Igi cho

bién c6 A. Do d6, xac suat clia bién cé A la P(A) :—1%.

b) Cac két qua thuan Igi cho bién c6 Bla 1; 4; 9. Co 3 két qua thuan Igi cho bién cé B.
3 1

Do d6, xac suét clia bién c6 Bla P(B)= Ty

Luyén tap 1

Tr& lai tinh huéng mé dau. Tinh xac suat dé Lan lay dudc:
a) Vién keo slia;
b) Vién keo chanh.

Mot hép dung 18 vién bi cung khéi lugng va kich thudc, vdi hai mau dé va vang, trong
dé6 s6 vién bi mau vang gap déi s6 vién bi mau doé. Binh Idy ngau nhién mot vién bi ti
trong hép. Tinh xac suat dé Binh Iy dudc vién bi mau vang.
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Giai

Goi x 1a s6 vién bi mau dd. Khi dé s6 vién bi mau vang la 2x.

Theo dé bai, taco x + 2x = 18, hay 3x = 18, tlic l1a x = 6.

Do do, s6 vién bi mau vang la 12.

Do Binh Idy ngdu nhién mot vién bi tii hop cé 18 vién nén c6 18 két qua co thé va cac

két qua doé la dong kha nang.

Vay xac suat dé Binh Idy dudc vién bi mau vang la %:Z

3
Luyén tap 2

Trén gia sach cla thu vién cé 15 cuén sach, trong dé c6 mot s6 cudn tiéu thuyét.
Ngudi thi thu dat them 5 cudn tiéu thuyét thu vien méi mua vao gia sach. Ban Nam
dén muon sach, chon ngdu nhién mét cudn sach trén gia. Biét rdng xac suat dé chon

dudc cudn tiéu thuyét la % Héi luc dau trén gia sach c6 bao nhiéu cuén tiéu thuyét?

13 Tranh luan
Mot thi dung 17 vién bi cung khéi lugng va kich thudc, chi khac mau, trong dé cé
8 vién bi mau dé, 5 vién bi mau xanh va 4 vién bi mau vang. Lay ngau nhién mot
vién bi ti trong tdi. Tinh xac suat cla bién c6 E: “Lay dudc vién bi mau do”.

Co 17 vién Ei nén 96 i Cac vién bi cung khéi lugng va

S U e e (LGP e ) kich thudc, chi khac mau, nén chi

mau do nén co 8 ket qua c6 3 két qua c6 thé 1a vién bi mau

thuan loi cho bién c8 E. dd, vién bi mau trdng va vién bi
A 8

Vay P(E)=ﬁ~ mau vang. Do do P(E)=%.

-

qg@@
v

Vuéng va Tron ai néi dang? Tai sao?

BAI TAP

8.4. M6t hinh tron dugce chia thanh 20 hinh quat nhu nhau,
danh sé tir 1; 2;...; 20 va dugc gan vao truc quay c6 mii
tén c6 dinh & tam (H.8.2). Quay tdm bia va quan sat
xem mii tén chi vao hinh quat nao khi tdm bia diing lai.

Hinh 8.2
os]



Tinh xac suét dé mii tén:
a) Chi vao hinh quat ghi s6 chia hét cho 4.
b) Chi vao hinh quat ghi s6 khéng phai la sé nguyén té.

8.5. Mot ti dung cac vién keo gidng hét nhau, chi khac mau, trong dé co 5 vién keo mau
den, 3 vién keo mau dd, 7 vién keo mau trang. Lay ngau nhién mot vién keo trong tui.
Tinh xac suat clia cac bién c6 sau:

a) E: “Lay dudc vién keo mau den”;

b) F. “Lay dudc vién keo mau den hodc mau do”;
¢) G: “Lay dudc vién keo mau trang”;

d) H: “Khéng lay dudc vién keo mau do”.

8.6. Trong mot chiéc hop cé 15 tAm thé giong nhau duge danh s6 10; 11;...; 24. Rut ngau
nhién mot tdm thé tir trong hop. Tinh xac suat cha cac bién cd sau:
a) A: “Rat dudc tadm thé ghi so 1€,
b) B: “Rut dugc tadm thé ghi s6 nguyén t6”.

8.7. Tro chgi vong quay may man.
M6t banh xe hinh tron dugc chia thanh 12 hinh quat
nhu nhau, trong dé cé 2 hinh quat ghi 100 diém, 2 hinh £
quat ghi 200 diém, 2 hinh quat ghi 300 diém, 2 hinh
quat ghi 400 diém, 1 hinh quat ghi 500 diém, 2 hinh
quat ghi 1 000 diém, 1 hinh quat ghi 2 000 diém (H.8.3).
3 méi lugt, ngudi choi quay banh xe. Mii tén ¢6 dinh
gan trén vanh banh xe diing & hinh quat nao thi ngudi
chgi nhan dudc s diém ghi trén hinh quat do.

) § —

e o . . pu_y . - . Hinh 8.3
Ban Lan chai tro chai nay. Tinh xac suat cua cac bién c6 sau:

a) A: “Trong mét lugt quay, Lan dugc 400 diém”;
b) B: “Trong mét Iugt quay, Lan dudc it nhat 500 diém”.
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MOI LIEN HE GIUA XAC SUAT THUC NGHIEM
V61 XAC SUAT VA UNG DUNG

Khai niém, thudtngit Kién thic, kindng
Xac suat thuc nghiém « Tinh xac sudt thuc nghiém trong mot s6 vi du cd tinh hudng thuc té.
« Udc luong xac suat cha mot bién cd bang xac suat thuc nghiém.
« Ung dung trong mot s6 bai toan don gian.

Hinh 8.4 la canh tidc dudng & dudng
Nguyén Trai (Ha N6i) vao gid cao diém
budi sang, ti khoang 7 gid 30 phut
dén 8 gid. Liéu ta co thé tinh dudc xac
suét cla bién c6 “Tac dudng vao gid cao
diém budi sang & dudng Nguyén Trai”
hay khéng?

n XAC SUAT THU'C NGHIEM CUA MOT BIEN €O

o) IGp 6, ching ta da biét khai niém xac suét thuc nghiém cla mot sy kién trong mét sé
trd chai, thi nghiém don gian. Trong phan nay, ching ta sé tim hiéu khai niém xac suét
thuc nghiém clia mot bién ¢6 trong nhiing tinh huéng thuc té.

A

Ong An theo dbi va théng ké sé cudc goi dién thoai
dén cho 6ng trong mot ngay. Sau 59 ngay theo déi,
két qua thu dugc nhu sau:

S6 cudc dién
thoai goi dén|0 |1 |2 (3|4 |5|6|7 |8

trong mét ngay | y

Séngay |5|9|15|10|5|6 (4|23 £

Goi A la bién c6 “Trong mo6t ngay éng An nhan dudc nhiéu hon 6 cudc goi”. Hoi
trong 59 ngay, cé bao nhiéu ngay bién c6 A xuat hién?

Gia sl trong n lan thyc nghiém hoac n lan theo déi (quan sat) moét hién tugng ta thay
bién c6 E xay ra k lan. Khi do xac suat thuc nghiém cua bién cé E bang ﬁ tuc la
n

bang ti s6 gilta s6 lan xuat hién bi€n ¢6 E va s6 lan thuyc hién thuc nghiém hoac theo
d6i hién tugng dé.
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Tr§ lai tinh huéng trong HD1. Goi E la bién ¢é “Trong m6t ngay 6ng An nhan dudc it
nhat 5 cudc goi dién thoai” va F 1a bién ¢6 “Trong mot ngay 6ng An nhan dudc nhiéu
nhat 3 cudc dién thoai”. Tinh xac suét thyc nghiém cla bién c6 E va bién cd F.

Giai

¢ Trong 59 ngay theo dobi c6 6 ngay cdé 5 cubc goi, 4 ngay cé 6 cubdc goi, 2 ngay co
7 cudc goi va 3 ngay cé 8 cudc goi.

Do do, s6 ngay co it nhat 5 cudc goi la 6 + 4 + 2 + 3 = 15 (ngay).

Nhu vay trong 59 ngay theo ddi, 6ng An thay bién c6 E xay ra 15 lan.

Vay xac suéat thuc nghiém cdia bién c6 E 1a %
e Trong 59 ngay theo ddi c6 5 ngay khéng cé cubc goi, 9 ngay cé 1 cudc goi, 15 ngay
c6 2 cubc goi va 10 ngay co 3 cudc goi.

Do dé, s6 ngay co6 nhiéu nhat 3 cudc goila 5+ 9 + 15 + 10 = 39 (ngay).

Nhu vay trong 59 ngay theo ddi, 6ng An thdy bién c6 F xay ra 39 lan.

. o o 2 0 - A
Vay xac suat thyc nghiém cua bién ¢6 Fla £

Luyén tap 1

Mot clia hang théng ké s lugng cac loai dién thoai ban dugc trong mét nam viia qua
nhu sau:

Loai dién thoai I A | B C

S6 luong ban duoc (chiéc) | 712 | 1035 | 1085

Tinh xac suat thuc nghiém cha bién cd E: “Chiéc dién thoai loai A dudc ban ra trong
nam do cla clia hang”.

E MOI LIEN HE GIUA XAC SUAT THUC NGHIEM VG XAC SUAT

~a

Ta da biét kha nang xay ra clia mét bién c6 dudc do luong bang mét sé nhan gia tri
tli 0 dén 1, goi la xac sudt cla bién c¢6 do. Trong Bai 31, ta da cé cong thuic tinh xac
sudt clla mot bién c6 véi gia thiét rang cac két qua cé thé clia mot hanh dong hay
thuc nghiém l1a dong kha nang.
Tuy nhién trong nhiéu tinh huéng, gia thiét trén khéng thoa man. Ngudi ta thay rang
c6 thé udc luong xac sudt ctia mot bién ¢6 nho xdc sudt thuc nghiém.
Xéac suat cla bién c6 E dudgc udc lugng bang xac suét thyc nghiém cla E:
k
P(E)=~—;
(E)=2
trong do n 1a s6 lan thyc nghiém hay theo déi mot hién tugng,

kla s6 1an bién c6 E xay ra.
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Kiém tra ngau nhién 500 chiéc ti vi do nha may X san xudt thi cé 4 chiéc khéng dat
chat lugng. Hay udc lugng xac suat clia bién ¢é E: “Mét ti vi clla nha may X san xuat
khong dat chéat lugng”.

Giai

Trong 500 lan quan sat ta thay bién cé E xay ra 4 lan.

Do do, xac sudat thuc nghiém cla bién c6 E la 53—0=0,008 =0,8%.

Vay xac suét clia bién ¢6 E dudc udc lugng la 0,8%.

Luyén tap 2

TrG lai tinh huéng mé dau. Gia slif camera quan sat duong Nguyén Trai trong 365 ngay
ghi nhan dudc 217 ngay tc dudng vao gid cao diém budi sang. TU s6 liéu théng ké
do, hay udc lugng xac suét cla bién c6 E: “Tac dudng vao gid cao diém budi sang &
duong Nguyén Trai”.

Théng ké t6i ngay 26-12-2021, toan thé gidi co
279 830 788 ngusi nhiéem Covid-19, trong do co
5413 126 ngudi tli vong. (Theo www.worldometers.info).

Fight sgaingt COVID-18

Hay udc lugng xac sudt ngudi nhiém Covid-19 bi
tl vong.

Gidi
Theo doi 279 830 788 ngudi nhiém Covid-19 va thong ké c6 5 413 126 ngudi tif vong.
Vay xac suéat thuc nghiém cla bién c6 “Ngusi nhiém Covid-19 bj tl vong” la

M ~0,0193 =1,93%.
279 830 788

Vay xac suat ngudi nhiém Covid-19 bj t&f vong dugc udc lugng 1a 1,93%.

Trong 240 000 tré sc sinh chao d&i ngudi ta thdy c6 123 120 bé trai. Hay udc Iugng
xac suat clia bién c6 “Tré sd sinh 1a bé gai”.

B UNG DUNG

Xac suat thuc nghiém co thé s dung dé dua ra du bao sé Ian xay ra mot su kién,
hién tugng trong tuong lai.

o)



M6t nha may san xuat linh kién dién tl, kiém tra chat lugng clia 100 san phdm. Két qua
dudgc ghi trong bang sau:

S
S

16 0 1 s
s&n phdm 62 35 3

Oy | O,

a) Chon ngau nhién mét san phadm clla nha may. Hay tinh xac suét thuc nghiém cla
cac bién c6 sau:

A: “San pham khéng cé 16i”;

B: “San phdm c6 dung 1 16i”;

C: “San pham c6 nhiéu hon 1 16i”.

b) N&u kiém tra 120 san pham khéac, hay du doan:
e C6 bao nhiéu san phdm khoéng co6 16i?

e C6 bao nhiéu san pham cé dung 1 16i?

¢ C6 bao nhiéu san pham nhiéu hon 1 16i?

Giai

a) Xac suat thyc nghiém cla cac bién c6 A, B va C tuong (ng la
2:0,62; ﬂ:0,35 va i: 0,03.
100 100 100

Vay ta cé cac udc lugng sau: P(A) = 0,62; P(B) = 0,35; P(C) = 0,08.
b) Khi kiém tra 120 san pham khac.
e Goi kla s6 san pham khéng co6 16i.

k ? 2. o~
Ta c6 P(A) = 120" Thay gia tri udc lugng cua P(A) G trén, ta dugc
k

A 0,62 Suyra k=120 - 0,62 = 74.4.
120 y

Vay cé khoang 74 san pham khéng cé 16i.
e Goi hla s6 san pham c6 dung 1 16i.

Ta cé P(B) = % Thay gia tri udc lugng clha P(B) G trén, ta dugc
h

—— ~0,35. Suy ra h=~120- 0,35 = 42.
120

Vay cé khoang 42 san pham cé dung 1 16i.
e Goi m la sé san pham cé nhiéu hon 1 16i.

Ta c6 P(C) = %. Thay gia trj udc lugng ciia P(C) & trén, ta dugc
m

— ~0,03. Suyram=~120-0,03 = 3,6.
120

Vay cé khoang 4 san pham cé nhiéu hon 1 16i.
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Nhu vay, ta du doan két qua khi kiém tra 120 san pham khac nhu sau:

8 16i 0 1 > 1
S8 san pham 74 42 4

Théng ké diém kiém tra cudi nam moén Toan cla mot nhém 100 hoc sinh 16p 8
dudc chon ngau nhién tai ba I6p clia truéng Trung hoc co sG X, thu dugc két qua
nhu bang sau:

Diém 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10
S6 hoc sinh 7 9 11 11 12 12 | 13 9 8 8

a) Chon ngau nhién moét hoc sinh clia trudng X. Hay tinh xac sudét thyc nghiém cla
cac bién c6 sau:

e A: “Hoc sinh dé cé diém nhé hon hoic bang 5”;

e B: “Hoc sinh dé cé diém ti 4 dén 9”.

b) Hay du doan trong nhém 80 hoc sinh IGp 8 chon ngau nhién tif ba I16p khac cla
truéng X:
e C6 bao nhiéu hoc sinh cé sé diém khéng vuct qua 5 diém?

e C6 bao nhiéu hoc sinh c6 sé diém tif 4 dén 9 diém?

BAITAP

8.8. Tung mot chiéc kep gidy 145 1an xudng san nha lat gach da hoa hinh vuéng. Quan sat
thay c6 113 lan chiéc kep nam hoan toan bén trong hinh vuéng va 32 lan chiéc kep
nam trén canh hinh vuéng. Tinh xac suét thuc nghiém cla cac bién c6 sau:

a) E: “Chiéc kep gidy nam hoan toan trong hinh vuong”;
b) F: “Chiéc kep gidy nam trén canh cta hinh vuéng”.

8.9. Mot nhan vién kiém tra chat lugng san phdm tai mot
nha may trong 20 ngay réi ghi lai s6 phé phdm cla nha
may méi ngay va thu dudc két qua nhu sau:

Sé phé phdm 0 1 2 3 >4
S6 ngay 14 3 1 1 1

Tinh xac suét thyc nghiém cla cac bién ¢ sau:
a) M: “Trong mot ngay nha may dé khéng cé phé pham”;
b) N: “Trong mot ngay nha may dé chi cé 1 phé pham”;

c) K: “Trong mot ngay nha may do cé it nhat 2 phé pham”.
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8.10. Thong ké thdi gian cla 78 chudng trinh quang céo trén Dai truyén hinh tinh X cho
két qua nhu sau:

Thai gian quang céao trong khoang S6 chuong trinh quang cao
T 0 dén 19 giay 17
Tl 20 dén 39 giay 38
TU 40 dén 59 giay 19
Trén 60 giay 4

Tinh xac suat thyc nghiém cla cac bién c6 sau:
a) E: “Chuong trinh quang cao cta Dai truyén hinh tinh X kéo dai tif 20 dén 39 giay”;
b) F. “Chuong trinh quang cao cla Dai truyén hinh tinh X kéo dai trén 1 phat”;
c) G: “Chuong trinh quang céo clia Dai truyén hinh tinh X kéo dai trong khoang ti
20 dén 59 giay”.

8.11. Thong ké vé sd ca nhiém bénh va s6 ca tlf vong clia bénh SARS va bénh EBOLA
dudc két qua nhu sau:

Bénh S6 ngudi nhiém S6 ngudi tl vong
SARS (11 -2002 dén 7 - 2003) 8 437 813
EBOLA (2014 - 2016) 34 453 15 158

(Theo www.worldometers.info)

Can cl vao bang théng ké trén, hay udc lugng xac suat mét ngudi tii vong khi nhiém
bénh SARS, bénh EBOLA.

8.12. M&t nha may san xuat may diéu hoa tién hanh kiém tra chat lugng clia 600 chiéc
diéu hoa dudc san xudt va thdy co 5 chiéc bi 16i. Trong mét 16 hang c¢o 1 500 chiéc
diéu hoa, hay du doan xem c6 khoang bao nhiéu chiéc diéu hoa khong bi 16i.

8.13. Hai ban Mai va Viét Ian lugt thuc hién viéc gieo ddng thdi hai con xuc xac va &
méi lan gieo s& nhan dudc s6 diém bang téng s6 cham xuét hién trén hai con xuc xac.
Mai dudc gieo 100 lan va Viét dudc gieo 120 lan. Mai gieo trudc va ghi lai két qua
clia minh nhu sau:

S6diém| 2 | 3 | 4 | 5 | 6 | 7 | 8| 9 |10 | 11 | 12
Sé6lan | 3 | 5 | 9 |10 |14 |16 | 13 | 11| 8 | 7 | 4

Trudc khi Viét gieo, hay du doan xem co6 bao nhiéu lan sé diém cla Viét nhan dugc la:
a) Mot s6 chan;

b) M6t s6 nguyén t6;

c) Mét s6 I6n hon 7.
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Tinh gan dung sé © bang cach tung kim

Ti s6 gilia chu vi va dudng kinh ctia mét dudng tron tuy y ludn khong déi va dudc
ki hiéu la n. S6 n 1a mot s6 thap phan vo han khéng tuan hoan; 13 chii s6 dau trong
cach viét thap phan clia n 1a 3,141592653589...

Trén mat phang, ké cac duong thadng song song véi nhau, cach déu nhau mot
khoang bang d. Ldy mot chiéc kim c6 dé dai h ném ngdu nhién I&n mét phang dé.
Goi E 1a bién c6 “Chiéc kim cit mét trong cac dudng thdng da v&”. Nha toan hoc
Phap G.L. Buffon (1707 - 1788) da chiing minh dugc rang:

2

nd
Gia sl ném chiéc kim nlan, cac dudng thang song song cach déu nhau mét khoang
d va thdy cé k lan chiéc kim cat dudng thang. Khi dé xac suét thuc nghiém cla E

e i ©  Tir 6 2l
n n nd n kd

P(E)

N&u chon d6 dai chidc kim h = % thi m ~ %

Buffon da thuc hién 2 212 1an ném chiéc kim c6 doé dai 1 cm Ién mat phéng dugc ké
bdi cac dudng thdng song song véi nhau, cach nhau mét khoang 2 cm va quan sat
thay c6 704 lan kim cat mét trong cac dudng thang da vé.

l2ip

Vay n = 3,142045...

Nam 1901, nha toan hoc Lazzerini da tang s6 I1an ném kim Ién va tim dudc
n =~ 3,1415929.

2

Ngay nay trong Cung khoa hoc “Cac phat minh” ¢ Phap cé dat mét dung cu cho
phép khach tham quan tu tinh gan dang s6 n bang cach tung kim.



LUYEN TAP CHUNG
L Vidu1

Mot hép dung 36 tdm thé giong nhau dudc danh sé 1; 2; 3;...; 36. Ban Nam rat
ngau nhién mot tdm thé trong hop. Tinh xac sudt clia cac bién ¢d sau:

a) E: “Rat dudc tam thé ghi so chia hét cho 47;

b) F: “Rut dugc tam thé ghi s6 1a béi clia 4 hoic 67,

c) G: “Rut dudc tdm thé ghi s6 nguyén t6”.

Giai

Co6 36 két qua c6 thé, do la 1; 2; 3;...; 36. Do rat ngau nhién nén cac két qua co thé
nay la dong kha nang.

a) C6 9 két qua thuan Igi cho bién c6 E la: 4; 8; 12; 16; 20; 24; 28; 32; 36.

9 1
Vay P(E)= —=—.
Ay BlE)=e
b) Cé 12 két qua thuan Igi cho bién c6 F la: 4; 6; 8; 12; 16; 18; 20; 24, 28; 30; 32; 36.
12 1
vay P(F)=—==—.
c) C6 11 két qua thuan Igi cho bién cé Gla: 2; 3; 5;7; 11; 13; 17; 19; 23; 29; 31.
11
vVay P(G)=—.
y P(G)=2¢

Mot co quan quan li da théng ké dudc s6 lugt khach dén tham quan di tich X trong nam
qua nhu sau:

Thang 2l 41APSEANES 9;10 | 11;12

SGlugtkhach | 137 | 181 | 148 | 117 116 111

a) Tinh xac suat thuc nghiém cla bién c6 E: “Khach dén tham quan di tich trong
thang 7 va thang 87;
b) Tinh xac suat thuc nghiém cla bién c6 F: “Khach dén tham quan di tich trong thoi
gian ti thang 7 dén thang 127,
c) Gia slif nam tdi cé 1 196 lugt khach dén tham quan di tich. Hay du doan xem:
¢ C6 bao nhiéu Iugt khach dén tham quan di tich trong thang 7 va thang 8.
e C0 bao nhiéu Iugt khach dén tham quan di tich trong th&i gian tir thang 7 dén
thang 12.
Giai
a) S0 lugt khach tham quan di tich trong nam qua la
137 + 181 + 148 + 117 + 116 + 111 = 810.

C6 117 lugt khach tham quan vao thang 7, thang 8.

' Pl ML B 7
Vay xac suat thuyc nghiém cua bién cé E la 1 ~ 0,144,

810
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b) S6 lugt khach tham quan di tich tir thang 7 dén thang 12 trong nam qua la

117 + 116 + 111 = 344,

Vay xac suét thuc nghiém cla bién c6 F la %z 0,425.

c) Tacod 1 196-%:1 172,76. Vay ta du doan trong nam téi cé khoang 173 Iugt khéach

tham quan di tich vao thang 7 va thang 8.

Ta cd 1 196-%z 507,93. Vay ta dy doan trong nam téi cé khoang 508 lugt khach

tham quan di tich trong thgi gian ti thang 7 dén thang 12.

8.14. Gieo mdt con xtc xac can doi. Tinh xac suat cla cac bién ¢b sau:

a) A: “S6 chadm xuét hién trén con xuc xac khac 6,

b) B: “S8 cham xudat hién trén con xuc xac bé hon 3”;

c) C: “S8 cham xudt hién trén con xuc x&c 16n hon 27

d) D: “S6 chdm xudt hién trén con xtc x3c la s6é nguyén t8”.

8.15. Mot thi dung cac qua bong giéng hét nhau, chi khac mau, trong d6 cé 15 qua bong
mau xanh, 13 qua bong mau dé va 17 qua béng mau trdng. Lay ngau nhién mot qua
béng tl trong tdi. Tinh xac suét cda cac bién ¢é sau:

a) C: “Lay dudc qua bong mau xanh”;
b) D: “Lay dudgc qua béng mau do”;
c) E: “Khéng 1y dudc qua bong mau trang”.

8.16. Trong trd chgi “Xuc xac may man”, 8 méi van chai, ngudi choi gieo ddng thai hai
con xuc xac va ghi lai tdng s6 chdm xudt hién trén hai con xuc xdc. Mot ngudi choi 80
van va ghi lai két qua trong bang sau:

Téngsdécham| 2 | 3 | 4 | 5 6 7 8 9 | 10 | 11 | 12
Sé van 2 | 5|6 | 8 |11 |14 |12 | 9 | 6 | 4 | 3

a) Gia sl ngudi chai thang néu téng s6 cham xudt hién trén hai con xtc xic 1a 5 hoic 7.

Tinh xac suét thuc nghiém cla bién ¢6 E: “Ngudi choi thang trong mét van chai”.

b) Gia sl ngudi choi thing néu tdng s6 cham xudt hién trén hai con xtc xic tif 10

trG 1én. Tinh xac suét thuc nghiém clia bién ¢c6 F: “Ngudi chai thidng trong mét van choi”.
8.17. Thong ké s6 vu tai nan giao théng trong hai thang 8 va 9 cla thanh phé X dudc

két qua nhu bang sau:

S6 vu tai nan giao théng
xay ra trong mét ngay

S6 ngay 4 |9 |15|10| 8 |6 | a] 3] 2

0 1 2 3 4 5 6 7 28

TU bang thong ké trén, hay du doan xem trong ba thang 10; 11; 12 tGi tai thanh pho X:
a) C6 bao nhiéu ngay c6 nhiéu nhat 3 vy tai nan giao théng.
b) C6 bao nhiéu ngay cé it nhat 5 vu tai nan giao thong.
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BAI TAP CUOI CHUGNG VIl

A. TRAC NGHIEM
S dung dif liéu sau dé tra 10i cac Bai 8.18; 8.19.

L&p 8A gdm 38 hoc sinh, trong dé ¢6 18 ban nii. C6é 6 ban nii tham gia cau lac bo thé
thao va 8 ban nam khong tham gia cau lac b6 thé thao. Chon ngau nhién mot hoc sinh
trong 16p.

8.18. Xac sudt dé hoc sinh d6 Ia mét ban nam cé tham gia cau lac bo thé thao la

A L B. 8 . 2 B
20 19 21 23

8.19. Xac sudt dé hoc sinh d6 la mét ban khéng tham gia cau lac bo thé thao la
ALY B. 12, c. 3 p. 10,
20 19 21 19

S dung dif liéu sau dé tra 10i cac Bai 8.20; 8.21.

M6t tii dung cac qua cau giéng hét nhau, chi khac mau, trong do6 cé 26 qua mau do,
62 qua mau tim, 8 qua mau vang, 9 qua mau trang va 12 qua mau den. L4y ngau
nhién mot qua cau trong tui.

8.20. Xac suat dé Idy dudc qua cau mau tim 1a

62 B. 50 FpLeion [ do0
{1 117 118 118
8.21. Xac suat dé 1dy dudc qua cau mau tréng la
il By el & 22 Dp .
117 117 118 118
B. TY LUAN

8.22. Trong m6t hop c6 10 tam thé giébng nhau dudc
danh s6 11; 12;...; 20. Rut ngau nhién mot tam thé tir [N WA NSy WEZN WG
trong hop.
a) Liét ké cac két qua cé thé clia hanh dong trén.
b) Liét ké cac két qua thuan Igi cho cac bién ¢c6 sau: 161718419420

E: “Rat dudc tam thé ghi s6 la boi cha 37;

F: “Rut dudc tam thé ghi sé nguyén to”.

8.23. Mot tui dung cac vién bi gidbng hét nhau, chi khac mau, trong dé c6 5 vién bi
mau xanh, 3 vién bi mau dé va 7 vién bi mau trdng. Ban Viét Iy ngau nhién mot
vién bi trong tui. Tinh xac suat clia cac bién c6 sau:

henygiaouuecom



a) E: “Viét 1ay dudc vién bi mau xanh”;

b) F: “Viét 1ay dudc vién bi mau do”;

c) G: “Viét 1ay dugc vién bi mau tradng”;

d) H: “Viét lay dudc vién bi mau xanh ho&c mau dé”;

e) K: “Viét khong lay dugc vién bi mau doé”.

8.24. Chon ngau nhién mét sé c6 hai chii s6. Tinh xac suat clla cac bién cé sau:
a) A: “Sé dugc chon nhé hon 207;

b) B: “S6 dudc chon la s6 chinh phuong”.

8.25. Trong m6t phong ¢6 15 hoc sinh I16p 8A gom 9 ban nam, 6 ban nii va 15 hoc sinh
IGp 8B gom 12 ban nam, 3 ban nii. Chon ngdu nhién mot hoc sinh trong phong.
Tinh xac suat cla cac bién cé sau:

a)
b)
c) G: “Chon dugc mét hoc sinh nii IGp 8A”.

E: “Chon dugc mét hoc sinh nam”;
F: “Chon dugc mét hoc sinh nam I6p 8B”;

8.26. Bang sau day thong ké két qua khao sat s6 ngugi thich mét bo phim mdi tai 5 quan
A, B, C, D, E cla thanh pho X.

) S6 ngudi khao sat S6 ngudi thich bd phim mai

e Nam | N Nam NG
A 45 51 10 11

B 36 2RI 9 6

C 52 49 13 13

D 28 33 9 10

E 40 39 7 4
Téng s6 201 214 48 44

a) Chon ngau nhién mét ngudi 6 quan C. Udc lugng xac suat clia bién co:
A: “Ngudi dugc chon thich b6 phim dé”.

b) Chon ngau nhién mét ngudi & quan E. Udc lugng xac suat cla bién co:
B: “Ngudi dugc chon khéng thich b6 phim do”.

c¢) Chon ngéu nhién 600 ngudi & thanh phé X. Udc lugng trong d6 cé bao nhiéu ngudi
thich b6 phim dé?

d) Chon ngau nhién 500 ngudi ni & thanh phé X. Udc lugng trong doé cé bao nhiéu
ngudi thich bd phim dé?
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Cac em gap rat nhiéu hinh anh trong
cudcsong va thé gidi tu nhién dugc ao
nén bdi cac hinh giong nhau. Ching
han, nhiing toa nha trong thanh phd,
nhimg bong hoa trén cy,... Nhiing
hinh nhuvdy trong mét phang ta goi la
hinh dong dang. Trong chuong nay cac
em sé duoc tim hiéu vé chiing, dac biét
la cac tam gidc dong dang.

Khai niém, thuat ngit  Kién thiic, ki ning
« Hai tam gidc dong dang - Nhan biét hai tam gidc dong dang va giai thich cac tinh chat cta ching.

- Tisodong dang « Gidi thich dinh li vé trugng hgp dong dang dac biét cha hai tam giac.

Coé mét chiéc bong dién dugec méac
trén dinh (diém A) clia cot dén thang |
diing. Dé tinh chié"u cao AB CL:'Ja cot Agcﬂnha}t
den, bac Duong cam mét chiéc coc

g6 (doan CD) thing ding trén mat 4
dat réi do chiéu dai bong clia coc gb
do anh den dién tao ra va do khoang
cach tir diém E dén chan cot dén
(diém B) (H.9.1). Theo em, bac Duang
da tinh nhu thé nao dé ra dudc chiéu
cao c6t den?

tiasdng :
' cotden

Hinh 9.1
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n DINH NGHIA

Ching ta da biét hai tam giac bang nhau sé c6 cac goc tuong (ing bang nhau va hinh
dang gidng nhau. Trong bai nay chung ta sé tim hiéu trudng hop ma hai tam giac cé
thé khong béng nhau nhung van cé cac géc bang nhau.

,@ Hai tam giac dong dang

: 8
[Z6E) Trong Hinh 9.2, AABC va ADEF 1a hai tam giac c6 +¥;>' e
céc canh tuong Uing song song va cac goc tucng \ \"\\ \%} T
iing bang nhau, ticla AB// DE, AC// DF, BC// EF A \\ \\\ ]
va A=D,B=E, E=F \\ . s
Nhin hinh v&, hay cho biét gia tri clia cac ti s6 sau: \ \i ’
4B, BC. AC B
DE' EF' DF
Hinh 9.2
g2

Hai tam giac nhu Hinh 9.2 dudc goi la hai tam gidc déng dang. Cu thé, ta c6 dinh nghia
vé hai tam giac dong dang nhu sau :
A
Tam giac A’B'C'goi la déng dang vdi tam giac ABC néu: A
AB' B'C' A'C
AB  BC AC
Tam giac A'B'C' déng dang véi tam giac ABC dudgc B
ki hiéu la AAB'C'e@ AABC (viét theo th(r ty cap dinh

tuong Ung). v ¢

wA'= A B’ =B,C=C. B’

AIB! 5 BIC' B AICI

Tis6 k= dugc goi la ti sé déng dang chia AA'B'C'véi AABC.
AB BC C

Nhan xeét
e AA'B'C'e» AABC vdi ti s6 déng dang k thi AABC @2 AA'B'C' véi ti s6 dong dang %

Do vay khi AA'B'C' @ AABC thi ta noéi hai tam giac A'B'C’' va ABC dbng dang
vd@i nhau.

e Hai tam giac bang nhau thi dé6ng dang véi nhau theo ti s6 déng dang k= 1.
Dac biét moi tam giac dong dang véi chinh né.

e Néu AA"B"C" o AA'B'C' vé6i ti s6 dong dang k va AA'B'C' = AABC vdi ti s6 dong
dang m thi AA"B"'C" e AABC vdi ti s6 dong dang k - m.
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Cho ABC va A'B'C'la hai tam giac déu co AB =4 cm, A'B'= 3 cm. Chling minh rang
AA'B'C' ea AABC va tim ti s6 dong dang.

Giai
Taco: BC=CA=AB=4cm, BC'=CA'=AB'=3cm, A=B=C=60°va A'= B =C' = 60°.

AB BC' AC 3

Do vay hai tam giac ABC va AB'C'cé: =~ vaA=AB=B_C=C.
AB  BC AC 4

Vay AA'B'C'e» AABC véi ti s6 dong dang %

Luyén tap 1

Trong cac tam giac dugc vé trén 6 ludi vuong (H.9.3), cé mot cap tam giac déng dang.
Hay chi ra cap tam giac do, viét ding ki hiéu déng dang va tim ti s6 dong dang

cla ching.
4 Fr— —E a
4 /\\\ \/ f/ o \
/ \\ D \\\
/ X
| | \c

/

B

o 7 Hinh 9.3
% Thd thach nhé

Cho AABC @@ AMNP. Chiing minh rang:

a) N&éu tam giac ABC can tai dinh A thi tam giac MNP can tai dinh M.
b) Néu tam giac ABC déu thi tam giac MNP déu.

c) Néu AB > AC > BC thi MN > MP > NP.

B PINH Li

‘O Tim hidu dinh i A

II5P) Cho tam giac ABC va cac diém M, N Ian lugt nam
trén cac canh AB, AC sao cho MN song song vdi
BC nhu Hinh 9.4. M /N

- Hay viét cac cap goc bang nhau cda hai tam giac
ABC va AMN, giai thich vi sao ching bang nhau.

B ‘p C

Hinh9.4
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- K& dudng thdng di qua N song song vdi AB va céit BC tai P. Hay ching to
MN _ AN _ AM

BC AC AB’

- Tam giac ABC va tam giac AMN co6 dong dang khéng? Néu co hay viét dung
ki hiéu dong dang.

MN = BP va suy ra

Téng quat, ta cé dinh Ii sau: A

Néu mét dudng thang cat hai canh clla mot tam giac va
song song va@i canh con lai thi né tao thanh mo6t tam giac

mdi dong dang véi tam giac da cho. ~ -
GT |AABC, MN// BC (M e AB; N € AC). / \
B C

KL |AAMN = AABC.

Hinh 9.5

Chu y. Binh Ii trén van ding néu thay béng dudng thidng cat phan kéo dai cQia hai canh
tam giac. Chéng han, trong Hinh 9.6 ¢6 ED // BC. Khi d6, AADE e AABC.

A N/

B C A

a) X b) /\
Hinh 9.6 p o
. , AR ~ 4 2 M‘ \N
Cho Hinh 9.7, trong d6 M, N lan lugt la trung diém cua /'—"\
B C

AB, AC; P, Q 1an lugt |a trung diém cla AM, AN. Hay
liet ké tat ca cac cap tam giac (phan biét) déng dang.

Giai Hinh 9.7

Tam giac ABC c6 M, N lan lugt la trung diém clia AB, AC nén MN la dudng trung binh
clia tam giac ABC. Suy ra MN // BC. (1)

Do dé AAMN e AABC (theo dinh li trén).

Tuadng ty, PQ la dudng trung binh cla tam giac AMN nén PQ // MN. (2)
Do d6 AAPQ @« AAMN (theo dinh li trén).

TU (1) va (2), suy ra PQ// BC. Do d6 AAPQ © AABC (theo dinh li trén).

Vay cé tat ca ba cap tam giac dong dang la: AAMN @ AABC; AAPQ 3 AAMN va
AAPQ e« AABC.
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Luyén tap 2

Trong Hinh 9.8, cac duding thang AB, CD, EF song song vdi nhau. Hay liét ké ba cip
tam giac (phan biét) dong dang.

A
oo 3
O
/ ’ d
" Hinh 9.8

Tr& lai tinh huéng mé dau, hay giai thich bac Ducng da tinh dugc chiéu cao cét déen
nhu thé nao, biét coc gb cao 1 m, EC = 80 cm va EB = 4 m.

BAITAP

9.1. Cho AABC «» AMNP, khang dinh nao sau day khong dung?
a) AMNP < AABC.

b) ABCA ©0 ANPM.
c) ACAB & APMN.
d) AACB & AMNP.,
9.2. Khang dinh nao sau day 1a dung?
a) Hai tam giac bang nhau thi déng dang vgi nhau.
b) Hai tam giac bat ki déng dang véi nhau.
c) Hai tam giac déu bat ki dong dang véi nhau.
d) Hai tam giac vuéng bat ki déng dang véi nhau.
e) Hai tam giac déng dang thi bang nhau.

9.3. Trong Hinh 9.9, ABC la tam giac khéng can; M, N, P
I4n lugt 1a trung diém clha BC, CA, AB. Hay tim trong
hinh nam tam giac khac nhau ma chung dé6i métdéng g
dang vdi nhau. Giai thich vi sao ching déng dang. Hinh 9.9

9.4. Cho tam giac ABC can tai dinh A va tam giac MNP can tai dinh M. Biét rang
BAC = PMN, AB = 2MN. Chiing minh AMNP @ AABC va tim ti sé déng dang.
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1) BA TRUGNG HOP DING DANG CUA HAI TAM 61

nc

i

Kién thuc, ki ndng

- Batruong hgp dong dang cla hai tam giac.
- Ap dung cac trudng hgp dong dang clia hai tam giac vao cac van dé thuc tién.

Trong mon Bong da, do kho clda méi pha
ghi ban con dugc tinh bdi géc sut vao cau
mon la réng hay hep. Néu biét d6 rong clia
khung thanh la 7,32 m, trai bong cach hai
cot gon lan lugt la 10,98 m va 14,64 m thi
em c6 cach nao dé do dudc goc sut & vi tri
nay bdi cac dung cu hoc tap khong? Hinh 9.10

ﬂ TRUONG HOP DPONG DANG THU NHAT CUA TAM GIAC

Pé kiém tra hai tam giac déng dang ta c6 nhat thiét phai kiém tra tat ca cac goéc béng
nhau va dé dai tat ca cac canh ti I& vGi nhau khéng?

X Cho hai tam gidc ABC va A'B'C'co £

;5 Trudng hop dong dang canh - canh - canh

AB' . ACh B'C

AC BC
a) Néu A'B' = AB thi hai tam giac c6 dong dang vdi A
nhau khéng? Vi sao? A’
b) Néu A'B' < AB nhu Hinh 9.11. Trén doan thang M N
AB lay diém M sao cho AM = A'B" K& dudng thdng
qua M song song vdi BC va cat AC tai N. “ W:
Hinh 9.11

— Hay giai thich vi sao AAMN & AABC.
— Hay chiing té rdng AN = A'C', MN = B'C'dé suy ra AAMN = AA'B'C'(c.c.c).

— Hai tam giac A'‘B'C'va ABC cé dong dang vdi nhau khong? Néu c6, em hay viét
dung ki hiéu dong dang gilia ching.

c) Néu A'B' > AB thi tam giac A'B'C' c6 dong dang véi tam giac ABC khong?
Vi sao?
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Téng quat, ta cé dinh Ii sau:

Dinh li (trudng hgp ddng dang canh - canh - canh)

Néu ba canh cla tam giac nay ti I& véi ba canh cla A
tam giac kia thi hai tam giac do dong dang vdi nhau.

x
AABC, AABC!

GT | AB_AC BC
AB AC BC’

KL |AA'B'C'en AABC. gh—_ 5 -

Hinh9.12

KT,
U Nhiing cap tam giac nao dudi day (H.9.13) la dong dang? (Cac kich thudc dugc tinh
theo don vi centimét). Viét dung ki hiéu dong dang.

g M .
a p
o 3
E
4 4 5 6
3 - 5
2,5
A 2 B D H 6 K N

Hinh 9.13

Cho cac tam giac ABC va MNP c6 3AB = 4BC = 8CA, MN = 8 cm, NP =6 cm,
PM = 3 cm. Chiing minh rang AABC © AMNP.

Giai. (H.9.14)
C

AABC, AMNP, 3AB = 4BC = 8CA, /\

MN=8cm, NP=6cm, PM=3cm. g A
KL [aABC e AMNP. 5

) 6 cm 3 cm
Tir gia thiét ta co: 3MN = 4NP = 8PM
va 3AB = 4BC = 8CA.
N 8 cm M
AB = BC = cA Hinh 9.14

Vay AABC va AMNP cé:

MN NP PM’
Do dé AABC @@ AMNP (c.c.c).
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T4 sé di tim dé dai

Cho tam giac ABC c6 chu vi bang 18 cm va tam giac DEF 1% canh con lai cla
c6 chu vi bang 27 cm. Biét rang AB =4 cm, BC = 6 cm, hai tam giac.
DE =6 cm, FD = 12 cm. Chiing minh AABC @ ADEF, A“’L

Tré lai tinh huéng mé dau. Em hay vé mot tam giac co ba canh ti 1é véi ba canh cla
tam giac tao béi ba dinh la trai bong va hai chan cot gén. Tir do tinh goc st bang goc
tuong (ing clia tam giac viia vé dudgc.

To sé tinh ti 1é T6 sé tinh ti 1é
(7,32 : 10,98 : 14,64) (7,32 : 10,98 : 14,64)
bang (1:1,5:2). béng (2 : 3: 4).

D

B TRUONG HOP PONG DANG THU HAI CUA TAM GIAC

Né&u khong do tat ca cac canh cla hai tam giac, ta c6 cach nao dé kiém tra hai tam giac
dé déng dang hay khéng?

53 Trudng hop déng dang canh - géc - canh
m Cho hai tam giac ABC va A'B'C' co
dé dai cac canh (theo don vi cm) nhu /\
Hinh 9.15. Biét ring A= A",

o Yol
- So sanh cac ti s6 % A—C Hinh 9.15

AC
- DUng thudc c6 vach chia do dé dai BC, B'C'va tinh ti s6 %

s00000

- Theo em, tam giac A'B'C' co dong dang vai tam giac ABC khéng? Néu cé thi
ti s6 dong dang la bao nhiéu?

Téng quat, ta co dinh |i sau:

Dinh li (trudng hop ddéng dang canh -goc - canh)

Néu hai canh cla tam giac nay ti Ié véi hai canh cla tam giac kia va hai goc tao bgi
cac cap canh dé bang nhau thi hai tam giac dé déng dang véi nhau.
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(%0
&7 Chdng minh dinh li (H.9.16)
AABC, AA'B'C,

A
A
GT | AB =AC,E':/a.
AB AC M N
[\ &%
C

KL | AAB'C'e? AABC.

B
Hinh 9.16

e Néu A'B'= ABthi A'C'= AC. Do d6 AA'B'C'= AABC (c.g.c). Suy ra AAB'C'es AABC.
e Nu A'B'= AB thi khéng mat tinh téng quat, ta gia s A'B' < AB. L4y diém M trén
canh AB sao cho AM = A'B' K& dudng thing qua M song song vdi BC, cat AC tai N.

Vi MN // BC nén AAMN ¢ AABC (theo dinh I trang 81). Do dé ta c6 AM - AN

AB AC
K&t hdp voi AM = A'B'va gia thiét s _Ac ta suy ra: AN=AC".
AB AC
Hai tam giac AMN va A'B'C'co:
AM = A'B' (theo cach dung), A=A (theo gia thiét), AN = A'C’ (chiing minh trén).
. Vay AAMN = AA'B'C'(c.g.c). Vi AAMN ©® AABC nén AAB'C'«» AABC.

ey
ﬂ Nhiing cap tam giac nao trong Hinh 9.17 la déng dang? (Cac kich thudc dudc tinh
theo don vi centimét). Viét ding ki hiéu dong dang.

P
F
. 4
3
2
70° _ 70°
A 3 B

D 4 E M 6 N

Hinh 9.17

Cho AA'B'C'es AABC va M, M'lan lugt la trung diém cla cac canh BC, B'C". Chung minh
rang AA'B'M'e2 AABM.

Giai. (H.9.18) e
o7 | AABC'®8ABC. M< BC, M'< BC! R : M
BM = MC, B'M'= M'C", f PN
KL | AABM'eo AABM. A B A’ B
Hinh 9.18
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Vi AA'B'C'o0 AABC nén B =B va A8 _BC

AB BC r r r r r r
Do M, M'lan lugt la trung diém cta BC, B'C'nén B = g6 = AB ;
BC AB
. N, . M'B" AB |, & = z - .
Hai tam giac A'B'M'va ABM co: W:E va B' =B (theo ching minh trén).

Vay AA'B'M'e AABM (c.g.c).

Nhan xét. Néu AA'B'C'®® AABC theo tisé kva AM, A'M’1an lugt la cac dudng trung tuyén

" . . AM
cua AABC va AA'B'C'thi ——=k.
AM

Luyén tap 2

Cho AA'B'C'es AABC. Trén tia déi clia cac tia CB, C'B'lan lugt l1dy cac diém M, M’

sao cho —nl;—g:% Ching minh rang AA'B'M'e2 AABM.

ﬂ Tranh luan

1. Ban Lan nhan xét rang néu tam giac ABC va tam giac A'B'C' co //‘q—g:% va

B' =B thi ching déng dang. Theo em, ban Lan nhan xét c6 dung khong? Vi sao?

Goi y. Khigoc ACB tu, Idy diém M trén tia BC sao cho AAMC can (H.9.19) réi xét xem
trong hai tam giac ABC va ABM, tam giac nao déng dang vGi tam giac A'B'C".
AJ

M € (Bl & B’
Hinh 9.19
2. Néu thém gia thiét C va C' déu la géc nhon thi hai tam giac ABC va A'B'C'cé déng
dang khéng?

B TRUGONG HOP DPONG DANG THU BA CUA TAM GIAC

Néu chi do cac géc clia hai tam giac, ta cé thé kiém tra dudc hai tam giac dé cé déng
dang khéng?

.

,6 Trudng hop déng dang géc - goc

Ban Tron dang diing & vi tri diém A bén bd séng va nhd anh Pi tinh gitp khoang
cach tii chd minh diing dén chan mot co6t co tai diém C bén kia song (H.9.20a).
Anh Pi 1dy mét vi tri B sao cho AB = 10 m, ABC =70°, BAC =80° va vé mét tam
giac A'B'C’ trén gidy vGi A'B'=2 cm, AB'C'=70° B'/AC' = 80° (H.9.20D).
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R
@ [\
¢ g g'd??\ 4,76 cny \

/ e | 70°
TAL

2
'l T

@

a) b)
Hinh 9.20

I}EE Em hay dy doan xem tam giac A'B'C’' c6 dong dang véGi tam giac ABC khong?

Néu co thi ti sé dong dang la bao nhiéu?

ITT57) N&u AA'B'C'es AABC va anh Pi do dudc A'C’ = 3,76 cm thi khoang cach tii ban
Tron dén chéan cot ¢ la bao nhiéu mét?

Téng quat, ta co dinh Ii sau:

Dinh li (trudng hop dong dang géc - géc)

Né&u hai goc clia tam giac nay lan lugt bang hai goc clia tam giac kia thi hai tam giac
dé déng dang vdi nhau.

e
'8

Chiing minh dinh li (H.9.21)

25
L

AABC, AA'B'C'

%
GT | 2_aB-8
N
KL | AAB'C'o AABC. ’Z \
B c B c

Hinh 9.21
e NEu A'B'= AB thi AA'B'C'= AABC (g.c.g). Suy ra AA'B'C'e» AABC.

e Néu A'B' = AB thi khodng mat tinh téng quat, ta gia sii A'B'< AB. Lay diém M trén
canh AB sao cho AM = A'B". K& dudng thang qua M song song véi BC, cit AC tai N.

Vi MN // BC nén AAMN @2 AABC (theo dinh li trang 81).

Do dé ta co AMN = ABC = ABC..

Hai tam giac AMN va A'B'C' co:

A=A (theo gia thiét), AM = A'B’ (theo cach dung), AMN = AB'C' (chling minh trén).
. Vay AAMN = AA'B'C’(g.c.g). Vi ASAMN @ AABC nén AA'B'C' e AABC.
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KY)

@ Nhing cap tam giac nao trong Hinh 9.22 |a dong dang? Viét dung ki hiéu dong dang.

c
600
605> M
o
60° 50° 60 4
A B E = N

Hinh 9.22

Cho AAB'C'es AABC va AM, A'M'1an lugt 1a cac duéng phan giac cla tam giac ABC
va tam giac A'B'C’. Chuing minh rang AA'B'M'e AABM.

Giai. (H.9.23)
- AA'B'C'» AABC, M eBC, M eB'C/,
BAM = MAC, BAM' = M'A'C'

KL | aaB'M e AABM.

e o . s Hinh 9.23
ViAA'B'C'#» AABC nén B'=B va B'AC’'=BAC.

Vi AM, A'M'14n lugt la cac dudng phan giac cia BAC va B'AC’
B'AC' BAC

nén BAM' = = BAM.
Hai tam giac ABM va AB'M' cé ABM = ABM BAM = BAM (theo chiing minh trén).

Vay AA'B'M' @ AABM (g.g).

Nhan xét. Néu AA'B'C'e AABC theo ti s6 kva AM, A'M'lan lugt la cac dudng phan giac

clia AABC va AABC thi 2M _
AN

D
Cho cac diém A, B, C, D nhu Hinh 9.24. Biét réng
ABC = ADB. Hay chiing minh AABC ©» AADB va
AB% = AD- AC.

, Hinh 9.24
@ Thi thach nhoé

Biét rang ba dudng phan giac clia tam giac ABC dong quy tai /, ba duong phan giac

clia tam giac A'B'C'déng quy tai I'. Hay ching t6 rang néu AIB' = AIB va AI'C' = AIC
thi AA'B'C'ee AABC.
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BAI TAP

9.5. Khang dinh nao sau day chiing t3 rng hai tam giac déng dang?
a) Ba canh cla tam giac nay ti Ié vGi ba canh cla tam giac kia.

b) Hai canh clia tam giac nay ti & véi hai canh cla tam giac kia va c6 mét cap goc
bang nhau.

c) Hai goéc cla tam giac nay bang hai goc clia tam giac kia.
d) Hai canh cla tam giac nay bang hai canh cla tam giac kia.
9.6. Cho hai tam giac dong dang. Tam giac th( nhat cé d6 dai ba canh la 4 cm, 8 cm va

10 cm. Tam giac thi hai ¢ chu vila 33 cm. D6 dai ba canh cla tam giac th( hai la bé
ba nao sau day?

a)6écm, 12cm, 15cm. b) 8 cm, 16 cm, 20 cm.
c)6cm,9cm, 18 cm. d)8cm, 10 cm, 15 cm.

9.7. Cho AM, BN, CP la cac dudng trung tuyén ctia tam giac ABC. Cho A'M', B'N', C'P'
la cac duong trung tuyén cla tam giac A'B'C" Biét rang AA'B'C'e» AABC.

, ] . A!MI BINI CIP!
Chiing minh rang A - BN - CP

9.8. Cho tam giac ABC c6 AB =12 cm, AC = 15 cm. Trén cac tia AB, AC lan lugt lay
cac diém M, N sao cho AM = 10 cm, AN = 8 cm. Chiing minh réng AABC e AANM.

9.9. Cho goc BAC va cac diém M, N 1an luct trén cac doan théng AB, AC sao cho
ABN = ACM.
a) Chiing minh rang AABN © AACM.
b) Goi /1a giao diém ctia BN va CM. Chuing minh rng IB- IN = IC - IM.

9.10. C6 hai chiéc co6t dung thang dung trén mat N
dat vdi chiéu cao 1an lugt 1a 3 m va 2 m. Ngudi .%""“‘w
ta ndi hai sgi day tit dinh c6t nay dén chan coét "”x.m J‘Jﬁs«f-”
kia va hai sgi day cat nhau tai mot diém (H.9.25), 3m Wm”"
hay tinh d6 cao h clia diém d6 so véi mat dat. il A
Hinh 9.25
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LUYEN TAP CHUNG

A
C
Cho cac diém A, B, C, D, E nhu Hinh 9.26, biét
rang AB=6cm, AC=9cm, AD=8cm, BC=12cm,
BD = 4 cm. Chiing minh rang AABC @ ABDA va
ABDE 9 AACE.
a2t B

Giai Hinh 9.26

AB_AC _BC _3
BD BA DA 2
Vay AABC e ABDA (c.c.c). TU d6 suy ra CAB = ABD.
Do do, AC // BD (c6 hai gbc so le trong bang nhau).

Hai tam giac ABC va BDA co:

Vay dudng thang AC song song vdi canh BD clia tam giac BDE va cét hai canh BE,
DE kéo dai lan lugt tai A va C. Suy ra ABDE «a AACE.

B
Cho géc xOy, cac diém A, B ndm trén tia Ox va cac
diém C, D nam trén tia Oy nhu Hinh 9.27, sao cho A
OA=2cm, OB=6cm, OC=3cm, OD = 4 cm. Biét AD 5
cat BC tai diém E. Hay tinh ti s6 £E; C
DE %
Giai Hinh 9.27
GT | Goc xOy; A, Be Ox; C,D e Oy; CA=2cm, OB=6cm,
OC=3cm, OD =4 cm; AD cat BC tai E.
3 (BE
Tinh ==
KL A"
Hai tam giac OAD va OCB cé: o) chung, %:%:2_
oC OB 3

Vay AOAD e« AOCB (c.g.c). Suy ra ODA =0BC (*).
Hai tam giac AEB va CED co:

AEB = CED (hai goc déi dinh), ABE =CDE (theo (*)).

Vay AAEB® ACED!(g.g). Do/ds EE_08_S8=0n 4
DE CD OD-OC 1
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BAITAP

9.11. Cho AABC @ ADEF. Biét A = 60°, £ =80°, hay tinh s6 do cac goéc B, C, D, F.

9.12. Cho AABC «» AA'B'C'. Biét AB = 3cm, A'B'= 6 cm va tam giac ABC co chu vi
bang 10 cm. Hay tinh chu vi tam giac A'B'C".

9.13. Cho hinh thang ABCD (AB// CD) c6 DAB = DBC (H.9.28).
a) Chung minh rang AABD e ABDC.

b) Gia sl AB=2cm, AD=3cm, BD =4 cm. Tinh d6 dai cac canh BC va DC.
A 2 B

D C
Hinh 9.28
9.14. Cho cac diém A, B, C, D, E, F nhu Hinh 9.29. Biét rang DE // AB, EF // BC,

DE = 4 cm, AB = 6 cm. Ching minh rang AAEF e AECD va tinh ti s6 dong dang.
A

P

3 =

B D C
Hinh 9.29

9.15. Cho cac diém A, B, C, D, E nhu Hinh 9.30. Biét réng E
BAC = CDB. Ching minh riing AAED @ ABEC.
Hinh 9.30

9.16. Cho hinh thang ABCD (AB // CD) va cac diém M, N Ian lugt trén canh AD va BC
sao cho 2AM = MD, 2BN = NC. Biét AB = 5 cm, CD = 6 cm. Hay tinh do dai doan
thang MN.
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DINH LI PYTHAGORE VA UNG DUNG

Khai niém, thuat ngii  Kién thiic, kinang

Dinh li Pythagore - Gidi thich dinh li Pythagore.
- Tinh do dai canh trong tam gidc vuong bang cach skt dung dinh li
Pythagore.
- Gidi quyét mot s6 van dé thuc tién gan vdi viéc van dung dinh li
Pythagore.

Ban Lan v& mo6t hinh chit nhat véi chiéu réng va chiéu dai lan lugtla 1, 3
(don vi do dai). Sau d6 Lan dat 1én truc s6 doan OM co6 d6 dai bang do
dai clia dudng chéo hinh chii nhat vira vé (truc s6 ndm ngang va M nam
bén phai géc O). Héi diém M biéu dién s6 thuc nao? Biét rdng don vj do
dai trén truc sé va don vi doé dai do kich thudc hinh ch nhat Ia nhu nhau.

n DINH Li PYTHAGORE

bd dai ba canh trong mét tam giac vudéng c6 lién hé gi véi nhau khong?

eecsoce

g

Pinh li Pythagore

Cho tam giadc vudng ABC c¢6 hai canh gbéc vudng
AB=3cm, AC=4cm (H.9.31). Hay do d6 dai canh
BC va so sanh hai dai lugng AB? + AC? véi BC?.

Ldy gidy trdng cat bén tam giac vuéng bang nhau. Hinh 9.31
Goi a, b la dd dai hai canh g6c vubdng, c la dé dai

canh huyén clia cac tam giac vuéng nay. Cat mét -~ L
hinh vuéng bang tadm bia cé canh dai a + b. Dan bén b / 1.
tam giac vuéng lén tdm bia nhu Hinh 9.32.
- Dung & ke kiém tra xem phan bia khéng bj che 14p
c6 phai la hinh vuéng canh bang ¢ khong. Tu dé tinh al ¢ / b
dién tich phan bia nay theo c. = =

2 “n , ~ .. n ., ~ .. «
- Tong dién tich bon tam giac vuéng c6 dé dai hai Hinh 9.32

canh géc vuéng a, b la bao nhiéu?
- Dién tich ca tam bia hinh vuéng canh a + b bang bao nhiéu?
- So sanh c2+ 2abvdi (a + b)2 dé rat ra nhan xét vé méi quan hé gitia hai dai lugng

c? va a% + b2.
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TU cac hoat dong trén, ta co6 dinh li sau:
Pinh li Pythagore

Trong mét tam gidc vuéng, binh phuong cla canh huyén bang téng cac binh
phuong cla hai canh géc vuéng.

€5 Ching minh dinh Ii (H.9.33)

~ C
GT | adBc, A=90°
KL | BC? = AB2 + AC?. .
Ké dudng cao AH cla tam giac ABC.
Hai tam giac ABC va HBA c6: BAC =90° = BHA, B chung. A
3 AB BC 5 Hinh 9.33
\ Vay AABC® AHBA (9.9). Suy ra —=—— hay AB“=HB-BC. (1)
HB  AB
Tuong tu, AABC @ AHAC. Suy ra %: % hay AC%2=HC-BC. (2)

Ti (1) va (2) suy ra AB? + AC? =(HB + HC)-BC = BC?.

Chu y. Ngugi ta cling chiing minh dugc dinh |i sau day.

. " 2 i h ¥ 0
Pinh li Pythagore dao Rinfypuidng;cliaimot

doan thang la binh
Né&u tam giac c6 binh phuong clia mét canh bang téng phugng db dai cua
cac binh phuong clia hai canh kia thi tam giac dé la doan thang do.
tam giac vuéng.
S

%4 Tim d6 dai x va y trong Hinh 9.34.

1 i
| Vidu1 Hinh 9.34

Cho tam giac ABC co AB=3cm, AC=4cm, BC= x(cm).
a) Tinh x trong trudng hgp tam giac ABC vudng tai B (lam tron két qua dén chii s6
thap phan thi nhat).
b) Tim x dé tam giac ABC vuéng tai A.
Giai
a) N&éu tam giac ABC vuéng tai B thi theo dinh |i Pythagore ta c6:

AB? + BC? = AC?, suy ra 3% + X* = 4%, hay x =+[7.
Vay x= 2,6.
b) Theo dinh Ii Pythagore dao thi tam giac ABC vuéng tai A khi va chi khi
BC? = AB® + AC?. Vay gia tri x can tim thoa man x* = 4° + 3% hay x = 5.

94



Luyéntap 1

Trén gidy ké 6 vuoéng (canh 6 vuéng bang 1 cm), cho
cac diém A, B, C nhu Hinh 9.35. Tinh dé dai cac canh
clha tam giac ABC.

Em hay gidi bai toan mé dau.

B UNG DUNG CUA PINH Li PYTHAGORE

-~ 2
€% Tinh do dai doan thing

Kb

Hinh 9.35

Bai toan 1. Cho tam giac ABC vudngtai Acd AB=6 cm, AC = 8 cm. Hay tinh d6 dai

canh BC, dudng cao AH va cac doan théng BH, CH.

Giai. (H.9.36)

Ap dung dinh li Pythagore cho tam giac vuéng ABC, ta dugc
BC? = AB? + AC? = 62 + 82 = 100, hay BC = 10 (cm).

Vi dién tich clia tam giac ABC bang i ald va cling bang RirEC
AR AB-AC _AH-BC hay AH = AB-AC _6-8 _ A i)
2 2 BC 10

Ap dung dinh li Pythagore cho tam giac vuéng AHB, ta dugc:

BH? = AB? - AH? = 6° -4,8%= 12,96 hay BH = 3,6 cm.

SuyraCH=BC-BH=10-3,6 =6,4 (cm).

Hinh 9.36

Nhan xét. Néu tam giac vuéng ABC tai A c6 dudng cao AH = h, cac canh BC = a, AC = b,

AB=cthih.-a=b.c

Luyén tap 2

Cho cac tam giac vuéng vdéi kich thudc nhu Hinh 9.37. Hay tinh d6 dai x va cho biét

nhiing tam giac nao dong dang, viét dung ki hiéu dong dang.

B F 13 D
\ \/ P
X . /2.5
" r|
A P > E N 6 M

Hinh 9.37
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| Van dung 2 skm 4

Pé don dudc mot ngudi khach, mét xe taxi xuat phat tis vi
tri diém A, chay doc mét con phé dai 3 km dén diém B
thi ré vuéng goc sang trai, chay dudc 3 km dén diém C
thi tai xé cho xe ré vudng goc sang phai, chay 1 km
niia thi gap ngudi khach tai diém D (H.9.38). Hoi luc
dau, khoang cach ti ché ngudi lai xe dén ngudi khach /'/l_

3 km

la bao nhiéu kilomét? DY km € M
e i ) ] e Hinh 9.38
%,5 Chung minh tinh chat hinh hoc

Bai toan 2. Mot chiéc cot ¢6 chiéu cao h dung thang A

ding trén mat dat tai diém M, ngudi ta kéo cang cac sgi

day tu dinh cot (diém A) lan lugt dén cac diém C va D a/ |n i

trén mat dat (H.9.39). Biét rang CM =c¢, DM = d va

¢ < d. Hay ching minh rang a < b. u

i2. & & M d D
Giai. (H.9.39)

Hinh 9.39
Ap dung dinh li Pythagore cho hai tam giac vuéng AMC va AMD, ta dudc:

AC? = AMR + CM2, hay & = h? + 2 (1)

va AD? = AM? + DM?, hay b° = i? + d? (2).

| Vic<dnénti(1)va(2)suyraa®<b’ Dodbax<b.
Chu y. Trong Bai toan 2, néu goi AM la dudng cao, cac VoI cung, ek

2 - py . h
doan thang AC, AD la dudng xién thi doan thang MC eIVl Gy T

ks 31 . i _ { ) chiéu cang loén
dugc goi la hinh chiéu cua dudng xién AC va doan thang thi dudng xién

MD dudc goi la hinh chiéu clia hinh xién AD. cang ldn.
KY)
ﬂ Cho Hinh 9.40, trong cac doan thang AC, AD, AE, A
doan nao co6 ddé dai I6n nhat, doan nao co do dai
nhdé nhat?
b
H D C E

Luyén tap 3 Hinh 9.40

Trudc day chung ta thita nhan dinh li vé truéng hdp bang nhau dac biét cla hai tam
giac vuéng: “Néu mot canh goéc vudng va canh huyén cla tam giac vuong nay bang
mot canh goc vudng va canh huyén clia tam giac vuong kia thi hai tam giac vuéng do
bing nhau”. Ap dung dinh li Pythagore, em hay chiing minh dinh Ii trén.

AABC, AAB'C', A=A =90°, s B
AB=AB,BC=BC
KL | AABC=aABC' -
A oA C'
Hinh 9.41

GT
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r
% Thid thach nhé

2cm
Hay tinh chiéu cao theo don vi centimét cllia mot tam
giac déu canh 2 cm (H.9.42) (Iam tron két qua dén chi
s& thap phan thu hai). B H ¢
Hinh9.42

BAI TAP

9.17. Cho tam giac ABC vuéng tai A. Trong cac khang dinh sau day, khing dinh nao
dung, khang dinh nao sai?

a) AB®+BC?= AC? b) BC2 - AC? = AB.
c) AC2+BC?= AB>. d) BC? - AB? = AC2.
9.18. Nhiing b6 ba s6 do nao dudi day la d6 dai ba canh clla mét tam giac vuéng?
a)icm,1cm,2cm. b)2 cm, 4 cm, 20 cm.
c)5cm,4cm, 3 cm. d)2cm, 2cm, 242 cm.

9.19. Tinh cac d6 dai x, y, z, t trong Hinh 9.43.

y
] 5

>
H
n
o

Hinh 9.43

9.20. Cho tam giac ABC can tai dinh A, chiéu cao AH = 3 cm va canh day BC = 10 cm.
Hay tinh dé dai cac canh bén AB, AC.

9.21. Hay tinh dién tich clla mét hinh chii nhat co6 chiéu rong 8 cm va dudng chéo dai 17 cm.

9.22. Chu cun bj xich béi mét sgi day dai 6 m dé canh mot 4
manh vudn gidi han bdi cac diém A, B, E, F, D trong | .
hinh vuéng ABCD c6 canh 5 m nhu Hinh 9.44. Dau xich
budc cé dinh tai diém A clia manh vuon. Hbi chd ctn ¢o
thé chay dén tat ca cac diém clia manh vudn minh phai
canh khéng?
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> FE, e

T " cAC TRUGNG HOP DONG DANG
Bai 36 CUA HAI TAM GIAC VUONG )

Kién thic, ki ndng

« Gidi thich cac truong hgp dong dang clia tam giac vudng.
+ Gidi quyét mot so van dé thuc tien gan véi viec van dung cac tam giac vuong dong dang.

Nam va Viét muén do chiéu cao clia cét ¢ G san trudng ma hai ban
khong tréo lén duge. Vao budi chiéu, Nam do thay béng ciia cot co dai
6 m va béng cla Viét dai 70 cm. Nam hdi Viét cao bao nhiéu, Viét tra I6i
la cao 1,4 m. Nam lién reo 1én: “T& biét cot cd cao bao nhiéu rbi day!”.
Vay c6t co cao bao nhiéu va lam sao ban Nam biét dugc?

Qua bai nay, cac em sé co cau tra I6i cho cau héi trén.

AP DUNG CAC TRUONG HOP DPONG DANG CUA TAM GIAC
VAO TAM GIAC VUONG

~a

g2
Tl cac trudng hgp dong dang goc - goc va canh - goc - canh cda hai tam giac trong
bai trudc, ta suy ra hai dinh li sau:

Dinh li 1. Néu mét goc nhon clia tam giac vuéng nay bang mét goc nhon clia tam giac
vuodng kia thi hai tam giac vuéng do dong dang véi nhau.

Dinh li 2. Néu hai canh goc vudng clia tam giac vudéng nay ti 1é véi hai canh goc vudng
clia tam giac vuoéng kia thi hai tam giac vuéng d6 déng dang vdi nhau.

B AABC vuéng tai A, AA'B'C'vubdng tai A"
B’ i1
L\ L\ « Néu B'=B thi AA'B'C'e AABC.
| eNéu 2B _AC ihiaaB'C w0 AABC.
’ A C A (o AB AC

\ Hinh 9.45

-
E Hay chi ra hai cap tam giac vuong déng dang trong Hinh 9.46.

f X
z
T 5 Ae—2 M o
£ i
50°
4
’ N
Y
b 6% ul
A 5 F G -

Hinh 9.46
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Cho tam giac ABC cé cac dudng cao AD, BE, CF cét nhau tai diém H.
Chiing minh rang: A
a) HA. HD = HB . HE = HC - HF;
b) AAEF % AABC. 3
Giai. (H.9.47) F
GT | AABC, cac duong cao AD, BE, CF H
dong quy tai H B D c
a) HA-HD = HB-HE = HC - HF; Hinh 9.47
b) AAEFe» AABC.
a) Hai tam giac vuéng AHF (vubng tai F) va CHD (vudng tai D) cé
AHF = CHD (hai goc déi dinh).

HA HF
Do d6é AAHF e« ACHD. Suyra —=——,hay HA- HD = HC - HF. (1)

HC HD'
Tuong tu, vi AHE = BHD (hai goc déi dinh) nén hai tam giac vudéng AHE (vudng tai E)
va BHD (vuéng tai D) dong dang véi nhau.
Suyraﬂzﬁh ay HA. HD = HB - HE. (2)

HB HD

Tu (1) va (2) suy ra HA-HD = HB-HE = HC - HF.

b) Hai tam giac vuéng ABE (vuéng tai £) va ACF (vudng tai F) cé goc A chung nén

AABE « AACF. Suy ra E:—'ﬁE hay a5 AF
AF AC AB~ AC
Hai tam giac AEF va ABC co: A chung, Ag :\g (chung minh trén).

Vay AAEF e» AABC (c.g.c).

Luyén tap 1

Trd lai tinh huéng md dau, ta thay chiéc cot cung vdi & 3
bdng clia n6 tao thanh hai canh géc vudng clia tam giac s/ s/
ABC vudng tai dinh A, ban Viét va béng clia minh ciing <

dudc xem la hai canh géc vuéng cua tam giac A'B'C’
vuéng tai dinh A' (H.9.48). Vi cac tia sang Mat Trai tao
v3i hai cai bong cac goc bang nhau nén B=5.

Ca

a) Hai tam giac vuéng ABC va A'B'C'co6 dong dang véi J-Jn
nhau khéng? B" A
b) Ban Nam da tinh chiéu cao chiéc cot, tlic la d6 dai g A
doan thang AC nhu thé nao va két qua la bao nhiéu? i

Hinh 9.48
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4
% Thi thach nhé

Mot ngusi do chiéu cao clla mét cai cay bang cach chon moét chiée coc xudng dat, coc
cao 2,4 m va cach vi tri g6c cay 19 m. Ngudi dé diing cach xa chiéc coc 1 m va nhin
thay dinh coc thang vdi dinh clia cay. Hay tinh chiéu cao cla cay, biét rdng khoang
cach tir chan dén mat ngudi dy la 1,6 m (H.9.49).

A: vi tri dinh cay - A

B: vi tri gbc cay T

C: vi tri dinh ¢t .~

-

M: vi tri mat "

o

il 19
Hinh 9.49

ﬂ TRUONG HOP PONG DANG DAC BIET CUA HAI TAM GIAC VUONG

o

Céc tam giac vuong AHB va A'H'B'trong Hinh 9.50 mo ta hai con déc ¢6 chiéu dai
lan lugt la AB=13m, A'B'= 7,5 mva dd cao lan lugtla BH=5m, BH'=2,5m.
Do déc clha hai con déc lan lugt dudc tinh béi s6 do cac goc HAB va H'A'B'

B
13 a
5
A ' H A H'
Hinh 9.50
- Nhan xét vé hai dai luong G va ﬂ
AB BH
- Dung dinh Ii Pythagore dé tinh AH va A'H".
- So sanh céc dai lugng Lo va ﬂ
AH BH

- Hai tam giac vuéng A'H'B'va AHB cé déng dang khong? TU do rat ra két luan gi
vé do déc clia hai con déc.

Téng quat, ta cé dinh i sau:
Dinh li (truéng hop dong dang dac biét cua hai tam giac vuéng)

Néu canh huyén va mot canh goc vuéng cla tam giac vudng nay ti 1& vsi canh
huyén va moét canh goc vuéng cla tam giac vudng kia thi hai tam giac vuéng do
déng dang véGi nhau.
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Ead]
# 2 Chiing minh dinh li (H.9.51)

- P B
AABC, AA'B'C', A=90°, A'=90°, g
GT BICI N AIBI
BC AB’
-
A Cc A G’

KL | AA'B'C'» AABC.

Hinh 9.51
Ap dung dinh li Pythagore cho cac tam giac vuéng A'B'C'va ABC, ta dudc:
BC?=AB? + A'C?, BC?= AB? + AC?.

Suy ra B'C?- AB?= AC? va BC?- AB? = AC?. Vay ti gia thiét %:ﬁ ta co:

AB
BICI2 3 A!sz 1 Blclz = AIBlz B AICIz
BC? AB? BC?2-AB? AC?

IBI ! 1’ BICI
2 = 2, . Suy ra AA'BC'e#» AABC (c.c.c).

Do do =
AC BC

@ Hay chi ra cac cap tam giac vuéng déng dang vai nhau trong Hinh 9.52, viét dung
ki hiéu dong dang.

B E g 4,5 M
4,5 2| :3 3

D &
A C N

Hinh 9.52

Gia sl cac chan dudng cao H, H'lan lugt ha tir dinh A va A’ clia hai tam giac ABC va

AB'C'nam trén cac canh BC, B'C'thoa man 'ZZ o O Chuing minh rang

A
AAB'C'en AABC. AH ©

Giai. (H.9.53)
AA'B'C', AABC, H thubc canh BC,
GT H'thudéc canh B'C', AH 1L BC, m
) ~ AB AH A’C’
A'H'L B'C 2B AN AC C BT
KL [AA'B'C'es AABC. Hinh 9.53
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Tam giac vuéng ABH (vudng tai H) va tam giac vuéng A'‘B'H' (vudng tai H') co:

AB AR Vay AA'B'H'o AABH. Suy ra ABH' = ABH. (1)

AB  AH
Tam giac vuéng ACH (vudng tai H) va tam giac vudng A'C'H’ (vudng tai H') co:
L} f A'H! e e —
Lol ——. Vay AA'C'H'e» AACH. Suy ra A'C'H' = ACH. (2)
AC AH

Hai tam giac ABC va A'B'C’ co:
ABC' = ABC (theo (1)), AC'B'= ACB (theo (2)).
Vay AA'B'C'® AABC (g.9).
Nhan xét. Ngudc lai, néu AA'B'C'w AABC theo ti s6 k va AH, A'H' lan lugt la cac dudng

] !

cao clia AABC va AA'B'C'thi AA'B'H' @ AABH (do B =B') theo ti s6 k va % =K.

M6t ngdi nha véi hai mai léch AB, CD dudc thiét ké nhu Hinh 9.54 sao cho CD = 6 m,
AB=4m, HA=2m, AC = 1 m. Chiing t rang ABD = CDB.

Hinh 9.54

Bac Minh mudn thay chiéc ti vi co chiéu ngang clla man hinh 1a 72 cm (loai 32 inch)
bang chiéc ti vi méi loai 55 inch c6 cung ti I& khung hinh (ti 1& gida hai kich thudc
man hinh). Héi néu khoang tréng dat ti vi la mét hinh vuéng canh 1 m thi cé thé dat
chiéc ti vi méi vao do khong? (Biét rang 1 inch = 2,54 cm).

9.23. Diéu kién nao dudi day chiing té rang hai tam giac vuéng déng dang?
a) Mot goc nhon clia tam giac nay bang mot géc nhon ciia tam giac kia.
b) Canh géc vudng va canh huyén clia tam giac nay ti Ié vdi canh goc vudéng va canh
huyén cla tam giac kia.
c¢) M6t canh goc vuéng clia tam giac nay bang mét canh goc vuéng cla tam giac kia.

d) Hai canh goc vuéng clia tam giac nay ti lé véi hai canh goc vuéng clia tam gidac kia.
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9.24. C&p tam giac vudéng nao déng dang vGi nhau trong Hinh 9.55?

4
L
1 2
2 2
' E N\ O
1 a) b 4
] L
60° \ "
5 45
| R
c) d)

Hinh 9.55

9.25. Cho géc nhon xOy, cac diém A, N nam trén tia Ox, cac diém B, M ndm trén tia Oy
sao cho AM, BN lan lugt vuéng goc vGi Oy, Ox. Chiing minh rang tam giac OAM déng
dang vGi tam giac OBN.

9.26. Cho hai hinh ch{i nhat ABCD va A'B'C'D'thoa man AC = 3AB, B'D'=3AB".

a) Chung minh rang tam giac ABC déng dang vdi tam giac A'B'C",
b) Néu A'B'= 2AB va dién tich hinh ch nhat ABCD la 2 m? thi dién tich hinh chi nhat
AB'C'D'la bao nhiéu?

9.27. Cho tam giac A'‘B'C'dong dang véi tam giac ABC theo ti s6 k. Goi A'H'va AH
lan lugt 1a cac duong cao dinh A’ va A cla tam giac A'B'C' va tam giac ABC.
Chung minh rang:

A'H'

& 2 =k

b) Dién tich tam giac A'B'C'bang k2 lan dién tich tam giac ABC.

9.28. Mot ngudi & vi tri diém A muén do khodng cach dén diém B & bén kia séng ma
khong thé qua séng dudc. S dung giac ké, ngudi do xac dinh dugc mot diém M trén
b& s6ng sao cho AM =2 m, AM vuéng gbc véi AB va do dudc sé do goc AMB. Tiép
theo, ngudi do vé trén gidy tam giac A'M’B'vudng tai A’ co A'M'=1cm, AMB' = AMB
va do dudc A'B'= 5 cm (H.9.56). H6i khoang cach tii A dén B la bao nhiéu mét?

A B

2m e &
1cm

Hinh 9.56
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e P

~
A d

Khainiém, thudtngit  Kién thiic, ki nang

- Hinh déng dang « Nhan biét hai hinh dong dang.
- Hinh dong dang phéicdnh  + Nhdn biét hai hinh dong dang phéi canh.
- Nhéan biét dugc vé dep trong tu nhién, nghé thuat, kién trac,
cong nghé ché tao,... biéu hién qua hinh dong dang.

Ta thdy ring hai hinh phing bing
nhau, ttic 1a hai hinh c6 thé chéng khit |
Ién nhau, thi sé c6 hinh dang va kich | &
thudc giéng nhau. Ngoai ra, con cé i
nhiing hinh cé kich thudc khac nhau
nhung van cé hinh dang giéng nhau
(vi du hinh chuyp nhiing chu ca trong
Hinh 9.57). Trong cac hinh dan gian
da dudc hoc, cé nhing hinh nao co
tinh chat dé? Bai nay chung ta sé tim
hiéu vé nhiing hinh nhu vay. Hinh 9.57

,@ Hinh déng dang. Hinh déong dang phoi canh

LiEE) Lay diém Ova vé tam giac A'B'C' nhu Hinh 9.58. Trén cac tia OA’, OB', OC', lay
cac diém A, B, Csao cho OA=20A' OB=20B' OC=20C"

Ml
i \ M/\

LRI RO e -u cesencne \v----a--a

BT \

oy ol
\"‘-\..__ N
-:.‘__._‘.‘ \+.
ki = ‘-“H—Q ._—v

T |
Hinh 9.58

Q’T‘

- Hay gidi thich vi sao AABC @ AA'B'C' vdi ti s6 déng dang bang 2.

- Dung thudc thang, em hay kiém tra xem dudng thdng MM’, NN’ néi cac trung
diém c6 di qua O khong?

Trong Hinh 9.58, ta néi tam giac ABC la hinh phong to (2 1an) clia tam giac A'‘B'C'
va tam giac A'B'C'la hinh thu nhé (2 lan) cla tam giac ABC.
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[35F) Hinh 9.59 Ia hai biic hinh chan dung clia mét cau bé
vGi kich thuéc 2 x 3 (hinh &) va 4 x 6 (hinh &7") dugc
dat canh nhau theo chiéu thang ding. Ta thdy cac
dudng thang AA’ BB'ndi cac diém tuong Uing trén
hai buic chan dung cung di qua mét diém O.

Dung thudc thang, em hay kiém tra xem mot

dudng thidng ndi hai diém tuong ling tuy y trén hai

hinh (vi du C va C") cé di qua diém O khéng?

Ta clng noi hinh &' 1a hinh phéng to cla hinh &7 vGitis6 6 : 3 =2, hinh 7 |a
1

hinh thu nhd cla hinh 7’ v6itis63:6 = s

Hinh 9.59

K
{5
- Céac cap hinh phéng to - thu nhé tueng tu nhu trén dudc goi la cac hinh déng dang
phéi canh. Piém déng quy O trong méi hinh dugc goi la tam phdi canh cla cac cép
hinh. Trong Hinh 9.59, ta no6i hinh &7’ déng dang ph6i canh véi hinh 7 theo ti s6

1

\ OA
dong dang k=——=2.
g aang OA

- Trong cap hinh phéng to - thu nhd, néu thay déi vi tri ctia mét hinh di thi ching van
c6 hinh dang giéng nhau (H.9.60). Khi d6 chiing dugc goi la hinh déng dang. Cu thé,
mét hinh 76’ dugc goi la déng dang vdi hinh 76 néu né bang 76 hodc bang vdi mot
hinh phong to hay thu nhé cta 76 (H.9.61).

i

Hai con buom Haibéng hoa
Hinh 9.60

Hai hinh déng dang co
hinh dang giéng nhau.

i

= |

l—[ qe"x,‘ ;
7771 5 r---...-...._...‘*o

Hinh 70 Hinh 70, (thu nhé cla 70)

Hinh 9.61

K1) . g 2 A
Theo em, hai hinh tam gidc bang nhau bat ki c6 phai la hai hinh déng dang

ph&i canh khong?
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e Trong cac hinh hoc dan gian chiing ta da hoc, nhiing cap hinh dudi day la cap hinh
déng dang.

ol | (o AP

Cap hinh vuéng Cap hinh tron Cap hinh tam giac déu
Hinh 9.62

¢ Nhiing hinh déng dang phai canh thutng gap:

Hinh963 T .
¢ Nhiing hinh déng dang trong thé gidi tu nhién:

Hinh la céy Hinh dan buom Hinh nhimg vién dd cudi
Hinh 9.64
e Nhiing hinh déng dang s dung trong cac cong trinh kién trdc va trang tri:

Cung dién Hawa Mahal (An Do) Cdc tam gidc déu Hinh cdc kim tu thdp
Hinh 9.65
¢ Nhiing hinh ddng dang phdi canh trong nghé thuat va thiét ké:

Tdc phdm sdp dat “The Wave” Hinh cdc téng thdp
& Copenhagen (Pan Mach)
Hinh 9.66

Hinh bup bé Nga
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Trong nhiing cap hinh dudi day (H.9.67), cap hinh nao la hai hinh dong dang?
Hay chira m6t cap hinh déng dang phéi canh va vé cap hinh dé cung tam phéi canh

vao vd. ‘

Cap hinh 1 Cap hinh 2 Cap hinh 3

Hinh 9.67
14 Tranh luan
T8 nght la hai hinh Té nghi hai hinh tam

vuéng bat ki déu giac déu bat ki déu

déng dang vdi nhau. dong_dapg ghglganh 29)
vdi nhau. i
Theo em, ban nao dung, ban nao sai? Cho biét y kién clia em.

BAITAP

9.29. Lay m6t diém Onam ngoai mdt doan thang AB. Hay vé hinh déng dang phdi canh

tam O cla doan thang AB theo ti s6 déng dang %

9.30. Biét rang mdi hinh dudi day dong dang véi mot hinh khac, hay tim cac cép hinh
déng dang do.

Hinh 9.68

9.31. Trong céac cap hinh déng dang dudi day, cap hinh nao la déng dang ph6i canh?

,,,t" 5

L. ]

t?
X 47 |
N

% 7
» =

Cap hinh luc gidc déu Cap hinh tam gidc déu Cap hinh vuéng
Hinh 9.69

107



LUVEN TAP CHUNG
| Vidu1

Cho tam giac ABC vudng tai A, duong cao AH, biét AB=5cm, AH=4cm.
a) Chung minh AAHB ©@ ACHA. A

b) Tinh d6 dai cac doan théng BH, CH, AC.
Giai. (H.9.70)

AABC, A = 90°, AH vubng gbc véi BC
tai H, AB=5cm, AH =4 cm. c H B
Hinh 9.70

GT

a) AAHB @ ACHA:

b) Tinh BH, CH, AC.

a) Xeét tam gidc AHB vudng tai H va tam giac CHA vudng tai H, ta co:
ABH = 90° — HAB = CAB — HAB = CAH.

Vay AAHB & ACHA (cap goc nhon bang nhau).

KL

b) Ap dung dinh li Pythagore cho tam giac vuéng AHB, ta cé:
BH? = AB? - AH? = 52 - 42 = 32,
Suy ra BH =3 cm.

2
Mat khac, vi AAHB @ ACHA nén i ﬁ Suy ra CH:i:E(cm).
CH HA BH 3
bong thdi ﬁ:ﬁ Do dé AC = AB-CH :2_O(cm).
AC CH AH 3

Cho tam giac ABC c6 AB=4cm, AC=3cm, BC=5cm. Cho AH la dudng cao cla
tam giac ABC. Chiing minh rang:

a) AB°= BH - BC; AC°= CH - BC;
b) AH2 = BH . CH:

c) Goi M, Nlan lugt la trung diém clia AH, BH. Chiing minh rdng AANB @ ACMA.
Gidi. (H.9.71) q

TU gia thiét, ta thdy BC? = AC? + AB? = 25. H

Theo dinh li Pythagore dao thi ABC la tam giac vudng tai A.

a) Tam giac AHB vuéng tai H va tam giac CAB vuong
tai A c6: goc B chung nén AAHB ©» ACAB (mét géc

nhon bang nhau). - Hinh 9.71 .
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Do d6 %= %, hay AB? = BH - BC. Tuong ty AC? = CH - BC.

b) Tam giac AHB vuéng tai H va tam giac CHA vudng tai H co:
ABH = ABC = 90° - ACB =90° - ACH = CAH.
Vay AAHB ¢ ACHA (m6t goc nhon bang nhau). Do do g:— = % hay AH?=BH-CH.

¢) Vi AAHB e ACHA nén 12 A s HBA - HAC.
AB CA

NB _HB HA AM
AB 2AB 2CA CA’
NBA = HBA = HAC = MAC.

Hai tam giac ANB va CMA co:

Vay AANB e ACMA (c.g.c).

Nhan xét. Cho AABC vuéng tai A c6 dudng cao AHvGi BC=a, AC=b, AB=c, BH=1b',
CH = ¢', AH = h. Theo chiling minh cau a va cau b cla Vi duy 2 ta suy ra b® = ab’,
c? =Lac% hf =\blc

9.32. Cho tam giac ABC vudng tai A va c6 dudng cao AH. Biét rang BH = 16 cm,
CH=9cm.
a) Tinh do dai doan thang AH.
b) Tinh d6 dai cac doan théng ABva AC.

9.33. Cho tam giac ABC cé AB =6 cm, AC=8cm, BC=10cm. Cho diém M n&m trén
canh BC sao cho BM = 4 cm. V& dudng thang MN vudng géc vdi AC tai N va dudng
thdng MP vuong goc véi AB tai P.

a) Chiing minh rang ABMP e AMCN.

b) Tinh d6 dai doan thang AM. -
9.34. Trong Hinh 9.72, cho AH, HE, HF lan lugt la cac
dudng cao cla cac tam giac ABC, AHB, AHC. i 4
Ching minh rang:
a) AAEH <3 AAHB; b) AAFH « AAHC; B H C
c) AAFEe«s AABC. Hinh 9.72

9.35. Cho tam giac ABC vuéng tai A cé dudng cao AH. Cho M va N Ian lugt 1a trung diém
cha ABva AC. Chiing minh AHBM e AHAN.

9.36. Vao gan budi trua, khi béng ban An dai 60 cm thi béng c6t ¢d dai 3 m.
a) Biét rang ban An cao 1,4 m. Hoi cOt cd cao bao nhiéu mét?

b) Vao budi chiéu khi béng ban An dai 3 m, héi béng c6t cd dai bao nhiéu mét?
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BAI TAP CUGI CHUONG IX

A. TRAC NGHIEM

9.37. Cho ABC la tam giac khdng can. Biét AA'B'C'e AABC. Khing dinh nao sau day
la dang?

A. AA'C'B' AACB. B. AB'C'A'e» ABAC.
C. AB'A'C'e» ABCA. D. AA'C'B'«» AABC.
9.38. Cho AA'B'C'e@ AABC véi ti s6 déng dang bang 2. Khang dinh nao sau day la ding?
L S B. AB _» c. A8 _, PR 1
AB A'C’ AB AC
9.39. Trong cac bo ba s6 do dudi day, dau la sé do ba canh clia moét tam giac vuéng?
A.3m;5m;6m. B.6m;8m; 10 m.
C.1cm; 0,5cm; 1,25 cm. D.9m; 16 m; 25 m.

9.40. Cho tam giac ABC vudng tai A (AB = AC) va tam giac DEF vuéng tai D (DE = DF).
Diéu nao dudi day khéng suy ra AABC © ADEF ?

~ -~ —~ -~ -~

A. B=E. B.C=F. C. B+C=E+F. D.B-C=E-F.
= A
B. TU LUAN
9.41. Cho Hinh 9.73, biét rang MN // AB, MP // AC. Hay N
liét ké ba cap hai tam giac (khac nhau) dong dang co y
trong hinh.
B M C
Hinh 9.73
=
9.42. Cho Hinh 9.74, biét ring ABD = ACE. Chiing minh B
rang AABD @@ AACE va ABOE « ACOD. o
A C\D
Hinh 9.74
A

9.43. Hai dudng trung tuyén BM, CN cla tam giac
ABC cét nhau tai diém G (H.9.75). Chiing minh
rang tam giac GMN dbng dang véi tam giac GBC va
tim ti s6 déng dang.

Hinh 9.75
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9.44. Cho tam giac ABC vuéng tai A c6 AB =5 cm, AC = 4 cm. Goi AH, HD lan lugt la
cac dudng cao ké tu dinh A clia tam giac ABC va dinh H clia tam giac HAB.

a) Chuing minh rang AHDA <@ AAHC.
b) Tinh dé dai cac doan théng HA, HB, HC, HD.
9.45. Cho tam giac ABC c6 dudng cao AH. Biét AH=12 cm,

CH =9 cm, BH =16 cm. Ldy M, N Ian lugt la trung diém
clia AH, BH (H.9.76).

a) Chuing minh rang ABC la tam giac vuéng tai A.

b) Chiing minh rang MN L AC va CM L AN. c

Hinh9.76

¢) Tinh dién tich tam giac AMN.
9.46. Cho tam giac ABC vuéng tai A va cac diém D, E, F

A
> : o
nhu Hinh 9.77 sao cho AD la phan giac cua goc BAC, E
DE va DF lan lugt vuéng géc véi AC va BC.
Chiing minh rang:
B D C

BD AB ., AB-AC
= ,thdo suy ra AE = ————; 3
BC AB+AC y AB+AC Hinh 9.77

b) ADFC % AABC;
c) DF = DB.

a)

9.47. Pé tinh dudc chiéu cao gan dung cla kim tu thap Ai Cap, ngudi ta cAm 1 cay coc
cao 1 m vudng goc véi mat dat va do dudc béng cay coc trén mat dat 1a 1,5 m. Khi
dé chiéu dai bong cla kim tu thap trén mat dat 1a 208,2 m. Hoi kim ty thap cao bao
nhiéu mét?

9.48. Tl can hod chung cu nha minh, ban Lan diing cach clra s 1 m nhin sang toa nha
déi dién thi vira nhin thdy dang tat ca 6 tAng clia toa nha dé. Biét rdng clia sé nha Lan
cao 80 cm va moi tang cla toa nha doi dién cao 4 m. Hbi khoang cach tif can hé nha
Lan dén toa nha déi dién la bao nhiéu?
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MOT SO HINH KHOI
RONGTHUC TIEN >

Nhiing kim tu thap tai Ai Cap, cong
trinh kién trdc tai bao tang Louvre

(Phap) hay nhitng chiéc rubik,...
0 dang hinh chép ti gidc déu, hinh
chop tam giac déu,... Day la nhimg
hinh khoidep, ¢d nhiéu ting dung trong
thuc té doi song. Chuang nay chiing ta
sé tim hiéu mot s6 van dé co ban vé
chiing va nhiing bai toan lién quan.

HiNH CHOP TAM GIAC DEU

Khai niém, thuat ngit Kién thuc, kinang
Hinh chop tam gidc déu « Mo ta dinh, canh bén, mat bén, mat ddy cha hinh chép tam giac déu.
« Tao lap hinh chép tam gidc déu.
« Tinh dién tich xung quanh va thé tich cda hinh chép tam giac déu.
« Gidi quyét mot s6 van dé thuc tién gan vdi viéc tinh thé tich, dién
tich xung quanh cla hinh chép tam giac déu.

Pinh FANSIPAN (Lao Cai) cao
3 143 m, la dinh nli cao nhat
béng Duong. Trén dinh nui,
ngudi ta dat mét chép lam bang
inox c6 dang hinh chop tam
giac déu canh day dai 60 cm,
chiéu cao 90 cm (H.10.1). Hoi
téng dién tich cac mat bén cla
hinh chop bang bao nhiéu?

Hinh 10.1
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HINH CHOP TAM GIAC PEU

ﬁl?;
€2 Hinh chép tam giac déu

e Hinh chép tam giac déu co day la mot tam giac déu,

cac mat bén la cac tam giac can bang nhau chung mot " >
dinh. Binh chung nay dudc goi la dinh cla hinh chop Eukng Cao
tam giac déu. Trung doan :

Trong Hinh 10.2, S.ABC la hinh chop tam giac déu.

e Doan thdng ndi dinh cha hinh chép va trong tam
cla tam giac day goi la dudong cao ctia hinh chép
tam giac déu.

Binh

Canh bén

Mat bén

e DuUONg cao vé ti dinh cla moi mat bén goi la trung doan Hinh 10.2
cla hinh chop tam giac déu.

KY

@ Hay goi tén dinh, canh bén, mat bén, mat day, dudng cao, trung doan ctia hinh choép
tam giac déu S.ABC trong Hinh 10.2.

Nhan xét. Hinh chép tam giac déu co:
- bay la tam giac déu;
— Mat bén 1a cac tam giac can bang nhau co6 chung dinh;

— Chan dudng cao ké ti dinh t&i mat day la diém cach déu cac dinh cla tam giac day.

S
Thuchanh

S dung bia cling, cat va gap hinh chép tam giac déu 6 cm
véi kich thudc nhu Hinh 10.3 theo hudng dan sau:

Budc 1. V& hinh khai trién clia hinh chép tam giac déu

C
theo kich thudc da cho nhu Hinh 10.4. B
Budc 2. Cét theo vién. = pm
A
Budc 3. Gap theo cac duong mau cam dé dugc hinh Hinh 10.3
chép tam giac déu (H.10.5).

6 cm

Hinh 10.4 Hinh 10.5
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DIEN TiCH XUNG QUANH VA THE TiCH CUA HINH CHOP TAM GIAC PEU

2
)@ Dién tich xung quanh cua hinh chép tam giac déu

Quan sat hinh chép tam giac déu va hinh khai trién clia né (H.10.6). Hay tinh téng
dién tich cac mat bén cda hinh chép.

Scm

Hinh 10.6

m Hay tinh tich cla nla chu vi mat day véi trung doan cla hinh chép tam giac déu.
So sanh két qua vuia tinh véi téng dién tich cac mat bén cda hinh chép.

Dién tich xung quanh clia hinh chép tam giac déu
bang tich clia nia chu vi day véi trung doan.
qu =p-d,
trong do p la nla chu vi day,
dla trung doan. a

Tinh dién tich xung quanh cla hinh chép tam giac déu
S.ABC trong Hinh 10.7.

Giai
N(a chu vi day cla hinh chop tam giac déu la:
i i5
=—(5+5+5)=—(cm).
p=7( )= (e
Trung doan cla hinh chop tam giac déu la d = SH =6 cm.

Dién tich xung quanh cla hinh chép tam giac déu S.ABC la:
15
S

o =7-6 =45 (cm?).

Tinh dién tich xung quanh clia hinh choép tam giac
déu S.MNP trong Hinh 10.8, biét IP = 3 cm va canh
bén SP =5 cm. N

Hinh 10.8

tillienyiaoduelcol




3

[ %

we

«~ Thé tich ctia hinh chép tam giac déu

Hai dung cu dung nudc c6 dang hinh lang tru dung day
la tam giac déu va hinh choép tam giac déu cé thé dat
“chdéng khit” I&én nhau. Chiéu cao clia hinh chop tam giac

déu bang chiéu cao cla hinh lang tru.
Néu ta Idy dung cu hinh chop tam giac déu muc day
nudc va dé hét vao dung cu hinh lang tru diing thi thay

« R 2 ~ ” d - 1 « R 2 .
chiéu cao cua cét nudc chi bang 5 chiéu cao cua hinh

lang tru (H.10.9). Hinh 10.9
A 1 1

Thé tich hinh chép tam giac déu bang % tich cla dién tich mat day vdi chiéu cao

clia no.
V = l'~S ¥ h:
trong d6 S la dién tich day, S

h l1a chiéu cao cla hinh chop.

| Vidu2 s

Tinh thé tich hinh chép tam giac déu S.ABC trong Hinh
10.10, biét canh day bang 6 cm, chiéu cao cla hinh chop
SO = 10 cm. Cho biét 27 ~ 5,2. (Lam tron két qua dén
hang phan mudgi).

Giai L.
Trong tam gidc déu ABC c6 CH 1 AB nén CH la trung
tuyén clia AABC. X

Tam gidc AHC vuéng tai Hnén HA? + HC? = AC? (dinh Ii Pythagore).
Suy ra 32 + HC? = 62

HC? =36 -9
Hige =127
HC = 27 =~ 5.2.
Dién tich tam giac ABC la: S = %AB-CHz % 6-52=15,6 (cm?).

1 1

-
-
o

Thé tich ctia hinh chép tam gidc déu S.ABC la: V = =S-h=—-15,6-10=52 (cm?).

9 9
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Hinh 10.11 m6 ta hinh chop trong tinh huéng mé dau.
Duya vao do, em hay tra I6i cau héi cla bai toan.

Hinh 10.11
BAITAP

10.1. Goi tén dinh, canh bén, mat bén, mat day, dudng cao va
mot trung doan clia hinh chép tam giac déu trong Hinh 10.12.

10.2. V& va cat mét tam giac déu c6 canh 10 cm (H.10.13)
réi gdp theo dudng mau cam dé dudc hinh chép tam
giac déu (H.10.14).

{ 5 Hinh 10.12
10 cm 10 cm /\/\
10 cm
Hinh 10.13 Hinh 10.14

Trong cac bai tdp 10.3, 10.4, hdy lam tron két qua dén hang phan mudi.
10.3. Cho hinh chop tam giac déu S.MNP nhu Hinh 10.15.
a) Tinh dién tich tam giac MNP.
b) Tinh thé tich hinh chép S.MNP, biét N27 = 5,19.

10.4. Nha ban Thu c6 mét dén trang tri c6 dang hinh chop
tam giac déu nhu Hinh 10.16. Cac canh cla hinh chép
déu bang nhau va bang 20 cm. Ban Thu du dinh sé& dan
cac mat bén clia dén bang nhiing tdm gidy mau. Tinh
dién tich giay ban Thu s dung (coi nhu mép dan khéng
dang ké). Cho biét 4300 ~ 17,32.

Hinh 10.16
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ST L N HINK CHOP TU GIAG DED

Khai niém, thuadtngit  Kién thiic, kinang
Hinh chop tii giac déu « Mo td dinh, mat ddy, mat bén, canh bén cta hinh chép ti gidc déu.
« Tao lap hinh chép tir gidc déu.
- Tinh dién tich xung quanh va thé tich cGia hinh chép ti gidc déu.
- Gidi quyét mot s6 van dé thuc tién gdn v6i viéc tinh thé tich,
dién tich xung quanh cta hinh chdp ti giac déu.

Kim tu thap Kheops & Ai Céap dudgc
xay dung vao khoang 2 500 nam trudc
Coéng nguyén la mét trong nhiing
céng trinh ¢8 nhat va duy nhat con tén
tai trong s& bay ki quan thé gidi cd
dai. Kim ty thap nay c6 dang hinh
chép tu giac déu cao 147 m, canh day
dai 230 m (H.10.17). Kim tu thap
Kheops c6 thé tich bang bao nhiéu?

| HINH CHOP TU GIAC DEU

,@ Hinh chop tu giac déu puong S ,
Hinh chop S.ABCD trong Hinh 10.18 c6 day ABCD
la hinh vuéng, cac mat bén la nhiing tam giac can

000000000000000000000

bang nhau, c¢6 chung dinh. Ta goi S.ABCD la hinh : bén
op U gia : : Trung
chép tu giac déu. E o
X Goi tén dinh, cac canh bén cia hinh chop. Mat [ = D

m Goi tén dudng cao, trung doan clia hinh chop.

EF) Goitén cac mat bén va mat day cla hinh choép. 4
Hinh 10.18

Nhan xét. Hinh chép ti giac déu co:
— Mat day la hinh vuéng, cac mat bén la cac tam giac can bang nhau c6 chung dinh.

— Chan duding cao ké tir dinh t6i mat day la diém cach déu cac dinh clia méat day (giao
diém hai dudng chéo).

Hay cho biét dinh, canh bén, mat bén, mat day, duéng cao va moét trung doan cla
hinh chép ti giac déu S.MNPQ trong Hinh 10.19.

nz |



Giai
Pinh: S.
Cac canh bén: SM, SN, SP, SQ.

Céac mat bén la cac tam giac can bang nhau SMN, SNP,
SPQ, Sam.

Mat day la hinh vudng MNPQ.
Budng cao: SH.
Trung doan: SI. Hinh 10.19

Céat va gap mét miéng bia thanh hinh chop ti giac déu theo hudng dan sau:
Budc 1. V& hinh khai trién theo mau va cét theo vién (H.10.20).
Budc 2. Gap theo cac dudng mau cam, ta dudc hinh chép ti giac déu (H.10.21).

Hinh 10.21
Hinh 10.20

DIEN TiCH XUNG QUANH VA THE TiCH CUA HINH CHOP TU GIAC DEU

‘?E 2 R
| % Dién tich xung quanh va thé tich cta hinh chop tu giac déu
Tuaong tu hinh chép tam giac déu, dién tich xung quanh
va thé tich clia hinh chop tu giac déu dudc tinh nhu sau:
e Dién tich xung quanh cda hinh chép ti giac déu bang
tich cha nira chu vi day véi trung doan.
qu =p-d,
trong dé p la nlia chu vi day,
d la trung doan.

e Thé tich clia hinh chép ti giac déu bang % tich cla
dién tich mat day vaéi chiéu cao ciia no.

% :%S-h,
trong dé S la dién tich day,

h 1a chiéu cao cla hinh chop.
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Tinh dién tich xung quanh va thé tich ciia hinh chép tu
giac déu S.ABCD, biét do dai canh day bang 6 cm,
chiéu cao bang 4 cm va trung doan bang 5 cm.

Giai. (H.10.22)

Nla chu vi cha day ABCDla: (4 - 6):2 =12 (cm). g

Dién tich xung quanh cla hinh chop ti giac déu S.ABCD la:
S=p-d=12.5=60 (cm?).

Dién tich day ABCD la: S = 62 = 36 (cm?).

Thé tich ctia hinh chop ti giac déu S.ABCD la:

vels.n=1.36.4= 48 (cm3).
3 3

Hinh 10.22

Bac Khéi lam mét chiéc hdp gb c6 dang hinh chép tir giac déu vai dé dai canh day cla
hinh chép la 2 m, trung doan cta hinh chop 1a 3 m. Bac Khéi mudn son bén méat xung
quanh cla hop gb. Cii méi mét vuéng son can tra 30 000 déng (tién son va tién céng).
Héi bac Khéi phai tra chi phi la bao nhiéu?

M6t chiéc 1éu c6 dang hinh chép tif giac déu, canh day bang 2 m, chiéu cao bang 2 m
(H.10.23).
a) Thé tich khéng khi trong |éu la bao nhiéu?

b) Biét Iéu ph( vai bon phia va ca mat ti€p dat. Tinh dién tich vai bat can dung (coi
mép ndi khéng dang ké), biét chiéu cao clla mat bén xuat phat tif dinh cda chiéc l1éu
la 2,24 m.

Hinh 10.23

Em hay gii bai toan mé dau.
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BAITAP

10.5. Hay cho biét dinh, canh bén, mat bén, mat day,
dudng cao va mét trung doan cla hinh chép ti giac déu
S.EFGH trong Hinh 10.24.

10.6. Trong cac miéng bia ¢ Hinh 10.25, hinh nao gap lai
cho ta mét hinh chop tu giac déu?

b)
Hinh 10.25

10.7. TU t§ gidy cat ra mét hinh vuéng rdi thuc hién cac thao tac nhu Hinh 10.26 dé c6
thé ghép dudc cac méat bén cla hinh chop ti giac déu.

Hinh 10.26

10.8. Cho hinh chép t giac déu S.ABCD nhu Hinh 10.27.
a) Tinh dién tich xung quanh cla hinh chép.
b) Tinh dién tich toan phan cta hinh chép.

B 0 C

10.9. Banh it trong Hinh 10.28 c6 dang hinh chép tu giac
déu, canh day 3 cm, cao 3 cm. Tinh thé tich m6t chiéc
banh it.

10.10. Mét khoi bé téng cé dang nhu Hinh 10.29. Phan
dudi chia khéi bé tong c6 dang hinh hop chir nhat, day la
hinh vuéng c6 canh 40 cm, chiéu cao 25 cm. Phan trén
clhia khoi bé téng c6 dang hinh chop ti giac déu, chiéu ;
cao 100 cm. Tinh thé tich clia khéi bé tong dé.

Hinh 10.29
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LUYEN TAP CHUNG

S
Tinh dién tich xung quanh cla hinh chép tam giac déu
S.HIK trong Hinh 10.30. H K
B J
Giai Q 10 cm
Dién tich xung quanh cla hinh chop tam giac déu S.HIK la:
qu=p-d:%- (10 + 10 + 10) - 12 = 180 (cm?). Hinh 1030

Mot mai che giéng trdi cla mot ngdi nha c6 dang hinh chop ti giac déu, bon mat bén
lam bang kinh. Dién tich kinh lam bdn mat bén clia mai che bang bao nhiéu? Biét
cac mat bén la cac tam giac déu c6 canh dai 2 m va vién khong dang ké (H.10.31).
Cho biét /3 = 1,73.

Hinh 10.31

Giai

Taco HD = %CD: 1 (m).

Ap dung dinh li Pythagore cho tam giac vuéng SHD, ta cé:

SH? + HD? = SD?, suy ra SH2 = SD? - HD? = 22 - 12 = 3, hay SH = /3.
Vay SH= 1,73 m.

Dién tich kinh lam bén mat mai che la:

1
S.q=Ppd=—:(4:2)173=6,92(m?)

BAI TAP

10.11. Tinh thé tich ca hinh chép tam gidc déu S.ABC, biét dién tich day cla né
bang 15,6 cm?, chiéu cao bang 10 cm.
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10.12. Trong cac miéng bia & Hinh 10.32, miéng bia nao khi gép va dan lai thi dugc mot
hinh chop tam giac déu, miéng nao dugc hinh chép tl giac déu?

O) @)

AVAYS

Hinh 10.32

10.13. Tinh thé tich hinh chép tam giac déu A.BCD trong Hinh 10.33, biét /75 ~ 8,66.

./

Hinh 10.33

10.14. Ngudi ta lam mé hinh mét kim tu thap & céng vao clia bao tang Louvre. M6 hinh cé
dang hinh choép ti giac déu, chiéu cao 21 m, do dai canh day 1a 34 m.

a) Tinh thé tich hinh chop.

b) Tinh tdng dién tich cac tdm kinh dé pha kin bén mat bén hinh chép nay.
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BAl TAP CUOI CHUGNG X

A. TRAC NGHIEM
10.15. Trung doan cla hinh chop tam giac déu trong Hinh 10.34 la:

A. SB. B. SH.
Gt Sl D. HI
10.16. Day cuda hinh chop ti giac déu la: =
A. Hinh vuéng. B. Hinh binh hanh.
C. Hinh thoi. D. Hinh chi nhat.
10.17. Dién tich xung quanh cla hinh chép tam giac déu bang: Hinh 10.34

A. Tich clia nlra chu vi day va chiéu cao cla hinh chop.
B. Tich clia nlia chu vi day va trung doan.

C. Tich cla chu vi day va trung doan.

D. Téng cla chu vi day va trung doan.

10.18. Mét hinh chép tam giac déu cé chiéu cao h, thé tich V. Dién tich day S la:

B Sery T G
V h
(65 S:ﬂ_ D. s:ﬂ,
h Y,
B. TU LUAN

10.19. Goi tén dinh, canh bén, canh day, dudng cao va mét trung doan cla hinh chép
tam giac déu, hinh chép ti giac déu trong Hinh 10.35.
S

E
a Hinh 10.35

10.20. Tinh dién tich xung quanh cla hinh chop tam giac déu, hinh chép ti giac déu

trong Hinh 10.36. B
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10.21. Tinh thé tich cia hinh chép ti giac déu, biét chiéu cao bing 9 cm va chu vi day
bang 12 cm.

10.22. TU mét khic gé hinh lap phudng canh 30 cm (H.10.37), ngudi ta cat di mét
phan gb dé dudc phan con lai la mét hinh chép ti giac déu cé day la hinh vuéng
canh 30 cm va chiéu cao cla hinh chép ciing bidng 30 cm. Tinh thé tich clia phan
g6 bi cat di.

B 30cm C
Hinh 10,37

10.23. M6t khéi gb gébm dé la hinh lap phudng canh 9 cm va moét hinh chép ti giac déu
(H.10.38). Tinh thé tich khéi gé.

19cm

9cm
Hinh 10.38
10.24. Ban Trang cat miéng bia hinh tam giac déu canh dai 20 cm (H.10.39) va gép lai
theo cac dong ké (nét dut) dé dudc hinh chép tam giac déu. Tinh dién tich xung quanh
ca hinh chop tam giac déu tao thanh. Cho biét 75 ~ 8,66.

Hinh 10.39
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HOAT DONG THUC HANH rﬂl‘namm

\
e f Q‘r.l-l- =)
7% $- 0% 2 o
j @*,OQ \ w000,

P ™

Muc tiéu

Gidi thiéu mot vai ting dung don gian cda ham 6 bac nhat trong tai chinh.

Ham s6 bac nhat dudc st dung trong nhiéu van dé cla cuéc séng. Trong
nhing tinh huéng don gian, ham chi phi trong san xuét hoic tiéu dung
mot loai hang hoa, ham cung va ham cau clia mét mat hang la nhiing
ham s6 bac nhat. Trong bai nay, ching ta sé tim hiéu mét vai mé hinh
dan gian trong tai chinh lién quan dén ham sé bac nhat.
Chuén bij:
- Thu thap sé liéu vé gia cudc clia mét s& géi dich vu truyén hinh, géi internet phé bién.

- Thu thap sé liéu vé gia tién va céng suat tiéu thy dién cia mét so loai ti vi, th lanh
phé bién danh cho gia dinh.

- May tinh cam tay.
Cac budc thuc hién:
Chia I8p thanh bén nhom va thuc hién lan lugt cac budc sau:
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Budc 1. Cac nhém thuc hien HD 1 va HD2 dudi day dé tim hiéu vé cach xay dung céng
thiic clia ham chi phi va phudng phap khau hao dudng thang.
12550 Xay dung céng thiic cGa ham chi phi

Chi phi s dung truyén hinh cap cla hai céng ty
dich vy truyén hinh A va B nhu sau:

)
Céngty A Céngty B ‘;
Chi phi lap dat k

ban dau 150 000 dong | Mién phi

Cudc hing thang | 110 000 déng | 120 000 déng ﬂf‘

a) Viét cong thic tinh chi phi st dung truyén hinh cap y (nghin déng) cia méi
cong ty A va B theo sé thang sl dung la x (thang).

b) Tinh chi phi st dung truyén hinh cap trong 18 thang clia méi céng ty A va B.
c¢) Véi bao nhiéu thang sl dung thi chi phi st dung truyén hinh cap cla hai cong ty
nay la nhu nhau?

d) V& db thj clla hai ham sé nhan dudc & cau a trén cung mot hé truc toa do. Tu do
hay cho biét néu mét gia dinh du dinh dung dich vu truyén hinh cap trong 3 nam
thi nén chon dich vu clia céng ty A hay cong ty B dé tiét kiém chi phi hon (Gia si
chat lugng dich vu truyén hinh cap cda hai céng ty nay Ia nhu nhau).

IIGP) Tinh gia tri s8 sach cla tai san bing phuong phap khau hao dudng thang

I 126

Trong li thuyét tai chinh, gia trj s6 sachla gia tri cla &
mot tai san ma cong ty st dung dé tao ra bang can
d6i ké toan clia minh. Mot s6 cong ty khau hao tai GIA TRI
san clia ho bang cach sl dung khau hao dudng gy
thadng dé gia tri cla tai san gidm mét luong cé SO SACH
: i v 0 - N - BOOK VALUE
dinh mo6i nam. Muc suy giam phu thuéc vao thdi
gian st dung hiiu ich ma céng ty dat vao tai san.

i

Gia sl rang moét hang taxi viia mua mét sé 6 t6 dé chay dich vy véi chi phi la
480 triéu dong mot chiéc. Cong ty chon kh&u hao tling chiéc xe theo phucng phap
khau hao dudng thang trong vong 8 nam. Piéu nay cé nghia l1a méi chiéc xe sé
giam gia 480 : 8 = 60 triéu dong moi nam.

a) Tinh gia tri sé sach y (triéu déng) clia mbi chiéc 6 t6 dudi dang mét ham sé bac
nhat cla thdi gian s dung x (nam) cla no.

b) V& d6 thi clla ham sé bac nhat nay.
c) Gia tri s6 sach clia méi chiéc 6 té sau 3 nam sl dung la bao nhiéu?

d) Sau bao lau thi gia tri sé sach ctia méi chiéc 6 to con laila 150 triéu déng?



Budc 2. St dung cac théng tin 8 phan Chudn bi, m6i nhém lya chon mét tinh huéng
thuc té lién quan dén viéc lua chon san phdm hodéc dich vu. Sau d6 sl dung kién thiic
da tiép thu & Budc 1 dé udc tinh chi phi khi st dung, tif dé c6 phuong an lya chon
hgp li. Cu6i cling, cac nhom trinh bay két qua trudce I6p. Khi xay dung tinh huéng van
dung thyc tién, cac nhém co thé tham khao cac yéu cau trong Van dung sau:

Bac An du dinh mua mét chiéc th lanh loai 150 lit cla o
hang A, c6 céng suat 1 kWh/ngay véi gia 5 000 000
déng va du dinh sé s dung né trong vong 10 nam.

a) Gia sl trung binh mét thang cé 30 ngay va gia dién
la 2 000 dong/1 kWh. Hay tinh s6 tién dién phai tra hang
thang cho chiéc t lanh nay.

b) Gia s{f trong qua trinh sl dung, td lanh khéng bi hdong
héc gi can slta chira. Khi dé chi phi st dung t lanh bao
gbm chi phi mua ban dau va chi phi tra tién dién hang
thang. Lap céng thic tinh chi phi st dung chiéc td lanh - -
nay sau x (thang).

c) S dung céng thiic da lap & cau b, hay tinh chi phi st dung chiéc td lanh nay sau
5 nam.

d) Bac An dung phuong phap khau hao dudng thang dé tinh gia tri con lai clia chiéc
th lanh sau méi nam sl dung. HO6i sau 7 nam gia tri con lai cha chiéc tl lanh nay la
bao nhiéu?

e) Hang B cling c6 mét loai ti lanh 150 lit, cong suét 1,25 kWh/ngay vdi gia ban la
4 460 000 dong.
- Lap coéng thic tinh chi phi s dung chiéc ti lanh cla hang B sau x (thang).

- Sau bao nhiéu thang sl dung thi chi phi si dung cla hai loai ti lanh nay la bang
nhau?

- V& d6 thj cla hai ham s6 chi phi s dung cla hai loai t0 lanh trén cung moét hé truc
toa do. Tu do thj da v&, theo em bac An nén mua td lanh ctia hang A hay hdang B dé
tiét kiém chi phi s dung han? (Gia s bac An sé sl dung trong vong 10 nam va chat
lugng cla hai loai td lanh la tuong ducng).
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NG DUNG DINH LI THALES, DINH L PYTHAGOHE
VA TAM GIAC DONG DANG DE DO CHIEU CRO,
I(HIIANG BABH a

Muc tiéu
« Ung dung dinh li Thalés dé do chiéu cao cia ngon cay (toa nha, toa thap).
« Ung dung dinh Ii Pythagore va tam giac dong dang dé do khoang cach nhitng diém khéng téi dugc.

m Dung dinh li Thalés dé do chiéu cao cia ngon cay (toa nha, toa thap)

Chuén bi:

- Coc thang cdm dugc trén mat dat hoac dung ding dudc, thudc ngdm thang gén
& trén coc c6 thé quay dudc, thudc day, thudc ké.

- Gidy, but, may tinh cam tay.

- Dia diém thuc hién: san truGng, nGi da ngoai.

- Chia I8p thanh cac nhém, méi nhém tii 6 dén 8 hoc sinh.
Hudng dan (H.T.1):

- Dung coc AC thang dling trén mat dat, chinh cho
thudc ngdm di qua dinh C’cla ngon cay.

- Xac dinh giao diém B ciia dudng thang di qua CC"
(chiia thudc ngadm) véi mat dat.

- Goi A'la gbc cay thi AC// A'C". Theo dinh li Thalés

.. AC BA
ta co: =—
A'C' BA'
- Do cac khoang cach AC, BA', BA va tinh chiéu cao
; -BA' Hinh T.1
A'C'cua cay theo cong thuc: A'C'= —% "

- Cac nhom cung do chiéu cao clia m6t cay nhung & cac vi tri khac nhau va
so sanh két qua véi nhau.

Dung dinh li Pythagore va tam giac déng dang dé do khoang cach nhiing
diém khéng téi duoc

Chudn bij:

- Giac ké ngang (dung cu do goc trén mat dat), thudc day.
- Giay, bat, may tinh cam tay.

- Dia diém thuc hién: san trudng, da ngoai.

- Chia I6p thanh cac nhém, méi nhom tii 6 dén 8 hoc sinh.

Hudng dan do khoang cach ti vi tri dang diing (diém A) dén vi tri kho di dén dudc
(diém B) theo mot trong hai phudng phap sau:
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Phuong phap 1 (H.T.2):
- Dung giac ké chon mét diém C sao cho AC vuéng
goéc AB, chon diém D trén dudng thang BC sao cho

AD vudng goc BC.
AB-AC AD-BC

2

- Dién tich tam giac ABC bang

AB?. AC?  AB?.AC? |
BC?  AB?+AC? A ¢
AC2. AD? Hinh T.2
ACE—AD>
- Do do dai cac doan théng AC, AD va tinh ra két qua dé dai doan théng AB.
Phuong phap 2 (H.T.3):
- Lay mot diém E tuy y khac diém A va khong nam trén dudng thang AB.

Do d6 AD? =

Suy ra AB? =

- S dung giac ké xac dinh s do cac goc BAE va BEA.

- Vé lén gidy tam giac A'B'E’'c6 cac goc A'va E'tuong ling bang cac géc A va E
cla tam giac ABE.

A'B AE

AB ~ AE

- Bo do dai doan théng AE bang thudc day va doé dai cac doan théng A'B', A'E'
bang thudc ké.

Nhu vay tam giac A'B'E’ dong dang véi tam giac ABE. Suy ra

- Tinh d6 dai doan théng AB theo céng thuc AB :%;—E
B
B
A
A E A E'

Hinh T3

Cac nhom khac nhau cé thé xac dinh vi tri cac diém C, D, E khac nhau va so sanh
két qua cubi cling vdi nhau.

Trong Phudng phap 1 clla HP2, ching ta da dung dinh li Pythagore dé tinh do dai
doan thdng AB. Em hay tinh do dai doan thang AB bang mét cach khac théng qua do
dai cac doan thang AC, AD, CD.
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THUC HANII TINH TOAN TREN PHAN Tlllm DAl SO
VA VE Do THI HAM Sll VG1 PHAN MEM GEOGEBRA

Muc tiéu

St dung phan mém GeoGebra dé tinh toan cac phép tinh trén phan thiic dai s6, gidi phuong trinh
bac nhat mot &n va vé do thi cha ham sé bac nhat.

Khéi dong phan mém GeoGebra ‘Q’ ) GeoGebra

chon View — Complex Adaptive System file- BRI ORqns Tigdls WiRdow- IHlp
(CAS) dé thuc hién tinh toan cac phep [[T;] Aen SR
tinh trén phan thic dai s6, gidi phucng |- - H; Spreadsheet G
trinh bac nhat mét an; chon Graphics e NS NI
dé vé do thj clla ham sé bac nhat. @ Grapnics Clf-Shits

ﬂ CAC PHEP TiNH TREN PHAN THUC PAI SO

o D& rut gon mot phan thic, ta dung lénh Simplify(<phan thiic>), khi dé két qua sé hién
thi ngay bén dudi.

Simplify ( = Y3) Df nhap mo’t phan thuc, ta go tu
—X s6 trong dau (), sau doé dung
3Py —xy?—y3 dau /, va nhap mau.
e sk

e Décong, trl, nhan cac phan thic, tuong tu nhu déi véi da thiic, ta cling nhap cac phan
thiic va cac phép toan vao 6 lénh trén clia s6 CAS. Khi d6 may sé thuc hién phép tinh
va ty dong rut gon két qua.

x.y % +y2—2-x

il °-y y -x y—x
—y?2 +3x
X—y

e D& thuc hién phép chia hai phan thuc, ta nhap phan thic thi nhat, ddu /, réi nhap
phan thic thi hai. Khi do may sé thuc hién phép tinh va ty déng rat gon két qua.
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ng12 Khi nhadp phép chia hai phan
X =X -
] e thuc, may sé hiéu la ta tinh mét
1= phan thiic hiu ti ¢6 ti va mau la
cac phan thuec.
x2

ﬂ GIAI PHUONG TRINH BAC NHAT MOT AN

Pé giai phuong trinh néi chung, phuong trinh bac nhat moét &n néi riéng, ta dung lénh
Solve(<phuong trinh>) hodc Solutions(<phuadng trinh>) trén 6 lénh cla clia s CAS,
két qua sé dudc hién thi ngay bén dudi.

Phuang trinh nghiém dung vdi

Selutinsi( foi Ll —t@ =8 (o) moi x thi két qua hién thi la {x)

8 Phudng trinh vé nghiém thi
7 két qua hién thi la {}.
1 Solutions(3(x+1) —x = 3 + 2x) 1 Solve(2(x+ 1) = 3+ 2x)
- {x} — ik

B VE DO THI CUA HAM SO BAC NHAT
Khéi dong GeoGebra va chon View — Graphics dé vé dé thi clla ham s& bac nhat.
Khi d6 man hinh hién thj sdn hé truc toa do dang lugi 6 vuéng.
Co6 hai cach vé do thi ham s6 bac nhat:
Cdch 1. Xac dinh hai diém thudc do thj ham s6 r6i vé dudng thang di qua hai diém dé.
Cdch 2. Nhap ham sé vao 6 Iénh, man hinh sé hién thj dé thi clia ham sé can vé.
Vi du. Vé d6 thi ham sé y = 2x + 4.
Cédch 1(H.T.4).

Budc 1. Lay diém A(0; 4) va diém B(-2; 0) thudc dé thi ham sé y = 2x + 4 béng cach
lan lugt nhap (0, 4) va (-2, 0) vao 6 lénh, man hinh sé hién thj hai diém A va B trén hé
truc toa do.

Budc 2. Trén thanh céng cu, chon dudng thing di qua hai diém .~ dé vé dé thj ham
s6 da cho di qua hai diém A va B.
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Cdch 2. Nhap y = 2x + 4 trén 6 lénh, man hinh s& hién thj dé thj cia ham sé (H.T.5).
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Thuc hanh

S dung phdn mém GeoGebra, hdy thuc hién cac yéu cdu sau day.
1. Tinh:

4 i 3,2 2
X XY XHXTYHXYT  YHX

2xy +y2 2x+y X
2. Gidi cac phuong trinh sau:
a) 4,8 - 2,5(x+ 3) = x + 0,5(2 - 6): b) 2[x %] :3—[%—2x].
3. V& d6 thi cta cac ham sé bac nhat sau:
a)y=-3x+3; b)y=%x—4.
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Muc tiéu

Mo ta thi nghiém ngau nhién véi phan mém bang tinh Excel, st dung mot s6 ham ¢o ban va tinh xdc suat
thuc nghiém cdia bién c6 dé thay rang khi s6 1dn thuc hién thi nghiém cang l6n thi xac suat thuc nghiém
(ang xap xi tot cho xac suat.

Chuén bj:
e May tinh c6 cai dat phan mém bang tinh Excel.
e Tim hiéu vé ct phap ctia haiham RANDBETWEEN, VLOOKUP,

COUNTIF. Ve’
Bai todn: Mét tui kin dung 6 qua bdng co cung kich thuéc, trong 0 0
dé céd 3 qua boéng xanh, 2 qua bong dé va 1 qua bong vang. B &
Lay ngdu nhién mét qua bong trong tai 100 1an (c6 hoan lai). *0
Tinh xac suat thuc nghiém cla bién c6 “Lay dudc qua béng '

mau xanh”.

Cac budc thuc hién
Budc 1 (Chuén bj di liéu):

e M3 phan mém bang tinh Excel, nhap cac giatri 1; 2; 3; 4; 5; 6 vao cac 6 A1; A2; A3;
A4; A5; A6.

e Nhap ba tu “Xanh”, hai ti “D4”, mot ti “Vang” tucong (ing vao cac 6 B1; B2; B3; B4;
B5; B6.

Budc 2 (Thuc hién 14y bong):

e Trong 6 C1 g6 ham “=RANDBETWEEN(1;6)”.

e Trong 6 D1 g6 ham “=VLOOKUP(C1; $A$1:$B$6; 2)".

e Copy cong thiic ciia2 6 C1, D1 bang cach kéo ti dong 1 dén dong 100.
e K&t qua 18y bong 100 lan dudc cho trong ¢6t D tir dong 1 dén dong 100.
Budc 3 (Tinh xac sudt thuc nghiém):

e Trong 6 E1 ghi “Xac suét thuc nghiém”.

e Trong 6 E2 nhap ham “=COUNTIF(D1:D100,“Xanh”)/100".

Budc 4 (Giéi thich két qua):

Chang han ta thu dugdc bang sau:
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Vay & lan 1 ta lay dudc qua béng mau vang, lan 2 18y dudc qua bong mau xanh,...
K&t qua cla cac lan lay béng dudc cho trong cot D. Sau 100 lan, xac suat thuc

UJ’M =2

D 00~ | |Lh b

10

1 Xanh
2 Xanh
3 Xanh
4 Do
5|Do
6 Vang

D
6 Vang
1 Xanh
6 Vang
1 Xanh
5 Do
4 Do
2 Xanh
3 Xanh
4 Do
4 Do

E

Xac suit thyc nghiém
0,53

nghiém cla sy kién “Lay dudc qua bong mau xanh” la 0,53.

Budc 5. Tang s6 lan thuc hién thi nghiém 1&én 200; 300;...; 500 va nhan xét vé két qua

tinh xac suat thyc nghiém so véi xac suat.

Em hay luyén tap tuong tu vdi thi nghiém sau:

Mot tdi kin dung 8 qua béng cé clung kich thudc, trong d6 ¢c6 1 qua mau xanh, 2 qua
mau vang, 2 qua mau doé va 3 qua mau den. Lay ngau nhién mot qué bong trong tui
200 lan (c6 hoan lai). Tinh xac suét thyc nghiém cla bién ¢6 “Lay dugc qua bong

khéng phai mau den”.
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BAI TAP ON TAP CUOI NAM

———

SO HOC VA PAI SO

1.

. Cho phan thuc P =

Rut gon céac biéu thiic sau:
a) (2x+ ¥)2+ (5x - )2 + 2(2x + ¥)(5x - y);
b) (2x - y*)(2x + ¥3) - (2x - ¥2)(4X% + 2xy? + y*).

.Chodathliic P=x?-y2 + 6x+ 9.

a) Phan tich da thiic P thanh nhan tu.
b) S dung két qua clia cau a dé tim thuong clia phép chia da thiic P cho x + y + 3.

. Cho da thiic f(x) = x2 - 15x + 56.

a) Phan tich da thuc f(x) thanh nhan tu.

b) Tim x sao cho f(x) =

2x3 + 6x2

2x> - 18x

a) Viét diéu kién xac dinh va rut gon phan thic P.

b) Co thé tinh gia tri cla P tai x = -3 dudc khéng? Vi sao?

c) Tinh gia tri clla phan thic P tai x = 4.

d) Vi cac gia tri nguyén nao cla x thi P nhan gia tri nguyén?

" X2 +y2 +2x%y?

. Cho biéu thuc P = (x+y L y ‘ 1 7 trong dé x va y la hai bién
(1-xy 1+xy 27°H 1)
thod man diéu kién x2y2 -1=20.
20 & P
a) Tinhmditdng A= X XY a4 L2 u” S
1-xy  1+xy 1- x2y?

b) Tl k&t qua cau a, hay thu gon P va giai thich tai sao gia tri cla P khong phu thudc

vao gia tri clia bién y. )
5 1-x

c¢) Chiling minh dang thiic P=1 - ( ) :

1+ x?
d) SU dung cau c, hay tim cac gia triclla x va y sao cho P =1.

. Bang gia cudc clia mét hang taxi nhu sau:

Gia mé clia Gia cudc cac kildomét tiép theo Gia cudc tu
(tl 0 dén 1 km) (tt trén 1 km dén 30 km) kilomét thir 31
10 000 dong 13 600 dong 11 000 déng

a) Tinh s& tién taxi phai tra khi di chuyén 35 km.

b) Lap c6ng thuc tinh sé tién taxi y (déng) phai tra khi di chuyén x kiléomét, véi
1 < x <30. Ti d6 tinh s& tién taxi phai tra khi di chuyén 30 km.
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c) Néu mot ngudi phai tra so6 tién taxila 268 400 dong, hay tinh quang dudng ngudi dé
da di chuyén bang taxi.
7. Véi gia tri nao cla m, dudng thdng y=mx+ 1 (m=0):
a) song song véi dudng thang y = 3x?
b) cat truc hoanh tai diém cé hoanh do bang -2?
¢) déng quy véi cac dudng thang y = 5x-2va y = -x + 4 (tuc la ba dudng thang nay
cat nhau tai mét diém)? Vdi gia tri m tim dugc, hay vé ba dudng thang nay trén cung
mot hé truc toa do dé kiém nghiém lai két qua.
HINH HOC VA PO LUONG
8. Cho hinrj binh hanh ABCD, O la giao diém cla hai dudng chéo AC va BD. Goi H la
trung diém clia OB, K la trung diém cla OD.
a) Hai tu giac AHCK la hinh gi?
b) Hinh binh hanh ABCD phai thod méan diéu kién gi dé tir giac AHCK la:
e m6t hinh thoi?
e mét hinh chii nhat?
e m6t hinh vuéng?
9. Cho tam giac ABE‘). Cac duong trung tuyén AF, BE va CD cat nhau tai G. Goi /, Ktheo
th( ty la trung diém clia BG va CG.
a) Chuing minh rang ti giac DEKI la hinh binh hanh.
b) Biét AF = 6 cm. Tinh do6 dai cac doan théng Diva EK.
10. Hinh sau mé ta mét dung cu do bé day (nhd hon 1 cm) cla sé san phadm. Dung cu

nay gém mot thuéec AC = 10 cm, c6 vach chia dén 1 mm, gan véi mét ban kim loai co
canh thang AB sao cho khoang cach BC = 1 cm.

Muén do bé day clia vat, ta kep vat vao gilia ban kim loai va thudc (day cla vat ap vao
bé mat cla thudc AC). Khi do trén thudc ta doc dugc “bé day” d cla vat (trén hinh vé
ta cé d = 5,5 mm). Hay gidi thich tai sao v6i dung cu dé, ta c6 thé do dudc bé day d
cla cac vat (v6i d < 10 mm).

11. Cho tam giac ABC can tai dinh A. Hai dudng phan giac BE va CF clia tam giac ABC
cat nhau tai diém /. Chiing minh ring:

a) ABIC @ AEIF;
b) FB? = FI-FC;
c) Cho biét AB =6 cm, BC =3 cm. Tinh EF.
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12. Cho tam giac ABC khéng phai la tam giac vudéng, c6 cac dudng cao BE, CF cat nhau
tai diém H.
a) Gia s ABC la tam giac nhon. Ching minh rang AABE 2 AACF; tir d6 suy ra
AAEF & AABC. Két qua do con dung khong, néu ABC la tam giac tu (chi can xét
2 trudng hgp: géc A tu va géc B tu)?
b) Cho biét AB =10 cm, BC=15cm va BE = 8 cm. Tinh EF.

THONG KE VA XAC SUAT
13. Cho bang théng ké sau:

Xép loai T6t | Kha | Dat | Khéng dat
Lép Vuéng | 7 10 | 15 10
LSp Tron 10 | 15 8 9

Pé so sanh sé lugng hoc sinh & méi mUc x&p loai cla hai lép ta nén dung biéu dé nao?
Hay vé biéu dé do.

14. Bao dién tif Vnexpress da khao sat y kién clia ban doc vé phucng an x( li cau Long Bién
vdi cau héi “Ban (ng hé phuong an xU li nao véi cau Long Bién?”. Ngudi tra 10i chi dugc
chon mét trong ba phuong an: “Bao ton”, “V iia bao tén via st dung”, “Di d&i, xay cau mai”.
a) D liéu thu dudgce thudc loai nao?

b) Tilé lya chon cac phuong an dudc cho trong biéu dé sau:

Két qua khao sat

iiE o

W Bao ton
mVira bao tén vira st dung

Di doi, xay cau méi

Biét tdng s& Iudt ban doc tham gia tra I5i cau hdi 1a 1 819. Tinh s& lugt ban doc lya
chon moi phudng an.

15. M6t thi dung 24 vién bi gibng hét nhau chi khac mau, trong do c6 9 vién bi mau doé, 6
vién bi mau xanh, 4 vién bi mau vang va 5 vién bi mau den. Ban An lay ngdu nhién
moét vién bi tu trong tui.

a) C6 bao nhiéu két qua cé thé? Cac két qua cé thé nay c6 déng kha ning khong?
Tai sao?
b) Tinh kha nang dé xay ra méi két qua cé thé do.
c) Tinh xac sudt dé An ldy dudc:
e Vién bi mau dé hoac mau vang.
e Vién bi mau den hoac mau xanh.
e Vién bi khéng c6 mau den.
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BANG TRA CUU THUAT NG

=

B Bang gia tri cila ham sé 40

Bién s6 40

C Canh bén cla hinh chop tam giac déu 113

Canh bén cla hinh chép ti giac déu 117

D Dién tich xung quanh cua hinh chép tam

giac déu 114

Dién tich xung quanh cla hinh chép
tir giac déu 118

P Dinh cla hinh chop tam giac déu 113

Dinh cla hinh chép ti giac déu 117
Binh Ii Pythagore 94

Binh Ii Pythagore dao 94

D6 thj cla ham sé 44

Pbudng thang y = ax + b 49

Giai phuang trinh 28

Gia tri sé sach 126

Giai toan bang cach lap phuong trinh 33
Hai tam giac dong dang 79

Ham sé 40

Ham sé bac nhat 47

Hé s& goc (clia dudng thang) 51
Hinh chép tam giac déu 113

Hinh chop td giac déu 117

Hinh dong dang 105

Hinh d6ng dang phdi canh 105

K&t qua co thé clia mot phép thi 60

K&t qua thuan Igi cho moét bién cé 61

M Mat bén cda hinh chop tam giac déu 113
Mat bén cla hinh chop tu giac déu 117
Mat day clha hinh chép tam giac déu 113
Mat day cla hinh chép ti giac déu 117
Mat phing toa do 42
MA&u thdc chung 10
Mau thiic cha phan thuic dai s6 5

N Nghiém cla phuaong trinh 28

P Phan thiic dai s6 5
Phan thiic d6i 17
Phan thiic nghich dao 21
Phuong trinh bac nhat mét an 29

Phuong trinh dua dudc vé dang
ax+b=031

Q Quy déng mau thiic nhiéu phan thic 10
Quy téc chuyén vé 29
Quy tac ddu ngoac 18
Quy tac nhan 29

R Rut gon phéan thuc 9

T Tis6 dong dang 79
Tinh chat cé ban cta phan thic 8
Thé tich clia hinh chép tam giac déu 115
Thé tich cla hinh chép ti giac déu 118
Toa d6 cla diém 42
Trung doan (cla hinh chép) 113
T thic cla phan thic dai s6 5

X Xac suat cla bién cé 63

Xac suat thyc nghiém cda bién c6 67
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BANG GIAI THICH THUAT NGU

THUAT NGU
Diéu kién xac dinh cla
phan thuic

Dinh li Pythagore
Binh i Pythagore déo

Pé thi cha ham s

Giai phuang trinh

Hai tam giac
déng dang

Ham so6
Hé sé goc
cla dudng thing

Mé&t phang toa do

Nghiém cla phuong
trinh

Phan thic dai s

Phuadng trinh bac nhat
mot an

Quy dong mau thtic
nhiéu phan thuc

Ti s6 dong dang

cla hai tam giac

Xac suat thuc nghiém
clia mot bién co

Xac suat cha mot bién
¢ (trudng hop cé dién)

GIAI THICH
Diéu kién clia bién dé gia tri tuong Uing clia mau thiic khac 0
Trong mét tam giac vudng, binh phuong cla canh huyén bang
téng cac binh phudng ctia hai canh géc vuéng

N&u mét tam giac cé binh phuong clia mét canh bang téng
binh phuong cla hai canh kia thi tam giac dé la tam giac vuéng

D6 thi clia ham s6 y = f(x) la tap hop tat ca cac diém biéu dién
cac cap gia tri tucng Ung (x; f(x)) trén mat phang toa do

Tim tat ca cac nghiém (hay tap nghiém) ctia phuang trinh

Hai tam giac c6 cac goc tuong ling bang nhau va cac canh
tuong Ung ti &

Néu dai lugng y phu thuéc vao dai lugng thay ddi x sao cho vdi
moi gia tri cla x, ta luén xac dinh dudc mot gia tri tuéng Ung
cla y thi y dudc goi la mat ham s6 cla x, va x goi la bién sé

Ppudng thang y = ax + b (a= 0) co hé sé géc la a

Mat phang co hé truc toa dé Oxy

86 x, ma khi thay vao phuong trinh thi hai vé clia phudng
trinh nhan cung mét gia tri

Biéu thiic c6 dang ﬁ trong dé A, B la nhiing da thiic va B
khéc da thuc 0

Phuong trinh c6 dang ax + b = 0, trong do6 a, b la nhiing hang
sbvaa=z0

Bién ddi cac phan thiic da cho thanh nhiing phan thiic méi cé
cling mau thtic va lan lugt bang cac phan thic da cho

Ti s6 cac canh tucng ting cla hai tam giac déng dang

Ti s6 gilta s6 lan xuat hién bién c6 va s6 lan thuc hién thuc
nghiém hoac theo doi su kién, hién tugng doé

Ti s6 gilia s6 két qua thuan Igi cho bién ¢ va téng s6 két qua
c6 thé xay ra
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Nha xudt bdn Gido duc Vigt Nam xin trin trong cdm on
cdc tde gid c6 tdc phdm, tu Ligu duwgc s dung, trick ddn
trong cubn sdck ndy,

Chiu trach nhiém xuat ban:
Téng Giam d6c HOANG LE BACH

Chiu trach nhiém néi dung:
Téng bién tap PHAM VINH THAI

Bién tap néi dung: HOANG THI THANH - NGUYEN TRONG THIEP
Bién tap mi thuat: PHAM VIET QUANG

Thiét k& sach: NGUYEN HONG SON

Trinh bay bia: NGUYEN BIiCH LA

Minh hoa: NGUYEN HONG SON

Sta ban in: PHAN THI THANH BINH - PHAM THI| TINH

Ché ban: CONG TY CO PHAN DICH VU XUAT BAN GIAO DUC HA NOI

Ban quyén © (2022) thudc Nha xuit ban Gido duc Viét Nam.,

Xuat ban phdm da dang ki quyén tac gia. T4t ca cac phan cla néi dung cuén
sach nay déu khéng dugc sao chép, luu trii, chuyén thé dudi bat ki hinh thiic nao
khi chua ¢6 su cho phép bang van ban cla Nha xuét ban Gido duc Viét Nam.

TOAN 8 - TAP HAI
Ma s6: G1HH8T002H23
In ... ban, (QB ...) kh 19 x 26,5 cm.
Bonviin: ...
Pia chi: ...
S6 DKXB: 8-2023/CXBIPH/98-2097/GD.
S6 QDXB: .../QD - GD - HN ngay ... thang ... nam ....
In xong va ndp luu chiéu thang ... nam 20...
Ma s6 ISBN: Tap mot: 978-604-0-35041-1
Tap hai: 978-604-0-35042-8



HUAN CHUONG HO CHi MINH

BO SACH GIAO KHOA LOP 8 - KET NOITRITHUC VOI CUOC SONG

1. Ng(rvan 8, tap mot 8. Mi thuat 8

2. Ngitvén 8, tap hai 9.Am nhac 8

3.Toan 8, tap mot 10. Gido duc cong dan 8

4.Toan 8, tap hai 11.Tin hoc 8

5. Khoa hoc tu nhién 8 12. Hoat déng trai nghiém, huéng nghiép 8
6.Cong nghé 8 13.Gido duc thé chat 8

7.Lichsitvabiali 8 14.Tiéng Anh 8 - Global Success - SHS

Cac don vi dau méi phat hanh
e Mién Bic CTCP Pau tu va Phat trién Gido duc Ha Noi
CTCP Sach va Thiét bi Giao duc mién Bic

e MiénTrung:  CTCP Pau tu va Phat trién Giao duc Da Néng
CTCP Sach va Thiét bi Giao duc mién Trung

e Mién Nam: CTCP Dau tu va Phat trién Gido duc Phuong Nam
CTCP Sach va Thiét bi Gido duc mién Nam
CTCP Sach va Thiét bi Giao duc Cliu Long

Sachdiéntd: http//hanhtrangso.nxbgd.vn

Kich hoat dé mé hoc liéu dién tir: Cao lop nhi trén tem

dé nhan ma s6. Truy ca p http//hanhtrangso.nxbgd.vn “ ‘I H‘
786040

lsi‘i-!l
350428

Binin thit
SACH KHONGBAN

va nhap ma so tai biéu tugng chia khoa.
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