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                                                 Năm học 2022 – 2023

                                        A -  ĐẶT VẤN ĐỀ

I. LÝ DO CHỌN ĐỀ TÀI 

1. Lí do khách quan 

Môn toán là một bộ môn khoa học tự nhiên. Nó đóng vai trò rất quan trọng trong thực tiễn cuộc sống, ứng dụng rất nhiều trong mọi lĩnh vực khác nhau như: kinh tế, tài chính, kế toán...là tiền đề cơ bản cho các bộ môn khoa học tự nhiên khác. Vì vậy việc giảng dạy môn Toán ở các trường THCS nói chung và môn Toán lớp 9 nói riêng là một vấn đề hết sức quan trọng. 

         Nếu nh​ư trư​ớc đây hoạt động dạy học nặng về việc truyền thụ kiến thức  thì nay đã thiên về việc hình thành những năng lực hoạt động cho học sinh. 
Hư​ớng dẫn học sinh tự tìm tòi chủ động lĩnh hội kiến thức. Để đáp ứng yêu cầu mới này cần phải thay đổi phư​ơng pháp dạy – học , hình thức tổ chức, phư​ơng tiện, cách kiểm tra đánh giá… Đặc biệt là đối với môn toán, một môn khoa học t​ự nhiên thì yêu cầu này quan trọng hơn bao giờ hết.
2. Lí do thực tiễn 

        Với mục đích nâng cao chất lượng dạy và học môn Toán, đặc biệt là toán lớp 9 và chất lượng ôn thi vào lớp 10 thúc đẩy việc đổi mới phương pháp dạy và học nhằm đáp ứng yêu cầu hiện nay. Hướng đổi mới phương pháp dạy học Toán hiện nay là tích cực hóa hoạt động của HS, khơi dậy và phát triển khả năng tự học, tích cực, độc lập, sáng tạo,chủ động lĩnh hội kiến thức.Vì vậy người Giáo viên phải năng động, sáng tạo vận dụng hợp lý các phương pháp dạy học phù hợp với hoàn cảnh thực tế của lớp, của trường và điều chỉnh lại về phương pháp dạy học của bản thân mình hiện nay, nhằm nâng cao chất lượng dạy học môn Toán nói chung và môn Toán 9 nói riêng.
3. Lý do chủ quan    

Qua quá trình thực tế giảng dạy lớp 9 nhiều năm và ôn thi vào lớp 10 tôi đã phát hiện ra rằng còn nhiều học sinh kỹ năng giải toán căn thức bậc hai còn yếu rất hay có sự nhầm lẫn hiểu sai đầu bài, thực hiện sai mục đích, kỹ năng tính toán và biến đổi yếu
Khi dạy về căn thức bậc hai  tôi thấy nếu chỉ dạy theo thứ tự lí thuyết và bài tập như ở SGK, SBT thì chưa cung cấp đủ phương tiện cho học sinh để giải các bài tập thuộc chủ đề này. Quan trọng hơn việc nhớ kiến thức của các em sẽ không có hệ thống. Như vậy kết quả bài làm của các em không cao, bên cạnh đó hầu hết đề thi vào trường THPT đều có một bài đầu tiên về phần kiến thức này. Chính vì thế, tôi đã tiến hành nghiên cứu SGK, SBT, các tài liệu tham khảo  toán lớp 9, các đề thi vào lớp 10 của thành phố Hà Nội Trong 10 năm gần đây  để tập hợp các bài tập về rút gọn tổng hợp . Sau đó đã tiến hành phân dạng và với từng dạng đều chỉ rõ phương pháp giải, từ đó các em có cơ hội làm tốt dạng bài 1 trong cấu trúc đề thi vào 10 
Do vậy trong  năm học 2022 – 2023 tôi tiếp tục chọn đề tài: “Rèn kĩ năng giải bài tập về căn thức bậc hai cho học sinh lớp 9 trong ôn thi  vào lớp 10” để nghiên cứu và thực hiện.
II. MỤC ĐÍCH NGHIÊN CỨU

         Qua sáng kiến này tôi muốn đưa ra một số lỗi mà học sinh hay mắc phải trong quá trình làm bài tập về căn thức bậc hai để từ đó giúp học sinh rèn kĩ năng  giải bài tập trong kiểm tra ,thi cử, đặc biệt trong ôn và thi vào 10... Cũng qua sáng kiến này tôi muốn giúp giáo viên toán 9 có thêm cái nhìn mới sâu sắc hơn, chú ý đến việc rèn luyện kỹ năng thực hành giải toán về căn thức bậc hai cho học sinh để từ đó khai thác hiệu quả và đào sâu suy nghĩ tư duy lôgic của học sinh giúp các em phát triển khả năng tiềm tàng trong chính bản thân các em.

III. ĐỐI TƯỢNG NGHIÊN CỨU

  Học sinh lớp 9 THCS : Bao gồm 3 lớp 9 với tổng số 99 học sinh
  Rèn kĩ năng giải toán toán về căn thức bậc hai trong ôn thi vào lớp 10.  

IV. PHƯƠNG PHÁP NGHIÊN CỨU

Trong quá trình thực hiện sáng kiến kinh nghiệm này tôi đã sử dụng những phương pháp sau:

- Phương pháp nghiên cứu lí luận 
- Phương pháp nghiên cứu thực tiễn 

- Phương pháp quan sát sư phạm 

- Phương pháp điều tra, đọc sách, nghiên cứu tài liệu 

- Phương pháp thực tế chuyên đề, trao đổi cùng đồng nghiệp 

- Phương pháp dạy học thực tiễn để rút ra kinh nghiệm 
- Một số phương pháp khác.

V. PHẠM VI VÀ KẾ HOẠCH THỰC HIỆN 

Phạm vi : môn toán 9, học sinh khối 9 của trường: 
Năm học  2019 - 2020
                2020-2021

                2021-2022

                2022-2023
B - NỘI DUNG CỦA ĐỀ TÀI

I. CƠ SỞ LÝ LUẬN 
          Trong những năm gần đây, định hướng đổi mới phương pháp dạy học đã được thống nhất theo tư tưởng tích cực hóa hoạt động học tập của học sinh dưới sự tổ chức hướng dẫn của giáo viên , học sinh tự giác chủ động tìm tòi, phát hiện, giải quyết nhiệm vụ nhận thức và có ý thức vận dụng linh hoạt, sáng tạo các  kiến thức kỹ năng đã thu nhận được.
Muốn đổi mới cách học phải đổi mới cách dạy. Cách dạy quyết định cách học, tuy nhiên, thói quen học tập thụ động của HS cũng ảnh hưởng đến cách dạy của thầy. Mặt khác, cũng có trường hợp học sinh mong muốn được học theo phương pháp dạy học tích cực nhưng giáo viên chưa đáp ứng được. Do vậy, giáo viên  cần phải được bồi dưỡng, phải kiên trì cách dạy theo phương pháp dạy học tích cực, tổ chức các hoạt động nhận thức từ đơn giản đến phức tạp, từ thấp đến cao, hình thành thói quen cho học sinh. Trong đổi mới phương pháp phải có sự hợp tác của thầy và trò, sự phối hợp hoạt động dạy với hoạt động học thì mới có kết quả. Phương pháp dạy học tích cực  hàm chứa cả phương pháp dạy và phương pháp học.
II. CƠ SỞ THỰC TIỄN
Qua nhiều năm giảng dạy bộ môn toán 9 và ôn thi vào 10 và tham khảo ý kiến của các đồng nghiệp nhiều năm kinh nghiệm, tôi nhận thấy: Trong quá trình hướng dẫn học sinh giải toán về thức căn bậc hai thì học sinh rất lúng túng khi vận dụng các khái niệm, định lý, bất đẳng thức, các công thức toán học.

Sự vận dụng lí thuyết vào việc giải các bài tập cụ thể của học sinh chưa linh hoạt. Khi gặp một bài toán đòi hỏi phải vận dụng và có sự tư duy thì học sinh không xác định được phương hướng để giải bài toán dẫn đến lời giải sai hoặc không làm được bài.

Một vấn đề cần chú ý nữa là kỹ năng giải toán và tính toán cơ bản của một số học sinh còn rất yếu, mạch kiến thức bị vỡ.

Để giúp học sinh có thể làm tốt các bài tập về thức bậc hai thì người thầy phải nắm được những  sai lầm mà học sinh thường mắc phải, từ đó có phương pháp Rèn kĩ năng giải bài tập về căn thức bậc hai cho học sinh lớp 9 trong ôn thi  vào lớp 10.

III. THỰC TRẠNG
1.Giới thiệu sơ lược về đặc điểm riêng của trường
*Thuận lợi
 -Trường THCS chúng  tôi có môi trường học tập học  tốt, thiết bị dạy học đầy đủ tất cả các HS đều có sách giáo, sách tham khảo  phục vụ học tập khá tốt.

-Với đội ngũ tập thể giáo viên của trường nhiệt tình trong công việc, say chuyên môn  .Vì vậy mà chất lượng và hiệu quả đào tạo của nhà trường đều đạt kết quả cao, đặc biệt là chất lượng thi vào lớp 10 môn toán 
*Khó khăn
 Trường nằm trên địa bàn xã có điều kiện kinh tế ít phát triển. Dân cư thu nhập thấp, sống chủ yếu bằng nghề nông. Một số khác, phụ huynh làm ngư nghiệp, đi làm ăn xa, ít quan tâm đến con, phó mặc cho nhà trường. Học sinh chưa có ý thức chủ động học tập, gây khó khăn đến công tác quản lý và giảng dạy. Do dịch bệnh Cô vít kéo dài phải học trực tuyến nên nhiều học sinh không có phương tiện học tập tốt bị hổng nhiều kiến thức cơ bản 
2. Số liệu thống kê trước khi nghiên cứu

Bài kiểm tra sau khi học xong chương 1 - Đại số 9, kết quả như sau:
	Tổng số 

học sinh
	Giỏi
	Khá
	TB
	Yếu

	
	Số lượng
	Tỷ lệ (%)
	Số lượng
	Tỷ lệ (%)
	Số lượng
	Tỷ lệ (%)
	Số lượng
	Tỷ lệ (%)

	99
	12
	12,1%
	20
	20,2%
	23
	23,2%
	44
	44,5%


Hai nguyên nhân chính dẫn đến kết quả trên là: 

Về phía giáo viên:
      Khi dạy về chương căn thức bậc hai giáo viên chỉ thực hiện nhiệm vụ theo phân phối chương trình với nội dung SGK mà không đầu tư cho việc hệ thống, phân dạng các bài tập. Bên cạnh đó các bài tập thể hiện trong SGK và SBT số lượng không nhiều, chưa đề cập hết các dạng cơ bản cần thiết để học sinh có đủ kiến thức khi giải bài tập dạng này trong kiểm tra định kì và các đề thi vào lớp 10 . Do dịch bệnh Cô Vít kéo dài phải dạy trực tuyến nhiều nên việc truyền thụ kiến thức cho học sinh học yếu gặp nhiều khó khăn 
Về phía  học sinh:

     Trong những năm học trước sau khi hoàn thành việc giảng dạy và ôn tập các bài toán về căn thức bậc hai , tôi nhận thấy rằng đa số các học sinh thường bỏ qua câu 1, ý 3 trong đề thi vào 10, hoặc câu rút gọn phần cuối của bài kiểm tra định kì 
       Nguyên nhân: 
        - Do dịch bệnh Cô Vít kéo dài học tập của học sinh bị gián đoạn , hổng nhiều kiến thức 
        - Học sinh không nắm chắc các phép biến đổi căn thức bậc hai, không nhớ và hiểu sâu về giải phương trình, bất phương trình chứa ẩn ở mẫu, chứa căn ,tìm cực trị , tìm x để biểu thức nguyên…
IV. CÁC GIẢI PHÁP THỰC HIỆN
1. Tổng hợp nội dung cơ bản về căn bậc hai

1.1. Kiến thức
Nội dung chủ yếu về căn bậc hai đó là phép khai phương (phép tìm căn bậc hai số học của số không âm) và một số phép biến đổi biểu thức lấy căn bậc hai.

*Nội dung của phép khai phương gồm :

- Giới thiệu phép khai phương (thông qua định nghĩa, thuật ngữ về căn bậc hai số học của số không âm)

- Liên hệ của phép khai phương với phép bình phương (với a≥0, có 
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- Liên hệ phép khai phương với quan hệ thứ tự (SGK thể hiện bởi Định lý về so sánh các căn bậc hai số học : “Với a ≥ 0, b ≥ 0, ta có : a < b 
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- Liên hệ phép khai phương với phép nhân và phép chia(thể hiện bởi : định lý “ Với a ≥ 0, b ≥ 0, ta có : 
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” và định lý “ Với a ≥ 0, b > 0, ta có : 
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* Các phép biến đổi biểu thức chứa căn bậc hai mà SGK giới thiệu cho bởi các công thức sau : 
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                ( với A, B là hai biểu thức mà B ≥ 0 )


[image: image10.wmf]AB

B

B

A

1

=

                   ( với A, B là hai biểu thức mà AB ≥ 0, B ≠ 0 )
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                      ( với A, B là biểu thức và B > 0)
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         (với A, B, C là biểu thức mà A≥ 0 và A ≠ B2 )
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 (với A, B, C là biểu thức mà A ≥ 0, B ≥ 0 và A ≠ B) 
*Để so sánh biểu thức rút gọn A với một số k, ta xét hiệu: A – k


+ Nếu A – k > 0 thì A > k


+ Nếu A – k < 0 thì A < k
* Bất đẳng thức Cô si với 2 số thực không âm:
[image: image14] 
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 Dấu “=” xảy ra khi và chỉ khi a = b
1.2. Kĩ năng

Hai kĩ năng chủ yếu là kĩ năng tính toán và kĩ năng biến đổi biểu thức, biểu thức chứa căn thức bậc hai. 

Có thể kể các kĩ năng về tính toán như sau: 

-Tìm khai phương của một số (Số đó có thể là số chính phương hoăc là tích hay thương của chúng, đặc biệt là tích hoặc thương của số đó với 100)

-Phối hợp kĩ năng khai phương với kĩ năng cộng trừ nhân chia các số (Sử dụng tính chất khai phương )

Có thể kể các kĩ năng về biến đổi như sau 

-Các kĩ năng biến đổi riêng lẻ tương ứng với các công thức nêu ở phần trên (Công thức dạng  A = B có thể biến đổi A  thành B hoặc  B thành A)   

Chẳng hạn kĩ năng nhân 2 căn thức bậc hai có thể coi là vận dụng công thức 
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-Phối hợp các kĩ năng để có kĩ năng mới về biến đổi biểu thức chứa căn thức bậc hai: Chẳng hạn kĩ năng  trục căn thức ở mẫu

Điều quan trọng nhất khi rèn luyện các kĩ năng biến đổi biểu thức là tính mục đích của biến đổi .Điều này sách giáo khoa chú ý thông qua các ứng dụng sau khi hình thành ban đầu kĩ năng về biến đổi biểu thức. Các ứng dụng này còn nhằm phong phú thêm cách thức rèn kĩ năng (So sánh các số tìm x thõa mãn điều kiện nào đó)

Ngoài hai kĩ năng nêu ở trên ta còn thấy có những năng được hình thành và củng cố trong phần này như :

-Giải toán so sánh số 

-Giải toán tìm x thỏa mãn điều kiện ,giải phương trình chứa căn thức , giải bất phương trình , tìm GTLN, GTNN 
2. Những sai lầm thường gặp và cách khắc phục khi giải toán căn bậc hai: 
Khi giải toán căn thức bậc hai thì học sinh sẽ mắc sai lầm chủ yếu sau:

2.1. Sai lầm về tên gọi hay thuật ngữ toán học:
a) Định nghĩa về căn bậc hai:

*Ở lớp 7 đưa ra nhận xét 32 = 9; (-3)2 = 9. Ta nói 3 và -3 là các căn bậc hai của 9.

- Định nghĩa : Căn bậc hai của một số a không âm là số x sao cho x2 =a.

- Số dương a có đúng hai căn bậc hai, một số dương ký hiệu là 
[image: image17.wmf]a

 và một số âm ký hiệu là -
[image: image18.wmf]a

.

* Ở lớp 9 chỉ nhắc lại ở lớp 7 rồi đưa ra định nghĩa căn bậc hai số học.

b) Định nghĩa căn bậc hai số học

Với số dương a, số 
[image: image19.wmf]a

được gọi là căn bậc hai số học của a.

Sau đó đưa ra chú ý : với a ≥ 0, ta có:

Nếu x = 
[image: image20.wmf]a

 thì x ≥ 0 và x2 =a;

Nếu x ≥ 0 và x2 =a thì x =
[image: image21.wmf]a

. Ta viết

x= 
[image: image22.wmf]a
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Phép toán tìm căn bậc hai số học của số không âm gọi là phép khai phương (gọi tắt là khai phương).

⋆ Nguy cơ dẫn đến học sinh có thể mắc sai lầm chính là thuật ngữ “căn bậc hai” và "căn bậc hai số học”. 

Ví dụ 1: Tìm các căn bậc hai của 16.

Rõ ràng học sinh rất dễ dàng tìm ra được số 16 có hai căn bậc hai là hai số đối nhau là 4 và - 4.

        Ví dụ 2: Tính 
[image: image25.wmf]16

  

Học sinh đến đây sẽ giải sai như sau :

        
[image: image26.wmf]16

 = 4 và 
[image: image27.wmf]4

-

 có nghĩa là 
[image: image28.wmf]16

= 
[image: image29.wmf]±

4
Như vậy học sinh đã tính ra được số
[image: image30.wmf]16

 có hai căn bậc hai là hai số đối nhau là :

         
[image: image31.wmf]16

 = 4 và 
[image: image32.wmf]16

 = 
[image: image33.wmf]4

-


Do đó việc tìm căn bậc hai và căn bậc hai số học đã nhầm lẫn với nhau.

Cách khắc phục : GV viên hướng dẫn cho học sinh hiểu rõ khái niệm về căn bậc hai số học và căn bậc hai. Từ đó các em sẽ có định hướng đúng về căn bậc hai số học.  Cụ thể: 
[image: image34.wmf]16

 = 4 ( có thể giải thích thêm vì 4 > 0 và 42 = 16)

Trong các bài toán về sau không cần yêu cầu học sinh phải giải thích.
c) So sánh các căn bậc hai số học
Với hai số a và b không âm, ta có a < b 
[image: image35.wmf]Û



EMBED Equation.DSMT4[image: image36.wmf]b

a

<


Ví dụ 3: So sánh 4 và 
[image: image37.wmf]15


Học sinh sẽ loay hoay không biết nên so sánh chúng theo hình thức nào vì theo định nghĩa số 
[image: image38.wmf]15

 chính là căn bậc hai số học của 15 do đó nếu đem so sánh với số 4 thì số 4 có hai căn bậc hai số học là 2 và -2 cho nên với suy nghĩ đó học sinh sẽ đưa ra lời giải sai như  sau : 4 < 
[image: image39.wmf]15

 (vì trong cả hai căn bậc hai của 4 đều nhỏ hơn 
[image: image40.wmf]15

).

Tất nhiên trong cái sai này của học sinh không phải các em hiểu nhầm ngay sau khi học song bài này mà sau khi học thêm một loạt khái niệm và hệ thức mới thì học sinh sẽ không chú ý đến vấn đề quan trọng này nữa.

Cách khắc phục: 
Ở đây giáo viên cần nhấn mạnh luôn là ta đi so sánh hai căn bậc hai số học!

Ta có  16 > 15 nên 
[image: image41.wmf]16

> 
[image: image42.wmf]15

. Vậy 4 =
[image: image43.wmf]16

 > 
[image: image44.wmf]15


d) Sai trong thuật ngữ chú ý của định nghĩa căn bậc hai số học 

với a ≥ 0, ta có :

Nếu x = 
[image: image45.wmf]a

 thì x ≥ 0 và x2 =a;

Nếu x ≥ 0 và x2 = a thì x =
[image: image46.wmf]a

.

Ví dụ 4: Tìm số x, không âm biết :

 
[image: image47.wmf]x

 = 15 

Học sinh sẽ áp dụng chú ý thứ  nhất và sẽ giải sai như sau: 

Nếu x = 
[image: image48.wmf]a

 thì x ≥ 0 và x2 =a;  vì phương trình x2 = a có 2 nghiệm là x = 
[image: image49.wmf]a

 và x = -
[image: image50.wmf]a

 học sinh đã được giải ở lớp 7 nên các em sẽ giải bài toán trên như sau :

 Do x ≥ 0 nên 
[image: image51.wmf]2

x

= 152 hay x = 225 và x = - 225
Vậy tìm được hai nghiệm là x1 =225 và x2 = - 225

Cách khắc phục: cũng từ chú ý về căn bậc hai số học, ta có x = 152. Vậy x =225.
e) Sai trong thuật ngữ khai phương
Ví dụ 5: Tính - 
[image: image52.wmf]25


- Học sinh hiểu ngay được rằng phép toán khai phương chính là phép toán tìm căn bậc hai số học của số không âm nên học sinh sẽ nghĩ - 
[image: image53.wmf]25

 là một căn bậc hai âm của số dương 25, cho nên sẽ dẫn tới lời giải sai như sau : 

 - 
[image: image54.wmf]25

= 5 và - 5

Cách khắc phục :  Cần nhấn mạnh cho học sinh về định nghĩa căn bậc hai của số a không âm thì  -
[image: image55.wmf]25

 = -5 
g) Sai trong khi sử dụng căn thức bậc hai và hằng đẳng thức 
[image: image56.wmf]2

A

= | A|

∙ Căn thức bậc hai : 

Với A là một biểu thức đại số, người ta gọi 
[image: image57.wmf]A

 là căn thức bậc hai của A, còn A được gọi là biểu thức lấy căn hay biểu thức dưới dấu căn.


[image: image58.wmf]A

 xác định (hay có nghĩa ) khi A lấy giá trị không âm.

∙ Hằng đẳng thức : 
[image: image59.wmf]2

A

= | A|

Cho biết mối liên hệ giữa phép khai phương và phép bình phương.

Ví dụ 6: Hãy bình phương số -8 rồi khai phương kết quả vừa tìm được.

Học sinh với vốn hiểu biết của mình sẽ có lời giải sau (lời giải sai) : 

  (-8)2 = 64 , nên khai phương số 64 lại bằng -8

Cách khắc phục: Mối liên hệ 
[image: image60.wmf]2

a

= | a| cho thấy “ Bình phương một số, rồi khai phương kết quả đó, chưa chắc sẽ được số ban đầu”

(-8)2 = 64  và 
[image: image61.wmf]64

= 8.

2.2 Sai lầm trong các kỹ năng tính toán
a) Sai lầm trong việc xác định điều kiện tồn tại của căn bậc hai

Ví dụ 1: Tìm giá trị nhỏ nhất của :

A = x + 
[image: image62.wmf]x


         * Lời giải sai : A = x + 
[image: image63.wmf]x

 = (x+
[image: image64.wmf]x

+ 
[image: image65.wmf]4

1

) - 
[image: image66.wmf]4

1

 = (
[image: image67.wmf]x

+
[image: image68.wmf]2

1

)2 ≥ -
[image: image69.wmf]4

1

 

Vậy min A = -
[image: image70.wmf]4

1

.

          * Phân tích sai lầm : 

Sau khi chứng minh f(x) ≥ -
[image: image71.wmf]4

1

, chưa chỉ ra trường hợp xảy ra f(x) = -
[image: image72.wmf]4

1

. Xảy ra khi và chỉ khi 
[image: image73.wmf]x

= -
[image: image74.wmf]2

1

(vô lý).

         * Cách khắc phục:  

Để tồn tại 
[image: image75.wmf]x

 thì x ≥0. Do đó A = x + 
[image: image76.wmf]x

 ≥ 0 hay min A = 0 khi và chỉ khi x=0

Ví dụ 2: Tìm x, biết :  
[image: image77.wmf]2
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1
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4

x

-

- 6 = 0

         * Lời giải sai :


[image: image78.wmf]2
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1

(
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x

-

- 6 = 0 
[image: image79.wmf]6
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2(1-x) = 6 
[image: image81.wmf]Û

1- x = 3 
[image: image82.wmf]Û

 x = - 2.

          * Phân tích sai lầm : Học sinh có thể chưa nắm vững được chú ý sau : Một cách tổng quát, với A là một biểu thức ta có 
[image: image83.wmf]2

A

= | A|, có nghĩa là :


[image: image84.wmf]2

A

 = A nếu A ≥ 0 ( tức là A lấy giá trị không âm );


[image: image85.wmf]2

A

 = -A nếu A < 0 ( tức là A lấy giá trị âm ).

Như thế theo lời giải trên sẽ bị mất nghiệm.

          * Cách khắc phục: 


[image: image86.wmf]2
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[image: image87.wmf]6
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[image: image88.wmf]Û

| 1- x | = 3. Ta phải đi giải hai phương trình sau : 1) 1- x = 3 
[image: image89.wmf]Û

 x = -2

2) 1- x = -3 
[image: image90.wmf]Û

x = 4. Vậy ta tìm được hai giá trị của x là x1= -2 và x2= 4.

Ví dụ 3: Tìm x sao cho B có giá trị là 16.

B = 
[image: image91.wmf]16

16

+

x

 - 
[image: image92.wmf]9

9

+

x

+ 
[image: image93.wmf]4

4

+

x

 + 
[image: image94.wmf]1

+

x

 với x ≥ -1

* Lời giải sai :

B = 4
[image: image95.wmf]1

+

x

-3
[image: image96.wmf]1

+

x

+ 2
[image: image97.wmf]1

-

x

+ 
[image: image98.wmf]1

-

x


B = 4
[image: image99.wmf]1

+

x


16 = 4
[image: image100.wmf]1

+

x

 
[image: image101.wmf]Û

 4 = 
[image: image102.wmf]1

+

x

 
[image: image103.wmf]Û

 42 = (
[image: image104.wmf]1
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)2 hay 16 = 
[image: image105.wmf]2
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[image: image106.wmf]Û

 16 = | x+ 1|

Nên ta phải đi giải hai phương trình sau :   1) 16 = x + 1 
[image: image107.wmf]Û

 x = 15

                                                                  2) 16 = -(x+1) 
[image: image108.wmf]Û

 x = - 17.

* Phân tích sai lầm : 
Với cách giải trên ta được hai giá trị của x là x1= 15 và x2=-17 nhưng chỉ có giá trị x1 = 15 là thoả mãn, còn giá trị x2= -17 không đúng. Đâu là nguyên nhân của sự sai lầm đó ? Chính là sự áp dụng quá rập khuôn vào công thức mà không để ý đến điều kiện đã cho của bài toán, với  x ≥ -1 thì các biểu thức trong căn luôn tồn tại nên không cần đưa ra biểu thức chứa dấu giá trị tuyệt đối nữa.!

* Cách khắc phục: 

B = 4
[image: image109.wmf]1

+

x

-3
[image: image110.wmf]1

+

x

+ 2
[image: image111.wmf]1

-

x

+ 
[image: image112.wmf]1

-

x


B = 4
[image: image113.wmf]1

+

x


16 = 4
[image: image114.wmf]1

+

x

 
[image: image115.wmf]Û

 4 = 
[image: image116.wmf]1

+

x

 (do x ≥ -1)


[image: image117.wmf]Û

 16 = x + 1. Suy ra x = 15.

b) Sai lầm trong kỹ năng biến đổi
Trong khi học sinh thực hiện phép tính các em có đôi khi bỏ qua các dấu của số hoặc chiều của bất đẳng thức dẫn đến giải bài toán bị sai.

Ví dụ 4: Tìm x, biết : 


[image: image118.wmf](417).23(417)

x

-<-

.

* Lời giải sai :


[image: image119.wmf](417).23(417)

x

-<-

 
[image: image120.wmf]Û

 2x < 
[image: image121.wmf]3

 ( chia cả hai vế cho 4-
[image: image122.wmf]17

)


[image: image123.wmf]Û

 x < 
[image: image124.wmf]2

3

.

* Phân tích sai lầm : 
Nhìn qua thì thấy học sinh giải đúng và không có vấn đề gì. Học sinh khi nhìn thấy bài toán này thấy bài toán không khó nên đã chủ quan không để ý đến dấu của bất đẳng thức : “Khi nhân hoặc chia cả hai vế của bất đẳng thức với cùng một số âm thì bất đẳng thức đổi chiều”.

Do đó rõ ràng sai ở chỗ học sinh đã bỏ qua việc so sánh 4 và 
[image: image125.wmf]17

 cho nên mới bỏ qua biểu thức 4 - 
[image: image126.wmf]17

 là số âm, dẫn tới lời giải sai.

* Cách khắc phục: Vì 4 = 
[image: image127.wmf]16

< 
[image: image128.wmf]17

 nên 4 - 
[image: image129.wmf]17

 < 0, do đó ta có


[image: image130.wmf](417).23(417)

x

-<-

 
[image: image131.wmf]Û

 2x > 
[image: image132.wmf]3

 
[image: image133.wmf]Û

 x > 
[image: image134.wmf]2

3

.

Ví dụ 5: Rút gọn biểu thức :

  
[image: image135.wmf]3
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x


* Lời giải sai : 
[image: image136.wmf]3
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 = 
[image: image137.wmf]3
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 = x - 
[image: image138.wmf]3

.

* Phân tích sai lầm : Rõ ràng nếu x = - 
[image: image139.wmf]3

 thì x + 
[image: image140.wmf]3

 = 0, khi đó biểu thức 
[image: image141.wmf]3

3
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x

x

 sẽ không tồn tại. Mặc dù kết quả giải được của học sinh đó không sai, nhưng sai trong lúc giải vì không có căn cứ lập luận, vì vậy biểu thức trên có thể không tồn tại thì làm sao có thể có kết quả được.

* Cách khắc phục: Biểu thức đó là một phân thức, để phân thức tồn tại thì cần phải có x + 
[image: image142.wmf]3

≠ 0 hay x ≠ 
[image: image143.wmf]3

-

. Khi đó ta có 


[image: image144.wmf]3
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[image: image145.wmf]3
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[image: image146.wmf]3

 (với x ≠ 
[image: image147.wmf]3

-

).
Ví dụ 6 : Cho biểu thức
Q = 
[image: image148.wmf]1
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 với x ≠ 1, x > 0

a) Rút gọn Q

b) Tìm x để Q > -1.

 Giải : a)  Q = 
[image: image149.wmf]1
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                Q = 
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                Q = 
[image: image157.wmf]x
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[image: image158.wmf]x
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                Q = - 
[image: image159.wmf]x
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b) * Lời giải sai : Q > -1 nên ta có 

                   - 
[image: image160.wmf]x

+

1

3

 > -1 
[image: image161.wmf]Û

 3 > 1+ 
[image: image162.wmf]x

 
[image: image163.wmf]Û

 2 > 
[image: image164.wmf]x

 
[image: image165.wmf]Û

 4 > x hay x < 4.

                   Vậy với x < 4 thì Q < -1.
* Phân tích sai lầm : Học sinh đã bỏ dấu âm ở cả hai vế của bất đẳng thức vì thế có được bất đẳng thức mới với hai vế đều dương nên kết quả của bài toán dẫn đến sai.
* Cách khắc phục: 
              Q > -1 nên ta có 

              - 
[image: image166.wmf]x
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 > -1 
[image: image167.wmf]Û

 
[image: image168.wmf]x
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 < 1 
[image: image169.wmf]Û

 1+ 
[image: image170.wmf]x

 > 3 
[image: image171.wmf]Û

 
[image: image172.wmf]x

 > 2 
[image: image173.wmf]Û

 x > 4.

             Vậy với x > 4 thì Q > - 1.

3. Những phương pháp giải toán căn bậc hai

1.1 Xét thuật ngữ toán học
Vấn đề này không khó dễ dàng ta có thể khắc phục được nhược điểm này của học sinh (GV: Có thể áp dụng vào giảng dạy hằng ngày bằng cách nhắc nhở và đặt câu hỏi vấn đáp trả lời).

2.2 Xét biểu thức phụ có liên quan
Ví dụ 1 : Với a > 0, b > 0 hãy chứng minh 
[image: image174.wmf]b
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 < 
[image: image175.wmf]b
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Giải : Ta đi so sánh hai biểu thức sau : a + b và (
[image: image176.wmf]a

+ 
[image: image177.wmf]b

)2
Ta có : (
[image: image178.wmf]a

+ 
[image: image179.wmf]b

)2 = a+ b + 2
[image: image180.wmf]ab


Suy ra a + b < (
[image: image181.wmf]a

+ 
[image: image182.wmf]b

)2 do đó ta khai căn hai vế ta được :

           
[image: image183.wmf]b

a

+

 < 
[image: image184.wmf]2
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 vì a > 0, b > 0 nên ta được :

           
[image: image185.wmf]b
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 < 
[image: image186.wmf]b
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* Như vậy trong bài toán này muốn so sánh được 
[image: image187.wmf]b
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+

 với 
[image: image188.wmf]b
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 thì ta phải đi so sánh hai biểu thức khác có liên quan và biết được quan hệ thứ tự của chúng, do đó biểu thức liên quan đó ta gọi là biểu thức phụ.

Ví dụ 2: Tìm giá trị nhỏ nhất, lớn nhất của biểu thức A :

                   A = 
[image: image189.wmf]2
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Giải :

Ta phải có |x| ≤ 3. Dễ thấy A > 0 . Ta xét biểu thức phụ sau :

 B = 
[image: image190.wmf]=
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 2- 
[image: image191.wmf]2
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Ta có : 0 ≤ 
[image: image192.wmf]2
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x
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≤ 
[image: image193.wmf]3

 => - 
[image: image194.wmf]3

 ≤- 
[image: image195.wmf]2
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 ≤ 0 => 2-
[image: image196.wmf]3

 ≤ 2 - 
[image: image197.wmf]2
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≤ 2          giá trị nhỏ nhất của B = 2- 
[image: image198.wmf]3

 
[image: image199.wmf]Û

 
[image: image200.wmf]3

 = 
[image: image201.wmf]2
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[image: image202.wmf]Û

 x = 0

Khi đó giá trị lớn nhất của A = 
[image: image203.wmf]3
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 = 2+ 
[image: image204.wmf]3

.

Giá trị lớn nhất của B = 2 khi và chỉ khi  
[image: image205.wmf]2

3

x
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 = 0 
[image: image206.wmf]Û

 x = 
[image: image207.wmf]3

±

, khi đó giá trị nhỏ nhất của A = 
[image: image208.wmf]B

1

 = 
[image: image209.wmf]2
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.

Nhận xét: Trong ví dụ trên, để tìm được giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của biểu thức A, ta phải đi xét một biểu thức phụ 
[image: image210.wmf]A

1

.

3.3 Vận dụng các hệ thức biến đổi đã học
Giáo viên chú ý cho học sinh biến đổi và thực hiện các bài toán về căn bậc hai bằng cách sử dụng các hệ thức và công thức đã học: hằng đẳng thức, quy tắc khai phương một tích, quy tắc nhân các căn bậc hai, quy tắc khai phương một thương, quy tắc chia hai căn bậc hai, đưa thừa số ra ngoài dấu căn, đưa thừa số vào trong dấu căn, khử mẫu của biểu thức lấy căn, trục căn thức ở mẫu…

Ngoài các hệ thức đã nêu ở trên, trong khi tính toán học sinh gặp những bài toán có liên quan đến căn bậc hai ở biểu thức, nhưng bài toán lại yêu cầu đi tìm giá trị lớn nhất hoặc nhỏ nhất của biểu thức đã cho. Hay yêu cầu đi tìm giá trị của một tham số nào đó để biểu thức đó luôn âm hoặc luôn dương hoặc bằng 0 hoặc bằng một giá trị nào đó… thì giáo viên cần phải nắm vững nội dung kiến thức sao cho khi hướng dẫn học sinh thực hiện nhẹ nhàng mà học sinh vẫn hiểu được bài toán đó .

Ví dụ 1: Cho biểu thức :

P = 
[image: image211.wmf]÷
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 với a > 0 và a ≠ 1.

a) Rút gọn biểu thức P;

b) Tìm giá trị của a để P < 0 

Giải: 
a) P = 
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[image: image216.wmf]a

a

-

1

.

Vậy P = 
[image: image217.wmf]a
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 với a > 0 và  a ≠ 1. 

b) Do a > 0 và  a ≠ 1 nên P < 0 khi và chỉ khi 

             
[image: image218.wmf]a
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 < 0     
[image: image219.wmf]Û

 1- a < 0 
[image: image220.wmf]Û

 a > 1.

Ví dụ 2: Tìm giá trị lớn nhất của biểu thức A :

A = 
[image: image221.wmf]1
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[image: image222.wmf]2
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 biết x + y = 4

Giải :        Ta có A2 = ( x-1) + (y - 2) + 2
[image: image223.wmf])
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                  = (x + y) - 3 + 2
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[image: image225.wmf])
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Ta lại có 2
[image: image226.wmf])
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 ≤ (x -1) + (y- 2) = 1

Nên A2 ≤  2 

· Giá trị lớn nhất của A = 
[image: image227.wmf]2

 khi và chỉ khi 
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4. Một số bài tập rút gọn tổng hợp:
Bài 1:  Cho biểu thức:        
[image: image229.wmf]aaa2a
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a) Tìm ĐKXĐ, rút gọn A            

[image: image300.wmf]322
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b) Tìm a để A = 5 

c) Tính giá trị của A khi

d) Tìm giá trị a nguyên để A nhận giá trị nguyên

e) Tìm a để A < 1

Bài giải: 

  a) ĐKXĐ:  
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10

a

a

³

ì

ï

í

-¹

ï

î



 EMBED Equation.DSMT4 [image: image231.wmf]Û
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Ta có:
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         Vậy A =  
[image: image235.wmf]1
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a) Tìm a để A = 5 

     Phương pháp: Thay A bởi biểu thức vừa rút gọn và giải phương trình:
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       Vậy với  a = 9/5 thì A = 5.[image: image301.wmf]322
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b) Tính giá trị của A khi 
  Phương pháp: Thay giá trị của biến vào biểu thức vừa rút gọn được rồi thực hiện các phép tính

[image: image302.wmf]2121
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  Ta có: 

        Suy ra                                . Do đó thay vào biểu thức A ta được:

              
[image: image239.wmf]21122
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d) Tìm giá trị a nguyên để A nhận giá trị nguyên 

 Phương pháp : Chia tử cho mẫu, tìm a để mẫu là ước của phần dư (một số) chú ý điều kiện xác định.

Ta có: 
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Để A nguyên thì            nguyên, suy ra            là ước của 2
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 (TMĐK)

Vậy a = 0; 4; 9 thì A có giá trị nguyên.

e) Tìm a để A < 1 

[image: image306.wmf]M
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[image: image307.wmf]M
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 Phương pháp :  Chuyển vế và thu gọn đưa về dạng     < 0 (hoặc     > 0) trong đó dựa vào điều kiện ban đầu ta đã biết được M hoặc N dương hay âm, từ đó dễ dàng tìm được điều kiện của biến. 
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Kết hợp điều kiện ban đầu, suy ra  
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Ví dụ 2:  Cho biểu thức     

a) Tìm điều kiện xác định, Rút gọn A

b) Tìm giá trị nhỏ nhất của A.
Bài giải:

[image: image310.wmf]¹

 a) ĐKXĐ   x > 0; x     1.
Rút gọn  
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b)Tìm giá trị nhỏ nhất của A 

Phương pháp: Dựa vào điều kiện ban đầu và các bất đẳng thức.

 Ta có 
[image: image245.wmf]x22
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     (BĐT Côsi cho hai số dương)
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Vậy:       
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Ví dụ 3:    Cho biểu thức 

[image: image312.wmf]AA.
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       a) Tìm ĐKXĐ, và rút gọn A.

       b)Tìm giá trị của x để 

[image: image313.wmf]1
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Bài giải: a) ĐKXĐ  x > 0; x .
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 EMBED Equation.DSMT4 [image: image249.wmf](
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b)
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 (vì x > 1)
[image: image253.wmf]x9
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.  Vậy x > 9 thì .

Ví dụ 4: Cho biểu thức 

[image: image316.wmf]AA

>

a) Tìm ĐKXĐ, rút gọn biểu thức A

b) Với giá trị nào của x thì 
Bài giải:   

[image: image317.wmf]1
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a) ĐKXĐ x > 0; x  
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b) 
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          Kết hợp với điều kiện xác định 0 < x <1 thì
5. Bài tập tự luyện ( HS làm đề thi vào 10 các năm của thành phố Hà Nội )
Bài 1.  (Đề thi tuyển sinh vào lớp 10- Hà Nội - Năm học 2011 – 2012)
Cho:   
[image: image256.wmf]x10x5
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            với x ( 0 và x ( 25.

1) Rút gọn biểu thức A.

2) Tìm giá trị của A khi x = 9. 

3) Tìm x để A <  
[image: image257.wmf]1
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Bài 2: ( Đề thi thử vào 10 trường Minh Khai – Hà Nội năm học 2019-2020 )

Cho hai biểu thức [image: image258.wmf]x12
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   Với  [image: image260.wmf]x0,x1
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a) Tính giá trị của biểu thức A khi  x = 9 


b) Rút gọn biểu thức B 


c) Tìm giá trị nhỏ nhất của biểu thức  M = A: B   
Bài 3:(Đề thi vào lớp 10 thành phố Hà Nội năm 2018-2019)  
Cho biểu thức [image: image262.png]


 và [image: image264.png]3Vx+1 2
x+2Vx—3  Jx+3



    với [image: image266.png]x=>0;x#1




1/ Tính giá trị của biểu thức [image: image268.png]


 khi [image: image270.png]



2/ Chứng minh [image: image272.png]



3/ Tìm tất cả các giá trị của [image: image274.png]


 để [image: image276.png]o |
v
N




Bài 4 ( Đề thi thử vào 10 trường Thăng Long  – Hà Nội năm học 2019-2020 )
Cho hai biểu thức: 
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1. Tính giá trị của biểu thức A khi x=16
2. Rút gọn biểu thức B.

3. Tìm tất cả các giá trị của x để    
[image: image280.wmf]1
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Bài 5:  ( Đề thi vào lớp 10 thành phố Hà Nội năm học 2019-2020)
Cho hai biểu thức 
[image: image281.wmf](
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[image: image283.wmf]0;25
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1)  Tìm giá trị của biểu thức  A khi  x=9
2)  Rút gọn biểu thức B.

3) Tìm tất cả các giá trị nguyên của x để biểu thức  P=A.B  đạt giá trị nguyên lớn nhât.
Bài 6.  (Đề thi tuyển sinh vào lớp 10- Hà Nội - Năm học 2020 – 2021)
Cho hai biểu thức [image: image285.png]4=
Jx+2



 và [image: image287.png]


    với [image: image289.png]x=>0;x#1




1/ Tính giá trị của biểu thức [image: image291.png]


khi [image: image293.png]


 

2/ Chứng minh   [image: image295.png]B=
Vx4l




3/ Tìm tất cả giá trị của [image: image297.png]


 để biểu thức  [image: image299.png]P=2A.B++x



  đạt giá trị nhỏ nhất.
* Giáo viên cho học sinh làm chuyên đề 1 trong các chuyên đề ôn thi vào 10 : Rút gọn biểu trức chứa căn thức bậc hai gồm 50 bài rút gọn lấy từ các đề thi vào 10 , các đề thi thử của các quận huyện trong thành phố Hà Nội để học sinh trải nghiệm 
V. KẾT QUẢ THỰC HIỆN
   Sau khi xây dựng đề cương chi tiết của sáng kiến kinh, tôi đã vận dụng vào các giờ dạy khối 9, chủ yếu vào các tiết luyện tập, ôn tập tăng cường để thi vào 10. Qua việc khảo sát chấm chữa các bài kiểm tra tôi nhận thấy rằng tỉ lệ bài tập học sinh giải đúng tăng lên. Kết quả cụ thể như sau:
	Tổng số 

học sinh
	Giỏi
	Khá
	TB
	Yếu

	
	Số lượng
	Tỷ lệ (%)
	Số lượng
	Tỷ lệ (%)
	Số lượng
	Tỷ lệ (%)
	Số lượng
	Tỷ lệ (%)

	      99
Giữa kì I 
	12
	12,1%
	20
	20,2%
	23
	23,2%
	44
	44,5%

	99
( Cuối kì II)
	26
	26,3%
	38
	38,4%
	26
	26,3%
	9
	9%


1. Kết quả thi vào 10 môn Toán  
2.  Năm học 2019 - 2020: Điểm TB: 6,47 xếp thứ 2 toàn huyện 
2. Kết quả thi vào 10 môn Toán 
 - Năm học 2020-2021: Điểm TB: 6,63 xếp thứ 4 

3. Kết quả thi HSG Toán 8 

-Năm học  2020-2021 : Một giải nhì 16,5đ và 2 giải ba 14,5đ và 13,5đ

4. Kết quả thi HSG Toán 9 

 -Năm 2021-2022 : Một giải nhì và được vào thi thành phố và 2 giải ba
 5. Kết quả thi vào 10 

Năm học 2021-2022: Điểm trung bình 7,39 xếp thứ tư toàn huyện có 22/72 học sinh dự thi đạt điểm 9 trở lên và  50% học đạt điểm 8 trở lên , vẫn có một số học sinh đạt điểm thấp vì công tác phân luồng chưa tốt . 
C – KẾT LUẬN VÀ KHUYẾN NGHỊ
I. KẾT LUẬN
1. Kết luận

Với sáng kiến “Rèn kĩ năng giải bài tập về căn thức bậc hai cho học sinh lớp 9 trong thi vào lớp 10” tôi đã cố gắng trình bày các sai lầm của học sinh thường mắc phải khi giải toán để các em sửa chữa. Ngoài ra tôi còn đưa ra một số bài tập tiêu biểu thông qua các ví dụ , đề thi vào 10 các năm của Hà Nội để các em có thể thực hành kỹ năng của mình.

Vì khả năng có hạn,tầm quan sát tổng thể chưa cao, lại nghiên cứu trong một thời gian ngắn, nên khó tránh khỏi thiếu sót và hạn chế.  Rất mong được lãnh đạo và đồng nghiệp chỉ bảo, giúp đỡ và bổ xung cho tôi để sáng kiến được đầy đủ hơn có thể vận dụng được tốt và có chất lượng trong những năm học sau.

2. Bài học kinh nghiệm
* Về phía giáo viên
- Trong nhiều năm dạy Toán 9 và ôn thi vào 10 tôi nhận thấy trong quá trình dạy cần phải phân dạng toán cho học sinh. Khi dạy các tiết học luyện tập, ôn tập, đặc biệt là ôn thi vào lớp10 dạng  toán này giáo viên cần chỉ rõ những sai lầm mà học sinh thường mắc phải, phân tích kĩ các lập luận sai để học sinh ghi nhớ và rút kinh nghiệm trong khi làm các bài tập tiếp theo.  Sau đó giáo viên cần tổng hợp đưa ra phương pháp giải cho từng loại bài để học sinh giải bài tập dễ dàng hơn.

- Giáo viên cần thường xuyên trao đổi với đồng nghiệp để học hỏi và rút ra kinh nghiệm cho bản thân, vận dụng phương pháp dạy học phù hợp với nhận thức của học sinh, không ngừng đổi mới phương pháp giảng dạy để nâng cao chất lượng dạy và học.

- Giáo viên phải chịu hy sinh một số lợi ích riêng đặc biệt về thời gian để bố trí các buổi phụ đạo cho học sinh và chú ý lấp lại những lỗ hỏng kiến thức cho các em.

* Về phía học sinh
- Bản thân học sinh phải thực sự cố gắng, có ý thức tự học tự rèn, kiên trì và chịu khó trong quá trình học tập.

- Trong giờ học trên lớp cần nắm vững phần lý thuyết hiểu được bản chất của vấn đề, có kỹ năng vận dụng tốt lí thuyết vào giải bài tập. Từ đó học sinh mới có thể tránh được những sai lầm khi giải toán.

- Phải có đầy đủ các phương tiện học tập, đồ dùng học tập đặc biệt là máy tính cầm tay Casio f(x) từ 500 trở lên; giành nhiều thời gian cho việc làm bài tập ở nhà thường xuyên trao đổi, thảo luận cùng bạn bè để nâng cao kiến thức cho bản thân.
II. KHUYẾN NGHỊ
1. Đối với giáo viên : Tận tâm hơn nữa với nghề dạy học : Đi sâu vào việc tìm tòi biện pháp để truyền thụ kiến thức đến học sinh đạt hiệu quả hơn, quan tâm thực sự đến chất lượng học tập của học sinh, đồng nghĩa với chăm lo cho thành quả dạy học của mình. Tôn trọng thành quả đạt được của học sinh dù đó là nhỏ nhất

2. Đối với Nhà trường :

        - Thường xuyên tổ chức, triển khai các chuyên đề về đổi mới phương pháp dạy học cụ thể, sát thực.  

         - Tạo điều kiện thuận lợi tối đa về thời gian để cho giáo viên trao đổi chuyên môn nâng cao tay nghề.

    3. Đối với phòng giáo dục

- Thường xuyên tổ chức các buổi bồi dưỡng giáo viên theo chuyên đề, đặc biệt về các PPDH tích cực phát triển năng lực học sinh, ôn thi vào 10.
*Tôi xin cam đoan SKKN này do tôi tự viết, không sao chép nội dung của người khác, nếu sai tôi hoàn toàn chịu trách nhiệm trước pháp luật

                                                       Cổ đô ngày 12 tháng 4 năm 2023
                                                                         Người viết 

                                                                     Phùng Thị Khánh 
                          D - TÀI LIỆU THAM KHẢO
[1] "Một số vấn đề về đổi mới phư​ơng pháp dạy học ở trư​ờng THCS môn toán" của bộ giáo dục và đào tạo

 [2] “Kiến thức cơ bản và nâng cao Toán 9”(Nguyễn Ngọc Đạm; Ngô Long Mậu)
[3] “Nâng cao và các chuyên đề – Toán 9” (Vũ Dư​ơng Thuỵ)
[4] “Tài liệu ôn thi vào 10” qua nhiều năm (Nguyễn Ngọc Đạm; Đoàn Văn Tế; Tạ Hữu Phơ)

[5] Các đề thi vào 10, từ năm 2009 – 2010 đến nay
E - MỤC LỤC
	Nội dung
	Trang

	A. Đặt vấn đề
	1

	I. Lý do chọn đề tài
	1

	II. Mục đích nghiên cứu
	2

	III. Đối tượng nghiên cứu
	2

	    IV. Phương pháp nghiên cứu
	2

	V.Phạm vi và kế hoạch thực hiện
	2

	B. Nội dung đề tài
	3

	I. Cơ sở lí luận
	3

	II. Cơ sở thực tiễn
	3

	III. Thực trạng
	3

	IV. Các giải pháp thực hiện
	5

	V. Kết quả thực hiện
	19

	C. Kết luận và khuyến nghị
	21

	I. Kết luận
	21

	II.  Khuyến nghị
	22
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