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MOTSOYEUTO
THONG KE VA XAC SUAT

Trong chuong nay, chung ta sé tim hiéu nhing néi dung sau: thu thap va
phén loai dir liéu; mé ta va biéu dién dif liéu trén cac béng, biéu dé; phan tich va xu li
d liéu; xac sudt, xac suat thuc nghiém cuta bién c6 ngau nhién trong mét sé tro choi
don gidn; méi lién hé gilra xac suat thuc nghiém ctia mét bién c6 vai xac suat clia bién cé
do khi s6 lan thuc nghiém rat 16n.

§1. THU THAP VA PHAN LOAI DU LIEU

O 16p 6 va 16p 7, ching ta di 1am quen v6i tién trinh théng ké, trong d6 ¢6 thu thap va
phan loai dit lidu. 24

Lam thé'nao @é thu thdp va phan logi dit liéu? } _

—— =

I. THU THAP DU LIEU

Céc ban hoc sinh 16p 8A muén thu thap théng tin vé s6 lwong huy chwong dat
duoc cua Doan thé thao Viét Nam ta1 SEA Games 30. Theo em, cac ban 1op 8A co thé
thu thap nhirng théng tin dé bang cach nao?

r—_

Q,. C6 nhiéu cach dé thu thap dirliéu, chdng han: quan sat, lap phiéu diéu tra (phiéu hoi),
tién hanh phéng van, ... hoac thu thap tir nhiing nguén c¢é san nhu sach, béao, trang
web, cac phuong tién thong tin dai chung, ...

Ché’mg han: Trong Hoat déng 1, cac ban hoc sinh lop 8A co thé thu thap thong tin vé sb
lwrong huy chwong dat dugce cia Poan thé thao Viét Nam tai SEA Games 30 tir trang web
https://vietnamnet.vn, két qua thu duoc nhu sau:

— Cac loai huy chwong la: huy chwong Vang, huy chwong Bac, huy chwong Pong;
~-S6 luong huy chuong moi loai d6 14n lwot 1a: 98, 85, 105.

Vidu 1 ' Lop trudng 16p 8C mudn thu thap thong tin vé cac mén thé thao duoc wa thich
ctia cac ban trong 16p. Theo em, ban 16p trnrdng c6 thé thu thap nhitng thong tin d6 bang

cach nao?
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Giai
Ban 16p trwong 16p 8C co thé thu thap nhitng thong tin do bang cach lap phiéu héi theo
mau sau (Bang 1): ﬁ

Mén thé thao U thich ‘/1 Mt cira hang bin kem muén

Bong da tim hiéu vé cac loai kem yéu thich
cua 40 khach hang trong sang
: Chu nhat. Theo em, cura hang co
Bong ro thé thu thap nhimg thong tin do
bang cach nao?

Cau long

Bdng 1

Il. PHAN LOAI VA TO CHUC DU LIEU

Ban Ngén thu thap théng tin tir Nién gidm Théng ké 2020 (NXB Théng ké, 2021)
vé s6 lrong cac tinh/thanh phé thude cac ving kinh t€ — xd hdi ciia nudc ta nim 2020
nhu sau:

— Séu vung kinh t&€ — xa hoi 1a: Pong bing song Hong, Trung du va mién ndi phia Bic,
Bic Trung Bo va Duyén hai mién Trung, Ty Nguyén, Pong Nam Bo, Pong bing song
Ctiu Long;

— S0 lugng céc tinh/thanh phd thudc cdc viing kinh t&€ — xa hdi d6 lan lugt 1a: 11, 14, 14, 5,
6, 13.

Hay phén loai cdc dii liéu d6 dua trén tiéu chi: dif liéu 1a s6 liéu; dii liéu khong phai 1a
s6 liéu.

Trong cac dir liéu théng ké thu thap dugc:

— C6 nhirng dir liéu thé-ng ké 1a s6 (Sé liéu), nhitng dir iéu nay con goi la dir liéu dinh hrong;,
— Co nhiing dit liéu théng ké khong phai 1a s6, nhitng dit liéu nay con goi la dit liéu dinh tinh.
Do dir li¢u thu thap dugc thuong rat da dang va phong pht nén dé thuan tién trong mo ta,
biéu dién va xur li dir liéu ta c6 thé phan chia, sip xép cac dif liéu d6 thanh nhitng loai dir
liéu theo nhitng tiéu chi cho trurde.

Q Viéc sap xép théng tin theo nhiing tiéu chi nhat dinh goi la phdn loai di liéu.

Dua trén ti€u chi dinh tinh va dinh luong, ta co thé phan loai cac dit li€u thanh hai loai:

— Dit liéu dinh lrong duoc biéu dién bing sb thue;

— Dit liéu dinh tinh dwoc biéu dién bang tir, chir cai, ki hiéu, ...

Dé thuan tién trong t6 chirc dit liéu thu thap duoc, ta co thé phan nhom moi loai dit liéu do
thanh cac nhom theo nhitng tiéu chi cho trude.
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Vi du 2 Pé ning cao hiéu qua kinh doanh, mdt siéu thi tién hanh héi nhiing miit hang ma
50 khach hang du dinh mua khi vio siéu thi. K&t qua thu dudc nhu sau: gao, mi #n lién,
thit, ¢4, rau cu, triing, hoa qua, siia tioi, quan do, nudc khodng, nudc gidi khét, nudc sinh t6,
xa phong, kem d4nh ring, bdt giit, xoong ndi, bat dia, bit viét, vé hoc sinh, cip séch.

a) Co bao nhiéu mit hang dudc khach hang du dinh mua?
b) Hay sap xép cac mit hang d6 theo nhiing nhém sau:
Nhém 1: Mit hang thuc phim; Nhém 2: Mit hang d6 udng;
Nhém 3: Mit hang d6 dung trong gia dinh;  Nhdm 4: Miit hang viin phong pham.
Giadi
a) Co6 20 mat hang dudc khich hang du dinh mua.

-

Q
/ 2 DPé tim hiéu vé cac dong vat
c6 xuwong song trén Trai Dat, ban
b) Ta phan nh6ém 20 mét hang d6 nhu sau: Loan di suu tim tu lidu vé nhiing
dong vat sau: ca ro déng, ca chép,
ca thu. éch. nhai. coc. rin hd mang,
thin lin, ca sau, ga Pong Tio,
Nhom 2: stia tudi, nude khodng, nidc giai khat, chim bd cau, chim ung, triu, meéo,
nudc sinh t6; su i, Em hay giup ban Loan phén
Nhém 3: xa phong, kem danh ring, bot gigr, — nhom cdc dong vat d6 theo nhimg
xoong ndi, bat dia, quﬁn 40 tlel'l chi siiu: Ca}; Lt’r(m,g cu; Bo sat;
Chim; Pong vat co vu.

Nhom 1: gao, mi an lién, thit, c4, rau cq, tring,
hoa qua;

Nhém 4: but viét, vé hoc sinh, ciip séch.
Nhdén xét: Viéc phan loai dir liéu théng ké phu thudc vao nhitng tiéu chi dua ra, hay noi
cach khac, phu thuée vao muc dich phan loai.
lll. TINH HOP Li CUA DU LIEU
Sau khi thu thap, phan loai va t6 chire dit liéu, ta cin xem xét tinh hop li cua nhitng di liéu
théng ké do, dic biét chi ra dwge nhitng dir liéu khong hop li.
é:a &Y Tim diém khong hop li trong nhitng dit liéu cho dudi day.

a) Danh sach email ctia cac ban trong d61 van nghé 1op 8C nhu sau (Bang 2):

STT Tén Email
1 Nguyén Vin Duong vanduong08(@gmail.com
2 Chu Thi Thu Hang thuhang chu.vn
3 Pham Thi Mai Huong mathuongpt@yahoo.com
4 Ngb Duc Tién Ductienngo2008@gmail.com
Bdng 2

b) Két qua 5 bai kiém tra mon Toan cia ban Diing lan lwotla: 8; —6:7: 5. 9.



Nhdn xét: Dé danh gia tinh hop li cua dir liu, ta can dua ra céc tiéu chi danh gla, chfmg
han nhu dit iéu phai:

— DPilng dinh dang;

— Nim trong pham vi du kién:

— Phai c6 tinh dai dién dbi v6i van dé can thong ké.

Trong Hoat dong 3, ta co:

— Dit liéu thuhang chu.vn la khong hop li vi dit liéu do khong ding vai dinh dang cua email;

— Dit liéu — 6 khong hop i vi két qua cia mét bai kiém tra phai 1a s6 khong am.

Vidu 3 Dé chuan bi cho nim hoc mdi, mét cong ty may thiét ké mau ddng phuc cho
hoc sinh ciia mét truong trung hoc co s&. Cong ty da hoi v kién ciia 50 hoc sinh 16p 6 vé
méu dong phuc da thiét ké va nhan duoc két qua la c6 40 hoc sinh thich mau dong phuc do.
Tir d6, cong ty dura ra két ludn ring c6 80% sb hoc sinh ciia trrong thich mau dong phuc
d6. Theo em, cong ty may dwra ra két luan nhu thé thi c6 hop li khong? Vi sao?

Giai
Két luAn ma cong ty may néu ra la khong hop li vi dbi twong hoi v kién chi 1a nhitng hoc

sinh 16p 6 khong dam bao tinh dai dién cho toan bd hoc sinh ciia tnrong trung hoc co sé
(¢ cac khéi lop 6, 7, 8. 9).

Ban Chau vé biéu dd hinh quat tron
nhu & Hinh 1 dé biéu dién ti 1é cac loai sach
trong thu vién: Khoa hoc (KH). Ki thuat va
Cong nghé (KT — CN); Van hoc va Nghé thuat
(VH — NT); Sach khac. Hoi nhirng s6 liéu ma
ban Chau néu ra trong biéu do hinh quat tron &
Hinh 1 da chinh xac chua? Vi sao?

Hinh 1

_
9 Pé danh gia tinh hap li ctia dirliéu, ta c6 thé dua vao mai lién hé toan hoc don gian
gilta cac so liéu.
Ching han, dé dam bao tinh hop li, dir liéu can phai dap trng ding céc tiéu chi toan hoc
don gian nhu:
— Téng tét ca cac s6 liéu thanh phan phai bing s6 liéu ciia toan thé;
— S6 lwong ciia bo phan phai nhé hon sb lwong ciia toan thé.
Vidu 4/ Mot treong trung hoc co s& cho hoc sinh khéi 16p 8 ding ki tham gia hoat

dong ngoai khoa. Bang 3 théng ké s6 lwong hoc sinh ding ki tham gia hoat dong ngoai
khoa cua ting 16p. S6 liéu nao trong Bang 3 1a khong hop 1i? Vi sao?

Ban mau
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: A
Lé Si 56 80 hocsinh déng ki tham gia J 3 Mot cira hang ¢6 16 nhin vién
P e hoat déng ngoai khoa o

04s Gong REod (mdi nhan vién chi lam mot ca).
8A 40 35 Quan li f:fra hang théng ké nhuw sau:

Ca 1: gébm 6 nhan vién;

8B 38 39 : o

Ca 2: g6m 6 nhan vién;

8C 40 35 Ca 3: gdm 5 nhan vién.
8D 39 36 Hoi nhing s6 liéu ma quan li
Bdng 3 ctra hang néu ra da chinh xac chua?

Gigi Vi sao?

Ta thay: Sis6 cua 16p 8B chi 1a 38 (hoc sinh), nhung s6 hoc sinh ciia lop d6 ding ki tham
gia hoat dong ngoai khoa lai 1a 39 (hoc sinh). Vi thé, trong hai sb liéu 38 va 39 cua lop

8B c¢6 it nhat mét s6 liéu la khong hop i

BAI TAP

1. Sau khi tim hiéu vé cac dai duong trén Trai Pit, ban Thanh thu dudc nhting du liéu
thong ké sau:
— Bon dai duong chinh la: Thdi Binh Duong; An Do Duong; Pai Tdy Duong;
Bac Bang Duong.
— Dién tich (don vi: triéu km?) ctia bon dai duong dé 1an lugt 1a: 178,7; 76,2; 91,6; 14.,8.
(Nguon: Lich sit va Dia li 6, NXB Dai hoc su pham, 2022)
Hay phan loai cdc dit liéu d6 dua trén ti€u chi dinh tinh va dinh lugng.

2. Dé hoc t6t mon Ngit vin 16p 8, ban Dung doc nhitng vin ban vin hoc sau: Dé Men
phiéu heu ki (To Hoai), Pdt rimg phirong Nam (Doan Gioi), Hai van ddm duwdi diy bién
(J. Veme), Hoang tir bé (Sant-Exupéry); Moi trau (H6 Xuan Huong); Qua Déo Ngang
(Ba Huyén Thanh Quan); Nc‘i’ng moi (Luu Trong Lw); Puong vé qué me (Doan Vin Cir);
Trong long me (Nguyén Hong), Dong Thap Muoi mita nude néi (Vin Cong Hung);
Déi tén cho xa (trich Bénh st cia Luu Quang Vi), Ong Giudc-danh mdc 1€ phuc
(trich Trwong gia hoc lam sang cua Moliere).

Hay phan nhom nhitng van ban van hoc néu trén theo nhiing tiéu chi sau (Bang 4):

Truyén | Tén vin ban vin hoc, tac gia (liét ké cu thé)

Tho Tén van ban van hoc, tac gia (liét ké cu thé)

Ki | Ténvan ban vin hoc, tic gia (liét ké cu thé)

Kich Tén van ban van hoc, tac gia (liét ké cu thé)
Bdng 4

(7)
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3. Dé chuan bi dua ra thi truong mau xe 0 t6 méi, mot hang san xuat xe 6 16 tién hanh
thim do mau son ma nguoi mua yéu thich. Hang san xuét xe dé di hoi y kién cia 100
ngudi mua xe ¢ do tudi tir 20 dén 30 va nhan dwoc két qua la: 45 nguoi thich mau
den. 20 nguoi thich mau tring, 35 nguoi thich mau do. Tir d6, hang san xuét xe dua
ra thong bao sau: 45% s nguoi mua chon xe mau den, 20% s ngudi mua chon xe
mau tring. Theo em, hing san xuat xe dua ra két luan nhu trong théng bao trén thi co
hop li khong? Vi sao?

4. Mot cong ty kinh doanh vt liéu xay dung c6 bon kho hang, méi kho hang ¢6 50 tan hang.
Ké toan ciia cong ty 1ap biéu db cot kép & Hinh 2 biéu dién sb lwong vat liéu da xuat ban
va sb lwong vat liéu con ton la1 trong mdi kho sau tuén 1€ kinh doanh dau tién.

S& lupng 4
vdt fifu ® Xuit ban
(tin) B Ton lai
40 +
35
30 1 30 30
20
20 4
! 15 15
10 +
0
Kho 1 Kho 2 Kho3 Kho4 Kho

Hinh 2
Ké toan da ghi nham sd liéu cia mot kho trong biéu do cot kép 0 Hinh 2. Theo em,

ké toan da ghi nham so6 liéu cua kho nao?

5. Bang 5 thong ké s6 luong hoc sinh timg 16p & khéi 16p 8 ciia mot trrong trung hoc
co s& du thi hét Hoc ki I mon Toan.

Lop S s6 S6 hoc sinh du thi
8A 40 40
8B 41 40
8C 40 41
8D 39 39
Bdng 5

S6 liéu nao trong Bang 5 1a khong hop 1i? Vi sao?
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s2. MO TA VA BIEU DIEN DU LIEU
TREN CAC BANG, BIEU >Ye]

G 16p 6 va 16p 7, ching ta di 1am quen véi viée mo ta va biéu dién dit lidu vao bang, biéu
dd thich hop & dang: bang thong ké; bi€u do tranh; biéu dd dang cot/cot kép; biéu dd doan
thang; biéu dd hinh quat tron.

9

Cdc dang bdng, biéu do trén mo td
va biéu dién dit liéu nhu thé nao?

. BIEU DIEN DU LIEU TREN CAC BANG VA BIEU PO THONG KE
1. Mét s6 dang biéu do thong ké

Hay cho biét ta c6 thé sit dung nhitng dang bidu dd thdng k& nao dé mo ta va biéu
dién dil liéu.

Vidu 1. Biéu dd cot & Hinh 3 biéu dién kim Sé'tién A

ngach xudt khdu dién thoai va linh kién cia M) |

Viét Nam trong cdc niim 2017, 2018, 2019, s0lasoll® 2P 30

2020. O day, kim ngach xuat khau mot loai 40 |

hang hod 1a s6 tién thu dugc khi xuat khau 30 |

loai hang hod do. 20 +

Néu cich xdc dinh kim ngach xuit khiu i

di€én thoai va linh kién cua Viét Nam trong v 2017 2018 2019 2020 Nam

nim 2020. (Nguén: Bdo cdo ciia B Cong thitong
tit nam 2017 dén nam 2020)

Giai Hinh 3

Nhin vao c¢ot biéu thi kim ngach xuit khau dién thoai va linh kién cia Viét Nam trong
ndm 2020, ta thay trén dinh cot d6 ghi s6 50 va don vi tinh ghi trén truc thing ding la
ti d6 la My. Vay kim ngach xuét khau dién thoai va linh kién cia Viét Nam trong nam
2020 1a 50 ti do la My.

Vidu 2 Biéu db cot kép & Hinh 4 biéu dién tong san pham trong nude (GDP) theo gia
hién hanh cua Viét Nam va Singapore trong cac nam 2016, 2017, 2018, 2019.

Néu cach xac dinh téng san pham trong nude (GDP) ciia Viét Nam va Singapore trong
nam 2019.



Ly A 1.
SO tien A m Viét Nam m Singapore

(ti 36 la M¥)
400 4 T3 3
3419 373.2 72 |
300 1 2619
2237
200
100 4
0 »
2016 2017 2018 2019 Ndam
(Ngudn: Nién gidm thong ké 2020, NXB Thong ké, 2021)
Hinh 4
Gidi ‘?/
— Nhin vao c6t (mau xanh) biéu thi GDP cia Viét Nam 1 Trong Vi du 2, néu cach
trong ndm 2019, ta thay trén dinh cot d6 ghi s6 261.9 xac dinh tong san I?hﬁm trong
va don vi tinh ghi trén truc thing dimg 1a ti do la M. gm (GDPI); e (‘)ft*@tter va
% . - . g ingapore lan lugt trong cac
Vfly GDP ctia Viét Nam trong nam 2019 la 261.9 ti ndm 2016, 2017, 2018,
do la M¥.

— Nhin vao cot (mau cam) biéu thi GDP cua Singapore trong nim 2019, ta thay trén dinh
cot do ghi s6 372,1 va don vi tinh ghi trén truc thing dirng 1a ti db la M¥. Vay GDP cua
Singapore trong ndm 2019 la 372,1 ti d6 la M¥.

Vidu 3 Biéu db doan thﬁng trong Hinh 5 Nhiét d (°C)
bidu didn nhiét dé tai mot sb thoi diém trong
ngay 23/4/2022 & Hué.

Xac dinh nhiét d6 & Hué lac 9 h.

Giai

Dé biét nhiét do & Hué luc 9 h, ta lam nhu sau: ma S

~ T diém “9” trén truc nim ngang, dong 6 9 12 15 18 21 Thoidiém (h)
theo chiéu thing ding téi diu mat cua doan Hinh 5

thang thudc duong gap khuc;
— Di tiép theo chiéu ngang vé bén trai cho dén khi gip truc thing ding;
— Doc sb chi trén truc théng dimng.

Ta c6: Nhiét d6 ¢ Hué luc 9 h1a 32 °C.




Vidu 4 Biéu do hinh quat tron & Hinkh 6 biéu dién két qua théng ké (tinh theo ti s6 phan
tram) dién tich cua chau A, chau Au, chau Phi, chau My, chau Pai Duong, chau Nam Cuc
so vai1 tong dién tich cua ca sau chau luc do.

Chau Nam Cyc
Chéu Pai Duon 9%
6%

Chau A
7% u\

THAI

d + BINH

DUONG:
o N
i L]

=3 s -
— —— = CHAU NAM Cyc

—~————

\iiag cve Nom = e
NAM DAL DUONG &\ i = >

------------ Ranh gidi cac chau luc
A . o, ¥
Lutgc do cdc chau luc va dai ditong (Nguon: htips://vi.wikipedia.org)
Hinh 6
Hoi chau A chiém bao nhiéu phan tram tong dién tich cua ca sau chau luc do?
Giai

Ti s0 phan tram ciia dién tich chau A so voi tong dién tich cua ca sau chau luc 14 30%.

2. Lua chon va biéu dién dii liéu vao bang, biéu do thich hop

@ Mot cong ty taxi tuyén 1ai xe cho ba ca lam

FEE YT -
S6 lai xe

viéc trong ngay: ca 1 tir 0 h 00 dén 7 h 00; ca 2 tir 35
7h 00 dén 17 h 00; ca3 tir 17 h 00 dén 24 h 00. Két 30
qué tuyén chon lai xe ciia cong ty nhu sau: 5 ngudi 3(5)
cho ca 1; 31 nguoi cho ca 2; 14 nguoi cho ca 3. 15
a) Hay lua chon biéu do thich hop dé biéu dién di 12
liéu trén. 0 Ca
b) Hay hoan thién biéu do & Hinh 7 dé nhan duoc Hinh 7

biéu d6 cOt biéu dién két qua tuyén chon trén.
Nhan xét
— Dé biéu dién dir liéu thong ké, ta can Iwa chon bang, biéu dé thich hop.

~ Dé co thé hoan thién duoc biéu db théng ké (hodc bang thong ké) di lwa chon, ta can

bicu dién duoc dir liéu vao biéu do (hoac bang) do. Muodn vay, ta can biet cach xac dinh

W

Ban mau
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Vidu 5 S& lugng hoc sinh & hai 16p 8A va
8B ding ki tham gia: cau lac bd (CLB) béng
dd 1an lugt 1a 26 va 22 (hoc sinh); CLB béng
16 14n luct 1 14 va 18 (hoc sinh).

a) Hay lua chon biéu db thich hop dé biéu
dién dit liéu trén.

b) Hay hoan thién biéu dd & Hinh 8 @& nhéin
duoc biéu dd cot kép biéu dién sd luong
hoc sinh ¢ hai 16p 8A va 8B ding ki tham
gia hai CLB trén.

Gidi

a) Ta lra chon biéu db cot kép dé biéu dién
dir li€u trén.

b) Sau khi hoan thién biéu dd & Hinh 8.
ta nhan dwoc biéu do cot kép & Hinh 9
biéu dién s0 luong hoc sinh ¢ hai 16p 8A
va 8B ding ki tham gia CLB boéng dd va
CLB béng 1.

S6 hoc sinh

mLop 8A
-l 26 mLép 8B
25 - 2
20 4 18
15+ 14

10 |

5 Iy

0

Bong 16 Cau lac bo
Hinh 9
Vidu 6 ' Nguoi phu trach mét cau lac bo
théng ké sb lrong thanh vién co6 mat tai
cau lac bo tir tha Hai dén thir Sau lan luot
nhu sau: 15: 20; 20; 15: 12 (nguon).

a) Hay lua chon biéu do thich hop dé biéu

dién dit liéu trén.

b) Hay hoan thién biéu do & Hinh 10 dé
nhan duoc biéu dé doan thae'_ng biéu dién
sO thanh vién c6 mat tai cau lac bo trong
nhitng ngay da néu.

Bong da

S6 hoc sinh
30+
25+
20+
15+
10+

54
0

Cau lac b?i

Hinh 8

JZ Thong ké s6 san pham ban dugc

trong cac thang 1, 2, 3 cia mét ctita hang
lan luot 1a: 50; 40; 48 (don vi: san pham).

Hay hoan thién Bdng 6 dé nhin duoc bang
thong ké biéu dién dir liéu trén.

Théng 1 | 2| 3

S6 san pham
ban duoc ? ? 2
(don vi: san phflm)

Bdng 6

\Sé thanh vién

25 1

N
By =
10 + ’ :
= . : . Ngay
b | trong tudn
Hinh 10
NS& thanh vien
=1 20 20
. f G-
it g IS 12
10+ :
51 Ngay
5L | i | trong ru(}g
Thi Thd Thd Thd Thi
Hai Ba Tu Nam Sau
Hinh 11

Ban mau



Gidi

a) Ta lra chon biéu dod doan th.'fmg dé biéu dién dit liéu trén.

b) Sau khi hoan thién biéu do & Hinh 10, ta nhan duoc biéu db doan thang & Hink 11 biéu dién
sO thanh vién c6 mat tai cau lac bd trong nhitng ngay da néu.

Vidu 7, Mot do1 san xuét binh xét thi dua cho méi thanh
vién theo bén mirc: Tét, Kha, Trung binh, Chua dat. Sau khi
binh xét, ti 1€ xép loai thi dua theo bén mirc: Tét, Kha,
Trung binh, Chua dat lan lvot la 30%:; 40%:; 20%:; 10%.
a) Hay lua chon biéu do thich hop dé biéu dién dit liéu trén.
b) Hay hoan thién biéu d6 & Hink 12 dé nhan duoc biéu do
hinh quat tron biéu dién cac dit liéu théng ké trén. Biét
ring hinh tron biéu dién dit liéu & Hinh 12 di duoc chia
san thanh cac hinh quat, mdi hinh quat @ng véi 10%.

Giai

a) Talua chon biéu db hinh quat tron dé biéu dién dit liéu trén.

b) Do ti 1é xép loai Tét 1a 30% nén ta to cung mau cho ba
hinh quat chia sin lién nhau dé biéu dién ti 1é xép loai Tét.
Ta cling lam tuong tu dbi véi cac ti 18 xép loai con lai.
Biéu db hinh quat tron & Hinkh 13 biéu dién cac dir liéu
thong ké da cho.

II. BIEU DIEN MOT TAP DU LIEU THEO NHUNG
CACH KHAC NHAU

S& xi ming ban dugdc ctia mot clia hang kinh doanh

vat liéu x4y dung trong cdc thang 1, 2, 3, 4 1an lugt 1a: 200,5;

183,6; 215,5; 221.,9 (don vi: tan).

a) Lap bang s liéu thong ké sd tAn xi ming bé4n dudc cla clia
hang dé trong c4c thang 1, 2, 3, 4 theo mAu sau:

Thang 1 2 3 4

S6 tan da ban ? ? ? ?

b) Hay hoan thién biéu dd & Hinh 14 d€ nhén dudc biéu dd
cOt bi€u dién s6 tAn xi ming ban dugc cha cilia hang dé
trong céc thang trén.

250
200
150 1
100
o

Hinh 12

Chuadat

Hinh 13

b SO xi ming
(tan)

i q
oo

1 7 3 4 Thdng
Hinh 14

(1)
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Nhén xét: D61 véi mot tap dit lidu, ta co thé:
— Biéu dién tap dir liéu do theo nhing cach khac nhau vao bang, biéu do thich hop;
— Chuyén tap dir liéu do tir dang biéu dién nay sang dang biéu dién khac.

Vidu 8 Thong ké s6 luot khach du lich qudc té dén Viét Nam trong cac nam 1990,
1995, 2000, 2005, 2010, 2015, 2019 khoang la: 250; 1 351; 2 140; 3 478; 5 050, 7 944;
18 009 (don vi: nghin lwot khach) (Nguon:https://vietnamtourism.gov.vn).

a) Lap bang thong ké s6 luot khéch du lich qudc t& d&n Viét Nam trong cic nim trén theo
mAu sau:

Nim 1990 | 1995 | 2000 | 2005 | 2010 | 2015 | 2019
S6 lwot khach (nghin lwot) 9 9 9 ? ? 9 ?
e iR aA 2P A S6 chdc
b) Hay hoan thién bi€u dé & Hinh 15 20 000 fggﬁégg( h
dé nhan duoc biéu do cot biéu dién 17 500 | '
cac dit liéu thong ké s6 lwot khach 15000 |
du lich qudc té dén Viét Nam trong 12 500 |
cac nam trén. 10 000 +
7500 +
?
Gidi 5000 1
2) Bdng 7 thong ke's6 lugt khdch du 2900 T '
. ~ » " . A 0
lich quoc t€ dén Viét Nam trong 1990 1995 2000 2005 2010 2015 2019 Nem
cac nam trén: Hinh 15
Nim 1990 | 1995 | 2000 | 2005 | 2010 | 2015 | 2019

86 luot khach (nghin lwot) | 250 | 1351|2140 | 3478|5050 7 944 |18 009

Bdng 7
A R AL % e G i 20 000 A S luot khdch
b) B’ieu do cOt 6 Hinh 16 biéu ’dlill T (aghin hugt) T
sO lugt khach du lich quoc t€ dén 17500 ¢
Viét Nam trong cdc nim trén: 15000 +
12 500 +
10 000 +
7944
7500 +
5050
5000 + o 3478
2500 1351
250
1990 1995 2000 2005 2010 2015 2019 Ndm
Hinh 16




Vidu 9 ' Nhu di néu trong Vi du 2, tong san A

phém trong nuéc (GDP) theo giad hién hanh GDfD

ciia Viét Nam trong céc nim 2016, 2017, 2018, (1 012 MY)
2019 lan luot 1a: 205,3; 223,7; 245,2; 261,9 300 +
(don vi: ti do la M¥). 250 1
, : 200 +
a) Lap bang s6 liéu thong ké GDP cua Viét Nam 8
trong cac ndm trén theo mAu sau: -
Nam 2016 | 2017 | 2018 | 2019 50 +

0 I I S
GDP 9 9 9 9 Ndm
(ti d6 la M¥)

. a4 .2 A . 2 A Hinh 17
b) Hay hoan thién biéu do ¢ Hinh 17 dé nhan
dugc biéu do doan thiang biéu dién GDP cia . Gpp |
Viét Nam trong cac nam trén. (ti ddla My)
- 300
Giai
. y 250
a) Ta co bang s0 liéu thong ké GDP ctia Viét Nam 200 4
trong cac ndm da néu la:
150 +
Nam 2016 | 2017 | 2018 | 2019 100 +
M F
GDP
o . | 205889¥223.7 | 245,2 | 2889 i | | ; .
(ti do la My) 2016 2017 2018 2019 Nam
b) Sau khi hoan thién biéu do & Hinh 17, ta nhan Hinh 18
duoc bicu do doan thang & Hinh 18 bicu dién A 86 tién ‘
GDP cua Viét Nam trong cac nam trén. (nghinti dong)
1400 + 1353,0

Vidu 10/ Biéu do cot kép & Hinh 19 biéu 5001 11414 5
dién tong san pham trong nudce cua linh vuc

1000 +
Nong, lam nghiép va thuy san; Cong nghiép 200
va xay dung, trong cac nam 2017, 2018, 2019. i
Lap bang s6 liéu tong san pham trong nudc cia 600 T482.4 500,6 510,6

hai linh vuc trén trong cac nam 2017, 2018, 400

2019 theo mau sau (don vi: nghin ti dong): 200 4
. 0 >
Linh voe —2Nam | 2017 | 2018 | 2019 2017 2018 2019 Nem
Nong, lam nghiép 9 9 9 ® Nong, 1am nghiép va thuy san
va thuy san ' ' ' B Cong nghiép va xdy dung
" R (Ngudn: Nién gidm Théng ké 2020,
Cong nghiép va . 5 o NXB Théng ké, 2021)

xay dung ' ' ‘ Hinh 19




Gidi

Bang s6 liéu théng ké tong san pham trong nudce cia hai linh vuc trén trong cac nim 2017,
2018, 2019 nhu sau (don vi: nghin ti dong):

1 inh virc Nam 2017 2018 2019
Nong, lam nghiép va thuy san 482 4 500.,6 510.6
Cong nghiép va xay dung 11414 12424 1353,0

Vidu 11 Biéu d6 cot & Hinh 20 biéu dién ti 18 phan trim san pham ban duoc ciia mot
doanh nghiép trong bén quy ciia nim 2021. Hay hoan thién biéu dé & Hinh 21 dé nhan
duoc biéu do hinh quat tron biéu dién cac dit liéu théng ké trén. Biét ré.ng hinh tron biéu
dién dit liéu & Hinh 21 da deoc chia sin thanh cac hinh quat, moi hinh quat tng vén 10%.

Tilg,
phan tram

40%

30%1 30% 30%

0% 20%  20%
0%

Quyl QuyIl Quy Il QuyIV Quy
Hinh 20

Hinh 21

Gidi
Do ti 1é phén tram san pham ban dugc trong Quy I 12 30% nén ta to ciing mau cho ba hinh
quat chia sin lién nhau dé biéu dién ti 1& do. Ta ciing lam twong tr di véi cac ti 16 phan
tram san pham ban duoc trong cac quy con lai. Biéu do hinh quat tron & Hinkh 22 biéu dién
cac dir iéu théng ké da cho.

Hinh 22

Ban mau



BAI TAP

1. S6 lwot khach dén mét cira hang kinh doanh tir thir Hai dén Chu nhat ciia mot tuan
trong thang lan lwot la: 161,243,270, 210, 185, 421, 615.

a) Lap bang théng ké s6 lrot khach dén cira hang trong nhitng ngay do theo mau sau:

Ngﬁytrongtuﬁn ThwHai | Thi¥ Ba | Thir Tw | Thie Nam | Tha Sau | Tha Bay | Cha nhat

S6 luot khach 9 ? ? ? 9 b ?

b) Hay hoan thién biéu @b 6 Hinh 23 d& nhan dudc biéu dd cot biéu dién s6 luct khich

S6 Lot khdach 4

600
500
400

dén ctia hang trong nhiing ngay do.
300 |
200

100 4+
j I I I Ngay trong tudn

Thi Hai Thit Ba Thd Tu Thi Nam Thi Sau Thit Bay Chu nhat
Hinh 23

2. Bang 8 néu thuc trang va du bao vé sb nguoi cao tudi cia Viét Nam dén nim 2069:

Nam 2009 2019 2029 2038 2049 2069
S6 nguoi cao tudi (triéu ngwor) | 745 | 1141 | 17,28 | 22,29 | 28,61 | 31,69
(Nguon: Tong cuc Thong ké)
Bdng 8
Hay hoan thién biéu dd b S5t naitdi cap vl
§ Hinh 24 dé nhan duoc 35 (triéu nguds)
biéu d6 cot biéu dién 301
thuc trang va du bdo vé 55|
P . A 5 :
sO ngudi cao tudl cua 204
Viét Nam dén nim 2069: '
15+
104
5__
0
2009 2019 2029 2038 2049 2069 Nam

Hinh 24



3. Ban t6 chirc cia giai thi déu thé thao ban vé theo bdn mure A, B, C, D. Ti I€ phan chia
céc vé & bdn muc A, B. C. D lan luot 14 35%. 45%. 15%. 5%.

a) Lap bang thong ké ti 1& phén chia vé & bén mic trén
theo mau sau:

Mikc vé A B c D

Ti 16 vé (%) ? ? ? ?

b) Hay hoan thién biéu dd & Hink 25 dé nhan dwoc biéu
do hinh quat tron biéu dién cac dir liéu thong ké trén.
Biét ring & Hinh 25 hinh tron da dwoc chia sin thanh
cac hinh quat, mdi hinh quat ing véi 5%. Hinh 25

4. Biéu d6 doan théng & Hinh 26 biéu dién sb lrong ti vi va td lanh ban duoc trong
thang 1, thang 2, thang 3, thang 4 ctia mét cira hang kinh doanh. Hay hoan thién biéu d6 o
Hinh 27 dé nhan duoc biéu do cot kép biéu dién cac dit liéu trong biéu db doan théng
o Hinh 26.

Sr’}'h{.()rg 0 S6 lugng A m Tivi
(chiéc) ——Tivi —— Tulanh (chiéc)

® Tulanh

25+

25 1
20 g 20 1
st 1 N 5
0 3 :' i 3 > 0
| 2 3 4 Thdng
Hinh 26 Hinh 27

5. Biéu d6 hinh quat tron & Hinh 28 biéu dién ti 16 cac loai
mau VAt trong bao tang sinh vat cia mdt trrong dai hoc vé
nhiing 16p déng vét co xwong song: Ca; Ludng cu; Bo sat;
Chim; Pong vat co vu.

Lap bang thong ké ti 18 cac loai mau vat do trong bao tang
sinh vat theo mau sau:

Lép dong vat . | Dong vat , e
AP BONE 7S Ci |Luong cw|Bo sat |Chim | o 8 mCa = Ludng cur
(o(1] xmg SDl‘lg COoO vVu B Bo sat B Chim
R B Dong vat cd v
Ti 1é mau vat (%) | ? ? ? ? ? i
Hinh 28

Ban mau



§3. PHAN TiCH VA XU Li DU LIEU
THU PUCGC G DANG BANG, BIEU PO

G 16p 6 va 16p 7, chiing ta di 1am quen v&i viéc phan tich va xi 1i dii liéu thu dugc & dang
bang hoic biéu dd.
in
Phan tich va xu li dit lieu thu dwgc ¢ dang bdang
hodic biéu do dé lam gi?

I. PHAT HIEN VAN BE: DUA TREN PHAN TiCH VA XU Li DU LIEU THU PUGC
G DANG BANG, BIEU PO

Trong muc nay, chiing ta tiép tuc tim hiéu cich phat hién van dé (hoic quy luit don gian)
dua trén phén tich va xi If s6 liéu thu duge & dang bing, biéu d6 thong ké nhim rit ra
nhiing két lu4n hiiu ich.

Bdng 9 cho biét tién 1ai cia mdt clia hang trong Quy I ndm 2022:

Thang Thang 1 Thing 2 Thang 3
Tién 1ai (triéu dong) 10 30 15
Bdng 9

a) Tinh tong tién 14i cua cira hang trong cac thang cia Quy I nim 2022.

b) Tién l4i trong thang 2 gip bao nhiéu lan tién 1ai trong mdi thang con lai cia Quy 12

Q Dé phat hién van dé (hoac quy luat don gidn) dua trén phan tich va x( li sé liéu thu
dugc, ta can:

—Nhén biét dugc méi lién hé toan hoc don gidn gitia cac s6 liéu da dugc biéu dién;
—Thuc hién dugc tinh toan va suy luan toan hoc.

Vidu 1 Panh gia két qua hoc tap trong Hoc ki I cia hoc sinh 16p 8A & mét truong
trung hoc co s& dwge thong ké trong Bang 10:

Miic Tot Kha Pat Chuwa dat

S hoc sinh 16 11 10 3
Bdng 10

f

d Y
| |}
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a) Lop 8A c6 tat ca bao nhiéu hoc sinh?

b) Trong budi so két cudi Hoc ki I, giao vién chu nhiém 16p 8A thong bao: Ti Ié hoc sinh
dat két qua hoc tap Hoc ki | dugc danh gia & mirc Tét va Kha so véi ca 16p la trén
67%. Thong bao do cua giao vién chi nhiém co6 dung khong?

Gidi %
a) S6 hoe sinh cia lop 8A la: ‘/1 Xéf: 10"4 1thi dua cua moto
san xuat la:
16 + 11 + 10 + 3 = 40 (hoc sinh). i Xult Khéng
, . . Xep loai < Dat )
b) S6 hoc sinh dat két qua hoc tdp Hoc ki I duoc danh e dat
gia & mirc Tot va Kha cia 16p 8A la: Sé e
16 + 11 =27 (hoc sinh). tthan vién

, : , T6 trwong thong bao: Ti 1¢
So voi ca lop 8A, ti 1é hoc sinh dat két qua hoc tap o0 truong thong bao: 11 le

. } My s i, nhin vién xép loai ¢ murc
Hoc ki I du’c;; daltgl(; gia & mic Tot va Kha la: N E rwEeEn el hE

£ o= 67,5% > 67%. 30%. Théng bio dé cia td

40 _ . . trurdng c6 dang khong?
Vay thong bao do cua giao vién chu nhiém la dung.

Vidu 2 Chénh léch giita nhiét @0 cao nhat va nhiét d thdp nhat trong ngay dudc goi la
bién dp nhiét cha ngdy d6. Bién dp nhiét trung binh thdng 12 s trung binh cong ctia bién
dd nhiét cac ngay trong thang do.

Biéu d6 doan thing & Hinh 29 biéu dién bién do nhiét trung binh thing ctia Pdng bing
song Ctiu Long.

A Bién do nhiét

trung binh (°C)

10 1 9.2 90
8,3 8,.8 i :

5.
—

0

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 Thdng
(Nguén: Lé Huy Bd, Luong Vin Viét va Nguyén Xudn Hoan, Khé han, xém nhdp mén & Bong bing
song Citu Long — Co 50 If ludn va thie tién, NXB PHQG TP. H6 Chi Minh, 2017)
Hinh 29
a) Bién do nhiét trung binh ctia thiang nao 1a cao nhat? Thap nhat?

b) Hay nhén xét vé su thay ddi bién d6 nhiét trung binh thing trong cic khoing thdi gian:
thang 1 — thang 3; thang 3 — thang 10; thang 10 — thang 11; thang 11 — thang 12.

~
oy
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Gidi
a) Tii biéu @6 doan thing & Hinh 29, ta thiy bién d6 nhiét trung binh ctia thang 3 12 cao
nhit va bién @6 nhiét trung binh ctia thdng 10 12 thip nht.
b) Ta c¢6 cac nhan xét sau:
— Bién dd nhiét trung binh thang tang trong cac khoang thdi gian: thiang 1 — thang 3;
thang 10 — thdng 11.
— Bién d0 nhiét trung binh thang giam trong cac khoang thoi gian: thang 3 — thang 10;
thdng 11 — thang 12.

Chii y: Theo doi bién do nhiét trung binh thiang ciia mot khu vuc trong khodng thoi gian da
dai thi ta c6 thé nhin biét dudc nhiing nét dic trung khi hau ctia khu vuc do.

Vidu 3 Biéu dd hinh quat tron & Hinh 30 biéu dién két
qua thdng ké (tinh theo ti s& phan trim) k& hoach chi tiéu
hang thang cta gia dinh bac Hanh.

a) Khoan chi tiéu nio ctia gia dinh bac Hanh 1a 16n nhat?

b) S& tién chi tiéu hang thing cta gia dinh bic Hanh
danh cho &n udng gip bao nhiéu lan s6 tién danh cho
tiét kiém?

¢) Tinh s6 tién gia dinh b4c Hanh tiét kiém hang thdng
theo k& hoach, biét tong thu nhdp hang thdng cla gia
dinh bac Hanh 12 25 triéu dong.

Hinh 30

Gidi
a) Khoan chi tiéu hang thang danh cho @n uéng ctia gia dinh bac Hanh 1a 16n nhét.

b) Do 35 : 20 = 1,75 nén s& tién chi tiéu hang thdng ctia gia dinh bdc Hanh danh cho #n
udng gip 1,75 1an s6 tién danh cho tiét kiém.

¢) S& tién gia dinh b4c Hanh tiét kiém hang thdng theo k& hoach 1a: 25 . 20% = 5 (triéu ddng).

Il. GIAI QUYET NHUNG VAN PE PON GIAN DUA TREN PHAN TiCH VA
XU Li DU LIEU THU BUGC G DANG BANG, BIEU DO

Sau khi phat hién van dé (ho#ic quy luat don gian) dua trén phén tich va xi Ii s6 liéu thu
dugc, ta cin gidi quyét nhiing van dé d6 nhim riit ra nhiing két luan hitu ich.

@
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Pé chuan bi dua ra thi trrong mau san phdm méi, mot hang san xuat do ndi that
tién hanh thim do mau son ma ngudi mua yéu thich. Hang san xuat do da hoi v kién cua
100 ngudi mua hang va nhan dwoc két qua la: 65 nguoi thich mau nau, 20 ngudi thich
mau cam, 15 ngudi thich mau xanh. Theo em, hang dé nén san xuét nhiéu hon mau san
phim véi mau son nao?

Q Dé giai quyét van dé da dugc phat hién (dua trén phan tich va x li s6 liéu thu
dugc), ta can thuc hién nhiing tinh toan va suy luan trén co s& méi lién hé toan
hoc gilia cac s6 liéu do.

Vidu 4 Biéu do cot & Hinh 31 biéu dién san lwong san xuat than & tinh Quang Ninh
trong cac nam 2017, 2018, 2019, 2020. Cin cit vio biéu do do, mét bai bao da néu ra
nhan dinh: “Téng san luong san xuit than & tinh Quang Ninh trong cac nam 2017, 2018,
2019, 2020 da dat xap xi 164 triéu tan va so v6i ndm 2017, san lwong san xuat than & tinh
Quang Ninh trong nam 2020 da ting lén xap xi 34%”. Em hay cho biét nhan dinh cua

bai bao ¢6 chinh xac khong? Sdn lhgng ,
L (triéu tan)
Giai
i ’ 50 4 475
Tong san luong san xuat than & tinh 0 | 180 429
Quang Ninh trong cac nam 2017, 2018, e |
'% uy
2019, 2020 la: -
: 20 4
35,5 +38.0 +42.9 +47.5 ~ 164 (tnéu tan). lod
O tinh Quang Ninh, ti s6 phén trim cta san 0 S

2017 2018 2019 2020 Nam

lrong san xuét than trong nam 2020 va san g =t i g .
(Nguon: Bdo cdo ciia B¢ Cong thuong tit

lurong san xuat than trong nam 2017 la: néim 2017 déh néim 2020)
w% ~ 134% Hinh 31
354 So doi giay , m Cliahang 1
Vay nhan dinh cta bai bao la chinh xéc. the fh;‘{‘; m Citahang 2
T 37 36
= .2 %k . : “R 33 =
Vidu 5 Biéu do cot kép o Hinh 32 bicu 35
dién sb doi giay thé thao dwoc ban ra trong gg i
Quy I ndm 2022 cua hai cira hang kinh doanh. 20 -
a) Moi cira hang d6 da ban dugc bao nhiéu {g i
doi giay thé thao trong Quy I nam 20227 5

b) Gia su l}ét Quy I cfra’hémg 1 con la1 5 doi 0 I ) 3 Thang
giay. Dé co thé ban hét hang, em hay chon Hinh 32

@



phrong an kinh doanh phi hop nhét déi véi ctra hang 1 trong thang tiép theo

A. Nhap vé 10 doi giay thé thao. B. Nhap vé 15 dbi giay thé thao.
C. Nhép vé 20 déi giay thé thao. D. Nhap vé 40 doi giay thé thao.
Gidi

a) S6 d6i giay thé thao cira hang 1 da ban dwgc trong
Quy I ndm 2022 1a: 25 + 23 +24 = 72 (d6i giay).
S6 d6i giay thé thao cira hang 2 da ban duwoc trong
Quy I ndm 2022 la: 35 + 37 + 36 = 108 (d61 giay).

b) S6 ddi giay thé thao cira hang 1 da ban dwoc & moi
thang cia Quy I nim 2022 la tr 23 dén 25 (déi
giay), binh quan la 24 doéi giay/thang. Mat khac,
hét Quy I cira hang 1 vén con lai 5 déi giay nén sb
giay nhap vé theo cac phwong an A va B la it, trong
khi do s6 giay nhap vé theo phwong an D la nhiéu,
chi ¢o s6 giay nhap vé theo phuong an C la hop li.
Vay cuira hang 1 nén chon phuong an C.

BAI TAP

vuon nha bac Mazi la:

‘/2 S6 cay dugc trong trong

Loaicay | Vai

Hoéng

Chudi

Séciay | 80

25

55

a) Tinh tong s6 ciy trong
vuon nha bac Mai.

b) Hoi s6 cay vai chiem bao

nhiéu phan trim tong sé cly

trong vuon?

1. Biéu db cot kép & Hinh 33 biéu dién thu nhap binh quan dau nguoi/nim cia Viét Nam
va Singapore trong cac nam 2015, 2016, 2017, 2018, 2019, 2020.

Thu nhdp binh quan ,
ddu nguoi/nam
(d6la My)

70 000 +

66 679
60 000 + 55647 56 848 oLLYo

50 000 +

40 000 +

30 000 +

20 000 +

P 00(; 1 2202 2373 2570 27

B Viét Nam
B Singapore

65 233

59 798

2015 2016 2017 2018

Hinh 33

2019 2020
(Nguon: Nién giam Thong ké 2020, NXB Théng ké, 2021)

Y
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a) Lap bang thong ké ti s6 thu nhap binh quén déu ngudi/nim cia Singapore va thu
nhap binh quan dau nguor/nam cua Viét Nam trong cac ndm noi trén theo mau ¢

Bang 11 (viét ti sé ¢ dang s6 thap phan va lam tron dén hang phan muoi).

Nam 2015 | 2016 | 2017 | 2018 | 2019 | 2020

Ti s6 thu nhdp binh quin diu
ngudi/ndm cua Singapore va thu
nhap binh quin diu ngudi/nim cia
Viét Nam

Bdng 11

b) Néu nhén xét vé su thay doi cia céc ti s trong Bang 11.

2. Biéu dd doan thing trong Hinh 34 biéu dién s6 lugng 16p hoc & cip trung hoc co s6
(THCS) cua Viét Nam trong cac nam hoc 2015 — 2016, 2016 — 2017, 2017 — 2018,
2018 — 2019.

So'ldp
(nghin 16p)
160 4 153.6 152,0 153,3 1%+

120 |
80 |
40 |

' Nam hoc

0

r

2015-2016 2016—2017 20172018 2018 —2019
(Nguébn: Nién gidm théng ké 2020, NXB Théng ké, 2021)
Hinh 34
a) Lap bang thong ké sd lugng 16p hoc ¢ cAp THCS cta Viét Nam trong cdc ndm hoc
d6 theo mAu sau:

Niam hoc 2015 - 2016 | 2016 —2017 | 2017 —2018 | 2018 - 2019

S6 16p
(nghin 16p)

b) So v6i ndm hoc 2015 — 2016, s0 lugng 16p hoc & cap THCS cua Viét Nam trong
ndm hoc 2018 — 2019 di ting 1&n bao nhiéu phan trdm (1am tron két quéa dén hang
phan muoi)?
c¢) Em hay dé xuat nhiing giai phap dé ting sd luong 16p hoc & cdp THCS ciia Viét Nam
trong nhiing nim hoc tiép theo, dic biét & nhiing thanh phd va khu do thi 16n.

(24)
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3. Biéu dd hinh quat tron & Hinh 35 biéu dién cd cau thi trudng xuat khiu rau qua cia
Viét Nam niam 2020. Theo s6 liéu clia Tong cuc Hai quan, kim ngach xuit khau rau
quéa ctia Viét Nam trong nim 2020 dat 3,27 ti d6 la My. O déy, kim ngach xuit khiu
mot loai hing ho 1a s6 tién thu dugc khi xuat khiu loai hang hoa d6.

(Nguon: Tong cuc Hdi quan)

Hinh 35
a) Lap bang thong ké kim ngach xuat khiu rau qua ctia nudc ta sang céc thi trudng d6
trong nam 2020 (lam tron két qua dén hang phan mudi) theo mau sau:

Thi trudng Trung L Han Nhat .
xuat khiu Quéc ASENGEIEMY EY Quéc Ban i
Kim ngach
xuat khau rau qua ? ? (4 ? ? ? 4
(triéu do la My)

b) Kim ngach xuét khiu rau qua sang thi tridng Trung Qudc nhiéu hon téng kim ngach
xuat khiu rau qué sang céc thi trudng con lai 1a bao nhiéu triéu d6 la M§?

4. Biéu d6 doan thing & Hinh 36 biéu dién A S6 lutgng

so luong may diéu hoa nhiét do va 120 (chiéc)
may sudi ban dwgc trong sau thang dau 100 1 96 90 190
nim cia mot cra hang kinh doanh. 0l |
a) Trong thang 6, ctra hang do ban dugc 60 1
loai may nao nhiéu hon? 401

; & .. 20 19! i
b) Phan tich xu thé vé so lvong may moi 9 i3

g may 0

loai ma cira hang do6 ban duoc. Thang 1 2 3 4 5 6 Thdn;
tiép theo ctra hang do nén nhap nhic¢u

loai mAv 1402 —— Mady diéu hoa nhiét do
0alr may nao:

—— Mady sudi
Hinh 36

@)
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S4. XAC SUAT CUA BIEN CO NGAU NHIEN
TRONG MOT SO TRO CHOI PON GIAN

Quan sat dong xu & Hinh 37. Ta quy udc: miit
xudt hién s& 5 000 12 miit s4p hay mit S; mit
xuét hién Quéc huy Viét Nam la mit ngtia
hay mdt N.

Tung ddng xu 1 lan. Xét bién c6 ngiu nhién
“Mit xuat hién cta dong xu 1a mit N”.

Vg Hai mdt ciia dong xu
- Hinh 37

Lam thé nao dé tinh ditoc xdc sudt
2 [ ~ oy ’ A o A ?
ctia bién c6 ngdu nhién noi trén!

e

—

I. XAC SUAT CUA BIEN CO TRONG TRO CHOI TUNG PONG XU

Trong trd choi tung dong xu, ta quy uéc dong xu 12 cin doi va dong chat.

Tung dong xu 1 lan.
a) Viét tap hop A gdm cdc két qua c6 thé xdy ra doi v6i miit xuét hién ctia ddng xu.

b) Viét tp hop gdm céc két qua c6 thé xay ra doi véi bién ¢6 B: “Mit xuat hién ciia dong
xu la miit N”. Mdi phan tii ctia tAp hop d6 goi 1a mot két qué thuén 16i cho bién ¢ B.

¢) Tim ti sd ctia s cdc két qué thuén 16i cho bién cd B va sd phan tii clia tip hop A.

* Tap hop cdc két qud c6 thé xdy ra doi vdi mdit xudt hién
ciia dong xu la A = {S; N}.
» C6 mot két qud thudn loi cho bién c6 B la mdt N.

A 9 A N 1
Vi thé ti s6 can tim la 7

Nhu vdy, trong trd choi tung dong xu, ti s6 gitia s6 cdc két qua thudn 1¢i cho bién ¢ “Miit
xuat hién clia ddng xu 12 mit N va s6 cac két qua c6 thé xdy ra d6i véi mit xudt hién ctia

dong xu la - Ti s8 nay dugc goi 12 xdc sudt cia bién ¢6 néi trén.
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Q Trong tro choi tung dong xu, ta co:
* Xac suat clia bién c6 “Mat xuat hién ciia déng xu la mat N” bang l;
2

* Xac suat clia bién c6 “Mat xuét hién ciia déng xu la mat S”bang 1

2

IIl. XAC SUAT CUA BIEN CO TRONG TRO CHOI VONG QUAY SO

Hinh 38 mo6 ta mot dia tron bang bia cimg dirge chia

lam tam phén bé'mg nhau va ghi cac $6 234 5:6: 1 8,

chiéc kim dwgc gin cb dinh vao truc quay & tim cia dia.

Quay dia tron mot lan.

a) Viét tap hop C gdm céc két qué c6 thé xay ra dbi véi s6
ghi ¢ hinh quat ma chiéc kim chi vao khi dia ding lai.

b) Viét tdp hop gdm céc két qua co thé xay ra ddi véi
bién ¢6 D: “Chiéc kim chi vao hinh quat ghi s6 18",

MOoi phan ti cta tip hgp do6 goi 1a mdt két qua thuin
161 cho bién cd D.

¢) Tim ti sO cua so cac két qua thuan loi cho bién ¢6 D va so phan tir cua tap hop C.
Trong tro choi vong quay so da néu, ti so giita so cac két qua thuan loi cho bién o “Chiéc

kim chi vao hinh quat ghi s6 1€¢” va s6 cac két qua co thé xay ra do1 von s6 ghi ¢ hinh quat

Y. T R Ty (TR
ma chiéc kim chi vao la§=5. Ti s6 nay goi la xdc suat cua bién c6 noi trén.

Q Trong tro chaoi vong quay sé da néu, néu k la s6 két qua thuén Igi cho mét
bién c6 thi xac suat clia bién c6 doé bang =
’

- Y 1. hl A o - ‘) Q ;
Vidu 1. Trong tro choi vong quay s6 & Hoat dong 2, fl Trong trd choi vong quay

tinh xac suat cia bién c¢b “Chiéc kim chi vao hinh i - - .
Chiéc s6 & Hoat dong 2, tinh xac

|l akiia e e e
quat ghi s6 chan™. suat cua bién co “Chiéc kim
chi vao hinh quat ghi s6 nho
Gidi hon 6.

Cé 4 két qua thuan lg1 cho bién ¢b “Chiéc kim chi vao hinh quat ghi s6 chin”.
) I’\ r IP\ 9 * I{‘ ”\ r M 4 1
Vi thé, xac suat cua bién co6 do la — = —.

2



lll. XAC SUAT CUA BIEN CO TRONG TRO CHOI CHON NGAU NHIEN MQT
POI TUONG TU MOT NHOM BOI TUQONG

Ta xét trd choi chon ngiu nhién mot d6i tugng tit mot nhém d6i tigng véi s6 két qué ¢6

thé x4y ra la hitu han va kha niing xay ra ctia tiing két qua 13 giéng nhau.

MGt hop 6 10 vién b1 voi kich thuoce va khoi lrgng nhu nhau. Ban Ngan viét 1én

cac vién b1 do tén 4 loai thuc vat la: Liaa, Ngo. Hoa hfing, Hoa hudng duong va tén 6 loai

dong vat la: Trau, Bo, Vou, Hé_, Bao, Su tir; hai vién b1 khac nhau thi viét hai tén khéac nhau.

Lay ngau nhién mot vién bi trong hop.

a) Viét tap hop E gdm cac két qua co thé xay ra ddi voi tén sinh vat duoc viét trén vién
bi 14y ra.

b) Viét tap hop gdm céc két qua c6 thé xay ra d6i véi bién cd G: “Trén vién bi lay ra viét
tén mot loai dong vat”. Mdi phan tii cta tdp hgp d6 goi 1a mot két qua thuén 1gi cho
bién ¢d G.

¢) Tim ti s6 cia sb cac két qua thuén loi cho bién ¢6 G va sb phan tir ciia tap hop E.

Trong tro choi lay bi tir trong hop da néu, ti s6 gitta s cac két qua thuén loi cho bién ¢b

“Trén vién bi lay ra viét tén mot loai dong vat” va s6 cac két qua co thé xay ra dbi véi

A - ~ ©A ~ s A s 1A \ 6 9 IR \ s 1 ’ A ) s A
tén sinh vat dugc viét trén vién b1 lay ra la ﬁ: 0,6. Ti so nay got la xdc sudt cua bién
cd noi trén.

Q Trong trd chai chon ngau nhién mét déi tuong tlr mét nhém déi tuong, xac
suat cla mot bién c6 bang ti s6 cla s6 két qua thuan loi cho bién cé va sé cac
két qua c6 thé xay ra déi véi déi tuong dugc chon ra.

Vidu 2, Trong tro choi léiy b1 & Hoat dong 3, tinh xac suat ctia bién cb:
a) “I'rén vién b1 lé‘iy ra viét tén mot loai thuc vat™
b) “Trén vién b1 léy ra viét tén mot loai dong vat an thit”.
Gidi
a) Cac két ql’,l.':’l thua’\n’ loi cho bién ¢b “Trén vién bi léy ra viét tén mot loai thue vat” 1a vién
bi duoc lay ra viét nhitng tén sau: Lua, Ng6, Hoa hong, Hoa huéng duong. Do do, co
4 két qua thuan lo1 cho bién cb do. Vi thé, xac suat cta bién c¢b do la T =0.4.

b) Cac két qua thuan loi cho bién c6 “Trén vién bi l.’fiy ra viét tén mot loar dong vat an thit”
la vién b1 duoc lay ra viét nhirng tén sau: Ho, Bao, Su tir. Do do, co6 3 két qua thuan loi

i A r ‘ A - A 5 - A A rogn 3
cho bién c6 do. Vi thé, xac suat cua bién ¢6 do la 16 = )3\
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Vidu 3 Mot doi thanh nién tinh nguyén gém 25 thanh vién dén tif cdc tinh/thanh phé:
Ha Nbi, Hai Duong, Hai Phong, Ha Nam, Nam Dinh, Ninh Binh, Pik Lik, Lim Pdng,
Phud Yén, Khanh Hoa, Binh Duong, Tay Ninh, Long An, Tién Giang, Vinh Long, Bén Tre,
Dong Thap, Tra Vinh, An Giang, Can Tho, Hau Giang, Bac Liéu, Séc Tring, Kién Giang
va Ca Mau; mdi tinh/thanh phd chi ¢6 ding mot thanh vién trong ddi. Chon ra ngiu nhién
mot thanh vién ciia d6i thanh nién d6. Tinh xéc suét cia moi bién ¢d sau:

a) “Thanh vién dugc chon ra dén tii viing Pdng bing song Hong”’;

b) “Thanh vién dugc chon ra dén tit ving Pdng bing song Citu Long”.

Gidi

Vi ddi thanh nién tinh nguyén gdm 25 thanh vién nén s6 céc két qua c6 thé xay ra ddi véi

thanh vién dudc chon ra tii ddi thanh nién d6 1a 25.

a) C4c k&t qua thuan 16i cho bién ¢ “Thanh vién dugce chon ra dén tii viing Pdng bing
song Hong” 1a thanh vién dudc chon ra lan lugt dén tif cdc tinh/thanh phd: Ha Noi,
Hai Duong, Hai Phong, Ha Nam, Nam Dinh, Ninh Binh. Do d6 c6 6 két qua thuén 1gi

. A7 ~ » ~ » 7 L) + A7 A" s 1N 6
cho bién c0 do. Vi thé, xac suat cua bién co do la 2—5
b) Céc két qua thuin 1¢i cho bién c6 “Thanh vién dugc chon ra dén tit viing Pdng bing
song Cliu Long” 1a thanh vién dugc chon ra lan lugt dén tlf c4c tinh/thanh pho: Long An,

Tién Giang, Vinh Long, Bén Tre, Déng Thép, Tra Vinh, An Giang, CAn Tho, Hau Giang,
Bac Liéu, Séc Tring, Kién Giang, Ca Mau. Do d6 ¢6 13 két qua thudn 1¢i cho bién cd

” A’ - }\J 2 . }\’ J\’ ” . ]_3
doé. Vi thé, xac suat cua bién ¢o do la E

Vidu 4 Viét ngiu nhién mot so tu nhién ¢6 hai chit so.

a) Tim s& phan tii cta tip hgp D gbm cic két qua c6 thé xay ra d6i v6i s6 ti nhién dugc
viét ra.

b) Tinh xac sut ctia bién ¢d “Sd ty nhién dugc viét ra 1a bdi ctia 9”7,

Gidi =

a) Tap hop gdm cic két qua c6 thé xay ra ddi véi so tu ﬁ Viét ngiu nhién mot s6 tu

nhién dudc viét ra la: nhién c6 hai chii s6. Tinh xdc
sudt ctia bién ¢6 “So6 tu nhién
D={10; 11; 12; ...; 99}. duoc viét ra 14 s6 chia cho 9

S6 phan tii cta tp hop D 1a 90. du 17,

b) Cac két qua thuén 1gi cho bién ¢d “S& ty nhién dugc viét ra 1a boi cta 97 1a: 18; 27;

36; 45; 54; 63; 72; 81; 90; 99. Do d6, c6 10 két qua thuan 1gi cho bién ¢& d6. Vi thé,
» A 2 . af o 2 1% ]-0 1
xac suatcuabiénco dola — = —.
90 9 P~
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BAI TAP 4

1. Mot hop c6 52 chiéc thé cling loai, mdi thé dugc ghi mot trong céc s6 1, 2, 3, ..., 52;
hai thé khdc nhau thi ghi hai s6 kh4c nhau.
Rut ngau nhién mot thé trong hop. Tinh xac suat ciia mdi bién ¢d sau:
a) “S6 xuat hién trén thé dugc it ra 12 s6 ¢6 chii s6 hang don vi biang 57;

b) “S& xuét hién trén thé dudc riit ra 1 s6 ¢6 hai chit s67;

¢) “SO xudt hién trén thé dugc rit ra 12 s& ¢6 hai chii sd véi tich céc chit s6 bing 6”.

2. Viét ngﬁu nhién mot sd tu nhién co ba chir sb.
a) C6 bao nhiéu cach viét ngfiu nhién mot sb tw nhién nhu vay?
b) Tinh xac suit cia mdi bién ¢b sau:
—“84 tu nhién duoc viétra la lap phuong cua mot $6 tu nhién”;

— S0 tu nhién duoc viét ra la so chia hét cho 107,

3. Sau khi tim hiéu cac tai liéu, ban
Trung lua chon 10 bién dep cuia cac
chau luctrén thé gi61: Ha Long (thuée
nudc Viét Nam), Phuket (thudc
nudc Thai Lan); Marasusa Tropea
(thudc nuodc Italia); Cala Macarella
(thudéec nuoc Tay Ban Nha), Ifaty
(thuoc nudc Madagascar), Lamu _
(thuge  nuoc  Kenya): Ipanema Vinh Ha Long (Viét Nam)
(thudc nudce Brazil), Cancun (thudc (Anh: Denis Rozan)
nudc Mexico); Bondi (thudc nudce
Australia); Scotia (thudéc chau Nam cuc). Chon ngﬁu nhién mot bién trong 10 bién do.

a) Goi E 1a tap hop gdm céc két qua c6 thé xdy ra d6i véi bién dugc chon. Tinh s phin
tu cua tap hop E.
b) Tinh x4c suat ciia mdi bién ¢ sau:

— “Bién dudc chon thudc chiu Au’;

— “Bién dudc chon thude chau A”;

— “Bién dugc chon thudc chau Phi™;

— “Bién dudc chon thudc chau Uc”;

— “Bién dudc chon thude chau Nam cuc”;

— “Bién dugc chon thudc chau My”.
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§5. XAC SUAT THUC NGHIEM CUA MOT BIEN €6
TRONG MOT SO TRO CHOI PON GIAN

Sau khi tung mot dong xu 15 lan lién ti€p, ban Thao kiém dém dudgc
miit N xuat hién 8 lan.

* Xdc sudt thic nghiém ciia bién c6 ngdu nhlen

“Mdit xudt hién cia dong xu la mdt N

bao nhiéu? % /
* Xdc sudt thuc nghtem do c6 moi lién hé gi voi

xdc sudt ciia bién c6 ngdu nhién trén?

" 4
-~

=

==

. XAC SUAT THUC NGHIEM CUA MQT BIEN CO TRONG TRO CHOI TUNG
DONG XU

Trong trd choi tung ddng xu, ta quy udc ddng xu 1a cin d6i vi ddng chat.

1. Khai niém

Sau khi tung mot dong xu 20 1an lién tiép, ban Thao kiém dém dugc mit N xuét
hién 11 1an. Viét ti s6 cta sd 1an xuét hién mit N va tong s6 1an tung ddng xu.

A ’ 2 A a2 1A 7 A v ~ oA A 1A A “ ]- 1 P
Nhan xét: 'Ti s6 cua s0 lan xuat hi¢n mét N va tong s6 1an tung dong xu la 20" O 16p 6,
ta da goi ti s6 d6 1a xdc sudt thic nghiém xuat hién mit N khi tung mot dong xu 20 lan
lién tiép.

e = A" " v 7 A 7 5 v v A l l . R B - A [y
Xét bién cd “MEit xuat hién ctia dong xu 12 mit N”. Ti s6 >0 con goi la xdc sudat thuc nghiem
ctia bién ¢d “Mit xudt hién ctia dong xu 12 mit N” trong tro choi trén.

Ta c6 dinh nghia sau:

Q * Xac suat thuc nghiém ctia bién 6 “Mat xuat hién ctia déong xu la mat N” khi tung
déng xu nhiéu lan bang

S6 lan xuat hién mat N

Téng s6 lan tung déng xu

* Xac suat thuc nghiém cua bién c6 “Mat xuat hién ctia dong xu la mat S”khi tung
doéng xu nhiéu lan bang
S6 lan xuat hién mat S

Téng s6 lan tung déng xu



Vidy 1/ Tinh xdc sudt thic nghiém cla bi€n cd

“Mit xudt hién ctia dong xu 12 mit N” trong mdi ‘fl Néu tung mot ddéng xu
trudong hgp sau: 40 lan lién tiép, c¢6 19 lan
xuét hién mit N thi xdc suit

a) Tung mot dong xu 30 1an lién tiép, ¢é 17 lan xuat hién = e e
) S g P ' thuc nghiém cua bién cd

mat N . \ \ ) “Mit xuat hién ctia dong xu
b) Tung mot ddng xu 27 1an lién tiép, ¢6 14 14n xudt hién 12 mit S” bing bao nhiéu?
mat S.
Gidi

- 2 . A 72 e e w e A + - " ~ 1 7
a) X4c suat thuc nghiém ctia bién ¢d “Miit xuat hién ctia ddng xu 1a mit N 1a %

b) Khi tung ddng xu 27 14n lién ti€p, do mit S xuat hién 14 14n nén mit N xuat hién 13 14n.

A » A A o (g ~ 1o A0 A » - o ~ ] 3
Vi viy, x4c suat thuc nghiém ciia bién ¢d “Mit xuat hién clia dong xu 12 mit N” 1a o

2. Moi lién hé giiia xdc suat thuc nghiém ctia mot bién cé véi xdc suat cua
bién ¢6 dé khi s6 lan thuc nghiém rat 16n

Doc ki cdc ndi dung sau.

B4 tudc George-Louis Leclerc de Buffon (1707 — 1788, ngudi Phap) 1a mot nha khoa hoc
nghién cifu vé Thuc vat, Pong vat, Trdi Pat, Lich st tu nhién, ... Ong da thi nghiém viéc
tung ddng xu nhiéu 14n va thu duoc két qua sau:

e S6 1an méit N Xdc sudt thuc nghiém ctia bién cé
So6 lan tung e - Pty A N
xuat hién “Mat xuat hién cua dong xu la mat N”
4 040 2048 0,5069
12 000 6019 0,5016
24 000 12012 0,5005

Sau ndy, ngudi ta chiing minh dugc ring khi s6 1an tung ngay cang 16n thi xac suat thuc
nghiém ctia bién ¢d “Mit xuét hién clia dong xu 12 mdt N” ngdy cang gan véi 0,5. Nhu
chiing ta d biét s 0,5 la xdc suat cia bién ¢6 “Mit xuat hién ctia ddng xu 12 mit N”.

@ Trong tro choi tung déng xu, khi sé lan tung ngay cang 1én thi xac suat thuc nghiém
cla bién c6 “Mat xuat hién ctia déng xu la mat N” (hoac bién c6“Mat xuat hién clia
dong xu la mat S”) ngay cang gan vdi xac suat ctia bién co do.

(32
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Vidu 2 Trong tro choi tung dong xu, khi s6 lan tung dong xu ngay cang lén thi xac
sut thue nghiém cia bién ¢ “Mat xuét hién cua dong xu 1a mat S” ngay cang gan voi
s6 thue nao?

Giai
Do xéc suit ctia bién ¢d “Mit xuat hién cua dé“)ng xu 1a mit $” 14 0.5 nén khi s6 lan tung
dong xu ngay cang 16n thi xac suit thuc nghiém cua bién ¢b “Mat xuat hién cua dong xu
]a mit $” ngay cang gan véi 0,5.

- e ~ ? ~ o rd ~
Il. XAC SUAT THUC NGHIEM CUA MOT BIEN CO TRONG TRO CHOI

GIEO XUC XAC
Trong trd choi gieo xtc xic, ta quy udc xidc xic 1a can d6i va ddng chat. Mdi xiic xéic c6
sdu mit, sO chAm 6 moi mit 12 mot trong cic §6 1.2, 3 1%.6.

1. Khai niém
Sau khi gieo ngu nhién xiic xc 20 1An lién tiép, ban Vinh kiém dém dugc mit
I chdm xudt hién 3 14n. Viét ti s& ctia s6 1an xuat hién mit 1 chdm va téng s6 1an gieo
xtc X4c.

A ” 97 " 9 1A 7 A v e ~ A A 1A . - & ~ 3
Nhan xét: 'Ti sO6 cua sO lan xuat hién médt 1 cham va tong s6 lan gieo xuic xac la 0
O 16p 6, ta da goi ti s6 d6 12 xdc sudt thite nghiém xuét hién mit 1 chdm khi gieo xdc xdc
20 14n lién tiép.

~ - -~ ” .)\, A/ b A’ - A 2 e \: el ol A’ 2 3 ~
Trong trod choi trén, xét bién cd “Mit xuat hién cta xic xac la mat 1 cham”. Ti sO —2—0 cing
con goi 12 xdc sudt thite nghi¢m cia bién ¢6 “Mit xuit hién cta xic xic 12 mit 1 chdm”.

Ta c6 dinh nghia sau:

Q Xac suat thuc nghiém cuia bién c6 “Mat xuat hién clia xtc xac la mat k cham”(k € N,
1 < k< 6) khi gieo xtc xéc nhiéu lan bdng
S6 lan xuat hién mat k cham

Téng s6 lan gieo xuc xac
-

‘ﬁ Gieo xidc xdc 30 lin
lién ti€p, c6 4 1an xudt hién

Vidu 3 Gieo xiic xic 30 l4n lién tiép, c6 5 1an xuit
hién mit 6 chdm. Tinh x4c suit thic nghiém cia bién cd

“Mit xuét hién cia xuc xfic 12 mit 6 chim”. miit 2 ch&m. Tinh xdc suit
N thuc nghiém cta bién co
Gidi e e
) . i’ e o Mat xuat hién cua xic xac
Xéc suat thic nghiém cua bién c6 “Mait xuat hién cua 12 mit 2 chim”.
T I —
xuc xac 1a mit 6 chAim” 1a — = —. .
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2. Méi lién hé giita xdc suit thuc nghiém ctia mot bién co véi xdc suat clia
bién c6 do6 khi s6 lan thuc nghiém rat 16n

Tuong ty nhu trd choi tung ddng xu, ngudi ta chiing minh dugc ring:

Q Trong trd choi gieo xuc x3c, khi sé 1an gieo xtc xac ngay cang lén thi xac suat thuc

nghiém cia moét bién c6 ngay cang gan véi xac suat cta bién cé do.

Vidu 4 Trong tro choi gieo xiic xdc, khi sd 1an gieo xuc xidc ngay cang 16n thi xac suat
thuc nghiém cua bién cd “Mit xuat hién cia xtc xic 1a mit k chim” (keN,1<k<6)
ngay cang gan véi so thue nao?

Gidi
Do xAc suit cia bién ¢b “Mit xuit hién ciia xic xic 1a mit k chAm™ 1a é nén khi s6 lan
gieo xiic xiic ngay cang 16n thi xac suit thire nghiém cia bién ¢6 “Mit xuat hién cia xuc

B o £ sz A8 w» .
xdc la mat £ cham™ ngay cang gan voi =

- e ~ ? ~ ~ " ~
Il. XAC SUAT THUC NGHIEM CUA MOT BIEN CO TRONG TRO CHOI CHON

NGAU NHIEN MOT POI TUONG TU MOT NHOM POI TUONG
Ta xét tro choi chon ngau nhién mot ddi tugng tii mot nhém ddi tugng véi sé két qua co
thé x4y ra Ia hitu han va khd niing xay ra clia tiing két qué 1a giéng nhau.

1. Khai niém

MGt hdp ¢6 1 qua bong mau xanh, 1 qua béng mau do va 1 qua béng mau vang;
cédc qua béng ¢6 kich thude va khoi lugng nhu nhau. Mdi 1an ban Chéu 14y ngiu nhién mot
qua bong trong hdp, ghi lai mau cta qua bong 14y ra va bo lai qua bong dé vao hop. Sau 20
14n 14y béng lién tiép, ban Chau kiém d&€m dugc qua bong mau xanh xuit hién 7 1an. Viét
ti s6 clia sO 14n xuét hién qui bong mau xanh va tong s 1an 14y bong.

A # 9 A 7 A ~ A ] » ~ ~ ~ ~ # ~ 7
Nhan xét: Ti s6 cta s6 1an xuat hién qua béng mau xanh va tong s6 lan 14y béng 1a o0
O 16p 6, ta da goi ti s0 d6 1a xdc sudt thuc nghiém xuat hién qua béng mau xanh khi 1ay
bong 20 lan lién tiép.

~ . A z, [y AT w6 > e A ~ ] # ~ 9 T ~° 7 ~
Trong tro choi trén, xét bién ¢6 “Qua bong lay ra la qua bong mau xanh”. Ti s >0 cling
con goi 1a xdc sudt thyte nghiém cia bién ¢d “Qua béng 14y ra 12 qua béng mau xanh”.
Ta xét trd chdi chon ngiu nhién mdt ddi tugng ti mot nhém k d6i tuong sao cho kha ning
dugc chon ra cia k d6i tugng dé 1a nhu nhau. Xét mot doi tugng A trong nhém doi tugng
d6. Mdi 14n ta chon ngiu nhién mot d6i tuigng trong nhém, ghi lai tén cta ddi tugng dugce
chon ra va b lai d61 tugng d6 vao nhém. Ta c6 dinh nghia sau:
(34
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Q Xac sudt thuc nghiém clia bién cé “Déi tugng A duagc chon ra” khi chon déi tuong
nhiéu lan bang
Sé lan déi tuong A duoc chonra

Téng s6 lan chon déi tugng

Vidu 5 Mothop co 1 qua bong mau xanh, 1 qua béng mau dé va 1 qua béng mau vang;
cdc qua béng ¢6 kich thude va khoi lugng nhu nhau. Mdi 1an ban Xuin 14y ngiu nhién
1 qua bong trong hop, ghi lai mau cia qua bong 1dy ra va bo lai qua bong d6 vao hop.
Trong 45 14n 14y béng lién tiép, qua béng mau xanh @

‘{3 Mot hop ¢6 10 chiée thé

xuét hién 15 lan, qua béng mau d6 xuat hién 14 lan. . L .
cung loai, moi thé dugc ghi

Tinh x4c suét thuc nghiém cta bién ¢6 “Qué béng 1ay mot trong cic SO nguyén
ra la qua béng mau vang” trong trd choi trén. duong khong vugt qua 10,
hai thé khac nhau thi ghi hai
Gidi s6 khdc nhau. Lay ngiu nhién
mot chiéc thé i trong hop,
Khi 1dy b6ng 45 lan lién tiép, do qua béng mau xanh ghi lai s clia thé 14y ra va bo

lai thé d6 vao hop. Sau 40 lan

xudt hién 15 1an va qua béng mau do xuat hién 14 1an . WL e
j q & i lay the lién tiép, thé ghi so 1

nén qua bong mau vang xuat hién 16 lan. Vi vay, xic duge 14y ra 3 1an. Tinh xdc
suat thuc nghiém ctia bién ¢d “Qua bong Iy ra 1a qua suat thuc nghiém ctia bién ¢o

1 “Thé lay ra ghi s6 17 trong
bong mau vang” la P tro choi trén.

2. Moi lién hé giita xac suit thuc nghiém cia mét bi€n ¢é véi xdc suit cha
bién ¢6 d6 khi s6 1an thuc nghiém rat 16n

Trong trd choi chon ngiu nhién mot d6i tugng tif mot nhém ddi tigng, moi lan ta 1y ngau

nhién mot ddi tugng, ghi lai d6i tigng 14y ra va bo lai ddi tigng dé vao nhém ddi tugng

da cho.

Tuong ty nhu trd chdi tung ddng xu, ngudi ta chiing minh dugc ring:

Q Khi s6 lan lay ra ngau nhién mét déi tugng ngay cang I6n thi xac suat thuc nghiém
cla bién c6 "Déi tugng lay ra la doi tugng A” ngay cang gan vdi xac suat cla
bién c6 do.

Vidu 6 Xét doi tuong A tr nhom goébm k do1 twong trong tro choi noi trén. Khi s6 lan
lay ra ngau nhién mét do1 trong ngay cang lon thi xac suat thue nghiém cua bién ¢6 “Poi
trong lay ra la dor twong A ngay cang gan von so thue nao?



Giai

r A 5 - A A A A \ A s 1 l n s A A A x
Do xac suat cua bién ¢o “Do1 trgng lay ra la do1 twgng 4 1a — nén khi s6 lan lay ra ngau
nhién mét do1 trong ngay cang lon thi xac suat thue nghiém cua bién c6 “Do1 tuong lay ra

la déi twong A” ngay cang gan voi %

BAI TAP

P » ~ = A A 13 - A = A A = w A
1. Tinh x4c suat thyc nghiém cta bién cd “Mit xuat hién ctia dong xu 1a mét S” trong moi

truong hop sau:
a) Tung mdt dong xu 50 14n lién tiép, ¢6 27 lan xuét hién mit S;
b) Tung mdt ddng xu 45 14n lién tiép, c6 24 1an xuat hién mit N.
2. Gieo mot xuc xac 30 lan lién ti€p, ghi lai mat xuat hién cua xic xac sau moi lan gieo.
Tinh xac suat thyc nghiém cua moi bién co sau:
a) “Mit xuit hién cta xuc xic 1a mit 3 chim™;
b) “Miit xuét hién cta xtc xic 12 mit 4 chim”.
3. Trong tro chot gieo xuc xéc, khi s0 lan gieo xic xdc ngay cang lon thi xac suat thuc

nghiém cua bién c6 “Mat xuat hién cia xuc xac c¢6 s6 cham la s6 chan™ ngay cang
gan voi so thuc nao?

4. Mot hop c6 10 chiéc thé cung loai, mdi thé duge ghi mot trong cdc s6 nguyén duong
khong vugt qua 10, hai thé khdc nhau thi ghi hai s6 khdc nhau.

LAy ngau nhién mdt chiéc thé tif trong hdp, ghi lai s6 clia thé 14y ra va bo lai thé dé
vao hop.

a) Sau 30 14n rut thé lién tiép, tinh x4c suét thuc nghiém cua mdi bién ¢ sau:
— “Thé rat ra ghi s6 17;
— “Theé rit ra ghi sd 57
— “Thé rit ra ghi s6 10”.

b) Néu mor lién hé giira xac suat thuc nghiém cua bién c6 “The rit ra ghi s6 chia hét

cho 3” vdi xac suat cua bién ¢6 do khi so6 lan it the ngay cang lon.
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BAI TAP CUOI CHUGNG VI

1. Dé hoc t6t mon Ngit vin 16p 8, ban Thao doc nhitng van ban truyén sau: 76i di hoc
(Thanh Tinh), Gio lanh dau mia (Thach Lam), Ldo Hac (Nam Cao), Nguroi thcfy dau tién
(Chingiz Aitmatov), 7'at den (Ngd Tat T6), Don Quixote (Miguel de Cervantes), Lad co

théu sau chit vang (Nguyén Huy Tuédng); Cdi kinh (Aziz Nesin).

Hay phan nhom nhitng van ban truyén néu trén theo nhitng tiéu chi sau:

Truyén n g:fin Tén van ban truyén, tac gia (liét ké cu thé)
Tiéu thuyét Tén vin ban truyén, tac gia (liét ké cu thé)
Truyén lich st Tén van ban truyén, tac gia (liét ké cu thé)
Truyén cuoi Tén van ban truyén, tac gia (liét ké cu thé)

2. Bi€u d6 cot kép trong Hinh 39
biéu dién s& lugng hoc sinh trung
hoc ¢o s6 (THCS) va trung hoc
phd thong (THPT) ciia Viét Nam
trong cidc ndm hoc 2016 — 2017,
2017 - 2018, 2018 - 2019,
2019 - 2020.

vy

S6 hoc sinh 1
(triéu hoc sinh)

a) L@P béng thf)’ng\ké sO IUQI}g é\ go &? § Niim hot
hoc sinh THCS va THPT cua i b A e

Viét Nam trong cdc ndm hoc é? é‘: = S

d6 (don vi: triéu hoc sinh) el P’ i =

theo mau sau:

(Ngudn: Nién gidm Thong ké 2020, NXB Thong ké, 2021)

Hinh 39
Nam hoc 2016 —2017 | 2017 —-2018 | 2018—-2019 | 2019 — 2020
So h.(_)C sinh THCS o 9 o 9
(triéu hoc sinh)
S6 hoc sinh THPT . 0 0 9
(triéu hoc sinh)

b) Lap bang thong ké ti s6 gitta s6 lugng hoc sinh THCS va s6 luong hoc sinh THPT
cua Viét Nam trong cdc nim hoc d6 theo mau sau (viét ti s& ¢ dang s thiap phan va

1am tron d&n hang phan mudi):

@)
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Nam hoc 2016 —2017 (2017 — 2018 | 2018 — 2019 | 2019 — 2020

Ti s6 cua sd hoc sinh THCS
va s hoc sinh THPT

Bdng 12

¢) Néu nhén xét vé sy thay ddi clia céc ti s6 trong Bdng 12.

3. Biéu db doan thing trong Hinh 40 biéu dién tudi 1 Tuoi f’;o :
: e y trung binh
tho trung binh cua ngudi Viét Nam qua 30 ndm 0 + 5’
(ti ndm 1989 dén nim 2019). 70 |
60 +

a) Lap bang thong ké tudi tho trung binh cia 50 |
nguci Viét Nam trong cdc nam 1989, 1999,2009, 40t

: > . 30 |
2019 theo mau sau (don vi: tudi): ,)[; i

10 1
N = 0 A . H . >
N P75 s 2 1989 1999 2009 2019 Néam
Tudi tho 5 b . < (Ngudn: Tong cuc Théng ké)
trung binh ' ' ' ' Hinh 40

b) Mot bai b4o c6 néu thong tin: So véi nim 1989, tudi tho trung binh ctia ngudi Viét Nam
nam 2019 da ting 1én 14%. Thong tin cua bai bdo d6 c6 chinh xdc khong?

4. Trong tro choi vong quay sb da gioi thiéu & Hoat dong 2 cua §4, tinh xac suat
cua bién co:
a) “Chié&c kim chi vao hinh quat ghi s6 chia cho 4 du 37;
b) “Chiéc kim chi vao hinh quat ghi s6 chi ¢6 diilng mot wée nguyén t6”.

5. Mot hop c6 5 chiée thé cung loai, mdi thé dwgce ghi mot trong cac s6 nguyén dwong

khong vuot qua 5, hai thé khac nhau thi ghi hai s6 khac nhau. Lay ngau nhién mot
chiéc thé tur trong hop, ghi lai sb cia thé léy ra va bo lai thé do6 vao hop.

a) Sau 40 lan lay thé lién tiép. hay tinh xac suat thwc nghiém cia céc bién c¢b sau “Thé
lay ra ghi s6 chan™ va “Thé lay ra ghi so 1¢”.

b) Tinh xac suat cua cac bién c6 “The lay ra ghi s6 chan™ va “The lay ra ghi s6 1¢”.

c) Néu moi lién hé gitra xac suat thue nghiém cia moi bién ¢6 “Thée lay ra ghi s6 chan™
va “The lay ra ghi s0 1€” voi xac suat cia mo1 bién ¢o do khi so lan lay theé ngay
cang lon.
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‘Chueng VII
PHUONG TRINH BAC NHAT MOT AN

Trong chuong nay, ching ta sé tim hiéu nhitng ndéi dung sau: phuong trinh bac nhat
mot an; Ung dung ctia phuong trinh bac nhat mét an.

$1. PHUONG TRINH BAC NHAT MOT AN

Gia st moi hop mau tim dit trén dia can &
Hinh 1 déu c6 khéi lwong 1a x (kg). con mdi
hop mau vang déu co khoi lwong la 1 (kg).
Goi A(x), B(x) lan luot 1a cac biéu thire biéu
thi (theo x) tong khdi lrong ciia cac hop xép
¢ dia can bén trai, dia can bén phai. Do can
thiing bang nén ta co hé thirc: A(x) = B(x).

Hinh 1

Hé thifc A(x) = B(x) goi nén
khdi niém nao trong todn hoc? //

— > \JJ

I. MG DAU VE PHUONG TRINH MOT AN

N

@ Trong bai toan néu & phan m& dau, hay viét:

a) Céc biéu thiic A(x), B(x) 1an lugt biéu thi (theo x) tong khoi lugng cla cdc hdp xép &
dia céan bén trdi, dia cin bén phai;

b) Hé thic thé hién su biing nhau ctia hai biéu thic trén.

Nhén xét: Ta goi hé thire 3x + 4 = x + 12 1a mot phurong trinh véi dn sé x (hay dn x), trong
do vé trai la biéu thirc A(x) = 3x + 4 va vé phai la biéu thie B(x) = x + 12.

@ Mét phuong trinh vdi an x ¢6 dang A(x) = B(x), trong dé vé trdi A(x) va vé phdi
B(x) |a hai biéu thuc ctia cing mét bién x.



Q:a 79 Khi x = 4, tinh gia tri mdi vé cia phuong trinh: 3x + 4 = x + 12 (1). So sanh hai
gia tr1 do.

Nhén xét: Hai v€ ctia phuong trinh (1) nhdn cling mot gid tri khi x = 4. Ta néi ring s6 4
thod man (hay nghiém ding) phuong trinh da cho va goi 4 (hay x = 4) la mdt nghiém cta
phuong trinh dé.

Q Néu hai vé ctia phuong trinh (an x) nhan cing mét gia tri khi x = a thi sé a goi
la mét nghiém cda phuong trinh dé.

Chii y: Khi bai toan yéu céu giai mot phwong trinh, ta phai tim tit ca cac nghiém cua
phuong trinh do.

Il. PHUGNG TRINH BAC NHAT MOT AN

1. Dinh nghia

Quan sat phuong trinh (4n x): 4x + 12 = 0, néu nhan xét vé béc cia da thic & vé
trdi cua phuong trinh do.

Ta c6 dinh nghia:

Q Phuong trinh dang ax + b = 0, v6i a, b |a hai sé6 da cho va a # 0 dugc goi la
phuong trinh bdac nhdt mét an.

Vidu 1. Phuong trinh ndo sau day 1a phuong trinh bac nhat mot dn?

a)2x-5=0. BF3x+ 10 =0.

_ , B 1 Néu hai vi du vé phuong
©)7x=0. d)x*-9=0. trinh bac nhét 4n x.
Gidi

Phuong trinh & cau a), b), ¢) la phuong trinh bac nhat mot an.
Phwong trinh & cau d) khong la phrong trinh bac nhat mot an.

Vidu 2 ' Kiém traxem x =2 c6 la nghiém ctia mdi phwong trinh bac nhét sau hay khong.

a)—3x+6=0. b) 7x-14=0. eE+2 =0
Gidi %
Y
a) Thayx=2,taco: —3.2+6=0. ‘/2 Kiém tra xem x = —3 ¢6

la nghiém cua phuwong trinh

Vay x = 2 la nghiém cua phuong trinh — 3x + 6 = 0. .
bac nhat 5x + 15 = 0 hay

b) Thayx=2,tac6é:7.2-14=0. M iis
~ Véy x =2 la nghiém cua phuong trinh 7x — 14 = 0.
(10)
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c) Thayx=2,taco:2+2 #0.

Vay x = 2 khong la nghiém ctia phuong trinh x +2 = 0.
2. Cach giai
Néu quy tic chuyén v& trong mot déng thiic s6.
D061 v6i phuong trinh, ta ciing ¢6 quy tdc chuyén vé nhu sau: Trong mot phuong trinh, ta
c6 thé chuyén mot sé hang tit vé nay sang vé kia va doi dau s hang do.
Xét ding thirc s6: 2 +3 -4 =9 — 10 + 2. Tinh gia tri mdi vé cua ding thire do khi
nhén ca hai vé véi 5 va so sanh hai gia tr1 nhan dugc.
Nhu vy, trong mét ding thirc sd, ta ¢6 thé nhan ca hai vé véi cling mot s6 (khac 0).
Déi véi phuong trinh, ta ciing co quy téic nhdn véi mot sé (2oi tit 1a quy tic nhdn) nhu sau:
Trong mét phirong trinh, ta c6 thé nhan ca hai vé véi ciing mét sé khac 0.
Chii y

~ 2 LA A’ S l ~ r ~ Y ' ? : ’: r \: ~ \ L4
Nhan ca hai veé voi = cling co nghia la chia ca hai vé cho 2. Do d6 quy tac nhan con ¢
thé phat biéu nhu sau: Trong mét phirong trinh, ta cé thé chia ca hai vé cho cimg mét sé
khac 0.
Ap dung quy tiic chuyén vé va quy tic nhan, hay giai phwong trinh: 5x—30 =0 (2).

Pé giai phwong trinh (2), ta lam nhu sau:

S5x-30=0
5x=30 < Chuyén — 30 sang vé phdi va doi dau
x=30:5 < Chia cd hai vé ctia phuong trinh cho 5
x=@.

I
&

Vay phuong trinh (2) c¢6 nghiém x

Mot cach téng quat, ta co:

Q Phuong trinh ax + b = 0 (v&i a # 0) dugc giai

nhu sau: Phuong trinh bac nhit
ax+b=0 ax+b=0(a #0) ludbn co
ax=-b nghiém duy nhit x = —.
b »
x=—"
a



Vidu 3 ' Giai cac phuong trinh:

‘f3 Giai cac phuong trinh:
a)—0,5x+11=0;

a)—6x —15=0;
2
gt b 5 = 7=0
2
Gidi
a) ~0,5x+11=0 b) %xﬁ,flzo
-0,5x=-11
zx=4
x¥=(— 11): (~=05) £ 5
x=22. 50
Vay phuong trinh ¢6 nghi¢m x = 22. x = 14. .
Vay phuong trinh c6 nghiém x = 14.

Gia1 phuong trinh: 3x +4 = x + 12.

Dé giai phuong trinh trén, ta lam nhu sau:

3x+4=x+J2
3x+4—-—x=12 < Chuyén cdc sé hang chita dn sang mot vé
2x =12 -4 = Chuyén cdc hdang sé sang vé con lai
2x =8
x =4,

Vay phuong trinh ¢6 nghiém x = 4.

Nhan xét: Bang cach twong tu nhu trén. ta c6 thé giai dwoc phuong trinh dang;
gx +-b=cx+d(a#c)

Vidu 4, Giai phuong trinh: 2x — (2 + 5x) = 4(x + 3).

Gidi
2% — (2 + 5x) = d(x +3)

2x—2—_Sx=4dx+12 ‘ﬂ Giai phuong trinh:

—3x—-2 =4x+12 2x=0)H)—=-16=15-—(x+12),
—2—12=4x+3x
— 14 =7x
x=—2,

Vay phuong trinh c6 nghiém x=— 2.
(2)
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Vidu 5 Tim chd sai trong loi giai sau va giai lai cho dung;
3x—35 —2x=25+4x
3x—2x+4x=25+5

5x=30
x=30:5
x=6.

Vay phuong trinh c6 nghiém x = 6.
Giai
Khi chuyén sb hang 4x tir vé phz}i sang vé trai, ta phai doi déu s6 hang do. Vi vay, 1oi giai
trén sa1 & budce thir hai. Ta co thé giai lai nhu sau:
3x— *2x = 25:54%
33 2x 4% 25 B

-3x=30
x=30:(-3)
x==10.

Vay phuong trinh ¢6 nghiém x = — 10.

BAI TAP

1. Kiém tra xem sd nao la nghiém ctia phuong trinh tuong ting sau day.

a)3x+9=0véix=3,x=-3.

b)2 -2x=3x+1 v xz—é;x:l_

5
2. Tim chd sai trong mdi 181 giai sau va gidi lai cho diing:
a)S—(x+8)=3x+3(x-9) b)3x—18+x=12-(5x+3)
=2+ 8=3x+3x—~2] 4x—18=12 —5x-3
13 —x=6x—27 4x+5x=9-18
—x—-6x=-27+13 Ox=-9
—-T7x=-14 x=(—9):9
x=(14): (7 x=—1.
=2 Vay phuong trinh ¢6 nghiém x = — 1.

Vay phuong trinh ¢6 nghiém x = 2. )
(43)
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3. Giai cic phuong trinh:

a)6x+4=0; b)— 14x—-28 =0;
c)%x—SZO; dH3y-1=-y+19
e)—-2(z+3)-5=z+4; 2) 3(t—10) = 7(¢ - 10).

4. Giai cac phuong trinh:

&) 5x—2=5—3x; b) 10x+3=1+6+8x; 3 7x—l+2x=l6—x-
3 2 12 9 5
5. Tim x, biét td gidc ABCD & Hinh 2 1a hinh vudng.
A B
2x+8 xt4 i+ 2 x+1
D 4x_2 C v+ 5 x+3
Hinh 2 Hinh 3

6. Hinh tam gidc va hinh chit nhat 6 Hinh 3 c6 ciing chu vi. Viét phuong trinh bi€u thi su
bing nhau ctia chu vi hinh tam gi4c, hinh chii nhat 6 va tim x.

7. Trong phong thi nghiém, chi Loan sir dung cin Roberval dé cin: bén dia thir nhat dit
mot qua can nang 500 g; bén dia thir hai dit hai vat cung can ndng x (g) va ba qua
cin nho, mdi qua can dé ning 50 g. Chi Loan thay cén thang bing. Viét phwong trinh
an x biéu thi su thing bing cta cin khi do.

8. Hinh 4 mé ta mot dai phun nuwde. Toe do ban
dau cia nudc 1a 48 ft/s (ft 1a mot don vi do
do dai vai 1 ft = 0,3048 m). Toc do v (ft/s)
cua nuoc tai thoi diém 1 (s) duoc cho boi
cong thire: v = 48 — 32¢. Tim thoi gian dé
nudc di tir mat dai phun nudc dén khi dat

v = 48 ft/s

duoc do cao to1 da.

Hinh 4



s2. NG DUNG CUA PHUGNG TRINH BAC NHAT MOT AN

Phwong trinh bic nhat mot an giup ching ta giai quyét nhiéu van dé trong toan hoc ciing
nhu trong thue tién.
Chéng han, trong kho tang van hoa dan gian Hy Lap co bai toan 6 nhu sau:
Mot nguoi hoi nha toan hoc Pythagore ring 6ng co bao nhiéu hoc tro. Ong tra loi:
“MOot nira sO hoc tro cia té1 hoc Toan, mdt phan twr hoc Nhac, mét phan bay dam chiéu,
ngoai ra co ba co6 gai”.

(Nguén: V. D. Tchit-chia-cop, Nhitng bai toan c6, NYB Gido duc, 2004)

2%

Hdi nha todn hoc Pythagore co
bao nhiéu hoc tro?

I. BIEU DIEN MOT DAI LUGNG B3I BIEU THUC CHUA AN

@3 /B Trong bai toan ¢b trén, goi x 1a s6 hoc trd cia nha toan hoc Pythagore (x 1a sb

nguyén duong). Viét biéu thirc biéu thi theo bién x:
a) S6 hoc tro hoc Toan: b) S6 hoc tro hoc Nhac: c) S6 hoc tro diam chiéu.

Nhén xét: Trong thue té, nhiéu dai lwong bién doi phu thudc lan nhau. Néu ki hiéu mot
trong cac dai lwong do 1a x thi cac dai lwong khac c6 thé biéu dién dudi dang mot biéu thirc
ctia bién x.
?

Vidu 1 Bac Anh di siéu thi mua bén chiée quat
dia " loai 50 th h hign khuvé 1 ~ jl Ban An danh mdi ngdy x phiit

1cn c-ung 02'11’. Do _s'leu thi1 thuc hicn uyt?n 11:1.?11 a8 chay bb. Viét bidu thic biéu thi
nén gia ban bon chiéc quat do nhw sau: Hai chiéc theo bién x:
quat déu tién khong duoc giam gia, chiéc quat thir a) Quang dudng (don vi: m) ban An
ba c6 gia ban dugc giam 200 nghin dé)ng SO VO1 gla chay dudc trong x phiit, néu ban An
chay véi toc @6 1a 150 m/phiit;
b) Toc dd ctia ban An (don vi:
m/phiit), néu trong x phit ban An
chay dudc quang duong la 1 8300 m.

ban cta chiée quat thr hai, chiéc quat thtr tu co gia
ban droc giam 300 nghin déng so vé6i gia ban cia
chiéc quat thir ba. Goi x (nghin dong) 1a gia ban cia
chiéc quat dau tién. Viét biéu thire biéu thi tong sb
tién bac Anh phai tra theo bién x.

Gidi. Ta thay:

— Gia ban chiéc quat thir nhat, chiéc quat thir hai déu la x (nghin dong). (diéu kién x> 200);
— Gia ban chiéc quat thir ba la x — 200 (nghin dong);



— Gia ban chiéc quat thir tr 1a (x — 200) — 300 = x — 500 (nghin dong).
Téng s6 tién bac Anh phai tra khi mua bén chiée quat la:

x+x+(x—200)+ (x— 500) = 4x — 700 (nghin dong).

Il. MOT SO Vi DU VE UNG DUNG PHUGONG TRINH BAC NHAT MOT AN
Hay giai bai toan ¢6 trong phan m& dau.

Dé giai bai toan do. ta co thé 1am nhu sau:

* Buoc 1. Lap phuong trinh

Goi s6 hoc trd cia nha toan hoc Pythagore la x (x € N*).

Khi dé: S6 hoe tro hoe Toan 1a i; S hoc tro hoc Nhac 1a i—c—; S6 hoc tro dim chiéu 1a ;ﬁ
Theo gia thiét, ta co phwong trinh: §+ % + % +3=x.

* Buoc 2. Giai phuong trinh

X X X
—+—+—+3=x
2
25x + 84
a———X
28
25x +84=28x
84 =28x - 25x
84 =3x
¥=28.

* Buoc 3. Két luan

Gia tri x = 28 thoa man diéu kién cia in. Vay s6 hoc tro cua nha toan hoc Pythagore
la 28. ?

Ta da giai bai todn ¢6
béing cach lap phuong trinh.

Céc budc giai bai toan bang cach 1ap phuong trinh nhur sau:
* Buoc 1. Lap phuong trinh
— Chon 4n sb va dit diéu kién thich hop cho 4n sb
~ Biéu dién céc dai lrong chura biét theo 4n va céc dai lwon g da biét

~ Lap phrong trinh biéu thi mbi quan hé gitra cac dai lvong

Ban mau



* Buoc 2. Giai phrong trinh
* Budc 3. Kétluan

— Kiém tra xem trong cac nghiém cua phuong trinh, nghi€ém nao thoa man,
nghiém nao khong thoa man diéu kién cua an

— DPua ra cau tra lo1 cho bai toan.

Vidu 2/ Nim nay, tudi ciia anh gép ba lan tudi cia em. Sau 6 nim nira, tudi cua anh chi
gip doi tudi ciia em. Hoi ndm nay tudi ciia anh va tudi cia em la bao nhiéu?

Giai
Goi tudi cia em hién nay la x, diéu kién: xe N
Khi do, tudi cia anh hién nay la 3x.
Sau 6 nim nira. tudi cia em 1a x + 6 va tudi cia anh 1a 3x + 6.
Theo gia thiét, ta c6 phwong trinh: 3x + 6 = 2(x + 6).
Giai phuong trinh:
-
3x+6=2(x +6) Ve )
ﬁ Hién nay 6ng hon chdu 56 tudi.
3x+6=2x+12 Céach day 5 nam, tudi clia dng gip
Ix—2x=12-6 tim lan tudi cta chau. Hoi chdu
v, hién nay bao nhiéu tudi?
& 6.
Gid tri x = 6 thoa man diéu kién cuia an. Vay tudi ciia em hién nay la 6 va tudi cia anh hién
nayla3 .6 = 18.

Vidu3 Mot xe may khoi hanh tir Ha Néi di Hai Phong véi toc do trung binh la
40 km/h. Sau dé 10 phut, trén cing tuyén duong do, mét 6 to xuat phat tir Hai Phong
di Ha Noi voi toc do trung binh 1a 60 km/h. Hoi sau bao lau ké tir khi xe may khoi
hanh, hai xe gip nhau? Biét quang dwong Ha Noi — Hai Phong dai 120 km.

Gidai

;. 1.

D61 10 phut = P gi0.

Goi thoi gian tir lac xe may khéi hanh dén luc hai xe gip nhau 1a x (gio), diéu kién:
1 : . . . e | I

x> = Khi do, thot gian 6 t6 di tir luc khot hanh dén khi gap xe may la x — p: (g10).

Khi hai xe gap nhau, xe may da di dugc quang duong la 40x (km), 6 t6 da di dvoc quang

1
duong la GO[x - E] (km).



Dén luc hai xe gip nhau, tong quang duong di droc cua hai xe ding bing quang dwong
; . ; 1
Ha No61 — Hai Phong dai 120 km nén ta ¢6 phwong trinh: 40x + 60(x — E] = 120.

Giai phuong trinh:
40x + 60[x - é) =120

40x +60x— 10 =120

100x =130
13

X =—.
10

13 5 s 5 SRR SR W ; ; g
Gia tr1 x = 5 thoa man diéu kién cia an. Vay ke tir khi xe may khot hanh, hai xe gap

nhau sau % g10, tirc la 1 g1 18 phut.

Vidu 4 Gia cude dich vu cua mot hang taxi & Ha N61 vao thang 4/2022 nhu sau:

Gia cuwdc mo cua Gia cwace Gia cwdc

(tinh cho 1 km diu tién)

20 000 dong

nhitng kilémét tiép theo

11 500 dong

tir kilomét thir 21 tro di

9 500 dong

Goi x (x > 0) la s6 kilomét ma hanh khach di chuyén. Khi dé, s6 tién ma hanh khach phai
tra duogc tinh bo1 cong thire:

T=20000néu0<x<1;

7'=20000 + 11 500(x—1)néu 1 <x <20,

T =238 500 +9 500(x — 20) néu x > 20.
C6 Hanh di chuyén bing xe clia hing xe taxi trén va da tra s6 tién la 343 000 dong. Hoi ¢o
Hanh da di chuyén quang duong la bao nhiéu kilomét?
Giai
Néu hanh khach di chuyén quiang duong 20 km thi phai tra so tién la:

20 000 + 11 500 . (20 — 1) = 238 500 (ddng).
Do 343 000 >238 500 nén ¢d Hanh da di chuyén quing duong nhiéu hon 20 km hay x > 20.
Do dé, téng s6 tién ¢6 Hanh phai tra (tinh theo x) la: 238 500 + 9 500(x — 20) (dong).
Theo gia thiét, ta co phwong trinh: 238 500 + 9 500(x —20) = 343 000.
148
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Giai phuong trinh:
238 500 + 9 500(x — 20) = 343 000

-

?
‘/3 Mot t6 may 4o theo ké hoach
mdi ngay phai may 30 cai 4o.

238 500 +9 500x — 190 000 = 343 000 Nhir i tiém k7 thudt, th-d8 may
48 500 +9 500x =343 000 duge moi ngay 40 cai nén di hoan

B con may thém dugc 20 cai 4o nira.
9 500x = 294 500 Tinh s6 40 ma t6 d6 phai may theo
x =31 (thoa man x > 20).  ké hoach.

Vay ¢6 Hanh da di chuyén quang duong 1a 31 km.

BAI TAP

1.

th

Mot cudce thi o6 20 cau hoi vor quy dinh cho diém nhu sau: V6i mdi cau hoi, néu tra 1o
ding thi dwoc cong 5 diém, tra loi sai thi bi trir 1 diém, khong tra 101 thi khong duoc
diém. Ban Minh duoc 70 diém trong cudc thi d6. Hoit ban Minh da tra 161 dung dugce
bao nhiéu cau? Biét ring ban Minh da tra 1oi tat ca cac cau trong cudc thi.

Gia niém yét cia mot may loc nude va mot nodi com dién cd téong 1a6.5 tnéu dé)ng. Bac
Binh mua hang vao ding dip tri 4n khach hang nén so véi gia niém yét may loc nudc
duoc giam gia 15% va ndi com dién duoc giam gia 10%. Do do, tong s6 tién bac phai
tra 1a 5,65 triéu doéng. Tinh gia tién niém yét ciia mdi san pham da néu.

Bac An da gui1 moét lvong tién tiét kiém ki han 1 ndm ¢ moét ngan hang vor lai suat
5,6%/nam (cur sau ki han 1 nam, tién 14i cia ki han do lai duoc cong vao tién vén).
Sau khi giri 2 nim, bac An c6 duoc sé tién ca goc va lai la 111 513 600 dong.
Hoi ban dau bac An di giri vao ngan hang sb tién la bao nhiéu déng? Biét ring 1ai
suat ngan hang khong thay déi trong 2 nim do.

Mot xe 6 16 tai di tir Can Tho dén Bac Liéu vdi toc do trung binh la 42 km/h. Sau
do6 45 phut, trén cing tuyén dwong, mot xe taxi ciing xuat phat di tir Can Tho dén
Bac Liéu vdi toe do trung binh la 60 km/h va dén Can Tho cung lic vdi xe 0 to tai.
Tinh quing duong ma xe 6 t6 tai da di tir Can Tho dén Bac Liéu.

Cau ca dao “Liia chiém lap 16 dau bo — HE nghe tiéng sdm phét co ma [én” vé mit khoa
hoc duoc giar thich nhu sau: Khi tro1 mua kem theo sAm sét, nitric acid s€ duoc sinh ra
va hoa tan trong nude mua, ¢6 tac dung lam ting cuong dinh dudng nitrogen cho dét
trong, gitp cay lia phat trién troi (6t. Phan tir cia nitric acid do c6 mot nguyén ti H,
mét nguyén tir N va x nguyén tir O. Xac dinh cong thirc phan tir cia nitric acid d6. Biét
khéi lwong phan tir ctia n6 1a 63 amu va khéi lwong ctia moi nguyén tir H, N, O lan luot
la 1 amu, 14 amu. 16 amu.



th

BAI TAP CUOI CHUONG Vi

. Chon dap an dung.

a) Nghiém cua phuong trinh 2x+ 6 = 0 la

A x=-3. B.x=3. C.x=§.
b) Nghi¢m cua phrong trinh —3x+5 =0 1a
A.xZ—E_ B.xZZ C.xzi.
3 3 5
¢) Nghiém cua phuong trinh %z =-31la
A.zzfi. B.ZZ—E. C.zzfi.
4 3 12
d) Nghiém cua phurong trinh 2(¢—3) +5=7f— 3¢+ 1) 1a
A.t:z B./=1. C.i=-1.
2
e) x =— 2 langhiém cua phuong trinh
A x-2=0. B. x +¢ =48 C.2¢+ [
. Gia1 cac phuong trinh:
1
a) lx+21 =0 b)-5x+35=0; c)—zx—lzo.
Giai cac phuong trinh:
a)2x—3=-3x+17, b)§x+l=—%x,

3z+5 z+1 B

c)0,15(1—-4)=9,9-0.3(r- 1), d) P

D.x=- l
3
D.x=- 3
5
D.z=-12.
D.7=0
D.2x—-1=0.

L

. Cé hai can dung nudc. Can thir nhét co lvong nude gap doi lwong nude ¢ can thir hai.

Néu rét 5 7 nude & can thir nhat vao can thi hai thi lwong nudc & can thir nhat

v 5 : : =
bang 1 lwong nudce ¢ can thir hai. Tinh lwgng nude ban dau & moi can.

. Mot s6 gom hai chit s6 c6 chit s6 hang chuc gap ba lan chit s6 hang don vi. Néu doi cho

hai chir so cua so do cho nhau thi ta nhan duoc s6 mdi nho hon so6 ban dau la 18 don vi.

Tim s0 ban dau.

. Mot ca né tuén tra di xu6i dong tir A dén B hét 1 gio 20 phut va nguoc dong tir B vé A

hét 2 giv. Tinh téc do riéng cia ca nd, biét toe do clia dong nude 1a 3 km/h.
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7. (Bai toan noi vé cudc doi cua nha toan hoc Diofantos, dwoc ldy trong Hop tuyén

Hy Lap — Cuon sach gom 46 bai todn vé so, viét dueoi dang tho trao phimg).
Thoi tho Au cua Diofantos chiém é cudc doi
é cude doi tiép theo la thoi thanh nién soi noi
Thém % cudc doi nita 6ng séng doc than
Sau khi lap gia dinh dugc 5 nam thi sinh mét con trai
Nhung sé ménh chi cho con séng bang nira doi cha

Ong da tir tran 4 nim sau khi con mat

Diofantos song bao nhiéu tuéi, hay tinh cho ra?

8. Ong Ba ¢6 mot khoan tién dé kinh doanh. f)ng di dau tu mot nira s6 tién do vao mot
cong ty trong rau sach véi 1ai suat 10% mobi thang va dau tu % s6 tién do vao mot
nha hang voi 1ai suat 12% méi thang. Tong tién 14i hang thang éng Ba nhan dwoc tir
cong ty trong rau sach va nha hang la 64 triéu dong. Héi khoan tién 6ng Ba co luc
déu la bao nhiéu?

9. Theo ké hoach, mét day chuyén phai san xuit mét sé san pham trong 18 ngay voi sb
lwong san pham lam duoc trong mdi ngay 1a nhu nhau. Do mdi ngay diy chuyén da
san xudt vuot mire 10 san phidm nén sau 16 ngay day chuyén ching nhirng da hoan
thanh ké hoach ma con lam thém duoc 20 san phfnn nita. Tinh s6 san phém thuc té

day chuyén lam duoc trong moi ngay.

10.Co hai dung dich acid cung loai voi néng do acad l4n luvot 1a 45% va 25%. Tron hai
dung dich acid d6 dé duoc 5 kg dung dich c6 néng do acid la 33%. Tinh khéi lwong

dung dich acid can dung ctia mdi loai trén.
11. Tha moét qua cau nhom khbi luong 0,15 kg duoc dun nong ta1 100 °C vao mot cdc nudc
¢6 khoi1 luong nuoc 1a 047 kg ¢ 20 °C. Nguoi ta xac dinh duogc:
— Nhiét lrong qua cAu nhém toa ra khi nhiét do ha tr 100°C dén nhiét do can b::ing t°Cla:
Q,=0,15.880 . (100 — ) (D).
— Nhiét luong nude thu vio khi ting nhiét do tir 20 °C dén nhiét do can bang 7 °C la:
0,=0.47.4200. (z-20)(J).

Tim nhiét d6 can bing (lam tron két qua dén hang don vi).



TAM GIAC BONG DANG.

HINH DONG DANG

Trong chuong nay, chung ta sé tim hiéu nhiing néi dung sau: dinh li Thalés trong
tam giac va Ung dung; dudng trung binh cla tam giac; tinh chat duong phan giac cla
tam gidc; tam gidc déng dang; ba trudng hgp déng dang ctia tam giac; hinh déng dang
va hinh déng dang trong thuc tién.

Trong céc vi du va bai tap tinh todn bang s6 clia chuong nay, cac s6 do dé dai & méi bai
néu khéng ghi don vi ta quy udc la cung don vi do.

$1. DINH LI THALES TRONG TAM GIAC

Béc Du mudn cit mot thanh sit (Hink 1) thanh ndm phan bing nhau nhung bac lai
khéng co thude dé do.

12
2O Bde Dur c6 thé thue hién diéu do
\\ béng cdch nao? o
\"\.‘_‘_____ N .

Hinh 1

I. DOAN THANG Ti LE

@Cho hai doan thﬁng AB =2 cm, CD = 3 cm va hai doan thf;ng MN =4 cm,

PO = 6 cm. So sanh hai ti s6 ﬁ @
D" PO
@ Hai doan thdng AB va CD ti lé vdi hai doan thang MN va PQ néu c6 ti lé thic
A8 _MN
D PQ’

Vidu 1, Trong Hinh 2, hai doan thfmg AM va MB c¢o ti 1€ vér A
hai doan thang AN va NC hay khéng? Vi sao?

Giai

AM62AN82 AMAN

=— =—=—, Suyra
MB 9 3 NC 12 3 MB NC Hinh 2

Vay hai doan thang AM va MB ti 1¢ v6i hai doan thiang AN va NC.

)
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Il. PINH Li THALES TRONG TAM GIAC
1. Dinh li Thales

Quan sat Hinh 3 va cho biét:

a) Puong thing d co song song v6i BC hay khong;

b) Bang cach dém s6 6 vudng, du doan xem cac ti s6

AM

" NC

¢6 bing nhau hay khéng.
VB g y g

Cho tam giac ABC. Mot duong thing d song song voi
canh BC. cit hai canh AB. AC lan luot tai M, N (Hinh 4).
Puong thé’ing d dinh ra trén canh 4B hai doan thé:mg AM,
MB va dinh ra trén canh AC hai doan thfmg tuong Ung la
AN, NC.
Ta thira nhan dinh 1li Thalés sau:
N ———

-

Hinh 3

PATE
L\,

Hinh 4

¥ Néu mot dudng thang song song véi mot canh ctia tam giac va cat hai canh con
lai thi né dinh ra trén hai canh d6 nhiing doan thang tuong ung ti lé.

AM AN
Nhén xét: Trong Hinh 4, néu MN // BC thi \ 7l

NC’

AM MB  AM +MB  AB
AN NC AN+NC AC

Do do

AB AC

Vidu 2, Trong Hinh 3, cho biét MN // BC, AM = 4 cm,
MB =2 cm, NC =3 cm. Tinh d6 dai doan thfmg AN.

Gidi

Xét tam giac ABC vo1 MN // BC, ta co:

AN AM
—— =—— (dinh li Thales).
NC MB

Do do ﬂ—i
3 2

SuyraAN =2 .3 =6 (cm).

=2.

‘.ﬁ Trong Hinh 4, chimg
to ring néu MN // BC thi

AM AN @~ MB_NC
. Suyra —=——.

AB AC
A
4 cm
M N
i / Ym
B C
Hinh 5

fZ Cho tam giac ABC co
G la trong tam. Puong
thing qua G song song voi
BC lan luot cat canh AB,

AC ta1 M, N. Chirng minh
AM AN —2

AB  AC 3

n mau



Vidu 3 Giai bai toan néu trong phan mo déu.
Gidi. (Hinh 6)
Béc Du ¢6 thé lam nhu sau:

— Pit thanh sit trén mit phing sin va coi thanh sit nhu
doan théng AB;

—VétiaAdxva lé‘iy mot doan day khong dan nao do roi dat
lién tiép trén tia Ax, bt dau tr diém 4, nim doan thing
AM, MN, NP, PO, OC ¢6 do dai déu bang do dai doan day;

Hinh 6

— Trong tam giac ABC, ké duong thing qua M song song véi canh BC, cit canh AB tai 1.
Al AM 1

Theo dinh 1i Thales, ta c6;: —=——=—. Do d6o Al = lA}B
AB AC 5 5

Dua theo doan mau A7, bac Du ¢6 thé cit thanh sit do thanh nim phﬁn bf?mg nhau.

2. Pinh li Thales dao
A

@D Trong Hinh 7, cho AM~ 1, MB=2, AN~ 15,NC=3. [\ 4

) .. ~AM AN
a) So sanh cac ti s6 ——; —.
MB NC

b) Pudng thing d (di qua M, N) c6 song song véi BC hay khong? & C
Hinh 7

Ta thtia nhan dinh 1f Thales dao sau:

Q Néu mot dudng thang cét hai canh clia mot tam giac va dinh ra trén hai canh nay
nhiing doan thang tuong Ung ti | thi dudng thang d6 song song véi canh con lai
clia tam giac.

. AM A
Trong Hinh 8§, néu —— = AV thi MN // BC.
MB NC

M/\N d
Nhan xét: Trong Hinh 8, néu cd mot trong hai ti 1€ thirc: / \
B C

AM AN MB _NC
AB  AC’ AB  AC

thi ta cling cO MN // BC. Hinh 8



Vidu 4. Cho tam giac ABC. Piém D nim giita B va C.
Cac diém E, F, G khéng tring vé6i dinh cia tam giac

va lan luot thude cac doan thang AB, AC, AD thoa man
AE _AF AG

= = (Hinh 9).
AB AC AD
a) Ching minh £G // BD va GF'// DC. D
b) Cac diém E, F, G c6 thing hang khong?
-
Gidi e #3 Cho tam gide ABC
a) Trong tam giac ABD, ta c6 — = —. vuong ta1 4 ¢6 CA = 4,
AB AD C}? - 5.‘G1é SfIM,‘N la hai
Suy ra EG // BD (dinh li Thalés dao). diem lan luot nam trén
AG _AF hai canh C4, CB sao cho
Trong tam giac ADC, ta c6 — =— CM =1, CN = 1,25. Tinh
AD AC d6 dai doan thing MN.

Suy ra GF'// DC (dinh li Thales dao).
b) Do EG, GF déu di qua G va song song véi BC nén ba diém E, F, G thang hang.
3. Hé qua cuta dinh li Thales

Twr dinh i Thales ta ¢c6 hé qua sau:

Néu mét dudng thang song song véi mét canh clia tam giac va cat hai canh con
lai thi n6 tao thanh mét tam giac méi ¢é ba canh tuong (ng ti [ v&i ba canh clha
tam giac da cho.

Cu thé, cho tam gidic ABC, dudng thing d song song A

v6i canh BC lan lugt cit cdc canh AB, AC tai M va N
AM AN _MN

Hinh 10). Khi d6, ta c6:

( : AB  AC  BC - il
Chitng minh / \
Qua diém N ké duong thing song song véi AB, cit & Hinh 10 -

canh BC tai diém P thudc canh BC (Hinh 11). Khi
do, tir giac BMNP c6 cac canh d6i song song nén la
hinh binh hanh. Do d6 BP = MN. Xét tam giac ABC véi

NP AR cb: BE _ AN ot 10 Thales),

BC AC

n mau



Suy ra L ﬂ Xét tam giac ABC vén MN // BC, ta co:

BC AC
ﬁ:ﬂ(cﬁnh i Thalés). M N d
AB AC /\
VayAMzANzMN . 5 = -
AB AC BC Hinh 11

Chii ¥: Hé qua trén van ding cho truong hop duong thing d song song voi mét canh cua
tam giac va cit phan kéo dai cua hai canh con lai. Ching han, ta ciing c6 day ti s6 bing
nhau (1) trong Hinh 12a va Hinh 12b.

A i .
/\ A\ |
Bj C /\
/ od B C
M
b)

N
a)
Hinh 12
Vidu 5/ Trong Hinh 13, cho biét AB=4, BC =3, AM =3, MN // BC.
Tinh d6 dai doan thang MN. A
Giai
Xét tam giac ABC véi MN // BC, ta co:

Al MY (hé qua cua dinh 1i Thalés). M N
AB  BC . / \
DoAB=4,BC=3,AM =3 nén — = ——. B C

3 13 4 3 Hinh 13

Suy ra MN = e =2,25.

Vidu 6 ' Cho hinh thang ABCD véi hai day 1a AB va CD. Hai dwong chéo cit nhau tai O.
Puong thang qua O song song véi hai day lan lwot cit AD va BC tai M va N. Chimg minh:

a) g 50, b) O la trung diém ctia MN.
AC ~ BD

Giai. (Hinh 14) WB\

a) Xét tam giac OCD véi AB // CD, ta cé: M 0 N
Y b8 auincta Gk ThalSs), V \
OC 0D " .

0OA _ oC _ OA + OC _ AC V3 AO BO Hinh 14

Suy ra
()

OB OD OB+0D BD 'Y ac~BD

Ban mau



OM A

b) Xét tam giac ACD vo1 OM // CD, ta co: 5 e (he qua cia dinh li Thales).
Xét tam giac BCD vé1 ON // CD, ta c6 % = ﬁ—g (hé qua cua dinh li Thalés).
£ . 5O .suy ra T O tirc 1a OM = ON. Vay O la trung diém ctia MN.
AC BD’ €D €D"

BAI TAP 4

1.

th

Cho tam gidc ABC c6 AB=4,5cm,AC =6 cm. Cic diém M, N 1an luct thudc céc canh
AB, AC thod man AM = 3 cm va MN // BC. Tinh @5 dai doan thing AN.

Cho hinh thang ABCD (AB // CD) ¢c6 AB = 4 cm, CD = 6 cm. Pudng thing d song song
v6i hai ddy va cit hai canh bén AD, BC ctia hinh thang d6 1an luct tai M, N; cit dudng
chéo AC tai P.

BN

ﬁ L)

b) Tinh d6 dai cic doan thang MP, PN, MN; biét ring MD = 2MA.

a) Ching minh vy
MD

Trong Hinh 15, cho MN // AB, NP // BC. Ching minh MP // AC.

0 P

Hinh 15 Hinh 16

Trong Hinh 16, d6 dai doan thing.4’C’ mb ta chiéu cao cia mot cai cy, doan thing AC
mo ta chiéu cao cia mot car coc (cay va coc cung vudng goc vor duong thang di qua
badi€ém A’, A, B). Giast AC=2m,AB=1,5m,A’B = 4,5 m. Tinh chi€u cao cua cay.

Cho doan thing AB. Hay trinh bay cach chia doan thing 4B thanh ba doan thing bing
nhau ma khéng dung thude dé do.



s2. UNG DUNG CUA PINH Li THALES TRONG TAM GIAC

Twr xa xua, con nguoi da mudn tim hiéu vé Mat Tro1, Trai Dit, Mat Trang, chfing han:
Puong kinh cia mdi hanh tinh do 1a bao nhiéu? Khoang cach tir Trai Dat dén Mit Tring
va Mat Tro1 la bao nhiéu? Dua vao hién twong Nhat thue va Nguyét thue, cac nha toan hoc
va thién van hoc Hy Lap ¢ dai da dua ra duoc cau tra 161 cho nhiing van dé trén.

MAT TROI

MAT TROI TRAI AT

. TRAI DAT
MAT TRANG ' é MAT TRANG
J

Hién tuong Nhdt thuic Hién tugng Nguyét thuc
(Nguon: https://shutterstock.com)

Vao thoi diém xay ra Nhdt thuc (Nguyét thuc),
dwong kinh cua Madt Troi va Mat Trang co ti lé voi khoang cach tir
Trdi Ddt dén Mt Troi va dén Mt Tring hay khong?

>

l. UGC LUGNG KHOANG CACH

Bﬁng cach st dung dinh li Thales, ta c6 thé wdc lrong duoc khoang cach gitta hat vi tri
khi khong thé do dac trre tiép khoang cach gitra hai vi tri d6. Dudi day ta sé néu mot vai
vi du minh hoa.

Vidu 1 ' Hinh 17 md ta vi tri tuong ddi cia Mat Tro1, Mat Trang va Trai Dit khi xay
ra hién twong Nhat thuc.
Goi khoang cach tir Trai DAt dén
Mit Troi. Mat Trang lan luot

lad=ES, d =EM. Goiban -

5 m MatTrang S5
kinh cua Mat Tro1, Mat Trang TH”ED i
5 ‘ Mt Troi L
lan lwot la R = SH, R = MI. : 4 .

” 2 RJH mn :-\- - >:
Chirng minh 2 = r Hinh 17

5 5

Gidi. (Hinh 17)
Xét tam giac EIIS, taco EIM = EHS = 90° nén MI // SH.
MI_EM . R

Do do, ap dung hé qua cia dinh li Thalés, ta c6: —— =——. V3 By B
ST ES "R

5 1

58
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Cac nha toan hoc va thién van hoc Hy Lap cd dai da su dung hé thuc trén va mot sb

hé thirc co dugc tir hién twong Nguyét thue dé ude lwong ban kinh cia Mt Troi, Trai Dat,

Mit Tring ciing nhu khoang cach tir Trai Dat dén Mit Tring va Mat Troi.

Vidu 2 Dé do khoang cach giita hai vi tri B va C nhu
& Hinh 18 ma khong thé do true tiép, nguoi ta o thé lam
nhu sau (Hinh 19):

— Chon diém A4 & vi tri thich hop va do cac khoang cach
AB, AC.

— Xac dinh cac diém M. N lan luot thude AB, AC sao

cho M ﬂ Do do dai cac doan thing AM, MN.
AB  AC

Tu do tinh duoc do dai1 BC.

a) Theo cach lam trén, néu cong thirc tinh khoang cach
giira hai vi tri B va C.

b) Tinh khoang cach gita har vi tri B va C khi
AM AN 1

——=——=—vaMN=18m.
AB AC 5

Griai. (Hinh 19)
a) Xét tam giac ABC, ta co & = ﬂ nén MN // BC
AB  AC

(dinh li Thales dao).
MN  AM
Suy ra —— = —— (hé€ qua cua dinh li Thales).
BC  AB
Do d6 BC = 251N
b) Do AM =l nen £=5.
AB 5 AM

SuyraBC=5.MN=5.18=90 (m).
Vay khoang cach gitra hai vi tri B va C la 90 m.

Il. UGC LUGNG CHIEU CAO

Quan sat Hinh 21 va cho biét: Lam thé nao dé wédc
lwong duge chiéu cao cua cot co trong sén truong?

Hinh 18

Hinh 19

‘fi Ban Loan dit mét cai que
1én ban co vua nhu 6 Hinh 20.
Ban ay néi rang: Khong st dung
thude do, c6 thé chia cai que do
thanh ba phan bing nhau. Em
hay giai thich tai sao.

(Anh' Hien Phung Thu)

Hinh 21



Vidu3 Dé ude lwong chiéu cao cua cot co trong D
san truong, ban Huy dung & san truong (theo
phuong thing dimg) mot coc ¢6 chiéu cao 2 m va
dat xa chan cot co 15 m. Sau khi ban Huy lui ra xa
cach coc 0.8 m thi nhin thﬁy diu coc va dinh cot co

ciing ndm trén mot duong thing. Hoi chiéu cao cia B E
cot co la bao nhiéu mét? Biét rang khoang cach tir !
chén dén mét ban Huy la 1.6 m. A4 E Hinh 22 <

Giai. (Hinh 22)

Gia sir cac doan thing CD, EF, AB lan luot biéu thi L )
cho v1 tri cua cot cO, coc va vi tri dirng cua ‘ﬁ Nguoi ta do bong cia mot
ban Huy, trong do B chi vi tri mit ctia ban ay. Ta co cay va duogc cac s6 do & Hinh 23.

AB=16m, AE=08m, EC=15m, EF=2m. Gié.sﬁrfing ceictian:‘ing song song
) vo1 nhau, hay tinh do cao x.
Gou / la giao diém cua £F va BC.

Xéttam gisc ABC c¢6 BAC =IEC =90°nén AB // EI

Suy ra EZ = B (hé qua cua dinh li Thales).
AB AC

& EJ _ 15 6 1 - 1,6 .15 g 120 iyl Hinh 23
L6 15+0,8 15,8 79
Suyra IF =FEF —El'=2 —12—0=3—8 (m).
79 79

BC AC 158 79

Mat khac, do AB // EI nén theo dinh li Thales ta cling co: = =—.
BI AE 0,8 4

Ta c6 AEF =ACD = 90° nén EF // CD hay IF // CD.

Suy ra L/ = 2 (hé qua cia dinh li Thales). Do do CD = IF - £ = i N 9.5 (m).
CD BC BI 79 4

Vay chiéu cao cua cot co'la 9.5 m.

BAI TAP

1. Dé do khoang cach gitra hai vi tri 4 va B trong d6
B khong to1 dugce. nguoi ta tién hanh chon cac vi
tn C, D, Enhu 0 Hinh 24 va do duoc AC=50m,
CD =20 m, DE = 18 m. Hoi khoang cach giita hai

| vitri 4 va B la bao nhiéu?

160

C Hinh 24
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2.

Cé thé gian tiép do chiéu cao ctia mét birc tiwong
kha cao bang dung cu don gian dwoc khong?
Hinh 25 thé hién cach do chiéu cao AB cia mot
birc twong bing cac dung cu don gian gém: hai
coc théng dimg (coc @ c¢b dinh: coc @ c6 thé di
dong duoc) va so1 day FC. Coc @ ¢6 chiéu cao
DK = h. Cac khoang cach BC = a, DC = b do duoc
bing thude day thong dung.

a) Em hay cho biét nguoi ta tién hanh do dac
nhu thé nao?

b) Tinh chiéu cao AB theo A, a, b.

Trong Hinh 26, cic thanh A4°, BB’, CC°, DD’ cia gian gb song song véi nhau.
Khong st dung thude do, hay giai thich vi sao d6 dai cac doan AB, BC, CD lan luot
ti 1€ vor d6 dai cac doan A°B°, B°'C”, C’'D’.

(Anh: Brett Taylor Photography) (Anh. Vietn Stock Images)
Hinh 26 Hinh 27

. Anh Thién va chi Luong dirng ¢ hai phia bo séng va mudn wde lrong khoang cach

gitta hai vi tri 4, B ¢ hai bén bo song (Hinh 27).

— Anh Thién chon vi tri C ¢ trén bo séng sao cho A, B, C thfing hang va do dugc
BC =4 m;

— Tiép theo, anh Thién xac dinh vi1 tri D, chi Lwong xac dinh vi tri £ sao cho D, B, E
thing hang, dong thoi BAE = BCD= 90°,

— Anh Thién do dwoc CD =2 m, chi Lrong do duoc AE = 12 m.
Hay tinh khoang cach giita hai vi tri 4 va B.




$3. PUONG TRUNG BINH CUA TAM GIAC

Hinh 28 go1nén hinh anh tam giac ABC va doan
thing MN véi M, N lan lwot 1a trung diém cua
hai canh AB, AC.

Q29

Hai doan thc‘ingﬂ/[]\f va BC
co moi lién hé gi?

l. DINH NGHIA

@B Quan sat tam giac ABC & Hinh 29 va cho
biét hai ddu mut D, E cia doan théng DE co6 dac
diém gi.

Ta c6 dinh nghia sau:

Q DPudng trung binh clia tam giéac la doan thang
ndi trung diém hai canh clia tam giac dé.

Vidu 1 Trong cac doan thing MN, MO, NP &
Hinh 30, doan thing nao 1a dwong trung binh cua
tam giac ABC? Vi sao?

Giai

— Doan thing MN la dudng trung binh cua tam giac
ABC vi hai diém M, N lan lvot la trung diém cia hai
canh AB, AC.

— DPoan thing MO khéng 1a duong trung binh cia
tam giac ABC vi diém O khéng phai 1a trung diém
cua canh BC.

— Poan thing NP la duong trung binh cua tam giac
ABC vi hai diém N, P lan luot 1a trung diém ciia hai
canh AC, BC.

Nhdn xét: Moi tam giac co ba duong trung binh.

N
(62)
I&""-.:.c ”

(finh: Pressmaster)
Hinh 28

Hinh 30

B ‘C
N =20
Y & |
M N|
/N
N VTN
B 0 P c

‘/' V& tam gidc ABC va cdc duong
trung binh cua tam gidc do.

Ban mau



Il. TINH CHAT
Cho tam giac ABC ¢6 MN la duong trung binh

|| |4 |
(Hinh 31). M/ \N

a) MN co6 song song vo1 BC hay khong? Vi sao?

c MN _ . :
b) Ti s6 —— béang bao nhiéu? B IC
BC | I
Ta ¢6 dinh Ii sau: ke
. A
Q Pudng trung binh clia tam giac thi song song
Vi canh tha ba va bang ntra canh dé.
M N
GT ‘ AABC, MA = MB = %AB, NA=NC~= %AC
1 B C:
KL MN // BC, MN = EBC Hinh 32

Chimg minh. (Hinh 32)

Xét tam giac ABC c6 % = ﬂ =1 nén MN // BC (dinh 1i Thales dao).
MB NC

Suy ra ﬂ = % = l (hé qua cta dinh Ii Thales). Vay MN // BC va MN = lBC.
BC AB 2 2

Vidu 2 Trong bai toan & phan m& dau (Hinh 28), ngudi ta do duoc khoang cach giira
hai diém B, C 1a 5 m. Lam thé nao dé tinh duwoc khoang cach giita hai diém A, N ma

khéng can phai do truc tiép?

Giai
Xét tam giac ABC c¢d MA = MB, NA = NC nén doan thing AM/N la duong trung binh va
MN=%BC=%-S=2,5(m). A

Vidu 3 ' Ban Ngan dwa cho ban Linh mét manh giay

c¢6 dang hinh tam giac ABC nhung bi rach mot phan

(Hinh 33). Ban Ngan db ban Linh: Tinh d6 dai doan

thang BC va vé duong thing d di qua 4 dong thoi

vudng goéc voi duong thing BC ma khong dwoc dit B C
thude di qua hai diém B, C. Hs



Ban Linh da lam nhu sau (Hinh 34):

= Léiy hai diém M. N'1an luot 1a trung diém cta hai canh
AB, AC. Po do dai doan thing MN, duoc két qua
MN= 1,5 dm.

— Qua diém A ké duong thing d vudng goc vdi MN.
Ban Linh khang dinh ring BC = 3 dm va duong thing
d vuong goc vo1 BC. Ban Linh lam ¢6 dung khong?
Vi sao?

Giai

Vi doan thing MN ndi trung diém cia hai canh AB va AC nén MN la duong trung binh
cia tam giac ABC. Suy ra MN // BC va MN = %BC. Gia st d cit MN, BC lan lwot tai D, E.
Do MN // BC nén D,= E = 90°. Suy rad L BC. Ta ciing ¢6 BC =2MN =2 . 1,5 = 3 (dm).

Vay ban Linh da lam dung.

Vidu4 Cho tam giac ABC, hai duong trung
tuyén BM va CN cit nhau tai diém G. Chimg minh

GB=%BM.

Giai. (Hinh 33)

Vi M, N lan luot la trung diém cua AC, AB nén
MN la duong trung binh cia tam giac ABC.

Suy ra MN // BC va MN = %BC. Do MN // BC nén ‘?f
2

GM MN 1
theo hé qua cua dinh li Thales ta c6 —— =——=—.
GB BC 2

Suy ra GB = 2GM. Vay GB = iBM.

Nhdn xét: Vi du trén cho ta cach chiing minh tinh
chét trong tAm cua tam giac: “Trong tAm ciia tam
giac cach mdi dinh mot khoang bing = do dai
duong trung tuyén di qua dinh ay”.

(o1

G

Hinh 35

Cho hinh thang ABCD
(AB /! CD). Gia st M, N, P lan
luot 1a trung diém cua cic doan
thang AD, BC, AC. Chimg minh:
a) M, N, P thang hang;

b) MN = %(AB ey

Ban mau



BAI TAP

1.

th

Cho tam giac ABC c¢6 M 1a trung diém cia AB, Puong thing di qua trung diém
diém N thudc canh AC thoa man MN /~ BC. ~ mot canh cuia tam giac va song

. 1 51 canh thir hai thi di
Chitng minh NA = NC va MN = —BC. SOUE W cann B AL ER S
2 trung diém canh thir ba.

. Cho tam giac ABC ¢6 AM la duong trung tuyén, cac diém N, P phan biét thudc canh

AB sao cho AP = PN = NB. Goi O la giao diém ctia AM va CP. Chitng minh:
a)MN // CP, b) AQ = OM, c) CP =4PQ.

. Cho tr gtac ABCD c6 M. N, P, QO lan lwot la trung diém ctia cac canh AB, BC. CD, DA.

a) Chirng minh tir gtac MNPQ la hinh binh hanh.
b) Cho AC = BD. Chitng minh tr giac MNPQ 1a hinh thoi.
¢) Cho AC L BD. Chung minh tir giac MNPQ la hinh chit nhat.

. Cho tam giac ABC nhon c6 H la trwee tam. Goi M, N, P, QO lan luot 1a trung diém cia céc

doan thﬁng AB, BH, HC, CA. Chirng minh tir giac MNPQ la hinh chir nhét.

Trong Hinh 36, ba canh mau vang AB, BC, CA go1 nén hinh anh tam giac ABC va
doan thing mau xanh AZN 1a mot duong trung binh ctia tam giac d6. Ban Duyén ding
0 phia dudt do khoang cach gitta hai chan cot s @ va 86 @ tr do udce lvong duoc
do6 dai doan thang MN khoang 4.5 m. Khoang cach giita hai mép dudi cia mai duoc
tinh bing do6 dai doan thing BC. Hoi khoang cach do khoang bao nhiéu mét?

(Anh: Photobeginner)
Hinh 36



S4. TINH CHAT PUGNG PHAN GIAC CUA TAM GIAC

Hinh 37 minh hoa mot phéin san nha ban Duy duogc

lat bot cac vién gach hinh vuoéng khit nhau, trong

d6 cac diém A4, B, C, D 1a bén dinh ciia mét vién

gach. Ban Duy dat mét thudce gg) trén mat san sao

cho thudc gd ludn di qua diém C va cit tia AB tai

M. cit tia AD tai N. Ban Duy nhén thﬁy ta ludén co
CM  AM

ti 1é thire —— ; Hinh 37
_ AN
9
y , CM AM
Tai sao ta luén co ti lé thire ——=——-7
\ CN AN
Trong Hinh 38, tam giac ABC c6 — i R W
AD la duong phan giac cia goc BAC. Gia | - | B!
stt m6i 6 vuong cia ludi 6 vuéng c6 d6 . /-\\ v Al | =
dai canh bing 1 cm. I." / ‘E\ .
: i I i
a) Tinh dé dai céc doan thing DB, DC. | Ly i iC ;
b) Tinh d6 dai céc doan thing AB, AC. | | ™ _| [N [ | /L1 [ [ [ | /]|
. DB AB T T
c) So sanh cac tiso —, ——. : al =
DC AC | 4l 29 90 19 o1’
Nhan xet Hinh 38
G Hinh 38.1a co AB =4 em, AC = 6 cm, DB =2 cm, DC = 3 emnén 2B _ 4B _ 2
DC AC 3

Nhur vay, trong tam giac ABC, duong phan giac AD chia canh dbi dién BC thanh hai doan
thang DB. DC ti 18 v6i hai canh ké AB. AC.

Mot cach téng quat, ta c6 dinh 1i sau:

Q Trong tam giac, dudng phan gidc ctia mét géc chia canh déi dién thanh hai doan
~ théng ti lé véi hai canh ké hai doan ay.

iy,

-’
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GT AABC
AD la duong phan giac cua goc BAC (D € BC)

B D ¢
g, | 22 A8
DC ~ AC

E
Chimg minh. (Hinh 39) Hinh 39

Qua B vé duong thang song song voi AC, cit deong thing 4D tai diém E.
Ta c6 BAE =CAE (gia thiét). Vi BE // AC nén CAE = BEA (ha1 goc so le trong).

Suy ra BAE = BEA. Do do tam giac ABE can tai B, suy ra BE = AB (1).

Ap dung hé qua cua dinh li Thales doi véi tam giac ACD, ta co % E (2}

DB 47 AB
Tur (1 ) —_— =
(1) va(2) suyra DG AC

Vidu 1 Quan sat Hinh 40.

/ 6 10
a) Tinh i 3

y
b) Tinh x, y, biét x + y = 9.

B x D v &
Gidi Hinh 40

a) Xeét tam giac ABC co AD la duong phan giac cia goc ‘

Giai bai todn néu trong

DB phin mé dau.
BAC nén e - (tinh chat duong phén giac).

A— 2 Cho tam giac ABC c6
x 6 3 AB < AC, AD la duodng
Suy ra — =E = E phan giic. Chirng minh
& DB <DC.
3 x y
b)TacO —=—, suyra — =—.
) SR T
Theo tinh chat cua day ti s6 bang nhau, ta c6: — = F_EbR 2
35 3+3 8
9 27 45
Suyra: x=3.-—=—, y=5.—=—
¢ s 8 777878

(67)

n mau



Vidu 2/ Cho tam giac ABC ¢c0 AB=4,BC =6,CA =8,

AD la mét duong phan giac va 7 la giao diém ba duong

; : ID
phan giac cia tam giac d6 (Hinh 41). Tinh DB va 7k d

Giai B D ¢
Hinh 41
Xét tam giac ABC c6 AD la duong phan giac cia
‘f'-" Cho tam gidc ABC ¢6
g6¢ BAC nén %=ﬁ ba duong phan giac AD,
AC BE, CF. Chiing minh
Su ra%—i—l do(]‘(')%—E DB'EC'FAz
"MocTs 2 1 2 Cems
Theo tinh chét ciia day ti s6 biang nhau, ta c6: a = R = DB + DC = o =2
2 1+2 3
Suy ra DB = 2. Xét tam giac ABD c6 Bl la duong phan giac cia goc ABD nén L BD.
IA BA
ID 2 1 A
Suyra —=—=—.
IA 4 2
Vidu 3,/ Cho tam giac ABC c¢6 AM la duong trung
tuyén. Goi MD, ME lan luot 1a dwong phan giac cia cac
tam giac AMB va AMC. Gia st DE cit AM tai I. Ching
minh DE // BC va I la trung diém cua DE.
Giai. (Hinh 42) Hinh 42
Xét tam grac AMB c6 MD la duong phan giac cua goc AMB nén L @
DB MB
EA  MA
Xét tam giac AMC c6 ME la dwong phan giac cua goc AMC nén — = ——
EC MC’
Ma MB = MC nén @—ﬁ Suy ra %—%
MB MC DB EC

Vi thé DE // BC (dinh li Thalés dao trong tam giac ABC). Q
‘/‘l‘ Cho tam giic ABC,

Ap dung hé qua ciia dinh li Thalés trong hai tam giac ABM va diém D thudc canh BC sao

DB 4
L ID _ A IE Al D I ©ho 55 =75 Ching minh
ACM. ta co: = .Suyra —
MB AM A/IC AM MRB MC AD la tia phan giac cua
g6c BAC.

Ma MB = MC nén ID = IE. Do d6 I la trung diém cia DE.
(68

Ban mau



BAI TAP

1.

h

Cho tam giac ABC c6 ba duong phan giac AD, BE, CF. Biét AB=4, BC =5,CA = 6.
Tinh BD, CE, AF.

Cho tam giac ABC c6 duwong trung tuyén AM. Tia phén giac cia goc ABC lan lwot cit

cac doan thing AM, AC tai diém D, E. Ching minh B
FA ~ DA
.. DB EB AG
Quan sat Hinh 43 va chirng minh ; = .
DC EG AC

A
/M(\
G A N (i
! \/
B D e D
Hinh 43 Hinh 44

Cho hinh thot ABCD (Hinh 44). Diém M thudc canh AB thoa man AB = 34M. Hai doan
thang AC va DM cat nhau tai N. Chirng minh ND = 3MN.

Cho tam giac ABC vuodng tai A co AB = 3. AC = 4, AD la duong phan giac. Tinh:
a) b6 dai cac doan thz‘ing BC, DB, DC,

b) Khoang cach tir diém D dén dwong thing AC;

¢) b6 dai duong phan giac AD.

Cho tir giac ABCD véi cac tia phan giac cia cac goc CAD va CBD cing di qua diém
E thudc canh CD (Hinh 45). Ching minh AD . BC = AC . BD.
B

D E E
Hinh 45



5. TAM GIAC PONG DANG

Trong btrc anh & Hinh 46, cac tam giac duoc tao
dung vo1 hinh dang giong hét nhau nhung co
kich thudce to nho khac nhau.

fa-?? 9

o Cac tam giac trong Hinh 46
> go1 nén nhiing tam gidc co
moi lién hé gi?

(Minh hoa: Mia Stendal)
Hinh 46

I. DINH NGHIA

Cho tam giac ABC, diém M nam trén canh BC. Goi 4°, B’, C’ lan luot la trung
diém cua cac doan thing MA, MB, MC (Hinh 47).

a) So sanh cac cédp goc: A
BAC’ va BAC; C'BA'va CBA; AC'B va ACB.

b) So sdnh céc ti s0: A B‘; B.C.: tad .
AB BC CA

Nhdn xét: Hai tam giac A°B’C” va ABC ¢o:
—Cac goc trong ing bang nhau:
B B M G"

B'AC’ = BAC, C'B°A'= CBA, AC'B’= ACB.
. . . AB BC CA
—Cac canh trong tng tilé: ——=— =- .
4B BC CA
Ta no1 tam giac A’ B°C” dong dang vor tam giac ABC.

¢
Hinh 47

Mot cach tong quat, ta ¢o dinh nghia sau:

Q Tam giac A'B'C’' goi la dd6ng dang véi tam giac ABC néu:
A'=A;B'=B;C =C;
AB _BC CA
AB  BC CA’

Ki hiéu la AA'B'C' «» AABC.
Chii y: Khi tam giac A°B’C” ddng dang véi tam giac ABC:
« Ta viét AA’B’C’v» AABC véi cac dinh duoc ghi theo thir tr cac goc trong tng bing nhau;
AP BC CA

=k o0i 14 ti 56 dong dang.
B0 - CA g¢ g dang

» Ti s0 cac canh trong trng

/70
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Chang han, trong Hinh 47, tam giac A’B’C” dong dang véi tam giac ABC theo ti s6
dong dang la % va tam giac ABC dong dang véi tam giac A°B’C” theo ti s6 dong dang 1a 2.

Nhan xét: Néu A4’B'C° = AABC thi AA’B’C” »» AABC theo ti s6 dong dang 1a 1.

M
Vidu 1 Hai tam giac & Hinh 48 co6 dong dang
hay khong? Vi sao? 2 30°
3V3 6

Giai 2V/3 4
Xét hai tam giac MNP va ABC co: I
M=A4=30%N =B =60% P =C =905 e r N

MN NP PM 3 A’

AB BC CAd 2 A
Vay theo dinh nghia hai tam giac dong dang ta co:
AMNP «» AABC.

B c B iy

Vidu 2, Cho AA’B’C’ «» AABC (Hinh 49). Tim x. Hinh 49
Giai 1

A f' Cho A4’B’C” «» AABC va
ViA4A’B’C* «» AABC nén B’=B . Suy ra x = 45°. AB=3,BC=2,CA=4,4’B"=x,
B’CE=3, C’A2=y Timxvay.

II. TINH CHAT

Tur dinh nghia hai tam giac dong dang, hay cho biét:

a) Mbi tam giac c6 dong dang véi chinh né hay khéng;

b) Néu A4’B’C” dong dang v6i AABC thi AABC c6 dong dang véi AA’B’C” hay khong;

¢)Néu AA”B”C” dong dang véi AA’B°C° va AA’B’C’ dong dang véi AABC thi
AA”B”C” ¢o dong dang voi AABC hay khéng.

Ta c6 tinh chét sau vé quan hé dong dang giira hai tam giac:

Q - Méi tam gidc déng dang véi chinh né.
« Néu AA'B'C' «» AABC thi AABC «» AA'B'C.
- Néu AA"B"C"e» NA'B'C'va AA'B'C' «» AABC thi AA"B"C" «» AABC.



Cho tam giac ABC (Hinh 50). Mot duong thing song song véi BC cit hai canh AB,
AC 1an lvot tai B, C”. Chirng minh AAB’C” «» AABC.
A

Dé chimg minh khang dinh trén, ta c6 thé lam nhu sau:
Vi B’C”// BC nén ta co:
AB’C’ = ABC (hai goc déang Vi), B’ e

AC’B’ = ACB (hai goc dong vi): 14 \
ap AC BT

- = (hé qua cua dinh i Thalés). B . C
AB AC BC Hinh 50

Xét hai tam giac AB’C” va ABC co:
BAC’ = BAC; ABC' = ABC; ACE = ACh; 25 _AC. _BC.

AC  BC
Suy raAAB’C" «» AABC.

Ta c6 dinh li sau vé cip tam giac dong dang nhan duoc tir dinh li Thalés:
'f—: E
Q Néu mot duding thang cat hai canh ciia mot tam gidc va song song véi canh thirba
thi né tao thanh mét tam giac méi déng dang vai tam giac da cho.

Nhdn xét: Pinh 1i trén ciing dung cho trudng hop dwong thing cit phin kéo dai hai canh
clia tam giac va song song vdi canh con lai. Ching han, trong Hinh 51a va Hinh 51b

ta cling co A4AB’C” «» AABC.

A
A C B Wd
A\ I
P N
B V&
B’ d G B e B M ¢
a) b)
Hinh 51 Hinh 52

Vidu 3 Quan sat Hinh 52 va su dung ki hiéu dé viét cac cap tam giac déng dang, biét
tir giac BMNP 1a hinh binh hanh.

-
|

Giai ‘[2 Cho tam giac ABC. Goi B’, C’

T lan luot 1a trung diém cta 4B, AC.
Do PN // BC (gia thiét) nén AAPN «» AABC. Ching minh AAB’C’ &> AABC.
Lai do MN // AB (gia thiét) nén ANMC > AABC.
Vi AAPN «» AABC, ANMC <> AABC nén AAPN < ANMC.
D,
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Vidu4 Cho tam giac ABC. Hai duong trung tuyén BM va CN cit nhau tai G.
Chirng minh AGMN « AGBC.

) A
Giai. (Hinh 53)
Vi M, N lan luot la trung diém cua cac canh AC, N 2
AB nén MN la duong trung binh cia tam giac ABC.
Suy ra MN // BC. G
Xét tam gide GBC, do MN // BC nén AGMN > AGBC. W mmm

BAI TAP
1. Cho AABC «»» AMNP va A = 45°, B = 60°. Tinh cac géc C, M, N, P.

2. ChoAABC «» AMNP vaAB =4, BC =6,CA =5, MN = 5. Tinh d6 dai cac canh NP, PM.

3. BavitriAd, B, C trong thuc tién 1an lwot duoc md ta béi ba dinh cia tam giac A’B’C’
1

1 000 000

vaiA'B =4 cm,BC’=5cm,(C’A’ =6 cm. Tinh khoang cach gitta hai vi tri 4 va B,

BvaC, C va A trong thuc tién (theo don vi kilomét).

trén ban v&. Biét tam giac A’B’C’ dong dang véi tam giac ABC theo i s6

4. Trong Hinh 54, do rong cia khuc séng dwroc tinh biang khoang cach gita hai vi tri C, D.
Gia st chon duoc cac vi tri A, B, E sao cho AABE «» AACD va do dugc AB = 20 m,
AC =50 m, BE= 8 m. Tinh do rong cua khic song do.

Hinh 54 2 Hinh 55
5. Cho tam gidc ABC (Hinh 55), c4c diém M, N thudc canh AB thod man AM = MN = NB,
céc diém P, Q thudc canh AC thoa min AP = PQ = QC. Tam gisc AMP ddng dang véi
nhting tam giac nao?

6. Cho hinh binh hanh ABCD. Mot duo*ng thang di qua D lan luot ciit doan thing
BC va tia AB tai M va N sao cho diém M nim giita hai diém B va C. Chirng minh:

a) ANBM «» ANAD; b) ANBM «» ADCM, c) ANAD «» ADCM.

Ban mau



$6. TRUGNG HOP DPONG DANG THU NHAT
CUA TAM GIAC

Manh dit trong hoa ctia nha ban Hang c6 dang hinh tam A
giac véi do dai cac canh la 2 m, 3 m, 4 m. Ban Hing vé lem L5
tam giac ABC ¢6 do dai cac canh la 1 cm, 1,5 cm, 2 cm B 2cm C
dé mo ta hinh anh manh vuon dé (Hinh 56a). Ban Khoi a)
noi ring tam giac ABC nho qua va vé tam giac A’B°C” A
co d6 dai cac canh la 2 cm, 3 cm, 4 cm (Hinh 56b).
2cm 3 cm
e
N B 4 cm c
Hal: rai?z giac A’B°C° vchBC b)
co dong dang hay khong? T

T

I. TRUONG HOP DONG DANG THU NHAT: CANH - CANH - CANH
4B ACSERC
AB’ AC’ BC

@ Quan sat Hinh 56 va so sanh cac ti so:

Ta co dinh i sau:

Q Néu ba canh ctia tam giac nay ti lé v&i ba canh clia tam giac kia thi hai tam giac dé
déng dang véi nhau.

AB _ AC BC

GT | AABC,AL’'BC, A
AC  BC
KL | AA’B’C’«» AABC
Chimmg minh B C
Truong ho;, L A’
T
Khi d6: A’B’=AB, B°'C’= BC, (A’ = CA.
Suy raAA’B’C” = AABC (c.c.c). VivayAA’B’C” «» AABC.
M,
AB : :
Truomg hop 2: == = 1. B ¢
ST / \
Trén tia A’B’ 14y diém M sao cho A’M = AB. Hinh 57
Trén tia A’C’ lay diém N sao cho A’N = AC (Hinh 57).
N\
(4)
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i A8 _AC M- AB AN-ACnen 2B AT

AB AC AM AN
Suy ra MN // B'C” (dinh li Thales dao). Do do gﬂg = jg (hé qua cua dinh li Thales).
Tu do ta co: MN AN A B suy ra MN = BC.

PO A4C A4C BCY
Xét hai tam giac A’MN va ABC c6: A°’M = AB, A°’N = AC, MN = BC.

Suy ra AA’MN = AABC (c.c.c). Do d6 AA’MN «» AABC.
ViMN // BC” nén theo dinh li trang 72 taco AA’B'C" «» AA’MN.VayAA’ B’ C* «» AABC.

Vidu 1. Quan sat Hinh 58 va chi ra hai cap tam giac dong dang;:

A
S
D M
> 6 44 6
2.2 3 2.5! 53
4 C E 2 F N 2 F Q R
Hinh 58
Giai
— Xét hai tam giac ABC va MNP, ta c6: 48 = > =2,BC=£=2,-%=9=2.
MN 25 NP 2 PM 3
AB BC CA
Suy ra = = . Vay AABC «» AMINP.
MN NP PM
-
— X¢ét hai tam giac DEF va SOR. ta co: fl Cho tam gidc ABC ¢6
DE 22 1 EF 2 1 FD 3 1 trong tdm G. Goi4’, B’, C’
SQ_44_E’QR_Z_E’E_E_EI lan luot la trung diém cioa
’ AG, BG, CG. Chimg minh
DE EF ED AA’B’C” «» AABC.
Suy ra .Vay ADEF «» ASOR.

SO OR RS

Vidu 2, Cho tam giac ABC c6 M, N, P lan luot la trung diém cua cac doan thezmg
BC. CA, AB va I, H. K lan luot la trung diém cta cac doan thing NP, PM, MN.
Chtirng minh ATHK «» AABC.



Giai. (Hinh 59)

Vi M, N lan luot 1a trung diém cia cac canh BC, CA
nén MN la duong trung binh cia tam giac ABC.
Suy ra MN = %AB (D).

Vi 1, H lan luot la trung diém cia cac canh NP, PM
nén /H la duwong trung binh cia tam giac MNP.

Suyralll = %A/IN (2).
Tir hai ding thirc (1) va (2), ta c6 IH = %AB.

Ching minh tuvong tu, ta cling c6 HK = %BC, Kl= %CA.

i, SR _Ki =l nén AIHK «» AABC.

Vi = =
AB BC CA 4

II. AP DUNG TRUGNG HOP DONG DANG THU NHAT CUA TAM GIAC VAO
TAM GIAC VUONG

Cho hai tam giac ABC va A’B’C’ lan luot vudng tai A va A° (Hinh 60) sao cho
AB=3,BC=5,A% @p.B’'C’ = 10.

| & | |
a) Tinh CA va C’A”. HF AN :

) , . ;\ A’B? BDC) C?A’ T T T T \ T T |
b) So sanh cac ti s6 , , . | |
AB’ BC (A4 IN1o | | |
|
|
i
i
i

¢) Hai tam giac 4’B’C” va ABC ¢6 dong dang

voi nhau hay khong?

T T TN
B _A_ 6 B
Hinh 60

Ta ¢6 dinh 11 sau:

Q Néu canh huyén va mot canh géc vudng clia tam gidc vuéng nay ti lé véi canh
huyén va mét canh géc vuéng clia tam giac vudng kia thi hai tam giac vuong dé
déng dang.

AABC. AL B C. A =4 =90°
BC AR

GT —=
BC 4B

KL AA’B C" «» AABC

(76)



Chitmg minh
3 A’B’ - , ] ] ? b !
Truong hop I: —— =1. Khi d6 A’B’ = AB, B’C” = BC.
AB N
SuyraAA’B’C’ = AABC. Vi vay A4A’B’C° «» AABC.
A?B’
Trirong hop 2 #1.
g nop 1B
Trén tia A°B’ lay diém A thod méin A°M = AB. 4 B A M B
Hinh 61

Qua M ké dwong thing song song véi B’C”, cit dudng

thing A°C’ tai N (Hinh 61). Ta co: akicd = Lhl (hé qua cua dinh li Thales).
AB BC
vithé oMV 1y gia thiét suy ra: 5C _ My ,tirc 1a MN = BC.
AB BC BiGhw B'C

Xét hai tam giac vuong ABC va A’MN, ta c6 A’M = AB, MN = BC nén AA’MN = AABC.
Suy ra AA’MN «» AABC. ViMN // B’C’ nén theo dinh li trang 72 ta cO AA’MN «» AA’B’C".
Vay AA’B’C” «» AABC.

Vidu 3 Quan sat Hinh 62 va chi ra hai cip tam giac dong dang:

F M I
C
4 4
AN “
2 D2 N 8 P H 6
Hinh 62
Gidi
~ Xét hai tam gidc ABC va IKH, tacd: A = 1 =90°va 48 _ 2P i 2y
IK KH 4 6
Suy ra AABC «» AIKH.
6t hai tain gise DEF W MEN, 1 68: D = M = 0000 S om0 i 2o 2y
MP PN 4 8
Suy ra ADEF «» AMPN. B

Vidu 4, Cho tir gtac ABCD ¢c6 AB=9,AC =6,AD = 4,
ADC = ACB = 90°(Hinh 63). Chung minh tia AC

la tia phan giac cua goec BAD. * N C
Giai
. AC 6 2 AD 4 2 , AC AD i
Vl—=—=_’—=_=_nen_=_.
AB 9 3 AC 6 3 AB AC Hinh 63
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Xét hai tam gidge ADC va ACB c6 ADC = ACB = 90°va ?/z rone ik & chin ik

AC AD tam giac CDM vuong tai M.
nén AADC o AACB. Suy ra CAD = BAC. C
4B AC D
Vay tia AC la tia phan giac cua goc BAD. )

A M 3 B

2 . Hinh 64
BAI TAP

1. Quan sit Hinh 65 va chi ra nhiing cap tam gidc dong dang:

A
6 7.5 45 12 /\

B 9 C

Hinh 65
2. Cho hai tam giac ABC vaMNP c6 AB=2,BC=5,CA =6, MN=4,NP = 10, PM = 12.
Hay viét cac ciip goc trong rng bing nhau ctia hai tam giac trén va giai thich két qua.

3. Bac Hung vé ban do trong d6 dung ba dinh A, B, C cua tam gidc ABC lan lwot mé ta
ba vi tri M, N, P trong thuc tién. Bac Duy ciing vé mét ban do, trong do ding ba dinh
A’. B, C’ cta tam gidc A°B’C” lan lwot mo ta ba vi tri M, N, P do. Ti 1é ban do ma
bac Hung va bac Duy v& lan lwot 1a 1 : 1 000 000 va 1 : 1 500 000. Ching minh
AA’B’C’ »» AABC va tinh ti s6 dong dang.

4. Cho tam giac ABC va diém O nam trong tam giac. Cac diém M, N, P lan luot thude

cic tia. OA, OB, OC sao Mg A = OF _OC _2 o’ minh AABC o> AMNP.

OM ON OP 3

. Ban Hoa v& trén gidy mot tam giac ABC

]

va doan thfing MN vt cac kich thudc nhu A

Hinh 66. Ban Hoa d6 ban Thanh v& diém P thoa M -

man PMN = ACB, PNM = BAC ma khong st

dung thude do goc. Em hay giup ban Thanh s © 0™ € i Sphent
dung thude thing (co chia khoang milimét) va Hinh 66

compa dé vé& diém P va giai thich két qua tim duoc. A M

/ B
6. Cho cac hinh binh hanh ABCD va BMNP nhu o P
Hinh 67. Ching minh:
D

BM  BP
a) —=——; b)AMNP «>» ACBA. Hinh 67

BA BC’
(78)
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7. TRUGNG HOP PONG DANG THU HAI CUA TAM GIAC

Ban Hoang va ban Thu cung vé A 6cm C
ban do mot 6¢ dao va ba vi tri v il
ti 1& ban do khac nhau. Ban Hoang
ding ba diém A4, B, C lan luot biéu
thi cac vi tri thtr nhat, thir hai, tht
ba (Hinh 68a). Ban Thu dung ba a) b)
diém A°, B’, C’ lan luot biéu thi ba Hinh 68

vi tri d6 (Hinh 68b). Do

Hai tam giac A’B°C” va ABC
c6 dong dang hay khong?

—

—

I. TRUONG HOP DONG DANG THU HAI: CANH - GOC - CANH

Quan sat Hinh 68 va so sanh:
a) Chc tl 56 20 va = b) Cac goc A va A
AB AC

Ta co dinh li sau:

Q Néu hai canh clia tam giac nay ti I véi hai canh clia tam giac kia va hai géc tao bdi
cac cap canh dé bang nhau thi hai tam gidc d6 déng dang.

AB _ AC = ~

GT AABC,A4’B°C", , A=A
AC

KL ‘ AA’B’C’ o AABC

Chitng minh
AR
Truong hop 1: —— =1.
g nop 1B R
Khi d6: ’B’=AB,A’C’ =AC va A” =
Suy ra AA’B’C" = AABC (c.g.c). Vay AA’B’C” «» AABC. B i

——

-] 2

= 1. Hinh 69

Truong hop 2:

Trén tia A’B’ 1ay diém M thoa man A°M = AB. Trén tia A°C 1ay diém N thoa man
A’N = AC (Hinh 69). Xét hai tam giac ABC va A'MN c6 AB = A°M, AC = AN, A=-7
Suy ra AABC = AA’MN (c.g.c). Do do AA’MN «» AABC (1).




4B  AC _ AB  AC
— nen
AC AM AN’
Suy raMN //B’C” (dinh li Thalés dao). Tir do theo dinh li trang 72 ta co AA’B'C’ s AL’ MN (2).

Vi AB =AM, AC = A’N va

T (1) va (2), tasuy ra AA’B°C" «» AABC.

Vidu 1/ Quan sat Hinh 70 va chi ra hai ciip tam giac dong dang:

B 3.6 R
2 H i
5 1’
45 o P a
A 3 ¢ D 2ol I 18 K P 14 0

Hinh 70

Giai

2 10 AC_3 10

— Xét hai tam giac ABC va POR, ta co: = = =—,
PO 14 7 P 2,4 7

AB _ AC
Suy ra @ = PR %
_ ,/ T Cho hai tam giac ABC vaA’B’C’
Lai co A =P =45 Suy ra AABC «» APOR. thoa nBaAB =0 AC=3 1'B"=%
o 5 . , AC’=9va A = 4. Chimg minh
— Xét hai tam giac DEG va IHK. ta co: 3=-B C=0
DE 2.2 DG 3,6 DE DG
=2, —=—m=2.Suyra—=——
H Ll IK 18 IH IK
Lai co D - I = 45° Suy ra ADEG «» AIHK. -
10

Vidu 2/ Quan sét Hinh 71, chimg minh s y\

A=D,C=5. o F
6
Giai

Xét hai tam giac IAC va IDB, ta co:

ﬁ * E £ AIC = DIB (hai goc d6i dinh). _ :
ID 10 5 B’ ‘/ 2 Cho goc xOy. Trén tia Ox lay
3 cac diém A4, B sao cho O4 =2 cm,
Suy ra AIAC «» AIDB. OB =9 cm. Trén tia Oy lay cac diém
MNsaochoOM 3cm, ON=6cm.
DodéA=D, C =B (chc cip goc twong (mg). Chimg minh OBM = ONA,

—
F Z’ ."‘.".
.80



Il. AP DUNG TRUGNG HOP DPONG DANG THU HAI CUA TAM GIAC VAO

TAM GIAC VUONG

Cho hai tam giac ABC va A’B°(C” ¢6:

;1‘;:22900’ AB =AC’
AC

(Hinh 72).

Ching minh AA’B°C” «» AABC .

Ta co dinh li sau:

A

B

C’

A
Hinh 72

B’

Q Néu hai canh géc vudng clia tam giac vudng nay ti |é vai hai canh géc vudng cla
tam gidc vuong kia thi hai tam gidc vuong dé dong dang.

Vidu 3 Quan sat Hinh 73 va chi ra hai cip tam giac dong dang;

f
c
6
4
3&
A 2 B D 3 E M

s Hinh 73
Giai

—

— Xét hai tam giac ABC va MNP, ta co: A=M =90°va

Suy ra AABC «» AMNP.

— Xét hai tam giac DEF va THK, ta co:

~ ~ DE DF 3 4

D =1 =90°va = Vi =-).
VT Tk M asTY

Suy ra ADEF «» ATHK.

BAI TAP

1. Cho Hinh 74.
a) Chirng minh AABC «» AMNP.
b) Géc nao ciia tam giac MNP bing goc B?
¢) Goc nao cia tam giac ABC bing goc P?

K
6
TN I 45
AB _AC .2 3
= - viZ=2)
MN MP " 4 6

j@ Cho hai tam gidc ABCvaA’B’C’
1an lugt vudng tai A va A’ sao cho
. Chttng minh B = B’

AB _ 4B
AC  4C

60°

%

B

N
Hinh 74

<

3,75
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2. Cho Hinh 75, chimg minh:

h

a) AIAB » AIDC: b) AIAD v AIBC.
D
D
A | |

G| e

E iy
3,5 [ A O -, =< )

= \
5 b A | B C

Hinh 75 Hinh 76

Cho Hinh 76, biét AB=4, BC =3, BE =2, BD = 6. Chitng minh:

a) AABD < AEBC: b) DAB = DEG: ¢) Tam gisc DGE vuéng.
E

Cho Hinh 77, chiing minh:

a) A?é = @)

b) BC | BE.

Cho AABC «» AMNP. Hinh 77

a) Goi D va Q lan luot 1a trung diém ctia BC va NP. Chitng minh AABD «» AMNO.

b) Goi G va K lan lwot 1a trong tam cua hai tam giac ABC va MNP. Ching minh
AABG «» AMNK.

. A
Cho Hinh 78, bét AH- = BH . CH.

Ching minh:

a) AHAB «» AHCA, A 7 >
b) Tam giac ABC vuong tai A. Hinh 78

. D6. Chi str dung thude thing cé chia don vi dén milimét va thude do goc, lam thé nao

do duogc khoang cach gitta hai vi tri B, C trén thuc té, biét réng co vi1 tri A thoa
mén AB = 20 m, AC =50 m, BAC = 135°.

Ban Wy lam nhu sau: V& tam giac A’B'C’ 6 A'B' =2 cm, A'C' =5 cm, BAC’ = 135°.
Ban Wy lay thude do khoang cach giita hai diém B’, €’ va nhan duoc két qua
B C" ~ 6,6 cm. Twr do, ban Wy két luan khoang cach gitra hai vi tri B, C trén thuc té
khoang 66 m. Em hay giai thich tai sao ban V¥ ¢6 thé két luan nhu vay.

(&)
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SS. TRUGNG HOP DPONG DANG THU BA
CUA TAM GIAC

Ban Khanh vé hai tam glac ABC va A’B’C’ sao
cho 4" =4=60°va B’ = B =45° (Hinh 79) //\\ /\
Hai tam giac A’B’C’va ABC ¥ 450 60° 45°

c6 dong dang hay khong?

H mh 79

I. TRUONG HOP PONG DANG THU BA: GOC - GOC
Cho hai tam giac ABC, A’B’C” sao cho:

A =4, B =8B va 4B # AB(Hinh 80). Trén tia

A’B’ lay diém M khac B thoa man A°M = AB. Qua M

ké duong thing song song véi B'C” cit tia A°C” tai N. Q
Chirng minh A4’ MN = AABC.

B CBf

T d6 suy raAA’B’C’o» AABC . Hinh 80
T—
Q Néu hai géc clia tam giac nay lan lugt bang hai goéc cta tam giac kia thi hai tam
giac dé dong dang.

Vidu 1 Hai tam giac DEG va ABC & Hinh 81 ¢6
dong dang hay khong? Vi sao?
Giai /\

Trong tam giac DEG, ta co: D=180°— (45°+ 70°)=65°. B

Hinh 81
Xét hai tam giac DEG va ABC, ta co: D=4- 650
e ‘11 Cho hai tam giac ABC va MNP
B = B 45°, Suy ra ADEG «» AABC. thod man Z = 50° § = 60°
Vidu 2, Cho Hinh 82. Chirng minh: N =60°% P =70°% Chimg minh
AABC e« AMNP.
a) AOAD «» AOCB:; b)OA.OB=0C.OD.
A
Giai
a) Xét hai tam giac OAD va OCB, ta co: E
A = C (gia thiét), AOD = BOC (hai goc dbi dinh). a
Suy ra AOAD «» AOCB. D i B i
Hinh 8 -



b) Vi AOAD «» AOCB nén L O—D Vay OA . OB =
oC OB

Vidu 3 ' Cho tam giac ABC ¢6 goc A 1én hon goc C.
Diém D thudc canh BC thoa man BAD = BCA.
Chirng minh B4*> = BC . BD.

Gidi. (Hinh 83)
Xét hai tam giac ABD va CBA, ta co:

BAD = BCA (gia thiét), ABD = CBA.

Suy ra AABD «» ACBA.
Do do 24 - BD vy a2 =BC . BD.
BC  BA

OC .OD.
/\
B D C
Hinh 83

Il. AP DUNG TRUGNG HOP PONG DANG THU BA CUA TAM GIAC VAO

TAM GIAC VUONG

Cho hai tam giac ABC va A'B’C" ¢o
A =4=90°, B= B(Hznh 84).

Chirng minh A4A’B°C” «» AABC .

Q Néu tam gidc vudng nay c6 mét goéc nhon
bang géc nhon clia tam giac vudng kia thi hai
tam giac vuong dé déng dang.

Vidu 4 Hai tam giac IMN va IPQO & Hinh 85 c6
dong dang hay khong? Vi sao?

Giai
Xét hai tam giac IMN va [P, ta co:

IMN = IPQ =90° MIN = PIO.

C

Hinh 84

o

N M
Hinh 85

Do d6 AIMN o AIPQ. ‘/ 2 Cho tam giac nhon ABC ¢o6 hai

duong cao AD, BE cit nhau tai H.
Chimng minh /4 . HD = HB . HE.

~
oy
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BAI TAP

1. Cho Hinh §86.
a) Chirng minh AMNP «» AABC.
b) Tim x. =

Hinh 86

—— — —_—~

2. Cho hai tam giac ABC va PMN thoa mén A =70°, B =80°M = 80°,N = 30°.
AB BC C4A

Chirng minh = = .
PM MN NP

3. Cho tam gi4c nhon ABC, hai duong cao AD va BE cit nhau tai /. Chimg minh:
a) AACD «» ABCE vaCA .CE=CB .CD;
b) AACD «» AAHE va AC . AE = AD . AH.

B
4. Cho Hinh 87 véi OAD = OCB . Ching minh:
2) AOAD » AOCB: ¥
by 04 _0C.
OD OB’ 0 D C
¢) AOAC »» AODB. Hinh 87
5. Cho tam giac ABC vuodng tai 4, duong cao AH A
(Hinh 88). Ching minh:
a) AABC «» AHBA va AB* = BC . BH:
b) AABC «» AHAC va AC*= BC . CH, B H C
&) AABH o ACAH va AH? = BH . CH: Hinh 55
@ 1 1 1

2 > T 3
AH AB AC

6. Trong Hinh 89, ban Minh dung mét dung cu dé
do chiéu cao cua ciy. Cho biét khoang cach tir
mit ban Minh dén cay va dén mit dat 1an luot 1a
AH=28mvaAK=1,6 m. Em hay tinh chiéu cao

cua cay.

Hinh 89
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9. HINH PONG DANG
-

Hinh 90 md6 ta hai birc anh cung ———
chup Ngo Mén (Hoang Thanh Hué)
nhung co kich thude khac nhau: B

D

Lt

0 A D A (Anh: 203 Studio)

Hinh 90

Hai birc anh trong Hinh 90 giong hét nhau nhig co kich thuéc
to nho khdc nhau goi nén nhiing hinh c6 moi lién hé gi?

I. HINH BPONG DANG PHOI CANH (HINH VI TU)

Cho hai tam giac ABC va A’B’C" sao cho

ba dwong thing A4, BB’, CC’ cling di qua diém O A

a4 08 _OF _J R giic .‘,.':-_;zz'-_‘j-ﬁ-ﬁf_-_:::'éﬁf.’f: __________________ :
04 OB OC ‘ 0 € ¢

A’B’C” nhan dugc tir tam giac ABC bang cach nao? Hinh 91

Nhan xet: Tu diém O, “phong to” ba lan tam giac ABC, ta s€ nhan duogc tam giac 4A°B°C".
Tam giac A’B’C” goi la dong dang phéi canh (hay vi tir) v6i tam giac ABC, diém O goi la

Py

tam df‘)ng dang phéi canh, ti s6 k = i =3 goilat $6 Vi tur.

Qa '4® Cho hai & giac ABCD va A'B’C’D’ sao cho

bon dwong thang AA°, BB’, CC’, DD’ cing di qua

ditmova 94 _OF _0C _ Ol (Hinh 92).
o4 OB OC OD 2

T giac A’B°C’D’ ¢6 thé nhan duoc tir t giac ABCD

bang cach nao? Hinh 92

Nhdn xét: Tt diém O, “thu nho” hai lan tix giac ABCD, ta sé nhan duoc tr giac A’B°C’D’.

T giac A’B°C’D’ goi la dong dang phéi canh (hay vi tr) véi tir giac ABCD, diém O goi
VoA ~ A" 9 s A A’B’ AN 7oA.

la tim dong dang phoi canh, ti s6 & = E = E got la 1756 vi tu.

Nhu vay, bﬁng cach “phong to” (néu ti s6 vi tu k> 1) hay “thu nho™ (néu tisdvitu k< 1)

hinh X, ta s& nhin duogc hinh X déng dang phéi canh (hay vi fir) v6i hinh 2€.

Chii y: Ta cling goi hinh 3¢ 1a hinh dong dang phéi canh (hay hinh vi tif) ti s6 k ctia hinh €.
(86)

~
oy
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Vidu 1/ Cho biét hai hinh chit nhat 4A°’B’C’D’ va ABCD minh hoa hai bitc anh & Hinh 90
c6 dong dang phdi canh hay khong. Néu co, hiy chi ra tam dong dang phdi canh.
Giai
Ta thay: O Hinh 90, bén duong thang A4, BB’. CC’, DD’ cing di qua diém O va
o4 OB 0C 0D
o4 OB OC OD

canh va diém O la tam ddng dang phdi canh.

.Vay hai hinh chit nhat A°’B’C’D’ va ABCD la déng dang phéi

@)
Vidu2 Cho diém O nam ngoai doan thing AB. Hay chi ra
doan thang A’ B’ sao cho hai doan thing 4°B’, AB dong dang phoi 4
canh, diém O la tim dong dang phoi canh va ij =)
A’ B’
Giai Hinh 93
A ’ . A A - ‘A s ) OA’ OBH \
Trén cac tia OA, OB, ta lan luot lay cac diem A’, B’ sao cho a = E =2 (Hinh 93).
Khi do, hai doan thing AB, 4’B’ 1a dong dang phoi canh va diém O la tim dong dang

A8 oA
AB 04
Nhén xét: Hinh dong dang phéi canh ti sb & ciia doan thing AB la mot doan thiang A°B’

phéi canh. Mit khac, ta co: — 2 (h€ qua cua dinh li Thales).

(nim trén duong thing song song hodc tring véi duong thing AB) va A’B’ = k AB.

Il. HINH PONG DANG
@ 3 Thuc hién cac hoat dong sau.
a) Cit ra tir to gidy ké 6 vudng;

— Hinh chi¥ nhat ABCD c6 AB = 3 cm, AD = 2 cm; hinh chit nhat A’B’C’D’ ¢6
A'B’=3cm, A’D’=2cm,

— Hinh vuong MNPQ c6 MN = 4 cm, hinh vuong AN’ P’Q’ cOMN’ = 4 cm.
b) — Dit hai manh gidy hinh chit nhat ABCD va A°B’C°D’ “chéng khit” 1én nhau.

— Dat hai manh gidy hinh vuéng MNPQO va M’ N’ P’ “chéng khit” 1én nhau.
Nhdn xét: Néu co thé dit hinh 3¢ chong khit 1én hinh ¢ thi ta noi hai hinh ¥ va X 1a bang
nhau (hay con goi 1a hinh ¥ bang hinh 3¢°).
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A B

Trong Hinh 94, hinh cht nhat ABCD 6
AB =9 cm, AD = 6 cm; hinh chit nhat A°’B’C’D’ ¢6
A'B=3cm, A’D’ =2 cm; hinh chit nhat 4A”B”C” D™ ¢6
AB” =3 cm, A”D” =2 cm. Quan sat Hinh 94 va cho

biét: : ,
a) Hai hinh chit nhat A”B”C”D”, ABCD c6 déng dang D A ',"B" C
phéi canh hay khong; & , : 3
b) Hai hinh chit nhat A’B°'C’D’, A”B”C”D” c6 bing D:‘*u\".‘ C
nhau hay khong.
; 0
Nhdn xét: Hinh chit nhat A’B°C" D’ bang hinh chit nhat
A”B”C”D” va hinh chit nhat A”B”C”D” déng dang & &
phéi canh vo1 hinh chit nhat ABCD. Ta no1 hinh chitr nhat
A'B'C’D’ déng dang véi hinh chit nhat ABCD. e

Ta ciing ¢6 khai niém twong ty nhu trén cho hai hinh tuy y. Cu thé nhu sau: Ta n6i hinh X
dong dang véi hinh X néu hinh ¢ bang mot hinh nao d6 dong dang phdi canh véi hinh .

Nhu vy, hinh 3¢ dong dang v6i hinh ¢ néu hinh 3¢ bing hinh ¥ hodc bing mét hinh
phong to hay thu nho cua hinh .

Chi y: Hai hinh dong dang phéi canh (hay vi ty) ciing 1a hai hinh dong dang.

5 F
E F” F
Vidu3/ Cho hai hinh wvuéng EFGH,
E’FG’H lan luot c6 do dai canh 1a 5 cm va -
4 ¢m. Hai hinh vuéng d6 c6 dong dang hay
khong? Vi sao? G
H”
Gidi o
. | G H’
Trén cac doan thang EF, EG, EH, ta lan
Hinh 95

luot léy cac diém F, G”. H” sao cho
EF” _EG” _EH™ _ 3 11k 95). Theo dinh i Thalés dio tacé: F"G” // FG, G | GH.
EF EG EH 5
Suy ra tir giac EF°G”H™ la hinh chit nhat.

EF?’ B F§ ,G5, B G”H’.‘ 3 HﬂQE 4

Mait khac, ta co: = = — (hé qua cua dinh 1li Thales),
EF FG GH HE 5

suy ra EFV =F"G7 =G H” = H”E =4 (cm).Vi vay, tr giac EF”G”H” 1a hinh vuoéng co
d6 dai canh bang 4 cm. Do d6, hai hinh vuéng £”F°G’H’ va EF”G” H” bang nhau.

(88,
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EF'! -

EG” EH”
EF EG EH
hinh vuéng EFGH. Vay hinh vuong E°F° G’ H* dong dang véi hinh vuong EFGH.

BAI TAP 4

1. Trong Hinh 96, cac diém A, B, C. D lan luot 1a trung diém cua cac doan thﬁng
OA”, OB, OC”, OD” . Quan sat Hinh 96 va cho biét:
a) Hai hinh thoi 4’B’C’D’ va A”B”C” D" ¢6 biing nhau hay khong;
b) Hai hinh thoi A°’B’C’D’ va ABCD ¢6 dong dang hay khong.

4 _a

Vi =3 nén hinh vuéng EF”G”H>” dong dang phdi canh vdi

_____ B B

| | > __3___—----“7"" """" —-7 -
ol tazr] | AP Al A

Ny WA |

At —
B __% Dl /L A [CTA
y - “D” D’____ |
Hinh 96

2. Cho tam giac ABC c0 AB =3, BC =6,CA = 5. Cho O, I la hai diém phéan biét.
a) Gia sir tam giac A°B’C” 1a hinh dong dang phdi canh cua tam giac ABC vé6i diém O 1a

= 3. Hay tim do dai cac canh cua tam giac A’B’C”.

tam dong dang phoi canh, ti s6

b) Gia si tam giac A”B”C” la hinh dong dang phéi canh cia tam giac ABC véi

2 22

AB

diém 7 1a tam dong dang phoi canh, ti s6
tam giac A”B”C”.
¢) Chirng minh AA’B’C" = AA”B”C”.

= 3. Hay tim d6 dai cac canh cua

Chii y: Hai tam gidc cling 12 hinh ddng dang phdi canh ti s6 k (tAm dong dang phdi canh

¢6 thé khac nhau) ctia mot tam gidc ludn biing nhau.

3. Cho hai hinh chit nhat ABCD va A°"B°C°D’ ¢O ;g = % Trén cac tia AB. AC, AD
ta lan lu'otlé‘iy cac diém B”.C”, D" sao cho AB = 4 = AD = i1 . Ching minh:
AB AL AD BC

a) Hinh chit nhat AB”C”D” dé‘mg dang phéi canh véi hinh chir nhat ABCD;
b) AB?’ - A?B?j B?’C L1 B?C?;
¢) Hai hinh chit nhat ABCD va A’B’C’D’ 1a dong dang.



$10. HINH PONG DANG TRONG THUC TIEN

I. HINH PONG DANG TRONG THE GIGI TU NHIEN

Trong thé 2161 tr nhién, xuat hién nhiéu vat thé c¢6 hinh anh lién quan dén hinh dﬁng
dang, chzing han cac vat thé co ciu tric fractal. Mot dinh nghia téng quat cho cac cAu
truc fractal la: “Mot cau truc hinh hoc co thé chia thanh nhiéu ph?m, méi ph.";in co dang
thu nho ciia cau tric hoan chinh ban dau”. Cac cau tric dang nay c6 thé xuat hién duoi
dang cac dam may, bong tuyét, mot nhanh dwong xi, cac day nti hodc tham chi la su dao
dong cua thi truong chirng khoan hay hé thong than kinh con ngudi. Mic du cac fractal
da dugc biét dén tir lau nhung mai dén thap nién 80 cua thé ki XX nha toan hoc Phap goc
Ba Lan Benoit Mandelbrot méi dwa ra Hinh hoc fractal dé nghién ctru ching mot cach
c6 hé théng. Dudi day 1a hinh anh mét s6 vat thé tu nhién c6 céu trac fractal:

] La duong xi Stip lo xanh Romanesco
(Anh: Sergej Razvodovskij) (Anh: Nataly Studio)

Cay bdp cdi Lé hoi xodn éc
(Anh.' Quality Stock Arts) (f‘lnh: Bildagentur Zoonar GmbH)

Il. HINH BPONG DANG TRONG NGHE THUAT, KIEN TRUC

Mot trong céc nguyén tic quan trong voi nghé thuat hay kién tric 1a nguyén tic phoi canh.
Hau hét thiét ké vé kién trac. d6 hoa, hay mot tac phém nghé thuat nao déu phai thue hién
t6t yéu t6 phdi canh. Vi thé, bd cuc ¢6 tinh dén nhirng yéu t6 phéi canh thuong dwoc sir
dung trong cac tac pham nghé thuat hay kién tric. Dudi day la mét vai vi du:
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1. Danh hoa Raphael (tén diy du 1a Raffaello Sanzio da Urbino, 1483 — 1520) khi v& birc
tranh “L& trao nhan cho Maria” da st dung nguyén tic phéi canh. Nhitng duong mau do
& Hinh 97 thuc chat la song song véi nhau va huéng tir nguoi xem nhin vao bire tranh,
chung héi tu toi diém goi la diém mdt hit (tiéng Anh 1a “vanishing point”, tiéng Phap la
“point de fuite”). Nguyén tic phdi canh nhu viy di tao nén chiéu siu cua birc tranh.

Biic tranh “Lé trao nhan cho Maria” Hinh 97

2. Birc tranh “Truong phai triét hoc Athens” cua danh hoa Raphael ciing sit dung nguyén
tic ph6i canh. Nhitng duong mau do & Hinh 98 thuc chét la song song véi nhau va
hudng tir ngwoi xem nhin vao bire tranh, chung hoi tu t6i diém madt hit. Puong thing
mau xanh nim ngang trén birc tranh va di qua diém mat hiit dwoc goi la duong chan troi
(tiéng Anh la “horizon line”). Nguyén tic phdi canh nhu viy ciing di tao nén chiéu sau
cua bure tranh.

Biic tranh “Truong phdi triét hoc Athens”™ Hinh 98



Ill. HINH DPONG DANG TRONG KHOA HOC VA CONG NGHE

Cac hinh déng dang ciing dugc sir dung nhiéu trong khoa hoc va cong nghé. Duéi day la

mot vai vi du:

"
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(Nguoén: Trung tam Bién gidi va Dia gidi — Cuc Po dac va Bdn do Viét Nam)

2. Cac Tessellations duoc st dung trong thiét ké va trang tri:

Tessellation Penrose Xodin don ciia Heinz Voderberg
(Nguon: https://vi.tr2tr.wiki/Tessellation)
3. M6t s0 cau truc fractal co ban trong toan hoc:

Bong tuyét Koch Fractal Mandelbrot Tham Sierpinski
(Minh hoa: Astronira) (Minh hoa: Vit Smolek) (Minh hoa: Zita)
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BAI TAP

1. Tim hiéu thém vé nhitng hinh déng dang trong tu nhién (vai vat chit, cay cdi, s
trong ngh¢ thuat, trang tri. trong thiét ke, ...

2. Gap va cit gidy thanh nhirng chi¥ cai in hoa dong dang véi nhau theo méau (Hinh 99,
Hinh 100) sau day:

II T

Hinh 99 Hinh 100

&QTiM TOI-MO RONG
Hai tam giac dong dang cé 1a hai hinh dong dang hay khong?

& §5 trang 70, ta da dinh nghia tam giac A'B'C’ la ddng dang v&i tam giac ABC néu:
A=AB=BC-= CAB 24 CA—k(*). A

AB BC CA
Xét k= 1. Trén cac tia AB, AC, ta Ian luot lay céc diém B”, C”

sao cho AB" = A'B’; AC” = AC’ (Hinh 101).

.. AB” _AB _, AC” _ AC AB” _AC”
Ta co: - =k; —="—-=k. Suyra = .
AB AB AC AC AB AC
Theo dinh Ii Thalés dao, ta c6 B"C” // BC.
Suy ra HE = 8¢ k (hé qua cua dinh li Thalés).
AB BC
Vithé, tace: < =BC poasmcr=mC. 5 -
BC BC '

Hinh 101
Suy ra AA'B'C'= AAB'C’ (c.c.c).

Mat khac, vi % = % nén tam giac AB’C” déng dang phdi canh véi tam giac ABC.

Vay hai tam giac A'B'C’ va ABC la hai hinh ddng dang.

Nhén xét: Binh nghia hai tam giac A'B'C’ va ABC ddng dang bang diéu kién (*) thuwc chét
la ddu hiéu dé nhan ra hai hinh d6 déng dang.

(%3)

Ban mau



BAI TAP CUOI CHUONG Vi

1. Cho ADEG ¢» AMNP.E = 60°. M = 40°.

a) S6 do goc D bang bao nhiéu do?

A. 40°. B. 50°. C. 60°. D. 80°.
b) 86 do goc N bing bao nhiéu do?
A. 40°. B. 50°. C. 60°. D. 80°.

¢) S6 do goc P bang bao nhiéu do?
A. 40°. B. 50 C..60°. D. 80°.

2. ChoADEG -~ AMNP,DE =2 cm, DG =4 em, MN =4 cm, NP =6 cm.
a) Do dai canh EG la

A.2 cm. B. 3 cm. C.4 cm. D. 8 cm.
b) Do dai canh MP la
A. 2 cm. B. 3 cm. C.4 cm. D. 8 cm.

3. Cho tam giac ABC, cac diém M, N, P lan luot thude cac canh AB, AC, BC sao cho tir
NP

giac BMNP 1a hinh binh hanh (Hinh 102). Chimg minh My + =1,
BC AB
A
A
i N D\qg/B
B r C C
Hinh 102 Hinh 103

4. Cho tii gidc ABCD. Tia phan gidc ctia cdc géc BAD va BCD cit nhau tai diém /. Biét /
thudc doan thing BD (Hinh 103). Chitng minh AB . CD = AD . BC.

5. Cho hinh binh hanh ABCD. Goi M, N, P lan luot 1a trung diém cuia cac doan thing 4B,
BC. AN va O la giao diém ctia AN va DM. Ching minh:
2
a) MP I/ AD, MP = i—AD; b) AQ = gAN
¢) Goi R 1a trung diém ctia CD. Chiing minh ba diém M, P, R thang hang va PR = 2AD.
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6. Cho tam giac ABC dong dang véi tam giac A°’B’C” theo ti s6 dong dang k.

a) Cho AM, A’ M 1an luot 1a cac dwong trung tuyén cia cac tam giac ABC, A’B’C”.

Chirng minh AABM o» AA’B°M va =k.

2 -]

b) Cho AD, A’D’ lan luot 1a cac duong phan giac cua cac tam giac ABC, A’B’C".

Chirng minh AABD o» AA’B’D’ va j*ﬁ’ =k

c) Cho AH, AH lan lvot 1a cac duong cao cua cac tam giac nhon ABC, A'B’C".

Chimg minh AABH c» AX'B'H va jg k&

7. Tinh cac do dai x, y, z, t & cac hinh 104a, 104b, 104c:

A
X 6

M N I

2/\‘\ X > X

B C ;& Kk 3 L

a) b) G)
Hinh 104
8. Cho Hinh 105. Ching minh:

a) AHAB «» AHBC, b) HB = HD = 6 cm.
B

\ A
4em |y 9cm
A H ! K

{

B H C

D
Hinh 105 Hinh 106

9. Cho Hinh 106. Chirng minh:
a)AH?=AB . Al= AC . AK: b) AIK = ACH .
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10. Cho tam giac ABC c¢6 M, N 1a hai diém lan luot thuoc cac canh AB, AC sao cho
MN // BC. Goi I, P, Q lan luot la giao diém cia BN va CM, AI va MN, AI va BC.
Ching minh:

a)W=PN=AP; b)@=ﬂ=£.
BO 0OC A0 oC BO IQ -
11. Cho Hinh 107. Chirng minh: M
a) AABN «» AAIP va Al . AN = AP . AB;
b) Al . AN +BI . BM = AB*. i I B
Hinh 107

12.Hinh 108 minh hoa mit cit dung cua tu sach nghé
thuét & nha bac Ngoc. Sau mdt thot gian st dung, ti
sach d6 di c¢6 diu hiéu bi xuéng cép va cén stra lai.
Cac thm ngan BM, CN, DP bi hong va can thay mai.
Em hay giup bac Ngoc tinh toan chiéu dai cac tim
ngin mai lan lwot thay thé cho cac tim ngin BM. CN,
DP da bi hong. Biét chiéu dai tim ngan EQ bing 4 m.

Hinh 108
13. Cho Hinh 109. Hinh nao dong dang phéi canh véi:
a) Tam giac OAB? b) Tam giac OBC?
¢) Tam giac OCD? d) To giac ABCD?

)

v_| 1 | |

|
%

Hinh 109 Hinh 110

14. Hinh 110 c6 ghi thtr tw cia 6 1a mam, trong d6 co nhiéu cip 14 mam goi nén nhitng
ciip hinh dong dang. Hay viét 6 ciip 14 mam goi nén nhitng hinh dong dang.

G
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Chudé 3
THUC HANH PO CHIEU CAO

I. NOI DUNG CHINH CUA CHU PE
1. Giéi thiéu vé do dac

Nhiing kién thirc hinh hoc dau tién ctia loai nguoi xuat phat tir nhu cau thuc tién. Hinh hoc
phat sinh & Ai Cap do nhu cau do dac dat dai hing nim sau mdi mua lii lut ctia song Nile
(trong tiéng Hy Lap hinh hoc la sw do dat).

Viéc do dac thuc dia, nghién ciru dia hinh dong vai tro quan trong trong cudc séng.
Chéng han, viéc tién hanh do dac cac cong trinh giao thong duong thuy nhu: dong chay,
Iru lwong nudce trén séng, ho, kénh dao ven vinh, ... ¢6 y nghia rat quan trong trong viéc
phan ludng giao théng duwdng thuy va dong thoi giup tau thuyén di chuyén trén dudng
thuy dugce an toan. Bén canh do, viéc do dac chinh xac con gitp ciac nha quan li xay
dung hé théng ke, dap, cang, bén neo dau hop li, xay dung hé théng phao tiéu, hai dang
bao ho phu hop.

2. Kién thic todn hoc
LB _BC _AC

Néu AA’B’C” «» A ABC thi ta c6
B) Ny i, ST

@.

AB _AC
i AB  AC n q ’
thing thi chung ta s€ tinh duoc do dai doan thing con lai. Chiing ta c6 thé ap dung tinh chat

Nhan xét: Xét hé thuc trong day ti ) béng nhau (1). Néu biét do dai ba doan

do dé tinh d6 dai cua doan thin g ma khong do duoc truc tiép. .

b) Cho hinh thang ABKD ¢6 AB // KD. Hai diém E, F
lan lrot ndm trén hai canh bén AD, BK sao cho EF // AB

—
~

.. . DE .
(Hinh I). Gia st 7 k. Khi do, ta co:

k+1 A B
AB = TEF —%KD (2). Hinh 1




That vay, theo hé qua cua dinh 1i Thales trong tam giac ADB ta co:
AB DA DE +EA _1+l_k+1
El DE  DE k k

AB.

Suy ra EI =

k+1
Ciing theo hé qua cua dinh li Thalés trong tam giac BKD, ta co:
IF Bl AE _ 1
KD BD AD k+1
k

SuyralF = —_KD.Dodb EF-EI+IF- —* _ap+_1 kD
k+1 k+1 k+1

vayan=*tlpp_ Llep

k k
3. Mot s6 cich do chiéu cao trong thuc tién
Ching han ta can do chiéu cao ciia mét cai cdy ma khong thé do truc tiép duoc.
Gia sit ciy c6 dinh cao nhét la diém B; diém A la hinh chiéu cua diém B 1én mit dat;
diém C la bong ning cia diém B. Khi do, chiéu cao cia cay la do dai doan thang AB, do
dai bong n?mg cua cay la doé dai doan th'fang AC (xem cac hinh 2, 3, 4).

Ta ¢6 thé thuc hién do theo mot trong cac cach sau day:

* Cach thie nhat (Hinh 2):
+ Do d6 dai bong ning cia cay (la do dai
doan AC).

+ DPat mot coc DK vudng goc vol mat dé‘it, do
do dai coc DK va do dai bong né‘ing clia coc

(la @6 dai doan DE).

+ Vi cac tia nang duoc cot la song song voi

nhau nén KE // BC. Do d6 ADKE < AABC. -
AB  AC .. AC DK
Suy ra ﬁ = ﬁ ay AB = T Hinh 2

* Cach thir hai (Hinh 3):
+ Cém coc DK ¢b dinh, vuong goc vol mat dat.
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+Piéu chinh coc EF (cao hon coc DK) sao cho hai diu coc F, K va diém B (ngon cay)
thing hang.

+ Xac dinh diém C trén mit dat sao cho F, K va C thing hang (bing cach dung day hoic
thudc cing thing theo duwong thing FK cho dén khi cham dat). Do d6 dai coc DK va cac
khoang cach CD, CA.

+ Vi DK // AB (do cung vuong goc va1 AC) nén ACDK «» ACAB.

Suy ra K LD Vay AB =M.

AB CA’ CD
B

B D C A E D
Hinh 3 Hinh 4

* Cach thir ba (Hinh 4):

+Cim coc DK cd dinh, vuéng goc vor mat dét.

+ Piéu chinh coc EF (cao hon coc DK) sao cho hai dau coc K, F va diém B (ngon
ciy) thing hang.

+ Do cac khoang cach DE, FA4; do do dai hai coc DK, EF.

ktlpe lep

+ Tinh ti s6 DE _ k. Ap dung cong thirc (2), ta c6: AB = =——
EA k k

Il. GOI Y TO CHUC CAC HOAT DONG HOC TAP

Tién trinh t6 chitc cic hoat dong bao gf)m: phﬁn chuén bi: phéin thuc hién; phi’in téng két.

1. Phan chuén bi

@) i) Giao vién thuc hién hai nhiém vu sau:

a) Chia lop thanh cac nhom, moi nhém c6 tir 3 dén 5 hoc sinh:

b) Yéu cAu moi nhoém hoe sinh chuén bi coc, day, thudc théng do do dai.

(%)
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Q‘? ¥4 Mdi nhom hoc sinh thuc hién nhiém vu sau:

a) Lwra chon vat thé (ch?fmg han: cdt co, cay, toa nha, ...) dé do chiéu cao khi khong thé
do truc tiép.

b) Xay dung cach thirc do chiéu cao ciia nhitng vét thé do.

c¢) Phan cong trach nhiém cua ting thanh vién trong nhom.

2. Phan thuc hién

GAJED Mbi nhém hoc sinh thuc hanh do chiéu cao khi khong thé do truc tiép. Cu thé la:
— Lwa chon mot vat can do chiéu cao trong thuc té ma khong thé do truc t:iép duoc.

— Tién hanh xac dinh chiéu cao do.

— Béo cao két qua cua nhém theo mau sau:

D6 dai ciac doan thing do duoc Chiéu cao cin tinh

? ?

lll. DANH GIA

Hinh thic danh gia: theo hinh thire danh gia cia hoc tap dy an.

1. Danh gia hoat dong ca nhan

— MB&i ca nhén tr danh gia vao phiéu ca nhén.

— Nhém déanh gia timg thanh vién trong nhom vao phiéu danh gia ca nhan.

2. D4nh gid hoat dong va san pham ctia nhém

— Nhom tu danh gia lai hoat dong clia nhém va cho diém vao phiéu danh gia hoat déng
cua nhom.

— Giao vién va cac nhom danh gia, r6i cho diém phén trinh bay cia timg nhom vao phiéu

danh gia hoat dong nhom.

(100
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(NEU NHA TRUONG CO DIEU KIEN THUC HIEN)

I. SUDUNG PHAN MEM GEOGEBRA

1. Tao cong cy minh hoa viéc sit dung hé s0 géc ctia dudng thing dé nhan biét
su cit nhau hoiic song song ciia hai duong thing

a) Tao cdc sé a, b, ¢, d ban dau

—Nhap 1énh: a =1 roi bAm J

—Nhap 1énh: b =2 roi bam J

—Nhap lénh: ¢ =3 roi bAm

—Nhap lénh: d = 4 r6i bim !

b) Tao cdc hop chon dau vao

— Dung ‘a=gj' tao hop chon dau vao a va dat tén 1a “Nhap vao s6 a (khac 0) vl a =" 161
tao lién két von a.

—Dung |a= 1[ tao hop chon d4u vao b va dat tén la “Nhap vao s6 b véi b =" roi tao lién két
vol b.

— Dung !a=;f|_|l tao hop chon dau vao ¢ va dat tén la “Nhap vao so ¢ (khac 0) vdi ¢ =" ro1
tao lién két voi c.

—Dung ‘ajﬂ tao hop chon dau vao d va dat tén la “Nhap vao s6 d v6i d = 16 tao lién két
void.

c) Vé db thi ham sé bdc nhdt y = ax + b va do thi ham so bac nhdty = cx +d

—Nhép lénh: y = ax + b rdi bam .

Khi d6 man hinh s& xuat hién do thi ham séy = ax + b.

— Nhép lénh: y = cx + d 161 bAm J

Khi d6 man hinh s& xuat hién do thi ham sé y = cx +d.

d) Minh hoa viéc sit dung hé sé géc ciia duong thing dé nhan biét sut song song va
cdt nhau ciia hai duong thing

— DPoi mau do thi ham s6 bing cach nhay chudt phai vao duong thing, chon Thudc tinh,
Mau sac va chon mau phu hop.
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— Khi ta thay cac gia tr1 a, b, ¢, d & cac hop chon diu vao ta s& co cac dd th1 ham sb bac
nhat khac nhau. Chéng hanvdia=1,b=2,¢c=3,d=4(@#c)haya=-2,b=2,c=-2,
d=4(a=c,b#d)tacocac dd thi ham s6 nhu sau:

ic.'mw - o x €2 Geoliebra - o x
Hi 3o Chish sin Hidnthi Céctly chon Ccclngew Cisd Tro gilip :Héoo Chinhsia Hlnth Cdctly chon Clccbogou Gl sd Tro gide
R A AN B OlO)l 4N =i+ . |0 BN o) ) AN I B3
¥ Falin it darn s3cn dlitwomg | * Viing lm e & % | » Halin i dann scn 06 wong | » viseg b wiéc o |
L 7 yedad 3 r
ant and
b-2 be2
::: MNngp vao sb a (khac Q) veia=1 ::‘4 Nhap vao 56 a (khac 0) véla=-2
Bubng ndag Subngming
A Nnap vao 36 b vol b =2 e e pgp vio o6 b varb =2
[Nhap vao sbc(khac D)veric=3 Nhap véo 56 ¢ (khac 0) veic =-2
MNhip vao so dveid =4 Nhgpvao sodveid=4 k
'
2 ]
..,/;/ﬂu.;..- e .
"
| ndouen )@ | wmsggan: [ @
J r 2
- ' & < . \ M
a # ¢ (har duong thang cat nhau) a=c, b #d (hai dwong thang song song)

2. Trai nghiém khi hoc mot s6 dinh li trong tam gidc
Ta ¢6 thé vé tam gidc vudng va trai nghiém dinh If Pythagore cho tam gidc vudng nhu sau:
a) Ve tam gidc vuong ABC (Hinh 1)

—Dung A dé vé diém A va diém B: dung /' dé vé doan thz“;ngAB.

— Dung Jr’ dé vé dwong thing di qua diém A va vudng goc véi B
duong thing AB; ding dé vé diém C thudc dwong thang di qua A
va vudng goc vé6i duong thing AB; an duong thing vira vé.

—Dung " dé vé cac doan thing BC va CA.

— Dung .d: nhay chudt lan luot vao cac diém B. A, C (hodc cac

diém C, A, B) dé ki hiéu goéc vudng trén hinh vé.
Hinh 1

b) Trai nghiém dinh li Pythagore cho tam gidc vuong
~Dung 27 dé hién thi do dai cc canh (lam tron) ciia tam gic vudng.

— Nhép lénh: u = AB"2 +AC"2 — BC"2 r6i bam %
— Nhép lénh: “AB"2 +AC”2 —BC"2="+u rdi bam . ,/ 1 V& hinh va trai nghiém

- 2 p s @ : dinh li Thales t t
— Khi di chuyén mét trong cac dinh A, B, C cua tam S

giac ABC, ta thay d6 dai cac canh cua tam giac ABC
thay doi, nhung AB? + AC? — BC? luén béng 0, nghia la
AB’+AC?*=BC>
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3. V& hinh dong dang phéi canh (hinh vi tu)

Ta co thé vé& tam giac A’'B’C’ déng dang phdi canh (hay vi tw) véi tam giac ABC cho trude
A’B’

vot diém O cho trude l1a tAim dong dang phdi canh va ti sO vi tu k= = 2 nhu sau:

~Diing [ dé vé tam giac ABC; dung A va doi tén diém dé vé diém O.
— Ding " (nhy chuét lin luot vio Jf°.
diém A, diém O va nhap vao s6 2 trong ctra s6

xuat hién r61 bam ) trén man hinh s€ xuat hién

diém A’ (thudc tia OA) thoa man Oi =2

Twong tu, ta xac dinh duoc cac diém B ol

(lé“m lwot thuoec cac tia OB, OC) sao cho Hinh 2
OB 0OC 5

OB oOC =

— Dung I> dé vé tam gidc A’B’C’ thoa mén yéu cau.

Chii y: Ta co thé dung .~ dé vé cac doan thing OA, AA’, OB, BB’, OC, CC’ va cho hién
th1 do da1 cac doan thfmg do (bﬁng cach nhay chudt phai vao mdi doan thfmg do, chon
Thudc tinh ..., Hién thi tén: Gia tri) dé thay ba duong thing AA’, BB*, CC’ cling di qua
OA> OB _0OC _ 2)

OvaOA=AA’, OB = BB’, OC = CC’ (hay = = =
OA OB OC

4. Vé hinh chép tam gide déu, hinh chép ti gidc déu
Ta ¢6 thé v& hinh chop tam giae déu nhu sau:

— Dung {} (nhay chudt vao 2 vi tri trén Viing lam viéc
va nhap vao so dinh 1a 3) dé vé mot hinh tam giac déu
trong Viing lam viéc.

— Nhay chudt vao Hién thi trén thanh bang chon, sau A €
d6 nhay chuét vao Hién thi dang 3D. Trong ctra s6

Hién thi dang 3D, nhay chuét vao 14, sau do nhay

chudt vao mot diém trong hinh tam giac déu va g1t Hinh 3
chudt, kéo 1én trén, ta s& co hinh chop tam giac déu.

B

-
— DPai '[éfl cac fiinlz cta hinh chop va an cac ‘dé:)i twong ?/2 V& hinh chop tir gidc déu.
khong can thiet dé cé hinh chop tam giac deu S.ABC
(Hinh 3).
(103
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Il. SU DUNG PHAN MEM MICROSOFT WORD VA MICROSOFT EXCEL

1. Sit dung phan mém Microsoft Word dé vé biéu d6 hinh quat tron

Bang bén cho biét ba doan thé thao dat
duoc nhiéu huy chrong Vang nhat tai
SEA Games 31 theo két qua tong sip
huy chuong.

Doan Thé thao | S6 huy chwong Vang
Viét Nam 205
Thai Lan 92
Indonesia 69

(Nguon: https://seagames2021.com)

Ta c6 thé sir dung phan mém Microsoft Word dé v& biéu db hinh quat tron biéu dién s6 huy

chuvong Vang ma ba doan thé thao néi trén da dat dwoc nhu sau:

— Nhay chuot lan lwot vao dai lénh
Insert, chon Chart, trong hop thoai
Insert Chart xuat hién chon Pie roi
bam OK;

— Nhap sO liéu vao bang xuét hién nhu
& Hinh 4, ta s& c6 biéu do hinh quat tron
nhu & Hinh 5:

m Viét Nam
m Thai Lan

B Indonesia

Hinh 5

-~ Fa X
4 A 5 |= ¢ D[4
1 | S8 huy chuong Vang
2 |Viét Nam 205
3 | Thai Lan 92
4 |Indonesia 69,
5 -
[«] - b Y ’
Hinh 4

*

j3 St dung phin mém
Microsoft Word dé v& biéu
do cot biéu didn sé huy
chuvong Vang ma cac doan
Viét Nam, Thai Lan va
Indonesia dat duoc ta1 SEA
Games 31.

2. Stt dung phan mém Microsoft Excel dé trai nghiém mé phéng tro chei tung
dong xu nhi¢u lan va tinh x4c suat thuc nghiém ctia mot bién c6

Ta c6 thé mé phong tro choi tung mot dong xu 10 1an va tinh xéac suat thuc nghiém caa
bién cd “Mit xuat hién cua dong xu la mat sap” nhu sau (xem Hinh 6 minh hoa mot

két qua khi thuc hién):

— T'ao ra mot so ngau nhién la 0 hodc 1 06 Al:

+ Nhay chudt vao 6 Al

+ Nhap vao: =SRANDBETWEEN(O; 1).

— Tao ra mot s6 ngdu nhién la 0 hodc 1 0 méi 6 tw A2 dén A10:

+ Nhay chudt vao 6 A1, nhay chudt phai va chon Copy:
+ Chon céac 6 tir A2 dén A 10, rdi nhay chuot phai va chon Paste.

,&"‘%
G0
L
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— Ghi “Sdp” vao 6 Bl néu két qua ¢ 6 Al la 1 hodc ghi “Ngira” vao 6 Bl néu két qua o
6Al1a0:
+ Nhay chuot vao 6 Bl
+Nhap vao: =IF(A1=1; "Sap"; "Ngira").
— Ghi “Sdp” vao méi é B2, B3, ..., BI0 néu két qua 6 moéi 6 A2, A3, ..., A0 tirong img
la 1 hodc ghi “Nguwa" néu két qua o moi 6 A2, A3, ..., A0 tuong irng la 0:
+ Nhay chuét vao 6 B1, nhay chudt phai va chon Copy:
+ Chon cac 6 tir B2 dén B10, roi nhay chuét phai va chon Paste.
— Ghivao 6 C1 sé lan xudt hién mdt Sd;n & cdc 6 tir B1 dén B10:
+ Nhay chudt vao 6 C1;
+Nhap vao: =COUNTIF(B1:B10; "Sap").
— Ghi vao 6 C2 xdc sudt thuc nghiém cua bién cé "Mat xudt hién cua dc";ng xu la mat Sd}p i
+ Nhay chudt vao 6 C2;
+Nhap vao: =C1/10.

-

Q

| A B C B ||~ / 4 Mo phong tro choi tung
1 0 Netra 4 mot dong xu 20 lan va tinh

| G ' xac suat thuc nghiém cua
2 0 Ngtfa 0.4 bi\én ¢6 "Mt xuat hién cua
3 0 Ngura dong xu la mit ngira".
g 0 Ngra ® Mo phong tro choi gieo
5, 1 Sap mot xic xic 50 lin va tinh
6 0 Ngua xac suat thuc nghiém cua
7 1 Sfip bién c6 "Mat xuat hién cia
3 | S é‘ip xtc xic la mat 6 cham".
9 1 Sap
10 0 Ngua
11

{ -

Chii y Hinh 6

— Ta ¢6 thé mé phong tro choi tung mot dong xu 7 1an va tinh xac suat thwe nghiém cua
mot bién co theo cach trong tu trén. Dé ldp lat m6 phong tro chot tung dong xu # 1an ta chi
can bam phim F9 (hodc dung t6 hop phim Shift va F9) trén ban phim may tinh.

— Tuy theo ché d6 trong phan mém Microsoft Excel, ta ¢6 thé st dung dau cham
phay (;) hodc dau phay (,) trong cac cau lénh trén.



THUATNGU GIAI THICH TRANG

néu mot dudng thing song song v6i mdt canh clia tam gide va

dinh li Thales ciit hai canh con lai thi né dinh ra trén hai canh d6 nhiing doan 53
- thing wiong tng ti 18 |
- néu mdt duding thing cit hai canh ctia mot tam gidc va dinhra |

dinh li Thalés dao - trén hai canh nay nhiing doan thang tiong tng ti I¢ thi duong @ 54
. thing d6 song song véi canh con lai clia tam gidc :

: hai doan thing 4B va CD ti 1& véi hai doan thang MN va PO

doan thang ti lé P AB MN i 52
5 néu co ti lé thire CD_PQ :

duong trung binh cua

tam giac

____________________________________________________________________________________________________________________________________________________________________________________

- néu mot dudng thing song song v6i mot canh cla tam gidc

hé qua cia T - 7 ¥ . !
£ . va cat hai canh con lai thi n6 tao thanh mét tam gidc méicé | 55

dinh li Thale - : :
£ - ba canh tuong ting ti 1€ véi ba canh cua tam gidc da cho
nghiém ctia - néu hai vé cia phwong trinh (an x) nhan cing mot gia trj khi |
. . : ik A o - . , ' 40
phuong trinh - x=athiso a goi la mot nghiém cua phuong trinh d6
phuong trinh

béc nhit mét an

. mot phwong trinh véi an x ¢6 dang A(x) = B(x), trong d6 :
phuong trinh mét 4n vé trai A(x) va vé phai B(x) 1a hai biéu thirc ctia cing mot 39
. bién x |

- trong mét phwong trinh, ta c6 thé chuyén mét s6 hang tir vé

quy tic chuyén vé - Bsit o RS ok ; 4
. nay sang v¢ kia va do1 dau so hang do6

quy tic nhan trong mot phwong trinh, ta ¢6 thé nhén ci hai vé véi ciing a1

véi mot s§ - mot s6 khac 0

....................................................................................................................................................................................

tam giac 4°B’C” goi la dong dang véi tam giac ABC néu: |

tam giac dong dang A T - o g .70
5 A'=A;B'=B;C’=C;AB=BC _ 5 !
AB  BC CA '

@
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béang thong ké

biéu dién mdt dai lugng bdi biéu thiic
chiia 4n

biéu dd cot

biéu dd cot kép

biéu dd doan thing
biéu d6 hinh quat tron
ciu tric fractal

diém mat hiit

dinh Ii Thalés

dinh Ii Thalés diao
doan thing ti 1&
dudng chén troi

dudng trung binh ciia tam giac

| giéi bai todn biing cdch lap
. phuong trinh

. gii phuong trinh

hai tam gidc ddng dang phdi cinh
hai t(i gidc ddng dang phdi cinh
hé qua cta dinh Ii Thales

hinh dong dang

hinh dong dang trong khoa hoc va
cOng nghé

10
11
90
91
53
54
52

91
62 T

48

40
86
86
55

87

2 X

hinh ddng dang trong
nghé thudt, kién tric

hinh ddng dang trong thé giGi
tu nhién

nguyén tic phdi canh
nghiém cta phuong trinh
phuong trinh bac nhit mot an
quy tic chuyén v&

quy tic nhan véi mot s&

tam gidc dong dang

ti s6 dong dang

tinh chat dudng phan gidc cua
tam gidc

tinh chit dudng trung binh clia
truong hgp dong dang thi ba
cua tam giac

trudng hgp dong dang thd hai
clia tam gidc

truding hgp ddng dang thi nhit

udc lugng chiéu cao

udc lugng khoang cach

. xdc suét ciia bién c&

xéc suat thuc nghiém
cta bién cd

90

91

41

41

70

70

65

63

83

79

74

59

58

26

31
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Ch tich Hoi déng Quan tri: NGUT NGO TRAN Al
Téng Giam déc: VU BA KHANH

Bién tép:

LE HUY PAN - NGUYEN TH| NGAN
DAO ANH TIEN — PHAM THI DIEU THUY
Thiét ké sach:

NGUYEN THI HUONG
Trinh bay bia:

TRAN TIEU LAM

Sua ban in:
LE HUY BAN - VU THI MINH THAO

Trong séch c6 s dung tu liéu, hinh dnh cda mét sé téac gid. Tran trong cam on.
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Mang cudc song vao bai hoc
Dwa bai hoc vao cuécséng

@Aén 8 1a cubn sach gido khoa danh cho hoc sinh

I&p 8, thudc bd sach gido khoa Cénh Diéu, thwc hién theo
Chwong trinh Gido duc phé théng 2018.

Séach gdm hai tap dwoc bién soan dap (rng yéu cau phat trién
ph&m chét va nang Iwc clia hoc sinh. Cac hoat ddng hoc tap
duwoc td chire theo tién trinh tir d& dén khod, huéng dén viéc
kham pha, phat hién, thwc hanh, van dung gidi quyét van dé
trong thuc tién, phu hop véi trinh d6 nhén thirc cta hoc sinh.
Sach dwoc trinh bay hap dan, khoi goi sy t& mo, kich thich
hirng thu, tao dyng niém tin trong hoc tdp mén Toan & hoc sinh.

Sach la san phdm tam huyét cua tap thé tac gia - nhirng
nha giao, nha khoa hoc giau kinh nghiém trong giao duc
phd théng.

86045114863 |

SACH KHONG BAN




