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Chuong Il - THONG KE

Théng ké 1a mot khoa hoc duge ing dung rong rdi trong cdc hoat dong kinh
t€, xa hoi. Ta van thudng nghe ndéi dén thong ke dan s6, théng ke san luong
dat dugc hang nam cia mdt nganh san xuat, cha mot xi nghiép,... Ta cing
thudng thay cdc bidu d6 trén bio chi, trong c4c cudc tri€n 1am, trén vo tuyén
truyén hinh,... Qua nghién citu, phén tich cdc théng tin thu thap duge, khoa
hoc théng ké cuing véi cédc khoa hoc ki thuat khdc gitip cho ta biét duge tinh
hinh cdc hoat ddng, dién bién cua cdc hién tuong, tir 46 dv dodn cic kha
nang c6 thé xay ra, g6p phin phuc vu lgi ich con ngudi ngay cang tét hon.
‘Trong chuong nay, ta s€ budc ddu lam quen véi Théng ké mé ta, mot bo
phan cha khoa hoc théng ke.

§1. Thu thap s3 liéu théng ké, tan sé

[ Céc s0 lidu thu thap dugc khi diéu tra sé duge ghi lai ra sao ’j

1.  Thu thap s6 liéu, bang sé liéu thong ké ban ddu

Vi dy : Khi diéu tra vé s6 cdy rong dugc ciia méi 1op wrong dip phét dong
phong trao Tét trdng cay, ngudi diéu tra 1ap bang dudi day (bang 1) :

sTT | Lop S6 cay STT | Lép Sscay |
trong duge trong duoc
1 6A 35 11 8A 35
2 6B 30 12 8B 50
3 6C . 28 13 8C 35
4 6D 30 14 8D 50
5 6E 30 15 8E 30
6 7A 35 16 9A 35
7 7B 28 17 9B 35
8 7C 30 18 9C 30
9 7D 30 19 9D 30
| 10 7E 35 20 9E 50

Bdng 1



Viéc 1am trén cha ngudi diéu tra 14 thu thdp s6 liéu vé van dé dugc quan tam.
Céc s6 lieu tren dugc ghi lai trong mot bang, goi 12 bdng so' liéu thong ké
ban ddu (bang 1).

Hdy quan sdt bdng 1 dé biét cdch lgp mot bdng so' liéu thong ké ban diu
trong cdc truomg hop tuong te. Chdng han nhu diéu tra s6 con trong ting gia
dinh (ghi theo tén cdc chu ho) trong mét xém, mor phuong, ...

Tuy theo yéu cdu clla méi cudc diéu tra ma cdc bang so lieu thong ké ban
ddu c6 thé khdc nhau. Vi du : Bang diéu tra dan s6 nudc ta tai thoi diém
1/4/1999 phén theo gidi tinh, phan theo thanh thi, nong thon trong timg dia
phuong (don vi 13 nghin ngudi) (trich theo tai liéu ciia Téng cuc Thong ke
(bang 2)) :

S6 dan , Phan theo giéi tinh Phanégicg) ttﬁzl;h thi,

‘ Téng s6 - T Nong

Dia phuong Nam N Thanh thi thon
Ha Noi 2672,1 | 1336,7 13354 | 15389 11332
Hai Phong 1673,0 825,1 8479 568,2 1104,8
Hung Yén 1068,7 516,0 552,7 92,6 976,1
Ha Giang 602,7 2983 3044 50,9 551.8
Bic Kan 275,3 137,6 137,7 39.8 | 235,5

. |
Bdng 2

Dau hiéu
a) Ddu hiéu, don vi diéu tra
Noi dung diéu tra trong bdng 1 la gi ?

Vin dé hay hién twgng ma ngudi diéu tra quan tam tim hiéu goi 1a ddu hiéu
(thudng duoc ki hiéu biang cic chitin hoa X, Y....).

Dau hiéu X & bang 1 14 36 cdy trong duoc cua méi lop, con mdi 16p 1a mot
don vi diéu tra.

Trong bdng | ¢6 bao nhiéu don vi diéu tra ?

b) Gia tri cua ddu hiéu, ddy gid tri cuia ddu hiéu

Mai 16p (don vi) tréng duge mot s6 cay ; chang han lép 7A trdng 35 cﬁy.
16p 8D trong 50 cay (bang 1).



Nhu vay dng véi méi don vi diéu tra cé mot s6 liéu, s6 liéu d6 goi 1a mot gid
tri cua ddu hiéu. S6 cac gid tri (khong nhat thiét khac nhau) cda dau hiéu
diing béng s6 cdc don vi diéu tra (thudng duge ki hieu 1a N).

Trong vi du trén thi cdc gid tri & coOt thi ba cia bang 1 (k€ tir bén trai
sang) goi 1a ddy gid tri cia ddu hiéu X (s6 cay tréng dugc clia moi 16p).

Dadu hiéu X d bang 1 ¢6 tét cd bao nhiéu gid tri ? Hdy doc day gid i cua X .

Tén s6 cua moi gia tri

Tiép tuc quan sat bang 1.

Cé6 bao nhiéu s6 khdc nhau trong cot s6 cdy trong dugc ? Néu cu thé cdc so
khac nhau do.

C6 bao nhiéu lop (don vi) trong duoe 30 cdy (hay gid tri 30 xudt hién bao
nhiéu lan trong ddy gid tri cia ddu hiéu X) ? Hdy trd 10i cdu hdi twong v
nhy vdy voi cdc gid tri 28, 50.

M@i gid tri c6 thé xudt hién mét hoac nhiéu ldn trong diy gid tri clia diu
higu. 84 ldn xuat hién cia mét gia tri trong ddy gid tri ctia ddu hiéu duge goi
la tan s6 cua gid i do.

Gia tri cia ddu hiéu thuong duge ki hiéu 12 x va tn s6 clha gid tri thuong
duoc ki hiéu 1a n. Cén phan biét n (t4n s0 cta mot gia tri) v N (s6 cdc gid
tri). Ciing nhu vay, cn phan biét X (ki hién déi véi dau hiéu) va x (ki hiéu
déi vdi gid tri chia dau hidu).

Trong ddy gid tri cua ddu hiéu ¢ bdng 1 ¢6 bao nhiéu gia tri khdc nhau ?

Hay viét cdc gid 1ri do cung tdn s6 cua ching.

— Cdc s& liéu thu thdp duoc khi diéu tra vé mét ddu hiéu got la so' liéu
thong ké. Moi 56 liéu la mot gid tri cia ddu hiéu.

— $0'tdt ca cdc gid tri (khong nhdt thiét khdc nhaw) ciia ddu hiéu bang so
cdc don vi diéu tra.

— 86 ldn xudt hién cua mét gia tri trong ddy gia tri cua ddu hiéu la tan
$6 cua gid tri do.




» Chay:

— Ta chi xem xét, nghién citu cidc ddu hiéu ma gi4 tri cia né Ia cdc sd ; tuy
nhién cdn luu ¥ ring : khéng phai moi dau hiéu déu cé gid tri 1a s6.

Vi du : Khi diéu tra vé su ham thich d6i véi béng da cia mot nhém hoc sinh
thi tmg véi mot ban nio d6 trong nhém, ngudi diéu tra phai ghi lai midc do
ham thich cha ban dy theo mot trong c4c myic di quy dinh, ching han : rt
thich, thich, khong thich.

— Trong truong hgp chi chd y téi cdc gid tri cda diu hieu thi bang sé liéu
théng ké ban diu c6 thé chi gém céc cot s6. Ching han, 6t bang 1 ta ¢6
bang 3 dudi day :

35 30 28 30 30 35 28 30 30 35
35 50 35 50 30 35 35 30 30 50

Bdng 3

Bai t&p

1.  Lap bang s6 liéu théng ké ban ddu cho mot cudc didu tra nhé vé mot diu
hiéu ma em quan tam (diém mot bai kiém tra cha méi em trong 1dp, s6 ban
nghi hoc trong mot nghy ciia mdi 16p trong trudmg, s6 con trong ting gia
dinh s6ng gin nha em,...).

2.  Hang ngiy, ban An thir ghi lai thdi gian cén thiét dé di tir nha dén trudng va
thue hién diéu d6 trong 10 ngay. Ké&t qua thu duge & bang 4 :

S6 thit tu cia ngay | 1 2 13,4 5|6 7|89 10

Thoi gian (phat) | 21 | 18 | 17 (20 | 19 | 18 | 19 | 20 | I8 | 19

Bdng 4
a) Du hiéu ma ban An quan tam la gi va ddu hieu dé cd tit ca bao nhiéu gié tri ?
b) C6 bao nhiéu gid tri khdc nhau trong day gi tri cba d4u hieu d6?
c) Viét cac gi4 tri khac nhau cba dau hiéu va tim tdn s6 cua chiing.
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Luyén t@p

3. Thai gian chay 50 mét cia cdc hoc sinh trong mot 16p 7 duoc thdy giso day
Thé duyc ghi lai trong hai bang 5 va 6 :

S48 thit ty cha Thoi gian SO thit ty cia Thoi gian
hoc sinh nam (giay) hoc sinh nif {(gidy)
1 8,3 1 9,2
2 8,5 2 8,7
3 8,5 3 9,2
4 8,7 4 8,7
5 8.5 5 9,0
6 8,7 6 9,0
7 8,3 7 9,0
8 8,7 8 8,7
9 8,5 9 9,2
10 8.4 10 9,2
11 8.5 H 9,2
12 8,4 12 9,0
13 8,5 13 9,3
14 8,8 14 9,2
15 8.8 15 9,3
16 8,5 16 9,3
17 8,7 17 . 9,3
18 8,7 18 9,0
19 8,5 19 9,2
20 8,4 20 93
Bdng 5 Bdng 6
Hay cho biét :

a) D4u hiéu chung cin tim hiéu (¢ ca hai bang)

b) S6 céc gia tri cia ddu hiéu va s6 cic gid tri khac nhau cia d4u hiéu (d6i
v6i timg bang)

c) Cic gid tri khic nhau cha dfu hiéu va tin s6 cba ching (d6i véi
timg bang).
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4.  Chon 30 hop ché mét cich tuy y trong kho cua mot cira hang va dem can.,
k&t qua dugc ghi lai trong bang 7 (sau khi da trir khéi lugng cua vo) :

Kh6i lugng che trong timg hop (tinh bang gam)
100 100 101
100 101 100
98 100 100
08 102 98
99 99 ' 102
100 ’ 101 101
100 100 100
102 100 100
100 100 99
100 99 100

Bdng 7
Hay cho biét :

a) D#u hiéu cn tim hiéu va s6 cdc gi4 tri cha ddu hiéu d6
b) SO céc gia tri khdc nhau cua ddu hiéu
¢) Céc gia tri khic nhau cta d4u hiéu va tan s6 cha ching.

§2. Bang "tan s8" cdac gid tri cta ddu hiéu

[ C6 th& thu gon bang sé liéu thdng k& ban d4u dugc khéng ?

1. Lap bang "tdn s8"

u Quan sdt bang 7. Hay vé mot khung hinh chit nhdt gém hai dong : d dong
trén, ghi lai cdc gid tri khdc nhau cua ddu hiéu theo thir ty tdng ddau.

O dong dudi, ghi cdc tdn s6 tuomg vmg duci mdi gid i do.



10

Bang nhu thé goi 12 bdng phdn phéi thuc nghiém ciia ddu hiéu. Tuy nhién dé
cho tién, tir nay trd di ta sé goi bang d6 1a bang "tn s6". Vi dy : Tir bang 1 ta
c6 bang "tan s6” sau (bang 8) :

Gia tri (x) 28 30 35 50
Tén s6 (n) 2 8 7 3 N=20
Badng 8
Chay

a) C6 thé chuyén bang "tdn s6" dang “ngang” nhu bang 8 thanh bang "doc”
(chuyén dong thanh cét, bang 9) :

Gia tri (x) Tén s6 (n)
28 2
30 8
35 7
50 3
N=20
Badng 9

b) Bang 8 hoidc bang 9 gilp chiing ta quan sit, nhan xét vé gid tri cia d4u
hieu mot ciach dé dang hon so v6i bang 1, d6ng thi s& ¢6 nhiéu thuan 1gi
trong viéc tinh todn sau nay. Ching han, tit bang 8 ta c6 thé nhan xét

— Tuy s6 cac gia tri chia X 1a 20, song chi ¢ bon gia tri khdc nhau 12 28, 30,
35, 50.

— Chi ¢6 hai 16p tréng duoc 28 cay, song lai c6 dén tam |6p tréng duge 30 cay.
~ S0 cay tréng dugc cua cic 16p chit yéu la 30 cay hoac 35 cay.

........

— Tir bdng s liéu thong ké ban ddu cé thé ldp bdng "tdn 56" (bdng phdn
phoi thuc nghiém cua ddu hiéu).
— Bdng "tdn s¢6" giup nguoi diéu tra dé c6 nhitng nhdn xét chung vé si phdan
L phoi cdc gid tri ciia ddu hiéu va tién loi cho viéc tinh todn sau nay.




Bdi t&p
Tro choi toan hoc : Théng ké ngay, thang, nam sinh cia cic ban trong 16p

va nhiing ban ¢6 cung thang sinh thi x&p thanh moét nhém. Dién két qua thu
dugc theo miu & bang 10 :

Thing 12|13 |4(5|6|7 (89|10 11)12
Thn s6 (n) N=

Bang 10

Két qua diéu tra vé s6 con ctia 30 gia dinh thuéc mét thon dugc cho trong
bang 11 :

[ ]
N
N
\¥]

2 3 2
2 4 2 3 2

2 4 1 0 3 2 2 2 3 1

....
w
N
[\ M)
[\

Bang 11

a) D4du hiéu cin tim hiéu & day 1a gi ? Tir 46 lap bang "tdn s6".

b) Hay néu mot s6 nhan xét tir bang trén vé s6 con cua 30 gia dinh trong
thon (s6 con cia cédc gia dinh trong thén chd yéu thudc vao khoang nao ? S6
gia dinh déng con, tiic ¢6 3 con trd 1én chi chiém mot ti i¢ bao nhiéu ?).

Tudi nghé (tinh theo nim) cha mot s8 cong nhan trong mot phan xudng
duoc ghi lai @ bang 12 :

7 2 5 9 7

2 4 4 5 6

7 4 10 2 8

4 3 8 10 4

7 7 5 4 1
Bdng 12

a) Ddu hiéu & day 1a gi ? S8 cdc gid tri 12 bao nhiéu ?

b) Lap bang "tdn s6" va ridt ra mot s6 nhan xét (s6 cdc gid tri cia ddu hiéu,
s6 cdc gid tri khdc nhau, gid tri 16n nh4t, gia tri nhoé nhat, gia tri ¢é tdn s6 16n
nhdt, cdc gia tri thudc vao khoang nao 1a chi yé&u).
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8.

Luyén tap

Mot xa thu thi ban siing. S6 diém dat dugc sau mébi 14n bin dugc ghi lai &
bang 13 :

8 9 10 9 9 0 8 7 9 g
0 7 10 9 8 0 8 9 8 8
8 9 0 10 10 9 9 9 8 7

Bdng 13

a) Dau hiéu & day la gi ? Xa tha da ban bao nhiéu phét ?

()

b) Lap bang "tan 6" va it ra mot s6 nhan xét.

Thoi gian giai mot bat todn (tinh theo phiit) ciia 35 hoc sinh dugc ghi trong
bang 14 :

—
3 10 7 8 10 9 6
4 8 7 8 10 9 5
8 8 6 6 8 8 8
7 6 10 5 7 8
8 4 10 5 7 9

Bdng 14

a) Dau hiéu o dayla gi ? S6 cdc gia tri 1a bao nhiéu ?

b) Lap bang "tan s6" va nit ra mot s6 nhan xét.



§3. Biéu dd

Lam thé nao d8 biéu dién cac gia tri va tin s§
cla ching bang biéu dd ?

Ngoai bang s6 liéu thdng ké ban ddu, bang "tdn s6", ngudi ta con dung
biéu dé dé cho mot hinh anh cu thé vé gia tri cia d4u hiéu va tan s6.

1. Biéu dé doan thing
Tra lai véi bang "tan s6" dugc 14p tir bang 1

Gid tri (x) 28 30 | 35 50 J

Tén s6 (n) 2 8 7 3 N = 20J

n Hay dung biéu do doan thdng theo cdc buoc sau :

a) Dung hé truc toa do, truc

g -/ . n
hoarh biéu dién cdc gid tri x, truc 10 J
tung biéu dién tin s6' n (d6 dai 9}
don vi trén hai truc 6 thé et ]
khdc nhau). 4 SRR EEEEE, =
6 1
b) Xdc dinh cdc diém c6 toa dé la 5 [
cdp s6 gém gid tri va tdn sb cua 4
n6 :(28:2):(30:8) ;.. (Luuy: ; ------------- -1------
gid tri viét trudc, tdn so viét sau). o 1
c) Noi moi diém do voi diém trén 5 283035 50

truc hodnh c¢o6 cung hoanh do.
Chdng han diém (28 ; 2) duoc noi _ Hinh 1
voi diém (28 ; 0) ; ...

Biéu d6 vira dung 13 mot vi du vé biéu dé doan thdng (h. 1).
2. Chay

Bén canh c4c biéu d6 doan thang thi trong cdc tai lieu théng ké hoac trong
sach, bdo con gap loai bi€u d6 nhu & hinh 2 (cdc doan thing dugc thay bing
c4c hinh chit nhat, ciing c6 khi cic hinh chi¥ nhat dugc vE sdt nhau dé dé
nhan xét va so sdnh), 46 1 biéu do hinh chit nhdt.
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1995 1996 1997 1998

Hinh 2

Hinh 2 biéu dién dién tich rimg nudéc ta bi phd, dugc théng ké theo timg
nam, tir 1995 dén 1998 (don vi truc tung : nghin ha).

B&i t&p
Diém kiém tra Todn (hoc ki I) ctia hoc sinh 16p 7C duogc cho & bang 15 :

Gawioo |0 1]2]3fals{e]7|8]0]10

Tins6(m) (O[O0 (O |28 [10]12,7 (6|41

Z
1]
W
o)

Bdng 15

a) Dau hiéu ¢ day 1a gi ? S6 cdc gia tri 1a bao nhiéu ?
b) Biéu dién biang bidu dé doan thing.
Tir bang "tdn s6” 1ap dugc & bai tap 6, hiy dung biéu d6 doan thing.

Luyén t1&p

Nhiét d6 trung binh hang thing trong modt nam cua mét dia phuong duoc
ghi lai trong bang 16 (do bang do C) :

11213415 6(7I879 101112

18 120 (28 {30 | 31| 32| 31 (28 251 18 1 18 | 17
I

Théang

Nhiét 46
trung binh

Bang 16



a) Hay 1ap bang "tin s6".
b) Hay biéu dién bing biéu 46 doan thing.

13. Haiy quan s4t biéu d6 & hinh 3 (don vi cha c4c cot 1a triéu ngudi) va tra 181 cac
cau hoi :

a) Nam 1921, s6 dan cia nuéc ta 13 bao nhiéu ?

b) Sau bao nhiéu nim (k€ tir nam 1921) thi dan s6 nu6c ta tang thém
60 triéu nguin ?

¢) Tir 1980 dén 1999, dan s6 nudc ta ting thém bao nhiéu ?

1921 1980 1999

Dan s6 Viét Nam qua t8ng diéu tra trong thé ki XX.
Hinh 3

Bdl doc thém

a) Tdn sudt

* Ngoai tin s6 ciia mot gid tri cia ddu hidu, nhiéu khi ngudi ta con tinh tdn
sudt cuia gid tri dé theo cong thic f = % , trong d6 :

N 12 s6 cdc gid tri ; n 12 tAn s6 cua mot gid tri ; f 12 tdn sudt cha gia tri 46.

* Trong nhiéu bang "tdn s6" c¢6 thém dong (hodc c6t) tdn sudt. Ngudi ta
thuong biéu dién tdn sudt dudi dang ti s6 phin tram.
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Vidy : Lap lai bang 8 v6i dong tan suét cta cdc gid tri (bang 17) :

Gia 1 (x) 28 30 35 50
Tan s8 (n) 2 8 7 3 N=20
2 3 A 3
Tan sut (f) 20 20 20 20
(10%) (40%) (35%) (15%)
L
Bang 17

b) Biéu do hinh quat

Bai todn : Hay biéu dién bang biéu d6 két qua phan loai hoc tap cta hoc
sinh khéi 7 ciia mot trudng THCS tir bang 18 :

Loai Gioi Kha Trung binh Yéu Kém

E 6 (%) S 25 45 20 5

Bang 18

Trong truong hop nay, ngoai cdch
diing biéu dé doan thing va biéu dé
hinh chir nhat, ta ¢6 thé dimg biéu
dé6 hinh quat.

b6 1a moét hinh tron duoc chia
thanh cac hinh quat ma géc & tam
ctia cdc hinh quat ti 1 v6i tAn suét.
Hinh 4 I3 biéu dd hinh quat biéu
dién ké&t qua phan loai hoc tap clia
hoc sinh khéi 7 theo bang 18.
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§4. S8 trung binh céng

LSé nao cb thé la "dai dién" cho cac gia tri cha ddu hiéu ’ﬂ

S8 trung binh céng cta déu hiéu

a) Bai toén

* Diém kiém tra Toan (1 tiét) ciia hoc sinh 16p 7C dugc ban 16p trudng ghi

lai & bang 19 :

3 6 6 7 7 2 9 6

4 7 5 8 10 9 8 7

7 7 6 6 S 8 2 8

8 8 2 4 7 7 6 8

5 6 6 3 8 8 4 7
Bdng 19

Cé6 tdt cd bao nhiéu ban lam bai kiém tra ?

Hdy nhd lai quy tdc tinh s trung binh cong d€ tinh diém trung binh cia lop.

¢ Néu xem dau hiéu 14 diém ctia bai kiém tra cia mdi hoc sinh trong 1dp thi
c6 thé 1ap bang “tdn s6" (bang doc) cé thém hai cot dé tinh diém trung binh

(bang 20) :
Diém 6 (x) Tins6 (n) | Céc tich (x.n) N

2 3 6
3 2 6
4 3 12
5 3 15
6 8 | 48
7 9 63
8 9 72
9 2 18
10 - 1 10

_ 250

N = 40 Téng : 250 X=—=6,25
40
Bdng 20
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Chiy :
Trong bang trén, tong s6 diém clia cic bai c6 diém s bing nhau duge thay
the bing tich cua diém s6 dy véi s6 bai c6 ciing difm s6 nhu vay (tic tich
cua gid tri véi tin s6 cia no).
b) Céng thirc
* Tit cach tinh & bang 20, ta c6 nhan xét :
Duta vao bdng "tan 56", ta ¢é thé tinh s6 trung binh cong cua mot ddu hiéu
(goi 1dr 1a s6' trung binh cong va ki hiéu la X ) nhu sau :
— Nhdn timg gid tri voi tdn 50 neong img.
— Cong 1dt cd cac tich vira tim duoc.
— Chia tong dé cho s0 cdie gid 1ri (titc t6ng cdc tdn s6).
* Ta c6 cong thirc :

% = Jali+ XNy + 30y + .0 Xy Dy

N

Trong d6 : Xy, X3, ..., X 12 k gid tri khac nhau ctia ddu hieu X.

ny, Ny, ..., 1k tan s tvong ing.

N 1a s0 cdc gid tri.
Trong vidutrén thik =9 x,=2,x,=3, ., xg=10;n, =3, n, =2, ..,
ng=1;N=40.
Két qua kiém tra cua lop 7A (voi cung dé kiém tra cia lop 7C) dupe cho qua

bdng "tin so” sau day. Hay ding céng thiic trén dé tinh diém trung binh cua
1op 7A (bang 21) : '

Piém 56 (x) Tan s6 (n) Cac tich (x.n)

3 2

4 2

5 4

6 10

7 8

8 [0 .
9 3

10 1

i N=40 | Téng: X =

Bdng 21




B Hay so sinh ket qud tam bai kiém tra Todn néi trén ciia hai lop 7 va 7A 7

2,

Y nghia ctia s6 trung binh cong

S6 trung binh cong cua dau hiéu X 1a mot "dai dién” cho dau hiéu d6 khi can

phai trinh bay mot ciach gon ghé& hoac khi phai so sinh véi mot ddu hiéu’
ciing loai (chdng han, c6 thé so sanh kha nang hoc Todn qua mot nam hoc

cha hai hoc sinh trong cung mot 16p qua diém trung binh mén Todn cudi

nam hoc ctia méi ban).

SO trung binh cong thuomg duve dung lam "dai dién” cho ddu hiéu, dac 1
biét la khi muon so sanh cdc ddu hiéu cung loai. [

Chiiy:

—Khi cac gid tri cta dau hiéu c6 khoang chénh léch rit 16n d6i véi nhau thi
khong nén lay s6 trung binh c6ng lam "dai dién" cho dau hiéu dé.

Vi du : Xét ddu hieéu X c6 day gia tri 1a: 4000 1000 500 100.
Khong thé 13y s6 trung binh céng X = 1400 lam dai dién cho X vi ¢o su
chénh léch rat 16n giita cdc gid tri (chang han, 4000 va 100).

— S6 trung binh cong co thé khong thudc diy gid tri cua dau hiéu.

Viduy : 6,25 khong phai 1a mot gid tri cia ddu hiéu duge néu trong bang 20.
Mot cua dau hiéu

Vi du : Mot ctira hang bin dép ghi lai s6 dép da ban cho nam gidi trong mot
quy theo cac ¢d khac phau & bang 22 :

Ca dép (x) 36 | 37 | 38 | 39 | 40 | 41 | 42

S6 dép ban dugc (n) 13l45 110 | 184 | (26 | 40 | 5 | N =523

Bdng 22

Diéu ma cira hang quan tam la ¢g dép nao bdn dupe nhiéu nhdt, trong trudong
hop nay ¢& d6 (cd 39) sé 1a "dai dién" chit khéng phai la 6 trung binh cong
cua cdc ¢@. Gid tri 39 vai tan sé 16n nhat (184) duge goi 1a mét.

* Mot cia ddu hiéu la gid tri co tan s6 1on nhdt trong bang "tan s6” ; ki hiéu
la M,

19



14.
15.

16.

17.

20

Bai tap
Hay tinh s6 trung binh cdng cua d4u hiéu & bai tap 9.

D€ nghién ctu "tudi tho" cha moét loai bong dén, ngudi ta da chon my y 50
béng va bat sdng lién tuc cho tdi ldc ching tu tit. “Tudi tho" cla cic béng
(tinh theo gid) dugc ghi lai ¢ bang 23 (lam tron dén hang chuc) :

Tudi tho (x) 1150 | 1160 | 1170 | 1180 | 1190
S6 bong dén twong ting (n) | . 5 8 12 18 7 [N=50

Bdng 23
a) D4u hiéu cdn tim hi€u & day 1a gi va s6 cdc gid tri la bao nhiéu ?
b) Tinh s6 trung binh cong.

¢) Tim m6t cia diu hiéu.

Luyén tap

Quan st bang "tdn s6" (bang 24) va cho biét c6 nén dung s6 trung binh
cong lam "dai dién" cho d4u hiéu khéng ? Vi sao ?

Gia tri (x) 2 3 4 90 100
T4n s6 (n) 3 2 2 2 1 N=10
Bdng 24

Theo d6i thoi gian lam mot bai todn (tinh bing phit) clta 50 hoc sinh, thiy
gido lap dugc bang 25 :

Thoigian(x)| 3 | 4 |5 |6 | 7 |8 |9 10[11]|12

n
wn
o

Tén s6 (n) 1 3|4 (7(8|9|8([5[|3]|2|N
L

a) Tinh s& trung binh céng.
b) Tim mét cia dau hiéu.



18.

Po chiéu cao cua 100 hoc sinh 1dp 6 (don vi do : cm) va dugc két qua theo
bang 26 :

Chiéu cao (sap x€p theo khoang) Tan 6 (n) |
N 105 \ —
| 110 - 120 7
121 — 131 35
132 - 142 45
143 - 153 L1
155 L
N =100
Bdng 26

a) Bang nay c6 gi khdc so vai nhitng bang "tin s6" da biét ?
b) Udc tinh s6 trung binh cong trong trudng hop nay.
(Huomg dan :

— Tinh $6 trung binh cdng cha timg khoang. SG d6 chinh 1a trung binh cong
clia gid tri 16n nhéit va nho nhit cia khoang. Vi du : trung binh cong cua
khoang 110 - 12014 115.

— Nhan céc s6 trung binh vira tim dugc véi cac tan s6 tuong Ung.

— Thuc hién tiép céc budc theo quy tic da hoc).



19. SO can ndng (tinh bing kilégam) cia 120 em clia mot trudng miu gido &
thanh ph6 A duogc ghi lai trong bang 27 :

17 20 20 18 19 19 185 21 185 21
18 19 185 19 19 17 19 20 175 2
18 195 18 17 195 165 19 19 175 1%
18 185 17 185 16 17 20 19 215 19
195 18 165 17 165 17 20 185 16 185
185 165 165 20 19 17 165 19 24 125
200 17,5 175 195 18 185 15 175 235 IS
175 165 18 20 185 19 175 16 20 28
20 16 19 21 175 20 165 16 195 20
210 16 20 20 175 20 18 25 18 20
20 165 21 18 18 205 17 17 18 175
20 21 21 18 19 28 17 18 175 17

Bang 27
Hay tinh s6 trung binh céng (c6 thé sir dung may tinh bo tdi).

On tap chuong lil
Cau hdi on tdp
1.  Mub6n thu thap cécs6 liéu vé mot van dé ma minh quan tAm, ching han nhu

mau sic ma mbi ban trong 16p ua thich thi em phai lam nhimg viéc gi va
trinh bay két qua thu dugc theo méu bang nao ?

Tdn s6 cha mot gid tri 1a gi ? C6 nhén xét gi vé tdng c4c tin s6 7
Bang "tdn s6" ¢ thuan lgi gi hon so véi bang s6 lieu théng ké ban ddu ?
4. Lam thé& nao dé tinh s8 trung binh cong cia moét ddu hiéu ?

Néu 16 céc bude tinh. Y nghia cia s6 trung binh cong. Khi nao thi s6 trung
binh c6ng kho c6 thé 1a dai dién cho d4u hiéu dé ?

22



Bdi tép

20. Diéu tra nang sust [da xuan ndm 1990 cba 31 tinh thanh nr Nghé An trd vao,
ngudi diéu tra 1ap dugc bang 28 :
a) Lap bang "tdn s6".
b) Dung biéu d6 doan thing.
¢) Tinh s6 trung binh cong.
STT | Tinh, thanh phé N?t"jhi‘;i‘ STT | Tinh, thanh ph6 N?:’jhi‘;a"
1 | Nghe An 30 16 | Binh Duong 30
2 | Ha Tinh 30 17 | Déng Nai 30
3 | Quang Binh 20 §8 | Binh Thuan 40
4 | Quang Tri 25 19 | BaRia- Viing Tau 30
5 | Thira Thién — Hu& 35 20 | Long An 25
6 | PaNing 45 21 | bong Thép 35
7 | Quang Nam 40 22 | An Giang 35
8 [ Quang Ngii 40 23 | Tién Giang 45
9 Binh Dinh 35 24 | Vinh Long 35
10 | Phi Yen 50 25 | BénTre 35
11 | Khanh Hoa 45 26 | Kién Giang 35
12 | TP. H6 Chi Minh 35 27 | Can Tho 30
13} Lam Péng 25 28 | Tra Vinh 40
14 [ Ninh Thaan 45 29 [ S6c Trang 40
15 | Tay Ninh 30 ' 30 | Bac Liey 40
31 | CaMau 35
Bdng 28
21.  Swu tdm trén sich, bdo mot biéu do (doan thing, hinh chit nhat hoac hinh
quat) vé mot van dé nao d6 va néu nhan xét.
5 - TOAN7/2-A 23




Chuong IV - BIEU THUC PAI SO

24

§1. Khéi niém vé biéu thic dai s6

Nhic lai vé biéu thirc

G céc 16p dudi ta da biét : cdc s6 duge ndi v6i nhau bdi ddu cdc phép tinh
(c6ng, trir, nhan, chia, nang 1én lu§ thira) lam thanh mot biéu thitc.
Chinghan: 5+3-2 : 12:6.2 : 15.47: 4.3°_5.6

13 . (3 + 4) Ia nhimg biu thic.

Nhitng biéu thitc nhu trén con dugc goi 1a hiéu thile s6.

Vi du : Viét biéu thitc s6 biéu thi chu vi clia hinh chit nhat c6 chiéu réng
bang 5 (cm) va chiéu dai bang 8 (cm).

Biéu thifc s6 biéu thi chu vi ciia hinh chit nhat dé 1a : 2.(5 + 8).

Hady viét biéu thirc s6 biéu thi dién tich cia hinh chit nhdt ¢é chiéu rong

bang 3 (cm) va chiéu dai hon chiéu rong 2 (cm).

Khai niém vé biéu thac dai sé

Xét bai todn : Viét biéu thitc biéu thi chu vi cita hinh chit nhat ¢6 hai canh
lien tiép bang S (cm) va a (cm).

Trong bai toan trén, ngudi ta da diing chit a dé viét thay cho mot s6 nao do
(hay con néi : chif a dai dién cho mo6t s6 nao dé). Bing cich tuong tur nhu da
lam & vi du trén, ta c6 biéu thitc biéu thi chu vi chia hinh chit nhét néi trong
bai todn la : 2.(5 +a).

Khi a = 2 thi biéu thitc trén biéu thi chu vi cia hinh chit nhat c6 hai canh
bing 5 (cm) va 2 (cm) ; con khi a = 3,5 thi biéu thiic trén biéu thi chu vi cia
hinh chif nhat ¢6 hai canh bang 5 (cm) va 3,5 (cm) ; ...

Nhu vay, ta cé thé dung biéu thitc trén dé biéu thi chu vi cia cdc hinh chi
nhat ¢6 mot canh bang 5 (cm).



m Viél hiéu thitc biéu thi dién tich cia cde hinh chit nhdt ¢6 chiéu dai hom
chiéu rong 2 (cm).
Trong t04n hoc, vat 1i, ... ta thuong gap nhitng biéu thic ma trong d6 ngodi
cdc s0, cac ki hieu phép todn cong, trir, nhan, chia, nang ién luy thira, con c6
ca cdc chi¥ (dai dién cho cdc s6). Ngudi ta goi nhiing biéu thidc nhu vay la
biéu thitc dai s6.

150 1

Vidy:Cichbiéuthitc: 4x; 2.(5+2); 3.(x+y); X' ; xy; — S—-

14 nhiing biéu thifc dai s8.

Dé cho gon, khi viét cac biéu thifc dai s6, ngudi ta thuong khong viét ddu
nhan gilta cic chi, ciing nhy giita s6 va chit. Ching han, ta viét xy (nhan s6
X VGi 8O y) thay cho x.y, viét 4x (nhan 4 véi s6 x) thay cho 4.x, ... Thong
thudng. trong mot tich, ngudi ta khong viét thira s6 1, con thira s6 (-1) duge
thay bing ddu "-" ; chang han, ta viét x thay cho 1x, vA viét -xy thay cho
(-1)xy, ... . Trong biéu thitc dai s6, ngudi ta ciing ding c4c dau ngoac d€ chi
thit tu thue hién cic phép tinh.

E Viét biéu thirc dai 56 biéu thi
a) Quang duong di duyc sau x (h) clia mot 6 16 di voi van téc 30 kmih ;
b) Téng quang duong di dwoc ciia mot nguoi, biét rang nguoi dé di bo trong
X (h) véi van 1oc Skmih va sau dé di bdng 6 t6 trong y (h) vdi van toc 35 km/h.
Trong biéu thitc dai s8, cic chit c6 thé dai dién cho nhimg s6 fuy y nao d6.
Ngudi ta goi nhitng chit nhu vay 12 bién s6' (con goi tht 12 bién).

» Chuy:
— Trong biéu thitc_dai s6, vi chit dai dién cho s6 nén khi thyc hién cic

phép todn trén cic cha, ta c6 thé ap dung nhl.mg tinh chat, quy tic phép
todan nhu trén cdc s6. Chang han :

X+y=y+Xx; Xy=yXx; xxx=x3; xX+y)+z=x+(y+12);
(Xy)z=x(yz); x(y+2z)=xy+Xxz; (X+y-2)=-Xx-y+2z,;
150 1

— Cac biéu thic dai 6 c6 chia bién & mau, chang han nhy —;

x - 0,5
(VG cdc bién t, x ndm & mau) chua duge xét dén trong chuong nay.
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C6 thé em chira biét

Vao nam 820, nha toan hoc ndi tiéng ngudi Trung A
da viét mdt cudn sach vé toan hoc. Tén cubn sach
nay dugc dich sang téng Anh vdi tiéu dé Algebra,
Algebra dich sang tiéng Viét Ia Dai s6.

Tac gia cudn sach tén la Al-Khowarizmi (doc |4

An-khé-va-ri-zmi). Ong dudc biét dén nhu 12
cha dé ctia mdn Pai s8. Ong danh ca ddi minh
nghién citu vé dai s& va da co nhiéu phat minh
quan trong trong linh vurc tean hoc.

Ong cling 1a nha thién van hoc, nha dia Ii hoc ndi

tiéng. Ong da gdp phan rét quan trong trong viéc
vé ban dd thé gidi thai bay gio.

An-kho-va-ri-zmi

Bdi t&p

Hay viét cdc biéu thiic dai s6 hiéu thi :
a) Téng cha X vay

b) Tich cha x va y

¢) Tich cia 6ng x vd y véi hiéu cta x
vay.

Viét bidu thie dai s6 bidu thi dién tich
hinh thang c6 ddy I6n la a, ddy nho la b,

dudtmg cao la h (a, b va h ¢6 cung don vi
do).

Dung bit chi néi cac ¥ 1), 2). .... 5} vdi a), b), ..., e) sao cho ching ¢6 cung ¥
nghia (chang han nhu n6i y 1) véie))

1) X -y a) | Tichcuax vay
2) | sy b) Tich ciia 5 vi y |
3) Xy ) Tong cia 10 va x
. - " d r o : e 3
4) 10+ x \ 4 Tlchcua[_ngxya}vm hiéu cua x
vay.
5- | X+ X -V \ e A v
) | (x+y)x-y) c) Hiéu cla x va y




Mot ngay mua he, budi séng nhiét do 1a t do, budi trua nhiét d6 tang thém x
do so véi budi sdng, budi chiéu hic mat troi 1an nhiét do lai gidm di y do so
véi budi trra. Hay viét biéu thiic dai s6 biéu thi nhiét d6 lic mat trdi lan cla
ngay dd theo t, x, v.

Mot nguoi duoc hudong mide luong 1a a dong trong mot thang.
Hoi ngudi d6 nhan duoc bao nhiéu tién, néu :

a) Trong mot quy lao dong, ngudi 46 bao dam du ngay cong va lam viéc ¢
hiéu suit cao nén duge thudng thém m déng ?

b) Trong hai quy lao dong, ngudi dé bi trit n déng (n < a) vi nghi mot ngdy
cong khong phép ?

§2. Gia tri ca mot biéu thic daqi sé

Gia tri cia mét biéu thire dai s6

Vidy 1 : Cho biéu thifc 2m + n . Hay thay m = 9 va n = 0,5 vao biéu thiic d6

réi thuc hién phép tinh.

Gidi : Thay m = 9 va n = 0,5 vao biéu thitc di cho, ta dugc :
2.9+05=18,5.

Ta néi : 18,5 1a gid tri ciia biéu thitc 2m + n tai m = 9 va n = 0,5 hay con

néi : tgi m =9 va n=0,5 thi gid tri cua biéu thitrc 2m + n 12 18,5.

Vidu 2 - Tinh gié tri ctia biéu thic 3x” - 5x + 1 tai x = -1 vitai x =

0| —

Giai :
— Thay x = -1 vao biéu thuc trén, ta cé : 3.(‘—1) 2_ 5(0-1)+1=9,

Vay gi4 tri cha biéu thic 3k 5x + | taix =-11a9.

] N [ rs a 2z
~ Thay x = 3 vao-biéu thirc trén, ta co :

2
3. l] —5.l+ =3. i)~5. i)+l=§—-5-+1=—3.
2 2 4 2 4 2 4

Vayglémcuabléuthu03x2—5x+1tzg1x= la—Z.

1
2
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BEH "

Dé tinh gid tri ciia mér biéu thite dui sév tai nhitg gid tri cho trde clia cde
hién, ta thav cdc gid tri cho trwoe dé vao biéu thuce roi thee hién cde
phép tinh.
Ap dung

T . c . 2 ) . :
Tinh gia tri cua biéu thiee 3x" -9x wi X = L vatai x =

Poc 5o em chon dé duwe cau ding :

-
48

: ey 144 |

Gid tri clia biéu thic xzy 24 |

taix=-4vay=31Ila 4HJ

Bai tdp
B0 : Giai thuing toan hoc Viét Nam (danh cho gido vién va hoc sinh pho
théng) mang tén nha toan hoc noi tiéng nao ?
(Qué ong & Ha Tinh. Ong 13 ngudi thay cua nhiéu
thé hé cdc nha todn hoc nudc ta trong the ki XX).
Hay tinh gid tri cha cdc biéu thic sau taix = 3,y =4
va 7 = 5 r6i viét cac chi tuong (mg vai cdc so tim
duge vao cdc 6 tréng dudi day, em sé tra 101 duoc

. cau hoi trén :

N X E 227+

T :.f'3 : H x+ }-1

A S(xy+2) \

L x'- }'2 : | Biéu thire bigu thy chu vi ¢cha hinh chit nhit

cocaccanhlay. z

M  Bi€u thic biéu thi canh huyén cia tam gidc vuéng ¢ hai canh géc
vudng la x, v.

E W st | 24 [ 85 | o 16 | 25 % 18

|

i

hn
"N




7.  Tinh gi4 tri cia c4c biéu thitc sau taim =

a)3m - 2n;

8. DG : Udc tinh s6 gach cdn mua ?
Gid su gia dinh em cédn lat mot
nén nha hinh chit nhat bang gach
hinh vuéng c6 canh la 30cm.

Hiy do kich thuéc nén nha
dé o1 ghi viao 0 tréng trong

—fvan=2:

b) 7m + 2n - 6.

3

/[//T N

bang sau : //Z/ - [L ﬁx\ AN
Chiéu rong (m) Chiéu daii (m) S6 gacﬁ can mua(viém
Xy
X Y 0,09
5,5 6.8 Khoang 416 (vién)

9.  Tinh gi4 tri ctia biéu thidc )(2y3 +xytaix=1viy =;—

7

(%7 6 thé em chura bict

5

TOAN HOC VI SUC KHOE CON NGUOSI

Em c6 tudng tugng dude hai 14 phdi (goi tat [ phdi) cia minh chda khodng bao
nhiéu lit khong khi hay khdng ? Dung tich phéi ctia méi ngudi phu thudc vao mot sé
yéu td, trong dé hai y&u 6 quan trong 1a chiéu cao va d6 tudi.

Sau day 14 mot cdng thifc udc tinh dung tich chudn phdi cha mdi ngudi :
Nam : P =0,057h - 0,022a - 4,23

NI :Q=0,041h-0,0

18 a - 2,69,
trong 4o :

h : chiéu cao tinh bang xentimét,
a ! tudi tinh bang n3m,
P. Q : dung tich chudn clia phdi tinh bang lit.

VI du : Ban Lan (nu‘) 13 tudi, caoc 140cm thi
dung tich chudn phdi clia Lan tinh theo céng

thifc trén 13 :

0,041 x 140 - 0,018 x 13 - 2,69 = 2,818 (lit).

29
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Gid sit Lan hit mét hoi that sau réi thdi that cang qua bong. Néu qué bong sau khi
théi c6 duding kinh bang 17 cm thi theo cdng thic tinh thé tich hinh cdu bén kinh R

la gnRa‘ dung tich ph8i clia Lan s& vao khoang :

% x 3,14 x 8,5 x 8,5 x 8,5 ~ 2571(cm") ~ 2,571 (lit).

Nhu vay, ban Lan cdn rén luyén, tap thé duc nhiéu hon ciing nhu can bd tri thdi
gian hoc tap, vui choi va ¢6 ché d6 an uéng hop i !

Em thi tinh theo cong thic trén dé bigt dung tich chudn phdi cla minh, réi thdi
béng va xét xem minh da dat mirc chudn chua.

§3. bon thic

rNhCrng biéu thirc nao dugc goi la don thac ? ]

Don thirc

Cho cdc biéu thirc dai s6':
4)(y2 ; 3-2y —% x2y3x ;o 10x+y;
Sx+y) 2x? (—%j y3x ; 2x2y ;o = 2y.

Hay sdp xép chiing thanh hai nhém :

Nhém 1 : Nhimg biéu thiic c6 chita phép cong, phép trix.
Nhom 2 : Cdc biéu thize con lai.

Céc biéu thic dai s trong nhém 2 1a nhimg vi du vé don thic.

Don thiec 1a bidu thire dai s6 chi gém mot s6, hode mot bién, hodc mot
tich gita cdc so' va cdc bién. '

Vi dy 1 : Céc biéu thic 9 ; % XLy 2x3y ; —xyzz5 ; %x3y2xz 1a nhimg
don thitc.

Vi du 2 : Cac biéu thic trong nhém 1 n6i trén khong phai 1a don thitc.
Chiy: '

S6 0 duoc goi la don thitc khong.

m Cho mot s6' vi du vé dom thiic.

30



2. Bon thire thu gon

Xét dom thic 10x°y.

Trong don thic trén, cdac bign x. y ¢6 mat mot 1an dudi dang mot luy thia
véi s6 mii nguyén duong. : :

Ta noéi don thic 10x6y 12 don thire thu gon ; Y0 12 hé s6'va x°y” 1 phan biéi
cua don thuc do.

Don thite thu gon la don thie chi ¢om tich cua mpt so'véi ede bién, ma moi
bién da dwgce ndang lén luy thita voi so mid nguvén duomg,

$6 ndi trén goi la A¢ so. phan con lai goi [a phdn bién cia don thite thu gon.
h dul :Cicdonthuc x ; -y ; 3x2y ; IOxy5 1a nhimg don thuc thu gon.
cohésolanluotla b -1;3:10vacd phan bién lan lugt lax 5y ; xzy : xys.
Vidu?2 : Cic donthic xyx 5)(yzzyx3 khong phii 14 don thic thu gon.

» Chiy:
~ Ta ciing coi mdt s6 13 don thire thu gon.

— Trong don thic thu gon, mdi bién chi duge viét mot lan. Thong thudng.
khi viét don thiic thu gon ta viét hé s6 trude, phan bién sau va cic bién duoc
viét theo thir ty bang chi céi.

Tir nay, khi néi dén don thitc, néu khong néi gi thém. ta hiéu dé ta don thitc
thu gon.

3. Bac cua mét don thirc
., 3 - PR -~ s .

Trong don thirc 2x5y' 7. bién x coO sO mi 1a 5 ; bién y
c6s6mila3;biénzcésomilal.
Téng cdc s6 mil ciia cde bign 1a 5+ 3 + 1=9.Tandi9
1a bac cua don thie di cho.
Bdc ctia dom thite ¢6 hé s6'khde O la tong sé’mit ciia ar
cd cde bién ¢é trong don thite do.
S6 thure khidc 0 ]a don thitc bac khong.
S6 0 duge coi‘la don thite khong ¢é bac.

4. Nhan hai don thirc

o Cho hai bidu thitc 6 - A = 3,16’ va B = 3*.16°.

6 TOAN/S2-A ’% ]



10.

1.

12.

14.

32

Dua vio tinh chit giao hodn, két hop cua phép nhan cdc s6 va quy tac nhan
hai luy thita ciing ¢ $6, ta ¢6 thé thuc hién phép nhan A véi B nhu sau :

AB=(3216").(3%16% = (32.3%.0167.16%) = 3%.16",
« Bang cdch tuong tu, ta c6 thé thuc hién phép nhan hai don thic.
Vi dy : D& nhan hai don thitc 2x2y va 9xy4, ta lam nhu sau :
2Y).Oxyh = (290 Yxy®) = 1800 (yyh) = 18¢y.
Ta n6i don thife 18x°y> 1a fich cha hai don thic 2x%y va 9xy*.
Chity:

— Pé nhan hai don thiic, ta nhan céc hé s6 v6i nhau va nhan cic phan bign
vdi nhau.

- Méi don thitc déu ¢6 thé viét thanh mét don thite thu gon. Chang han, viét
don thiic sau thanh don thic thu gon :

Sx=2)xy (=3 = [3(=2)-3)](x yixyDx = 30y yy?) = 30x8y.

NPT | T 2
Tim tich cua .‘—Zx' va —8xy”.

R&i tap
Ban Binh viét ba vi du vé don thiic nhu sau :
2 S 2
S—x)x7; -——Xx7y -5.
( ) 3 y

Em hiy kiém tra xem ban viét di ding chura,
Trong cdc biéu thirc sau, biéu thirc ndo 14 don thic ?

a) §+x2y . B9x’yz; o) 155; d) 1—%)(3.

a) Cho biét phan hé s6, phan bi€n cua moi don thic sau :
2.5%7y ; 0,25x°y>.
b) Tinh gia tri cua méi don thdc trén tai x = 1 vay = —1.
Tinh tich cta cic don thiic sau roi tim bac cha don thite thu duoc :

]
a) -3 xzy va 2xy3 ; b) —Jix3y va -2 x3y5.

Hay viét cic don thic véibién x,yvaicd gidtribing 9 taix = -l vay = 1.

6 - TOAN772-



ek
"

§4. Bon thiic déng dang

Ehi nao cac don thire dude goi la dong dang voi nhau ﬂ

Pon thirc déng dang
Cho dom thiie sz)'x.

a) Hav viét ba dom thie ci phan bién giong phan bién cia dem thite dd che.
b) Hav viét ba dem thite o6 phan bién khéae phan ién cua dem thie de cho.

Cic don thite viét dang theo yéu cdu cua cdu a) la cac vi du vé don thac
dong dang, con cic don thic viét dung theo yéu ciu cau b) 1a cic vi du vé
don thae khong dong dang.

Hai dom thite dong dung la hat don thiee c6 hé
L s ke O va co cing phan bién. |
. = J

. - - S U T .

Vidy - 2x7y™ 1 -5x'y” va Ex y~ 1a nhimg don

thire déng dang.

Chu y :

Cidc 50 khae 0 duge coi li nhimg don thire dong |

dang. |

Aidung ? Khi thao ludan nhom, ban Sem néi :
2 2 . - . o "

"0,9xy7 v 09Xy la hai don thiee dong dang

Ban Pl nai - "Heat den thiee trén Khdng

dong dang”. Y kien cua em ?
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X!

Cdng, trir cac don thic déng dang

o Cho hai bicu thue so: A = 2.72.55 vaB= 72.55.

Dua vao tinh ¢hit phan phoi cua phép nhan doi véi phép cong ciic 0. ta ¢o
the thie hicn plidp cong A véi B nhir sau

A+FB=27"55+7"55=(2+1).7°.55=3.7".55.

o Bang cich wong . ta ¢6 thé thue hién cdc phép tinh cong va tra hai don

thirc dong dang.
> : L2 .

Vid 1o cong don thae 2x7y vai don thire X7y, ta lam nhie saw

2000 A 2

27y + Xy =(2+ DxTy = 3x7y.

o B A . 202
Ia nGi don thwre 3¢y [ 1ong ¢aa hai don thie 2x7y va X7y,
y o b . 2 2 N
Vidu 2 0 De tri hat don thide 3xy™ va 7xy 7, ta lam nhu sau :

> 2 2 2

Axy” - 7xy" = (3-T)xy =-4xy”.

g A Tl , . 3 >
Fa noi dom thre 4xy™ laciiéw cua hai don thire 3xy~ va 7xy”.

Dé cong (hay rivi cae don thite dong dang, ta cong (hay trir) cac hé so vai
nhau va giie nguyén pidn bien.

s o ” , 3 i 3
Hay inttong cua ba don the @ Xy 25Xy va =7xy".

Thi viét nhanh : Mét t8 truimg viét mot don thitc bic 5 ¢6 hai bién. Méi
thiinh vién trong 16 viet mot don thite déng dang v don thie mi 1o trudng
cta minh vita viet roi chuyén cho 6 trudng. T6 trudng tinh tong cia tat ca
cac don thite cda 16 minh va lén bang viét két qua. To nao viét ding va
nhanh nhat thi to do gianh chién thing.

Bdi tdp
Xeép e don thie sau thanh timg nhém céc don thire dong dang :
5o s 1 » 2 2
; ATV AV ——xy: =2xy":  X7y:
| 2 s
=Xy I —C-XV! Xy.
4 5

: R . 2 2 N - 2
Tim tOng coa badon thue : 25xy™ @ S5xy™ va 75 xy".



17, Tinh wid trg cuo bicu thie sau laix = Tviiy = |

Tén cua tae 2id cuon Dai Viet sir Ki duot thin vaa Trim Noan Tong duoe dat
cho mot duimg pho cua Thu do Ha NoO. Em <€ bict wen Gie gin dé bang cach
tnh cde tong va higon dudi day 61 viét chir womg dng o a dindi het g
duoc cho trong bing sau

N 1 1 I . ~ ]
v 2xT+ 3N - — X7 L SAY = —ay Ay
3 ) I !
. I > N . 2 o
N —— AT X | L S R
) _ - . ] g
H  av - 3wy + 5xyv X R [t £ Sl
- boa | [l
A\ A E AT A I l. X7+ A\
- - 5 __\
: 2 4 I 1 1 17
| ==X fixy” — X7 | {) o= XT ] 3wy — AN Py
| ‘-\ - I i ] " 1 - : -
s g2 . .
- - ———— - +— —_—— —— ; L
| : | ‘] r
' !
| ! '
LI | S N S 1
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20.

21.

22.

23.

36

Luyén tap
Tinh gid tri cua biéu thie 16x7y" - 2%’y taix =05vay=-1.

Viét ba don thiic dong dang véi don thiic —2x2y rot tinh tong ciia ci bén don
thic do.

Tinh téng clia cdc don thiic :

3 xyz’ ; 1 xyzl ; — L XYz’

4 2 4
Tinh tich cdc don thitc sau o1 tim bac clia don thifc nhan dwoc :
a) l%xdyz va éxy. : b) . xzy va 2 xy4.

15 9 7 5
Dién céc don thic thich hop vao 6 trong :
a)3x%y + ] = 5%y
B[ - 2x° =—7x°
o] +[] +[] =x".
§5. Da thic

ba thue

Xét cic biéu thitc ;

a) Biéu thic biéu thi dién tich cua
hinh tao boi mot tam gidc vuong va
hai hinh vuéng dung vé phia ngoai
trén hai canh géc vuong X, y cla tam
gidc dé -

2+ 2, I
x p—
y 2X)’

2 5
b) 3x~ - y2+ a—xy—7x

) 5 1
C) Xy - 3xy +3x'v-3+xy —5x+5.

Cic biéu thic trén 1 nhitng vi du vé da thic.



!"VE

Da thite 1d mot tong cia nhimg don thive. Moi don thive trong 16mg coi la |
moét hang i cua da thire do. |

. 5 : -

Ching han. da thic 3x2 y2 + 3 Xy — 7x ¢6 the dugc viét nhir sau :
5 s

GBx) + (YD) + [; Xy] + (=7x) : do d6 cdc hang tr cua n6 la:

5
7 - y2 ; 3xy ; ~7X.

Dé cho gon, ta c6 thé ki hiéu da thic bing céc chit in hoa A, B. M. N. P, Q....
Chang han, khi ki hiéu da thic trén Ja P, ta viét :

© s 5
P=3x" —y2+ gxy—7x.
Hay viét moét da thirc va chi ré cdce hang w cua da thiec do.

Cha y : M6i don thic duge coi 1a mot da thite.

Thu gon da thirc

Trong da thitc & cau c¢) myc 1 ¢6 nhilng hang ir 13 cac don thic dong dang
(con goi tét 1a hang tir d6ng dang). Thirc hién phép cong cic don thic dong
dang, ta duoc :

1
N=x2y—3xy+3x2y—3+xy—%x+5=4x2y—2xy— 5x+2.

Trong da thic 4x2y - 2xy — %x + 2 khong con hai hang tir nao dong dang.
Ta goi da thitc d6 1a dang thu gon cua da thac N.
Hay thu gon da thiic sau :

5 1 1 1 2 1
= 5x"y — 3xy + — — Xy +5Xy - =X + -+ —x — —
Q y — Xy 2xy y y 3 53 4

Bac cua da thic

Cho da thdc :

M= xzy5 - )n{y4 + y6 + 1. Trong da thic
do, hang t x2y5 c6 bac 7 ; hang ta *xy“cc’)
bac 5 ; hang tur y6 c6 bac 6 ; hang tir 1 ¢o

bac 0. Bac cao nhat trong cic bac do 1a 7.
Ta néi 7 1a bac cua da thitc M.
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25.

26.
27.

28.

38

Bdc cua du thice la bac cua hang tit ¢6 bdce cao phdat trong dang thu gon ciia
da thiee do.

Chuy:
— S6 0 cting duge goi la da thirc khong va nd khong ¢o bac.
— Khi tim bac cua mot da thife, trude hét ta phai thu gon da thife dé.

o . 1 R
Tin bge cua da thire Q = - 3x” 5 x‘}y "2 Xy + 3x +2.

“~

Bai t&p
O Pa Lat, gia tdo la x(d/kg)
va gid nho la y(d/kg). Hay
viét biéu thitc dai s& bicu thi
$6 tién mua :
a) 5 kg tao va 8 kg nho.
b) 10 hop tdo va 1S hop nho.
biét mai hop tdo ¢é 12 kg va
mdi hop nho ¢6 10 kg.

Mai biéu thire tim dugce & hai
cau trén co 1a da thie khong ?

Tim bac cua moi da thic sau :

1 5 A
a)3x2—;-x+l+2x—x2; b) 3x° + 7% - 3xY + 65" - Ax"

. . 2,002,022 03 a2y 33 )
Thugondathfcsau :Q=xX"+y +zZ +X -y +2 +x +y -7".

Thu gon roi tinh gid tricda dathiic Ptaix =0S5vay=1:
] b ) 1 2 1 ~

P==xy+xy -xy+ —xy - 5xy - —x7y.

3 y + Xy y 5 y y 3 Y

Ai dang ? Aisai ?

Ban Duac d6 : "Bac cha da thiie M = x* y5 + xj'y4 + 1 bang bao nhi¢u 2"
Ban Tho ndét : "Da thie M ¢6 bac 14 6.

Ban Huong ndi : "Da thic M ¢6 bac 1a 5".

Ban Son nhan xét : "Ca hai ban déu sai".

Theo em. ai ding ? At sai ? Visao?



§6. Cong, tr da thic

Dua vao quy tic "ddu ngoac” va tinh chit ciia cdc phép tinh trén s6, ta c6 thé
cong, trlr cdc biéu thifc s6. Bing cdch twong tu, ta c6 thé thue hién cac phép
todn cOng va trir hai da thitc.

1. Cong hai da thic

Dé€ cong hai da thic M = 5x2y +5x -3 vaN=xyz- 4x2y + 5X - % ta lam

nhu sau :

M+N=(5x2y+5x—3)+(xyz—4x2y+5x—%)
= 5x2y +5x -3+ xyz—4x2y +5x - % (bo ddu ngoac)

= (5x2y - 4x2y) + (5x +5x) +xyz + (-3 - %) (dp dung tinh chat
giao hodn va két hgp)

= x2y + 10X + xyz - 3% (cong, trir cac don thitc dong dang)
Ta n6i da thic x2y + 10x + Xyz - 3% I 16ng ciia hai da thic M, N.
m Viét hai da thitc roi tinh tong cia chiing.
2. Tru hai da thac

DE trir hai da thiic P = 5x7y — dxy” + 5% — 3 v Q = xyz — 4x%y + xy’ + 5x - %
ta lam nhu sau :
2 2 2 2 1

P-Q=(5x"y - 4xy” + 5x - 3) - (xyz - 4x"y + xy +5x—5)

= Sx2y _ dxv2 2 2 | -

=5X"y - 4xy" +5x -3 -xyz+ 4xy - xy" - 5x + > (b6 dau ngoic)

= (5x2y + 4x%y) + (= dxy? - xyD) + (5x - 5%) - xyz + (-3 + % )

_ (4p dung tinh chét giao hoan va két hop)
= 9x2y - SJ(y2 ~Xyz - 2—;— (cong, trit cic don thirc déng dang)

7 - TOAN7/2-A . 39
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30.
31.

32.

33.

34.

35.

40

Ta néi da thidc 9x2y - 5)(y2 -xyz- 2 L

2

Viét hai da thiec roi tinh hiéu cia ching.

BaI tap

Tinh :
Q) X+y)+(x-y);

b) (X +y)-(x-y).

12 hiéu ca hai da thic P va Q.

Tinh tdng cla hai da thicc P = xzy +x° - xy2 +3 va Q= X+ )w:y2 - Xy -6.

Cho hai da thitc :
M=3xyz—3x2+5xy—l
N=5x2+xyz~5xy+3—y.
TinhM~+N; M-N:; N-M.
Tim da thdc P va da thic Q, biét :
a)P+(x2—2y2)=x2—y2+3y2—l

b) Q - (5x% - xyz) = Xy + 2x* - 3xyz + 5.

Tinh téng cha hai da thic :

aM= x2y + 0,5>(y3 - 7,5x3y2 +x> va N= 3xy3 - x2y + 5,5)(3y2 .

BP =x+xy+03y7 - xy -2 va Q=xy’+5-13y

Luyén tap

Tinh tdng cha cic da thic :

3 v

aP =x2y+xy2—5x2y2+x
b)M=x3+xy+y2-x2y2—2 va
Cho hai da thitc :
M=x2—2xy+y2;
N-y2+2xy+x2+1.

a) TimhM+ N ;

Q= 3)(y2 - xzy + )(2y2 .

N=x2y2+5—y2.

b) Tinh M - N.

7 - TOANT2-B
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38,

Tinh gid tri cua mébi da thifc sau :

a]i}{24-2}('_«—3::3+;_71.;3+3:|-13—y"1L taix =5vay=4,

b) )(3,'—:ft:y:+:ac:'y'1 - xhybﬂ-xgyg taix=-lvdy=-I,

Viét mot da thidc bac 3 véi hai bién x. y va c6 ba hang tir.

Chocdcdathic: A =x"- 2y +xv + 1
B=x:+}--.ﬁ;2y2 1,

Tim da thic C sao cho ;

a)C=A+B: byC+A=8B.

§7. Da thiic mét bién
Pa thirc mét bién 4
« Da thiic mot bién la téng cua nhitng don thitc cia cliing mot bien.

Ching han : A = 7}'2 -3y + % la da thitc ctha bién y .

B=2x"-3x+ 7x3 + 4x5 - % la da thidc cua bién x.

<

6x”

3
27 +7X°

) T

-*—rol—-

- * Mdi s6 duge coi 1a mot da thire mot bién.

« Dé chi rd A 1a da thifc cia bién y, B la da thirc cua bién x, ... ngudi ta viét
A(y). B(x), ... . Khi dé, gid tri cha da thic A(y) tai y = -1 duge ki hiéu la
A(-1), gid tri cua da thic B(x) tai x = 2 dugc ki hiéu 1a B(2), ... .

Tinht A(5), B(-2), vai A(y) va B(x) la cac da thie néu trén.

Tim bdc cua cac da thie A(y), B(X) néu trén.

41
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* Bac coa da thitc mot bién (khac da thitc khong, da thu gon) 1a s6 mii 16n
nhét clia bién trong da thic dé.

Sip xép mét da thuc

Dé thuén 10i cho viéc tinh todn ddi véi cac da thitc mot bién, ngudi ta thudng
sip xé&p cdc hang tlr cha chiing theo Iuy thira tang hodc gidm cuia bién.

Vi du : D6i v6i da thitc

P(x) = 6x + 3 - 6x + x> + 2x*,
khi sip x&€p cAc hang tlr cia nd theo luy thira giam ctia bién, ta duge :

P(x) = 1t £ x° - 6x° + 6x + 3,
va theo Iuy thira ting cha bién, ta dugc :

P(x) =3+ 6x ~ 6x> + x + 2x”.
Chiy :
D¢ sip xép cdc hang tir cta mot da thic, trude hét phai thu gon da thic dé.
Sap xép cdc hang nk ciia da thitc B(X) (trong muc 1) theo luy thira tdng cua bién.
Hay sdp xép cdc hang tik cia méi da thic sau theo luy thita gidm cia bién :

Q) =4x” = 2x + 5x% - 2x° + 1 - 2x°
Rx) = Kt e -3t o104+ x4
Nhdn xét :
Moi da thitc bac 2 clia bién x, sau khi di sip x€p cdc hang tit ciia cﬁﬁng theo
luy thira giam cha bién, déu cé dang :
ax” + bx + ¢

trong dé a, b, ¢ 1a cdc s6 cho trude va a = 0.
Chiiy :
Ngoai biéu thiic & nhin xét trén, ta con ¢6 thé gip cic biéu thic dai 56, ma
trong d6 c6 nhimg chit dai dién cho cédc s6 x4c dinh cho truéc. Pé phan biét
vé6i bién, ngudi ta goi nhitng chif nhut vay 13 hdng s6'(con goi tét 12 hdng).
Hé sé

Xét da thie P(x) = 6x° +7x° - 3x + %



39.

40.

41.

42.
43.

D6 la mot da thitc da thu gon. Ta néi 6 1a hé s6 cua luy thita bac 5 ; 7 1a hé
s6 cua luy thira bac 3 ; -3 12 hé s6 cua luy thira bac 1 ; % ia h¢ s6 cha luy
thira bac 0 (con goi la hé 56 tw do). Vi bac clia da thiic P(x) biang 5 nén hé s6
cua luy thira bac 5 con goi 1a hé 56 cao nhdt.

Chuy:

Con c6 thé viét da thirc P(x) ddy du tir luj thira bac cao nhat dén luy thira
bac01la:

P(x)=6x5+0x4+7x3+0x2—3x+ %

Vi thé, ta néi hé s6 clia c4c lu§ thira bac 4, bac 2 cia P(x) bang 0.

Thi "vé dich nhanh nhat" : Trong 3 phiit, méi td vién hdy viét cdc da thic
mot bién c6 bac bing s6 thanh vién cha t8 minh. T8 nao viét duge nhiéu nhat
thi coi nhu t8 dé vé dich nhanh nhat.

Bai tGp
Chodathitc: P(X)=2+5%*—3x +4x° - 2x-x +6x° .
a) Thu gon va sip xé&p cic hang tit clia P(x) theo luy thira giam cua bién.
b) Viét cac hé s6 khac 0 cla da thitc P(x).
Cho da thiic Q(x) = x2 + 2x* + 4x3 = 558+ 3x2 —4x - 1.
a) SAp x€p cac hang tir cha Q(x) theo luy thira giam cha bién.
b) Chi ra cdc hé s khac 0 cia Q(x).

Vi€t mot da thifc mot bién ¢6 hai hang tir ma hé s6 cao nhét 1a 5, hé s6 ty do
la-1.

Tinh gid tri ctia da thifc P(x) = x° ~ 6x + 9 tai x = 3 va tai x = -3,

Trong céc s6 cho & bén phai méi da thifc, s6 nao 14 bac cha da thic d6 ?

a) SxAo 20 +xt o 3x% -5 4+ 1 -5 5 4
b) 15 — 2x 15 -2 ]
3 +x3-3C + 1 | 35 i
dy-1. 14 0
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§8. Cong, tri da thitc mét bién

Cong hai da thitc mot bién

Vi du : Cho hai da thic :

3 2

Pix) =2 +5x* o + %% -x - 1

Q(x)=—x4+x3+5x+2.
Hay tinh téng cua chiing.
Gidi : '
Cdch 1 :

3

P(x)+Q(x)=(2x5+5x4—x +x2-—x—1)+(—x4+x3+5x+2)

3 2 4

=2x5+5x4—x +x"-x-1-x +x3+5x+2

=2x5+(5x4—x4)+(—x3+x3)+x2+(-x+5x)+(—1+2)
B Y G DL P Py

Cach 2 : Ta dat va thuc hién phép cong nhu sau (chd y dat cdc don thic
ddng dang & cing mot cot ) :

P(x):2x5+5x4—x3+x2— x-1
+
Qx)= - x*+x° +5x+2

P()()+Q()()=2)(5+4x4 FxPHAx 4+ 1.

Trir hai da thirc mdt bién

Vi du : Tinh P(x) - Q(x) v6i P(X) va Q(x) di cho & phén 1.
Cdch 1 ;. Hoc sinh ty giai theo cach trir hai da thic da hoc & §6.
Cach 2 : Dat va thyc hién phép trir nhu sau :

P(x) =2 +5x o3 e d - x -

Q) = - xtxd +5x 42

P(x) - Q(x) = 2x> + 6x* - 2x> + x> - 6x - 3.
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. 45.

46.

47,

Chuy:
Dé& cong hodc trir hai da thitc mot bién, ta c6 thé thuc hién theo mét trong hai
cach sau :

Cach 1 : Thuc hién theo cach cong, trir da thitc da hoc & §6.

Cach 2 : Sap xép cac hang tlr cla hai da thitc cung theo luy thira gidm (hodc
tang) cua bi€n, réi dat phép tinh theo c¢6t doc trong tur nhtt cdng, trir cdc 6
(chd y dat cic don thic déng dang & ciing mot cot).

Cho hai da thic : M(x) = x5 ot x - 0,5;

N(x) = 3xt - sx? o x - 2,5.
Hay tinh M(x) + N(x) va M(x) - N(x).
Bai tép
Cho hai da thirc : P(x) = _5x° - % + 8t +x?

va Q(x)=x2—5x—2x3+x4- —;’-

Hay tinh P(x) + Q(x) va P(x) - Q(x).

Cho da thitc P(x) = x* - 3x* + -21- - x.

Tim cac da thitc Qx), R(x), sao cho :

a) P(x) + Q(x) = x> - 2x° + 1.

b) P(x) -R(x) = x.

Viét da thite P(x) = 5x° - 4x* + 7x - 2 du6i dang :
a) Téng cua hai da thitc mot bién,

b) Hiéu cta hai da thitc mot bién.

Ban Vinh néu nhén xét : "Ta cé thé viét da thiic da cho thanh tdng cia hai da
thitc bac 4". PBung hay sai ? Vi sao ?

Cho cic da thic :

P(x).= xYox -t +1

Qx) = 5x2 - x>+ 4x

H(x)—*2x +x2 45,

Tinh P(x) + Q(x) + H(x) va P(x) - Q(x) — H(x).

45
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49.

R

52.
53.

46

Chon da thitc ma em cho 12 két qua ding :

2x3+3x2—6x+2

2x3—3x2—6x +2

Q-2+ -G +4x-1)=2 |~ 7 T 7 |
L-2x3~3x2+6x+2J

2%~ 3x% - 6x - 2j

Luyén tap
Hay tim bac cia moi da thitc sau :
M=x2—2xy+5x2~l '
N = x%y?- y?+ 5x7 - 3x7y + 5. ‘%
Cho cdc da thire :
N= 15y3 + 5y2—y5 - 5y2 —4y3 -2y
M =y2+y3—3y+ 1 —y2+y5~y3 +7y5.
a) Thu gon cic da thite trén.
b) Tinh N+ M vaN-M.
Cho hai da thic :

P(x) = 32~ 5+x° - 3x>- x6 oyt

Q(x)=x3+2x5~x4+x2—2x3+x—l. .
a) Sap x€p cdc hang tir cha mdi da thifc theo luy thira tang cda bién.
b) Tinh P(x) + Q(x) v P(x) - Q(x). |
Tinh gid tri clia da thic P(x) =x* - 2x -8 tai:x=-1:x=0vix=4.
Cho cdc da thic :
P(x):x5—2x4+x2—x + 1
Q(x)=6 - 2x + 35> + X - 3x°.

Tinh P(x) - Q(x) va Q(x) - P(x). C6 nhéan xét gi vé€ cAc hé s6 cta hai da thic
tim duge ?



§9. Nghiém cua da thilc mét bién

C6b gia tri nao cla bién lam cho
da thirc nhan gia tri bAng 0 khong ?

Nghiém ctia da thitc mét bién

o X6t hai todn : Cho biét cong thic d6i tir do F sang do C1a C = % (F - 32).
Héi nude déng bang & bao nhiéu do F ?

Ta da bigt nuéc déng bang & 0°C. Khi dé %(F -32)=0. Tu dé F = 32.
Viy, nuéc déng bang & 32°F.

« Xét da thic P(x) = %x - 190,

Theo két qua bai todn trén, ta ¢c6 P(32) = 0. Ta ndi x = 32 1a mét nghiém cua
da thiae P(x).

Néu tai x = a, da thice P(x) c6 gid tri bdng 0 thi ta néi a (hodc x = a) la
mot nghiém cua da thirc do.

Vi du
| . . N . . 1 1
a)x= —5 la nghiém cua da thic P(x) =2x + 1 vi P(—5)=2 ——2— +1=0.

b) x =—1 va x = | Ia cdc nghiém cita da thic Q(x) = x - 1, vi Q(-1) = 0 v
Q) =0. _

¢) Pa thic G(x) = X+ 1 khéng c6 nghiém, vi tai x = a bat ki, ta luén cé
G(a)=a2+120+1>0.

Chuy :

— Mot da thic (khdc da thitc khong) ¢6 thé c6 mot nghiém, hai nghiém,...
hoac khéng c6 nghiém.

— Ngudi ta d3 ching minh duoc ring s6 nghiém ctia mot da thic (khac da
thifc khéng) khéng vuot qui bac cia nd. Chang han : da thic bac nhat chi c6
mot nghiém, da thic bac hai ¢6 khong qua hai nghiém, ...
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m x=-2;x=0vax =2 céphdila cdc nghiém cua da thic x* - 4x hay khong ?

54.

5S.

56.
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Vi sao ?

Trong cdc s6 cho sau, véi moi da thiic, s6 nao la nghiém cua da thite ?

1
Px)=2 —
a) P(x) X + 5

1 !
4 2 _ -4

b) Q(x) = x> -2x -3 3 1 -1

Tro chei todn hoc : Cho da thic P(x) = x° - x. Gido vién chudn bi mot s6
phiéu (bdng s6 hoc sinh cta 16p), réi phat cho méi em mot phiéu. Méi hoc
sinh ghi 1én phi€u hai s6 trong cac s6 -3, -2, -1, 0, 1, 2, 3. Em nao ghi
duge hai 56 déu 12 nghiém ctia P(x) thi em d6 gianh chién thing.

Bai tap

Kiém tra xem :

1 WeogN . L3 ”
a)x = 0 ¢6 phai 1a nghiém cua da thic P(x) = 5x + % khoéng.
b) M6i s8 x = 1 ; x = 3 6 phai 12 mot nghiém cia da thic Q(x) = X%~ 4x +3
khong.
a) Tim nghiém cua da thitc P(y) = 3y + 6.
b) Chiing t6 rang da thiic sau khong cé nghiém : Q(y) = y'+2.

DG : Ban Himng néi : "Ta chi

c6 thé viét duoc mot da thirc F(1)=0 P(1)=0 =0

mot bién c6 modt nghiém L\ C ‘T'——@
bang 1", . .

Ban Son néi : "Cé thé viét
duoc nhiéu da thic mot bién
c6 mot nghiém bang 1"

Y kién cua em ?
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58.
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On tap chuong IV
Céu héi én tap
Viét nam don thirc cia hai bién x, y. trong d6 x va y ¢6 bac khic nhau.
Thé nao 12 hai don thitc déng dang ? Cho vi du.

Phat biéu quy tic cong, trir hai don thitc dong dang.

Khi nao s8 a dugc goi 12 nghiém cia da thic P(x) ?

Bdi tGp
Viét mot biéu thife dai s& cha hai bién x, y thoa man timg diéu kién sau :
2) Biéu thifc d6 1a don thic. |
b) Biéu thifc d6 1a da thitc ma khong phai 1a don thifc.
Tinh gi4 tri méi biéu thitcc sautaix =1;y=-1vaz=-2:
a) 2xy(5x2y +3x-2); , b) xy2 + yzz?*’ +ox*,

Hay dién don thic thich hop vao méi 6 tréng dudi day :

5x2yz _ = 25)(3y222

15x°y%2] =

Sxyz| | - 25x4zz = -

2
~xyz =

1 3
~— Xy Z =
5 Y

C6 hai vdi nudc : voi thit nhat chay vao bé A, vdi thi hai chay vao bé B.
BE A di c6 san 100 Iit nudc. BE B chua c6 nudc. Méi phiit voi thit nhat chay

dugce 30 lit, voi thit hai chay duoc 40 lit.
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a) Tinh lugng nudc c6 trong mdi bé sau thoi gian 1, 2, 3, 4, 10 phat r6i dién
két qud vao bang sau (gia thiét bé dit 16n dé chita nuéc) :

N Thoi gian (phiit) . | 5 ‘ 3 A | 10
BE A 100 + 30

BE B 0 + 40

Ca hai bé 170

b) Viét biéu thitc dai s6 biéu thi s& lit nudc trong méi bé sau thoi gian x phut.

Tinh tich cac don thifc sau roi tim hé s6 va bac cua tich tim duge.
1 3 2.2
a) ny va - 2x"yz

b) - 2x2yz va ~3xy3z.
Cho hai da thic :

P(x)=x5—3x2+7x4—9x3+x2-%x

Q) =5 oo H 33— %

a) Sap x&p cac hang tir cia mébi da thic trén theo luy thira giam cua bién.
b) Tinh P(x) + Q(x) va P(x) - Q(x).

c¢) Ching t6 rang x = 0 12 nghiém cia da thic P(x) nhimg khong phai la
nghiém cia da thic Q(x).

Cho da thuc :

M) = 5% +2x* - x2 + 3k - P -t 1 - 4xC

a) Sap xé&p cdc hang tir clia da thiic trén theo luy thira giam cda bién.
b) Tinh M(1) va M(-1).

c¢) Ching to ring da thidc trén khong ¢4 nghiém.

Hiy viét ciac don thitc dong dang véi don thic x2y sao cho tai x = -
vay =1, gia tri cha cic don thitc d6 1a s6 tr nhién nho hon 10.
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Trong céc s6 cho bén phai méi da thirc, s6 ndo 1a nghiém cua da thic 46 ?

aA) AX)=2x-6; -3

1
b) B(x) =3x + — ; —
) B(x) = 3x 5

6
) M(x) =x2 - 3x +2; )
HPR)=x>+5%-6; 6
&) Qx)=x>+x; -1

O\ | =

N —

W | -
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Chuong Il - QUAN HE GIJA CAC YEU TO TRONG TAM GIAC.
CAC DUONG PONG QUY CUA TAM GIAC

§1. Quan hé gida géc va canh ddi dién
trong moét tam gidc

Véi thu6c do gbc, cod
th so sanh cac canh
cla mét tam giac hay
khéng ?

Ta di biét, trong tam gidc ABC, AC=AB & B=C Bay gig, ta xét truong

hop AC > AB (d€ biét quan hé gira B va C) va truong hop B > C (dé biét
quan hé giita AC va AB).

—
.

Géc déi dién véi canh I6n hon
m Vé tam gidc ABC vdi AC > AB. Quan sdt hinh va dy dodn xem ta co truong

hop nao trong cdc truong hop sau :

1)
2)

oI~
o

>
3) B<C.
m Gap hinh va quan sdt :

o Cdt mot tam gigc ABC bdng gidy véi g C
AC> AB (h. 1).

Hinh 1
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* Gdp tam gidc ABC i dinh A sao cho canh
AB chéng lén canh AC d€¢ xdc dinh tia phdn
gidc AM ciia géc BAC, khi dé diém B triing
voi mot diém B' trén canh AC (h. 2).

Hay so sanh géc ABM va géc C.

Hinh 2

Dinh li 1

Trong mot tam gidc, géc doi dién véi canh lom hon la géc lom hon.

GT AABC
AC> AB
KL \ ﬁ>6

Hinh 3

Chimg minh :

Trén tia AC, 1ay diém B' sao cho AB' = AB. Do AC > AB nén B' nim gita A
va C (h. 3).

Ké tia phan gidc AM cia géc A (M € BC).

Hai tam gidc ABM va ABM cé :

* AB = AB' (do céch 14y diém B").

. Kl = /’5:2 (do AM I4 tia phan giic clia goc A).
¢ Canh AM chung.

Do d6 AABM = AABM (c.g.c),suyra:

~ e

B=AB'M. (1



g
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Goc AB'M fa mot gée ngoai cua tam gidc BMC. Theo tinh chat goc ngoai
caa mot tam gidc, ta ¢o :

—

AB'M > C. (2)
Tir (1) va (2) suy ra l§>é

Canh déi dién véi gbc 16n hon

Vé tam gige ABC voi B > C. Quan sar hinh ya dw dodn xem ta 6 mruong
hop ndo trong cdac raong hop sau :

1) AB=AC

2) AB> AC

3) AC> AB.
Nguai ta da chimg minh duge dinh 1i sau :

Dinh Ii 2

Trong mot tum gidce, canh doi dién voi goc lom hon la canh lon hon.

Cu thé. (rong tam gidc ABC (h. 4), néu A

B>C thi AC> AB.

Nhdn xét :

1) Dinh 1i 2 1a dinh Ii dio coa B c
dinh Ii 1. Tir do trong tam gidc ABC.
AC>AB< B> C.

Hinh 4

2) Trong tam gidc 1 (hoac tam gidc vuong). goc tu (hoac goc vuong) la gée
kém nhat nén canh doi dién véi goe t (hoac gde vuong) 1a canh 1én nhat.

Bdi tap
So sdanh cic goc cua tam giac ABC, biét rang :

AB=2cm, BC = 4cm. AC = 5cm.

So sanh cic canh cia tam gidc ABC. biét ring :

A =R0°. B=45°.

N
N
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Luyén 1ap
Cho tam gidc ABC véi A = 100", B = 40°.
a) Tim canh 16n nhat cua tam gidc ABC.
b) Tam gidc ABC la tam gidc gi ?
Trong mot tam gidc, doi dién véi canh nho nhét 1a géc gi (nhon, vuong, th) ?
Tai sao ?
Ba ban Hanh, Nguyén,
Trang di dén trudng theo ba
con duong AD, BD va CD
(h.5). Biét ring ba diém A,
B. C cing ndm trén mot
duong thang va géc ACD la
goc tu.

Hoi ai di xa nhat, ai di gin
nhat ? Hay giai thich.

A B C
Hinh 5

B 6. Xem hinh 6, ¢6 hai doan thang bing
nhau BC va DC. Hoi ring két luan nio
trong cac két luan sau 1a ddng ? Tai sao ?

C a)?\:ﬁ
A= b)ﬁ‘»ﬁ
Hinh 6 c) /’i<ﬁ

Mot cich chimg minh khéac ctia dinh 11 1 :

Cho tam gidc ABC vdi AC > AB. Trén tia AC, lay diém B' sao cho AB' = AB.
a) Hay so sanh géc ABC véi géc ABB'.

b) Hiy so sdnh géc ABB' v61 géc AB'B.

c) Hay so sinh g6c AB'B véi géc ACB.

Ti d6 suy ra ABC > ACB.



§2. Quan hé gila dudng vudng goc va dudng xién,
dudng xién va hinh chiéu

/ I s e i \
B e b e
e . .
::j::::::z€:::: * Ai bgi xa nhat ?
SDIgoesFoSIIEs * Ai boi g&n nhit ?

. S

1. Khai nidm dudng vuéng géc, dudng xién, hinh chidu clia dudng xién

Tir diém A khong nim trén dudng thing d, ké mot

A s L e
dudng thang vuéng géc véi d tai H. Trén d lay diem B
khong trang vai diém H (h. 7). Khi d6 :
 Doan thang AH goi la doan vuong géc hay duong
yuong géc ké tir diém A dén dudng thang d ; diém H goi

B d 12 chan cua duong vudng géc hay hinh chiéu cua
H 8 diém A trén duong thang d.
Hinh 7 * Doan thing AB goi 1a mot duong xién ké tit diém A
dén dudng thiang d.
* Doan thang HB goi 13 hinh chiéu cua duong A
xién AB trén dudmg thang d.
(AW Cho diém A khong thuée duomg thang d (h. 8).
Hay ding éke dé vé va tim hinh chiéu cua d
diém A trén d. Vé mor duong xién nr A dén d, Hinh 8

tim hinh chiéu cua duong xién nay trén d.

2. Quan hé gitra dudng vuong goc va dudng xién

m Tie mot diém A khong nam trén dwomg thang d. ta c6 thé ké dwoc bao nhiéu

duome vuong eoc va bao nhiéu dwomg xién dén duomg thang d ?
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So sanh dudmg vuong goc va cic duong xién, ta ¢6 dinh Ii sau :

Dinh li 1

~ Trong cdc duong xién va dwong vuong ¢oc ke tie mor diem o ngoai mot .

duome thang den dwong thang do, diwdmg yuong ¢ic la duimg ngan nhar.

Cu thé, tir mot diém A khong nam trén d, ké dudng vuong géc AH vii mot
dudmg xién AB tuy y dén dudng thing d thi AH < AB (h. 9).

Aeged A

GT AH la duong vuong géc
AB la duong xién
KL | AH<AB
a _h
Chung minh : H B
Xér tam gidc AHB vuong tai H. Theo nhan xét Hinh 9

vé canh 16n nhat trong tam gidc vuéng, ta cé
AH < AB.

¢ Do dai duong vuong géc AH goi 1a khodang cach tix diem A dén duomg thang d.
Hay dung dinh li Py-ta-go dé so sdnh duong vuong ¢éc AH va dwong xién
AB ke rir diem A dén duomg thanyg @.

Cac dudng xién va hinh chiéu cha ching

Cho hinh 10. Hav sit dung dinh li Pyv-tu-go dé A
SUV ra rdng : |

a) Néeu HB > HC 1hi AB> AC;

hj) Néu AB > AC thi HB > HC;

¢j Néu HB = HC thi AB = AC. va nguoe lai. B H c
néu AB=AC1thi HB=HC. Hinh 10

Lot gidi cua ELA 1a chiing minh cua dinh 1 sau :



10.

Dinh li 2

Trong hai dwong xién ke tie mot diém ndm ngodai mot duong thdang dén
ducmz thang do :

a) Duome xién nao ¢é hinh chicu lon hon thi lom hom ;
h) Puong xién nao lon hon thi ¢6 hinh chiéu [om hon ;

L ¢) Néu hai duomg xién bang nhau thi hai hinh chiéu hang nhau, va ngiigce
lai. néu hai hinh chiéu bdng nhau thi hai duong xién bang nhau.

Bai t&p
Cho hinh 11. Biét rang AB < AC. Trong céc két luan sau. két luan nao ding ?
Tai sao ?
a) HB=HC;
b) HB > HC ;

¢) HB < HC.

A AL _BI _ICF- Dk~
\—-’gsﬁ_,/___/’\_/\/
’Ikd‘-—k“L/A-\J\/
B e NN
T~ T~
e ~ U
AL AT T
ST TN
/fzt;;/'—“:/’*\/qj
1 ,:: —_— .~

5 h s M= ==X
Hinh 1] IHinh 12

Dé tap boi nang din khodng cich, hang ngay ban Nam xuit phat tir M,
ngay thit nhat ban boi dén A, ngay thif hai ban boi dén B, ngay thir ba ban
boi dén C,... (h. 12). ‘

Hoi ring ban Nam tap boi nhu thé ¢ dung muc dich dé ra hay khong (nghy
hom sau c6 boi duge xa hon ngay hom trude hay khong) ? Vi sao ?

Luyén tap

Chitng minh ring trong mot tam gidc can, do dai doan thang néi dinh d6i
dién véi diy va mot diém bat ki cha canh ddy nhod hon hoac bing do dai clia
canh bén.

59



11.

12.

13.

14.
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Mot cach chitng minh khac cua dinh 11 2 .
Cho hinh 13. Diing quan hé gifra géc va canh déi dién

trong mot tam gidc dé chimg minh ring : A

Néu BC < BD thi AC < AD.

Huomg dan :

a) Géc ACD la goc gi ? Tat sao ? B C D
b) Trong tam gidc ACD, canh nio 16n nhit, tai sao ? Hinh 13

Cho hinh 14. Ta goi do dai doan thang AB 1 khodng cdch giga hai duong
thang song song a va b.

a A
&X E
b A
B
Ilinh 14 Hinh 15

Mot tdm gd xé c6 hai canh song song. Chiéu rong cua tam gd la khoing
céch giira hai canh dé.

Muén do chiéu réng clia tdim g6, ta phat dat thude nhu the€ nao ? Tai sao ?
Cach dat thude nhu trong hinh 15 cé dung khong ?

Cho hinh 16. Hiy chimg minh ring : B
a) BE < BC;

b) DE < BC. D
DO : V& tam gidc POR ¢6 PQ = PR = Scm,

QR = 6cm. A

E C

Lay diém M trén dudong thing QR sao cho Hinh 16

PM = 4,5cm. Co mdy diém M nhu vay ?

Diém M c¢6 nam trén canh QR hay khong ? Tai sao ?
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§3. Quan hé gila ba canh ctia mét tam giéc.
Bat dang thic tam gidc

Di theo dudng thdng ngan hon
P == di theo dudng gap khuc !

Bat dang thifc tam giac

Hady thir vé tam gidc véi cde canh ¢6 do dai 1cm, 2cm, 4cm.,
Em ¢o vé duoc khong ?

Khong phai ba d6 dai nado ciing ta d6 dai ba canh cia mét tam gidc. Ta ¢6
dinh Ii sau :

Dinh li

Trong mot tam gidc, tong do dai hai canh bdt ki bao gi¢ ciing lon hon do
dai canh con lai.

Cho tam gidc ABC (h. 17), ta ¢6 c4c bt dang
thitc sau : A

* AB+ AC>BC

* AB+ BC> AC

* AC+ BC> AB. B C
Dua vao hinh 17, hdy viét gid thiét, két ludn Hinh 17

cua dinh li.

Chimmg minh :

Ta s& chimg minh bat dang thiic ddu tién, hai bat dang thitc con lai duoc
chimg minh tuong tu.

Trén tia d61 cua tia AB, 14y diém D sao cho AD = AC (h. 18). Trong tam
gidc BCD, ta s€ so sdnh BD véi BC.

Do tia CA nam giira hai tia CB va CD nén

BCD > ACD. (nH
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Mat khic, theo cich dung, tam gidic ACD can tai A nén D
ACD = ADC = BDC. 2)

Tu (1) va (2) suy ra:
BCD > BDC. 3) A

Trong tam grac BCD, tir (3) suy ra:
AB + AC = BD > BC

. PR X s o gia B
(thco dinh 1f vé quan hé gilda goc va canh doi dién c
trong mot tam gidc). Hinh 18

Cac bat dang thic trong két luan cua dinh 1f dudge goi la cac bdt ding thic
tam giac,

Hé qua cla bat ding thirc tam giac

Tix cdc bat dang thire tam gide, ta suy ra:

AB>AC-RBC; AC>AB-BC; BC>AB-AC;
AB>BC - AC: AC>BC-AB; BC > AC - AB.
Nhu vay. tit dinh If trén ta c6 hé gqua sau ;

Hé qua

Trong mot tam gide. hi¢u do dai hai canh bdt ki bao gio ciing nho hon do
dai canh con lai.

Nhan xét :

Néu xét dong thoi ca tong v hicu do dai hai canh clla mot tam gidc thi quan
h¢ gilta cdc canh ctia n6 con duge phat biéu nhur sau :

Trong mot tam gide, do dai mot canh bao gio cing lon hon hiéu va nho hon
tong cdac do dai ciia hai canh con lai.

Chang han, trong tam gidc ABC, v6i canh BC tacé :

AB-AC<RC< AB+ AC.

m Enm hav giai thich vi sao khéng ¢6 tam gide voi ba canh ¢6 dd dai 1em. 2¢m,
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16.

17.

18.

19.

Luwu y : Khi xét 46 dai ba doan thing c6 thod man b4t dang thitc tam giic
hay khong, ta chi c4n so sdnh d6 dai 16n nhat véi tdng hai 46 dai cdn lai, hoic
so sdnh d6 dai nhd nh4t véi hiéu hai 46 dai con lai.

Bai tGp

Dua vao bat déng thitc tam gi4c, ki€m tra xem bo ba nao trong céc b6 ba
doan thing c6 d6 dai cho sau diy khong thé 12 ba canh cia mot tam gidc.
Trong nhimg trwong hop con lai, hdy thir dung tam gidc c6 d6 dai ba canh
nhur the :

a) 2cm ; 3cm ; 6cm.
b) 2cm ; 4cm ; 6¢cm.
¢) 3cm ; 4cm ; 6cm.
Cho tam giidc ABC vdi hai canh BC = lem, AC = 7cm.

Hay tim d¢ dai canh AB, biét rang do dai nay 12 mot s6 nguyén (cm). Tam
gidc ABC la tam gidc gi ?

Cho tam gidic ABC va M la mét diém nim trong tam gidc. Goi I 12 giao diém
cha dudng thing BM va canh AC.

a) So sdnh MA véi M1 + 1A, tir 46 chimg minh MA + MB< IB + IA.
b) So sdnh IB vé& IC + CB, tir 46 chimg minh IB + IA < CA + CB.
c¢) Chimg minh bt ding thic MA + MB < CA + CB.

Luyén 1&p
Cho cic bo ba doan thing c6 d6 dai nhu sau :
a) 2cm ; 3cm ; 4cm ‘
b) lcm; 2cm; 3,5¢cm
¢)2,2cm ; 2cm ; 4,2cm.

Hay vé c4c tam gidc c¢6 do dai ba canh 14n lugt 12 mot trong cac bd ba & trén
(néu vé dugc). Trong truomg hop khong vé dugce, hay gidi thich.

Tim chu vi cia mdt tam giic can biét dd dai hai canh cua né 1a 3,9cm
va 7,.9cm,
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21.

22,

Mot céch ching minh khic clia bat ding thic tam giéc :

Cho tam gidc ABC. Gia sir BC 1a canh 16n nhat. Ké duong vuong géc AH
dén dudng thing BC (H € BC).

a) Dung nhan xét vé canh l6n nhat trong tam gidc vudng & §1 dé ching
minh AB + AC > BC.

b) Tir gia thiét vé canh BC, hiy suy ra hai bat dang thidc tam gic con lai.
Mot tram bi€n dp va mot khu dan cur duge x4y dung cach xa'hai bo séng tai
hai dia diém A va B (h. 19).

Hay tim trén bo song gin khu dan cu mot dia diém C dé dung mot cot mic
day dua dién tir tram bién dp vé cho khu dan cu sao cho do dai dudng day
dan 1a ngan nhét.

Hinh 19

Ba thanh phé A, B, C la ba dinh cha mét tam
gidc ; biét rang : AC = 30km, AB = 90km
(h. 20). -

a) Néu dit ¢ C mdy phét séng truyén thanh
¢6 bén kinh hoat dong bang 60km thi thanh
phé B ¢6 nhan dugce tin hiéu khong ? Vi sao ?

b) Ciing cau hoi nhu vay véi mdy phdt séng
¢6 béan kinh hoat dong bang 120km ? Hinh 20
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§4. Tinh chdt ba dudng trung tuyén cla tam gidc

G la diém ndo trong tam gi4c thi
miéng bia hinh tam giac nam

A~ thang béng trén gia nhon ?

Pudng trung tuyén cda tam giac

A Trong hinh 21 :

* Doan thing AM n6i dinh A clia tam giic
ABC véi trung diém M cta canh BC goi 12
duong trung tuyén (xudt phit dr dinh A hoac
ting v6i canh BC) cla tam gidc ABC. Doi khi,
. # dudng thing AM ciing goi 1a dudng trung

B M Cc
Hinh 21

tuyén cla tam gidc ABC.

« Mai tam gidc ¢6 ba dudng trung tuyén.

Hady vé mot tam gidc va tdt cd cdc duong trung tuyén cia né.

Tinh chat ba dudng trung tuyén cla tam giéc

a) Thuc hanh

Thuc hanh I : Cat mot tam gidc bing gidy. G4p lai dé xac dinh trung di€ém
mét canh cha né. Ké doan thing néi trung diém nay véi dinh d6i dién. Bing

cach tuong ny, hay vé ti€p hai dudng trung tuyén con lai.

m Quan sdt tam gidc vita cdt (trén dé dd vé ba dudng trung tuyén). Cho biét : Ba
duong trung ruyén cua tam gidc nay cé cung di qua mor diém hay khong ?

Thuc hanh 2 :

* Trén manh gidy ké 6 vuong mdi chiéu
10 6, em hay dém dong, dinh d4u cic dinh A,
B, C r6i vé tam gidic ABC nhu hinh 22.

¢ V& hai duong trung tuyén BE va CF. Hai

trung tuyén nay cit nhau tai G. Tia AG cit
canh BC tai D.

A

Hinh 22
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m Dua vao hinh 22, hdy cho biét -

23.

24,

66

* AD ¢4 la duong trung tuyén cua tam gidc ABC hay khong ?
B
; AG BG —, % bdng bao nhiéu ?
AD’ BE CF
b) Tinh chdt

Ngudi ta da chimg minh dugc dinh 1 sau vé tinh chat ba dudng trung tuyén
cuiia mot tam giac.

Dinh li

Ba duomg trung tuyén cua mot tam gide ciing di qua mot diém. Diém dé cdch

moi dinh mot khodng bang 3 do dai duomg trung tuyén di qua dinh dy.

Cu thé, trong tam gidc ABC (h. 23), cdc A
duong trung tuyén AD, BE, CF ciung di qua
diém G (hay con goi 1a déng quy tai diém G) E E
vataco:
GA _GB_GC 2
DA EB FC 3 B D [®
biém G goi 14 trong tdm ciia tam giac ABC. Hinh 23
R D
Badi tdp
Cho G 12 trong tam cua tam gidc DEF véi
duong trung tuyén DH (h. 24). s
Trong cdc khang dinh sau day, khing dinh
nao dang ?
E H E
DG _1 RG_:3. : Hinh 24
DH 2° GH M
GH_1  GH_2
DH 3 DG 3
Cho hinh 25. Hay dién sg thich hop vao ché N
tréng trong cdc dang thifc sau : G
aaMG=.MR;GR=.. MR ;GR =... MG N R 5
b)NS=.. NG;NS=.. GS; NG =..GS. Hinh 25




25.

26.
27.

28.

29.

30.

Biét ring : Trong mdt tam gidc vudng, dudng trung tuyén iing véi canh
huyén biing mot nira canh huyén. Hiy giai bai toan sau :

Cho tam gidc vuong ABC ¢6 hai canh géc vuéng AB = 3cm, AC = 4cm. Tinh
khodng cdch tir dinh A téi trong tam G cua tam gidc ABC.

Luyén fap
Chitng minh dinh li : Trong mét tam gidc cdn, hai duong trung tuyén ving voi
hai canh bén thi bing nhau.

Hiy chimg minh dinh 1i dado clia dinh Ii trén : Néu tam gidc c6 hai duong
trung tuyén bdng nhau thi tam gidc dé can.

Cho tam gidc DEF can tai D v6i duong trung tuyén DI
a) Chimg minh ADEI = ADFI.
b) Cho biét s6 do cna hai géc DIE va DIF.
¢) Biét DE = DF = 13cm, EF = 10cm, hay tinh d6 dai duong trung tuyén DI
Cho G 1a trong tam cua tam giac déu ABC. Chimg minh rang :
GA =GB=GC.
Huong ddn : Ap dung dinh If & bai tap 26.

Goi G ]a trong tAm cha tam gidc ABC. Trén tia AG 14y di€ém G' sao cho G la
trung diém chia AG'.

a) So sdnh cic canh cla tam gidc BGG' v6i cdc dudng trung tuyén cta tam
giac ABC.

b) So sanh cdc dudng trung tuyén cua tam gidic BGG' véi cdc canh cua tam
gidc ABC.

59 C6 thé em chira biét

« Néu néi ba dinh clla mét tam giac vdi trong
tam clia né (h. 26) thi ta dugc ba tam giac nhé
c6é dién tich bng nhau.

« DAt mdt mi€ng bia hinh tam giac 1én gia nhon,
diém daat lam cho miéng bia 36 n&m thang bang
chinh 1a trong tdm cla tam giac.

Hay th(r xem !

Hinh 26
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Bl pua vao cach gip hinh, hy so sinh cdc
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§5. Tinh chdt tia phan giGe cua mét gbc

» Dlng thudc hai 1& c6 thé vé
duge tia phan giac cia mot
géc khéng ?

Thucc hai lé (thude c6 hai canh song song)

Dinh i vé tinh chat cac diém thuéc tia phan gidc

a) Thuc hanh

Cit mot goc xOy bang gidy, gdp géc dé sao cho canh Ox triing véi canh Oy
d€ xdc dinh tia phan gidc Oz coa né (h. 27).

y
Hinh 27
T mot diém M tuy ¥ trén tia Oz, ta gdp MH
vuong géc vdi hai canh tring nhau Ox, Oy
(h. 28). D6 dai cua nép gdp MH chinh la
khoang cich tir diém M dén hai canh Ox,
Oy cua géc xOy.

Hinh 28

khodng cach tw diém M dén hai canh Ox, Oy.
Ta c6 dinh li sau :
b) Dinh If 1 (dinh If thudn)

Diém ndm trén tia phdn gidc cia mot goéc thi cdch déu hai canh ciia
goc do.




m Dua vao hinh 29, hdy viét gid thiét va két
ludn cua dinh Ii 1. A
Chimg minh : (h. 29).

Hai tam giac vudng MOA va MOB ¢6 : o

<
N

— Canh huyén OM chung,
— MOA = MOB (theo gia thiet). B

Do d6 AMOA = AMOB (canh huyén, géc Hinh 29
nhon), suy ra MA = MB.

2. Pinhlidao

Xét bai todn sau : X

Cho modt diém M nim bén trong géc xOy
sao cho khoang cach tir M dén hai canh Ox,
Oy béng nhau (h. 30). Hoi diém M c6 ndim g M
trén tia phan gidc (hay OM cé6 la tia phan

eidc) cua géc xOy hay khéng ? 3
Ta c¢6 dinh Ii sau : y

Dinh li 2 (dinh li ddo) Hinh 30

Piém ndm bén trong mor goc va cdch déu hai canh ciia goc thi ndm trén
tia phdn gidc cua géc dé.

E Dua vao hinh 30, hdy viét gid thiét va két lugn cia dinh 1i 2.
Huong dén chimg minh : (h. 30). ‘
— Keé tia OM.
- Ching minh hai tam gidc vuong MOA va MOB béng nhau.
Tir d6 suy ra MOA = MOB hay OM la tia phan gidc cha géc xOy.

Nhdn xét : Tu dinh 1f 1 va dinh Ii 2, ta ¢6 : Tdp hop cdc diém ndm bén trong
mot géc va cdch déu hai canh cua géc la tia phdn gidc cua goc do.
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Bai tGp
Hinh 31 cho biét c4ch vé tia phan gidc X
cha géc xOy bing thudc hai 1€ :
— Ap mot 1é cia thuée vao canh Ox, ké o
dudng thing a theo Ié kia. : M

~ Lam tuong ty v6i canh Oy, ta ké
duoc dudmg thing b. y
~ Goi M 12 giao di€ém ciaa va b, ta ¢ Hinh 31
OM Ia tia phan gidc chia géc xOy. A
Hiy chimmg minh tia OM duge vé nhu vay

ding 12 tia phan gidc cua géc xOy.

(Goi ¥ - Dua vao bai tap 12 chimg minh g c
cac khoang cach tir M dén Ox va dén Oy /1/ 1
bing nhau (do cing bang khoang cdch hai Hinh 32

1€ clia chiéc thuée) réi 4p dung dinh 1i 2).
Cho tam gidc ABC. Chimg minh ring giao diém ciia hai tia phan gidc cla
hai géc ngoai B, va C, (h. 32) ndm trén tia phan gidc ciia géc A.

Luyén 1&p

Cho hai dudng thing xx', yy’ cdt nhau tai O t
(h. 33).

a) Ching minh hai tia phan gidc Ot, Ot'
cia mot cip goéc ké bl tao thanh mot géc
vuong.

b) Ching minh ring : Néu M thuoc dudng
thing Ot hoic thuéc dudmg thing Ot' thi

M cich déu hai dudng thing xx’ va yy'. y
c) Chitng minh ring : Néu di€ém M cich
déu hai dudng thing xx', yy' thi M thudc
dudng thing Ot hoac thudc dudng .
thing or. Hinh 33

d) Khi M = O thi céc khoang c4ch tir M dén xx' va yy' bing bao nhiéu ?

e) Em ¢6 nhan xét gi vé tap hop cic di€m cdch déu hai dudng thing cit nhau
xx', yy' ?




34.

35.

Cho g6c xOy khdc géc bet. Trén tia Ox 14y hai di€ém A va B, trén tia Oy 14y
hai diém C va D sao cho OA = OC, OB = OD. Goi [ 1a giao diém cua hai
doan thang AD va BC. Ching minh rang :

a) BC=AD;
b)IA=1C,IB=1D;
¢) Tia OI 1a tia phan giac cta géc xOy.

C6 manh sat phiang hinh dang mot géc
(h. 34) va mot chiéc thuéce thing cé chia
khoang. Lam th€ ndo dé vé duoc tia
phan gidc cta goc nay ?

Goi y . Ap dung bai tap 34. Hinh 34

§6. Tinh chét ba dudng phén giéc cua tam giae

Piém nao trong tam
! giac cach déu ba canh
' chané ?

A
Pudng phan giac cua tam giac
Trong tam gidc ABC, tia phan gidc cha géc
A cét canh BC tai diém M (h. 35), khi dé
doan thing AM duoc goi 14 duong phan
B M C

gidc (xuat phat fr. dinh A) cla tam gidc
ABC. Doi khi ta cling goi duong thang AM . Hinh 35
12 dudng phan giac cta tam gidic ABC.

-~ 0 a A
Moi tam gidc ¢6 ba duong phan gidc.
Ta c6 tinh chat :
Trong mor tam gidc cdan, duong phadn gidce
xudt phdar nr dinh doi dién voi ddy dong
B M

thoi la dudmg trung tuyén iing voi canh ddy
(h.36).
(Hoc sinh ty ching minh).

Hinh 36
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36.

37.

72

Tinh chat ba duéng phan giac cia tam giac

Cdr mot tam gide bang gidy. Gap hinh xdc dinh ba dwong phan gidc cia
né. Trdi tam gidc ra, quan sat va cho biét : Ba nép gdp c6 cung di qua mot
diém khong.

Ta co dinh li sau :

Pinh li

Ba duong phdn gidc cua mét tam gide cung di qua mot diém. Diém nay
cdch déu ba canh cua tam gidc do.

Ta c¢6 thé chimg minh dinh Ii theo cach
sau : Goi I 1a giao diém ciia hai dudng phan
gidc xudt phdt tir dinh B va dinh C cta tam
gidc ABC. Ta s€ chitng minh Al 1a tia phan
gidc clha géc A va I ciach déu ba canh coa
tam giac ABC (h. 37).

Dya vao hinh 37, hdy viét gid thiét va két
lugn cua dinh Ii.

Hinh 37

Chitng minh :

* Vi I niam trén tia phan gidc BE clia g6c B nén theo dinh 1 1 vé tinh chat
cua tia phan giéc, ta cé

IL =1H. )]
¢ Tuong tv, ta cd

IK =1H. )
» Tir (1) va (2) suy ra IK = IL (= IH), hay I cach déu hai ¢anh AB, AC cla
g6c A. Do d6 | nam trén tia phan gidc cia géc A (theo dinh I 2 vé tinh
chat cila tia phan gidc), hay Al la duong phan gidc xuat phat tir dinh A cla
tam gidc ABC. ' \
Tém lai, ba dudng phan gidc cua tam gidc ABC cung di qua diém 1 va diém
nay cich déu ba canh cha tam gidc, nghia la : IH =IK = IL.

B t&p
Cho tam gidc DEF, diém I ndm trong tam gidc va cich déu ba canh cia né.
Chitng minh I 12 diém chung ciia ba dudng phan gidc chia tam gidc DEF.

Néu cich vé diém K & trong tam giac MNP ma cédc khoang cach tir K dén ba
canh cua tam gidc d6 bang nhau. V& hinh minh hoa.



Cho hinh 38. ,
a) Tinh goc KOL. 2"
b) Keé tia 10, hay tinh goc KIO.

) > . - D

¢) Piem O c¢6 cach déu ba canh cua tam giac
sne ? Tai sao 7
IKL khéng 7 Tai sao K L
Hinh 38
Luyén tap

Cho hinh 39. A
a) Ching minh AABD = AACD.
b) So sdnh goc DBC va goc DCB, =
Cho tam gidc ABC cian tai A. Goi G la trong
tam, I 1a diém nam trong tam gidc va cich k, ¢

déu ba canh cha tam gidc d6. Chimg minh ba _
diém A, G. [ thing hang. Hinh 39

Hoi trong tam cia mot tam gidc déu cé cach déu ba canh cua no hay khong ?
Visao ? _

Chdng minh dinh 1i @ Néu tam gidac 6 mor dieong trung tuvén dong than la
ducmg phan giac thi tam gidac dé la mof tam gide can.

Ggi v Trong AABC, néu AD vira la duong trung tuyén via la dudng
phan gidc thi kéo dai AD mot doan DA, sao cho DA | = AD.

PO : C6 hai con dudmng
cdt nhau v cing cat mot con
song tal hai dia diém khac
nhau (h. 40),

Hiy tim mot dia diém dé xay
dung moét dair quan sat sao
cho cac khoang cdach tir do
dén hai con dudng va dén bu
song bang nhau,

Co 14t ca mdy dia diém
nhu vay ?

Hinh 40
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§7. Tinh chét dudng trung tryc clia mét doan thdng

s 7 B

Ding thuéc thdng va compa
dung dudng trung truc cta
mét doan thang nhu thé& nao ?

% i Y

Dinh li vé tinh chat cla cac diém thudc dudng trung truc
a) Thuc hanh

/\,—-—-——'/":

a) b)
Hinh 41
» Cat mot manh gidy, trong d6 cé mot mép cat 1a doan thing AB (h. 41a).

* Gap manh gidy sao cho mit A tring véi mit B (h. 41b). Nép gdp 1| chinh
(2 dudng trung truc ciia doan thang AB.

* Tir mot diém M tuy y trén nép gap 1, gap doan thang MA (hay MB) dugc
nép gip 2 (h. 41c). D6 dai cia nép gap 2 1a cdc khoang cich tir diém M dén
hai diém A va B. Tir d6 ta thay MA = MB..

Ta ¢6 dinh li sau :

b) Dinh li 1 (dinh li thudn)

Diém nam trén duomg trung truc cia mot doan thing thi cach déu hai mii
cia doan thdng do.

Cu thé, néu diém M nam trén dudng trung truc cua doan thing AB thi MA = MB
(Hoc sinh tu chitng minh).



2. Pinhlidao
Xét diém M cach déu hai miit cha doan thang AB. Hoi diém M c¢6 nam trén
dudng trung tryc ciia doan thang AB hay khéng ?
Taco dinh i :
Dinh li 2 (dinh li dao)

Diém cdch déu hai miit ciia mot doan thdng thi nam trén duomg trung truc
ctia doan thdng do.

Cu thé, néu MA = MB thi M nam trén dudng trung tre ctia doan théng AB.
m Hay viét gid rhiét, két lugn cua dinh Ii.

M
A B

M1

112

A I B
a) bh)
Hinh 42
Chirg minh :
Xét hai truong hop :

* M € AB (h. 42a) : Vi MA = MB nén M Ia trung di€m ciia doan thing AB,
do d6 M thudc dudng trung truc ciia doan thing AB.

* M ¢ AB (h. 42b) : K& doan thiing n6i M véi trung diém I ciia doan thing AB.
Ta ¢c6 AMAI = AMBI (c.c.c), suy ra 1, = 1,. Mat khdc T, + T, = 180°
nén ’il = Tz = 90°. Vay MI la dudng trung truc cia doan thang AB.
Nhdn xét :

Tir dinh i thuan va dinh 1 d3o, ta ¢é : Tdp hop cdc diém cdch déu hai nuit
ctia mot doan thang la duomg trung truc ciia doan thdng do.
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3.

44.

45.

46.

47.
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Ung dung

Ta c6 thé vé dudng trung tryc cia doan
thang MN bang thudc thing va compa
nhu sau ¢h. 43) :

* Ldy M lam tam vé cung tron ban kinh M N

16n hon %MN, sau do6 1ay N lam tam vé

cung tron ¢6 cung ban kinh dé sao cho Q
hai cung trdn nay cé hai diém chung, goi
laPvaqQ.

« Ding thudc vé dudng thing PQ, d6 1a
dudng trung truc cia doan thang MN.

Chii y :

Hinh 43

1 :
— Khi v€ hai cung tron trén, ta phai 1dy bdn kinh lén hon EMN thi hai

cung trdn d6 mdi co hai diém chung,

— Giao diém cta duomg thing PQ véi dudng thang MN la trung diém cta
doan thang MN nén cich vé trén ciing 1a cich dung trung diém cla
doan thang bing thudc va compa.

Bai tap

Goi M 1a diém nim trén dudmg trung truc cGa doan thang AB. Cho doan
thang MA c6 d6 dai Scm. Héi do dai MB bang bao nhiéu ?

Chiing minh dudng thing PQ dugc vé nhu trong hinh 43 ding 1a dudng
trung tryc chia doan thang MN.,

Goi ¥ : Sit dung dinh 1i 2.

Cho ba tam gidc can ABC, DBC, EBC c6 chung diy BC. Ching minh
ba diém A, D, E thing hang.

Luyén tap

Cho hai diém M, N nim trén dudng trung tryc clia doan thang AB.
Chitng minh AAMN = ABMN,



48.

49.

50.

Al.

Hai diém M va N cing nam trén mot
nira mét phang co bo la duong thang xy.
Liy diém L ddi ximg vdi M qua xy.

Goi I 1a mot diém cua xy. Hay so sidnh ﬂ
IM + IN vdi LN, E
A

Hai nha may dwoc xay dung bén cing ———= - s
mot by song tai hai dia di€m A va B T - o
(h. 44). Hay tim trén bd song do mot B

dia diém C dé x4y dung tram bom dua

nudc vé cho hai nha may, sao cho do dai Hinh 44

dudng 6ng dan nudc la ngan nhat, '

Mot con dudng qudc 10 cdch khéng xa hai diém dan cu (h. 45). Hay tim bén
dudng do mot dia diém dé xay dung mot tram y (€ sao cho tram y té nay
cach déu hai diém dan cu.

Hinh 45

Cho dutmg thang d va diém P khong nim trén

d. Hinh 46 minh hoa cho cich dung dutng
thang di qua diém P va vuéng géc véi dudng
thang d bang thuéc vi compa nhur sau : d
(1) Vé duong tron tam P vdi ban Kinh thich
hap sao cho no ¢t d tai hai diém A va B.

. »y
(3%
Kﬂ[ 3y

(2) V& hai dudng tron véi ban kinh bang nhau c6
tam tai A va B sao cho chiing cit nhau. Goi Hink 46
mot giao diém ciia chiing 1a C (C # P).

(3) Vé duomg thing PC.
Em hady ching minh duong thing PC vuong goc vai d.

DO : Tim thém mot cach dung nita (bang thudc va compa).
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§8. Tinh chéat ba dudng trung truc cla tam gidc

C6 diém nao cach
déu ba dinh clia mét
tam giac khong ?

Dudng trung truc cia tam giac
Trong mot tam gidc, dudng trung truc ctia moi
canh goi 1a dudng trung tryc cla tam gidc do.

Trong hinh 47, a 1a duong trung tryc dng voi
canh BC cta tam gidc ABC.

Méi tam gidc c6 ba dudng trung truc.
Nhn xét : Hinh 47

Trong tam gidc bat ki, dudng trung tryc cia mot canh khong nhat thiét di
qua dinh d6i dién vé6i canh 4y. Tuy nhién, trong mot tam gidc can, dudng
trung tryc cua canh diy luén di qua dinh d6i dién véi canh d6. Ta cé
tinh chat :

Trong mot tam gidc cdn, duong trung truc cua canh ddy déng thoi la duong
trung tuyén ung voi canh nay.

Em hdy vé hinh, viét gid thiét, két ludn va chimg minh tinh chdt trén.

Tinh chat ba dudng trung truc ctia tam giac

Dung thudc va compa, dung ba dudong trung tryc cua mot tam gidc (xem
muc 3, §7). Em c6 nhdn thdy ba duong nay cung di qua mot diém khong ?

Dinh Ii sau s& cho em biét minh vé hinh ¢6 chinh xac khéng.

Dinh li

Ba duong trung tricc cia mot tam “.ac cnng di qua mot diém. Diém nay
cdch déu ba dinh cua tam gidc dé.




52,

Tuong tr nhy ching minh dinh 1i vé tinh chit ba duing phan gidc cla tam giac
trong §6, ta c6 thé chimg minh dinh Ii nay theo c4ch sau : Goi O la giao diém
clia hai duong trung truc ing véi canh AB va AC ciia tam gidc ABC. Ta sé
chimg minh O ciing nam trén dudng trung tnye Wmng véi canh BC cha tam giac
d6 va OA = OB = OC (h. 48).

AABC

b la dudmg trung truc cua AC
GT  |cla duomg trung truc ctia AB
b va ¢ cit nhau tai O

B

O ném trén dudng trung tnue cia BC

KL

OA=0B=0C Hinh 48
Chitng minh :
Vi O nim trén dudng trung truc b ciia doan thing AC nén
OA =0C. N
Vi O nam trén dudng trung truc c ca doan thang AB nén
OA =O0OB. (2)

T (l)va(2)suyra:

OB =0C (=0A),
do d6 diém O nim trén duong trung triyc cua canh BC (theo tinh chat dudng
trung truc).

Vay ba duong trung tryc ctia tam gidc ABC ciing di qua diém O vatacé:
OA=0B=0C.
Chuy:
Vi giao diém O cla ba dudng trung truc ciia
tam gidc ABC cich déu ba dinh cha
tam gidc d6 nén ¢6 mot duong tron tam O di
qua ba dinh A, B, C. Ta goi dudng tron d6 1a
duong tron ngoai tiép tam gidc ABC (h. 49).

Hinh 49

Bai tép
Chimg minh dinh Ii : Néu tam gidc c6 mot duong trung ruyén dong thoi la
duong trung tryc immg voi cang mot canh thi tam gide do la mot tam gidce can.
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53.

54,

55,

56.

§7.

80

Ba gia dinh quyét dinh dao chung mét cdi giéng (h. 50). Phai chon vi tri cta
giéng & dau dé cac khoang cdch tir giéng dén cdc nha bang nhau ?

Hinh 50

Luyén tap

V& duong tron di qua ba dinh cta tam gidc ABC trong cdc trudmg hop sau

a) A, B, C déu nhon. B

b) A =90°. +

c) A>90°. I D

Cho hinh 51. L

Chimg minh ba diém B, C, D thang hang. L L
Goi § : Chimg minh ADB-+ADC = 180°. ke

Sir dung bai 55 dé chimg minh ring : Diém cdch déu ba dinh cia mot
tam gidc vubng la trung diém cua canh huyén cha tam gidc do.

Tir dé hdy tinh do dai dudng trung tuyén xuét phdt tir dinh géc vudng theo
do dai canh huyén cila mot tam gidc vuong.
C6 maot chi tiét may (ma duong vién
ngoai la dudng tron) bi gay (h. 52). Lam
thé nao dé xdc dinh duge ban kinh cia
duong vién nay ?

Hinh 52



§9. Tinh chéat ba dudng cao cua tam giée

/\ Piéu Ii tho :
] Ba dudng cao clia tam giac

nay lai 1a ba dudng trung
tryc cla tam giac khac !

1. Dudng cao cla tam giac

A . Trong mét tam gidc, doan vudng géc ké tir mot
dinh dén dudng thang chita canh dai dién goi la
duwong cao cha tam gidc dé.

Trong hinh 53, doan thing Al 12 mot dudng cao

cta tam gidc ABC. Ta con néi Al 1a dudng cao
B ! Hinh $3 C xuat phét tir dinh A (cia tam gidc ABC).

D6i khi ta ciing goi dudng thang Al 12 mot duong cao cha tam gisc ABC.
Méi tam gidc c6 ba duding cao.

Tinh chat ba dudng cao clia tam giac

= B

Diing éke vé ba duomg cao cua ram gidc ABC.

Hay cho biét ba duong cao ctia tam gidc dé cé cing di qua mor diém hay khong.
Ta thira nhin diéu duéi day :

Binh

Ba diong cao cia.mot tam gide cung di qua mot diém.

B
A
L K
H
I
B 1 c

H=A C B | C
a) b) c)

Hinh 54
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Cu thé (xem cic hinh 54a, b, ¢) : Ba dudng cao Al, BK, CL cing di qua
(d6ng quy tai) diém H.

Diém H goi 1 truc tdm cua tam gidc ABC.

Vé cic dudng cao, trung tuyén, trung truc, phan giac caa
tam giac can

A
Tir cdc diéu da biét trong §6 va §8, ta c6
tinh chat sau :
Tinh chdt ciia tam gidc cdn
Trong mot tam gidc cdn, duong trung truc ung
vOi canh ddy dong thoi la duomg phdn gidc,
duong trung tuyén va duong cao cung xudt phdt I
wr dinh doi dién voi canh dé (h. 55). B " I K C
Nguoc lai véi tinh chit trén, ta ¢é : Hinh 55

Nhaén xét :

Trong mét tam gidc, néu hai trong bon logi duong (duomg trung tuyén,
duomg phdn gidc, duomg cao cung xudt phdr tir mot dinh va duong trung truc
ung vdi canh doi dién cua dinh nady) trung nhau thi tam giagc do la mét tam
gidc can.

That vay, bai tap 42 cho thay : "Néu tam gidc c¢6 mot dudng trung tuyén dong
thot 1a duong phan giic thi tam gidc d6 1a mdt tam gidc can” ; bai tap 52 cho
thdy : "Néu tam gidc cé mot dudng trung tuyén dong thoi Ia dudng trung tryc
(cung \ing vai moét canh), thi tam gidc d6 1a mot tam gidce can".

Hdy phdt biéu va chitng minh cdc truong hop con lai ciia nhdn xét trén (xem
nhu nhitng bai 14p). A

Pac biet d6i voi tam gidc déu, tir tinh chat
trén tasuy ra:

Trong tam gidc déu, trong tdm, truc tam, F E
diém cdch déu ba dinh, diém ndm trong %
tam gidc va cdch déu ba canh la bon diém
trung nhau (h. 56). .
B D C

Hinh 56



S8.

59.

60.

61.

62.

Luyén 1ap
Hay giai thich tai sao truc tim cia tam gidc vudng tring véi dinh géc vuong
va trirc tAm clia tam gi4c t@ nam & bén ngoai tam gisc.
Cho hinh 57.
a) Chimg minh NS L LM.

b) Khi LNP =50°, hay tinh géc MSP va sl o2
g6c PSQ.
Trén duong thang d, 14y ba diém phan biét I,

LK (J dgiitalvaK). M P N
Hinh 57

Ké dudmg thing / vuéng goc véi d tai J. Trén
! 14y diém M khdc v6i diém J. Puong
thing qua I vuéng géc v6i MK cit ! tai N.

Chitng minh ring KN 1L IM.
Cho tam gidc ABC khong vuéng. Goi H la tnre tam cta né.

a) Hay chi ra cdc dudng cao cta tam gidc HBC. Tir d6 hdy chi ra tryc tdm
clia tam gidc do.

b) Tuong tu, hdy l4n luwgt chi ra truc tdm cha cdc tam gidc HAB
va HAC.

Chimg minh ring mot tam gidc c6 hai dudng cao (xuét phat tir cic dinh cha
hai géc nhon) biing nhau thi tam gidc d6 1a tam gidc can. Tir d6 suy ra mot
tam gidc c6 ba dudng cao bing nhau thi tam gidc d6 1a tam gidc déu.
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On tép chuong lil

B i C

Lé-O-na O-le

Trong tam giac ABC, néu goi O 14 diém chung cla ba dudng trung truc (tdm dudng
trén ngoai tiép), G 1a diém chung cla ba dudng trung tuyén (trong tam), H 14 diém
chung clia ba dudng cao (truc tam), thi O, G, H clng thude médt dudng thang (G &
gitfa O, H va OH = 30G). Buding thdng chita O, G, H goi 14 dudng thang Ctle ciia
tam giac ABC ; n6é duoc mang tén nha toan hoc I8i lac Lé-6-na O-le (1707 - 1783).
Lé-6-na O-le sinh ra & Thuy Si, |am viéc nhiu nam & Nga. S6 lugng céng trinh
nghién ciu khoa hoc ctia 6ng it ai sanh kip.

Bang téng két cac kién thitc cAn nhé

f?->é<:AC>AB
B=C« AC = AB

Agd Bed AH L d Khidé AB> AH,
hoac AB= AH (diéu nay xay ra <> B=H).

A Agd Bed Ced AH L d Khidé
AB> AC = HB > HC
g AB = AC < HB = HC
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Véi ba diém A, B, C bat ki, luon cé :
AB+ AC> BC,

hoidc AB + AC = BC (diéu nay xay ra < A
nam gifta B va C).

Trong tam gidc ABC, ba dudng trung
tuyén AD, BE, CF ddng quy tai di€ém G va
GA GB GC 2

DA EB FC 3
Piém G 12 trong tAm clia tam gidc ABC.

Trong tam gidc ABC, ba duong phan gidc
déng quy tai diém I va diém I cdch déu ba
canh:

IK=IL=IM

Trong tam gidc ABC, ba dudng trung truc
déng quy tai diém O va diém O cich déu
ba dinh :

OA =0B=0C.
Diém O 1a tAm dudng tron ngoai ti€p tam
gidc ABC.

Trong tam gidc ABC, ba dudng cao Al, BK,
CL déng quy tai diém H.

Diém H la tnyc tam cia tam gidc ABC.

Tam gidc ABC can tai A <> Hai trong bén
dudng sau trung nhau : dudng trung truc
clia canh BC, duong trung tuyén, duong
cao va dudng phan gidc cung xudt phat tir
dinh A.

Néu tam gidc ABC déu thi trong tam, truc
tam, diém cich déu ba dinh va diém (nim
trong tam gidc) cidch déu ba canh 12 bodn
di€ém trung nhau.
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Cau hédi 6n t&p

Cho tam gidc ABC. Hay viét két luan cia hai bai todn sau vé quan hé giita
géc va canh d6i dién trong mot tam gi4c.

Bai todn 1 Bai todn 2

Gia thiét AB> AC B<C

Két ludn

Tir diém A khong thudc dudng thing d, ké dudng vuong géc AH, céc dudng
xién AB, AC dén dudng thing d. Hay dién dau (>, <) vao cic chd trong (...)
duéi day cho ding : ’

a) AB...... AH; AC ... AH.
b) Néu HB ...... HC thi AB....... AC.
c)Néu AB ...... ACthiHB...... HC.

Cho tam gidc DEF. Hiy viét c4c bit ding thic vé quan he giita cdc canh cla
tam gidc nay.

Hay ghép d6i hai ¥ & hai cot d€ dugc khang dinh ding

Trong tam gidc ABC
a) dudng phan gidc xudt phat tir a’) 1a dudng thing vuéng géc Véi
dinh A canh BC tai trung di€ém cuta n6.
b) duong trung truc ing véi canh BC | b') 1a doan vuéng géc ké tir A dén
- dudng thing BC.
¢) dugmg cao xudt phat tir dinh A c’) 12 doan thing néi A véi trung
di€m cua canh BC.
d) dudng trung tuyén xuit phat tir | d’) 12 doan thang c6 hai miit 1a dinh
dinh A : A va giao diém cua canh BC véi tia
phan gidc ctia gbc A.

Ciing v6i yéu cdu nhu & cau 4
Trong mot tam gidc
a) trong tam a’) 1a diém chung cda ba dudng cao.
b) tryc tAm b’) 1a diém chung ciia ba dudng trung tuyén,

¢) diém (nim trong tam gidc) | ¢’) 1a diém chung clia ba dudng trung tryc.
cach déu ba canh

d) diém cdch déu ba dinh d’) 1a diém chung clia ba dudng phan gidc.




63.

64.

65.

66.

67.

a) Hay néu tinh chat ciia trong tdm cia mot tam gidc ; cic cich xdc dinh
trong tam.

b) Ban Nam néi : “C6 thé vé dugc mot tam gidc ¢6 trong tim & bén ngoai
tam gidc”. Ban Nam néi ding hay sai ? Tai sao ?

Nhimg tam gidc nao cé it nhat mot dudng trung tuyén dong thoi la dudng
phan gidc, dudng trung tryc, dudng cao ?

Nhimg tam gidc ndo c6 trong tam dong thai 1a truc tam, diém cich déu ba
dinh, diém (ndm trong tam gi4c) cdch déu ba canh ?

Bai t&p

Cho tam gidgc ABC véi AC < AB. Trén tia d6i cua tia BC 14y diém D sao
cho BD = AB. Trén tia d6i cla tia CB 14y diém E sao cho CE = AC. V& cdc
doan thiang AD, AE.

a) Hay so sdnh géc ADC va goc AEB.

b) Hay so sdnh cac doan thﬁng AD va AE.

Goi MH Ia duding cao cia tam gidc MNP. Chimg minh ring : Néu MN < MP
thi HN < HP va NMH < PMH (yéu cdu xét hai trudng hop : khi géc N
nhon va khi géc N tu).

C6 thé vé dugc may tam gidc (phan biét) véi ba canh 1 ba trong nam doan
thang c6 46 dai nhu sau : 1cm, 2cm, 3cm, 4cm va Scm ?

D6 : Bon diém dan cu duge xay dung nhu é

hinh 58. Hay tim vi tri dat mot nha may sao é

cho tdng cédc khoang cich tr nhi mdy dén -

bon diém dan cu nay 12 nhé nhit. -

Cho tam gidc MNP v&i duong trung tuyén Q

MR va trong tam Q. g é

a) Tinh ti s6 cdc dién tich cia hai tam giic

MPQ va RPQ. k
b) Tinh ti s6 cdc dién tich cha hai tam gidc MNQ va RNQ.
¢) So sdnh cdc dién tich cua hai tam gidc RPQ va RNQ.

Tir ciac két qua trén, hily chimg minh cic tam gidc QMN, QNP, QPM c6
cung dién tich.

Hinh 58

Goi y : Hai tam gidc & mdi cau a, b, ¢ ¢6 chung dudng cao.
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68.

69.

70.

88

Cho géc xOy. Hai diém A, B 14n lugt ndm trén hai canh Ox, Oy.

a) Hay tim diém M céch déu hai canh ctia géc xOy va cich déu hai diém A, B.
b) N&u OA = OB thi c6 bao nhiéu diém M thoa min céc diéu kién trong
cAua?

Cho hai dudng thing phan biét khong song song a va b, diém M nim bén
trong hai dudng thing nay. Qua M l4n lugt vé dudng théng ¢ vudng goc véi
atai P, cit b tai Q va dudng thiang d vuong géc véi b tai R, cét a tai S. Ching
minh ring dudng thing qua M, vuéng géc vé6i SQ ciing di qua giao diém cha
avab.

Cho A, B 1 hai diém phan biét va d 1a dudng trung truc ctia doan thang AB.
a) Ta ki hiéu P, 12 nira mat phang bo d c6 chifa diém A (khong ké dudng
thing d). Goi N 1a mot diém cta P, va M la giao di€m clia dudng thing NB
va d. Hay so sdnh NB v6i NM + MA ; tir d6 suy ra NA < NB.

b) Ta ki hieu Pg 1a nira mat phing b3 d c6 chita diém B (khong ké d). Goi N'
1a mot diém cta Py . Chitng minh ring N'B < N'A.

¢) Goi L 1a mot diém sao cho LA < LB. Héi diém L nam & dau, trong Py,
Py hay trénd ?

BAI TAP ON CUOI NAM

Phin dai sé
Thue hién cac phép tinh :
I ' 5.1
a) 9,6. 25—(2 . lZS—lE]. e
b)—5——1,456:—7—+4,5-i;
18 25 5

c) [-}— +0,8 - 1—1-) -[2,3 + 4—1 - 1,28] ;
2 3 25

d) (-5).12: K—%] + % : (—2)} + l% ;



Vi gid tri nao cua x thitacé:

Dlxl+x=0; b) x +1x|=2x.

a+c b+d
a-¢ b-d

Ba don vi kinh doanh ddu tu von ti 1& véi 2 ; 5 va 7. Hoi méi don vi dugc
chia bao nhiéu 1ai néu s6 tién 14i 1a 560 triéu déng va tién 1ai duge chia ti lé
thuin véi vén dau tu ?

Tﬁtilemﬁc%=§ (a#c, b=+ d)hiy rit ra ti I¢& thic :

1
Chohims6:y= -2x + 3 Cic di€m sau day c6 thude d6 thi ham s6 khong ?

A[O;lj; B[l;—Z]; . C[l;O).
3 2 6

Biét rang dé6 thi cha ham s6 y = ax di qua diém M(-2 ; -3). Hay tim a.

Biu d6 dudi day biéu dién ti 16 (%) tré em tit 6 dén 10 tudi dang hoc
Tiéu hoc 8 mot s6 ving cha nudc ta :

e 20077 e
mwyNewen [ 7
BeTngbo V7 i %
vonsnic T s
oo 07 ) e

d i
+ T

0 10 20 30 4 50 60 70 8 90 100

Hay cho biét :

a) Ti 1& (%) tré em tir 6 tudi dén 10 wdi cua ving Tay Nguyén, ving déng
bang s6ng Clru Long di hoc Tiéu hoc.

b) Viing ndo c6 ti 1& (%) tré em tit 6 tdi d&€n 10 tudi di hoc Tiéu hoc cao nhit,
thép nhat.
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10.

11.

12.

13.

90

Pé tim hiéu vé& san lugng vu mia clia mot x4, ngudi ta chon ra 120 thita dé
gat thir va ghi lai san luong ctia timg thira (tinh theo ta/ha). Két qua dugc tam
sp xép nhu sau :

C56 10 thira dat nang suit 31 ta/ha ; C6 20 thira dat nang suit 34 ta/ha
C6 30 thura dat nang suit 35 tatha ; C6 15 thira dat nang sudt 36 ta/ha
Cé6 10 thira dat nang suft 38 ta/ha ; C6 10 thira dat nang suat 40 ta/ha
C6 5 thira dat nang suat 42 ta/ha | C6 20 thira dat nang suit 44 ta/ha.

a) Dau hiéu & day la gi ? Hay 14p bang "tdn sd".
b) Biéu dién bing bifu dé doan thing.

¢) Tim mdt cia ddu hiéu.

d) Tinh s8 trung binh cong ctia dfu hiéu.

Tinh gia tri clia biéu thifc 2,7¢? ~3,5¢ l4n luot taic =0,7; % va l%
Cho céc da thic :

A= x2—2x—y2+3y—1

B= —2x2+3y2—5x+y+3

C = 3x% - 2xy+7y> -3x - Sy —6.

" Tinh:

a)A+B-C; b)A-B+C; ¢c)-A+B+C.
Tim X, bié&t :

A2X-N-x=-5=x+2)-x-1).
b)2(x -1 -5(x+2)=-10.
Tim he s6 a cua da thiic P(x) = ax? +5x —3, biét rang da thifc nay c6 mot

nghiém la %

a) Tim nghiém cha da thitc : P(x) =3 - 2x;
b) Hdi da thitc Q(x) = x* + 2 c6 nghiém hay khang ? Vi sao ?

Phén hinh hoc | a_—

M
2 ! b
Cho diém M va hai dudng thing a, b khong \
song song v4i nhau (h. 59).

Hinh 59



a) V& duong thing MH vuoéng géc véi a (H € a), MK vudng goc véi b (K € b).
Neéu cich vé.

b) Qua M v& dudmg thang xx' song song véi a va dudng thing yy' song song
vGi b. Néu céch ve.

¢) Viét tén cdc cap géc bang nhau, bl nhau.

Xem hinh 60.

a) Giai thich visaoa//b.

b) Tinh s6 do g6c NQP.

a
2457 ©
M P/ a
- 5
0)?
I b 1320 .
N /Q 0

Hinh 60 Hinh 61
Hinh 61 cho bigta // b, C = 44°, D =132°,
Tinh 6 do géc COD.
(Hudng ddn : V& dudng thing song song v6i duding thing a va di qua diém O).
Cho géc vuong xOy, diém A thuoc tia Ox, di€m B thuoc tia Oy. Pudng
trung tryc clia doan thang OA cit Ox & D, dudng trung truc chia doan thing
OB cit Oy & E. Goi C 12 giao diém cua hai dudng trung tryc dé. Ching
minh ring :
a)CE=0D; b)CE LCD;
c)CA=CB; d)CA//DE;
e) Ba diém A, B, C thang hang.

Tinh s6 do x trong mdi hinh 62, 63, 64 :

A B B
A c__ D 27 o D
" Cr/112 x
B X 67°

D A Cc
AB /| ED AB//CD
Hinh 62 Hinh 63 Hinh 64
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10.

11.

92

Cho tam gidc can ADC (AD = DC) ¢6 ACD = 31°. Tren canh AC ldy m6t
diém B sao cho ABD = 88° . Tir C ké mot tia song song véi BD cét tia AD & E,
a) Hay tinh ciac géc DCE va DEC.

b) Trong tam gidc CDE, canh nao 16n nht ? Tai sao ?

Tir mot diém M trén tia phan gidc clia géc nhon xOy, ké dudng vudng géc véi
canh Ox (tai A), dudng thang nay cit canh Oy tai B.

a) Hay so sanh hai doan thing OA va MA.

b) Hay so sanh hai doan thang OB va OM.

Cho tam giic ABC vudng tai A ; duong phan gide BE. Ké EH vuéng géc véi BC
(H e BC). Goi K la giao diém ciia AB va HE. Chiing minh rang :

a) AABE = AHBE.

b) BE 1a dudng wung truc clia doan thang AH.

¢) EK = EC.

d) AE < EC. |

Chimg minh ring : Néu tam giic ABC c¢6

dudng trung tuyén xudt phdt tir A bing mot

nura canh BC thi tam gidc d6 vuong tai A.

Ung dung - MOUW gidy bi rdch & mép (h. 65).
Hay dung thude va compa dung duong B A
vuong goc véi canh AB tai A. Hinh 65

Cho hinh 66. Khong vé giao diém cia a, b,

hay néu cich vé dudng thang di qua giao
diém nay vi diém M. : /

DO : Cho tam gidc ABC. Em hiy t6 mau dé M
xdc dinh phdn bén trong clia tam gidc gém \
cdc diém M sao cho : B
MA < MB < MC.
Hinh 66

(Hwong dan : Trudce tién t6 mau dé xic dinh
cic diém M U trong tam gidc ma MA < MB ; l4n thit hai 1a MB < MC. Phan
trong tam gide dage to mau hai 1an 1a phan phai tim).
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