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Chu.'orng VI
MOT SO YEU TO THONG KE VA XAC SUAT ,

&8 M6 TA VA BiEu DIEN DU LIEU
TREN CAC BANG, BIEU PO
A. KIEN THUC CAN NHG
Bi€u dién d lidu trén bang thdng k&, bidu @ tranh
o D& biéu dién dit liéu trén bang thng k&, ta c6 thé 1am nhu sau:

Budc 1. Céc d6i tugng thong ké 14n lugt dugc bidu dién & cot dAu tién, trong khi ticu
chi thong ké lan Iugt dugc biu dién & dong ddu tién hogic ngugc lai

Budc 2. Céc s0 liéu thdng ké theo tiéu chi ctia mbi dsi tuong thong ké 14n lugt dlIdC
biéu dién & dong (hoiic cot) tuong tng.

o D€ biéu dién dit liéu trén bifu dd tranh, ta c6 thé 1am nhu sau:

Budc 1. Céc d6i tugng thng ké dugc bidu didn & cot ddu tién

Budc 2. Chon bi€u tugng dé biéu dién s6 liéu théng ké. C4c bidu tugng d6 dudc trinh
bay & dong cudi cling

Budc 3. S8 ligu thng ké theo tiéu chi clia mbi ddi tugng théng ké dudc biéu dién
bing c4c bifu tugng & dong tuong tng.

Biéu dién di liéu trén bidu dé cot, bidu dé cét kép

e D€ bidu dién dit liéu trén biéu dd cbt, ta c6 thé 1am nhu sau:

Budc 1. V& hai tryc vudbng géc véi nhau
— Trén tryc ndm ngang: biéu dién c4c d6i tugng thong ké

— Trén tryc théng ding: x4c dinh do dai don vi dé bidu dién s6 liéu thong k&
va cin chon @ dai don vi thich hgp véi s6 licu
Budc 2. Tai vi tri cdc doi tugng théng ké trén tryc nim ngang, vé nhling cOt hinh

chit nhét: cdch déu nhau; c6 cung chi€u rong; c6 chidu cao thé hién s8 lidu
thdng ké theo tidu chi ctia mbi doi tugng théng ké




Butée 3. Hoan thién bi€u d6: ghi tén cic tryc va ghi s6 liéu tuong tng trén mdi cot
(néu cin).

e Céch v& biéu dd cot kép tuong ty nhu céch v& bidu db cot. Nhung tai vi trf ghi mbi
d6i tugng trén truc ndm ngang, ta vé hai cot s4t nhau thé hién hai loai s6 liéu cia d6i
tugng d6. Cac cot thé hién s6 liéu theo ciing mot tiéu chi thdng ké ciia céc (1‘01 tuong
thudng dude t6 cling mau @& thuén tién cho viéc doc biéu dd.

Biéu dién dii liéu trén biéu dd doan thing
Dé bi€u din dit licu trén biéu @6 doan thing, ta c6 thé lam nhu sau:
Budc 1. V& hai tryc vudng géc véi nhau tai di€ém O

—Trén tryc ndm ngang: mdi d6i tugng thdng k& dugc ddnh ddu bing mot
diém va c4c di€ém nay thudng dugc vé cdch déu nhau

— Trén tryc thang ddng: x4c dinh d6 dai don vi dé bidu dién s6 liéu thng ké
va cin chon d6 dai don vi thich hgp véi s6 lidu, ddnh ddu diém theo tiéu
chi clia d6i tugng thdng k& tuong tng

Budc 2. V6i mbi ddi tugng thdng ké, ta tiép tuc:

— X4c dinh diém A d4nh déu s6 liéu thdng ké trén truc thing dung ctia doi

tugng thong ké dé

— K& biing nét diit mot doan thing c6 d6 dai bing OA, vudng géc véi truc ndm
ngang va di qua diém dénh dau d6i tugng théng k& @6 trén tryc nim ngang.
DAu muit trén ctia doan thing d6 13 diém médc cha d6i tugng thong ké
Budc 3. V& dudng gap khiic gdbm cdc doan thing néi lién lién ti€p cic diém méc
Budc 4. Hoan thién bi€u dd: ghi tén cic truc va ghi s6 lidu tuong dng trén mdi
diém méc (néu can).
Biéu dién dii liéu trén bidu dd hinh quat tron
o D& v& bi€u d6 hinh quat tron biéu dién c4c s6 liéu thong ke tmh theo ti s6 phin trim,
ta c6 thé 1am nhu sau: '
Buoc 1. VE dudng tron tdm O béan kinh R
Budc 2. Chuyén d6i 6 liéu clia mot ddi tigng thdng ké (tinh theo ti s6 phin trim)
vé s6 do cung tuong ting véi d6i tugng théng ké d6 (tinh theo d6) dua theo
nguyén tic sau: x% tuong dng véi x% . 360°

Céc s6 do cung tuong ting véi céc d6i tugng thong ké dudc cho & bang sau:

Poi twgng théng ké 1 2 k
S do cung tuong tng
(don vi: do) n, n, n,
Bang 1

Chiiy:n +n,+ ... +n, =360°
Budc 3. — V& tia gbc OA theo phuong thing diing
—Cén cit vao Bdng 1, st dung thu6c thz&mg va thuéc do do, vé theo chiéu
quay ctia kim dong ho céc cung AA AIAZ, . A,_A _ 1anlugt c6 s6 do
lan,n,..., n,_,- Khi d6 cung Ak—lA c6 s6 do la:
360°~(n, +n,+...+n,_)=n,
Budc 4. Hoan thién bi€u db: ghi tén d6i tugng théng k& vao hinh quat tuong ing; ghi
s6 liéu tuong dng trén m&i hinh quat; c4c hinh quat duge t6 mau khac rihau
(néu can) va xo4 di nhiing thdng tin khong cn thiét trong biu dd.
o Nhin xét
— Bi€u d6 hinh quat tron cho phép nhan biét nhanh chéng méi @51 tuong thong ké
chi€m bao nhiéu phan trim trong tdng thé théng ké.
— Bang thong k& hoiic biéu dd cot cho phép nhin biét nhanh chéng s6 ligu théng ké
(theo tiéu chi) ciia mbi ddi tugng théng ké va so sdnh céc s8 lidu d6.
—DE vé& biéu d6 hinh quat tron tit bang thong ké (hoic tit biéu dd cot), trude hét ti
céc s0 lidu 6 bang d6 (hodic & bidu dd cot d6) cin xéc dinh céc s6 do cung tuong
ting v6i cac d6i tugng thong keé.

B. ViDy
@ Béc An thdng ké nhiing khoan chi tiéu trung binh (don vi: trim nghin
ddng) cho hoc tip va giai trf trong céc thang 1, 2, 3, 4 nim 2023 cia gia dinh minh
14n lugt nhu sau: 76; 68; 80; 85. Lap bang thong ké bidu dién céc s8 lidu dé.
Giai
Béng thong ké bi€u dién c4c s8 liéu d6 nhu sau (Bdng 2):

Théng 1 2 3 4

S6 tién chi tiéu

(don vi: trim nghin ddng)

76 68 80 85

Bdng 2 @




Vidu 2] Knéi lugng théc ban dude trong céc nim 2020, 2021, 2022, 2023 ciia
mot hgp téc x4 1an lugt 1a: 40 tan; 50 tén; 55 tan; 70 tan.

a) Lap bang thong ké bi€u dién cac s6 liéu dé.

b) V& bi€u db tranh bidu dién cdc s6 lidu do.

Gidi

a) D& vé biu dd cot bidu dién céc s8 litu, cdc s8 liéu d6 cin duge tinh theo
cing mot don vi. N&u céc s6 liéu d6 tinh theo don vi nghin ha thi s§ liéu
15 412 trim ha dugc viét chua hgp Ii.

b) Dién tich gieo trong ltia miia (don vi: nghin ha) ciia Viét Nam trong céc nim 2019,
2020, 2021, 2022 1an lugt 1a: 1 611,6; 1 584,6; 1 541,2; 1 553,1.

Bang thong ké bi€u dién c4c s6 liéu d6 nhu sau (Bdng 4):

Nam

2019

2020

2021

2022

Gidi .
a) Bang thong ké bifu dién céc s6 lidu d6 nhu sau (Bdng 3):
Nim 2020 2021 2022 2023
Khéi lrong thée ban duoc
(don vi: tén) 40 50 55 70
Badng 3

b) Biéu db tranh biéu din c4c s6 liéu d6 nhu sau (Hink I):

Nim 2020

Nim 2021

Nim 2022

Niam 2023

: 5 tAn

Hinh 1

@ Ban Ha thong ké dién tich gieo trdng lia mia cua, Vigt Nam trong céc

nam 2019, 2020, 2021, 2022 14n lugt nhu sau: 1 611,6 nghin ha; 1 584,6 nghin ha,
15 412 trim ha, 1 553,1 nghin ha. (Ngudn: http://consosukien.vn)

a) Néu vé bi€u d6 cot bi€u dién céc s6 lidu d6 thi s& lidu ndo viét chua hgp 112
b) Viét lai day so liéu thong k& do rdi 1ap bang thong ké va vé& biéu db cot bidu dién
céc s6 lidu do.

Dién tich gieo trong la mua

(don vi: nghin ha) L6ll,6 | 15846 | 15412 | 15531

Béng 4

Biéu d6 cdt bidu dién céc dit liéu d6 nhu sau (Hinh 2):
Dién tich gieo trong liia mia A
(nghin ha)
1 800
16001 1GL16 15846 15412 1553,
1400 ¢ ‘
1200 ¢

1 000 -

800 ¢

600 +

400 1

200 ¢

[

2019 ‘\‘ 2020 2021 2022 Nam
Hinh 2

@ Lugng xuat khdu gao va ca phé (don vi: nghin tin) cta Viét Nam &
céc thang 7, 8, 9, 10 nidm 2022 14n luct khoang 1a: 580 va 125; 700 va 112,5; 578 va
100; 680 va 79,8.

a) Lap bang thong ké bi€u dién c4c sd licu d6.

b) V& biéu d@b cot kép bidu dién céc s6 lidu do6.

Gidi

a) Bang thong ké bidu dién céc s6 liéu d6 nhu sau (Bdng 5):




. o n Is ‘
Thang 7 8 9 10 ‘ Dién tich (ha) #
160 4 160
Gao (don vi: nghin tén) 580 700 578 680 140 |
Ca phé (don vi: nghin thn) 125 112,5 100 79,8 | |
Bdng 5 80 +
b) Bi€u dd cot kép biéu dién c4c s6 liéu d6 nhu sau (Hink 3): 28 T 40 “
. 1 24
Luogng xudt khdu 4 Bl Caphé 20 ¢ ] l
(nghin t&n) 1 Gao 0 - l >
800 | ' Cat Lai SPCT Beén Ngh¢  Tan Cang — Phu Hitu Cing
700 0 680 ‘ Hinh 4
600‘ 580 578 R A < A X 2 ~ 1A A A 2 A
1 r b) Biéu do doan thing biéu dién c4c dit liéu thong k& d6 nhu sau (Hink 5):
500 -
400 Dién tich (ha)’}
: | 6ol 160
300 5 140 4
200 120 4
125 «
100 e "io 79,8 i 100 {
L | 0
7 8 9 10 Thing | 60 1 . 40
Hinh 3 v 40 ¢ 32 24
‘4 ¢ ¢ 2 ¢ A . : 20 ¢
@ Bang thong ké dién tich bon cang bi€n 16n ctia Thanh phé H6 Chi Minh 0 .
nhu sau (Bdng 6): | Cét Lai SPCT BénNghé Tan Céng — Pht Hitu  Ciing
? Hinh 5
SPCT Tén Cing - , .
Tén cing Cat Lai (Sai Gon Premier Bén Nghé PE . H~%l ¢) Tong dién tich ctia ba cang SPCT, Bén N ghé va Tan Cang — Phd Hiiu 1a:
. . a Hir _
Container Terminal) ‘ 40+ 30 + 2 4 =96 (ha).
Dién tich 160 40 32 24 | Tacé: 96. 1,8 =172,8 > 160.
(don vi: ha) : ,
Viy phit bi€u “Dién tich cing Cat Lai .
Bdng 6 o N L ) . Tay A
‘ gap 1,8 lan tong dién tich cla ba cing 46%
a) V& biéu dd cot biéu dién céc dit lidu théng k& do. : SPCT, Bén Nghé va Tan Cang — Phi Hitu” I\If;nqA
B . N A 4~ ) 0 -,
b) V& bi€u db doan théng bi€u dién c4c dit lidu thong ké d6. | 1a khong duing. mﬁ
c) Phét bi€u “Dién tich cing C4t L4i g&p 1,8 14n tong dién tich clia ba cing SPCT, Bén .
S A (3 e 15 A : @ Bi€u @b hinh quat tron & Hink 6
Nghé va Tan Céng — Phi Hitu” 12 ding hay sai? Vi sao? - que
: bi€u dien ti 1& phan trim xudt khiu cia L .o
. i , . . (Nguon: Bdo cdo xudt nhdp khau Viét Nam
Gidi o o e Viét Nam sang cdc khu vyc thi trudng chiu A néim 2020, B§ Cong thirong)
a)-Bi€u do ct bicu dien cac dit liéu thong ké d6 nhu sau (Hink 4): nim 2020. ‘

Hinh 6




Hay hoan thién Bdng 7 d& nhan dugc bang thdng ké biéu dién céc 8 lidu clia biéu dd
hinh quat tron & Hinh 6:

Khu vuc Pong Nam A Nam A Tay A Pong Bic A
Ti 18 xuét khiu
cua Viét Nam ? ? ? ?
(don vi: %)
Bang 7
Gidi
Tt bi€u dd hinh quat tron & Hinh 6, ta c6 bang hoan thién cta Bdng 7 12 Bdng 8 sau:
Khu vuc Pong Nam A Nam A Tay A Pong Bic A
Ti 18 xudt khau
cua Viét Nam 73,9 4,7 4,6 16,8
(don vi: %)
Badng 8

@ Bdng 9 cho biét ti 18 dat c4c loai gidi Nhat, Nhi, Ba va Khong dat giai
trong mot cudc thi viét vé bién, ddo Viét Nam clia hoc sinh khdi 9 § mot trudng

trung hoc co sé:

Loai giai ‘ Nhat Nhi Ba Khong dat giai
T11¢ dat gidi 5% 15% 25% 55%
(don vi: %)
Badng 9

V& bi€u d6 hinh quat tron biéu dién két-qua thng ké trén.

Gidi
T céc s6 lidu thong ké tinh theo ti s6 phan trim & Bang 9, ta c6 céc s0 y do cung tuong
ting véi c4c d6i tugng thdng ké & Bdng 10 sau: :

Loai giai Nhat Nhi Ba Khong dat giai
S6 do (don vi: d6) 18° 54° 90° 198°
Bang 10

Cin ct vao Bdng 10, ta c6 biéu db hinh quat
tron biéu dién céc dit lidu théng ké dugc cho &
Hinh 7.

@ Theo s6 liéu théng ké tit BO Tai
nguyén va Moi trudng, mbi nim Viét Nam cé
khoang 1,8 triéu tdn réc thai nhua thai ra moi
trudng. Bi€u d6 cot & Hink 8 biéu dién s6 litu
vé lugng ric thai nhua m3i nim ctia ci nudc thai
ra sdng; bién; ddng bing, trung du, mién ndi.

Khong dat gidiy |

1 Lutgng rdc thdi nhua (nghin t4n)
1000+
800
600+ .
400 423 TR LR
T 279 :;.lrmen nulo': \
200 . a0, S
: ———————_—
Song Bién DPong bing, Viing NN HHEM
trung du, mién nhi
Hinh 8 Hinh 9

a) Ban An da v& bi€u d6 hinh quat trdn & Hinh 9 @& biu dién céc di liéu thong k&
trong bi€u dd cot & Hinh 8. Nhitng s6 liéu ma ban An néu ra trong biéu d6 hinh quat
tron & Hinh 9 d6 da chinh x4c chua? Vi sao?

b) V& bidu db hinh quat tron dé€ biéu dién nhlmg dit lieu thong ké trong bidu dd cot &
Hinh 8. }

Gidi
a) Trong bifu dd hinh quat tron 6 Hinh 9, ta c6: 15,5% + 23,5% + 62% > 100%.

Vi vdy, nhiing s6 liéu ma ban An néu ra trong biéu d8 hinh quat trdn & Hinh 9 12
chua chinh x4c.

b) Tl bi€u d6 cot & Hink 8, ta c6 bang thdng ké lugng rdc thai nhya mdi nim cia
Viét Nam théi ra song; bi€n; ddng bing, trung du, mién ndi nhu Bdng 11 sau:

Ving Séng Bién Ding bang, trung du,
mién nii
Lugng réc thai nhya
(don vi: nghin t&n) 279 423 , 1098

Bang 11 @




3. C6 Lan phy trdch cau lac b béng ban thong ké s§ gi® tham gia luyén tap déu béng

én d6i s6 lidu thng ké & Bdng 11 vé s6 liéu thong ke tinh theo ti s phén trim, . : .
Chuyén doi s0 ligu thong ke 8 : £ P trong mot tuan ctia 4 hoc sinh Chi, Dat, Ha, Huong 16p 9A nhu Bdng 14 sau:

ta c6 Bdng 12 sau:

) Pong bing, trung du Hoc sinh Chi Pat Ha Huong
Ving Séng Bién g mié%l’ i & au, —
Thoi gian luyén tip
| 1A A 9 7 8,5 8
| Tilg 155 235 61 (don vi: gid)
: (don vi: %) Bang 14
K Bing 12
Tit cdc s6 liéu thdng ké tinh theo ti s& phan trim & Bdng 12, ta ¢6 c4c s6 do cung V& biéu do cot bicu dien céc s lidu do.

tuong ting véi céc d6i tugng thong ké & Bdng 13 sau:

4. Theo s6 liéu thong ké s& khéch quéc t& (don vi: nghin Iugt ngudi) d&n Vist Nam

Ving Song Bién Pong b?lgg, tl‘}}ng du, _ trong céc thang 7, 8, 9, 10, 11 nidm 2023 Ian lugt nhut sau: 352,6; 486,4; 431,9;
mien nui 484.,4; 596,9. (Nguon: Cuc Du lich Quéc gia Viét Nam). V& biéu @b cot bidu dién

(ddié;?-odé) 548" 84°36° 21936’ cdc 56 ligu d6.
Bing 13 : 5. Dua theo bdo cdo xudt khdu gao Viét Nam 10 thang ddu nim 2022 ciia B6 Céng

thuong, ban Binh thong k& t6p 5 thi trudng xuét khiu gao Viét Nam 13 Philippines,
Trung Qudc, BS Bién Nga, Malaysia, Ghana 14n lugt nhu sau: 2 739 (nghin tan),
757 (nghin tﬁfn), 586 000 (tan), 396 (nghin té\l’n), 393,5 (nghin tan).

C#n cit vao Bdng 13, ta c6 biéu dd
hinh quat tron biéu dién nhiing dit lieu

» N A A A ("jHil’lh 8 ol ~ e A A « R R , TN , N~ A A N N .,
thong ke trong bicu do et a) Néu v& bi€u db cot biu dién cdc s8 ligu d6 thi s6 liu ndo viét chua hgp H?

I nhu Hinh 10. o ) ) J i ) o 3
: . tmré‘ﬁ n11111 SN b) Vi€t lai day s6 liéu thong ké d6 rdi 13p bang thong ké va v& bifu dd cot biéu dién
Ji o céc s0 liéu do.
| 6. Bdng 15 thong ké chiéu cao trung binh clia nam va nit (ndm 2020) & céc nudc
1 R \ Viét Nam, Singapore, Nhat Ban, Han Qudc va Lao.
’?3‘ C.BAITAP Hinh 10 »
i : Nuée Viét Nam | Singapore | Nhat Ban | Han Quéc | Lao
‘ ‘ ~ A A 2y . M . 2 A ~ e rd ~ A pd ol i - . ! _
i 1. S6 von dau t nudc ngoai (\ddn vi: ti d6 la M¥) ding ki vao Viét Nam tiong CA’aC nam Chidu cao trung binh
2019, 2020, 2021, 2022 lan lugt 1a: 38,9; 28,53; 31,15; 27,72. (Nguon: Tong cuc 162,1 171 172 170,7 160,5

cta nam (don vi: cm)

) png ké). Lap bang thong ké bi€u dién céc s8 ligu d6. ‘ -
' Thong ke). Lap bang thong ' f, Chiéu cao trung binh

o . 152,2 160 158 157,4 151,2
2. C4 6 hoc sinh Vigt Nam tham dy Ki thi Todn hoc quéc &€ (IMO) Iin thit 64 nim cua nix (don vi: om)
2023 t8 chiic tai Nhat Ban déu dat gidi. Poan hoc sinh Viét Nam xé&p thit 6 trén (Nguon: Tap chi Dén s6 thé gici)
112 nuéc tham dy. S& huy chuong Vang cia 6 nudc ding dau Trung Quéc, My, Béng 15
Han Qudc, Rumani, Nhit Ban, Viét Nam 14an lugt nhu sau: 6; 5; 4; 5; 2; 2.
(Ngudn: Viét Nam tai Olympic Todn hoc quéc t&— Wikipedia). : V& biéu dd cot kép biéu dién céc s6 litu do.

Lap bang thong k& biéu dién céc s8 lidu d6.

I




7. Bdng 16 thdng k& diém thi Hoc ki I b6n mdn Ngit vin, Todn, Ngoai ngit 1,
Khoa hoc tu nhién ctia hai ban An va Binh.

Mén hoc Ngir vin Toan Ngoai ngir 1 If;l?l?ﬁhé(':lc
Diém thi ctia An 8 6 7,5 5
Diém thi cia Binh 6 8 9 8
Badng 16

V& bi€u db cot kép biéu dién cac s6 lidu do.

8. Calo (Cal hay kcal) 1 don vi ning igng ma co thé chuyén ho4 tit thic #n dé duy
tri cdc hoat dong sdng. 1 Cal = 1 keal = 1 000 cal. Lugng Calo trong 100 g trdi cAy
clia tdo, chudi, nho, xoai, dda 1an lugt nhut sau: 52; 88; 70; 62; 66. (Nguodn: Vién
Dinh dudng Quéc gia).

a) V& biéu d6 cot biéu dién céc dit liéu thong ké d6.
b) V& biéu d6 doan théng biéu dién cdc dit lidu théng ké dé.

¢) Phét bi€u “Tdng ludng Calo trong 100 g ciia tréi tdo va 100 g trai chudi bing
65% tong lugng Calo trong 100 g ctia tr4i nho, 100 g trai xoai va 100 g trai dita”
1a ddng hay sai? Vi sao?

9. Lua la cdy trong chii Itc hing nim & nhidu dia phuong trén cd nudc. Bdng 17
thong ké san lugng lia vu Pdng xuan, vu He thu, vu Mia nim 2021 cla nudc ta
nhut sau:

Vu lia Pong xuin { Hé thu | Mua
Sén luong 20,298 | 11,144 | 8,358
(don vi: triéu tan) ’ ’ el
(Nguon. Tong cuc Théng ké) VuDong xuan ;
- L Oo1%
Bing 17 e efesieie uriels :

Phit biéu “Biu dd hinh quat tron Hinh 11
biéu dién c4c dif liéu thong ké & Bdng 177 1a ding
hay sai? Vi sao?

Hinh 11

10. Bang thong ké két qua xép loai hoc tap Hoc ki I clia 500 hoc sinh khéi 9 & mot
truong trung hoc cd sd nhu sau (Bdng 18):

X¢ép loai hoc tap Tét Kha Pat Chura dat
S6 hoc sinh 150 200 100 50
Bdng 18

a) V& bi€u d6 doan thing bi€u dién cac dit liéu théng ké d6.
b) V& bi€u d6 hinh quat tron biéu dién c4c dit lidu théng ké d6.
¢) Tinh ti s8 giita s hoc sinh x&p loai hoc tip Tt va s& hoc sinh x€p loai hoc tap
Kha.

11. S6 Iugng hoc sinh 16p 9A yéu thich loai hinh ngh¢ thuit vin hod dan gian Déan ca
quan ho Bic Ninh, Mda r8i nudc, Hat cheo 14n lugt 1a: 8; 20; 12.
a) Lap bang théng ké bidu dién c4c s6 lidu do. |

b) V& bi€u db tranh biéu dién c4c s6 liéu dé.

43 TAN 6. TAN 6 TUGNG BOI

A. KIEN THUC CAN NHG
Tan s6 va bang tan so, biéu dé tan sé
Mot tap hgp gdm hitu han cdc dit liéu théng ké dugc goi 13 mdt miu. S8 phin ti cia
mot mAu dude goi 13 kich thude mau (hay ¢ méu).
e SG lan xut hién clia mot gid tri trong fillﬁu dit liéu thong ké dugc goi 1a tan s cha
gid trj do. |
o DE 14p bang tin s8 & dang bang ngang, ta c6 thé lam nhu sau:
Budc 1. Xéc dinh céc gid tri khdc nhau cia mAu dit liéu vA tim tAn s6 ctia mbi gid tri d6
Budc 2. Lap bang gdm 2 dong va mot s§ cot
Theo thit ty tiX trén xudng dudi, ta 1an lugt ghi:
~ Cot dau tién: Tén c4c gid tri (x), Tan s6 (1)
— Céc c0t tiép theo 1an Iugt ghi gid tri va tAn s& cia gid tri 6

— Cot cubi ciing: Cong, N= ...




Chi y: Béhg tan'sd & dang bang doc dudc 14p bing cch tuong tif nhu trén.
o Ngudi ta thudng v& biéu d6 tan s6 & dang bidu d6 cot hoic biéu dd doan thing va c6
thé thuc hién cdc budc nhu sau: ’
Bude 1. Lap bang tan s6 clia mAu s6 liéu thong ké d6
Budc 2. V& biéu dd cot hodc biéu dd doan thing biéu dién & liéu thong ké trong bang
tAn s6 nhan dudc & Budc 1.
Tén sé tuong d8i va bang tan s6 tuong ddi, biéu dd tan sé tuong doi
& dang biéu dé cat hodc biéu dd hinh quat tron
o Tan 0 tuong ddi f; ciia gid tri x, 12 i s3 gifta tAn s n, clia gid tri d6 va s8 lugng N cic
dit lidu trong mAu dit ligu théng ke: £, = 7L
' N
Ta thudng viét tAn s6 tuong d6i dusi dang phan trim.
o D€ 13p béang tAn s6 tuong d6i & dang bang ngang, ta c6 thé 1am nhu sau:
Budc 1. Xéc dinh cac gid tri khdc nhau ctia mAu dif lidu va tim tin s6 tuong d6i cla
mbi gid tri d6
Budc 2. Lap bang gdm 2 dong va mdt s6 cdt
Theo thi tu tif trén xubng dudi, ta 14n lugt ghi:
— COt dAu tién: Tén cdc gid tri (x), Tan s6 tuong d6i (%)
— Céc cot tiép theo lan lugt ghi gid tri va tAn s6 tuong d6i ciia gié tri d6
— Cdt cudi cing: Cong, 100.
Chii y: Bang tan 8 tuong d6i & dang bang doc dudc 14p bing cach tuong tut nhut trén.
o D€ v& bi€u d6 tAn 8 tuong d5i § dang bidu dd cot clra mot mAu dif lidu thong k&, ta
c6 thé thyc hién céc budc sau:
Budc 1. Lap bang tin 8 tuong d6i clia mAu s6 liéu thong ké d6
Budc 2. V& biéu dd cot biu dién s6 lidu thong ké trong bang tin s8 tuong d6i nhan
dugc 6 Buoc 1.
o D€ v& bi€u db tan s6 tuong d6i & dang bidu dd hinh quat tron ctia mot méu di lidu
thong ké, ta c6 thé thuc hién cic budc sau:
Budc 1. Lap bang tin sd tuong d6i cia mAu dit lidu thong ké d6
Budc 2. V& biéu d6 hinh quat tron biéu dién s8 ligu thong ké trong béng tAn s6 tiiong
ddi nhéan dudc & Budc 1.

B.ViDU

Vidul ) Théng ké khéi lugng rau thu hoach mot vu (don vi: ta) ctia mdi ho gia
dinh trong 38 hd gia dinh tham gia chuong trinh tréng rau theo tiéu chudn VIETGAP

nhu sau;
5 5 6 6 6 7 4 4 5 5 7 8

9 4 5 7 4 10 7 7 7 6 6 5 7
8 9 8 8 9 9 9 8 7 5 10 8

a) Trong 38 s6 liéu théng ké & trén c6 bao nhiéu gi4 tri khac nhau?

b) Tim tAn s6 ctia mdi gi4 trj do.

c) Lap bang tin s6 ctia mAu s6 liéu théng ké trén.

Gidi

a) Trong 38 s6 liéu thong ké & trén c6 7 gi4 tri khac nhau Ia:
xl=4;x2=5;x3=6;x4=7;x5=8;x6=9;x7=‘10.

b) Tan s8 cha gi4 tri Xps Xy X X, Xy Xy X, 180 Tuigit 1:
nl=4;n2=7;n3=5;n4=8;n5=7;n6=5;n7=2.

¢) Bang tan s6 cia mu s8 liéu théng ké trén nhu Bdng 19 sau:

S6 ta (x) 4 5 6 7 8 9 10 Cong
Tinsb(n) | 4 7 5 8 | 7 5 1 2 N=38
Bc%ng 19

Vidy2 7 Tudi nghé (don vi: n¥m) cta 32 gido vién 6 mot trudng trung hoc cd sG
dugc ghi lai nhu sau:

77 10 3 4 4 9 3 3 7 7 10 9 7 10 4
12 .43 12 9 12 9 10 7 7 12 9 7 10 10

a) Lap béang tan s6 clia mAu s6 lidu théng ké do.

~ e A A e R A 7 X 210 A ~ A 7z
b) V& biéu do tan s6 & dang biu db cot clia mau s6 li€u thong ké do6. -
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Gidi A Tinsé(n)

a) Bang tin s6 cia mAu sd liéu thdng k& d6 3 '
nhu Bdng 20 sau: 6
Tubinghé(x)| 3 |4 | 7|9 |10|12|Céng j'
Tinso(n) |4 |58 |5|6|4N=32] 3
Bang 20 ?
b) Bidu db tAn s§ ciia mau s§ liéu théng ke © 3 4 7 9 10 12 udinght

d6 nhu Hinh 12.

Hinh 12

Vidu3) Trong bai tho “Qué huong” cia tic gia DS Trung Quan ¢6 hai ciu tho:

“Qué huong néu ai khong nho

Sé khong 16n ndi thanh nguor”.

M3u dit liéu thong k& cic chil c4i H; N; G; L 14n lugt xuat hién trong hai ciu tho
trén 1a: H; N; G; N; H; N; G; N; H; H; N; G; L; N; N; H; N; H; N; G. Lap bang tan
sO tuong ddi clia mAu s6 lidu thong ké d6.
Gidi
MAu dit lidu thng k& d6 c6 20 dif liéu (N = 20) va c6 4 gi4 tri khéc nhau 1a H; N;
G; L. Céc gi4 tri H; N; G; L 14n lugt c6 tin s6, tan s6 tuong d6i 1:

n =6;n =9;n3=4;n4=1;

=2 1°°<7 =30%; f,= 2100 5 _ 450
f=2 l00%:20%; f= 110 _5q,
Bang tAn s6 tuong ddi clia mau s6 lidu thong ké d6 nhu Bdng 21 sau:
Chit c4i (x) H N G L Cong
Tén s6 tuong déi (%) 30 45 20 | 5 100
Bang 21

Vidud] Mot cong ty ndng san xuét khau 4 mit hang chii Iuc 12 Che (C), Hat diéu (D),
Hat tidu (T), S#n (S). 40 container hang xuét khiu ctia cdng ty dugc théng quan qua
-ctia khiu qudc t&€ Méng Cdi vao thang 5 ndm 2023 nhu sau:

®

CCCDDDDCCCTTSSSCC.CDT
TTSDDCSSSCTTDDTTTCCT
a) Lap bang tan s6 tuong d6i ctia mAu dit liéu thdng ké d6.
b) V& bi€u d6 tan s6 tuong d6i & dang bidu dd cot ciia miu s8 lidu théng k& dé.
Gidi
a) Méu dit lidu théng ké d6 c6 40 dit lidu (N = 40) va ¢6 4 gid tri khdcnhau 1A C, D, T, S.
Céc gid tri C, D, T, S 14n Iuot c6 tin s, tin s6 tucng d61 1a:
n = 13;n2=9;n3= 11;n,=17,
13.100 9.100

f= % =32,5%; f, = % = 22,5%;
11.100 7 . 1

= % =27,5%; 3f,= 00 % = 17,5%.

Bing tdn s6 tudng d5i clia mAu s6 lidu thdng ké d6 nhu Bdng 22 sau:
Mithing(x)| C | P | T | S | Cong 1 Tiin 56 nwomg 6 (%)

Tén s6 351 325
tuong d6i  [32,5 22,5 127,5 (17,5 | 100 30 27,5
(%) 25 22,5
20 17,5

Bdng 22
ang 15

b) Biéu dd tﬁh 50 fwong d6i & dang bidu 46 10
cht cia miu sb lidu théng ké do nhu 5|
Hinh 13. : 0

C b T S Mt hang
Hinh 13

Vidys] M@t trudng trung hoc cd s§ thong k& s6 gid (trung binh) choi thé thao
trong mot tuan ctia 420 hoc sinh. Két qua miu s6 lidu théng ké d6 dugc cho & bang
tn s6 sau (Bdng 23):

S0 gid choi thé thao (x) 8 9 10 12 Cong
Tan s6 (n) 147 126 84 63 N = 420
Bang 23

a) Lap bang tan s6 tuong d6i cia miu dit lieu thdng ké do.




b) V& biéu dd tan s6 tuong d6i & dang bidu dd cot ctia mAu s8 lidu théng ké do.

¢) V& biu dd tin s8 tuong d6i 3 dang bifu d6 hinh quat tron clia méu s6 liéu thng

ké do.
Gidi
a) Bang tin s6 tuong ddi cia mAu dif liéu théng ké d6 nhu Bdng 24 sau:
S& gid choi thé thao (x) 8 9 10 12 Cong
Tén & tuong d6i (%) 35 30 20 15 100
Bing 24

b) Bidu d thn sb twong d6i & dang biéu dd cot ctia méu sb li¢u théng ké d6 nhu
Hinh 14.

A Tén 56 tuong doi (%)
35 35

30 30

25
20
15
10

20

8 9 10 12 Sdgio choithé thao
Hinh 14 Hinh 15
¢) Biéu db tin s6 twong d6i & dang biéu dd hinh quat tron clia méu s6 lidu thong ké
d6 nhu Hinh 15. '

C.BAITAP

12. Téng diém ma c4c thanh vién d6i tuyén Olympic Toén qudc t& (IMO — hinh thic
thi tryc tiép) ctia Viét Nam dat dugc trong cdc ndm 2008, 2009, 2010, 2011, 2012,
2013, 2014, 2015, 2016, 2017, 2018, 2019, 2020, 2022, 2023 dugc thdng ké 1an
Iugt nhu sau: 159; 161; 133; 113; 148; 180; 157; 151; 151; 155; 148; 177; 150;
196; 180. (Nguon. https://imo-official.org)

a) Néu cdc ddi tugng thong ké va cho biét c6 bao nhiéu s6 liéu thong ké & trén.
* b) Trong céc 8 liéu thng ké & trén c6 bao nhiéu gi4 tri khic nhau?

13. Thong ké lugng hang ban dugc (don vi: chiéc) ciia 39 mit hang & mot siéu thi dién
mdy nhu sau: ’

4 7 4 5 7 9 5 10 4 8 5 8 9
9 5 10 8 4 5 7 5 10 9 4 7 4
8 9 8 4 9 8 9 5 10 5 7 10 9

a) Lap bang tan s6 clia mAu s6 liéu thong ké do6.
b) V& bi€u dd tan s§ & dang bifu db cot ciia mAu s8 liu thong ké dé.

14. Bic An ghi lai s6 cudc dién thoai bac d4 goi trong mbi ngay ctia thang 2 nim 2023
nhu sau:

5 5 8 7 8 7 9 10 10 7 7 5 9 5
10 8 8 7 9 7 5 10 8 8 10 9 7 10
a) Lap bang tan s6 clia mAu s6 liéu thong ké do6.
b) V& bi€u d6 tin s6 & dang biéu dd cdt clia mAu s8 lidu thong ké dé.

15. Thong ké s8 quyén sdch quyén gbp ting ho thut vién nha trudng ctia 100 hoc sinh
kh6i 9 nhu sau: _
50 38 35 38 50 38 27 38 47 27 27 35 38 32 38 32 35 32 35 32

38 38 35 32 35 38 38 50 32 47 27 38 35 27 47 35 38 38 32 35
35 35 27 32 38 35 32 32 38 32 38 35 27 38 27 38 27 32 38 38
38 32 38 32 35 27 35 38 32 27 SQ 32 27 3547 32 38 27 32 32
38 27 35 38 35 47 35 38 351 38 35 35 35 35 35 27 50 38 32 38
a) Trong 100 s8 liéu thdng k& §'trén, c6 bao nhiéu gi4 tri khic nhau?

b) Lap béang tan s6 tidng ddi ctia mAu s6 liéu thong ké d6.

¢) V& biéu dd tin s6 tuong d6i & dang bidu db cot ciia miu s6 liéu thong ké d6.

16. Diém ki€m tra mdn Todn ctia 200 hoc sinh khdi 9 dugc théng ké nhu Bdng 25 sau:

Piém 5 6 7 8 9 10
S6 hoc sinh 30 40 50 35 25 20
Bang 25




a) Lap bang tan sb trong d6i ctia mAu s liéu théng ké do.
b) V& bidu d6 tin s6 twong dbi (& dang biéu db cot va bidu dd hinh quat trdn) cua
mAu sb lidu théng ké do. | |

17. Khi lwong thirc dn trung binh (don vi: gam) trong mét ngdy cho mdi con lon
50 kg ctia mdt s6 hd gia dinh duoc théng k& nhu sau:

2200 2100 2150 2100 2100 2150 2200 2100 2100 2050
2100 2200 2050 2050 2100 2100 2150 2200 2150 2200
2200 2050 2150 2100 2200 2200 2150 2100 2150 2100
2100 2200 2150 2150 2100 2200 2050 2100 2100 2150
2100 2100 2200 2150 2200 2050 2050 2200 2100 2150

a) Lap bang tan s6 twong d6i cia mau s lidu thong ké do.

b) V& biéu db thn sb twong ddi (¢ dang biéu dd ct va bidu dd hinh quat tron) ctia
mau so li¢u thong ké d6.
18. Trong bai tho “Lirom” ndi tiéng clia nha tho Té Hitu c6 nhitng cu tho:
“Chit bé lodt chodt
Cdi xdc xinh xinh
Cai chdn thodn thodt
Cdi dau nghénh nghénh...”
Mau dit liéu théng ké céc chit cai C; N; H; T; L 1an luot xuét hi¢n trong nhiing cau A
tho trén la:
¢ H L, T, C H T, C ; N; Hj
T, H

.

2

C
N, H; C; C; H; N; T, H; N;
T, ¢ N, H; N, H; N; H; N; H.

-

a) Lap bang tin sb tvong dbi cia mAu dir lidu théng ké d6.
b) V& biéu db tin s6 twong dbi & dang biéu dd hinh quat tron ctia mau dit liéu thong

ké do.

£33} TAN SG GHEP NHON.
TAN SO TUONG POI GHEP NHOM

A. KIEN THUC CAN NHG
MAu s6 liéu ghép nhém
D€ chuyén mau s8 liéu khong ghép nhém thanh miu s6 lidu ghép nhém, ta ¢6 thé thuc
hién nhu sau:
— Tim ntta khoang [a ; b) sao cho gid tri ctia mdi s6 liéu trong mau s8 lidu déu thudc
ntia khodng [a ; b);
— Ta thudng phan chia nta khoang [a ; b) thanh c4c nita khodng c6 @6 dai bing nhau.
Chii y: Khi ghép nhém s8 liéu, ddu mut cha cdc nhém c6 thé khdng phai 1 gid tri cha
mau s& liéu.
Tan s8 ghép nhém, bang tan s6 ghép nhom, biéu dd tan s6 ghép nhém
e Trong mdt mAu s6 liéu ghép nhém, tan s& ghép nhém (hay tin s6) ciia mot nhém
12 58 s6 lidu trong mAu s6 lidu thudc vao nhém d6. Tan s6 cla nhém 1, nhém 2, ...,
nh6ém m ki higu lan lugtlan, n, ..., n .
o DE 13p bang tAn s& ghép nhém & dang bang ngang, ta c6 thé 1am nhu sau:
Budc 1. Xéc dinh cdc nhém ctia méu dit liéu ghép nhém va tim tin s6 clia mdi nhém d6
Butéc 2. Lap bang gdm 2 dong vA mot s§ cot
Theo thi ty tit trén xudng dudi, ta 1an higt ghi:
— Cot dAu tién: Nhom, Tan s6 (n)
— Céc cdt ti€p theo lan Iugt ghi t8n nhém va tAn s6 ciia nhém d6
— Cdt cudi cling: Cong, N= ...
Chii y: Béng tan s6 ghép nhém & dang bang doc duge 18p bing cich tucng tu
nhu trén.
e D¢ v& bi€u db tan sd ghép nhém & dang biéu db cot clia mdt mau s6 lidu ghép nhém,
ta c6 thé thuc hién theo céc budc sau:
Budc 1. Lap bang tn s6 ghép nhém ctia méu s6 liéu dugc ghép nhém da cho

Budc 2. V& biéu dd cot biéu dién s6 lieu thdng ké trong bang tin s6 ghép nhém nhén

dudc & Budc 1 (céc cot dude ghép sat nhau).




Tén s6 tuong ddi ghép nhém, bang tan sé tuong déi ghép nhom, bidu

do tan sé tuong déi ghép nhém |

o Tén s6 tuong d6i ghép nhém (hay tin s tuong doi) f,cha nhém i 1a ti s6 gitta tan s&
n, clia nhém d6 va s6 lugng N céc s8 lidu trong miu s liéu thong keé: fi= % .Ta
thudng viét tan s8 tuong ddi ghép nhém dudi dang phin trim.

o DE 1gp bang tin s& tuong d6i ghép nhém & dang bang ngang, ta c¢6 thé lam
nhu sau:

Budc 1. Xéc dinh cdc nhém ctia mu dit lidu ghép nhém va tim tin s tuong ddi clia
mdi nhém d6
Budc 2. Lép bang gbm 2 dong va mét s6 cot.
Theo tht tf tlt trén xudng dudi, ta 1an hugt ghi:
— Cot dAu tién: Nhém, Tén 8 tucng d6i (%)
— Céc cOt tiép theo 14n lugt ghi nhém va tAn s6 tuong d5i clia nhém d6
— Cot cudi cling: ,Céng, 100.

Chii ¥: Bing tan s8 ghép nhém & dang bang doc dugc 1ap bing cich tuong tu

nhu trén.

» D€ v& bi€u db tin s§ tuong d5i ghép nhém & dang bidu dd cot chia mot miu s§ lidu
ghép nhém, ta c6 thé thuc hién céc budc sau:

Budc 1. Lip bang tan s6 tudng ddi ghép nhém clia miu 6 liéu ghép nhém di cho

Budc 2. VE biéu dd cot biéu dién s& liéu théng ké trong bang tén s8 tuong d6i ghép
nhém nhén dudc & Budc 1.

o DE v& bidu d6 tn 8 tuong d6i ghép nhém & dang bidu dé doan thing ctia mét mau

s0 liéu ghép nhém, ta c6 thé thyc hi€n céc budc sau:
Budc 1. Lap bang tAn s8 tuong d6i ghép nhém clia méiu s6 lidu ghép nhém di cho

Budc 2. VE bi€u db doan thing biéu dién cdc s6 ligu thong ké trong bang tin s& tuong
ddi ghép nhém nhén dudc & Budc 1.

o4

B.ViDU

Vidy 1 ) Thu nhép binh quin dau ngudi ki hiéu 14 GNIPC (Gross national income
per capita, tinh theo d6 la M§) clia mét s8 nén kinh t€ thuoc khu vic chau A
Théi Binh Duong nim 2021 dugc th6ng k& nhu sau: 102 450, 70 700, 67 580, 55 290,
47490,45 440,44 570,28 730,19 170, 18 530, 16 520, 13790, 12 904, 11090, 10440,
9 450, 8 150, 7 220, 6 960, 5 800, 4 430, 4 340, 4 280, 4 230, 2 100.

(Nguén: statistica.com)

a) Lap bang tan sd ghép nhém ctia mAu s8 lidu d6 sau khi ghép nhém theo sdu nhém
ting v6i séu nita khoang sau: [1 027 ; 17 931), [17 931 ; 34 835), [34 835 ; 51 739),
[51739 ; 68 643), [68 643 ; 85 547), [85 547 ; 102 451).

b) Tt 01/7/2019, Ngn hang Th& gisi x4c dinh mdt nén kinh t€ & mic thu nhap
dudi trung binh néu GNIPC tit 1 026 d&n dudi 3 996, & muic thu nhép trén trung
binh néu GNIPC tit 3 996 dén dudi 12 376 va & mic thu nhap cao néu GNIPC tit
12376 tr§ 1én. GNIPC ctia Viét Nam nim 2021 13 11 040. Nén kinh t&€ ciia Viét Nam
ndm 2021 dugc x€p & mifc ndo va thudec nia khoang nio trong sdu nita khoéng

néu trén?

Gidi

a) Bing iﬁn. s0 ghép nhc’n.n ciia , Tin 56 ghép ahom
mau s liéu d6 sau khi ghép Nhém @)
nhém theo ‘sdu nhém tng véi ’
séu nita khoang [1 027 ; 17 931), [1027;17931) | 15
[17 931,34 835),[34 835;51 739), ‘ [17 931 ; 34 835) 3
[51739;68643),[68643; 85 547), [34 835 51 739) 3
[85 547 ; 102 451) nhut Beng 26. ’

B)GNIPC clia Vit Nam nim [51739 5 68 643) 2
2021 1a 11 040, vay nén kinh t& [68 643 ; 85 547) 1
cia Viét Nam nim 2021 dugc

; [85 547 ; 102 451) 1
x€p & myc trén trung binh va thudc
ntia khodng [1 027; 17 931). Cong N=25

Badng 26




3

]‘:‘h}
L Vidy 2 ] pidu tra vé 56 tidn mua séch tham khio (don vi: nghin ddng) trong 6 théng 71 72 90 93 76 87 80 85 9% . 86
i cita 50 phy huynh hoc sinh, ngudi ta thu dugc k&t qua sau: | | ol 77 9% 81 70 8 8 9 8§ 7
B :

B 493 705 568 710 895 983 880 819 580 998 | 80 84 79 77 8 78 8 84 74 89
R 432 906 880 514 996 901 642 787 809 690 1 73 87 82 092 98 88 86 83 97 78

987 532 984 710 665 836 873 489 537 609 ,
3 745 437 948 818 552 927 947 653 406 442 i
y:; 788 732 468 896 435 872 492 668 471 561

a) L4p bang tin s& ghép nhém clia mAu & lidu d6 sau khi ghép nhém theo sdu nhém
sau: [70 ;75), [75 ; 80), [80 ; 85), [85 ; 90), [90 ; 95), [95 ; 100).

b) Nha tridng danh ting 20 quyén v& va 10 quyén vé cho mbi hoc sinh ¢6 diém 1in

il a) Lap bang tan s& ghép nhém clia miu s& lidu d6 sau khi ghép nhém theo sdu nhém lugt thudc céc nita khoang [95 ; 100) va [90 ; 95). Tinh tong s& quyén vé nha trudng
B sau: [400 ; 500), [500 ; 600), [600 ; 700), [700 ; 800), [800 ; 900), [900 ; 1 000). z - thudng cho cdc hoc sinh da dat s6 diém thudc cdc khoang diém do.
‘ b) Xét nhém 20% phu huynh dugc didu tra danh tién € mua s4ch it nhat. Ngudi mua L Gidi

i nhiéu nht trong nhém phy huynh nay mua hét bao nhiéu tién?

iy ‘ a) Bang tan s ghép nhém ciia miu Thn 56 ehéo thom-
i Gidi s liéu @6 sau khi ghép nhém theo Nhém A 56 ghep nhom
‘ | L ; sdu nhém ting vdi sdu nita khoang: )
. Bangtinsoghcpnhom ciiamiy , TAnséghépuhom | | [70 ; 75), [75 ; 80), [S0 ; 85), 1079 | 6
s0 1li€u d6 sau khi ghép-nhém Nhéom ) [85 ; 90), [90 ; 95), [95 ; 100) nhu 75 : 80) e
theo sdu nhém vng véi sdu nia ; Bdng 28. 20 - 85
khoang [400 ; 500), [500 ; 600), [400 ; 500) 10 by Téng 56 duyén v6 nha e 80 85) 9
_ | quyén vG nha trudng [85 ; 90) 10
: 800), . » ) ” . R ’
[600 ; 700), [700 ; 800) [500 ; 600) 7 thudng cho s6 hoc sinh ¢6 diém
[800 ; 900), [900 ; 1 G00) nhu o i [90 ; 95) 6
, [600 ; 700) 6 thudc céc nlia khoang [95 ; 100)
Bdng 27. 2’ . . [95; 100) 3
[700 ; 800) 7 i va [90; 95) 1a:. —
b) Dya vao Bdng 27, ta ¢6 nhém 20.3+10. 6 =120 (quyén v3) Cong , N=40
20% phu huynh danh it tién dé [800 ; 900) 0. ‘ $0 = AU lquyen Vo). Bing 28
a 4t 1a nhit h . 1 Ao gnr A N Lo N X
Lnue;hse;tclhAnlknag’ a [400ng5(l;o)u [900 ; 1 000) 10 | @ Mot ddi cong nhén tham gia hdi thi tay nghé gidi. Mé&i cdng nhén phai
uy uQC om ; * A : N < N, . , 2 .
N . N=50 ' hoan thanh b &t v > N o p NP N
Ngudi mua nhidu nhdt trong Cong | O\an :jl?h ' 317 thi fh tljuyet va thl,Ig hanh.) trong thdi gian 120 phit. Thoi gian hoan
nhém phu huynh ndy mua hét Bdng 27 thanh bai thi céia cdc cong nhén trong doi d6 duge cho & Bdng 29.
! 493 nghin ddng. L # Théi gian
§ , ; B [90;95) | [95;100) [[100;105)|[105 ; 110) [[110; 115) [[115 ; 120)
it . (phut)
i g Vidu3] ss ligu thong ké cdc diém s6 16n hon 69 véi thang diém 100 ctia 40 hoc S6 3 S ; ; . 0
: sinh 16p 9 dy thi hoc sinh gidi mdn Tiéng Anh do nha tridng t6 chiic dugc ghilai . | cong nhan .
| nhu sau: | Bing 29




a) Tinh s0 cong nhan d hoan thanh bai thi trudc khi hét gid trén 20 phuit.

b) V& biéu d6 tin s& ghép nhom & dang bi€u db cot clia mau s6 liéu ghép nhém néu
8 Bdng 29.

Gidi

a) Dua vao Bdng 29, ta c6 s8 cong nhin @3 hoan thanh bai thi trudc khi hét gid wrén
20 phit 1a: 3 + 5 = 8 (ngudi).

b) Hinh 16 cho biét bi€u db tin s& ghép nhém & dang biéu @b cot ctia mau 6 lidu duge
ghép nhém néu & Bdng 29.

Tonso () |

14+

121

104 9 10

5

S N A N
(5

1 90 95 100 105 110 115 120 Thoigian (phit)

Hinh 16

Vidy 5] Bing 30 cho biét tAn s8 va thn s6 tuong d6i ghép nhém cdia mot mau s6

liéu ghép nhém:
Nhém Tén s6 ghép nhém (n) | Tan sé tuong d6i ghép nhém (%)
[10; 15) 4 f,
[15;20) 11 27,5
[20;25) 7 17,5
[25;30) 8 20
30 ; 35) a R f,
Cong N=40 e 100

Badng 30
a) Tim cic gid tri cha a, f,, f5

b) V& biéu dd tin s6 tuong d6i ghép nhém & dang biéu dd doan théng ciia mau sd lidu
ghép nhém néu & Bdng 30.

£

Gidi
a)Tacé 4+ 11 +7+8+a=40.Do dé:

4.100 .
%= 10%; f, = 10100

% =25%.

a=10; f =

b) Biéu do tén sd tuong d6i ghép nhém & dang bidu dd doan thing clia miu & lidu
dugc ghép nhém néu & Bdng 30 dudc cho & Hinh 17.

Tén 56 tuong ddi (%) 1

2 /\

17,5 /

10
51

0 LA L DL N B L L L AL B B R W B B T et e | >
10 15 20 25 30 35 Nhém

Hinh 17

— ]

C.BAITAP

19. Mot trudng trung hoc cd s6 chon 39 hoc sinh nii khéi 9 dé do chidu cao (don vi: cm)
va thu dudc miu sd liu sau;

160 159 159 158 158 160 161 163 161 161
161 162 162 161 163, 164 163 163 163 164
164 165 165 165 164 166 166 167 164 167
169 168 168 167 169 169 159 169 158

Ghép céc s6 lidu trén thanh sdu nhém theo cdc nita khodng c6 do dai béng nhau,
ta dugc cac nhém d6 1a:

A. [158 ;160), [160 ; 163), [163 ; 164), [164 ; 167), [167 ; 168), [168 ; 170).

B. [158 ; 160), [160 ; 162), [162 ; 164), [164 ; 166), [166 ; 168), [168 ; 170).

C. [158 ; 160), [160 ; 162), [162 ; 165), [165 ; 168), [168 ; 169), [169 ; 170).

D. [158;161),[161 ; 164), [164 ; 167), [167 ; 168), [168 ; 169), [169 ; 170).




H
3
i

j \ ; X A ¢ e ~ ’
e j 20. Mau s6 ligu ghép nhém v& lugng rau (don vi: tén) thu dudc trong mdt nim clia cdc a) Lap bang tin s6 ghép nhém va bang tAn s8 tuong d6i ghép nhém ctia mau s6 ligu
! *‘ 4] doi sén xuft & mot hp téc xa nhu Bdng 31 sau: ghép nhém do.

[ Nhém | [5;10) | [10;15) | [15;20) | [20;25) | [25;30) [ [30;35)| Cong ' b) V& biéu do tan s6 ghép nhém § dang bidu db cot cha mbu s& lidu ghép nhém dé.
i Tén s§ ) 4 3 5 4 2 N=20 | c) V& bi€u do tan s tudng d5i ghép nhém & dang biéu @b doan théng ciia miu s&
2 ‘ : liéu ghép nhém dé.
iy Bdng 31 :

MAu 56 liu dugc chia thanh s6 nhém 1a: ' 23. Mot ngan hang th6ng ké 8 tién (don vi: triéu ddng) ma 80 ho gia dinh vay d& phat
Ad B.s C.6 D.7 i trién san xudt. S6 liéu dugc ghi lai trong biéu db thn s& ghép nhém & Hink 18,
‘ i Tén s6 (n) A
il 21. S6'tién (don vi: triéu ddng) chi tiéu cho thyc phim va dd udng trong mot théng clia 25 1 20
: 40 gia dinh dugc théng ké nhu sau: o 20l
: 17
! 8,0 6,5 73 7,0 7,0 7.8 7.1 7.1 7.4 6,8 ; 151 15 :

i 72 77 66 82 68 67 69 84 66 15 10} 10 \ g

‘ ‘w 73 63 62 74 16 T4 18 69 18 12 5] § 5

i e 8,3 8,2 6,0 : 6,7 6,9 7;2 799 739 6a1 8’1 04 PP ”' "L UL ! A A . ‘ A >

| . , 40 50 60 70 80 90 100 S&tién (triéu dong)

a) Hay ghép cdc s6 lidu trén thanh nim nhém dng véi nim nita khoang sau: Hinh 18

[6,0;6.,5), [6,5;7,0), [7,0;7,5), [7,5 ; 8,0), [8,0 ; 8,5). a) Lap bang tan s6 tuong d6i ghép nhém ctia mAu s6 lidu dugc ghép nhém dé.
f ~p e A A LA e P ¢ z 2 R A 9 A 1:n 2.
b) Lap bang tAn s& ghép nhém va bing tin s6 tuong d6i ghép nhém ciia méu s6 lidu b) V& bi€u do tan sd tidng d6i ghép nhém & dang bidu dd cot ciia mAu s6 lidu ghép
R T nhém d6.

ghép nhém dé. .

c) V& bi€u d6 tin s6 ghép nhém & dang bidu db cot ciia mAu s6 lidu ghép nhém néu . i = w . R =

b ciua "~ &3 PHEP THU NGAU NHIEN VA KHONG GIAN MAU.

d) V& biéu db tn s8 tudng ddi ghép nhém & dang biéu dd doan thing ctia miu s6 XAC SUAT CUA BIEN CO

li€u ghép nhém néu & ciu a.
q o A. KIEN THUC CAN NHO
22. Tim hi€u thoi gian (don vi: gid) truy cip Internet trong tudn dau thang 4 cia mot - _
sG c4n by 6 mot vién nghién cttu thu dugc két qua rihu & Bdng 32 sau: . Phép thi ngau nhién va khéng gian mau

e C6 nhiing phép thit ma tap hop Q gém cdc két qué c6 thé x4y ra clia phép thit d6

Thoi gian [0;5 | [5;10) | [10;15) | [15;20) | [20;25) , _ . TR o
hoan toan x4c dinh. Tuy nhién, cdc két qua x4y ra c6 tinh ngiu nhién, ta khong thée

» a0 ¢ . P 9 x A LTI EN 2z
56 nguoi 3 20 15 6 4 doén tridc dude. Nhitng phép thit nhu thé goi 1a phép thit ngéu nhién (goi tit 12 phép

Bdng 32 thif) va tap hgp Q goi 1a khdng gian mAu ciia phép thi.




o Cic két qua c6 thé xdy ra clia mot phép thit c6 kha ning xudt hién nhu nhau dugc
goi 1 ddng kha niing.

* K&t qua thuéin 16i cho bién c8 A 12 mot két qué c6 thé clia phép thit 1am cho bién c§

A xay ra.

Xac suat cia bién co

o Gi thiét ring céc k&t qua c6 thé xay ra clia mot phép thit 1a déng kha ning. Khi do,

xéc sudt clia bién c8 A, ki hidu 12 P(A), biing ti s6 gitta s6 két qué thuén 1gi cho bigh 6

A va tOng s8 két qua c6 thé xay ra:

S& két qua thuan 1gi cho A

PA)= ————— , :
Tong s6 két qua c6 thé x4y ra

e DE tinh xdc suat ctia biéh c6 A, ta c6 thé thuc hién céc budc sau:

Budc 1. Ki€m tra tinh dong kha niing d6i véi cdc k&t qué c6 thé x4y ra ciia phép thit
Budc 2. Dém s6 két qua c6 thé xdy ra, tiic 13 d&m s8 phén ti ca khong gian m&u Q
Bude 3. D&m s6 két qua thuén 10 cho bién c8 A

Budc 4. Lap ti s8 giita s§ két quéa thugn 1gi cho bién c6 A va tdng s két qua c6 thé
XAy ra.

B.ViDU

Vidul ; Xét phep thit “Gieo mot dong xu hai 14n lién tiép”.
a) Néu céc két qua c6 thé x4y ra d6i v6i mijt xuét hién clia dong xu.
b) Viét khong gian miu ctia phép thit dé.
Gidi
a) Céc két qua c6 thé xdy ra d6i v6i miit xust hién clia déng xu 12: NS, SN, NN, SS

(trong d6: NS 12 két qua 14n dAu ddng xu xudt hién mit ngua 1an tht hai ddng xu
xudt hién mit sp; ...).

b) Khong gian miu clia phép thit d6 13 Q = {NS; SN; NN ;95

Vidy 2 ] Vig ngfu nhién mot 6 t nhién c6 hai chit s§ 16n hon 70.

a) Tim s6 phan tit cla tdp hop Q gdm cdc két qui c6 thé x4y ra d6i vdi s8 ty nhién
dudgc viét ra.

b) Tinh x4c suft ciia bi€n ¢ A: “S8 ty nhién dugc viét ra 12 boi ctia 57,

Gidi

a) Tap hop Q gbm cdc két qua c6 thé xay ra d6i v6i s& t nhién duge viét ra 1
Q={71;72;...;98; 99}. Do d6 tap hop Q c6 29 phin ti.

b) Céc 8 ty nhién dudc viét ra 1 boi clia 5 1a: 75, 80; 85; 90; 95. Do d6 ¢6 5 két qua
thuén 1¢i cho bi€n c6 A: “S8 t nhién dugc viét ra 12 boi cia 5”. Vay xdc sudt ciia
bigh ¢8 A a P(4) = .

29
Vidy 3] Cho tap hop A = {1;2} va B = {0; 3; 4}. Viét ngAu nhién mot s6 tu nhién
c6 hai chit s6 ab, trong d6a € A va b  B.

a) Vi€t tap hgp Q gdm céc két qua c6 thé x4y ra d6i véi s6 tu nhién dudc viét ra.

b) Tinh x4c suét ciia bién ¢8 I: “S6 ty nhién dudgc viét ra 1a udc clia 48”.

¢) Tinh xdc sudt ctia bién c¢6 K: “S6 ty nhién dugc viét ra nhd hon 20”.

Gidi

a) Tap hop Q gdm céc két qua c6 thé xay ra d6i v6i s6 tu nhién dugc viét ra 1a:

Q = {10; 13; 14; 20; 23; 24}. Do @6, tap hgp Q c6 6 phan ti.

b) S8 tt nhién dugc viét ra 12 udc ciia 48 1a s8 24. Do d6 ¢6 1 két qua thudn 1gi cho
bién c6 I “So tu nhién duge viét ra 1a uéc coa 48” Vay xéc suét clia bién c¢d 7 1a
P(h= —

¢) Céc s0 ty nhién dudc viét ra nhod hon 20 13: 10; 13; 14. Do d6 ¢6 3 két qua thuén 1gi

cho bién ¢6 K: “S& tif nhién dugc viét ra nhd hon 207 Viy xdc suit ctia bién c6 K

121P(K)=%=%.

Vidu 4] Mot hop c6 chita 3 vién bi vang 1an ot ghi cde s6 1; 2: 3 va 2 vién bi nau
1an lugt ghi céc s6'4; 5. Ldy nghu nhién dong thdi hai vién bi trong hop do.
a) Vi€t tap hop Q gdm cdc két qua c6 thé xay ra d6i véi hai vién bi dugc 14y ra.

b) Tinh x4c sudt ciia bign c§ A: “Hai vién bi dugc 14y ra ciing mau”.




Gidi

a) Tap hop Q gdm céc két qua c6 thé xay ra d6i véi hai vién bi dugc 14y ra 1a:
Q={{L25 {L;3:{1;45{1; 5} {2: 3} {2;41:{2; 515{3;41:{3; 5}:{4; 5} } (trong
dé: {1; 2} 1a k&t qua 14y dugc vién bi ghi s8 1 va vién bi ghi s6 2, ...). Do d6 tap
hop Q ¢6 10 phan ti.

b) Céc trudng hgp hai vién bi dugc 14y ra cing mau Ia: {1;2}; {1; 3}; {2;3};{4; 5}. Do

d6 c6 4 két qua thudn Igi cho bién ¢8 A: “Hai vién bi dugc 14y ra cling mau”. Vay

xdc suét ctia bién c6 A 1A P(A) = —146 = % .

Vidu5) o3 phong bi gidng nhau 1an lugt dugc danh s8 th tu i 1 d&n 3 va 3 con
tem 1an lugt dudc d4nh 8 thid ty tif 1 d&n 3. D4n 3 con tem d6 vao 3 phong bi sao cho
khong c6 phong bi nao khdng cé tem. Tinh x4c suat clia bién c8 A: “LAy ra dugc 2
phong bi trong 3 phong bi trén sao cho mdi phong bi déu ¢6 s8 thit ty gidng vdi sd thit
tu con tem da dan vao né”.

Gidi

Ta c6 tip hop Q gdm cdc két qua c6 thé xdy ra d6i véi 3 con tem dugc dén trén
3 phong bi 12 Q = {1-2-3; 1-3-2; 2-3-1; 2-1-3; 3-2-1; 3-1-2} (trong d6: 1-2-3 la két
qua céc phong bi ghi s6 1, 2, 3 14n lugt dudc d4n bdi cdc con tem ghi s6 1, 2, 3; ...).
Do d6, tip hop Q c6 6 phén ti.

A 12 bién c8: “Lay ra dudc 2 phong bi trong 3 phong bi trén sao cho méi phong bi déu
c6 s0 thif ty gidng vdi sd thi tu con tem d3 ddn vao né” nén phong bi con lai cling c6
sO thit ty gidng vdi s6 thif ty clia con tem d4n vao né. Miit khdc, chi ¢6 mot trudng hgp
nhu vdy. Do dé chi c6 1 két qua thuén 1gi cho bién ¢8 A. Vay xdc suét clia bién c§ A

1
aPA)= .
A=

Vidu 6] M cong nhan ctia mot ddi xay
dung lam viéc 6 mét trong ndm bd phan cla
d6i d6 1a: Lop méi, Op gach bép, Lat nén, Trét
tudng, X4y tudng. Biéu dd hinh quat trdn &
Hinh 19 thdng ké ti 1& cong nhan thudc mdi bd
phan. Chon ngiu nhién mdt cong nhan cta ddi.

Tinh xéc suit cia mbi bién c6 sau:

Hinh 19

a) A: “Cong nhén dugc chon thude bd phan Trat tuong”;

b) B: “Cong nhén dugdc chon khong thudc bo phan L4t nén hotic Lop méi”.

Gidi

a) S6 cong nhan thudc bd phan Trat tudng chiém 15% t8ng s6 cong nhan ciia toan doi.

15
Vay P(A) = — =0,15.
ay P(A) 100

b)Ta c6 s6 cong nhan thudc by phin Lat nén hoic Lop méi chiém:
25% + 20% = 45% t6ng s6 cong nhan ca toan ddi. Suy ra s cOng nhan khdng
thudc bd phan Lat nén hofic Lop méi chiém: 100% — 45% = 55% tdng s

cOng nhén cla toan doi. Vay P(B) = £ =0,55.
4 100

C.BAITAP

24. Mbt hdp c6 30 chi€c thé cing loai, mdi thé dugc ghi mot trong cic s6 2, 4, 6, ..., 60;
hai thé khéc nhau thi ghi hai s6 khdc nhau. Xét phép thit “Rit ngiu nhién mot thé
trong hdp”.

a) Liét k& cac két qud c6 thé xAy ra d6i véi s8 xudt hién trén thé dugc rit ra.

b) Tinh x4c suit ciia mdi bién ¢ sau:
A: “S0 xuat hién trén thé dugc it ra 16n hon 12 va 1a udc clia 607
B: “S& xuat hién trén thé dudc rit ra\lc’in hon 2 va chia cho 8 du 2”;

C: “S& xudt hién trén thé dugc rit ra chia h&t cho ca 3 va 5”.

25. Viét nglu nhién mot s6 ty nhién c6 hai chit s6 khong nhd hon 80.
a) Viét tap hop Q gdm cic két qua c6 thé xay ra d6i v6i s tu nhién dugc viét ra.
b) Tinh x4c suat ctia mbi bién ¢d sau:
A: “S8 tut nhién dudc viét ra c6 chit s6 hang chuc 16n hon chit s hang don vi”;

B: “S6 ti nhién dugc viét ra c6 chit s6 hang chuc gip hai hodc gép ba lan chif s§
hang don vi”. |




26. Viét ngiu nhién mot s ty nhién c6 ba chit s6 nhd hon 400.
a) Tinh s phén tt clia tip hgp Q gbm cdc ket qua c6 thé xéy ra ddi véi s6 i nhién
dudc viét ra.
b) Tinh x4c suit ctia mbi bién c6 sau:
A: “S6 ty nhién dugc viét ra 12 14p phuong ctia mot s6 ty nhién”;
B: “S6 ty nhién dudc viét ra 12 s8 ty nhién nhd nhét va khi chia s6 d6 cho 5; 6; 7
c6 s6 du 14n lugt 1a 3; 2; 17,

27. M6t ddi hoc sinh gdm 7 ban tham gia cudc thi “An toan giao thong cho hoc sinh
trung hoc ¢d s6” do nha trudng 6 chdc. Trong d6 c6 5 ban hoc sinh 16p 9 1a:
An (16p 9A), Binh (16p 9A), Bao (16p 9B), Bach (I6p 9D), Lam (I6p 9E) va
4 ban hoc sinh 16p 8 1a: Minh (16p 8A), Ha (16p 8B), Ngoc (16p 8C), Lan (16p SE).
Chon ngiu nhién mét thi sinh trong ddi hoc sinh tham gia cudc thi dé.

. a) Liét k& cdc cich chon c6 thé thuc hién dugc. C6 tit ci bao nhidu két qué c6 thé
xay ra?
b) Tinh x4c suat cia mbi bién cd sau:
A: “Thi sinh dudc chon 14 hoc sinh 16p 8”;
B: “Thi sinh dugc chon 12 hoc sinh 16p 9A”.

28. Mot trudng trung hoc o s§ ¢6 2 hoc sinh nam va 2 hoc sinh nit dat gidi cudc thi
viét thu quéc t€ UPU. B6n ban hoc sinh dé dugc x&p nglu nhién thanh mdt hang
ngang d€ nhén phén thuéng. Tinh xéc suit cta bién ¢8 I: “2 hoc sinh nit dudc x&p
khong diing canh nhau”.

29. Mot hop c6 chita ba vién bi vang 14n Iugt ghi cic s6 1; 2; 3 va hai vién bi niu 14n
Iugt ghi cdc s6 4; 5. Ly nghu nhién ddng thdi hai vién bi trong hop. Tinh x4c sudt
clia mdi bién ¢8 sau:

A: “Hai vién bi dugc 14y ra cting mau vang”;
B: “Hai vién bi dudc 14y ra khdc mau”.

30. Mot hop c6 chita 15 qua cau mau xanh dugc d4nh s6 tit 1 d&n 15 va 5 qua cAu mau
do dugc dénh s6 tit 16 dén 20. Lay nghu nhién mot qué trong hdp. Tinh xdc suit
ctia mdi bién c8 sau:

a) “Qua ciu dugc 14y ra c6 mau xanh”;

5
¢
i
§

b) “Qua cau dugc 14y ra ghi s6 chin”;
¢) “Qué ciu dugc 14y ra c6 mau xanh va ghi s& 1& chia cho 3 du 17;

d) “Qua cau dugc 18y ra c6 mau db hoic ghi s8 chin”.

31. Ddi véi nhiéu quéc gia, cang bién c6 vai trd hét stic quan trong trong phit trién
kinh t€ clia d4t mt6c. D6 12 ciia ngd giao thuong hang hod xust, nhap khdu. 13 cang
bién 16n trén th& gidi da dugc lya chon trong danh sich sau: Thugng Hai (thudc
Trung Qudc), Singapore (thudc Singapore), Busan (thudc Han Qudc), Hai Phong
(thude Viét Nam), Durban (thuéc Nam Phi), Lagos (thudc Nigeria), Container Kénh
Suez (thudc Ai Cap), Kenya Mombasa (thuc Kenya), Rotterdam (thu6c Ha Lan),
Antwerp (thudc Bi), Hamburg (thudc Pic), Valencia (thuéc Tay Ban Nha),
Piraeus (thudc Hy Lap); mbi nudc chi c6 ding mot cang bién dugc chon. Chon

nghu nhién mdt cing bién trong 13 cang bién d6.
E a) Vi€t tip hop Q gdm cdc két qua c6 thé x4y ra d6i véi cang bién dugc chon. Tinh
i s0 phan t cta tap hop Q. '
b) Tinh x4c suét ctia mbi bién ¢ sau:
A: “Céng bién dugc chon thudc chau A”;

B: “Céang bién dugc chon thudc chau Au”;

C: “Cang bién dudgc chon thudc chau Phi”.

3
i

32. Chon ngiu nhién mét vé x8 s6 ¢6 bon chit s6 dugc 14p tit c4c chit s6 tit O dén 9.

Tinh x4c sudt ciia bién c8 N: “Ldy dugc vé x8 s6 khong c6 chit s6 37,

33. Trén mit phing Oxy cho hinh chii nhat OABC sao cho A(0 ; 3), B4 ; 3), C(4 ; 0).
| Goi Q 1a tap hop tét ca cdc diém (x ; y) v6i x, y 12 cdc s6 nguyén va nim bén trong
(khong k€ trén canh) ctia hinh chit nhat OABC. L&y ngfu nhién mot diém clia tAp

hgp Q. Tinh x4c sufit ctia bi€n ¢8 M: “Diém (x ; y) chia tip hop Q dugc 14y ra cé
x+y<5”.




BAI TAP CUOI CHUONG VI

34. Céc s6 liu théng ké khdi Iugng (don vi: gam) clia 24 con cé nudi thi nghiém
trong ao 6 hop tic xa A dugc ghi lai nhu sau:

645 650 645
650 650 650
645 650 645

Ghép cdc s0 liéu trén thanh nim nhém sau: [630 ; 635), [635 ; 640), [640 ; 645),

[645 ; 650), [650 ; 655).

a) T4n s6 ghép nhém ciia nhém [650 ; 655) 1a:

A. 10. ‘B.11. C. 12.
. b) Tén s6 tuong d6i ghép nhém clia nhém [640 ; 645) 1a:
A 12,5%. B. 25%. C. 27%.

35. Mot hop c6 20 chigc thé cling loai, mbi thé duge ghi mdt trong céc s6 21, 22,
23, ..., 39, 40; hai thé khéc nhau thi ghi hai s& kh4c nhau. Rit ngiu phién mét thé
trong hop. Xdc suit clia bién c8 “S& xuét hién trén thé dudc it ra chia hét cho 2

va 3”7 1a:
A 10

. —. B.
20

S
20°

36. Bdng 33 cho biét s8 tién bao dudng mdy méc ctia mdt xudng san xut dd co khi &

bdn thdng cudi nim 2023.

644

C.

650
643 650

642 652

635
630 647
635

654
650
652

D. 13.

D. 30%.

D.

Thang

9

10

11

12

S tién (don vi: tri¢u dong)

15

24

20

36

Bdng 33

V& biéu db doan thing bidu dién két quéa thong ké trén.

37. Mot cong ty san xudt béng den ki€m tra dinh ki bing c4ch thip thit nghiém
40 béng den dé kiém tra tudi tho (don vi: gid). K&t qué cia cudc thit nghiém dudc

th6ng ké nhu sau:

@

i

1190 1160 1200 1180 1190 1180 1170 1180 1170 1160
1200 1190 1180 1180 1180 1200 1180 1180 1180 1190
1180 1170 1170 1170 1180 1170 1190 1190 1160 1180
1160 1160 1170 1180 1170 1190 1170 1180 1190 1200
Lép bang tan s6 ctia mAu s6 liéu thong ké trén.
38. K&t qua diém thi mon Ngit Viin chia 16p 9C dudc cho nhu & Bdng 34 sau:
Pi¢m 5 6 7 8 9 10 Cong
Tan s6 1 9 12 14 1 3 N=40
Bdng 34

a) V& biéu d0 tan s6 & dang biu dd c6t ciia mAu s6 liéu théng ké do.

b) V& biéu do tn s8 tuong ddi & dang bidu @b cot chia mau s liéu théng ké do.

39. Thiy Nam diéu tra s thich choi thé thao ciia hoc sinh 16p 9A do thiy phu tréch (méi
hoc sinh chi néu mot moén thé thao yéu thich nhat). Biéu db cot kép & Hinh 20 biéu
dién s8 hoc sinh nam v s& hoc sinh nit clia 16p 9A ¢6 s§ thich choi mot s6 mén thé
thao: Béng d4, Béng 16, Bong ban ma thAy Nam da didu tra. Chon ngAu nhién mot
hoc sinh ctia 16p 9A tham gia diéu tra. Tinh x4c sudt ctia mi bién ¢ sau:

a) A: “Hoc sinh dudgc chon 13 nam”;

b) B: “Hoc sinh dugc chon 1a nit va yéu thich mén Béng d4”;

¢) C: “Hoc sinh dugc chon 13 nam va Yéu thich mén Béng ban hodc Béng rd”.

S6 hoc sinh

12 1
10 ¢

S N A N

A

12 M Nam
10 - [Nt
6
5 5
4
Béngdd  Bongrd  Béngbin Monthéthao
Hinh 20




40.

41.

42.

43.

Mot doan khéch qudc & tham quan vinh Ha Long c6 ti 18 khdch ngudi chau Au
12 27%. Chon ngu nhién mot hanh khéch trong doan khach qudc t& d6. T1nh x4c
sudt clia bi€n c6: “Hanh khéch dugc chon 12 ngudi chiu Au”.

Mot hop c6 chita 10 qua ciu mau den duge ddnh s6 tit 1 dén 10 va 20 qué cAu mau
vang dugc danh s8 tit 11 dén 30. L&y ngAu nhién mot qué trong hdp. Tinh x4c suat

cia mbi bién ¢8 sau:

a) A: “Qud cau dugc 14y ra c6 mau den va ghi s§ chia cho 3 du 17

b) B: “Qua cdu dugc 14y ra c6 mau vang hoiic ghi s8 1& 16n hon 3”.

C6 ndm doan thing c6 d6 dai 14n lugt 12 2 cm, 4 cm, 6 cm, 8 cm va 10 cm. Lay

ngAu nhién ba doan thing trong nim doan thing trén. Tinh x4c suit cia biéh c6 E:
“Ba doan thing dudc 14y ra lap thanh ba canh ctia mdt tam giac”.

Hai tii A va B chda cdc tdm thé dugc d4nh s6. Tdi A chifa 5 tAm thé mau do

dugc dénh s6 1; 2; 3; 4; 5 va tii B chia 4 t4m thé mau xanh dude danh s§

15 2; 3; 4. Trong méi tii A, B, hai tdm thé khdc nhau dugc d4nh s§ khéc nhau.
LAy nghu nhién hai t&m thé, mbi tii mot tim. Tinh x4c sudt cia bién ¢ N:
“Tdng hai s§ trén hai tdm thé dugc 14y ra 16n hon 6.

LOI GIAI - HUGNG DAN - PAP SO

Nam 2019 2020 2021 2022
S6 vdn du tr
s . 38,9 28,53 31,15 27,72
(don vi: ti 4o 1la M¥)
Nuée Trung Qudc My Hin Quéc | Rumani Nhit Ban | Viét Nam
Sb
huy chuong 6 5 4 5 2 2
Vang
Th gian huyén t3p (gio) |
10
o 85 ¢
8 7
6
4
2
0
Chi Dat Ha Huong Hocsinh
Thang 7 8 9 10 11
86 khach quocte - 352,6 | 4864 | 4319 | 4844 | 5969
(don vi: nghin lrgt ngudi) !

86 khdch quicté A
(nghin lugt ngudi)

600
500
400
300
200
100

0

596,9

10 11

Thang




5. a) S6 1idu 586 000 tAn duoc viét chua hop 1i. -

b)

i .. Trun B& Bién ‘
Nuwéc Philippines P & . Malaysia | Ghana
Quoc Nga v
Luong gao xuét khau
(don vi: nghin tén) 2739 757 586 396 393,5
A Luong gao xudt khéu
(nghin tan)
2500
2 000
1 500
1 000
757 586
500 J l 396 3935
0 , H "
Philippines  Trung Qudc B¢ Bién Nga Malaysia Ghana  MNuoc
A . Ml Nam
T Chiéu ca(/J trung binh (cm) NG
175
171 172
170 170,7
1651 162,1
160 160 158 1574 ol
155 ¢ 152,2
> 1
150 151,2
145 .
140 L - >
Vigt Nam  Singapore  NhitBan Han Quoc Lao Nuoe
R An
Diém i’} (1 Binh
18-~ 9
1 8
§-- 7,5
ol 6
51
41
31
21
11
0 >
Ngit vin Toan Ngoaingit 1 Khoa hoc ty nhién Mén hoc

Trai ciy T4o Chudi | Nho Xodi | Dia
Luong Calo trong 100 g 52 88 70 62 66
0 Luong Calo trong 100 g
88
[ l | |
Téo  Chuéi  Nho  Xodi  Dba Trdicdy
b) \ Luong Calo trong 100 g
100 4
90 1 88
80 1 \
70
70 + 62 66
60 1 52 \
501 .
40
30 ¢
20 ¢
104
0 ‘ >

Téo Chubi Nho Xoai Daa  Trdi cdy

¢) Tong lugng Calo trong 100 g ctia trdi tdo va 100 gtraichu6ila: 52 +88=140 (Calo).

Téng ligng Calo trong 100 g cta trdi nho, 100 g trdi xoai va 100 g trdi dia 1a:
70 + 62 + 66 = 198 (Calo). Ta'c6 ti s6 phan trim cha 140 va 198 Ia:

149199 g, ~ 719 va 71% > 65%. Vay phat biéu “Téng luigng Calo trong 100 g

cla tréi tdo va 100 g trdi chudi bing 65% tng lugng Calo trong 100 g cha trai
nho, 100 g trdi xoai va 100 g'trai dda” 13 sai.

. Téng san lugng lda vu Dong xuén, vy He thu, vu Mia nim 2021 cia Viét Nam

1a: 20,298 + 11,144 + 8,358 = 39,8 (triéu tan).

Ti s phan trdm cla sin lugng lda vu Poéng xuén, vy He thu, vu Mda va
t6ng san lugng lda vu D6ng xuén, vy He thu, vu Mua nim 2021 cia Viét Nam
20,298.100% — 51%: 11,144.100% — 28%: 8,358.100 % = 21%.

39,8 39,8 | 39,8 | @

1an lugt 1a;




Do a6, ta ¢6 phét bidu “Biéu db hinh quat tron & Hinh 11 bi€u dién c4c dit liéu théng

k& & Bdng 17” 1 ding.

, A
10.a) s5 hoc sinh
200
200 1
150 +
100 +
50 4
0 4 4 —
Tét Kha Pat Chua dat  Xép logi
b)
c) =
11.3) Loai hinh nghé fhuzjt Dén ca s . A
N s oan . ¢ Hat chéo Miia roi nwée
vin hoa dén gian quan h¢ Bic Ninh
S6 hoc sinh 8 12 20
b)

Dén ca quan ho Bic Ninh

Hat chéo

Mia roi nuée

: 4 hoc sinh

12. a) — Céc d6i tugng thng ke 1a: Téng diém ma céc thanh vién doi tuyén Olympic
Toén qudc t& (IMO) ctia Viét Nam dat dugc trong céc ndm 2008, 2009, 2010,
2011, 2012, 2013, 2014, 2015, 2016, 2017, 2018, 2019, 2020, 2022, 2023.

—C6 15 8 ligu thong ké.

b) Céc s6 liéu thdng ké d6 c6 12 gi4 tri khdc nhau Ia:
x, = 113; 3, = 133; x, = 148; x, = 150; x, = 151; x, = 155;

13. a)

14. a)

b)

x, =157, x, = 159; X,

=161; X0 = 177;x11 = 180; x,=196.

S6 chiée (x) 4 7 8 9 10 Cong
Tén 56 (n) 7 5 6 8 5 N=39
Tén 56 (n)}
8 ] l
10 S4 chzec
S$6 cudc dién thoai (x) 5 7 8 9 10 Cong
Tén s (n) 5 4 7 6 4 6 N=28

Tan 56 )]

hl

10 86 cudc dién thogi

@)




e 15. a) Trong 100 s& liéu théng ké & trén ¢6 6 gié tri khdc nhau Ia: ; b) A Tn s6 wong dsi (%)
At ' 36
e x,=27;x,=32; x, =35, x, = 38; x, = 47; x, = 50. ' .
‘ | 26
b) S& quvé h 24
0 €n sac : 20 f
| atyen 27 | 32| 35 | 38 | 47 | 50 | Cong |
quyén gop (x) 14 |-
’ Ze 10 B
Tén s6 tuong ddi (%) | 15 | 20 | 25 | 30 | 5 5 100
I ' 0 > : :
K ¢) 1 Tan s twong déi (%) : 2050 2100 2150 2200 S gam thitc in e
e 351 z
- 30 | \ _ |
30+ 25 1 18.2) C; N; H; T; L 1an lugt c6 tin s§ 1a: n, =7, n,=8n,=1ln,=5n=1
25¢ [
201 20 f Chit c4i (x) C N H T L | Cong
s L3 :
1()__‘l Tén 8 tuong d6i (%) (21,875 | 25 |[34,375) 15,625 3,125 | 100
5 5 '
51 .
0 J l - - > b) L
27 32 35 38 47 50 So quyén sdch quyén gop
16. 2) - ,
Piém (x) 5 6 7 8 9 | 10 | Cong
Tan s§ tuong d6i (%) | 15 | 20 | 25 | 175 | 125 | 10 100 ot
H
b) ‘rTc’l\n 56 twong ddi (%) 34375% i
’s 25
20
s 19.B.
10
20. C.
5
0 : 2La) [ ‘
5 6 7 8 9 10 Pidm Nhém | [6,0;6,5) | [65;7,00 | [7,0;7,5) | [7,5;8,0) | [8,0;8.5)
17. ) - 65, 6,6;6,7; 7,2:7,3,7,3;
. ~ Ly A 1,7, 7,6;7,8;
S6 gam thic dn (x) 2050 | 2100 | 2150 | 2200 Cong i 6,3;6,2; |6,8:69;6,7; |7,0;7.4:7,0:; 8.0: 8.3: 8.2
SO 061 | 696966 | 747270 "5 75T g0 g4t
Tén s6 twong d5i (%) 14 36 24 26 100 it 25 09,660 174, 7,2, 7.1; 7875|848
6,8 7,1;7,4; 7,2 |
@ @




b)

d)

22.a)

Nhém Tén s6 (n) "Nhém T4n s6 tuong déi (%)
[6,0 ; 6,5) 4 [6,0;6,5) 10
[6,5 ; 7,0) 10 [6,5;7,0) 25
[7,0;7,5) 12 [7,0;7,5) 30
[7,5; 8,0) 8 [7,5 ; 8,0) 20
[8,0;8,5) 6 [8,0;8,5) 15

Cong N=40 Cong 100
NN |
Tan s6 (n)
121
101
8__
6,_
4
4_.
21 ==
04 = = >
1 60 65 70 75 80 85 S&tién (triéuddng)
1 Tén s6 twong doi (%)
30
25
20
15 /
10
OI LINL DL DL L L I N B B B N B B B B B B O | \‘;
1 60 65 70 75 80 85 S&tién (tridu ddng)

Nhém Tén s6 (n) Nhém Tan s6 tuong ddi (%)
[0;5) 5 [0;5) 10
[5;10) 20 [5;10) 40
[10; 15) 15 [10 ;15) 30
[15 ; 20) 6 [15;20) 12
[20 ; 25) 4 [20 ; 25) 8

Cong N=150 Cong 100

b)

c) Tan s6 tuong doi (%) A

23.a)

b)

Tan s6 (n)A
201

15+

101

5

0
0 5 10 15 20

40
351
30
251
204
151
1§
8
5_,
0 T T T T T >
o 5 10 15 20 25 S6giv
Nhém Tén s& tuong ddi (%)
[40 ; 50) 12,5
[50 ; 60) 18,75
[60 ; 70) 21,25
[70 ; 80) 31,25
[80 ; 90) 10
[90 ; 100) 6,25
Cong 100
1 Ton 56 tuong a )
35 31,25
30
251
20 _
15 125
10
5 ]
oh — >
1 40 50 60 70 80

90 100 S&'tién (trieu dong)




24. a) Céc két qué c6 thé x4y ra d6i véi s xudt hién trén thé dudc rit ra 1: 2; 4;

6; ...; 60.
b) — Céc s xuat hién trén thé dudc it ra I6n hon 12 va 1a udc ctia 60 1a: 20; 30; 60.
3 1
VayPA) = — = —,
y P(A) = 1

— Céc sO xuit h1¢n trén thé dugc rit ra chia cho 8 du 2 1a: 10; 18; 26; 34; 42;

50; 58. Vay P(B) = -

~ Céc s0 xuét hién trén thé dugc it ra 1a s§ chia hét cho ¢4 3 va 5 1a: 30; 60.
L 1
i Vayp(O)= 2 = 1
e y P(C) = 30 s

25.a) Q = {80; 81;...; 98; 99}.

b) — S6 tu nhién dugc viét ra ¢6 chif s6 hang chyc 16n hon chit s6 hang don vi
la: 80; 81; 82; 83; 84; 85; 86; 87; 90; 91; 92; 93; 94; 95; 96; 97; 98.
Vay P@A) = 17

hang don vi 1a: 84 93.VayP(B)= = = i

20 10
26.2) Q= {100; 101;...; 399}. Vay s8 phin t& ciia Q 13 300.

b) — S6 tif nhién dugc viét ra a 1ap phuong clia mét s6 ty nhién 1a: 125; 216; 343.
1
ViyPA)= =~ =
yPA)= 300 ~ 100
— Goi s6 ty nhién phéi tim 13 @, theo d& bai ta c6 100<a <400. Do a chia cho 5
6 56 du 12 3 nén a — 3 — 5 chia hét cho 5. Tuong ty a — 2 — 6 chia hét cho
6 va a — 1 —7 chia hét cho 7 hay a — 8 chia hét cho 5; 6; 7. Do d6, ta ¢6
a -8 € BC(5; 6; 7). Mit khéc, a € N va 100 < a < 400 nén a - 8 = 210.

Suyraa=218. VayP(B)= —_
27. a) Céc céch chon mot thi sinh c¢6 thé thuc hién dugc 1a: An (I6p 9A);

Binh (I6p 9A); Bao (16p 9B); Béch (I6p 9D); Lam (I6p 9E); Minh (I6p 8A);
Ha (16p 8B); Ngoc (16p 8C); Lan (LSp 8E). Do d6 c6 tat ca 9 két qua c6 thd xay ra.

'5’5‘}

— S6 ty nhién dudgc viét ra c6 chit s& ha‘lng chyc gép hai hoic gdp ba 14n chit s&

b) — Céc thi sinh 16p 8 c6 thé dugc chon ra 1a: Minh (I6p 8A); Ha (16p 8B);
Ngoc (16p 8C); Lan (I6p 8E). Vay P(4) =g.
— Céc thi sinh 16p 9A c6 thé dugc chon ra 1a An (I16p 9A); Binh (16p 9A).
Viy P(B) = %

28.C6 2 hoc sinh nam va 2 hoc sinh nit x&p thanh hang ngang; do d6 c6 24 cach
sép x€p (1). Goi hai hoc sinh nam 1a A; B va 2 hoc sinh nit 1a C; D. Ta c6
12 céch x&p @& hai hoc sinh nit C; D diing canh nhau d6 13: ACDB; ADCB; BCDA;
BDCA; ABCD; ABDC; BACD; BADC; CDAB; CDBA; DCAB; DCBA (2).
Tir (1) va (2) ta c6 s6 cdch x&p sao cho 2 hoc sinh nit khong ding canh nhau 1a:
24— 12 =12 (céch). Do d6 ¢6 12 két qua thuan 1gi cho bién ¢6 1. Vay xéc sudt clia

1
bién c8 I: “2 hoc sinh nif dugc x€p khong ditng canh nhau” 1a: P() = =—

24 2’
29. Q= {1, 25 {1; 3} {14} {1; 5} (2; 3} {254} {2; 5); {3 4); {3; 5); {4 5}).
Do @6, tap hgp Q c6 10 phén tir.
—Cac kha nang d€ hai vién bi dugc 14y ra cling mau vang la: {1 2}3{1; 3} {2;3}.
Vay P(A) = = '
y P(A) = 0
— Cdc kha niing d€ hai vién bi dugc 18y ra khdc mau 1i; {L; 4}; {1; 5}; {2; 4};
(2:5): 1354 (3:5). Vay BB =
3 1 3 3
30.a) —. b) —. c) —. . d) =.
) 4 ) 2 ) 20 ) 5
31. Hoc sinh t 1am. |

32. S8 cdc vé x8 s6 c6 bén chit s6 dugc 14p tli cdc chit s6 t 0 d&n 9 1a 10%, S6 cdc

vé X0 s6 khong ¢6 chit s8 3 12 9%, Do d6 c6 9* k&t qua thudn 1di cho bién ¢6 N.

9t (9} A
Vay P =| =] =(0,9*=0,6561.
ay P(V) = o (10) 0,9)

33.Taco Q={A/(1;1);4,(2;1);A ;35 154,(152);A4252); A3 2)}. DE thy tap
Q ¢6 6 phan tii. Trong tit ca céc diém chia tap Q, cdc diém A AL A A Ay mbi
di€ém c6 hoanh do x va tung do y thod mén x +y < 5. Do d6 ¢6 5 két qua thuan lgi

cho bién c6 M. Vay P(M) = =
®




34.2) C. b) A. » '- . _1 _5 _3
- MaP@= b P(B)= 2. IPO) = 2.

o 35.D.

40. Hoc sinh ty lam.
36. N 56 tién (trieu ddng) 41. Ta c6 14 A e e a4, M o A K T
401 . Ta c6 tap hogp Q gom céc két qua c6 the xay ra d6i véi qua cAu dudgc 14y ra tit hdp
351 dola: Q= {1;2;3;...;30}. Do dd, tap hgp Q c6 30 phan t.
301
‘ 251 a) Céc trudng hgp qué clu dugc 14y ra c6 mau den va ghi s§ chia cho 3 du 1 la:
| 20 ¢
N 154 1;4; 7; 10. Do d6 c6 4 két qua thuan 1gi cho bign ¢8 A: “Qua ciu dugc 14y ra c6
104 i , .
51 i . mau den va ghi s8 chia cho 3 du 1. Vay x4c sut cia biéh ¢ A 1a: P(A) = % = %
0 ¥ i ? > ‘
9 10 11 12 Thang b) Céc trudng hgp qua ciu dugc 14y ra c6 mau vang hosic ghi s6 1¢ 16n hon 3 1a;
37. Tudi tho béng dén (gio) | 1160 | 1170 | 1180 | 1190 | 1200 | Cong 5;7;9; 11; 12; 13; 14; 15; 16; 17; ....; 29; 30. Do d6 c6 23 két qua thuin 1gi
cho bién c8 B: “Qué clu dugc 14y ra c6 mau vang hodc ghi s& 1& 16n hon 3”.
Tén s6 5 9 14 8 4 | N=40 ) o 23 ‘
Vay xdc suat ciia bién ¢ B 1a: P(B) = 30
38. a An &b h ’ ) 2 . 1A )
) Tinss (1”6?‘ _ 42. C6 10 céich 14y ba doan thing trong nim doan thing c6 do dai 14n lugt 2 2 cm:
14 , 2 14 4 cm; 6 cm; 8 cm va 10 cm. Céc céch 18y nhu sau: {2 cm; 4 cm; 6 cm}; {2 cm; -
}g 9 4 cm; 8 cm}; {2 cm; 4 cm; 10 cm}; {2 cm; 6 cm; 8 cm}; {2 cm; 6 cm; 10 cm};
2 {2 cm; 8 cm; 10 cm}; {4 cm; 6 cm; 8 cm}; {4 cm; 6 cm; 10 cm}; {4 cm; 8 cm;
4. 3 10 cm}; {6 cm; 8 cm; 10 cm}. Suy ra s6 phan ti ctia khdng gian miu 12 10. Trong
3 _1- é I : 10 bo ba doan thang d6 c6 3 bd ba cic doan thing 1ap thanh ba canh ctia mot tam
5 6 7 8 9 10 Diém gidc la: {4 cm; 6 cm; 8 cm}; {4 cm; 8 cm; 10 cm}; {6 cm; 8 cm; 10 cm}. Do d6
b) 'Piém 5 6 7 8 9 10 | Cong c6 3 k&t qué thudn 1¢i cho bién 8 E. Vay P(E) = %
Tan s6 twong d6i (%) | 2,5 | 225 30 | 35 | 25 | 75 | 100 ) co :
43. Ta c6 Q= {(1; 1); (15 2); (1; 3); (1; 4); (25 1); (25 2); (2; 3); (2; 4); (35 1); (3; 2);
Tén 56 tuong @i (%) | | (3 3); G5 4); (45 1); (45 2); (45 3); (45 4); (55 1); (55 2); (55 3); (55 4)}. Tép Q c6
40 35 20 phan tit. C6 6 k&t qué thufin 1gi cho bién c8 N 1a: (3; 4); (4; 3); (4; 4); (5; 2);
35 ,
30 L (5:3); (5:4). Vay Py = 2 = 2
25 22,5 g 20 10
20
15
10 7,5
5+ 25 2,5
, oL _
5 6 7 8 9 10 Diém
@




Chuong VII
HAM S0 y = ax? (a # 0).
PHUONG TRINH BAC HAI MOT AN

£ HAM S6 = ax’ (@ £0)

A. KIEN THUC CAN NHG

Ham s6 y = ax? (a # 0)

Ham s8 y = ax? (a # 0) x4c dinh v6i moi gid tri x thudc R.

PO thi ciia ham s6 y = ax? (a # 0)

eDd thi cia ham s6 y = ax?
(a # 0) 1a mot dudng cong dugc

1y 4y

xy

£oi 1a parabol. Parabol d6 lu6n

K

S
: ~ N NS 2 4
di qua goc toa do vi c6 dang f
/

nhu & Hinh 1. | ,
.R
eN&u a > 0 thi dd thi @6 nim >

phia trén truc hoanh (Hinkh 1a). ¥
Ngudgc lai, néu a < 0 thi dd thj @ b
d6 nim phia du6i truc hoanh Hinh 1
(Hinh 1), |

(07038“’

o D€ v& d0 thi ctia ham s6 y = ax? (a £ 0), ta c6 thé thuc hién céc budc sau:
Budc 1. Lap bang gid tri d€ tim gid tri ctia y tuong ving véi mot 6 gié tri cu thé coa x
Budc 2. Ciin et vao bang gid trj, v& mot s§ diém cy thé thude db thi cha ham s& d6
Budc 3. V& parabol di qua géc toa do va cic diém da x4c dinh & Budc 2, ta nhén dugc
d thi ctia ham 6 y = ax? (a # 0).
o D6 thi clia ham s6'y = ax? (a # 0) 1a mot parabol di qua gdc toa d6 va nhén tryc Oy
1am tryc doi xtng.

B. Vi DU

Vz’dyl?

a) Chiing td ring dién tich xung quanh ctia mét hinh chép tam gidc déu c6 do dai canh
ddy va d dai trung doan déu bing x 13 ham s6 béc hai ciia x.

b) Tinh di¢n tich xung quanh ctia mot hinh chép tam gidc du, biét do dai canh day
va @ dai trung doan déu bing 5 dm.

Gidi

a) Goi dién tich xung quanh clia hinh chép tam gidc déu c6 canh ddy bing x va do dai
2
trung doan bang x 1A y. Tacé y = % .(x+x+x).xhayy = 3%, d6 1a mdt ham

s6 bac hai cia x.

3.5°

b)Tacéx=5(dm)nény = = 37,5 (dm?). Vdy dién tich xung quanh ctia hinh

chép tam gide déu d6 1 37,5 dm>

Vidu 2 7 Mot vét roi & d6 cao so véi mit dat 1a 180 m. Quang dudng chuyén dong
la s (mét) ctia vat roi phuy thudc vao thoi gian ¢ (gidy) bdi ham s6 s = 5/

a) Tinh quing dudng chuyén dong ciia vat ri d6 sau thdi gian 2 gidy va sau thdi gian
4,5 gidy.

b) Sau bao lau vt roi d6 tiép dat?

Gidi |

a) Quéng dudng chuyén dong cha vat roi d6 sau thoi gian 2 giy Ia: s=5.22=20 (m).
Quéang duding chuyén dong ciia vt roi d6 sau thoi gian4,5 gidy 1a: s =5 . 4,5 = 101,25 (m).

b) Khi vat rdi d6 ti€p dat ta c6: s = 52 = 180. Do d6 £ = 180 : 5 = 36, Suy ra ¢ = 6 (gidy).
Vay vat roi d6 tiép dat sau thsi gian 11 6 gidy.

Vidu3) Cho ham s§ y = f(x) = — 3x%. Tinh tong cdc gid tri cla k thod min

f)=—12+6+/3.

Gidi

Do fik) =~ 3k> va fik) = = 12 + 6+/3 nén —3k* =~ 12 + 6+/3 hay & = (3 — 12

@ ' Suy ra: K~ (v3- 1) = 0 hay [k + (+/3 — 1)] . [k— (+/3 —1)] =0. &)




Do d6: k=— 3+ 1 hodic k= /3 — 1. D& thly: (- V3 + 1)+ (+/3 = 1) =0.
Vay tong céc gié tri ctia k thod man f(k)=—12+6\/§ 1a 0.

Vidu 4] Cho ham s8'y = (m — 1) (m # 1). Tim m d€ db thi ham s6 d6 di qua diém

K(x ; y) v6i (x ; y) 12 nghiém ctia hé phuong trinh: X-y =-2
_3x4+2y=3.
Gidi
Gidi hé phuong trinh: | * 7Y =72 guge ¥ 71 Suy ra: k(1 ; 3). DS thi
—3x+2y=3 y=3

ham 86y = (m — 1)x* (m # 1) di qua diém K(1 ; 3)nén 3= (m—1). 1, suy ram = 4.

Vay m =4 12 gi4 tri can tim.

Vidu 5] Cho ham s8'y = ax? (a # 0).

a) Xdc dinh hé s6 a, biét do thi cia ham s& di qua diém A(+/10 ; 1). V& d8 thi ctia ham
s0 ting vdi gid trj a im dugc.

b) Biét O 1 gbc toa do va B(— v/10; 1), chiing minh ring B thudc do thi ham s6 tim
dudc & clu a va tam gidc AOB can.

Gidi
a) —Do db thi clia ham s8'y = ax? (a # 0) di qua diém A(~10; 1) nén 1 =a . (V10)>%
Suyra 10a=1haya=0,1.
— V& d0 thi ctia ham s8'y = 0,1x%

Ta c6 bang gid tri chia y tuong dng vdi gi4 tri ctia x nhu sau:

x -5 -3 0 3 5
y=0,1x* 2,5 0,9 0 0,9 2,5
V& céc diém: O(0 ; 0), C(- 5 ; 2,5), Ay
D(5;2,5), E(~3;09), G3 ; 0,9). 7 sl
C ) A D
V& dudng parabol di qua 5 diém O, 1
C, D, E, G nim phia trén tryc hoanh, EN__lo_~—6

543210 1 2 3 4 5x

nhén tryc Oy 1am tryc ddi xiing ta dugc
d6 thi ctia ham s6y = 0,1x% nhu Hinh 2.

Hinh 2

5

b) Do 1=0,1.(-+/10)*nén B( +/10; 1) thudc db thi ham s& y = 0, 1x2.
Do hai diém A(V/10; 1) va B(~ /10 ; 1) 46 xting qua truc Oy va O € Oy nén OA = OB.

Vay tam gidc AOB cén tai O.

C. BAITAP

1. Dién tich toan phan ctia hinh 14p phuodng canh a dude cho bdi cong thiic S = 642

a) Tinh cdc gid tri cGa S rdi hoan thién bang sau:

a (cm) 2 2,7 1,22 0,001

S = 6a* (em?) ? ? 9 ?

b) Tinh canh a ctia hinh 14p phuong (theo don vi centimét va Iam tron két qua dén
hang phan trim), biét dién tich toan phin clia hinh 1ap phuong d6 bing 42 cm?.

2. Choham s8y = —ax* (a # 0). Tim a, biét khi x = 1,2 thi y = — 2,88.

3. Galileo Galilei 1 ngudi phét hién ra quéng dudng chuyén ddng ciia vét r6i ty do
ti 1¢ thuéin v6i binh phuong clia thdi gian. Lién hé gitta quing dudng chuyén dong
s (mét) va thoi gian chuyén dong x (gidy) dudc cho bdi him s6 s = 4,9x2. Ngudi ta
thd mot vét néng tit d cao 56 m trén thip nghiéng Pi-sa xudng d4t (sdc can cta
khong khi khong d4ng ké).
a) Hoi sau thdi gian 2,5 gidy vat ndng con cach mét dat bao nhidu mét? ‘

b) Khi vat ndng con cdch mit dﬁft,,17,584 m thi n6 dé roi thoi gian bao nhiéu gidy?

4. Mot vién bi lin trén mit phing nghiéng. Poan dudng di dugc lién hé vdi thoi gian
boi ham s§ y = af (¢ tinh bing gidly, y tinh biing mét). Ngudi ta do dugc quing
dudng vién bi lin duge & thdi diém 3 gify 1a 2,25 m. Hoi khi vién bi lin dudc
quang duong 6,25 m thi né da lin trong bao 1au?

5.a) Diém A(- 0,2 ; 1) thudc dd thi ham s8 nao trong céc ham s& sau: y = 10x%

1 -1
=—10x% y=25x% y=- 25y = —a% y = — 527
y y y Y= SX Y= 2

&)




b) Trong céc diém B(~2;4+/3 ), C2;~4/3), D(-02 ;- 04+3 ), E0.4~/3: 02),
diém nao thudc @b thi ham sy = — /3 x27
6. Cho A 1a giao diém clia hai dudng thing y =x— 1 va y =-2x + 8. Chiing minh

N, d . N I\, 2
rang diém A thudc dd thi ham s6 y = —9—x2

7. Cho ham s8 y = kx? (k # 0) c6 db thi 12 mot parabol vdi dinh O nhu Hink 3.
a) Tim gid tri cda k.

b) Tim tung d6 ctia di€m thudc parabol c6 Ar y
hoanh d6 biing 2. 3
¢) Tim c4c di€m thudc parabol c6 tung d6 2
bing 2. 1
"d*) Tim céc diém (khong phéi diém O) 3 5 D S

thugc parabol sao cho khodng céich
tit diém d6 dén tryc hoanh gdp ba 14n Hinh 3
khoang cdch tit diém d6 dén tryc tung.

. Nudc tf mét voi nuSc (dit trén mit
nuéc) duge phun 18n cao s& dat dén mot
d6 cao nao d6 rdi roi xudng (Hinh 4).
Gid st nudc duge phun ra bit dau tit vi
tri A trén mét nude va rai trd lai méit nude
6 vi i B, dudng di cta nudc c6 dang
mét phén ctia parabol y = — L x2 trong
hé truc toa d6 Oxy, véi géc toa dd O 1a
vi trf cao nhit ma nudc dugc phun ra dat
dudc so véi mit nudc, truc Ox song song
VOi AB, x va y dugc tinh theo don vi mét.
Tinh chiu cao A ti difm O d&n mit
nudc, biét khodng cach giita diém A va
diém B13 6 m.

9. Mot chi€c cbng hinh parabol khi A

y

dua vao h¢ truc toa dd Oxy c6 dang

A A 9 1 e 0
mot phéan cla parabol y = — 3 x2, véi >
g0c toa d6 O 1a vi trf cao nhat ca
cOng so véi mit dat, x va y duge tinh
theo don vi mét, chiéu cao OK clia A = B
cbng 12 4,5 m nhv mé t4 & Hink 5 K
(K 1a trung diém ciia doan AB). Tim Hinh 5

khoéng c4ch giita hai chan cdng A
va B § trén miit dat.

10. a) V& d0 thi c4c ham s6y =— %xz vay= %xz trén ciing mot mt phing toa d6 Oxy.
b) Qua db thj ctia cdc ham s& d6, hay cho biét khi x ting tit 0,5 dn 2 thi gi4 tri 16n

nhat clia him s6 y = — %xz va gid tri nho nhét cha him s6'y = %xz 12 bao nhidu?

£} PHUONG TRINH BAC HAI MOT AN

A. KIEN THUC CAN NHG

Binh nghia '
Phuong trinh bac hai mot 4n (néi gon 13 phuong trinh bic hai) 12 phuong trinh c6 dang
ax* +bx+c=0, trong d6 x 12 4n s8; a, b, c 1a nhitng s8 cho trudc £0i 13 cdc hé s6 va
a#0.

Giai phuong trinh
o Xét phuong trinh ax® + bx + ¢ =0 (a #0) va biét thitc A = b* — 4ac.

—N&u A > 0 thi phuong trinh c6 hai nghiém phén biét

—b+x/Z. ~b—+A
X, = ; X, = .

1 2a 2 2a




~Néu A =0 thi phuong trinh c6 nghiém kép x, = x, = ;—b :
a

— Né&u A < 0 thi phuong trinh v6 nghiém.
o Xét phuong trinh ax? + bx +c=0(a#0) v6ib=2b" va A’ = b — ac.

~Néu A’ > 0 thi phuong trinh ¢6 hai nghiém phan biét
b AN - oy NN

T —
1 a . 2 a

b

— Néu A’ = 0 thi phuong trinh ¢6 nghiém kép X, =X, =
a

—~ Né&u A’ < 0 thi phuong trinh v6 nghiém.
Ung dung chGa phuong trinh bac hai mét 4n

o Phuodng trinh bic hai mot 4n gidp chiing ta gidi quyét nhiéu van dé trong todn hoc
cling nhu trong thuc tién.

« D& giai bai todn bing c4ch 1ap phuong trinh bac hai, ta ¢6 thé 1am nhu sau:
Budc 1. Lp phuong trinh béc hai
— Chon 4n s8 va dit diu kién cho 4n s6
— Biu dién cc dai lugng chua biét theo 4n va céc dai ugng d3 biét
— Lap phudng trinh bac hai biéu thi méi quan hé gifta cdc dai luong
Budc 2. Giai phuong trinh bic hai
Budce 3. Két luan
—Kiém tra xem trong cdc nghiém clia phucng tiinh, nghiém nao thoa min,
nghiém nao khong thod man diéu kién cta 4n

— Puia ra ciu tra 16i cho bai todn.
B.ViDU

@ Trong céac phudng trinh sau, phiucng trinh nao-1a phuong trinh bac hai mot

4n? D&i v6i nhilng phuong trinh bac hai mot 4n d6, x4c dinh hé s8 a ciia 12, hé s6 b

chax, hé s6 nidoc.

a) 0x2 — 17x + 52 = 0. b) - 532 —5x+ /2 =0.

d) V10x=0.

c) _—1x2+1=0.

Nzl

Gidi

Céc phudng trinh b) va c) 1a cdc phuong trinh bac hai mot 4n.
éphudngtrinhb), tacba=—5,b=-5,c=+/2.

L p=0,c=1.

N
_@ Gidi c4c phuong trinh:
a) x> —6x+9=0;
¢)-3x2+2x-1=0;

&)~ 27+ Tx+1=22+1;

& phuong trinh ¢), ta c6 a =

b) 0,8x2 + 3,8x + 0,9 = 0;
d) 0,54 - 2x +3=0,2* - 2x + 9;
g) V32 +x— 3 =2x—1.

Gidi
a) Phuong trinh x> — 6x +9=0c6 A’ =(—=3)> — 1.9 =0 nén cé nghiém kép 15:
X, =x,= -3 =3.
1
b) Phuong trinh 0,8x% + 3,8x + 0,9 =0c6 A’ = (1,9)>— 0,8 . 0,9 = 2,89 > 0 nén c6 hai
nghiém phan biét 1a:
_=19+428 -19+17 1,

>

X =
0,8 0,8 4

_-L9-4289 -19-17

X.
2 0,8 0,8

_-9
>
c) Phuong trinh — 322 + v2x-1=0c6 A= (v2)*~4.(=3). (- 1) =— 10 < O nén
vO nghiém. _
d) 0,54 - 2x+3=02x—2x+9
0,3x= 6
*=20
x=+/20 = 25 hoécx:—\/f(; =25,

Do dd6, phuong trinh d& cho c6 hai nghiém phan biét 1a: X = 235 SX, = 25

Q)




e)—2x2+ VTx+41=x2+1
32— J7x=0
x(3x—J7)=0

J7

x=0hodc x= —.
3

Do @6, phuong trinh d4 cho c6 hai nghiém phan bigt la x, = 0; x, g
g VB2 +x— 3 =2x—1

V32—x-3+1=0

Taco: A=(-1-43(- 3 + 1) =1+12-43 = (23 —1)*>0.

Do d6, phuong trinh d& cho c6 hai nghiém phén biét Ia:

—1+‘/(2‘/§_1)2—1-x _1—w/(2\/_—1)2:1—\6=\/_—3
B 243 IR 243 V3 3

Vidy3 7Chrmg t6 riing phu?dng trinh x* - 2mx — (2m + 1) = 0 c6 nghiém véi moi gid

X

tri ctia m.
Gidi
Tac6: A’=m?—1.[-2m+ )] = (m + 1)* > 0 véi moi gid tri cia m. Do @6 phuong

trinh d8 cho c6 nghiém véi moi gid tri cta m.

@ Mbt qua bong dugc ném 1én theo phuong thing duing tit mit d4t véi van toc
ban du 12 14,7 m/s. Khi bé qua stic cin clia khdng khi, @ cao £ (m) ctia qua béng so
v6i mit dat dugc tinh theo thoi gian ¢ (gidy) bdi cong thic:

h(®) =—4,92 + 14,7t (t > 0).

a) Tim thoi diém qua béng d6 c6 o cao so v6i mit d4t 14 9,8 m.
//’

b) Sau bao lau thi qud béng d6 roi tiép dat?

Gidi

a) Ta c6 thdi diém ¢ (gidy) ma qua béng d6 ¢6 @) cao so véi miit d4t12 9,8 m Ia nghiém
clia phuong trinh: — 4,97 + 14,7t = 9,8 hay 2 -3¢ +2 = 0 (1).

Phuong trinh (1) ¢6 hai nghiém phén biét 1a: t=12,=2 (déu thod man didu kién).
Viy vao thdi di€m ¢ = 1 gidy hotic £ =2 gidy thi qua béng @6 c6 do cao so véi mét dét
12 9,8 m.
b) Qud béng d6 rai tiép d4t khi d6 cao cita né bing 0. Tit d6, ta c6 phuong trinh:
~49£ +14,7t =0
(=49t+14,7)=0
t=0hodc—4,9t+ 14,7 =0
=0 (thod méin ¢ > 0) hoje 1 = 3 (thod méin £ > 0),

Thdi diém 7 = 0 1a thdi diém ban diu ma qua béng d6 chua dudc ném di.
Vay sau =3 gidy thi qua béng d6 roi cham dt.

@ Ngudi ta d6 thém 100 g nuéc vao mot dung dich chita 20 g muéi thi ndng
d6 ctia dung dich gidm di 10%. Hoi trudc khi dé thém mide thi dung dich chda bao
nhiéu gam nuGc?

Gidi

Goi ugng nudc trong dung dich ban d4u Ia: x (2). Pidu kién: x > 0.

Khéi lugng dung dich ban ddu 13: x + 20 ().

Nong do dung dich ban diu 1a: 20
x+ 20

Khéi lugng dung dich sau khi d§ thém 100 g nudc 1a: x + 20 + 100 = x + 120 (g).

. 100%. -

20 100%.
x+120

Do ndng d6 clia dung dich sau khi thém 100 g nudc giam di 10% nén ta c6 phuong trinh:

20 1009 - 20
x+ 20 x+120

Néng d6 dung dich sau khi d8 thém 100 g nudc a:

. 100% = 10%

20 20
x+20 x+120

2

20(x + 120) — 20(x + 20) = 0,1(x + 20)(x + 120)
x>+ 140x— 17 600=0




Do A’ =22 500 > 0 nén phuong trinh dé cho c6 hai nghiém phan biét 1a:
x, ==70+ /22 500 =-70 + 150 = 80 (thoa mén diéu kién);
x,==T70~ /22 500 =—70— 150 = - 220 (khdng thod mén diu kién).

Viy trude khi d6 thém nude thi dung cﬁch chia 80 g nudc.

Vidu 6] Mot tim bia hinh vudng canh a (dm)

(a > 4). Ban An cit di & b6n géc cta tim bia d6
bon hinh vudng canh 2 dm nhu Hinh 6, rdi gdp
tdm bia thu dugc d& c6 mot chiéc hop khong ndp.
Tim a d€ thé tich hop d6 bing 50 dm®.

Gidi

Chiéc hdp gép dugc c6 dang mot hinh hop chii nhat
v6i cdc kich thude (don vi: dm) 1a: a — 4; a — 4; 2.
Do d6, d€ thé tich ctia chigc hop gip dugc 1a
50 dm? thi: .
(a—4).(@a—4).2=50hay a*>—8a—9=0.

Hinh 6

Phuong trinh trén c6 hai nghiém phan biét 1a:
a, =—1 (khong thod mén diéu kién); a, =9 (thoa mén diéu kién).

Viy dé thé tich clia chiéc hop gép dugc bing 50 dm? thia = 9 dm.

C.BAITAP

11. Trong céc phuong trinh sau, phucng trinh nao 13 phuong trinh bac hai mot 4n?
D3i v6i nhitng phuong trinh bac hai mdt 4n d6, x4c dinh hé s6 a cia 2, hé s6 b
clia x, hé s6 tu do c.

8) 0% + Tx + 5= 0. 0)-32+17x-7 20"  ¢) —17x+2=0.

d) ‘Tsle=o.

12. Tim cdc gid trj clia m d€ phudng trinh (m? — 1)x® — 5x + 7m + 1 = 0 1a phuong trinh
bic hai mdt 4n.

e) V1I0x+1=0.

-9 ‘
) — +4x—-1=0.
g 3x?

13. Gidi cdc phuong trinh:

b)—x2+ /8 x— J21 =0;

d) 1,5 -04x - 12=—1,1x*+ 1;
2-B2x—4x+ V2 =22 +x- 8.

a)2x*—Tx=0;
)~ V52 +2x+3+/5 =0;
e) (W7 =2 +3x+ 10 =2 + 10;

14. Tim céc gid trj clia m d€ phuong trinh mx® - 2x + 7 = 0 v6 nghiém.

15. G mot gian hang ctia siéu thi, ngudi ta x&p cic
khéihang hinh 13p phuong gidng nhau thanh hinh
thdp n ting, v6i tAng ddy thd n c6 n khdi hang,

ting ngay trén tang ddy c6 (n— 1) khéi hang, ..., CTTTTTT]

ting trén cing c6 1 khéi hang (ching han véi LI T T T TT1

n = 8 ta c6 cich x€p nhu minh hoa & Hinh 7). L[] Il%i;!h) L 1]

a) Tinh tong 56 S cdc khdi hang d3 x&p & mot hinh thép n ting.
b) Tim #, biét S = 120.

16. M6t chiéc 6 0 dang chay thi bit du ting t6c. Quang dudng di dudc cha chide
6 0 d6 ké tir khi bit ddu ting tSc dudc tinh theo cong thdc: s = £ + 16¢ (s tinh béng
mét, ¢ tinh bing gidy, ¢ > 0).

a) Tinh quéng dudng 6 t6 d6 di dudc sau 7 gidy k& tit khi bt ddu ting toc.
b) O t6 d6 méit bao 1au dé di dugc quing dudng 80 m k& tit khi bt du ting t6c?

17. Doanh thu T (nghin ddng) tit tién bén' vé trong ngay 1 thdng 6 clia mot rap chiu
phim véi gid mbi vé 14 x (nghin ddng) duéc tinh theo cong thic: T=— 102> + 700x - 1.
Xdc dinh gid vé bén trong ngay 1 thang 6 ctia rap chiéu phim d6, biét doanh thu
tlf tién ban vé clia ngy hém d6 1a 12 249 nghin ddng.

18. Mot kilogam thit 1on ¢6 gid ban ban ddu 1a 100 nghin ddng. Vao dip Té& Nguyén
Pan, ngudi ta ting gi4 thém x% so véi gid ban ban dau. Sau Té Nguyén Pdn do
nguon cung khan hi&m nén ngudi ta ti€p tyc ting gi4 thém x% so véi gid da ting.
Sau hai dot ting gid, gid clia mdt kilogam thit Ion 12 108 nghin déng. Tim x (lam

trdn dén hang don vi).




19. Mot cong ty du dinh thué mot s6 xe 16n (ciing loai) dé chd hét 210 ngudi di du lich
Hoi An. Nhung thyc t&, cong ty lai thué c4c xe nho hon (cing loai). Biét ring s6 xe
nho6 phai thué nhiéu hon s6 xe 16n 1 2 chiéc thi méi chd hét s6 ngudi trén va méi
xe nho chd it hon mdi xe 16n 14 12 ngudi. Tim s6 xe nhé d thué.

20.Mothop qua thictk&theo dang hinh hop chitnhat. acm
B6n mit than hop Ia cdc hinh chi nhat
may bing vai mau dé c6 chiu dii 22 cm,
hai ddy h0p 1a cdc hinh vuéng canh a cm
may bing vidi miu xanh (xem Hinh 8). ,
Tim a d€ tSng dién tich vai mau dd nhiéu hon &l 22cm
ba 1an t6ng dién tich vai mau xanh 1a 312 cm?, N -
bigt0<a<8. e

21. a) Lap cong thdc tinh dién tich xung quanh L
cha mdt hinh chép tam gidc ddu, bit do dai Hinh 8
canh ddy 1a x (dm) va d6 dai trung doan la
(x +2) (dm).

b) Tim x d€ di¢n tich xung quanh ciia hinh chép
tam gidc déu d6 12 36 dm?.

22. Bdc Na dung 200 m rao ddy thép gai dé rao mot manh dat di réng thanh m6t manh
vuon hinh chit nhat.

a) Lép cong thic tinh dién tich S(x) cia manh vudn hinh chif nhit rao duge theo
chiéu rong x (m) clia ménh vudn do.

b) Tim dién tich 16n nhat c6 thé rao duge clia manh vudn hinh chit nhét d6.

23. Ngudi ta l4t d4 va trdng cd cho mdt san chdi. San ¢ dang hinh chit nhat véi cac
kich thudc a (m), (a + 8) (m) (a > 0). Ngudi ta da dung/l 000 vién d4 14t hinh vudng
canh 80 cm @€ 14t, dién tich con lai @& trdng cb. Tifn a, biét chi phi @& trdng c6 1a
4 480 000 d6ng va gid trdng méi mét vuodng cé 1a 35 000 dong.

£33 DINH Li VIETE

A. KIEN THUC CAN NHG
DPinh li Viete . .
N&u x,, x, 12 hai nghi¢m ca phuong trih ax® + bx + ¢ = 0 (a £ 0) thi:

C
x1+x2= -—a ,x1x2= —

Nhin xét

—NeuphtIdngtrmhax2+bx+c—0(a;éO)coac<Oth1A b* —4dac > 0, do d6
phudng trinh [u6n c¢6 hai nghiém phan biét.

~Néu phuong trinh ax® + bx + ¢ = 0 (a # 0) 66 @+ b + ¢ = 0 thi phuong trinh c6 mot

nghiém 1a.x, = 1 va nghiém con lai lax, = <. ‘
a

—Néu phuong trinh ax® + bx +c=0(@#0) céa—b +c = Othlpthdngtnnhcomot

nghiém la x, =—1 vanghiém con lai 12 X, = 2 .

Tim hai s6 khi biét téng va tich ,

N&u hai 6 c6 téng bing S va tich biing P thi hai s& d6 12 nghiém ctia phudng trinh:
x*—Sx+P=0.

Piéu kién dé c6 hai s d6 12 52— 4P > 0,

B.ViDU

Vidy 1) Cho phuong trinh 2+ + 5x— 11 = 0,

a) Chiing t ring phuong trinh d6 c¢6 hai nghiém phan biét X, x, va cd hai nghiém dé6
déu khic 0.

b) Tinh: x + xZ; 1,1
' X X
Gidi
a) Phuong trinh dd cho c6 hé s6 clia x> A a =2, hé s6 ty do a ¢ = — 11.

Ta ¢6 ac < 0. Do @6, phuong trinh d3 cho c6 hai nghiém phén biét x,, x, va

®

X, . X, = -1 <0 nén c4 hai nghiém x,, x, déu kh4c 0.
2




—5 =11

b) Theo dinh li Viete, ta c6: x, + x, = ——; XXy =
2 2
Do do:
2
-5 -11 69
X+ x) = +x ) —2xx, = (7) -2, (T] = i

1 1_x1+x2=i

xl x2 xle ]. 1

Vi du 2 ] Khong tinh A, gidi céc phudng trinh:

a) V112-2\2x— 11 +242 =0;

b) mx + (m? — Dx+m?>—m—1=0 (m #0).

Gidi

a) Phuong trinh @3 cho ¢6 c4c hé s6: a = \/ﬁ;b=—2\/§;c=—\/l_l +2\/§.
"Tathdy a + b + ¢ = 0. Do d6, phuong trinh VI1x% - 242 x— V11 +242 =0

—J11+242 2422

=—1+
i 11

b) Phuangtﬁnhdﬁchocécéchés6:a=m;b=m2—1;c=m2—m—1.

c6 hai nghiém 1a: x, = 1; x, =

Ta thily a — b + ¢ = 0. Do d6, phuong trinh di cho c6 hai nghiém Ia: x, =-1
_—mtm+1
m

Vidy 3] Cho phuong trinh — 3x% + 5x + 2k = 0. Tim céc gi4 tri k, biét phuong trinh

d6 c6 hai nghiém x,, x, thoa méan dicu kién: x, —x, =2.

Gidi
Phuong trinh da cho ¢4 hai nghi€ém nén A =25 + 24k > 0. Do d6: k > -2 .

5 -2k :
Theo dinh 1i Viete, tacé: x, + x, = 5, XX, = — //

1 . -1
Do x, + x, > va x; —x, =2 nén x, _u va x, =<
Ma x,x, = — 2k nen 2k _ ~11y, ay k=11 (thoa mén didu kién k> Z22),
3 3 36 24 2

Véi k = ;—i, ta c6 phuong trinh: — 3x% + 5x + % =0 hay — 36x* + 60x + 11 = 0.

L 1 s Ay n
Phuong trinh nay c¢6 hai nghiém 1a X, = El; X,=— % thod man dicu kién x, — x, = 2.
Véy c6 duy nhat mot gid tri thod mén yéu ciu 1a: k = % :
Vi dy 4] Cho phudng trinh x* + 4mx — 8m — 5 = 0.
a) Chl’mg t6 ring phuong trinh lu6n c6 hai nghiém phén biét x , x, véi moi gi tri
clia m.

b) Tim biéu thic lién hé gifta hai nghiém x,» %, khdng phu thude vao gid tri cla m.

Gidi
a) Tac6: A’ =4m? + 8m + 5 =4(m + 1)* + 1 > 0 v6i moi gid tri m.-Vay phuong trmh
da cho ludn c6 hai nghiém phan biét X, %, v6i moi gid tri ctia m.

b) Theo dinh Ii Viete, ta c6 X+ x,= —4m; XX, =— 8m —5.

—(x + x,) = - (xx, +5)
4 ’ 8
Suy ra bi€u thic lién hé giita hai nghiém x,, x, khong phy thudc vao gid tri ctia m 1a:

Do d6: m =

—(x + x,) - (xI);Z +5) hay 2(x1 +x2)—x1x2—5=0-

4
Vide5] Mot manh vudn hinh chit nhét 4 z B
ABCD c6 chu vi va dién tich Ianluot la ‘@3&\ '&x@% (s
70 m va 250 m% Ngudi ta chia manh vuon d6 & S0
thanh ba khu vyc: khu tiéu canh AED, khu trdng & &
hoa BEDF, khu thtt gitin BCF v6i BE=DF = 6 m b ; . ¢
nhu mé ta & Hinh 9.

a) Tinh tdng dién tich khu ti€u canh va khu thu giéin.

b) Ngudi chii vudn da thué ngudi trdng hoa & khu trdng hoa véi chi phi 1a
50 000 ddng/m?. Tinh s6 tién chi vudn phdi tra cho ngudi trong hoa d€ trong hét
khu trdng hoa dé.




Gidi |
25. Cho phuong trinh 32 + x — 2 + +/2 =0.

. « A NCREEN <A A 9 N A N , > 0’ Y > 0 . N . . 3 d
a) Goi chi€u Qal va chiéu rong manh vuon lan Iugt 1a x (m), y (m) (x>0, y . ) a) Ching t6 rang phuong trinh c6 hai nghiém X, X, tréi dau,

Tacé:x+y= 35vax. y=250. Lai 06352—4 .250=225>0, do d6 x, y la nghiém b) Khong gidi phuong trinh, tinh:
clia phudng triinh: £ — 35¢ + 250 = 0. Phuong trinh d6 c6 hai nghiém phén biét 1a Ao b x B o ~ 1 . 1, Delx —x,
t, = 10; t, = 25 (déu thoa man diéu kién). Do d6, chiéu dai, chidu rong ctia manh Lo L X x, Lo

vuon 1an lugt 14 25 m, 10 m. .
‘ 26. a) Cho phuong trinh — x* + 5kx + 4 = 0. Tim céc gi4 trj k d€ phuong trinh c6 hai

Khu trong hoa BEDF cc? BE = DF va BE // DF nén c6 dang mét hinh binh hanh, vi nghiém x, x, thoa mén didu kién EI N 6x,x, = 9.
thé dién tich ctia khu trdng hoa 13: 6 . 10 = 60 (m?).
b) Cho phuong trinh kx* — 6(k — 1)x + 9(k — 3) = 0 (k # 0). Tim céc gi4 tri k dé

dy tong dién ti ié : ifin 12: 250 — 60 = 190 (m?). L
Vay tong dién tich khu tiéu cinh va khu thu gian 1a: 25 0 (ux) phuong trinh ¢6 hai nghiém x,, x, thod mén di€u kién x, +x,—xx, =0.

b) SG tién chii vudn phai tra cho ngudi trdng hoa dé trdng hét khu trdng hoa d6 1a:

5 _ v =
60 . 50 000 = 3 000 000 (ddng). - 27.Cho phuong trinh x* + 2(2m + 1)x — 4m*~ 1 = 0.

a) Chiing t6 ring phuong trinh ludn c6 hai nghiém X, X, V61 moi gid tri cha m. °

Vidu 6] Cho cic s8 x, y, z khdc 0 vA thod min x + y + z = xyz va x> = yz.

Chiing to ring: % > 3. , b) Tim biéu thic lién hé giita hai nghiém x,, x, khong phu thu@c vao gia tri pﬁa m.
Gidi o 28. Cho phuong trinh x + 2(k + 1)x + k% + 2k = 0.
Tit gia thi€t tacé: S=y+z=x>-x (1) vaP=yz =x* (2). : a) Tim cdc gid tri k & phuong trinh ludn c6 hai nghiém x,, x, valx |.lx,1=1.
Diéu kién d€ c6 céc 8 y, z thoa méan (1) va (2) 1a: $2— 4P >0 (3). b*) Tim céc gid tri k (k < 0) d€ phuong trinh lu6n c6 hai nghiém X, X, tréi ddu va
Tit (1), (2), (3) suy ra: (¥ —x)? — 462> 0 nghiém duong nho hon gi4 tri tuyét d6i cia nghiém am.
PO -1P%—4x2 >0 29. Tim c4c s6 x, y v6i x <y thod mén: ‘
02-12-4>0 A ayx+y=16vaxy=15; \, b)x+y=2va xy=-2.
(2 -3)02+1)>0 S
30. Cho phuong trinh x>+ (2m — 1)x — m = 0.
x*-320 ) ,
2 R o _ a) Tim céc gid tri m d€ phuong trinh 6 hai nghiém phan biét.
23 (dieu phii chiing “/“,nh)' b) Goi x,, x, Ia hai nghiém cita phuong trinh. Tim cc gid tri m d& bidu thiic
C. BAI TAP e A=x* + 5 — xx, dat gid tri nhd nhét,
24. Khong tinh A, gidi cdc phuong trinh: 31*. Cho céc s6 x, y, zkhdc O thod min x + y +z=5 v xy + yz + xz = 8.
a) T2 +33x-7+343 =0, b) ~ 22 + (Sm+ 1)x—5m + 1 =0. Chﬁngtérﬁng:lsxs%;ISyS—;—;Ist;. |

@ B




32. Mot bac thg cit vita & mdt cdy sit thanh cdc doan d€ han lai thanh khung clia mot
hinh 13p phudng c6 canh 1a x (m) va mdt hinh hdp chit nhét c6 chiéu rong bing
chiéu cao 12 y (m), chidu dai g&p 5 14n chidu rong. Tim db dai cy sit, bit x <y,

x+y=0,5vaxy=0,06.

33. Mot manh &t hinh chil nhét c6 chiéu 2m

rong x (m), chidu dai gip rudi chicu

rong. Nguoi ta di lam mdt vuon hoa & 2mi | j2m
trung tAm ménh dit véi dién tich bing

640 m? va 1am mot con dudng rong 2 m

[N

xung quanh vudn hoa dé (Hinh 10). S
Hbi chu vi clia manh dit d6 bing bao Hinh 10

nhiéu mét?

BAI TAP cUGI CHUGNG VI

X s A A
34. Ham s6 ndo dudi ddy c6 do thi 1a dudng cong & Hinh 117 4l Y
Ay=—222 B.y=+/2 N
C.y=-2x% D.y=2x% 51
35. Cho phudng trinh 4x — ax + 9 = 0. Diéu kién 1
clia g &€ phuong trinh c6 nghiém kép 1a: = = ;
A.a=2. B.a=12hodca=-12. -1t
C.a=6hoica=-6. D.a=-2. Hinh 11

36. Cho biét @6 thi ham s6 y = (m + 2)x (m £ —2) di qua/diém A1;-2).
a) Tinh gid tri clia ham s8 tai x = 3. R
b) Pi€m B(0,5 ; — 0,25) c6 thudc dd thi ham sd hay khong?

¢) Tim mdt s8 diém thudc db thi ham s8 (khong ké di€ém O) rdi vé @b thi
ham s6 d6.

37%. Mot chi€c cdng hinh parabol khi dua vao hé tryc toa yA
dd Oxy c6 dang y = ax?, gbc toa dd O 1a vi tri cao nhét 0

\/

clia cong so véi mit dat, x va y dudc tinh theo don vi x
mét. Chiéu cao OA, chiéu rong BC cia cong déu 1a
4 m (Hinh 12). Gia stt mot chiéc xe tai c6 chiéu cao
3 m di vao chinh gitta cong (qua diém A). Chiéu ngang 2m | 2m

4m

p ctia chiéc xe t4i phai thod man diéu kién gi d€ c6 thé
di qua cong ma khdng cham vio cong? Hinh 12

38. Giai cdc phuong trinh:
a) (\/5 ~ D% +x=0;
c) —x* +5,5x = 2x* — 3,3x + 4,84;

b)9x2—1’7x+4=0;
A (V3 =52 +3x+4=B2—1

- 39. Khong tinh A, gidi cac phuong trinh:

a)— 3% +2/5x +3 + 25 =0; b)%xz_%ﬂizo;
¢) 7x* + Bm—Dx + 3m—8 =0.

40. Biét hai 58 u, v thod man diu kién u —v=10vauv=11. Tinh gid trictia | u + v |.

41. Mot cong ty san xuat dudng mia thay ring, khi gid bdn mot kildgam dudng mia
12 x nghin ddng (x > 20) thi doanh thu tif ban dudng mia dudc tinh bdi céng thic:
R(x) = — 550x% + 22 000x (nghin ddng).

a) Theo md hinh doanh thu d6, mifc gid ban mot kildgam dudng mia bing bao
nhiéu s& 12 qua cao din d&n viéc doanh thu tli bén dudng mia clia cOng ty bing 0
(tdc 1a khdng c6 ngudi mua)?

b) Tinh gi4 ban mdi kildgam dudng mia, biét doanh thu 14 211 200 nghin d(k)ng;

42. N#m 2021, mot cong ty chuyén xuat khiu ci phé Robusta & Gia Lai xuit khiu
dugc khoang 12 000 tan ca phé Robusta. Do anh hudng clia thdi tiét va dich bénh,
ngudn cung khan hi€m nén lugng xuét khidu ca phé Robusta clia cdng ty niim 2022
va nim 2023 déu gidm, cu thé: khdi lugng xuit khau ndm 2022 gidm x% so véi
khéi lugng xuét khiu dugc ctia nim 2021; khéi lugng xuét khdu nim 2023 lai gidm
x% (x < 10) so vdi khdi ugng xuat khiu dugc ctia nim 2022, Biét khdi lugng xuat
kh4u ca phé Robusta ctia cong ty nim 2023 1 10 830 tan. Tim x.




43. M6t bién bdo giao thong c6 mdt phan dang hinh chit thap véi cdc kich thudc
x(cm),y(cm)vay=x+25,AL=AB =CD = DE = FG = GH = IJ = JK nhu md
ta 6 Hinh 13. : '

a) Tinh dién tich phin hinh chit thap ctia bién bdo giao thdng d6 theo x.
b) Tim x néu dién tich phan hinh chif thip ctia bién bdo giao thong d6 1a 975 cm?.

ycm

ycm

Hinh 13

44. Tim céc s6 x, y thoa mén:

£

Ax—y= 7 vaxy=

b)x+y=—vaxy=—

45. Cho phuong trinh 2x*> + 2(m + 1)x — 3 = 0.
a) Chiing minh phuong trinh d6 lu6én cé nghiém véi moi gid tri clia m.
b) Goi x,, x, 12 hai nghiém ctia phuong trinh d6. Tim gié tri nhé nhat cha bicu thic

A=x! +x] +3xx,

.@

ol

LOI GIAI -HUGNG DAN -PAP SO

. a) a (cm) 2 2.7 122 0,001
S=6a(cm?) | 24 4374 8,0304 0,000006
b) a=2,65 cm.

. Taco:—2,88=—a. (1,22 Dodda=2.

. a)25375m.

b) Quing dudng vét ning di duge khi vét niing con cach mit dit 17,584 m 1a
56 — 17,584 = 38,416 (m). Thoi gian vét ning di duge quing duong 38,416 m 1a

f38 416 .
2277 =28 (gidy).
4.9 (gidy)

. V6i1=3,y=225ta062,25=a.3*néna = 0,25. Véia = 0,25 tacé y= 0,252 (1).

Thay y = 6,25 vao (1) ta dugc 6,25 = 0,252 (2). Tt (2) vat>0,tacd t = 5. Vay
khi vién bi lin duge 6,25 m thi né da lan trong 5 gidy.

. @) 4 thudc d6 thi ham s8 y = 25x%.  b) C thudc dd thi ham séy =— /3 %2

. Goi hoanh d¢ va tung d6 ctia 4 1an lugt 13 p, ¢. Do A 14 giao diém cua hai duong

théngy=x—1Ve‘ly=—2x+8nénq=p—1Véq=—2p+8.T1‘xd(),tac6p=3ve‘1

\ . 2
q=2.Suyra A3 ;2). Mat khac 2 = % . 32 nén 4 thudc db thi ham sby = §x2

. a) Do 0 thi ham s6 di qua A(3 ; 3) nén3=+k.3%. Vayk= %
b) Tung d6 cia diém thudc parabol ¢6 hoanh d6 bang 2 la: ; 2% = f;_

c) Taco % .x? =2 nén x = /6 hoic x = — /6. Viay céac diém thude parabol c6

tung d6 bing 2 14 (\/6; 2), (- /6 2).

®




d*) Goi M(a ; b) 13 diém thudc parabol thoa man khoéng cach tir diém d6 dén
truc hoanh gép ba l4n khoang cach tir diém d6 dén truc tung.

Tir do, ta cod ; a@=b(*)va|b|=3.|a|.Do|b|=3.|a|nénb=3ahoicb=-3a.

—Néu b = 3a, két hop voi (*) ta cé: % . a* =3a hay a*=9a. Suy ra a(a - 9) = 0.

Tite 1d =0 holic @ = 9. Véia=0 thi b= 0, khi d6 M(0 ; 0) (loai). Véia=9thi

b=27,khi d6 M (9 ; 27).
—Néu b =—3aq, lam twong ty ta tim dugc M’(- 9 ; 27).
Vay cac diém phai tim 13 M(9 ; 27) va M’(= 9 ; 27).

8. Goi I la trung diém cta doan 4B. Khi 46 OI = h va Al = IB = 1422 =3 (m).

Tu d6, trong hé truc Oxy, hoanh d§ cua B béng 3, tung d6 cua B béng — h.

. 1 -9 9
Dodd:—h=—-—.32=—=,suyrah=— =225 (m).
4 R 4 ()

9. D2 thiy K(0 ; — 4,5). Goi hoanh d6 ciia diém B 1a b. Do tung do cta diém B
bang tung d6 ctia K nén B(b ; — 4,5). Mit khéc, B thudc parabol y = _éxz nén
_45=— % b hay b= 6. Tir d6 KB =6 mva AB = 2KB =12 m.

10. a) Hoc sinh ty Iam.
b) Khi x ting tir 0,5 dén 2 thi ham s6 y = — %xz c6 gié tri 16n nhét bang — 0,375

(taix=0,5) viham sb y = —32-x2 c6 gid trj nho nhat bang 0,375 (tai x=0,5).

11. Céc phuong trinh b) va d) 13 cac phuong trinh bac hai mét 4n. O phuong trinh b),

tac()a=—3,b=17,c=—ﬁ.éphuongtrinhd),tacéa=—%,b=0,c=0.
12.m+#1vam#—1. 'l
13.2)x, = 0; x, b) Phuong trinh v6 nghiém.
c)xlz___35[§_;x2=\/§. d)x, =1;x,= 1;1.

3(3+47) gx = V24290
. 1 ;x, =
20

—sﬁ—m.

20

e)x, =0;x,=

14. m > l
7
15. a) Téng s6 S cac khdi hang & mot hinh thap # ting 1a:
S=1+2+3+ .. +(@n—1)+n="""D 1héi hang).
2

b) Ta c6: § = 120, suy ra: E(_”;_l) —120 hay #* +n— 240 = 0. Phuong trinh da

cho ¢6 hai nghiém phan biét 1a: # = 15 (thoa mén) va n = — 16 (khéng tho4 man).

16. a) 161 m. b) 4 giay.

17. Gia vé ban trong ngdy 1 thang 6 cia rap chiéu phim d6 13 35 nghin ddng.
18.x=4.

19. Goi s6 xe 16n cong ty dy dinh thué 1a x (x € N*, don vi: chibc) thi s xe nhé
cong ty thué 13 x + 2 (chiéc). Mbi xe 16n cang ty dw dinh thué ché sé nguoi 1a
% (ngudi). Mbi xe nhé chd s6 ngudi la
mdi xe 16m 13 12 ngudi nén ta cd phuong trmh
210 210 _ hay 2100+ 2) - 210x

X x+2 x(x +2)

(nguou) MJi xe nhé ché it hon

=12, suy ra: x> + 2x — 35=0.

Gidi phuong trinh d6 dugce: x, =—7 (khéng thod mén), x, = 5 (thoa mén). Vay sb
xe nho cong ty da thué 1a 7 chiée.

20. a =6 (cm).

21. 2) 3_’“%*_2) (dm?). b) x = 4 (dm).

22. 2) S(x) = x(100 — x) (m?). Piéu kién: 0 < x < 100.

b) Ta ¢6 S(x) = x(100 —x) = — (x — 50)* + 2 500 < 2 500. S(x) dat gia tri 16n nhét
bang 2 500 khi x = 50. Viy dién tich 16n nhét cia méanh vudn c6 the rao duogc la
2 500 m?.




23. Dién tich 1at ¢4 1a: 1 000 . 0,8 . 0,8 = 640 (m?). Dién tich con lai dé trdng c6 13 |

a(a+8)— 640 (m?). Mit khac, dién tich trdng c6 1a: 4 480 000 : 35 000 =128 (m?).

Ttx d6, ta c6 phuong trinh a(a + 8) — 640 = 128 hay o? +8a—768 = 0. Phuong trinh

d6 co hai nghiém phén biét: a, =— 32 (loai), a, = 24 (thoa mén). Viy a = 24 (m).
24.2)x,=—1;x, = @ byx, = 1y, = 2L

25. a) Phuong trinh c6 hai nghiém trai déu vi ac =—2+ v/2 <0.

b) Theo dinh Ii Vidte, ta c6 x, + x,=— L;xx,=~2+ V2.

V2

Tir d6, ta tinh duge: A=5-2~2;B=-7+32;C=1+ o
D*=|x,—x, =@, +x P —4xx,=1-4(-2+~2)=9-442 nénD=2+2 - 1.
26.a) k=1hodck=-1. - b)k=17.

27..a) Hoc sinh ty lam. b) (x, +x, + 2%+ 4xx, +4=0.

28. a) Ta ¢6 A’ = (k + 1) — (& + 2k) = 1 > 0 nén phuong trinh d& cho ludn c6 hai
nghiém phén biét véi moi gid tri cia k. Theo dinh 1i Viéte, ta c6 X+ x,=—2(k+1);
x1x2=k2+2k. . :

Do|x,|.|x,|=1nén|k*+2k|=1. Suyra: k* +2k=—1 hofic K + 2k=1.
Néui2+2k=—1thik=—1.Néu+2k=1thik=—1+ 2 hosick=—1—+/2.

D3 thy, néuk=— 1, k=—1+~2,k=—1— 2 thi phuong trinh d& cho c6 hai
nghiém phén bi€t x,, x, thod mén | x, | .| x,|=1.

Vayk=-1, k=-1++2, k=-1-+/2 lacéc gia tri can tim.

b*) Phuong trinh ¢6 hai nghi¢m x,, x, trai ddu va nghi¢ni duong nhé hon gia tri tuyét

ddi ctia nghiém &m néu x, +x, <0 vaxx, <0 hay — 2(k + 1) < 0 va k2 + 2k < 0.
Tt do, ta c6 — 1 <k <0. D¢ thay v6i cac gia tri k sao cho — 1 < k£ < 0 thi phwong
trinh d4 cho luén c6 hai nghiém x , x, trai ddu va nghiém dwong nho hon gia
tri tuyét doi cua nghiém 4m. Viy cAc gi tri & can tim 13 cac gié tri k sao cho
—1<k<0.

@

29.2)x=1,y=15. byx=1-+3,y=1+3.

30.2) TacO A=Q2m—1) ~4. (-~m)=4m*+ 1> 0 v6i moi gi4 trj cha m nén phuong
trinh d cho luén c6 hai nghiém phén biét v6i moi gid tri ctia m.
b) Theo dinh 1i Viéte, ta co: xl +tx,=—Cm—1);xx,=—m.

2
Do d6 4= x? +x2 —x1x2=(x1+x2)2—3x1x2=4m2—m+1=(2m_lj 15
» 4

Véy biéu thitc 4 = x> + x2 — x,x, dat gi4 trj nhé nhét bing 13 khi m =
16

31*.DitS=y+zvaP=yz.

Tac():S=y+z=5—xVéP=yz=8—x(y+z)=8—x(5—x). .
Tir do y, z 1a nghi¢m ciia phwong trinh £ — (5 —x)z + 8—x(5-x)=0v6iS2-4P>0.
Suy ra (5 —x)* —4[8 —x (5 — x)] > 0 hay 3x* — 10x + 7 < 0 (*).

Mit khac: 3x* — 10x + 7 = 3(x — 1)(x—%).Do 3~ 10x+7<0vax—1>x— 7
3

nén (*) suy ra: x—% <Ovax—-1>0hayl<x<

IA
Wi W

Tuong ty ta chimg minh duge: 1<y < %; 1<z
32.x=0,2vay=03. D} dai cay sit1a: 12.0,2+8.03+5.0,3.4=10,8 (m).
33. Manh d4t c6 chidu rong 13 24 m, chidu dai1a 36 m, chu vila 120 m.

34.D.

35.B.

36.D0 thi ham s6 p = (m + 202 (m # — 2) di qua diém A(- 1 ; — 2) nén ta cb
—2=(m+2).(~1)>. Suyra m=—4.Dod6 ham s§ 1a y = — 2:2,
a) Gid trj claham s taix=3lay=-2.32=_18.
b) Piém B(0,5 ; - 0,25) khong thudc dd thj ham sb do (— 2) . (0,5) % — 0,25,
¢) Hoc sinh ty lam.




37%.Dd thi ham sb y=a? diqua C2 ;—4) nén—4=a.2*suyraa=—1. Do d6,y =— x*.

GoiK(0;-1) nim trén tryc Oy. Dé chiéc xe tai 6 chidu cao 3 m va chiéu ngang

{5

Suy ra: p <2. D& thay, néu p <2 thi chiéc xe tai c6 chiéu cao 3 m va chiéu ngang

p di vao chinh gitta cdng ma khong cham vao cbng thi <1 hay p* <4.

p di vao chinh giita cbng s& khong cham vao cdng. Vay p < 2.

17145 17++/145
38.2)x, =0,x,=— V2 -1. b) X = B =
1111 P _3-4/109 x=3+\/109
c)xl——s—,xz—E. )xl—————lo ) Xy =T
34245 3 3m+8

¢) ¥ =-1 x= .

39.a) x, =—1, x, = b) x, =1, xzzz. 7

3
40.|u+v|=12.

41. a) Doanh thu tir ban duong bing 0 tic 13 — 550x* + 22 000x = 0. Phuong trinh c6
hai nghiém x =0 (khong thoa méin diéu kién), x, = 40 (thoa méan diéu kign). Vay
mitc gia ban mét kilégam dudng mia bang 40 nghin ddng s8 12 qué cao dan dén
viéc doanh thu tir ban dudng mia bang 0.

b) 24 nghin déng.
42.x=5.
43. a) x> + 50x (cm?). b) x =15 (cm).
44.a)x=%,y=\/7 hoac x=—x/7,y=—%.
b) x=%,y=:3—lhoéc x = _—31—,y=%.
45. Hoc sinh ty 1am. e

Chuong VIIT
DUONG TRON NGOAI TIEP
' VABUGONG TRON NOI TIEP

4§58 DUGNG TRON NGOAI TIEP TAM GIAC.
PUGNG TRON NOI TIEP TAM GIAC

A. KIEN THUC CAN NHG

Pinh nghia dutng tron ngoai tiép tam giac
—Pudng tron di qua ba dinh cia tam gi4c dudc goi A

1a dudng tron ngoai tiép tam gidc d6.

O Hinh 1, dudng tron (0) 12 dudng tron ngoai tiép

tam gidc ABC viné di qua ca ba dinh A, B, C ctia

tam gidc ABC. B C
—Khi dudng tron (O) ngoai tiép tam gidc ABC, ta Hinh I

con néi tam gidc ABC ndi tiép dudng tron (O).

Xac dinh tam va ban kinh dudng tron ngoai tiép tam giac

—Tam dudng trdn ngoai tiép tam gidc 12 giao diém ba dudng trung truc cla tam gidc
d6. Bén kinh dudng tron ngoai ti€p tam gidc bing khodng céch tit giao diém ba
dudng trung tric dén mbi dinh ciia tam giac d6.

— Dudng tron ngoai ti€p tam gidc vudng c6 tim 12 trung diém clia canh huyén va ban
kinh béng ntta canh huyén ciia tam gi4c vudéng do.

— Trong mdt tam gidc déu, trong tAm clia tam gidc ddng thdi 1a tim dudng tron ngoai
tiép tam gidc d6. Tam gidc déu canh a c6 ban kinh dudng tron ngoai tiép 1a

:a\/g,

R

3




Pinh nghia duéng tron néi tiép tam giac
—Pudng tron tiép xdc véi ba canh cla tam gidc
dudc goi 12 dudng tron noi ti€p tam gide do.
G Hinh 2, dudng tron (1) 1a dudng tron ndi tiép
tam gidc ABC vi n6 tiép xtic vdi ba canh AB, BC,
CA 1an luct tai P, M, N.

—Khi dudng tron (1) ndi ti€p tam gidc ABC, ta cdn Hinh 2
néi tam gisdc ABC ngoai tiép dudng trdn (I).

Xac dinh tam va ban kinh duéng tron ndi tiép tam giac

— Tam dudng tron ndi ti€p tam gidc 12 giao di€ém ba dudng phén gidc chia tam gidc
d6. Ban kinh dudng tron ndi tiép tam gidc bing khoang céch tif giao diém ba dudng
phén gidc dén mdi canh cta tam gide d6.

— Trong mdt tam gidc déu, trong tAm cla tam gidc dong thdi 1a tAm dudng tron ndi

a3

ti&p tam gidc d6. Tam gidc déu canh a c6 bén kinh dudng trdn ndi ti€p 1a r = =

B. ViDy
Vi du 1] Quan sat Hinh 3 va cho bigt mot tam H

gidc ndi ti€p dudng trdn (7) va ba tam gidc khong
ndi tidp dudng tron ().

Gidi . E
O Hinh 3, ta c6: mot tam gic ndi tiép dudng tron

() 1a tam gisc HGE; ba tam gidc khong ndi tiép F
duong tron (1) 12 cic tam gidc GHF, HEF, GEF.

Vidy2] Cho hai tam gidc ABC va ABD
(Hinh 4) ¢6 BAC = BAD = 90°, AB = 3 cm,
AD=4cm,AC=6cm.

a) Xdc dinh cic diém O, I1an luot 12 tAm cla dudng
trdn ngoai ti€p cac tam gidc ABC va ABD.

(% Tinh ban kinh ctia c4c dudng tron (O) va (I).
82

Gidi
a) Do tam gidc ABC vudng tai A nén trung diém cla canh huyén BC 12 tdm dudng
tron ngoai ti€p tam gidc ABC. ‘Tuong tu, do tam gidc ABD vudng tai A nén trung

diém ctia canh huyén BD 13 tAim dudng tron ngoal tiép tam gidc ABD. Viay O, I1an
lugt 12 trung di€m ctia BC va BD.

Cse JAB 142 V32462 35

b) Ban kinh ctia dudng tron (0) 1a: 2~ = = =
2 2 2 2
2 2 2. 42
Bén kinh ctia dudng tron (1) 1a: 2= BD _ \/AB +AD \/3 +4 =3 (cm)
2 2 2 27

- Vidy 3 ] Cho tam gidc ddu ABC noi ti€p dudng trdn ban kinh 5 dm. Tinh d6 dai

canh clia tam gidc déu ABC d6.
Gidi

Goi a 1a d§ dai canh ctia tam gidc d&u ABC noi ti€p dudng tron ban kinh R = 5 dm.

L a3 . 15
Khid6 5 = - néna= 7—3— = 5\/5. Vay d6 dai canh cta tam gidc ABC Ia 54/3 dm.

Vidu 4 7 Cho tam gidc ABC vudng tai A c6 ban kinh dudng tron ndi ti€p 1a r.
AB + AC - BC

Ching minh riing: r =
2

Gidi. (Hinh 5)

Goi71a tim dudng tron ndi ti€p tam gidgc ABC
vuodng tai A va (J) tip xic v6i AB, BC, AC lan
lugt tai F, D, E. i E

T giac AFIE c6: 4= 90° (gia thlet)
AFI = 4ET = 90° va AF = AE (tinh chit !
ciia ti€p tuyén). Do dé td gidc AFIE 1a
hinh vudng va AE = AF = r. Mit khdc
BD = BF va CD = CE (do tinh chat cta hai
ti€p tuyén cit nhau).

Tu d6, ta c6: AB+ AC—BC =AF + FB +AE+EC—(BD + DC) =2r.

AB + AC - BC
> .

Viay r=

@




Vi du 5 ] Cho tam gidc ABC ngoai tiép dudng trdn (; 7). Céc canh AB, AC 14n lugt
ti€p xiic v6i (I) tai D va E. Chiing minh ring néu AB < AC thi BE < CD.

Gidi. (Hinh 6)

Lay diém F trén AC sao cho AB = AF. Do
AB<ACvaAB=AF nén F nim trén doan thing P

AC. Xét hai tam gidc ADF va AEB c6: AD = AE

(tinh chét hai tiép tuyén cit nbau); 4 1a géc chung; F

AF = AB nén AADF = AAEB (c.g.c). Do d6 £ >,
DF = BE (1). Hinh 6

Lai c6 tam gidc ABF can tai A (vi AB=AF) nén gbc AFB 1a g6c nhon. Suy ra géc AFD
ciing 12 géc nhon va géc DFC 1a gée ti.. Trong tam gidc DF C ¢6 géc DFC 1a géc tu
nén DF < CD (2). Tt (1) va (2) suy ra BE < CD.

C.BAITAP

1. Tim phét biéu diing trong c4c pht bi€u sau:
a) TAm dudng trdn ngoai ti€p tam gidc 1 giao diém ba dudng phén gidc cla tam
gic do.
b) Tam duding tron ndi tip tam gidc 1a giao di€m ctia ba dudng trung tryc clia tam
gidc do.

¢) Pudng tron ngoai tiép tam gidc vudng 6 tam la trung diém cla canh huyén.

2. Tim phét biu sai trong céc phat biéu sau:
a) Trong mot tam gidc du, trong tAm clia tam gidc ddng thoi 12 tAm dudng tron
ndi ti€p tam gidc do.

b) Trong mot tam gidc du, trong tAm ciia tam gidc dong thdi 1a tim dudng tron

a3

¢) Tam gidc d&u canh a c6 ban kinh dudng trdn ngoai tiépla R = "

a3
=

v

ngoai tiép tam gidc do.

d) Tam giéc ddu canh a c6 bén kinh dudng tron ndi ti€p 12 » =

. Trén dudng trdn (O) ban kinh R, 1y

. Cho tam gidc ABC cén tai A, ¢6 O, I 1an lugt 1a tAm cdc dudng tron ngoai tiép va

dudng tron ndi ti€p tam gidc ABC.

a) Chiing minh ring:

—Badi€ém A, O, I ciing thudc mot dudng théng;

— Dudng thdng OA vudng géc véi BC va di qua diém chinh giita D (khéc diém A)

cta cung BC.

b) Cho BC =24 cm, AC = 20 cm. Tinh d6 dai ban kinh R ctia dudng tron ngoai
ti€p va ban kinh r clia dudng tron noi tiép tam gidc ABC.

. V& dudng trdn (O) ngoai ti€p tam gidc MNP trong cic tridng hop sau:

a) M, N, P déunhon; b) M =90 ) M >90°.

. Cho tam giéc nhon ABC. Céc dudng cao BE, CD clia tam gidc ABC cit nhau tai

K. Tim tAm duGng trdn ngoai ti€p mbi tam gic sau:

a) Tam gidc BDE; b) Tam gidc DEC; c¢) Tam gidc ADE.

. Cho tam gic nhon ABC (B >C), phén gidc AM. Goi 0, O,, O, lan lugt 1 tim

dudng tron ngoai ti€p c4c tam gidc ABC, AMB, AMC. Chiing minh ring:
a) 00,, 00,, 0,0, lan lugt 1a cic dudng trung tryc ciia AB, AC, AM;
b) Tam gidc 00, O, can.

céc diém A, B, C, D sao cho sd AB = 60",
sdBC =90°,sdCD = 120° (Hinh 7).
a) X4c dinh tAm va tinh theo' R ban kinh

dudng trdn ngoai ti€p clia c4c tam gidc OAB,
OBC, OAD, ODC.

b) Goi 712 giao diém ctia AC va BD. Tinh ban
kinh dudng trdn ngoai ti€p clia cdc tam gidc Hinh 7
IAB, IBC, IAD, IDC. |




8. Cho tam gidc ABC vudng tai A c6 AB = 6, AC = 8, ban kinh dudng trdn ndi ti€p

12 r, ban kinh dudng tron ngoai tiép 1a R. Tinh %

9. Cho tam gidc déu ABC noi tiép dudng trdn t4m O, bén kinh R.
a) Chiing minh riing O ciing 12 tim dudng trdn ndi ti€p tam gidc ABC.
b) V€ tam giic IJK ngoai tiép dudng tron (O; R) véi JK // BC, 1J I AC, IK /] AB.
Chiing minh tam gidc IJK déu.

¢) Goi R’ 1a ban kinh ciia dudng tron ngoal tiép tam glac IJK va r 1a ban kinh cta
dudng tron noi tiép tam gidc ABC. Tinh -E—

10. Cho hai dudng tron (O) va (0’) cz“it nhau tai hai diéfn phéan bi¢t A, B. Budng thing
AO ¢t (0) va (0) 14n lugt tai hai diém C, E (khéc diém A). Pudng thing AQ’ cit
 (0) va (0”) 14n lugt tai hai diém D, F (khéc diém A). Chiing minh:
a) C, B, F thing hing;
b) Bén diém C, D, E, F cling nim trén mdt dudng tron;

¢) A 13 tAm dudng tron ndi tiép tam gidc BDE.

11*. Cho tam gific ABC vudng cin tai C va ndi ti€p dudng trdn (O; R). E 1a diém tuy
¥ trén cung nhd AC ciia dudng tron d6. Goi F 1a giao diém cta EB va CO, I1a tim
dudng tron ngoai tidp tam gidc ECF. Chiing minh riing khi E di chuyén trén cung
1nhd AC thi I ludn di chuyén trén mdt doan thflng c6 dinh.

23 10 GIAC NOI TIEP DUGNG TRON

//’

A.KIEN THUC CANNHG

Pinh nghia

—Tit gidc c6 bon dinh thudc moét dudng tron dude goi 1a ti gidc ndi ti€p dudng trdn
- (hay con goi 12 tif gidc ndi tiép).

—Trong Hinh 8, t gidc ABCD 1a t gidc ndi tiép A
va dudng tron (0) dudc goi 1a dudng tron ngoai
tiép tt gidc ABCD.

Tinh chat

Trong mdt ti gidc noi ti€p dudng tron, téng sd do

hai g6c d6i bing 180°. Hinh 8

Hinh chii nhat, hinh vuéng néi ti€p dudng tron

~MBdi hinh chit nhat 1a mét tif gidc ndi ti€p dudng tron. TAm cita dudng trdn ngoai iép
hinh chif nhat 1a giao di€ém cha hai dudng chéo va mi dudng chéo 1a mot dudng
kinh ctia dudng tron do.

—M&i hinh vuéng 12 mét tf gidc ndi ti€p dudng tron. TAm clia dudng tron ngoai ti€p
hinh vuéng 12 giao di€m ctia hai dudng chéo va mbi dudng chéo 1a mot duong kinh

a\/_

ctia dudng tron d6. Ban kinh ctia dudng trdn ngoai tiép hinh vuéng canh a 13 —=

B.ViDU

Vidu 1 7 Trong céc hinh 9a, 9b, 9c, 6 hinh nao ta c6 tit gidc ABCD 1a td gidc ndi tiép?

A
100~2
750
D C
a)

Hinh 9
Gidi
-0 Hlnh 9a, neu tt gidc ABCD ndi tiép thi DAB + BCD = 180° nhung ta lai c6

DAB + BCD = 175° suy ra vo Ii. Vay tt gidc ABCD & Hinh 9a khong 1a ti¢ gidc
ndi ti€p.




— O Hinh 9, vi AD = AB = 6 cm nén tam giéc ADB cin tai A, do d6 ABD = ADB =30
Mit khdc, xét td giac ABCD, ta ¢c6 AB = BC = CD = DA nén i gidc ABCD 1a
hinh thoi, do d6: ADC = ABC = 24BD = 60°. Téc la td gidc ABCD c6
ADC + ABC = 120°. Vi vdy, If luén tuong ty nhu trén td gidc ABCD & Hinh 9b
khong 12 ti gidc ndi tiép.

— O Hinh 9c, ta cé OA = OB = OC = OD nén dudng tron tdm O, ban kinh OA di qua
c4 bon dinh A, B, C, D cla tt gidc ABCD. Vi vy, t gidc ABCD G Hinh 9c 1a ti

gidc noi tiép.

_Vidy 2] Tinh s6 do géc DAB trong Hinh 10. T
Gidi

Do tit gidc ABCD ndi ti€p dudng trdon (O) nén

ADC + 4BC = 180° hay 7x + 3x = 180"

=

oy

. — 0 ‘/\_ — o . (4]
Suy ra: x = 18° va DCB = 2x =2 . 18° = 36°. Hinh 10

Mt khéc, DCB + DAB = 180°.
Do d6 DAB = 180° — DCB = 180°— 36° = 144°. Vay 8 do géc DAB bling 144°.

Vidu 3] Cho hinh thang ABCD (AB // CD, AB < CD) c6 DCB =4DC = 60,
CD =2AD. Chiing minh hinh thang ABCD ndi ti€p dudng tron.

 Gidi. (Hinh 11)

A B
Goi I 1a trung diém ctia CD (1).
Khi d6: ID = CTD = AD nén tam giic IAD can
tai D. Ma 4ADC = 60° nén tam gidc IAD I P ; g
tam gidc déu. Suy ra IA = ID (2). y Hinh 11

Tac6 AB//CD va DCB = ADC nén tt gidc ABCD 13 hinh thang cén.

Suy ra BC=AD. Ma IC = ID = AD nén IC = BC. Do d6, tam gidc IBC cén tai C, lai

c¢6 DCB = 60° nén tam gidc IBC 1 tam gidc ddu. Vi thé IC = IB (3). Tt (1), (2), (3)

suy ra JA = ID = IB = IC. Tic 1a hinh thang ABCD ndi tiép trong dudng trdn tam [
"bén kinh IA.

Vidu 4 7 Cho hinh thoi ABCD, ¢6 AB =13 ¢cm, AO = 12 cm (O 14 giao diém ctia hai
dudng chéo AC, BD). M, N, P, Q 1an lugt 14 trung diém ctia AB, BC, CD, DA.

a) Ching minh td gidc MNPQ ndi ti€p dudng tron.

b) Tinh ti s dién tich hinh thoi ABCD va dién tich hinh tron ngoai tiép tit gidc MNPQ
(18y ©t = 3,14 va lam tron két qua d&n hang phdn mudi).

Gidi. (Hinh 12)

a) Tac6 M, N, P, Q 1an lugt trung diém clia B

AB, BC, CA, DA (gi4 thiét) va AC L BD M N

tai O (vi O 1a giao diém hai dudng chéo 4 C
AC, BD cta hinh thoi ABCD). Suy ra
OM, ON, OP, OQ 1an lugt 13 dudng trung
tuyén dng véi canh huyén ctia cic tam Hinh 12
gi4c vudng OAB, OBC, OCD, ODA._

AB CB CD DA

Do dé,tac6:OM =— ;0N =—;0P = —;00 = —.
2 2 2 2

Ma AB = BC = CD = DA nén OM = ON = OP = OQ. Vi viy t& gidc MNPQ ndi ti€p
dudng tron tdm O ban kinh % .
b) Tac6AB=13cm,AO=12cmva @ =90°nén BO = «/AB2 — 40% =5 (cm).

Dién tich hinh thoi ABCD la: AC2. #D = 2. 12)2' (2.5) =120 (cm?).

Dién tich hinh trdn ngoai ti€p tit gisc MNPQ 1a:
2
T. (4;) ~3,14 . 6,52 = 132,665 (cm?).

Vay ti s6 dién tich hinh thoi ABCD va dién tich hinh trdn ngoai tiép tit gidc MNPQ
1a khoang: 120 : 132,665 = 0,9.




C. BAITAP

12. Tim phét biéu sai trong cdc phét biéu sau:

a) T gidc ¢6 bon dinh thuéc mot dudng tron dudgc goi 1 td gidc noi ti€p dudng tron.

b) Trong mdt td gidc noi tiép dudng tron, tdng s6 do hai géc bat ki bing 180°.
¢) Hinh chit nh4t lu6n noi ti€p dudng tron.
d) Mdi hinh vudng 12 mot td gidc noi tiép dudng tron.

13. Cho ttt gisc ABCD ndi tiép dudng tron. Tinh s& do mbi géc con lai clia td gide d6
trong mdi trudng hop sau:
a) 4=3C va B =5D; b) 4-C =12°va D —B =76%

—~ o~

)
¢) A=7B vi A +2B =180° dD-C =20°va D +C =100°.

14. Chiing minh ring trong mot dudng trdn, hai day khong di qua tim khong thé cit
nhau tai trung di€m mbi dudng.

15. G Hinh 13, hai dudng tron (0), (0”) giao
nhau tai A, B va CD 1a mét diy cung ciia (O). 5 ’ v
Tia CA cft (0”) tai Eva tia DB c&t (0°) i F. D /L—) \
Ching minh EF song song véi CD. \

16. Cho dudng tron (O) ngoai ti€p tam gidc déu / 4
ABC. Diém E nim trén cung nhé BC (E khic Hinh 13
Bva C). ED latia doi cia tia EB. Chiing minh
EC 1a phén gidc clia géc AED va EA 1a phin
gidc clia géc BEC.

17. Cho tam gidc ABC cin 8 A, H 1 trung diém ctia BC y}’% < 90°. Budng vudng
g6c v6i AB tai A cit dudng théng BC § D. K& DE Vuéng g6c v6i AC. Ching minh:
a) AH = EH,
b) DCE = 4BD.

18.Cho xdy = 60° va diém B nim trong x
goc xAy. Ké dudng thing BN vudng géc i

v6i Ay cit Ax tai H; ké dudng thing BM
vudng gbc véi Ax cit Ay tai K (Hinh 14).

Chting minh: M
a) Céc ti gidc AMBN, HMNK 1a cic td gi4c B
noi ti€p dudng tron; ALl L
' ) A N K y
b) HK = 2MN.

Hinh 14

19. Cho hinh vuéng ABCD. Trén canh AB 18y diém M. Pudng thdng qua C vubng géc
v6i CM cét céc tia AB, AD 14n lugt tai E va F. Tia CM ct dudng thing AD tai N.
Chiing minh ring:

a) NCA=MFN va NEA=NCA b) CM + CN = EF.

20. Chiing minh rédng mdi hinh thang cin 13 mét td gidc noi tiép dudng tron.

21. Hinh vudéng ABCD c6 canh bing 1, ngudi 4 E B
ta n6i trung diém c4c canh lién ti€p cla né
@€ tao thanh td gisc EFGH, tiép tuc nhu
vy dudc ti gidc mdi IKPQ (Hinh 15).
Chiing minh: o P

a) T gidc EFGH va tt gidc IKPQ 13 c4c tG b G ¢
, Hinh 15
gidc ndi ti€p dudng tron. !

2 A

b) Ti s6 ban kinh dudng tron ngoai ti€p hinh vudéng ABCD va bén kinh cta duong
tron ngoai tiép ti gidc EFGH béng ti s8 ban kinh dudng tron ngoai tiép ti gidc
EFGH va bén kinh dudng tron ngoai tiép td gidc IKPQ.

22%*, Cho tam gidc ABC vudng cén tai C va ndi ti€p dudng tron (O; R). E 1a diém tuy
¥ trén cung nhdé AC. Goi I 1a giao di€m clia EB va AC. K& IK vudng géc v6i AB.
Ching minh réng khi E di chuyén trén cung nho AC thi EK luén di qua mot di€ém
c6 dinh.

&




BAI TAP CUSI CHUONG VIII 30, Quan sét Hinh 16,

Chiing minh QR // ST.
23. Cho tit gidc ABCD noi tiép dudng tron (O), hai tia AB, DC cit nhau tai M va . .
BAD = 70°. Khi d6 s& do g6c BCM 1a: 31. Cho lyc gidc déu ABCDEF canh bing a.
A. 80°. B. 70°. C. 110°. D. 100°. a) Chiing minh sdu diém A, B, C, D, E, F ciing
thugc mot dudng tron. Tinh theo a ban kinh
24. Cho hinh binh hanh ABCD. Pudng tron di qua ba diém A, B, C cit canh CD & P clia dudng tron dé. |
2 N ] h 2 A 0: . Hl‘nh 16 |
(P khic C va D). Tim phét bicu sai b) Ching minh cdc tam gidc ACE, BFD la ]
A.AP=AD. céc tam gidc déu. Tinh theo a ban kinh dudng |
B. Tt gidc ABCP 13 hinh thang can. _ tron ndi ti€p tuong ting ctia c4c tam gidc d6. |

C. A4PD = 4BC. o s )
32. Cho dudng tron (O; R). Tit diém M ndm ngoai dudng tron (O; R), ké céc tiép tuyén 1

D. PCB + BAP <180°. MA va MB véi dudng tron d6 (A, B 1a céc tiép diém) sao cho MA=R\3. - |
25. Cho tam gifc ABC ¢6 BC = 10 va BAC = 30°. Tinh b4n kinh dudng trdn a) Xéc dinh tam va bén kinh dudng tron ndi tiép tam gidc MAB.

ngoai ti€p tam gidc ABC. | b) Tinh chu vi tam gidc MAB.
26. Cho tit gide ABCD ¢6 C + D =90°. Goi M, N, P, Q 14n lugt 2 trung diém ctia AB, ¢) V& dudng thing d di qua M cit dudng trdn (O) tai hai diém P, Q. Xdc dinh vi

BD, DC, CA. Chiing minh bdn diém M, N, P, Q ciing thudc mot dudng tron. Tim trf ciia duding thing d sao cho MQ + MP dat gi tri nhd nhét.

tdm dudng tron do.
. B 3 33*, Cho dudng trdn (Z; r) ¢6 dinh. Mot tam gidc ABC thay ddi, c6 chu vi bing

27. Cho tam gidc ABC vudng tai A c6 dudng cao AH =2,4 cm va T Tinh béan 16 cm va luén ngoai ti€p dudng tron (I; r). Mot ti€p tuyén song song véi BC cit
kinh dudng trdn ni ti€p 7 va bén kinh dudng tron ngoai tiép R ctia tam gidc ABC. céc canh AB, AC 1an lugt tai M va N. Tim d6 dai BC dé MN c6 d6 dai 16n nhit.
28. Puiding tron tAm I ndi ti€p tam gidc ABC ti€p xiic vdi AB, AC lan lugt tai F va E. K&
CK vudng goc v6i BI. Goi M, N lan Iugt 1 trung diém ctia BC, AC. Chiing minh;
a) F, E, K thing hang;

b) K, N, M thing hang. o
e
7

29. Cho tam gidc ABC nhon. Ba dudng cao Al, BK, CL. Ching minh:
a) Céc t gidc AKIB, BLKC 1a céc td gidc noi tiép;
b) Tryc tdm H cia tam gidc ABC 1a tAm dudng tron ndi tiép tam gidc IKL.




1.

2.

3.

L3I GIAI - HUONG DAN - PAP SO

Phit bidu ¢) diing.
Pht bidu ¢), d) sai.

(Hinh 17).

a) Hoc sinh tu 1am.

b) Do BC = 24 cm, AC = 20 cm nén ta
c6 AH =+ AC*-HC* =16 (cm). Lai
c6 AACH « AADC nén AC? = AH . AD,
suy ra 20% = 16 . AD hay AD = 25 cm. Do d6,

. R=AD:2=125cm.

@

Do BI 1a phéan giéc‘ cla géc ABH nén

| . .
H_3, o IH 3

4 5 IH+14 345 8

Hoc sinh ty 1am. '

(Hinh 18).

a) Goi O 1a trung di€m ctia BC. Do tam gi4c
BDC vudng 6 D va BEC vudbng 6 E nén
OB = OD = OC = OFE (*). Do d6, O la tim
dudng tron ngoai tiép tam gidc BDE.

b) Do (*), ta ¢6 O 12 tAm dudng tron ngoai ticp
tam gidc DEC.

¢) Goi I 1a trung diém ctia AK. Do tam gidc
ADK vudng 6 D va tam gidc AEK vudng 6 E
nén IA = IK = [E = ID. Do d6, I 1a tim dudng
trdn ngoai ti€p tam gisc ADE.

“3en 23
16

Hinh 17
E=ﬁ:£=§. Ta c¢6
IA BA 0 5

. Vivéy r=06cm.

Hinh 18

6. (Hinh 19).

. (Hinh 20).

a) Do OA = OB va OA = OB nén 00, 1a
dudng trung tryc ctia AB. Tuong tuy 00,,0,0,
1an lugt Ia cdc dudng trung tric ctia AC, AM.

b) Goi P, O, R 1an Iugt 1a trung diém cia AC,
AM, AB; N1 giao diém cia QO0, va AC.Tac6
000+=FiQ-"E (=150 -R0D) .

Hinh 19
Miit khac O,NP = ANQ nén 90°— O,NP = 90°— ANO .

Suy ra: ]VE)Z\P= @N= BA% (2). Tu (1) va (2) suy ra 7013:5’0?

2 21

Do d6, tam gidc 00,0, cén tai O.

a) Goi G Ia trong tdm cla tam gidc OAB.
Tam gidc OAB 12 tam gidc du véi canh
AB = R nén c6 tdm dudng tron ngoai tiép 1a G

R3

va ban kinh dudng tron ngoai tiép 13

Tam gidc OBC vubng tai O, c6 canh huyén

BC = RV2 nén tam, ban kinh dudng tron

ngoai ti€p clia n6 14n lugt 1 trung diém E cia
RV2

BCva .
2

Tuong ty tam, ban kinh dudng: trdn ngoai tiép tam gidc OAD lan lugt 1a
RV2
2
clia tia OH va cung nho CD 1a K. D& thdy K 1a diém chinh giita cta cung
nh6 DC va KD = KO = KC = R. Viy tAm va ban kinh dudng trdn ngoai ti€p tam
gidc ODC lan luot 1a K vA R.

trung diém F cta AD va . Goi H 1a trung di€m ctia DC va giao diém

b)Do CAB = DBA =45°nén 4IB =90° hay AC vudng gbc v6i BD. Mit khdc,
AB=R,BC=AD=R\2 vaDC =R+/3 do d6 ban kinh dudng tron ngoai tiép chia
RJ2 R3

9 2

céc tam gidc IAB, IBC, IAD, IDC 1an lugt 13: g, R;/E

—

2 2
&)




8. Tafn gidc ABC vudng taiA c6 AB=6,AC=8dod6 BC=10vaR=10:2=5.

. AB+ AC—-BC r 2
0 1= =2.Suyra —==.
Laicé r= 5 y Ll
J A K
9. (Hinh 21).
a) Hoc sinh ty lam. c . ,
b) Do JK// BC vaIK // AB nén ti gidc ABCK 2 = A

12 hinh binh hanh. Mt khac, 4BC = 60°.

Suy ra AKC = 60° hay IKJ = 60°.

Tuong o KJI = 60°. 1
Do @6, tam gidc IJK 1 tam gidc diu. Hinh 21

= JK\E = 2AK\/5=2BC\/§ ma OA = E—C—\/gnénR’:20A=40A’=4r.
3 3 3 3
7 1

Viy — =—. D

OR

10. (Hinh 22). )
a) Do AC va AF lan lugt 13 CE(‘j\ng kinh o
cua dudng tron (O) va (O’) nén 4ABC =90°,
ABF =90°. Suy ra C, B, F thing hang,
b) Hoc sinh ty 1am. Hinh 22

¢)Tacé DCA=DBA (hai g6c noi tiép cling chin cung DA ciia dudng /trgl (OM).
Tuong td ABE = AFE va DCE = DFE (2). T (1) va (2) suy ra ABE = DBA,
do d6 BA 1a phan gidc clia géc DBE. Tuong ty, DA 1a phan gidc clia géc BDE. Suy

ra A 12 tim dudng tron ndi tiép tam gidc BDE.

C
11*. (Hinh 23).-
Ta c6 CEB = CAB = 45° (hai géc ndi tiép E
ciing chin cung CB clia dudng tron (O)). y >
Mt khéc, I 1a tim dudng trdn ngoai tiép tam A - 5
gidc ECF, do @6 CIF =2.CEF =90°. Ma
IC = IF suy ra tam gidc ICF vudng can tai I,
do d6 ICF =45°. Lai c6 ACO = 45°, suy ra
I nim trén AC. Vay khi E di chuyén trén 5
cung nhé AC thi I di chuyén trén doan théng Hinh 23

{s8) AC c§ dinh.

12. Phét bi€u b) sai.

13.2) 4=135°, B =150°, C =45°, D =30, b) 4=96°% B =52°, C =84°, D = 128°
) 4 =140°, B =20°, C =40°, D = 160", d) 4 =140°, B =120°, C =40°, D =60°
14. (Hinh 24).

Gi4 sit tréi lai c6 hai diy cung BD vi AC
(khong di qua tim O) ct nhau tai trung diém
mbi dudng. Suy ra tit gidc ABCD I3 hinh
binh hanh. Do d6 ABC = ADC. Mt khic, td |
gific ABCD noi tiép nén ABC + ADC = 180°. |
Suy ra ABC=4DC = 90°. Tix d6 suy ra AC
12 dudng kinh cta dudng tron (0) hay AC
di qua tam O, méu thuln véi didu da gia si. Hinh 24
Vdy trong mdt dudng tron, hai day khoéng di

qua tam khong thé cit nhau tai trung diém

mbi dudng;

15. Tacd td gide ABDC ndi ti€p dudng tron (O) nén ACD = ABF (=180° — ABD)) (1),

Miit khdc, tit gidc ABFE n6i ti€p dudng tron (0°) suy ra 4BF + AEF =180° (2).
T (1) va (2) ta c6 ACD+ AEF =180° hay ECD +CEF = 180°. Suy ra EF// CD.

16. (Hinh 25). Do tit gidc ABEC ndi tiép dudng
tronnén CED = BAC =60°(=180° — BEC).
Mit khac AEC = ABC = 60° nén ta cé
AEC =CED =6(°. Do d6, EC 12 phén gidc
clia géc AED. B C
Tuong t¢ ta c6 AEC = 4BC = 60° va

E
AEB = ACB =6(°, .
Do d6 AEB = 4EC = 6(° hay EA 1 phn Hinh 25

gidc cua géc BEC.




17. (Hinh 26).
a) Do tam gidc ABC cén tai A va H 1a trung
diém cia BC nén BAH = HAC (1). Vi céc
tam gidc AHD va AED lan lugt vudng tai H
va E nén ti gidc AHED ndi tiép dudng tron
dudng kinh AD suy ra ADH = AEH 2).
Miit khic ADH = BAH (3) (vi cing cong
véi HAD biing 90°). Tit (1), (2), (3) suy ra
HAC = @ . Do d6, tam gidc HAE can
tai H. Vivay AH = EH.
b) Hoc sinh tu lam.

18. a) Goi 1, J 1n Iugt 12 trung diém ciia AB, HK. Khi d6 MI, NI 1an Iugt 12 céc dudng

 trung tuyén tng véi canh huyén AB ciia cdc tam gidc vudng AMB, ANB nén IM

=IN=IA=IB= ATB . Suy ra td gisc AMBN ndi ti€p dudng tron tAm 7 dudng kinh
AB. Tuong t tf gidc HMNK noi ti€p dudng tron tim J dudng kinh HK.

b) Do tét gisc HMNK 1di tiép dudng tron nén AMN =NKH (= 180° — HMN ) hay

AMN = AKH Ma MAN = KAH suy ra AAMN «» AAKH. Do d6 A%:ﬂ (3).

Lai c6 tam gidc AHN vudng tai N nén cos HAN = % hay cos 60° = j_ivl’ tic 1a

AN = % Do d6 AH =2AN (4). Tt (3) va (4) suy ra HK = 2MN.

AH
19. (Hinh 27).
a) Ta c6 cdc diém A, M, C, F cich ddu diém . £
I (trung diém ctia MF) suy ra td gidc AMCF e
ndi ti€p dudng tron. Do td gidc AMCF P c
ndi ti€p dudng fron nén MCA = MFA hay M7
NCA= ]\7157\[ Tuong t¢ td gidc NACE N 4 D F
~ ni ti€p dudng tron nén NEA=NCA. Hinh 27

b) Ta c6 &t gidc NACE ndi ti€p dudng tron nén ENC = EAC = 45°
Ma NCE = 90v. Suy ra tam gidc CEN cén tai C. Vi th§€ CN = CE (1).
Tuong ty tam gidc CMF cén tai C suy ra CM = CF (2). Tt (1) va (2) suy ra
CM+CN=CE + CF=EF.

20. (Hinh 28). Goi IK 1a tryc d6i xdng cia hinh
thang cin ABCD. Dying duding trung tryc d clia
AD. Goi O Ia giao diém ciia d vi IK. D8 thdy
OA=0OB=0C=0ODsuyracécA,B, C,D
déu thudc dudng trdn tim O, ban kinh OA hay DT x
hinh thang can ABCD ni ti€p dudng tron.

Q

Hinh 28
21. Hoc sinh ty 1am.

22%, (Hinh 29). K& dudng kinh CD suy ra D
¢ dinh. Ta ¢6 AEI = AKT = 90° nén td
gidc EIKA ndi ti€p dudng tron dudng kinh AL
Tt d6 suy ra K/A\I=K/E\I Lai ¢6 @:45°
(do tam gidc ACB vudng cén tai C) do d6
KEI = 45° hay BEK = 45° (1). Miit khc,
BED = 45° (do D 1 diém chinh gita cia
cung AB) (2). Tu (1) va (2) suyra E, K, D-
thing hang. Vay khi E di chuyén trén cung
nho AC thi EK luén di qua diém D c8 dinh.

C
AQO B
Hinh 29

23.B.

24.D.

25. Goi O, R 1an lugt 13 tAm va bén kinh clia dudng trdn ngoai tiép tam gidc ABC.
Do géc BAC =30°nén BOC = 60°. Ta ¢6 BOC = 60° vi tam glac OBCcan 6 O.
Suy ra tam gidc OBC déu hay R = OB = BC = 10.

@




26. (Hinh 30).

Goi T 1a giao diém ctia hai dudng thing
ADVACB. Vi TDC + TCD =90°nén tam
gidcTCDvudngtai T.DoMNladusngtrung
binh ctia tam gidc ABD nén MN // AD, MQ
1a dudng trung binh cuia tam gidc ABC nén
MQ /I BC. Mit khiac AD | BC. Suy ra ~
MN 1 MQ. Ching minh tuong ty ta cling Hinh 30
c¢6 MN L NP, NP L PQ. Suy ra MNPQ

12 hinh chit nhit.

Vay bon di€m M, N, P, Q ciing thudc mdt dudng tron c6 tim O 12 giao diém ciia
hai dudng chéo MP va NQ.

27. (Hoc sinh ty vé& hinh).
" DHtAB =3k (k > 0), suy ra AC = 4k (do j_ﬁ - %). Lai ¢6 tam gidc ABC vudng
tai A nén BC = 5k. Mt khic BC. AH = AB. AC nén 5k . AH = 3k . 4k

suy ra AH = 2,4k. Ma AH = 2,4 nén ta c6 2,4k =24. Do d6, k = 1. Suy ra

AB=3cm, AC =4 cm, BC = 5 cm. Mt khic, do p= AB+AC—BC . _BC

2 2

suyrar=1lcmvaR=25cm.

28. (Hinh 31).

a) Goi J 12 trung di€m cta IC.
Do ICE va ICK la cic tam
gidc vuong 1an lugt tai E va K nén
JI=JC=JE=JK do d6 ti giic

IEKC noi tiép dudng tron. -/ Hinh 31
Ve
Suy ra KEC = KIC (hai g6c ndi tiép cling chﬁnﬂcung KC cta dudng tron dudng
A B+C A

=90°— —.
2

kinh IC). Lai ¢6 A/E?=90°—% va KIC =

Suy ra AEF = KIC = KEC . VivayF, E, K thing hang.

b) Tam gidc MKB cén & M suy ra KMC =2 . AB%C = 4BC .Lai c6 M, N'l4n lugt
12 trung diém clia BC, AC nén NMC = ABC (hai géc ddng vi).
Suy ra KMC = NMC. Vi viy K, N, M thing hang.
29. (Hinh 32). 4
a) Hoc sinh ty lam. K
b) Do ti gidc AKIB ndi ti€p dudng tron nén

IKC =4BI (= 180° — 4KT) hay IKC = ABC .

B I C
Tuong tt AKL = ABC . Suyra AKL = IKC. Hinh 32
Tit d6 ta ¢6 90° — AKL = 90° — IKC hay LKH = IKH. erflyKHladuéng

phén gidc chia géc LKI. Tuong ty cling c6 LH 13 dudng phan gidc clia géc KL Vay
H 13 thm dudng trdn ndi ti€p tam gidc IKL.

30. Do céc tt gidc QKIR, it gidc PKIH, tt gidc IHTS déu noi tiép dudng tron nén

ORS = QKT = IHP = IST.Ma QRS va IST 12 hai géc so le trong nén QR // ST
31. Hoc sinh ty 1am.

32. (Hinh 33). |
a) Ta c6 MA, MB 12 céc ti€p tuyén cia diiéing tron (O)
nén MA L OA, MB 1. OB. Tam gidc OAM vudng tai
A nén OM* = MA? + OA? = (R3 )* + R? = 4R? hay
OM =2R. Goi I 1a giao di€m cia (0) véi tia OM, ta
cCOO0I=RnénIM=0OM—-0OI=2R-R=R.Do do,
IM =10 = R nén I 1a trung diém cia OM.

Hinh 33
T d6 do cdc tam gidc OAM va OBM lin lugt vudbng tai A vd B nén

IA =10 = IM = IB. Suy ra I 1a tAm dudng tron ngoai ti€p tam gisc AMB (1). Hon
nifa ta con c6: sin AMO = 04 = 08 = 1 hay AMO =30° suyra AMB =60°,
OM OM 2 ‘

101




Vi vy tam gidc AMB 1a tam gidc déu (2). Tii (1), (2) suy ra dudng tron ndi tiép tam
sz A 2 oA N ~ 2 2 N R
gidc déu MAB canh R+/3 c6 thm 12 1 va ban kinh 1 5

b) Do tam gidc MAB déu va MA = R~/3 do d6 chu vi tam gidc MAB bing 3R/3.

e — m—

P(;B (cling bling 90° — PBO )va POB = LB

Suy ra AMPB «> AMBQ. Do d6

c)Tacé@: nén MBP:@.

MB _ MP hay MP . MQ = MB* = 3R> Lai c6
MQ MB

(MP + MQ)* > 4MP . MQ = 12R? (d4u “=" x4y ra khi MP = MQ). Vay MQ + MP

dat gid tri nhé nhét biing 2R3, khi 6 MP = MQ hay duong théng d di qua M va
Ahodc ddi quaM vaB.

33*. (Hinh 34). Gia slt dudng trdn ndi ti€p tam gidc
ABC ti€p xtic v6i c4c canh AB, BC, CA 14n lugt tai
‘D, F, Eva BC =x.

Ta c6 MN // BC nén AAMN » AABC.

Suy ra: B r C
MN AM AN MN+AM+AN _ Chu vi AAMN chh34
BC AB AC BC+AB+AC  Chu vi AABC e

Laic6AD+AE=AB+AC—-BC=AB+AC—x(v6ix=BC) vachuvi AAMN =AD
+AE=AB +AC + BC — 2x = Chu vi AABC — 2x. M chu vi AABC = 16.

2
Suyra: MN _16=2x 1y g6y = 28=2) L (3+8-x)
x 16 32 32

Do d6, MN c6 d6 dai 16n nhat biing 2 cm khi x = 8 — x hay x = 4 (cm).

=2.

s
yd

yd

 Chuong X
PAGIACDEU

&8 oA GlAc bEu.
HINH DA GIAC PEU TRONG THUC TIEN

A. KIEN THUC CAN NHG

Ba giac. Pa giac 16i

- PagiaccAA,.. A (n=3,n e N)lamothinh g6m n doan thing A1A2,.A2A3, A A
A A saochomdidiémA,,A,, ...,A 1adiém chung cha dinghai doan théng va khong
c6 hai doan thing n2o nim trén ciing mét dudng thing. Trong da gidc A A,...A |
cac diém Al, Az’ e An 12 c4c dinh, cic doan thang AlAz’ A2A3, - An_ 1An, AnA1 1a
céc canh.

- Pa gidc 16i 1a da gidc ludn ndm vé mot phia clia dudng thing chita mot canh bét ki
cta da giac do.

Pa giac déu

~ Da gidc déu Ia da gidc c6 tit cA c4c canh bing nhau va t4t ca cdc géc bling nhau,

— D3 v6i mbi da gidc déu, c6 ding mot diém O céch du tAt ¢4 cdc dinh ciia da gidc
d6. Di€m O d6 dugc goi 14 tam cia da gidc déu. -

— Phén mit phing gi6i han béi da gisc déu dugc goi 12 hinh da gidc déu. Vi mdi hinh
da gidc déu ciing 12 mot phin clia mit phing nén hinh da gidc déu con goi 12 hinh
phing déu.

Hinh da giac déu trong thuc tién

Trong th€ gi6i ty nhién, trong nghé thuat kién triic va thist k&€ cong nghé, vét thé c6
hinh 4nh lién quan dén hinh da gidc déu rat da dang va phong phd.




B. ViDU
Vidul 7 Trong cdc hinh Ia, :Ib, Ic, Id, hinh nao khong phai 1a da gidc 16i?
Giai thich. |

A F A B
B E D
C
C b E
a) b)
D A
A /\ B
\/ B E
G C
E c D
o d)
Hinh 1

Gidi

Hinh 1b khong phai 1a da gidc 16i vi da gidc ABCDE nim v& hai phfa clia dudng
thdng ED. Hinh Ic ciing khong phai 12 da gidc 16i vi da gidc ABCDEG n¥m v& hai
phia clia dudng thang CD.

@ Cho hinh chit nhit ABCD ¢6 AB = 6 cm va BC = 4 cm. Liy
cic diém E, G, K lan lugt trén céc canh AB, BC, AD sao cho AE = 2EB,
BG=GC,AK = KD. LAy cé4c diém I, H trén canh CD sao cho ID = 5IC va CH = HD.
Hay k& tén s4u hinh ngii gidc 18i v6i 5 dinh clia m&i hinh ngii gidc 161 d6 dugc chon
trong s8 c4c difm A, B, C,D,E, G, H, I, K.
Gidi. (Hinh 2)

Séu hinh ngii gidc 16i v6i 5 dinh cia mGi hinh ngdt | -
gidc 161 d6 dugc chon trong s6 cdc diém A, B, C, D, -
E, G, H, I, K1a c4c hinh ngii gidc: AKHCB, AKICB,
AKIGB, AKIGE, ADIGB, ADIGE.

Hinh 2

@

_Vidu 3 ] Cho hinh ngii gisc ABCDE (Hinh 3).
Tinh tong cc géc 4,, B,, C,, D;, E,.

Gidi

Xét ngii giac ABCDE, ta théy téng nam géc cla

ngil gidc @6 bang tdng céc goc trong ba tam giac
ABC, ACD, ADE, tirc 12 bing 3 . 180° = 540°. Hinh 3

Nhu viy EAB + ABC + BCD + CDE + DEA = 540°. Do db, ta ¢6:

A+ +G+BE

= (180°— EAB)+(180°— ABC)+(180°~ BCD)+ (180°~ CDE ) + (180°— DEA)
=5.180°—(EAB + ABC + BCD + CDE + DEA ) =900° — 540° = 360".

Vay tbng cc géc. 4,, B,, C,, D, , E, biing 360°.

Vidu 4 ] Tim phat biéu ding trong cac phat biéu sau:

a) Pbi véi mdi da gidc déu, co ding mdt diém O cach ddu tAt ca céc dinh cua
da giac do.

b) Da gidc c6 tit ca che canh bing nhau 1 da gidc déu.
c) Da gi4c déu 13 da giac c6 tht ca cac canh bang nhau va tAt ca cac goc bing nhau.
d) Ngii gidc c6 s6 do ctia mdi goc déu bing 108° 14 ngii gidc ddu.
Gidi
Phét biéu a) va c) 1a cac phat biéu ding.

Vi du 5 ] Cho da gidc ddu ABCDEGH. Tinh s do mbi goc clia da giac do.
Gidi. (Hinh 4)

A

Xét da gidc d&u ABCDEGH (Hink 4), ta thiy
tong by géc cha da gidc d6 bing tdng céc
géc trong ndm tam gidc ABC, ACD, ADE,
AEG, AGH, ttic 1a bing 5 . 180° = 900°.

T
&

Do tét ca céc géc clia da gidc déu ABCDEGH

biing nhau nén s6 do mdi géc clia da gidc ddu E D
o]

d6 béng (—9(7)0) : Hinh 4




Vi du 6 ] Cho hinh thoi ABCD c6 4 = 60°. Goi M, N, P, O 14n lugt 13 trung diém
ctia AB, BC, CD, DA. Chiing minh luc gidc MBNPDQ 14 luc gidc déu.

Gidi. (Hinh 5)

Goi d0 dai canh hinh thoi ABCD la a.
Do hinh thoi ABCD ¢6 4 = 60° va M, N, P, Q 4
lan lugt 13 trung diém cla AB, BC, CD,.
DA nén C= A= 60°, B= D= 120° va
AM=MB=BN=NC=CP=PD=DQ=0A= % Q). Hinh 5

Do d6, ta ¢6 céc tam gidc AMQ va CND 1a c4c tam gidc déu (vi chiing 1 c4c tam
gidc can va c6 mot géc biing 60°). Suy ra: @ AMQ CPN = CNP =60° va

MQ=NP=AM= (2) Tt do: DQM BMQ DPN = BNP = 120° (3). Tu (1),
(2), (3) suy ra luc glac MBNPDQ 13 lyc gidc déu vi c6 tit cA cdc canh bing nhau va
tat ca céc g6c biing nhau, 4
F

C. BAITAP o B

E
1. Quan sét Hinh 6 va ké tén cic da gidc c6

trong hinh dé. D
Hinh 6

2. Cho tam gidc ABC va D 1a mot diém nim trong tam gidc. K& DE song song vdi
AB (E thudc canh AC). Ké DF song song v6i BC (F thudc canh AC).
a) Trong nhém céc diém B, D, F, C
va nhém cic diém A, B, C, D,

nhém céc diém nao 13 4 dinh cla A
., . 2
mot tt gidc 16i? Vi sao?
2 A 2 2. Al A3 A4
b) Céc diém A, B, C, D, E c6 phai
~ 2z 9 9 A ~ * 2 A . /| -’ A
la cdc dinh cia mot ngii gidc 16i 4 s
khong? Visao? | | |7
N A9 A7 As
3. Hay vé mdt s6 da gidc (16i) ma "
c4c dinh 12 mot s8 diém trong cdc s
diém da cho & Hinh 7. Hinh 7

4. Cho hinh chit nhdt MNPQ va ngii gidc M B N
ABCDE trén luéi 6 vudng nhu Hinh 8,
v6i canh ctia mbi 6 vudng nhé 12 1 cm.

Tinh ti s6 dién tich ngdi gidc ABCDEva 4 » c
dién tich hinh chit nhat MNPQ (lam tron P
dén hang phn muoi). -

0 E D P

5. Cho ngii gidc ABCDE. Chiing minh: Hinh 8
AC+AD+BD + BE+EC>AB + BC + CD + DE + EA.

6. Cho ngii gidc d8u ABCDE va mot diém M ndm trong ngii gidc. GoiA’, B, C’, D’,
E’ 14n lugt 12 céc diém nim trén cdc doan thﬁng MA, MB, MC, MD, ME sao cho
M _MB 1 CC_DD'_2 ME 1 (- ng minh ngt gidc A'B'C'DE’
MA MB 3MC MD 3 EE 2

1a ngii gidc déu.

7. Cho ngii gidc déu ABCDE, doan BE cit cic doan AC va AD 14n lugt tai M va N.
Chiing minh ring:

a) C4c tam gidc AEN va CMB 1a céc tam gidc can;

4 B
b) AN 1a phén giac ctia géc FAM, S
¢)AB.BC=BM.AC. 5 N
F c
8. G Hinh 9 biét ABCDEF 12 lyc gidc ddu, 0 N
ching minh ring luc gi4c MNPQRS P
cling 1 Iuc gidc déu. : E D
Hinh 9

9. Ngudi ta chia dudng tron (O; R) thanh 6 cung bing nhau nhu sau:
— Trén dudng tron (O; R), 18y diém A tuy y;
— V& mdt phan dudng tron (4; R) cit (O; R) tai B va C;
— V& mot phén dudng tron (C; R) cit (O; R) tai E (khéc A);
— V& mot phan dudng tron (E; R) cit (O; R) tai F (khic C);
— V& mét phan dudng tron (F; R) cit (O; R) tai D (khéc E).
N6iA v6iB, BvéiD, Dvé6iF, Fvii E, E v6i C, CvéiA, ta dugc luc gidc ABDFEC.




Chl’mg minh:

a) Luc gidc ABDFEC la Iuc gi4c déu;

b) AF, BE, CD la cé4c dudng kinh ca dudng tron (O; R);
¢) Céc it gidc ACEF, ABDC, BECA d&u 12 hinh thang can.

10. Cho tam gidc déu ABC canh a. V& v& phia ngoai tam gidc ABC céc hinh chif nhat
ABEF, BClJ va CAGH sao cho AF = BJ = CH = x. Tim hé thic lién hé giita a? va
x? d€ hinh Iuc gidc EFGHIJ 13 Iyc gidc du.

11. Tinh s§ do mbi géc ciia mot da gidc ddu c6 1 canh trong méi trudng hop sau:
ayn=_,; byn=9 c)n=10.

12. Cho da gi4c déu A AA A A (>3, n e N). Ching minh céc dudng trung

tryc ctia cic canh AIAZ’ A2A3, ey An_ 1An, AnA1 cing di qua mot diém.

&3 PHEP QUAY

A. KIEN THUC CAN NHG

Khai niém

Cho-diém O c& dinh va s6 thuc a.

— Phép quay thuan chiéu 0° (0°< a°< 360°) tim O
gitt nguyén diém O, bién diém M (kh4c diém O)
thanh diém M’ thudc dudng trdon (O; OM) sao
cho tia OM quay thuén chiéu kim ddng hd dén
tia OM’ thi diém.M tao nén cung MaM’ ¢6 s6
do o° (Hinh 10).

— Phép quay ngugc chiéu a®(0°< 0°< 360°) tim O
dudc phat biéu tuong tynhu trén (Hink 11).

Chii y. Phép quay 0°va phép quay 360° giit
nguyén moi diém. Hinh 11

Phép quay giit nguyén hinh da giac déu

— Cho hinh da gidc déu AA,..A (n=3,n e N)cétam O. Phép quay giit nguyén
hinh da gidc déu A A,...A 13 phép quay tm O bién méi dinh ciia hinh da gidc déu
thanh mét dinh ca hinh da gisc ddu dé.

— Ngudi ta chiing minh dugc riing chi c6 céc phép quay sau day giit nguyén hinh da
gidcdeuAA,...A (n>3,n e N) v6ithm O: cdc phép quay thudn chidu o° tAm O
va céc phép quay ngugc chi€u o tim O, véi o° 1an lugt nhén céc gid tri

o 360°_; o0 = 2.360° o_n. 360°

= 9 rewy n

o = 360°.
n n n

"B.ViDU

@ Trén mt phing toa d6 Oxy cho A(~ 1 ; ;5),B(5; 1). Chlmg minh phép quay
thuén chi€u 90° tam O'bién diém A thanh diém B.

Gidi. (Hinh 12) y yKA

Ké BH vubng géc v6i Ox va AK vudng géc
v6i Oy. Tac6 OK=0OH =5,AK=BH =1 vi
AKO = BHO =90° nén AOAK = AOBH.

Suy ra OA = OB (1) v AOK = BOH. Do dé:

A0B = AOK + ROR . 1:
AOB = 40K + KOB >

=N W N n,

= BOH + KOB Hink 12

= KOH =90°(2). |
Tit (1) va (2) suy ra phép quay thuan théli:90° tdm O bién diém A thanh diém B.

@ Cho tam giéc déu 4ABC. Léy cac diém D, E, Flan lugt trén cac canh AC,
AB, BC sao cho AD = BE = CF.

a) Chirng minh céc tam gidc ABC va DEF c6 cing trong tdm G.

b) Chimg minh: Phép quay thuan chiéu 120° tim G bién diém A thanh diém C, bién
diém C thanh didm B va bién diém B thanh diém 4.

¢) Phép quay ngugc chiéu 120° tim G c6 bién didm F thanh diém D, bién didm D
thanh diém E va bién diém E thanh didm F khong? Vi sao?




Gidi. (Hinh 13)

a)Ta ¢6 AD = BE, DAE = EBF, AE = BF
nén AADE = ABEF (c.g.c). Suy ra DE = EF.
Ching minh tuong ty ta c6 EF = FD. Do d6
DE = EF = FD nén DEF la tam gisc déu.
Goi G la trong tdm tam gidc ABC.
Ta ¢6 AD = CF, DAG = FCG,GA = GC.
Suy ra AAGD = ACGF (c.g.c). Do d6 GD = GF.
Tuong t¢ GD = GE nén GD = GE = GF. Ma tam gidc DEF la tam gidc déu.
Suy ra G 12 trong tam cla tam gidc DEF. Vay céc tam gidc ABC va DEF c¢6 cﬁng

Hinh 13

trong tim G.

b) Ta c6 G 1a trong tAm clia tam gidc déu ABC nén A/GE = B/GE = A/GE =120°va
GA = GB=GC. Suy ra phép quay thuin chiéu 120° tdm G bién diém A thanh diém C,
bién diém C thanh diém B v bién diém B thanh diém A.

¢)Ta c6 G la trong tm cla tam gidc DEF nén EGD =DGF = ﬁ = 120° va
GD = GE = GF. Suy ra phép quay ngudc chidu 120° tim G bién diém F thanh
diém D, bién diém D thanh diém E va bién diém E thanh diém F.

Vidu3) Cho hinh da gidc déu c6 8 canh
ABCDEGHK tam O (Hinh 14). Phép quay thuan
chi€u 45° tdm O bién diém A thanh diém B thi
phép quay d6 bién cdc diém C, D, H, K tuong dng
thanh c4c diém nao?

Gidi

Phép quay thuén chiéu 45° tim O bién diém A
thanh diém B thi phép quay d6 bién cic diém C, D,
H, K tuong tng thanh cé4c diém D, E, K, A.

Hinh 14

/’/’

L

YVidy 4] Cho hinh da gide déu c6 12 canh 4,4,4....4, A v&itam O. Tim phét biéu
sai trong cac phat biéu sau:

a) Cac phép quay thuan chiéu a° thm O, v6i o lan luot nhén cac gia tri 30° 60°%
90°; ...; 330° 360° gilt nguyén hinh da giac déuA1A2A3. A A,

b) Céc phép quay thudn chiéu a° tim O, v&i o° 1An lugt nhan cac gia tri 20°% 40°%
60°; ...; 340° 360° giit nguyén hinh da giac déu A 4,4,..4 A,
¢) Céc phép quay ngugc chidu o° tim O, véi o° 1an lugt nhan cic gid tri 20°% 40°; ...;
340°; 360° gifr nguyén hinh da gidc déu 4 4,4,...4, 4,,.
d) Céc phép quay ngugc chiéu o tim O, véi o° 14n lwgt nhan cac gia tri 30° 60°
90°; ...; 330° 360° giit nguyén hinh da giac déu A4A4.A4,.. 4.4,
Gidi
Cic phép quay gilt nguyén hinh da gidc déu AAA,..AA,, v6itam O la céc phép
quay thuan chidu o° tim O va céc phép quay ngudc chidu o° thm O, véi o 1An Iugt
nhén céc gia tri:
360° . 360°
o = _30° a0 = 2.360
12

Do d6, trong céc phat bi€u da néu thi c4c phét biéu b), ¢) sai.

— 60° o = 3.360

=90°%; ...; oy, =360°. |

C.BAITAP

13. Trén mit phing toa 9 Oxy cho M(-4 ; 0), N(4 ; 0) va P(3 ; 3).
a) Phép quay ngugc chiéu a° tdim O bién diém M thanh diém N. Tim a.
b) Qua phép quay thuin chiéu 90° tim O, diém P bién thanh diém nao?

14. a) Cho hinh binh hanh ABCD, O 1a giao diém ctia hai dudng chéo AC va BD. Chi
ra phép quay ngugc chiéu tdm O sao cho phép quay d6 bién mdi diém C va D
thanh diém d6i xing v6i né qua tim O.

b) Cho luc gidc déu 4.4,4,4,A4.A thm O. Chi ra phép quay thuan chidu tim O sao
cho phép quay d6 bién méi di€m 4,, 4,, 4, thanh diém d6i xing v6i n6 qua tim O.

15. Cho hinh vudng ABCD véi tim O. Goi M, N, A___M D
P, Q 14n lugt 13 trung diém cdc canh AD, DC,
CB, BA (Hinh 15).

(8] N
a) Ching minh ti gidc MNPQ 12 hinh vudng. o
b) Phép quay ngudc chiéu 90° tim O bién céc ) > o
diém O, D, N tuong ting thanh céc difm nao? Hinh 15

¢) Chi ra céc phép quay tdm O giit nguyén hinh vuébng MNPQ."




16. Cho hai hinh vudng ABCD va BEFG (Hinh 16), D C

a) Phép quay thuén chiéu 90° tAim B bién cic ‘ G-
diém A, B, G 14n lugt thanh c4c diém nao?

b) Phép quay ngugc chiéu 45° tAm A bién céc
diém B, E 14n lugt thanh c4c diém nio?’

17. Cho hinh vuéng ABCD, I 12 giao diém cia 4 g
hai dudng chéo AC, BD. E, F, G, H in lugt
1a trung di€m cdc canh AB, BC, CD, DA. O, N M
lan lugt1a giao diém ctia AC véi HE va AC véi I 7 .\ g
GF; M, P 1an lugt 13 giao diém cta BD véi EF I |
va BD v6i GH (Hinh 17). Phép quay thuén chiéu > ,
90° tam I c6 gitt nguyén céc it gidc EFGH va’ D =G >
tf gidc MNPQ hay khong? Vi sao? Hinh 17

o 4

18. Trén mit phing toa do Oxy, cho hinh vuéng ABCD véi A(l ; 1), BC 1 ; 1),

C(=1;-1),D(1 ;- 1). Phép quay ngudc chidu 45° tam O bién c4c diém A, B, C, D

14n Iugt thanh c4c di€m A’, B’, C’, D’. Tinh dién tich tit gidc A’B’C’D’.

19. Khi quan sét la ban (Hinh 18a), bac An -
thdy con tu ma bac diéu khién dang di

thing va di chuyén v& huéng Béc. Hoi

bac phai thyc hién phép quay ndo trén
bénh 14i (Hinh 18b) @€ con tau 1& sang:
a) Huéng Tay? b) Huéng Dong?

Hinh 18

20. Cho hinh da gidc déu c6 9 canh ABCDEFGHI
v6i tim O (Hinh 19). Tim phdt biéu sai,
phat bi€u ding trong c4c pht biu sau: s
a) C4c phép quay thuan chidu e° tAm O, v6i o® =
13n Iugt nhan céc gid tri 40°; 80°; ...; 320° 360°
- gitt nguyén hinh da gidc déu ABCDEFGHI. H G
Hinh 19

b) Phép quay ngugc chidu 80° tim O bién cc diém A, B, C, D, E 14n lugt thanh céc
diém H, I, E, B, C.

¢) Phép quay ngugc chiéu 120° tim O bién cic diém A, B, C, D, E 1an lugt thanh
cdc di€ém G, H, I, A, C.

21. Cho diém O ¢ dinh va s6 do o° (0° < a° < 180°).

a) O Hinh 20, phép quay ngugc chidu ° tim O bién didm A thanh diém A’ va bién
diém B thanh diém B’ Chiing minh AB = A’B’.

B,
\ M N

y A \

4 o N
Hinh 20 Hinh 21
b) G Hinh 21, phép quay thuan chiéu o° tim
O bién diém M thanh diém M’ va bién diém
N thanh diém N”. Hi MN c6 bing M’N’ hay
khdng? Vi sao? N

22. Cho tam gidc ABC. V& phia ngoai tam gidc
d6 dung céc hinh vudng ABMN va ACFG 3/
(Hinh 22). Stt dyng két qué bai tap 21 chiing - B C
minh BG = CN. Hinh 22

BAI TAP CUOI CHUONG IX

23. Tong s6 do tét c4 cdc gbc clia ngii gide ABCDE 1a:
A. 560°. B. 540°. C. 520°. D. 500°.

24. Trén m3t phéng toa do Oxy cho A(-2; —2). Phép quay thuin ch1eu 90° tam O bién
di€m A thanh diém 7. Khi d6 toa do cia diém 1 1a:

A.(-2;0). B.(0;-2). C.2;-2). D.(-2;2).

C)




25. Quan st céc da gidc § Hinh 23 va cho biét hinh nio 1a da gidc déu.

W0

Hinh 23

26. Cho ngil gidc déu ABCDE. V& phia ngoai ciia B
ngil gidc d6 dung tam gidc déu PDE (Hinh 24).
Tinh s6 do géc APC. A C

27. Cho tam gidc déu ABC c6 c4c dudng cao AD,
BE, CF cit nhau tai H. Goi I, K, M theo thd ty

E D
1a trung di€m ctia HA, HB, HC. Chiing minh luc
gidc DKFIEM 1a luc gidc déu.
28. Cho lyc gidc déu ABCDEF. V& phia ngoai luc P
gidc dung cdc hinh vuong BAA A, CBAA, Hinh 24

DCAA, EDA A, FEAA , AFA A . Da gidc

4,4,4,...4 A, c6 phiila da gidc déu khong?
Vi sao?

29. Cho lyc gidc du ABCDEF véi tim O thoa man phép quay thudn chidu 60° tim O
bién cic di€m A, B, C, D, E, F 1an lugt thanh céc diém B, C, D, E, F, A. C4c diém
M, N lan lugt 12 trung diém cta EF, BD.

a) Tim a (0 < a < 180), biét phép quay ngudgc chiéu ¢° tim O bién c4c diém D, C
14n Iugt thanh c4c diém B, A. /’

b) Cining minh phép quay thuan chiéu 60° tim A bién c4c di€ém O, N 14n lugt thanh
" cac diém F, M.

30. Trén mit phing toa do Oxy cho hinh vuéng ABCD vé6i A(0 ; 2), B(—2 ; 0), C0;-2),
D(2 ; 0). Phép quay thudn chi€u 90° tim O bién c4c diém A, B, C, D 1An lugt thanh
cic difm A’, B, C’, D’. Tinh chu vi t gidac A’B’C’D’.

D C

31. Cho hinh vubng ABCD va O 1a giao diém ctia
AC va BD. Goi M 1a trung diém ctia AB, N
12 trung diém ctia AO (Hinh 25). Phép quay
ngugc chiéu 90° tim O bién céc diém N, M N,
lan lugt thanh c4c diém N M.

4 M B
a) Chiing minh tam gidc BN’M’ 12 tam gi4c vudng can. Hinh 25

b) Tinh ti s8 dién tich tam gidc ANM v dién tich tam gidc CN’M.
c) Phit bi€u “Phép quay thuén chidu 90° tim N biéh diém O thanh diém M, bién
diém D thanh diém B” 12 diing hay sai? Vi sac?

32. Quan sét b& mit ctia chiéc diéu, khung cita s8, chiéc ban nhu § c4c hinh 26a, 26b,
26¢. Céc b miit clia mdi vt thé d6 c6 dang hinh da gidc déu hay khong?

a) b) c)
Hinh 26




‘ff

6. (Hinh 28).

LOI GIAI -HUONG DAN -DAP SO

1. Céc da gidc co trong Hinh 6 13: tam gidc ABC, tam gidc ACD, tam gidc ADE, tam
giac AEF; t gidc ABCD, ti gidc ACDE, i giac ADEF: ngil gidc ABCDE, ngii
giac ACDEF; lyc giac ABCDEF.

2. Hoc sinh tir Iam.

w

+ Chang han co thé v& céc da gidc 16i: 4,4, AAAA, A AAAAAA,, ...

=

. Téng dién tich c4c tam giac ABM, CBN, CPD, AQE 13:
4.2 2.2 3.2 1.2
+ + +
2 2 2 2
Dign tich hinh chit nhat MNPQ 13: 6 . 4 = 24 (don vi dién tich).

=10 (don vi dién tich).

Dién tich ngii gidc ABCDE 14: 24 — 10 = 14 (don vi dién tich).

. .14
Ti 0 dién tich ngii gidc ABCDE va dién tich hinh chit nh4t MNPQ la: %Z ~0,6.

9]

. (Hinh 27).
Ap dung céc bat dang thic tam giac ta co:
AF +FE> AE; AJ+JB > AB; BI+1IC> BC;
CH+ HD > CD; GE+ GD > ED. Do db, ta c6:
(AF + GD) + (JB+ FE) + (4] + IC) + (BI + HD)
+(EG+ CH)>AB+BC+ CD+DE+ EA ().
Mat khac: (AF + GD) + (JB + FE) + (4J + IC) Hinh 27
+(BI+ HD) + (EG + CH) < AC+ 4D + BD + BE + EC (2).
Tt (1) va (2) suy ra: AC+ AD + BD + BE + EC> AB + BC + CD + DE -+ EA.

E

Tur gia thiét suy ra:

MA’_MB’_MC’_MD’_ME’_l(l)
MA MB MC MD ME 37

C
Hinh 28

Do do: A’B’ // AB, B°C’ /| BC, C’D’ /| CD, D’E” // DE, E’A’ /| EA. Tix d6 ta d&
chimg minh dwoc céc goc 4°, B’, C’, D’, E’ clia ngii gidc A’B’C’D’E’ tuong
ung béng cac goc 4, B, C, D, E cua ngll giac déu 4BCDE. Do d6 cic goc cla
ngii gidc A’B’C’D’E? bang nhau (2). Mt khic, tix (1) ta cling chitng minh dugc:
wp = A8 g s BC o D DE L B4
3 3 3 3 3
AB=BC=CD'=DFE=EA4(3). T (2) va (3) suy ra ngii gidc A’B°C’D’E’ 13
ngil gi4c déu.
1. (Hinh 29). 4
a) Ngil gidc ABCDE 13 ngii gidc déu nén
tam giac AEB can tai 4 va EAB = 108°,

tam gidc EAD can tai E va AED = 108°.
Suy ra EAN = NEA = 36° nén tam giac

AEN can tai N. Tuong tu tam gidc MAB D ¢
cin tai M va AMB = 108°. Mit khac: Hinh 29

CMB =180° — AMB = 180° — 108° = 72°;
MBC = 4BC - ABM =108° - 36° = 72°.
Suy ra tam giac CMB can tai C.
 b)Do EAB =108, EAN = 36°va MAB = 36° nén MAN = 36°. Tir suy ra
EAN = NAM = 36°. Vi vay AN 14 phén gidc cita goc EAM.

¢) D& thdy AMAB o> ABAC (g.g) suy ra %{B— = %g hay 4B . BC=BM . AC.

8. Hoc sinh ti 1am.

. F O G

9. Hoc sinh ty 1am. A4 “
10. (Hinh 30).

Goi P la trung diém ctia BC va O 1a giao diém E 1%

cua cic duong thing AP va FG. B 5 C

Tacod: BAP =PAC = 30",

FAQ = 0AG = 180° - 30° - 90° = 60°. ’ vinso S

11




Do d6 FAG = 120°. Ké GN vudng géc véi FA4 (N thude F4). Tam giac vuong FQ4

w3

co FAQ 60°va F4 = x nén FQ —T do d6 FG = x+/3.

Néu EFGHIJ 1a Iuc gidc déu thi FG = GH, do d6 a = X3 hay a® = 3x%.
Nguoc lai, néu a? =3x2 thi FG = a va céc canh cua lyc giac EFGHIJ bang nhau (1).
Mt khac, cac gbc cia luc gidc EFGHIJ déu bing 120° nén lyc gidc EFGHIJ 13

luc giac du. Vay h¢ thirc lién hé gifta a? va x* 48 lyc gidc EFGHIJ 14 luc gisc déu
13 a® = 3x%

11. a) 135°, b) 140°. c) 144°,

12. Goi O 1 tAm ctia da gidc déu 4 Ay A A, Tac6 04, = OA, suy ra O nim
trén dudng trung truc ciia canh A4 A, Tuong tyr ta ¢6 O nam trén cac duong trung
tryc cia cac doan A4, ... A 1An, A4 A, T d6 suy ra diéu phai chirng minh,

13. a) 0. = 180. |
b) Qua phép quay thugn chiéu 90° tam O diém P(3 ; 3) bién thanh diém 0@3;-3).

14. a) Phép quay nguoc chleu 180° tm O bién mdi diém C va D thanh diém dbi xung
vOin6 qua tdm O.

b) Phép quay thuan chidu 180° tim O bién mdi didm 4,, 4,, A5 thanh diém dbi
xumg véi nd qua tdm O.

15. a) Hoc sinh tw lam.

b) Phép quay nguoc chidu 90° tim O bién cac diém O, D, N tuong ung thanh céc
diém 0, 4, M.

¢) Céc phép quay tAm O gilt nguyén hinh vudng MNPQ 14 céc phep quay thudn
chidu o° thm O va c4c phép quay nguoc chidu a° tim O, v6i a° 1in lugt nhan cac
gid tri: &’ =90°% a5 =180% af =270° a, = 360° %

16. a) Phép quay thusn chiéu 90° tim B bién cac diém')’al, B, G 14n hrot thanh cac diém
C,B,E.

b) Phep quay nguoc chiéu 45° tm A:
— Bién diém B thanh diém N v6i N ndm trén tia AC va AN = AB;

PO Bién diém £ thanh diém M véi M ndm trén tia AC va AM = AE.

17. Ta c6 thé chimg minh cac tit gidc EFGH va MNPQ d&u 14 hinh vudng c6 tdm I nén .
phép quay thuan chiéu 90° thm 7 gilt nguyén céc tir gisc EFGH va MNPQ.

18. (Hoc sinh tyr v& hinh). Hinh vuéng 4BCD c6 A1 ; 1), B1;1), C-1;-1),
D(1;—1)nénsuyra O4=0B=0C=0D= /2. Do d6, phép quay ngugc chiu 45°
tam O bién céc diém 4, B, C, D 1an luot thanh céc didm 4°(0 ; 2 2),B(=~2;0),
C0;-+2 2),D’(N2 \/_ 0). Suy ra tir giéc 4°B’C"D’ 1 hinh vudng véi hai dudng
chéo 14 4°C’ va B’D’ nén dién tich tir gidc A’B’C’D’ 1a:

% .A’C’.B’D’=-;— .24/2 .22 =4 (don vi dién tich).

19. Hoc sinh ty 1am.

20. — Phat biéu a) ding.
— Vi phép quay nguge chidu 80° tim O bién diém C thanh d1em A nén phat
biéu phép quay ngugc chiéu 80° tim O bién diém C thanh diém E 13 sai. Viay
phat bidu b) sai.

~ Vi phép quay ngugc chidu 120° tim O bién diém E thanh didm B nén phat |
biéu phép quay ngugc chiéu 120° tim O bién diém E thanh didm C 13 sai.
Vay phat biéu c) sai.

21.8)Tacs AOB = 404 — OB = a° - 0B,
A0B° = BOB' — 40B = a’ - A/’O\li
Suy ra AO0B = 40P
Lai c6 OB = 0B’, 04 = 04’ nén AOAB = AOA’B’. Do 36 AB = A’B’.
b) Chimg minh twong ty ciu a, ta cling cO MN=MN".

22. Vi phép quay thuén chiéu 90° tdm A bién cac diém B, G 14n luot thanh cac diém
N, Cnén &p dung két qua bai tap 21 ta c6 BG = CN.

23.B. 24.D. 25.D.

26. Taco ABCDE l1a ngu gidc déu suy ra cac goc cua né déu bang 108° Do dé:
AEP = AED + DEP = 108°+60°= 168%
CDP = CDE + EDP =108° + 60° = 168°.




Ma PE = PD = DE = EA = DC nén c4c tam gidc EAP, DCP la c4c tam giic cén lan

— e (8] _ 0o
lwot tai céc dinh E va D. Suy ra: EPA = DpC = 190 —168”

APC = EPD — EPA — DPC = 60°— 6°— 6° = 48°

= 6°. Vi vy ta c6

27. (Hinh 31). Vi ABC 13 tam giac ddu va CF 1a 4
duong cao nén CF cung 1a dwong phéan giac cta

ACB. Suy ra C =— ACB = 30° Tam giac
HDC vuéng tai D cb C1 = 30° va M la trung A

diém ctia HCnén H, = 60°va MD = MEH = MC.

Do d6, tam gidc DHM déu. Tuong ty ta cling B D C
chimg minh dwoc cic tam gidc HEM, HEI, Hinh 31

HIF, HFK, HKD 1a céc tam gi4c déu. Tir d6
suy ra lyc gidc DKFIEM c6 cc goc déu béng
120° va céc canh ddu bing nhau, do d6 luc gic
DKFIEM 14 Iyc gide déu,

28. (Hinh 32). Vi ABCDEF 14 Iyc giac déu nén né 4y E D s
¢ tht cic canh bang nhau va tAt ¢4 céc goc déu A A

bang 120°. Tir d6, ta c6 thé chiing minh duoc 4, 4

4,BA4, = 60°. Ma BA, = BA, nén BAA, 1 Hinh 32

tam glac déu. Tir do suy ra: A, A, = BA, = BA
va AAA (4,4, =90° + 60° = 150°,

Béng cach tuong tu ta chirng minh duoc da giac
4,44, 4,4, cb cho goc déu biang 150° va
céc canh déu bang nhau va bang B4. Do do, da
gidc 4 44,.. 4, A 1, 14 da gidc déu. L F ' N N\~

29. (Hinh 33). ' M
a)a=120. £

Hinh 33

b) Ta ¢6 FA = A0, AFM = 40N —120° FM = ON nén AAFM = AAON (c.g.c).
Suy ra AM = AN va FAM = OAN . Mat khéc:

MAN =MAO +04N = MAO + MAF =FAOQ = 60°.
C6 AM = AN va MAN = 60° suy ra tam gidc NAM 1a tam giac ddu (1). Lai c6 tam

gidc OAF ciing 1a tam giac déu (2). T (1) va (2) suy ra phép quay thuén chiéu 60°
tim 4 bién cac diém O, N 1an luot thanh cac didm F, M,

30. Ta co phép quay thuan chidu 90° tdm O gitt nguyén hinh vudng ABCD do d6
chu vi tir gidgc 4£°B°C°D’ bang chu vi hinh vudng ABCD va bing 4 . 2 V2 =82
(don vi chiéu dai).

D C
31. (Hinh 34).

a) Do phép quay nguoc chiéu 90° tim O bién 0
cac diém N, M lin Tuot thanh cic diém N, M
M’ nén cac tam gidc ONN’ va OMM’ 13 cée N N
tam gidc vudng can tai 0. Tir d6 d& thiy A", ~

X \ .2 , A B
M 1an luot 13 trung diém ctia OB, BC. Hinh 34

Vi thé AN= BN, AM=BM’,MAN = M’BN"=45°(1) nén AANM=ABN'M (2).

Lai ¢6 MN 1a dudng trung binh cita tam gidc AOB nén ANM = AOB = 90° (3),
T (1), (2), (3), ta c6 tam gidc BN’ M’ 13 tam giac vudng can.

b) Ki hiéu dién tich cac tam gisc ANM, AOB, CN’M’, CN’B, COB lan luot 1a

1 1 1
SANM SAOB’ SCN’M” SCN’B’ SCOB Ta CO SANM 4 SAOB’ SCN’M’ 2 SCN’B; SCN’B - 5 SCOB'
Suy ra: S, = 2 S 5 Matkhac: S, =S . Do do: S ot = Sevar

VAY Sy * Seppap = 1.

CN°M

c) DE thdy tam gidc NDB can & N va DNB > 90°. Suy ra phép quay thuan chiéu
90° tm N khong thé bién diém D thanh diém B. Vay phét biéu “Phép quay thuin
chiéu 90° tim N bién diém O thanh diém M, bién diém D thanh diém B” 13 sai.

32. a) Miit cénh diéu khong c6 dang da giac déu.
b) Miit ctra sb c6 dang luc giac déu.
¢) Mit ban c6 dang da gidc déu tm canh.




o ChuongX
HINH HOC TRUC QUAN

£ HiNH TRY

A. KIEN THUC CAN NHG
Nhan biét hinh tru

« Hinh try Ia hinh dugc tao ra khi quay mot hinh chit nht mot vong xung quanh mot
duding théng 6 dinh chia mot canh cta né.

Vi hinh try nhu & Hinh 1, ta cé:
Hinh tron tim D bén kinh DA va hinh Mt iy B finh 4ty
- on tam an va
trdn tam C bén kinh CB 12 hai mit ddy; Ar
hai mét d4y ctia hinh try bing nhau va

ndm trong hai m#t phing song song;
Chiéu cao —|— !

— D0 dai canh DA dugc goi 1a ban kinh déy: L [ Duongsink
—P0 dai canh CD dudge goi 1a chidu cao; . .. |-t
C anh C. jc goi 1a chiéu cao; Mt day— Cha I B ki iy

—Canh AB quét nén mit xung quanh ciia
hinh try, mbi vi trf ctia canh AB dugc goi Hinh 1
Ia mdt dudng sinh; do dai dudng sinh
béng chiéu cao clia hinh try.

Dién tich xung quanh, thé tich cGa hinh tru ¢6é ban kinh day r va
chiéu cao h

 Dién tich xung quanh cla hinh try S bang tich ctia chu vi ddy véi chidu cao:
S, = 2nrh. e

ya
s

. Dle_:n tich toan phén ctia hinh try Stp bing tdng ctia aién tich xung quanh va dién tich
hai ddy ctia hinh try: S, =2mrh + 2nr* = 2mr(h + 7).

o The tich ciia hinh tru V biing tich ctia dién tich ddy véi chidu cao: V = n#2h.
- it y: Trong chudng nay, & cdc vi du va bai tip, ta ldy n~ 3,14

L B.ViDUy
@ Thung phuy 1a mét vat dung thudng c6 dang hinh try ding d€ chida va ché

cht 1ong v6i dung tich 16n. Mot chiéc thing phuy hinh try khong c6 nép véi dudng

kinh ddy 12 0,58 m va chiéu cao 12 0,85 m. Ngudi ta son toan bd phia ngodi mit xung

quanh va mdt ddy clia thiing phuy. Héi dién tich b8 mgt dugc son ciia thung phuy 1a

bao nhiéu mét vudng (lam tron két qua dén hang phin mudi)?

Gidi

Dién tich bé mt dugc son clia thimg phuy 1a:
0,58.7.0,85+m.(0,58:2)*~ 1,8 (m?).

@ Chiéu cao clia mot hinh try g4p hai 14n béan kinh déy. Thé tich hinh tru 13

16,956 m?. Tinh chiéu cao ctia hinh try.

Gidi

Ta c6 thé tich hinh try 12 16,956 m? = 169 560 cm?. Lai ¢6, chidu cao clia hinh try bing
hai 1an ban kinh d4y r ctia hinh try nén: 169 560 = 7. 72 . 2r.

Do d6: r= 13/ 1692% = 30 (cm).

Véy chiéu cao clia hinh try d6 khoang 12: 30 . 2 = 60 (cm).

@ Cén bao nhiéu centimét khdi thuy tinh
dé 1am mot chiéc c6c c6 dang hinh try (Hink 2) o bem
v6i chiéu cao bing 12 cm, dudng kinh d4y bing

9,6 cm (tinh tit mép ngoai cdc), ddy cbe day
1,8 cm, thanh xung quanh cdc diay 0,24 cm

(1am tron két qua d&n hang phén trim)? 12cm

Gidi

Goi V, 1a thé tich clia hinh try c6 dudng kinh ddy

bing 9,6 cm va chidu cao bing 12 cm. Ta cé:

Hinh 2

V,=m.(9,6:2). 12 =276,48n (cm®).




Goi V, 1a thé tich 16n nhét ciia Iugng chat 16ng ma c8c c6 thé dung. Ta c6:
V= 1(9,6-024.2): 2. (12 - 1,8) = 212,09472 (cm?).
Vay lugng thuy tinh can st dung 1a: |
v, - V,=276,48rn —212,09472x = 64,385287 ~ 202,17 (cm?).

C.BAITAP

1. Quan sét hinh try & Hink 3 vi néu tén goi thich 1
hdp cho céc vi trf duge dénh sé,

!

ISP

2. Trong c4c phét biéu sau, ph4t bidu nio ding?

A. Dién tich xung quanh ctia hinh try béing
tich clia dién tich ddy véi chiéu cao.

t
1
]
1
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1
1
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1
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-
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B. Dién tich toan phan ciia hinh try biing ng
cla dién tich xung quanh va dién tich mot
mit day.

C. Dién tich xung i]uanh clia hinh trg bing tich ctia chu vi ddy v6i chi€u cao.

D. Thé tich ciia hinh try biing mot phin ba tich cita dién tich ddy véi chiéu cao.

3. D€ go mot chiéc thimg c6 dang hinh try bing ton khong ndp, ban kinh ddy 1a
20 cm va chiéu cao 13 60 cm thi cAn ding t5i thiéu bao nhiéu mét vudng t6n? (Coi
lugng ton ding d€ vién mép thing khong ddng ké va lam tron két qua dén hang
phan trim).

4. Tinh dién tich toan phin ciia m&i hinh tru cho & c4c hinh 4a, 4b, 4c sau:

10 cm - ‘
” 3cm
1 cui] D e,
_____________ ™ 11 cm M
v 7 cm !
8 cm
a) b) c)

Hinh 4

5. Tréng Iu 13 b) phan c6 dang hinh try

cla xe lu lin dudng. Trong Iu ¢6 vai trd
quan trong trong viéc nén phing mit
dudng. Biét chifu dai chia tréng lu Ia
2,15 m va ban kinh ddy 12 0,8 m (Hinh 5).
Tinh dién tich phin mit dudng dugc nén
phing khi xe lu dugc didu khién chay thing
trén dudng va trdng Iu lin trdon 120 vong
(theo don vi mét vudng va lam tron két qua
dén hang don vi).

. Mot chiéc dén khung tre dan trang tr{

phong khich c6 dang hai hinh try véi
cing chiéu cao dugc 1dng vao nhau
(Hinh 6a). Mit xung quanh ctia hinh tru bén
trong duge dén bing vai mau md ga, mit
xung quanh ciia hinh tru bén ngoai dugc dén
béing vai mau tim. Céc kich thudc cua hai
hinh try @6 dugc mo ta nhu & Hinh 6b.

a) Tinh ti s6 phén trim dién tich vai mau m3
g2 va dién tich vai mau tfm cin sit dung.

b) Hoi tdng s8 tién mua vAi mau tim vi véi
mau md ga dé lam chiéc dén d6 bling bao
nhiéu nghin dong (1Am tron két qua dén hang

don vi)? Biét 1 m® vai mau tim va 1 m? vai -

mau md ga c6 gid lan lugt 12 95 nghin ddng
va 115 nghin ddng. '

. Mot hinh try (7) c6 thé tich 81 cm3 va ¢6

dudng sinh gp ba 14n bén kinh dudng tron
ddy. Tinh d6 dai dudng sinh ctia (7).

. Bdc An cin dic mét 6ng cong thost nudc

béing bé tong c6 dang hinh try réng véi dudng
kinh dudng tron ddy ngoai 12 0,8 m, chiéu dai
6ng 1a 1,5 m va bé day 12 0,1 m (Hinh 7).

40 cm

@) .3
10 cm |
<>

1,5m

______




Héi 58 tién béc An cin diing a8 Iam dugc mdt ng cdng nhyt thé 13 bao nhiéu dong
(lam tron két qud d&n hang nghin)? Biét gid loai bé tong bac An sit dung I3
1 000 000 ddng mdt mét khéi.

9. DE do thé tich mot tugng ddng, ngudi ta da thd chim tugng ddng vio thing nude
hinh try c6 ban kinh dudng tron ddy 1a 6 dm. Hoi thé tich tugng dong 13 bao nhiéu
decimét khdi (1am tron két qua dén hang phan mudi)? Biét khi thd chim tigng ddng
vao thiing nudc thi Iugng nudc trong thung dang cao 5 dm va nudc vin khong bi trao
ra khéi miéng thing,

10. Bic An c6 mét binh hinh try to véi chidu
cao h (cm). Bdc d4t mot binh cdy thuy sinh

ciing ¢6 dang hinh tru véi chidu cao A (cm)
vao bén trong binh hinh try to d6. Binh cay
thuy sinh c6 bén kinh ddy bing mét nita
ban kinh d4dy binh hinh try to. Bic An dung
phin khong gian gifta hai binh hinh try 36 -
d€ nudi c4 cénh (Hinh 8). Tinh i s6 thé tich Hinh 8
phan khong gian nuéi c4 canh va thé tich

binh hinh try to (coi bé day ddy cta céc
binh hinh try khong d4ng ké).

11. Céc kich thuéc cta hai hinh tru (7) va (T")
(hinh try (7) & bén ngoai va hinh try (77) 8 bén b

trong) dudc cho & Hinh 9. I

2) Viét biéu thitc tinh thé tich phin & gifta hai (L D
hinh try (7) va (T°) theo a, b va h. i ' i :

» : , 3 I e |
b) Tinh chiéu cao h, biét a = 16 cm, b= G ‘ S
va thé tich phan & giffa hai hinh try (T) va (I") N '
12 2247 cm?. Hinh 9

12. Tim céc hinh 4nh hinh try trong thuc &,

& HINH NON

A. KIEN THUC CAN NHG

Nhan biét hinh nén

o Hinh nén 1a hinh dudc tao ra khi quay mot hinh
tam gidc vudbng mdt vdng xung quanh dudng
thing c& dinh chita mot canh géc vudng ciia
tam gidc do.

e V6i hinh n6n nhu 8 Hinh 10, ta c6:

~Piém A 12 dinh; Bén kinh déy
— Hinh tron tam O bn kinh OC 1a miit ddy: — /,
— D0 dai canh OC dugce goi 1 ban kinh day;

— D0 dai canh AO dudc goi 13 chidu cao;

— Canh AC quét nén mit xung quanh ctia hinh nén, méi vitri cia canh AC dugc goi
1a mot dudng sinh.
Chii y: N&u goi @ dai dudng sinh, chiéu cao va b4n kinh ddy ctia hinh nén 18n lugt 1a
L, h, r thi theo dinh If Pythagore ta c6: = 42 + 2.
Dién tich xung quanh, thé tich cGa hinh nén cé dé dai dudng sinh /,
ban kinh day r va chiéu cao &
e Dién tich xung quanh ctia hinh nén qu bing ntta tich ciia chu vi ddy véi do dai
dudng sinh: qu =qrl.

e Dién tich toan phin S, cta hinh nén bing tong ctia di¢n tich xung quanh va dién
tich mt ddy ctia hinh nén d6: Sp=mrl+mr =l + 7).

o Thé tich ctia hinh nén V biing mot phan ba tich ciia dién tich dédy véi chiéu cao h:

V= 1 rh.
3

@




B. ViDU

@ Cho tam gidc vudng AMC vudng
tai M ¢6 AC = 2MC va AM = 3+/3 dm. Khi quay
mét vong tam gidc AMC xung quanh dudng thing
c6 dinh AM, ta c6 mot hinh nén nhu Hink 11.
Tinh dién tich toan phan ctia hinh nén d6 (theo don
vi decimét vudng va 1am tron két qua dén hang 11
phén trim).

Gidi
Tam gidc AMC vudng tai M c6 AC = 2MC nén cos ACM = Afg = % . Do dé, ta c6
AM 33
sinACM  sin60°
Vay dién tich toan phan cia hinh nén d6 1a: x. 3 . (6 + 3) =~ 84,78 (dm?).

Vidy2?) Nén 14 1a mOt vat dung than thiét va

hitu ich trong cudc s6ng hang ngay cua ngudsi dan
Viét Nam. M3i chiéc nén la cé dang mot hinh nén.
Ctt 1 kg 14 n6n c6 thé 1am ra s6 nén c6 tong dién
tich xung quanh 14 6,13 m2 Hoi s8 kilégam 14 nén
can ding d€ 1am dugc 1 chifc nén 14 ¢6 ban kinh
dédy 1a 0,25 m, chiéu cao 0,3 m (Hinh 12) 12 bao
nhiéu? (Lam tron két qua dén hang phin trim).

ACM = 60°. Suy ra: AC =

=6 (dm) va MC = %AC =3 (dm).

Gidi
D6 dai dudng sinh clia chi€c nén d6 12: 4/0,25% + 0,32 = /0,1525 (m).

Dién tich xung quanh clia mt chiéc nén 14 d6 1a: . 0,25 . J0,1525 (m?).
S6 kilogam 14 nén cAn ding @ 1am duge 1 chiéc nén 14 d6 13:

(m.0,25.4/0,1525): 6,13 = OOS(kg)

Vidu 3 7 Cong trinh Trung tAm trién 1&m vin ho4
nghg thuét va nha hat Cao Vin Lau (tinh Bac Liéu)
‘dudc x4y dung véi tong dién tich 2 262 m? va dugc
chia thanh ba kh&i c6 dang hinh tru trdn tudng tng '
v6i ba mdi dang hinh chi€c nén 14 huéng vao nhau. =

Nha hét Cao Vén Liu

Chi€u cao va dudng kinh ddy ciia méi dang hinh chiéc nén 16n nhat trong ba méi hinh
chi€c nén 1an Iugt 12 24,25 m va 45,15 m. (Nguén: hips:#aodong.vr)

Tinh thé tich ctia méi hinh chi&c nén 16n nhét d6 theo don vi mét khéi (Iam tron két
qua dén hang phin mudi).

Gidi
Thé tich ctia m4i hinh chi&c n6én 16n nhat d6 1a:
2
V= % . (f‘le—sj . 24,25 =12 935,3 ().

Vi dy 4 JBéc An c6 mot miéng ton hinh
tron v6i bén kinh 60 cm. Béc cit miéng
t6n d6 thanh ba mi€ng hinh quat nhu nhau,
101 cu6n va hin ba miéng t6n d6 dé dugc
ba céi phéu hinh nén nhu nhau (Hinh 13).

Hoi thé tich clia mbi cdi phdu dudc cudn

va han d6 bing bao nhiéu lit(coi phin mép

an khong ddng ké, 1am tron két qua dén
han khong dang am tron qua Hinh 13

hang phan mudi)?
Gidi
Chu vi clia miéng t6n hinh tron véi ban kinh 60 cm = 6 dm 13: 21, 6 = 12x (dm).

MB&i cdi ph&u hinh nén cudh va han dudc cé dufjrig sinh 12 / = 6 dm va bén kinh ddy
thod mén 2nr = 12x : 3 hay r = 2 dm. Tt d6, ta tinh dugc chiéu cao ctia mbi céi phéu

61 h= VI —r? = 6% —2% =42 (dm).
Viy thé tich ctia m3i c4i phéu d6 1a: V= %n L2242 = 23,7 (dm?) = 23,7 .

C.BAITAP

13. Mot hinh nén ¢6 chiéu cao 1a 8 cm va dudng kinh dudng tron ddy bing 12 cm.
Tinh dién tich xung quanh ctia hinh nén ds.

14. Cho hinh nén (V) c6 dudng kinh dudng tron ddy bing 4a, du(ing sinh béing 5a.
Tinh dién tich xung quanh cta hinh nén (V).




15. M6t hinh nén ¢6 dudng sinh dai 15 cm va dién tich xung quanh 12 1357 cm? a) Ching minh riing: ti s§ thé tich ciia hinh nén dinh B va thé tich ciia hinh nén
a) Tinh dién tich toan phin cha hinh nén dé, dinh C béng ti s6 dudng cao BH va dudng cao CH.
b) Tinh chidu cao clia hinh nén d6, : b) Phit bi€u sau dting hay sai: “Ti s& thé tich hai hinh nén c6 cling ban kinh dudng

tron ddy bing ti s6 hai duding cao tuong ting ctia hai hinh nén d6”? Vi sao?

16. Khi quay tam gidc OHA vudng cin & H mot %) ; ) )
vong xung quanh dudng thing 8 dinh OF, : 21. Co s6 san xuét A lam 1 500 chiéc kem giong
ta dugc mot hinh nén nhu & Hinh I4. H nhau nhu Hinh 17 @€ cung cp cho c4c cilta hang
Hoi dién tich xung quanh ctia hinh nén d6 5 ‘ban trong mot ngay 18. C8c dung kem c6 dang

e — 10Tl N 2 40 LA s A P R ‘A
la bao nhiéu centimét vudng (Iam tron k&t | gt 7 hinh n6n véi b€ day khong dang k&, chidu cao

bing 10 cm, dudng kinh miéng céc béng 6 cm.
Kem dugc d6 ddy vao cdc va du thém 1én phia
trén miéng c8c mot lugng biing 10% luong kem
d trong coc. D& 1am dugc 1 500 chigc kem d6
thi cd s§ san xudt A cin chuin bi mot Iugng

qua dén hang don vi)? Biét dién tich tam gidc
OHA 12 4 cm?,

17. Cho hinh chép tam gidc déu ABCD c6 céc
canh ddy va canh bén d&u bing a. Hinh

nén (N) c6 dinh A va dudng tron ddy tim O kem bang bao nhiéu centimét khdi (Iam tron két Hinh 17
12 dudng tron ngoai ti€p tam gisc BCD qua dén hang don vi)?

(Hinh 15). Tinh dién tich toan phén ctia hinh

* n6n (V) d6 theo a. . 22. Béc Ha thué xe céi tién (Hinh 18a) chuyén mot d6ng c4t c6 dang hinh nén véi chu

P viddy 9,42 m va chiu cao 1a 1,2 m (Hinh 18b) d€ xay tudng nha. Biét thiing chita
18. Trong c4c phat biéu sau, ph4t biéu nao sai? Hinh 15 cua xe c6 dang hinh hop chit nhat véi kich thudc dai 1,57 m, rong 0,8 m va cao
0,4 m. Trong m6i chuyén xe, bac Ha ché Iugng c4t it hon thé tich thuc clia xe 13 5%.
Hoéi bac Ha cin phéi chufn bj it nh4t bao nhiéu tidn d& chuyén hét d6ng cit trén,
biét ring gid van chuyén ctia mot chuyén xe 12 90 000 dbng? ‘

a) Néu bén kinh d4y ctia mdt hinh nén tdng 1&n hai 1an va giit nguyén chidu cao thi
thé tich ctia hinh n6én d6 s& ting ién hai lan.

b) Néu chiéu cao ctia m6t hinh nén téing Ién hai 1an va giit nguyén ban kinh d4y thi
thé tich ctia hinh nén d6 s ting 1én hai lan.

¢) Néu ban kinh ddy va chidu cao ciia mét hinh nén ciing ting 18n hai 14n thj thé
tich ctia hinh nén d6 s& ting 1én bén Ian.

19. M6t hinh nén c6 dién tich xung quanh B
va dién tich toan phin 1in lugt bing
651 cm?, 115x cm?. Héi chidu cao cfia hinh
nén d(’z bing bao nhiéu centimét (1am tron k& - / ik 18
qua dén hang don vi). .

23. Tim c4c hinh 4nh hinh nén trong thic &,
20. Hinh 16 minh hog hinh nén dinh B v6i dudng i cac himh anh hinh non trong thy

cao BH va hinh nén dinh C véi dudng cao
CH c6 chung dudng tron déy tam H,

C
Hinh 16




&2 HINH cAu
A. KIEN THUC CAN NHG
Nhan biét hinh cau

e Hinh ciu 12 hinh dugc tao ra khi quay mot nita
hinh trén mét vong xung quanh mét dudng
théng c& dinh chita dudng kinh ciia n.

Tam

e V6i hinh ciu nhu & Hinh 19, ta c6:

— Nita dudng trdn dudng kinh AB quét nén mat
cau; nhu vdy, mit cAu 13 hinh dugc tao ra
khi quay mét nita dudng tron mot vong xung
quanh dudng thing c8 dinh chita dudng kinh
cua no;

Hinh 19

~Diém O 1a tAm ciia hinh ciu (hay tAm ctia mijt ciu);
—Poan thing AB 12 dudng kinh ciia hinh ciu (hay dudng kinh clia mit cAu);
— R 1a bén kinh ctia hinh ciu (hay ban kinh ctia mit ciu). |

Nhan biét phan chung gitia mat phang va hinh céiu

o Néu cit mét hinh ciu bdi mot mijt phéng thi
phin chung gitfa ching 12 mot hinh trdon nhu
Hinh 20. Néu cit mot hinh ciu bdi mot mit
phéng di qua tAm hinh cu thi phan chung giita

Hinh tron Iom

chiing 13 mét hinh tron 16n nhu Hink 20. /— ; gita mdt
phang va
e Néu cét mdt mit cAu bsi mot mit phing thi Hinh 20 hinh cau)

phén chung giifa chiing 12 mot dudng tron. s
S

d
e

Dién tich mét cdu, thé tich ctGia hinh ciu c6 ban kinh R
o Dién tich mit cau c6 ban kinh R 13: S = 47R2.
o Theé tich cia hinh ciu c6 ban kinh R 1a: V = ; TR?,

B.ViDU

@ Cho tam gidc ABC vubng tai C
va BC = AC = 8 dm. Quay nifa dudng tron
ngoai ti€p tam gidc ABC mot vong quanh
canh AB, ta dugc mot mit cu (Hinh 21).
Tinh dién tich mit cdu d6 (theo don vi

decimét vudbng va lam tron k&t qua dén

hang phén trim).

Hinh 21

Gidi
Ta c6, tam gidc ABC vudng tai C va BC = AC = 8 dm nén AB = BC? + AC2,
Do d6 AB = 82 +8% = 82 (dm). Véy dién tich miit cAu dude tao thanh khi
quay mét mfa dudng tron ngoai ti€p tam gidc ABC mot vong quanh canh AB la
S=4m. (82 : 2 ~ 401,92 (dm?).

@ Dién tich dai duong cuia thé gidi khoang 361,08 triéu km?va chié}n 70,8%
dién tich b& mit Trai D4t. Coi Tréi Dt c6 dang mdt hinh cAu. Hoi ban kinh ciia
Tréi D4t bing bao nhiéu kildmét (1am tron két qua dén hang don vi)?
Gidi
Do dién tich dai duong ciia th& gidi 1a 361,08 triéu km? = 361 080 000 km? va chim
70,8% dién tich bé miit Trai D4t nén ta tinh dugc dién tich bé miit Trai D4t 1

361 080 000

70,8
Do d6, goi ban kinh Tréi D4t 1a R, ta c6: 4nR? = 510 000 000.

Suyra;R= [219000000  yamr ).
12,56

_Vidy 3] Khinh khi cAu Ia mot tdi dung khi
néng, thudng c6 khdi lugng riéng nhd hon khong
khi xung quanh va nhd vao luc ddy Ac-si-mét
c6 thé bay 1én cao (Hinh 22). Coi khinh khi »
cAu 12 mdt khdi hinh cau, . Hinh 22

-100 = 510 000 000 (km?).

@




Hoi thé tich ctia khéi khinh khi ciu d6 biing bao nhiéu mét khdi, biét ban kinh ctia né
12 10 m (lam tron két qua dén hang phan musi)?

Gidi
Thé tich ctia khéi kinh khi cdu d6 1a: g- - m. 10°= 4 186,7 (m?).
YVidy 4] Mot a8 choi gbm hai khéi céu (C,) va Y
(C,) v6i bén kinh 14n Iugt 1a r,, 7, thod mén r. _%rl'
(Hinh 23). Biét thé tich clia dd chai d6 12 180 cm?. v'
Tinh thé tich cta kh&i ciu (C).

Hinh 23

Gidi
Téng thé tich clia hai khéi cAu (C)va(C)la:

4
T+ —nrd =
3

3
Do thé tich cia dd choi d6 12 180 cm® nén 12zr} = 180 hay 4nr? = 60. Suy ra thé tich

4
—n(r} +r3) = 3 a[2r) +r}] = 127r} (cm?).

clia khi céu (C) Ia: drur, =80

=20 (cm?®).

C. BAITAP

24. Biét phan chung clia mot mit ciu va mot mit phing di qua tAm clia né 13 mot
dudng tron c6 dién tich bing 8m cm?. Tinh dién tich clia mit cau d6.

25. Mt qua bida c6 dang hinh cu véi thé tich bing 36 000r mm?. Hoi dudng kinh
clia qua bida d6 biing bao nhiéu centimét?

26. Mot khdi g6 g6m mot hinh cAu (C) ban kinh R v mét hinh nén (N) ¢6 bén kinh
dudng tron ddy va dudng sinh 1an uot 13 7 (cm), [ (cm)/thoa méin 2R =1va 2] =3r.
Biét tdng dién tich mit cau (C) va dién tich toan phan cha hinh nén M1a171xcm?.
Tinh dién tich cta mijt ciu (O) (theo don vi centimét vudng va 1am tron két qua
dén hang don vi).

27. M6t c4i bon chia xing gbm hai nita hinh 3,62m

ciu va mét hinh try véi cdc kich thudc nhu R
& Hinh 24. Hoi thé tich ctia bdn chifa biing
bao nhiéu mét khdi (1am tron két qua dén
hang phan musi)?

1,8m

S -

~

Hinh 24

28. Ngudi ta thd mot vién bi c6 dang hinh ciu (d¥c, khong thdm nudc) vé6i ban kinh 12
3 cm vao mdt céi cSe dang hinh try chita nudc. Ngudi ta thdy vién bi chim xuéng
ddy cOc va chiéu cao myc nudc dang thém 1,5 cm. Biét chidu cao cia muc nude
ban dau trong c8c bing 7,2 cm. Tinh thé tich ciia khéi nude ban diu trong cdc
(theo don vi centimét khdi va lam tron két qua dén hang phin mudi).

29. Ngudi ta d6 ddy nudc vao mot bé hinh lap
phuong canh 2a. Ti€p theo, ngudi ta tha s ¥
vao trong bé d6 mot vat thé c6 dang hinh i \
cau (d¥c, khong thim nudc) ban kinh @ nhu v . )
Hinh 25. Hoi lugng nudc con lai trong bé biing LR R
bao nhiéu phan trim lugng nudc bi tro ra khoi b ¥
bé (1am tron k&t qua dén hang phin mudi)? S Tt

_______

------
------
~

30. M6t mén dd choi ¢6 dang nhu Hink 26. Vo
ngoai mén dd choi 12 mdt hinh nén (bling
nhuia trong sudt) c6 bén kinh dudng tron day
123+/3 cmva ChIdng sinh 12 6+/3 cm. Trong
hinh nén 13 hai qué ciu (bng thuy tinh) to va
nhd, ban kinh ctia chiing 14n lugt 13 3 cm va
1 cm. Tinh ti s8 tOng thé tich ctia hai qua ciu
va thé tich hinh nén dé.

Hinh 26

BAI TAP CUOI CHUGNG X

31. Hinh try ¢6 ban kinh dudng trdn ddy bing chiéu cao ddu bing R. Khi d6, dién tich
toan phan cia hinh try d6 la;

A. 6nR%, B. 4nR?. C. 5aR>. D. 2rR2

€]




32. Mot hinh try ¢6 ban kinh dudng tron ddy bang 3a va chidu cao biing 4. Thé tich
cta hinh try d6 1a:

A. 221, B. 12n4°. C. 36na°. D. 24na°,

33. Cho mét hinh nén ¢6 dudng kinh dudng tron ddy béing 6 cm va c6 thé tich bing
127 cn’. Dién tich toan phan ctia hinh nén d6 1a:

A. 447 cm?, B. 22x cm? C. 481 cm?. D. 247 cm?.

34. Mot hinh nén c6 thé tich bing 25n cm?, néu giit nguyén chifu cao va ting ban
kinh dudng tron ddy ciia hinh nén d6 18n 2 14n thi thé tich clia hinh n6n méi bing:
A. 507 e, - B. 100% cm®. C. 150n cm’. D. 2007 cm?.

35. Cho miit ciu (8,) c6 ban kinh R , mit cAu (,) c6 bankinh R, v6i R = 4R, . Tis®
dién tich mgt cau (S,) va dién tich mit cu (S,) la:

AL, B. 1

C.4. D. 16.
16 4
36. Thé tich ctia mot hinh cAu bing % dm’. Pudng kinh ctia hinh ciu d6 Ia:
A.2 dm. B. % dm. C.1dm. D. _;_ dm.

37. Hai ban An va Binh m&i ban ¢6 mét t#m bia hinh chit nhat véi kich thudc gidng
nhau 1a a (cm) x 3a (cm). An cuén t4m bia theo chidu dai cho haj mép sit nhau
rdi ding béng dinh dén lai dugc mit xung quanh clia mét hinh try va hinh try nay
c6 thé tich V, (khi d6 chiéu rong clia tdm bia tr§ thanh chidu cao ciia hinh try).
Binh cu¢n t4m bia theo chidu rong theo cich tuong ty trén d€ duge mit xung
quanh clia mdt hinh try va hinh try nay c6 thé tich V, (khi d6 chilu dai cia tAm bia
tr§ thanh chi€u cao ctia hinh tru). Tinh ti s6 cta V,vav,

38. Cho hinh I3p phuong ABCD A’B’C’D)’ 6
thé tich biing 274% Hinh try (T) c6 hai ddy
1a hai dudng trdn (0), (0’) 1An lugt ngoai
ti€p hinh vuéng ABCD v hinh vudng
A’B’C’D’ (Hinh 27). Tinh dién tich toan
phan ctia hinh tru (7) theo a.

Hinh 27

1

39. Bac Long da chi tién d& 1am mot c4i bé hinh try ¢6 ban kinh dudng tron ddy 13
0,8 m va c6 thé tich 1a 1,12z m*. D4y bé 1am biing bé tong gid 100 000 ddng/m?.
Phan than 1am béng t6n inox gid 150 000 ddng/m2 Phin ndp 1am bling nhom gig
120 000 ddng/m’. Hoi s8 tién bac Long da chi d 1am dudc ci bé d6 13 bao
nhiéu dong (Iam tron k&t qua dén hang nghin)?

40. Tit mot khéi g6 hinh tru (7) v6i hai dudng
tron ddy 1a (A; R), (A’; R) va dudng cao
AA’ = h, ngudi ta khoét di mot khéi hinh nén
(N) ¢6 bén kinh dudng tron ddy A°C = % R
va dudng cao tring véi dudng cao ctia hinh
tru (T) (Hinh 28). Hoi thé tich phin con lai
clia khoi g6 (T) sau khi khoét bd kh&i hinh
nén (N) béng bao nhidu phan trim thé tich
ctia khéi g6 (7) ban d4u (1am trdn két qua dén
hang phan musi)?

41. T mot miéng t6n c6 dang hinh vudng ABCD
canh 4 dm, ngudi ta ct ra mét phin tu hinh
tron tdm A bén kinh AB = 4 dm (nhu phin
dugc t6 mau & Hinh 29) va cudn lai thanh
mdt cdi phéu hinh nén. Tinh chidu cao cia

| 4dm

4dm 4

cdi phéu @6 (theo don vi decimét va 1am trdn D
két qua d&n hang phén trim). Hinh 29

42. Mot hinh nén c6 ban kinh ddy 14 8 cm, dudng sinh 1 17 cm. Mot hinh ciu c6 thé
tich bing thé tich hinh nén d6. Tinh :l]'.)én kinh hinh cau (theo don vi centimét va
lam tron két qué d&n hang phin mudi).

43. Can bao nhiéu lit nudc dé d6 ddy % mot binh nudi c4 canh? Biét binh nudi c4 canh
d6 c6 dang mot phn hinh cAu va c6 thé tich bing % thé tich mét hinh cdu c6
dudng kinh 13 30 cm.

44. M6t coc nude c6 dang hinh try chidu cao 20 cm, ban kinh déy 1a 4 cm, lugng nude

+ ban du trong c8c cao 9 cm. Ngusi ta tha chim vio c6c nude dé 4 vién bi thuy tinh

hinh cu c6 ciing ban kinh 12 3 cm. Hi sau khi tha vao c8c nuéc 4 vidn bi thuy
tinh trén, myc nude trong c6c cdch miéng cdc bao nhidu centimét?




LOI GIAI - HUGNG DAN -PAP SO

1. (1: ban kinh ddy; (2): chidu cao;
@: mit xung quanh; @: mit day.

2. C.

@: mat day;

3. P6i: 20 cm = 0,2 m; 60 cm = 0,6 m. Ta c6 dién tich xung quanh cla thiing 1a:
2.0,2.m.0,6 =024z (m). Dién tich miit ddy cda thing 1a: . 0,22 = 0,04n (m?).

Vay can ding t6i thi€u 0,247 + 0,047 = 0,287 ~ 0,88(m”) ton d€ go chiéc thing d6.

4. Dién tich toan phan ctia c4c hinh try & céc hinh 4a, 4b, 4c 14n lugt 13 35 1,68 cm?;
36,11 cm?; 142,87 cm?.

5. Dién tich phén dudng dugc nén phing 12: 2. 0,8 . 7. 2,15 . 120 ~ 1 296 (m?),

6. a) Dién tich vai mau tim can dung 1a: . 50 . 40 = 2 000z (cm?).
Dién tich véi mau md gi cin ding Ia: w. 30 . 40 = 1 200z (cm?).
Ti s6 phén trim dién tich v4i mau mé ga va dién tich vai mau tfm cAn diing 13 60%.

b) Tong s tién mua v&i mau tim vA vai mau md ga d¢€ lam dugc chiéc den dé 1a:

2000k o5, L2007 45 _ 35 gr ~ 103 (nghin dong).
10 000

10 000

7. Goi dd dai ban kinh day cta (T)1a r (r > 0, don vi: cm) thi d§ dai dudng sinh cta
(T) 1a 3r (cm) va thé tich ctia (7) 1a nr? . 3r = 373 (cm®). Theo @ bai thé tich ctia
(T) 12 817 cm’ nén: 3nr® = 817, Suy ra r = 3 cm. Viy d6 dai dudng sinh cha (T)
129 cm.

8. Hinh tru (bén ngoai) véi dudng kinh dudng tron d4y 0,8 m, chidu cao 1,5 m ¢6
thé tich 1a: 7. (0,8 : 2)% 1,5 = 0,24n (m?). Do bé day ctia Sng c6ng 12 0,1 mnén
dudng kinh dudng tron ddy cta hinh try (bén trong) 140,8 —2 . 0,1 = 0,6 (m). Hinh
try (bén trong) véi dudng kinh dudng tron ddy 0,6 m; chidu cao 1,5 m ¢6 thé tich
la:m. (0,6:2)”. 1,5 =0,1357 (m%). Lugng bé tong can ding dé dic dng cong d6
12 0,247 - 0,1357 = 0,1057 (m%). S& tidn bic An cin dung d€ 1am dugc mot dng
cong nhu yéu cdu 1a: 0,1057 . 1 000 000 = 330 000 (dbng).

9. Thé tich tugng ddng 1a: m. 62 . 5 = 565,2 (dm?).

10. Goi bén kinh ddy binh hinh try to 13 r (cm). Ban kinh dy binh cAy thug sinh
1a = (cm). Thé tich cia binh hinh tru to va thé tich clia binh cy thuy sinh Ian lugt
1A 2k (cm®) va mj h (cm’). Thé tich phan khong gian gitta hai hinh try d nudi

cd canh 1a: nr2h — mj LI 3”22}’ (cm®). Vay ti 6 thé tich giita phin khong gian
nudi c4 canh va thé tich binh hinh try to 13 %

11. a) The tich phdn & gifta hai hinh try (T) va (T") theo @, b vi & 12 wh(a® — b%) (cmd).
b)Tacéa=16 (cm), b= %a = 12 (cm) va thé tich phén & gitta hai hinh try (T) va
(T") 12 224 (cm?). Suy ra: mh(16% — 12%) = 224n hay h = 2 cm.

12. Hoc sinh tif lam.

13. 188,4 cm?.

14. 31,44° (don vi dién tich).

15. a) Goi ban kinh dudng tron ddy bing r (cm). Theo d& bai ta c6 dién tich xung

quanh ciia hinh nén 14 1351 cm? nén 135n =77 15, suy ra r =9 cm. V3y dién tich
toan phan cdia hinh nén d6 12 1357 + 7. 9 = 2167 (cm?).

b) Chiu cao cia hinh nén @6 1a: /152 —92 =12 (cm).

16. Tam gidc OHA vudng cén tai H va c6 diéﬁ tich bdng 4 cm? nén HO = HA =2+/2 cm.
Suy ra OA = 4 cm. Vdy dién tich xung quanh ctia hinh nén d6 1a:
m. 242 . 4=82 n~36 (cmd).

17. Ta c6 tam gidc déu BCD c6 canh bing a ndi tip dudng tron ddy tim O bdn kinh R

nén R = a33 . Hinh nén (N) ¢c6 ban kinh 13 R = a\3/§ va dudng sinh 14 AB = a
2 >
A ‘A z N A 9 P& B an a\/g naz(l +‘\/3_)
nén dién tich toan phan ctia né 1a: x - T ca+tm 3 = 3 .




18. Phdt biéu a) va c) sai.
19. Goi béan kinh d4y ciia hinh nén @6 13 r. Ki hi€u dién tich toan phan va dién tich
xung quanh ctia hinh nén d6 14n lugt 1a S Ssq

Tacd S, =S, +m? Do d6 115n = 651 + w2 Suy ra r = 52 cm. Miit khéc,
dién tich xung quanh ctia hinh nén 13 657 cm? nén dudng sinh / clia n6 thod mén:

n.5x/5.l=651r.Suyral= 13V2

h= > -2 = \/[%J -~ (5ﬁ)zz6(cm).

cm. Vay chi€u cao cfia hinh nén d6 13:

2
20. a) Hoc sinh ty 1am.

b) Theo ching minh § céu a) ta c6 phit bi€u da néu 1a ddng.

21. Lugng kem & phia trong c6¢ ciia mot chisc kem 1a: i;li =30n (cm?®).
‘ Lugng kem d6 du thém Ién phia trén miéng c6c ciia mdt chiéc kem 1a;
30 . 10% = 3x (cm?).
Lugng kem ma cG sG san xuét A cin chuén bi d€ 1am ra 1 500 chié’c kem iﬁ:

(30m + 3m) . 1 500 =~ 155 430 (cm?).

22. Goi ban kinh dudng tron ddy cia d6ng c4t hinh nén d6 1a r (m). Ta c6:

2
- 9542 % 1,5 (m). Thé tich déng cét 1a: ”22 h 314 2’5 1.2 _ 5 826 m?).
T

Thé tich thing chita ciia xe 12 1,57 . 0,8 . 0,4 = 0,5024 (m?). M&i chuyén xe thuc

I

chd1a 0,5024 . (100% — 5%) = 0,47728 (m®). Ta c6: 2,826 : 0,47728 ~ 5,921.
Vay d€ chuyén hét dong cét trén bac Ha cin sit dung it nhét 6 chuyén xe va phai
ding it nhét s6 tién 1a: 6 . 90 000 = 540 000 (dbng).

//

23. Hoc sinh tif lam. S

24. Goi r 1a ban kinh ciia hinh ciu. Ta c6 dién tich hinh trdn 16n ctia né bing 2 va bing
8mnén nr’ = 8x hay r* = 8. Vay dién tich ctia miit cAu d6 1: 4n2 = 47t . § = 301t (cm?).

25. Goi ban kinh qua bida 13 r. Thé tich qua bida 1a gnr” va béng 36 000 mm3
nén 2 m = 36 000m. Suy ra r = 30 mm. Vay dudng kinh qui bida dg Iy
3

60 mm = 6 cm.

2
26. Dién tich mjt ciu (C) 13: 4nR? = 4x (éj =2,

21\ 10mP

3 9

Do tong dién tich miit cAu (C) va dién tich toan phan cia hinh nén (V) 1a 1717 cm?

10n?
9

21
Dién tich toan phén ctia hinh nén (V) 1a: nrl + nr® = n? I+ n(

nén: nl? + =171rn hay 192/ = 171n.9. Suyral=9 cm. Vay dién tich cta

miit ciu (C) 1a: 817 =~ 254 (cm?).

27. Ta c6 ban kinh hinh ciu va ban kinh ddy hinh try du 13: 1,8 : 2 = 0,9 (m).
Téng thé tich ctia hai nita hinh ciu 1a: —g—_n .(0,9)° = 0,972 (m®).
Thé tich phan hinh tru 1a: 7 . (0,9)?.3,62=2,9322x (m3).
Thé tich ctia bdn chia 1a: 0,972 + 2,9322% = 3,9042% ~ 12,3 (m?).

28. Goi ban kinh dudng tron ddy cta céi cdc 14 R (cm). Thé tich vién bi c6 dang hinh
cdu v6i ban kinh 1a 3 cm 1a: —x. 3° = 36 (cm®). D& théy khi vién bi chim xudng
déy cdc thi lugng nude trong cbe duge déang thém bing thé tich vién bi. Mit khic,
khi vién bi chim xuéng ddy c6c thi chiéu cao mc nuée dang thém 1,5 cm, do d6
tacd nR% . 1,5 = 36m. Suy ra R% = 24. Thé tich ctia khéi nudc ban dau trong cc 1a:
R . 72=m.24.7,2~542,6 (cm’) ..

24N y 3, N A N N 4
29. Ta c6 lugng nudc bi trao ra khéi bé bing thé tich hinh ciu va bang 3 na’.

5o (24-4na
3 .
Ta c6 ti s6 phan trdm cia lugng nudc con lai trong bé va lugng nudc bi trao ra khoi

3 —_—
bé 1a: {(ﬁ‘ksfl"l:@mﬂ .100% = © - T 100% ~91,1%.

. 4
Do d6, lugng nudc con lai trong bé 1a: (2a) — 3"

Viay lugng nudc con lai trong bé bing 91,1% ludng nudc bi trio ra khdi bé.




4 (1° +3%) _12x

30. Téng thé tich cia hai qué cu 1a: 3 3 (cm?).

Chiéu cao clia hinh nén 1a: 1/(6+/3)? — (34/3)% =9 (em).

7 n(3v3). 9

Thé tich hinh nén 1a: ———2 — — g1 (cm?).

Ti s8 tong thé tich ciia hai qua cAu va thé tich hinh nén Ia: 1132n 1 (8lm) = ;%
31.B. 32.C. 33.D. 34.B. 35.A. 36. C.

. 3a2 94 . a)? 3@,

37. Ta cé: Vl-n(zn) .a——4;(cm)va V2_n(2nj . 3a——4;(cm ).

Do do, ti s6 ctia Vivav,1as.

38. Do hinh 14p phuong ABCD.A’B’C’D’ ¢6 thé tich biing 274> nén canh hinh lap
phuong 12 3a. Suy ra canh ciia hinh vudng ABCD 13 3a v béan kinh ciia hinh tru

3a\/2—
7

biing ban kinh clia duding trn (0) ngoai ti€p hinh vuéng ABCD va bing
Véy dién tich toan phén ctia hinh try (7) 1a:

32 3a\/2 i
2n - = 3a+27t(T =922+ Ina? = Ina(V2 + 1).

39. Do hinh tru c6 bén kinh dudng tron ddy 13 0,8 m v c6 thé tich 1a 1,12x m® nén
chiéu cao ctia hinh try 1a: 1,127 : (. 0,8% = 1,75 (m).

S6 tién 1am ddy bé1a: m. 0,82. 100 000 = 64 000z (dong).

S6 tién 1am than bé 13: 2 . 0,8.1,75. 150 000 = 420 000z (déng).
S6 tién 1am ndp b 1: = . 0,82 . 120 000 = 76 800 (dong).

S6 tién bac An da chi dé lam dugc c4i b d6 Ia:

64 0007 + 420 000x + 76 800 = 1 761 000 (ddng).

40. Thé tich khi g6 hinh tru (T) 1: TR%:. Thé tich khéi hinh nén (V) 1a:

2
ln . (—Z—R) h= —4—11:R2h.
3 3 27
The tich phan con lai ctia khéi g6 (T) sau khi khoét bb kh6i hinh nén (V) 1a:
4 23

R°h — R = == gR2p,
: 27 27

23 23 wR*h
Ti s6 phan trém clia =~ nR*h vanRh 13 27

27 R
Vay thé tich phin con lai ctia khdi g6 (T) sau khi khoét bb khéi hinh nén )

. 100% = 85,2%.

béng khoéng 85,2% thé tich ciia khéi g8 (T) ban diu.

.1
41. Chu vi ctia mdt phan tu hinh trdn tm A ban kinh AB = 4 dm 1i: i 2n .4 =2n (dm).
Got R 1a ban kinh dudng tron ddy cia phéu. Ta c6 2nR =2 nén R = 1 dm. Lai cé6,
dudng sinh clia phéu bing 4 dm, suy ra chidu cao ciia phu I /42 —12 =3 87 (dm).

42. Ta c6 chiu cao ctia hinh nén 1a: /17> —8% = 15 (cm). Goi R 1 bén kinh hinh cAu.
Do thé tich hinh cAu biing thé tich hinh nén nén ta c6 thé tich hinh ciu L

§ER3 =1, 7 - 82. 15 hay %nR3 =320m. Do d6 R = /240 = 6,2 (cm).
3

43. Hoc sinh ty 1am.

44. Ta c6 tong thé tich cla 4 vién bi thuy tinh hinh ciu c6 cung ban kinh 3 cm la:
4. gn . 3% = 144x (cm?). Khi tha vao c6c nude 4 vién bi thuy tinh d6 thi lugng

nuidc trong cdc cao thém dd cao 4 13: 4 = L‘Z; =9 (cm). Vay sau khi tha vao céc

T.

nudc 4 vién bi thuy tinh d6, myc nudc trong cdc cich miéng cc mot khodng 13:
20-9-9=2 (cm).
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