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Chuong VI

MOT SO YEU TO THONG KE VA XAC SUAT

% M6 1A VA BIEU DIEN DU LIEU
TREN CAC BANG, BIEU O

A. KIEN THUC CAN NHO

Biéu dién dii liéu trén bang thong ké, biéu dé tranh

o D€ biéu dién dif lidu trén bang thong k&, ta c6 thé lam nhu sau:

Budc 1.

Budc 2.

Cic d6i tugng thdng ké 1an lugt dugc bicu dién & cot dau tién, trong khi tiéu
chi théng ké 14n lugt duge biéu dién & dong dAu tién hodc ngudc lai

Cic s6 lidu thong ké theo tiéu chi ctia mbi doi tugng théng ké 1an lugt dugc
biéu dién & dong (hoic cot) tuong ting.

o Dé biéu dién dii liéu trén biéu dd tranh, ta c6 thé lam nhu sau:

Budc 1.

Buoc 2.

Buoe 3.

Cic d6i tugng thong ké dugc biéu dién & cot dAu tién

Chon biéu tugng dé biéu dién s6 liéu thong ké. Cic biéu tugng d6 dugc trinh
bay ¢ dong cudi cling

S6 ligu thong ké theo tidu chi cia mdi d6i tugng thong ké dugc biéu dién
biing cdc biéu tugng & dong tuong ting.

Biéu dién dif liéu trén biéu dé cot, biéu db cot kép

o D¢ biéu dién dit liéu trén biu dd cot, ta c6 thé lam nhu sau:

Budc 1.

Budc 2.

V& hai truc vudng géc véi nhau

— Trén truc nim ngang: biéu dién cdc ddi tugng thong ké

—Trén tryc thing diing: xdc dinh do dai don vi dé biéu dién s& lidu thong ké
va cin chon d¢ dai don vi thich hgp véi 8 liéu

Tai vi tri cdc d6i tugng thong ké trén truc nim ngang, vé nhiing c6t hinh

chii nhat: cich d&u nhau; c¢6 cling chiéu rong; c¢6 chiéu cao thé hién so liéu

thong ké theo tidu chi ctia mdi ddi tugng thong ké
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Bude 3. Hoan thién biéu dd: ghi tén cic truc va ghi s6 liéu tuong tng trén mdi cot
(néu can).

o Céch vé& biéu dd cot kép tuong tu nhu cdch vé biéu db cot. Nhung tai vi trf ghi mbi
d6i tigng trén tryc nim ngang, ta vé& hai cot sdt nhau thé hién hai loai s6 liéu ctia d6i
tugng d6. Céc cot thé hién s liéu theo cling mdt tiéu chi thong ké clia cic ddi tugng
thudng dugc t6 cling mau dé thuan tién cho viée doc biéu do.

Biéu dién dii liéu trén bidu dé doan thing

D& biéu dién dit liéu trén biéu dd doan thing, ta c6 thé lam nhu sau:

Budc 1. V& hai tryc vudng géc véi nhau tai diém O

—Trén tryc niim ngang: mdi ddi tugng thong ké duge ddnh dau bing mot
diém va cdc diém nay thuong dugc vé cach déu nhau

— Trén tryc thing diing: xdc dinh d6 dai don vi dé biéu dién s liéu thong ké
va cAn chon do dai don vi thich hgp véi s6 lidu, ddnh ddu diém theo tiéu
chi ctia d6i tugng thong ké tuong ting

Bude 2. V6i mdi doi tugng thong ké, ta tiép tuc:

— Xdc dinh diém A dnh ddu s6 liéu thdng ké trén truc thing ding ctia d6i

tugng thong ké d6

— Ké biing nét diit mot doan thing c6 do dai bing OA, vuéng géc véi truc nim
ngang va di qua diém danh dau d6i tugng thong ké do trén truc nim ngang.
Déu mit trén ctia doan thing d6 1a diém méc cha ddi tugng thong ké

Budc 3. V& dudng gap khiic gdm céc doan thing ndi lién lién tiép cac diém maéc
Budc 4. Hoan thién biéu db: ghi tén cdc truc va ghi s& lidu tuong tng trén mdi
diém méc (néu cin).
Biéu dién dii lidu trén biéu d6 hinh quat tron
o D¢ vé& biéu dd hinh quat tron biéu dién céc s& liéu thong ké tinh theo ti s3 phan trim,
ta c6 thé lam nhu sau:
Budc 1. VE duong tron tam O ban kinh R

Budc 2. Chuyén d6i s6 ligu cia mot d6i tugng thong ké (tinh theo ti s& phan trim)
vé 6 do cung tuong tng véi ddi tugng thdng ké d6 (tinh theo do) dua theo
nguyén tic sau: x% tudng ting véi x% . 360°
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Cic s6 do cung tuong ting véi cdc doi tugng thong ké duge cho & bang sau:

Déi tuong thong ké 1 2 k
S6 do cung twong tmg
(don vi: d9) & " - e
Bang 1

Chii y: n +n,+ ... +n,=360°
Budc 3. — Vé tia goc OA theo phuong thing ding
— Cin cii vao Bdng 1, sit dung thudc thing va thudc do do, vé theo chiéu
quay ciia kim dong hd cdc cung AA,A A, ..., A,_A _ l4nlugt c6 s6 do
lan,n,..,n_.KhidécungA, A césddola:
360°—(n, +n,+...+n,_)=n,
Butéc 4. Hoan thién bicu dd: ghi tén d6i tugng théng ké vao hinh quat tuong ting; ghi
s6 lidu tuong ting trén mdi hinh quat; céc hinh quat duge t6 mau khéc nhau
(néu cin) va xod di nhiing thong tin khong can thiét trong bicu do.
e Nhin xét
— Biéu dd hinh quat tron cho phép nhan biét nhanh chéng méi ddi tugng thdng ké
chiém bao nhiéu phin trim trong tong thé thong ké.
— Béng thdng k& hogc biéu dd cot cho phép nhén biét nhanh chéng s6 lidu thong ké
(theo tiéu chi) ctia m&i ddi tugng thdng ké va so sanh cdc s8 li¢u d6.
— P& vé biéu db hinh quat tron ti bing thong ké (hoic tit bidu do cot), trude hét
céc s0 lidu & bang d6 (hoic & biéu dd cot d6) can xdc dinh céc s6 do cung tuong
Ging véi cdc d6i tuigng thong keé.

B.ViDU
@ Bdc An thdng ké nhiing khoan chi tiéu trung binh (don vi: trim nghin
ddng) cho hoc tap va gidi tri trong cdc thang 1, 2, 3, 4 ndam 2023 ctia gia dinh minh
14n lugt nhu sau: 76; 68; 80; 85. Lap bang thong ké biéu dién cdc s lidu do.
Gidai
Bang thong ké biéu dién céc s6 liéu d6 nhu sau (Bdng 2):

Thang 1 2 3 4

S tién chi tidu

(don vi: tram nghin df”mg)

76 68 80 85

Bang 2 5
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Vidu 2] gngi luong thée ban dude trong cdc ndm 2020, 2021, 2022, 2023 ciia

mot hop tac xa lan lugt 1a: 40 tin; 50 tan; 55 tan; 70 tin

a) Lap bang thong ké bicu dién cdc s8 lidu do.

b) Vé biéu do tranh biéu dién cic s6 liéu dé.

Giai

a) Bang thong ké biéu dién cdc s6 lidu d6 nhu sau (Bdng 3):

b) Biéu db tranh biéu dién cac s6 lidu do nhu sau (Hinh I):

Nim 2020 2021 2022 2023
Khéi lwgng thoe ban duge
(don vi: tén) 40 50 55 70
Bing 3

Nim 2020

Nam 2021

Nam 2022

Nam 2023

=

= o

g:Stén

Hinh 1

@ Ban Ha thong ké dién tich gieo trong lda mia clia Viét Nam trong cdc
nim 2019, 2020, 2021, 2022 1an lugt nhu sau: 1 611,6 nghin ha; 1 584,6 nghin ha,
15 412 trdm ha, 1 553,1 nghin ha. (Ngudn: http://consosukien.vn)

a) Néu vé biéu dd cot biéu dién cdc s6 lidu d6 thi s liéu nao viét chua hgp 1i?

b) Viét lai day s6 liéu thong k& d6 rdi 1ap bang thong ké va vé biéu dd cot biéu dién

céc s liéu do.

Ban in thor



Giai

a) D& vé bidu dd cot biéu dién cic s6 liéu, cdc sO lidu d6 can dugc tinh theo
cling mot don vi. Néu cdc s6 liéu d6 tinh theo don vi nghin ha thi s& liéu
15 412 trdm ha dugc viét chua hgp Ii.

b) Dién tich gieo trdng lia mita (don vi: nghin ha) ctia Viét Nam trong cdc ndm 2019,
2020, 2021, 2022 1an lugt 1a: 1 611,6; 1 584.6; 1 541,2; 1 553,1.

Bang thong ké biéu dién céc s6 liéu d6 nhu sau (Bdng 4):

Nam 2019 2020 2021 2022

Dién tich gico tréng lua mua

(don vi: nghin ha) 1611.6 1584.6 15412 1553,1

Bang 4
Biéu dd cot biéu dién cdc dit liéu d6 nhu sau (Hinh 2):
Dign tich gieo trong lia mita
(nghin ha)
1800
1600 16116 15846 1541,2
1400
1200
1000
800
600
400
200

15531

2019 2020 2021 2022 Nam
Hinh 2

@ Luogng xut khiu gao va ca phé (don vi: nghin tin) ctia Viét Nam &
cdc thang 7, 8, 9, 10 ndm 2022 lan lugt khodng la: 580 va 125; 700 va 112,5; 578 va
100; 680 va 79,8.

a) Lap bang thong ké biéu dién céc s6 lidu d6.
b) V& biéu db cot kép biéu dién céc s6 liu do.
Giai

a) Bang thong ké biéu dién cic s6 ligu d6 nhu sau (Bdng 5):
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Thang 7 8 9 10

Gao (don vi: nghin tin) 580 700 578 680
Ca phé (don vi: nghin tan) 125 1125 100 79.8
Bdng 5

b) Biéu dd cot kép biéu dién céc s6 liéu d6 nhu sau (Hinh 3):

Luegng xudt khdu mm Caphé
(nghin tdn) [J Gao
800 )

700
600 580 578
500
400
300

200
125
- 1125 100 8%

700 680

0
7 8 9 10 Thing

Hinh 3
Vidu 5] B3 théng ke dien tich bn cang bién 16n ciiaThanh/ph6 HA Chf Minh
nhu sau (Bdng 6):

prCT Tan Cang —
Tén cang Cat Lai (Sai Gon Premier Bén Nghé A ~g
3 3 Phi Hiu
Container Terminal)
Dién tich
(don vi: ha) 160 40 32 24

Bang 6
a) V& biéu @b cot biéu dién cic dif liéu thong ké do.
b) V& biéu db doan thing biéu dién céc dii lidu thong ké do.
¢) Phat biéu “Dién tich cang Cat Lai gap 1,8 1an tong dién tich ctia ba cang SPCT, Bén
Nghé va Tan Cang — Phid Hitu” 1a ding hay sai? Vi sao?

Giai
a) Biéu do cot biéu dién céc dit lidu thong ké d6 nhu sau (Hinh 4):
8
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Dién tich (ha)
160
140
120
100
80
60
40 40 ) -

20
: B B =
CatLai SPCT BénNghé Tan Cang — Phu Hitu Cdng

Hinh 4

160

b) Biéu db doan thing biéu dién cic dit liéu thong ké d6 nhu sau (Hinh 5):
Dign tich (ha)
160

140

120

100

80

60

40

20

0

160

Cét Lai SPCT Bén Nghé¢ Tan Cang - PhuHitu Cdng
Hinh 5
¢) Téng dién tich clia ba cing SPCT, B&n Nghé va Tan Cang — Phd Hitu la:
40 + 32 + 24 = 96 (ha).

Tacé: 96.1,8=172,8>160.
Vay phét biéu “Dién tich cing Cét Léi
gip 1.8 lan tong di¢n tich ctia ba cang  46%
SPCT, Bén Nghé va Tan Céng — Phti Hilu”  Nam A
la khong ding.

Vidu 6] Bigy 45 hinh quat tron & Hinh 6
biéu dién ti 1& phin trim xudt khiu cta . —

. X L (Nguon: Bdo cdo xudt nhdp khau Viét Nam
Viét Nam sang céc khu vuc thi trudng chau A néim 2020, Bo Cong thirong)
ndm 2020. Hinh 6
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Hay hoan thién Bdng 7 dé nhan dugc bang thng ké bicu dién cdc s6 liéu ctia biéu dd
hinh quat tron & Hinh 6:

Khu vuc Déng Nam A Nam A Tay A Déng Bic A
Ti 18 xuat khiu
cta Viét Nam ? ? ? ?
(don vi: %)
Bang 7
Giai
Tii biéu db hinh quat tron & Hinh 6, ta c6 bang hoan thién ctia Béng 7 1a Bdng 8 sau:
Khu vuc DPong Nam A Nam A Tay A Dong Bic A
Ti 1é xuét khau
cua Viét Nam 73,9 4,7 4,6 16,8
(don vi: %)
Bang 8

@ Bdng 9 cho biét ti 1¢ dat cdc loai giai Nhat, Nhi, Ba va Khong dat gidi
trong mot cudc thi viét vé& bién, ddo Viét Nam ctia hoc sinh khéi 9 ¢ mot trudng
trung hoc co sd:

Loai giai Nhat Nhi Ba Khong dat giai

Ti 18 dat giai

(don vi: %) 5% 15% 25% 55%

Bang 9
V& biéu d hinh quat tron biéu dién két qua thong ké trén.
Giai
Tii céc 56 liéu thong ké tinh theo ti s6 phin trim & Bdng 9, ta c6 cic s6 do cung tuong
Ging v6i cdc ddi tugng thong ké & Bdng 10 sau:

Loai giai Nhit Nhi Ba Khong dat giai
S& do (don vi: o) 18° 54° 90° 198°
Bdng 10
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Ciin ct vao Bdng 10, ta c6 biéu dd hinh quat
tron biéu dién cdc dit liéu thong ké dugc cho &
Hinh 7.

@ Theo s6 liéu thong ké tit Bo Tai
nguyén va Moi trudng, mdi nim Viét Nam c6
khoang 1,8 triéu tan rdc thai nhya thai ra moi
trudng. Biéu dd cot & Hinh 8 biéu dién s lidu
vé lugng rac thai nhua mbi nim ctia c nudc thai
ra song; bién; ddng bing, trung du, mién nii.

Lutgng rdc thai nhyta (nghin tan)

12001+ 1098
1 000

800+

600+

400 2

1 279
0 2 5 3
Séng Bién Dong bang, Vimg
trung du, mién nui
Hinh 8 Hinh 9

a) Ban An di vé biéu dd hinh quat tron & Hinh 9 d€ biéu dién cdc di liéu thong ké
trong biéu dd cot & Hinh 8. Nhiing s6 liéu ma ban An néu ra trong biéu db hinh quat
tron 6 Hinh 9 d6 da chinh xdc chua? Vi sao?

b) V& biéu @b hinh quat tron d€ biéu dién nhiing dif liéu thong ké trong biéu dd cot &
Hinh 8.

Gidi

a) Trong biéu dd hinh quat tron & Hinh 9, ta ¢6: 15,5% + 23,5% + 62% > 100%.
Vi vy, nhiing s3 liéu ma ban An néu ra trong biéu dd hinh quat tron & Hinh 9 1a
chua chinh xdc.

b) Tit biéu d6 cot & Hinh 8, ta c6 bang thong ké lugng rc thai nhya méi nim cta
Viét Nam thai ra song; bién; ddng bing, trung du, mién niii nhu Bdng 11 sau:

Dong biing, trung du,

oy A R
Vung Song Bién ‘mién ndi

Luong réc thai nhia

(don vi: nghin tan) 219 423 1098

Bang 11 "
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Chuyén ddi s6 liéu thong ké & Bang 11 vé s6 lidu thong ké tinh theo ti 6 phan trim,
ta c6 Bdng 12 sau:

Viing Séng Bién Dong bing, trung du,
mien nul
Tile
fon %) 155 235 61
Bang 12

Tii céc s6 liéu thong ké tinh theo ti s& phan tram & Bang 12, ta c6 cdc s6 do cung
tuong Ging véi cdc d6i tugng thdng ké & Bdng 13 sau:

e
Ving Song Bién Ding ba,‘lg’ tr)lfng du,
mien nul
e
& di‘)vi_"dﬁ) 55048 84°36' 219°36’
Bang 13

Ciin ct vao Bdng 13, ta c¢6 biéu db
hinh quat tron biéu dién nhiing dit liéu
théng ké trong biéu dd cot & Hinh 8 il
nhu Hinh 10. 33 Donghing, Bién

23,5%

.BAITAP Hi10

S6 von dau tu nude ngoai (don vi: ti d6 la My) didng ki vao Viét Nam trong cdc nim

2019, 2020, 2021, 2022 1an lugt 1a: 38,9; 28,53; 31,15; 27,72. (Ngudn: Tong cuc
Thong ké). Lap bang thong ké biéu dién céc s6 lidu do.

Ca 6 hoc sinh Viét Nam tham duy ki thi Toan hoc quéc t€ (IMO) lan thi 64 nim
2023 t6 chiic tai Nhat Ban déu dat giai. Poan hoc sinh Viét Nam xép thi 6 trén
112 nude tham dy. S6 huy chuong Vang ctia 6 nudc ding dau Trung Quéc, My,
Han Qudc, Rumani, Nhét Ban, Viét Nam 14n lugt nhu sau: 6; 5; 4; 5; 2; 2.
(Nguon: Viét Nam tai Olympic Todn hoc quoc t&— Wikipedia).
Lap bang thong ké biéu dién céc s8 lidu dé.
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3. Co Lan phu trach cau lac bd béng ban thong ké s6 git tham gia luyén tip ddu béng
trong mot tudn ctia 4 hoc sinh Chi, Pat, Ha, Huong 16p 9A nhu Bdng 14 sau:

Hoc sinh Chi Dat Ha Huong
Thoi gian .luysn tap 9 5 85 3
(don vi: gio)
Bang 14

VEé biéu dd cot biéu dién cdc b lidu d6.

4. Theo s liéu thong ké s6 khach quéc t€ (don vi: nghin lugt ngudi) dén Viét Nam
trong cdc thang 7, 8, 9, 10, 11 nam 2023 lan lugt nhu sau: 352,6; 486,4; 431,9;
484.4; 596.9. (Nguon: Cuc Du lich Quéc gia Viét Nam). V& biéu @b cot biéu dién

céc s lidu do.

5. Dua theo bdo cdo xudt khdu gao Viét Nam 10 thdng diu nim 2022 ctia B9 Cong
thuong, ban Binh théng ké top 5 thi trudng xuat khau gao Viét Nam la Philippines,
Trung Qudc, Bo Bién Nga, Malaysia, Ghana 1An lugt nhu sau: 2 739 (nghin tan),
757 (nghin tin), 586 000 (tin), 396 (nghin tin), 393,5 (nghin tan).

a) Néu vé biéu do cot bicu dién cac s6 liéu d6 thi s6 liéu nao viet chua hop 1i?

b) Viét lai day s6 liu thong ké d6 rdi 1ap bang thong ké va vé biéu dd cot bicu dién

céc sO ligu do.

6. Bdng 15 thong ké chiéu cao trung binh ctia nam va nit (nim 2020) & céc nudc
Viét Nam, Singapore, Nhit Ban, Han Qudc va Liao.

Ve biéu db cot kép biéu dién cc 6 licu do.

Nuéc Viét Nam | Singapore | Nhat Ban | Han Quéc | Lao
Chicu cao trung binh 162,1 171 172 170,7 | 160,5
cua nam (don vi: cm)
Clinsowugbinll | g0 160 158 1574 | 1512
cua nit (don vi: cm)
(Nguon: Tap chi Dan sé thé gici)
Bdng 15

13
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7. Bing 16 thong ké diém thi Hoc ki T bon mon Ngit vin, Todn, Ngoai ngit 1,

Khoa hoc tu nhién ctia hai ban An va Binh.

V& biéu do cot kép biéu dién cac s6 liéu do.

Mbén hoc Ngir van Toan Ngoai ngir 1 If:;(::l:gf
Diém thi cia An 8 6 7,5 5
Diém thi ctia Binh 6 8 9 8
Bdng 16

Calo (Cal hay kcal) 1a don vi niing Iugng ma cd thé chuyén hod tit thiic in dé duy
tri cdc hoat ddng sdng. 1 Cal = 1 kcal = 1 000 cal. Lugng Calo trong 100 g trdi ciy
clia tdo, chudi, nho, xodi, dda 1an lugt nhu sau: 52; 88; 70; 62; 66. (Nguodn: Vién
Dinh duong Quoc gia).

a) V& bidu db cot biéu didn cde dit liéu thong ké do.

b) Vé& biéu dd doan thing biéu dién cdc dit lidu thng ké dé.

¢) Phit biéu “Téng lugng Calo trong 100 g clia trdi tdo va 100 g trdi chudi bing
65% tong lugng Calo trong 100 g clia trdi nho, 100 g trdi xoai va 100 g trdi dda”

la diing hay sai? Vi sao?
Lda 1a cdy trong chd Iuc hiing ndm ¢ nhiéu dia phuong trén ci nuc. Bdng 17
thong ké san lugng Ida vy Pong xuan, vu He thu, vy Muia ndm 2021 ctia nudc ta
nhu sau:
Vu laa Dong xuan | Heé thu | Mua
Bat hagng 20208 | 11,144 | 8358
(dom vi: triéu tan) > ’ -

Phit biéu “Biu dd hinh quat tron Hinh 11
biéu dién cdc dit ligu thong ké & Bang 17 1a ding

hay sai? Vi sao?

(Nguén: Téng cuc Thong ke)

Bdng 17

Hinh 11
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10. Bang thong ké két qua xép loai hoc tap Hoc ki I ctia 500 hoc sinh khéi 9 & mot
trudng trung hoc co sé nhu sau (Bdng 18):

a) V& biéu db doan thing biéu dién céc di liéu thong ké d6.

Xép loai hoc tap Tét Kha Dat Chua dat
S6 hoc sinh 150 200 100 50
Bang 18

b) V& biéu dd hinh quat trdn biéu dién cdc dif liéu thong ké dé.

c) Tinh ti 8 gitia & hoc sinh x&p loai hoc tap T6t va s& hoc sinh x&p loai hoc tap

Kha.

11. S& lugng hoc sinh 16p 9A yéu thich loai hinh nghé thuét vin hod dan gian Dan ca

quan ho Béc Ninh, Miia r8i nudc, Hat cheo 1an lugt 1a: 8; 20; 12.

a) Lap bang thong ké biéu dién cdc 8 lidu d6.

b) V& biéu do tranh biéu dién cic so lidu do.

£73 AN 6. TAN $6 TUONG DO

A. KIEN THUC CAN NHO

Tan s6 va bang tan s6, biéu dé tan s6

Mot tap hop gdm hifu han cdc dii liéu thong ké dugc goi la mot mau. S phan tii clia
mot mau duge goi la kich thuée mau (hay ¢d mau).

o SG lan xudt hién clia mot gid tri trong mau dii liéu thong ké duge goi la tan s ctia

gid tri do.

o DE lap bing tin sd & dang bing ngang, ta c6 thé 1am nhu sau:

Budc 1. Xc dinh cdc gid tri khic nhau ctia mau dii liéu va tim tn s& ctia mbi gid tri d6

Butdc 2. Lap bang gdm 2 dong va mot s§ cot

Theo thi ty tif trén xudng dudi, ta 1an lugt ghi:

— Cot dau tién: Tén cac gid tri (x), Tan & (n)

— Céc cot ti€p theo lan lugt ghi gid tri va tAn s6 clia gid tri d6

— Cot cudi ciing: Cong, N= ...

15
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Chii y: Bang tan s6 & dang bang doc dugc 1ap biing cdch tuong ty nhu trén.

o Ngudi ta thuding vé biéu db tan s6 & dang biéu dd cot hoic biéu db doan thing va cé
thé thuc hién cdc budc nhu sau:

Budc 1. Lap bing tin s8 clia méu s8 liéu thong ké d6
Budc 2. VE biéu db cot hoic bidu dd doan thing biéu dién s6 liéu théng ké trong bang
tan s6 nhan dudc & Budc 1.
Téan s6 tuong déi va bang tan sé tuong dai, biéu dé tan sé tudng ddi
& dang biéu dé cét hoic biéu dé hinh quat tron
o Tan sG tuong dGi f; clia gid tri x, 1a ti sG giifa tAn s6 n, clia gid tri d6 va s6 lugng N cdc
dit ligu trong miu dit liéu thong ké: £, = %
Ta thudng viét tan s6 tuong ddi dudi dang phan tram.
« D¢ 1ap bang tn s6 tuong d6i & dang bang ngang, ta ¢6 thé lam nhu sau:
Bude 1. Xac dinh céc gid tri khdc nhau cia mau dii liéu va tim tin sd tuong d6i clia
mdi gid tri d6
Butde 2. Lap bang gdm 2 dong va mot s6 cot
Theo thi ty tif trén xudng dudi, ta 1in lugt ghi:
— Cot dau tién: Tén cac gid tri (x), Tan sd tuong ddi (%)
— Céc cot tiep theo lan lugt ghi gid tri va tan s8 tuong ddi cta gid tri d6
— Cot cudi cliing: Cong, 100.
Chii y: Bang tan s8 tuong doi 6 dang bang doc dudc 1ap biing céch tuong tu nhu trén.
o D€ v& biéu d tan 6 tuong ddi ¢ dang bidu dd cot ctia mot mAu dif liéu thong ké, ta
¢6 thé thuc hién céc budc sau:
Bude 1. Lap bang tan s6 tuong ddi ctia méau s6 liéu thong ké do
Budc 2. V& biéu dd cot biéu dién s6 liéu thong ké trong bang tin s6 tucng d6i nhan
dudc 6 Budc 1.
o D€ V& biéu dd tan s8 tuong d6i & dang biéu dd hinh quat tron ctia mdt miu dif liéu
thong ké, ta c6 thé thuc hién cac budc sau:
Bude 1. Lap bang tin s6 tuong d6i cia mau di li¢u thong ké d6
Budc 2. V& biu dd hinh quat tron biéu dién s6 liéu théng ké trong bang tin sd tuong
d6i nhéan dudc & Budc 1.
16
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B.ViDU

Vi du 1; Thong ké khdi lugng rau thu hoach mdt vu (don vi: ta) ciia méi ho gia
dinh trong 38 h gia dinh tham gia chuong trinh tréng rau theo tiéu chuin VIETGAP

nhu sau:
5 5 6 6 6 7 4 4 5 5 7 8 8

9 4 S 7 4 10 7 i 7 6 6 5 7
8 9 8 8 9 9 9 8 7 5 10 8

a) Trong 38 s6 lidu thong ké & trén c6 bao nhiéu gid tri khac nhau?
b) Tim tan s8 clia mdi gid tri d6.
¢) Lap bang tin s6 cia miu s6 liéu thong ké trén.
Gidi
a) Trong 38 s6 lidu thong ké & trén c6 7 gid tri khac nhau la:
x =4 x,=5x=6,x,=7;x=8;x,=9x, = 10.
b) Tén s8 cta gid tri x, x,, x,, X,, X, X, X, 1dn lugt 1a:
n=4n=Tn=5n=8n="Tn=5rn-=2

c) Bing tin s clia miu s8 liéu thong ké trén nhu Bdng 19 sau:

S6 ta () 4 5 6 7] 8 9 10 Cong
Tan s6 (1) 4 7 5 8 7 5 2 N=38
Bang 19

Vidy 2 ] Tygi nghé (don vi: nim) ctia 32 gido vién & mot trudng trung hoc co sd
dugc ghi lai nhu sau:

7 7 10 3 4 4 9 3 3 7 7 10 9 7 10 4

12 4 3 12 9 12 9 100 7 7 12 9 7 10 10 4
a) Lap bang tin s6 ctia mau s& liéu thong ké do.

b) V& biéu dd tin s6 & dang biéu dd cot clia mau s6 liéu thong ké do.

A7
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Gidi Tén 56 (n)

o

a) Bang tin s6 ctia mAu 8 lidu thong ké d6
nhu Bdng 20 sau:

Tubinghé (x)| 3 | 4|79 |10|12|Cong

Tinsb(m) |4|5[8|5[6/|4N=32

Bang 20

S =W R L

b) Biéu dd tin s8 ctia mau s6 liéu thong ké

3 4 7 9 10 12Tudinghé
d6 nhu Hinh 12.

Hinh 12
Vidu3 ; Trong bai tho “Qué hiong” cla tic gia DS Trung Quan c6 hai ciu tho:
“Qué hutong néu ai khong nhé
Sé khong 16n ndi thanh nguoi”.
MAu di lidu thong ké cdc chil cdi H; N; G; L 14n lugt xuat hién trong hai cAu tho
trén la: H; N; G; N; H; N; G; N; H; H; N; G; L; N; N; H; N; H; N; G. Lap bang tan
$6 tuong d6i ctia méu s lidu thong ké do.
Gidi
MAu dif liéu théng ké d6 ¢6 20 dif lidu (N = 20) va ¢6 4 gid tri khic nhau 12 H; N;
G; L. Céc gid tri H; N; G; L 1an lugt c6 tin s6, tan s6 tuong doi la:

n=6;n,=%n,=4n=1

=819, _ 300, = 2:1% g _ 450,
20
fi=t ‘21)00 % = 20%; f,= 2 '21(?0%=5%.
Bang tn s6 tudng d6i ctia mAu sb liéu thong ké d6 nhu Being 21 sau:
Chi cdi (x) H N @ L Cong
Tan s6 tuong ddi (%) 30 45 20 5 100
Bdng 21

Vi dyt 4] Mot cong ty nong san xudt khdu 4 mit hang chit luc 1a Ché (C), Hat didu (D),
Hat tiéu (T), S#n (S). 40 container hang xudt khiu ciia cong ty dugc théng quan qua
ctia khiu qudc t&€ Méng Céi vao thdng 5 nim 2023 nhu sau:

18
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a) Lap bang tan s6 tuong d6i ctia mau dii liéu thong ké dé.

b) V& biéu dd tin s8 tuong ddi ¢ dang biéu dd cot clia miu s6 liu thong ké d6.

Gidi

a) Mau dif liéu thong ké d6 c6 40 dii lidu (N = 40) va c6 4 gid tri khac nhaula C, B, T, S.
Cic gid tri C, D, T, S 1An lugt c6 tAn s, tin s6 tuong d6i la:

n=13;n,=9%n=11n,=17;

fi= 13. 100 %=32,5%;f, = 0100 % = 22,5%;
40 - 40
11.100 7.100
fi= T % = 215%: = TR % = 17.5%.
Béng tan s6 tuong ddi ctia mAu s8 lidu thong ké d6 nhu Bdng 22 sau:
Mit hang (x) | C b T S | Cong Tén 56 twong ddi (%)
Tén s 351 325
tuong d6i  |32,5 (22,5 27,5 [17,5 | 100
(%)

Bdng 22
b) Biéu db tan s6 tuong ddi ¢ dang biéu do
c6t cia mau sb lidu thong ké do nhu
Hinh 13.

C b T S Mathing
Hinh 13

Vi du 5; Mot trudng trung hoc co s& thdng ké sd gid (trung binh) choi thé thao
trong mdt tudn ctia 420 hoc sinh. K&t qua mau s6 ligu thong ké d6 dugc cho & bang

tan s6 sau (Bdng 23):

S6 gio choi thé thao (x) 8 9 10 12 Cong
Tén s6 (n) 147 126 84 63 N = 420
Bang 23

a) Lap bang tin s tucng d6i ctia mau dii lidu thong ké dé.
19
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b) V& biéu d6 tin s6 tuong ddi ¢ dang biéu dd cot ctia mau sb licu thong ké do.

¢) V& biéu dd tin s6 tuong ddi ¢ dang biu db hinh quat tron ctia miu s6 lidu thong
keé do.

Gidi
a) Bang tAn s6 tuong d6i cia miu di lidu thong ké d6 nhu Bdng 24 sau:
S givs choi thé thao (x) 8 9 10 12 Cong
Thn s tuong d6i (%) 35 30 20 15 100
Bdang 24

b) Biéu do tan s6 twong dbi ¢ dang biéu db cot ciia mau s liéu théng ké do nhu
Hinh 14.

Tén 56 tuong dbi (%)

35t 33

30 30

8 9 10 12 Sogiochoi thé thao
Hinh 14 Hinh 15
¢) Biéu db tan s6 tuong ddi & dang biéu dd hinh quat tron ctia mau s6 liéu thong ké
d6 nhu Hinh 15.

C.BAITAP

12. Téng di€m ma cdc thanh vién ddi tuyén Olympic Todn quéc & (IMO — hinh thic
thi tryc tiép) ciia Viét Nam dat dugc trong cdc nim 2008, 2009, 2010, 2011, 2012,
2013, 2014, 2015, 2016, 2017, 2018, 2019, 2020, 2022, 2023 dugc thong ké 1an
lugt nhu sau: 159; 161; 133; 113; 148; 180; 157; 151; 151; 155; 148; 177; 150;
196; 180. (Nguon: https://imo-official.org)

a) Néu céc doi tugng thong ké va cho biét ¢ bao nhiéu s6 lidu thong ké & trén.
b) Trong céc 8 lidu thdng ké & trén 6 bao nhiéu gid tri khdc nhau?

20
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13. Thong ké lugng hang ban dugc (don vi: chiéc) ctia 39 mit hang é mot siéu thi dién
mdy nhu sau:
4 7 4 5 7 9 5 10 4 8 5 8 9
9 5 10 8 4 5 7 5 10 9 4 7 4
8 9 8 4 9 8 9 5 10 5 7 10 9
a) Lap bang tan s& clia mAu s6 liéu thong ké d6.
b) V& biéu db tan s6 ¢ dang biéu dd cot chia mau s6 liéu thong ké dé.
14. Béc An ghi lai s6 cude dién thoai bac da goi trong mdi ngay ctia thang 2 nim 2023
nhu sau:
5 5 8 7 8 7 9 10 10 7 7 5 9 5
w 8 8 7 9 17 5 _A0N SENeg 0w 9 7 10
a) Lap bang tan s6 clia mAu s6 liéu thong ké d6.
b) V& bidu d6 tan s§ & dang biéu @b cot ctia mau s6 lidu thong ké do.
15. Thong ké s& quyén sdch quyén gop ting hd thu vién nha trudng ctia 100 hoc sinh
khdi 9 nhu sau:
50 38 35 38 50 38 27 38 47 27 27 35 38 32 38 32 35 32 35 32

38 38 35 32 35 38 38 50 32 47 27 38 35 27 47 35 38 38 32 35
35 35 27 32 38 35 32 32 38 32 38 35 27 38 27 38 27 32 38 38
38 32 38 32 35 9 35 38 32%27 50 32 27 35 47932 38 27 32 32
38 27 35 38 35 47 35 38 35 38 35 35 35 35 35 27 50 38 32 38
a) Trong 100 0 ligu thf)’ng ké & trén, c6 bao nhiéu gia tri khic nhau?

b) Lép bang tin s6 tuong ddi clia mau s& liéu théng ké do.

¢) V& biéu db tan s6 tuong d6i & dang biéu dd cot ctia mau s6 lidu thong ké do.

16. Diém kiém tra mon Toan ctia 200 hoc sinh khéi 9 dugc thong ké nhu Bang 25 sau:

Piém 5 6 7 8 9 10
S6 hoc sinh 30 40 50 35 25 20
Bang 25

21
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a) Lap bang tan s6 twong doi cua mau s6 lidu thong ké do.

b) V& biéu do tan sb twong ddi (¢ dang bidu dd cot va biéu dd hinh quat tron) ctia

mau s6 liéu thong ké do.

17. Khéi lugng thic an trung binh (don vi: gam) trong mét ngay cho méi con lon

50 kg ctia mot s6 ho gia dinh duoc théng ké nhu sau:

2200 2100 2150 2100 2100 2150 2200 2100 2100 2050
2100 2200 2050 2050 2100 2100 2150 2200 2150 2200
2200 2050 2150 2100 2200 2200 2150 2100 2150 2100
2100 2200 2150 2150 2100 2200 2050 2100 2100 2150
2100 2100 2200 2150 2200 2050 2050 2200 2100 2150

a) Lap bang tan s6 twong doi cia mau s6 liéu thong ké do.

b) V& biéu do tan sb twong doi (6 dang biéu dd cot va biéu do hinh quat tron) ciia

mau sd liéu théng ké do.

18. Trong bai tho “Lugn™ ni tiéng ciia nha tho T6 Hitu c6 nhiing cau tho:

22

“Chit bé lodt chodt
Cdi xdc xinh xinh
Cadi chan thoan thodt
Cédi dau nghénh nghénh...”
Mau dit lidu théng ké céc chir cai C; N; H; T: L 14n luot xut hién trong nhing ciu
tho trén la:

¢, H: & T € H: T € € N, H
N;: H € € H, N; T H N T, H
T, C; N; H; N; H; N; H; N; H

a) Lap bang tan s6 tuong ddi cua mau dit liéu thng ké do.

b) V& biéu dé tan sé twong dbi & dang biéu db hinh quat tron ctia mau dit liéu thong
ké do.
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£33 TAN S6 GHEP NHOM.
TAN SO TUONG POl GHEP NHOM

A. KIEN THUC CAN NHG
Mau s6 liéu ghép nhém
DE chuyén mau s liéu khong ghép nhém thanh mau s6 liéu ghép nhém, ta ¢ thé thuc
hién nhu sau:
— Tim niia khoang [a ; b) sao cho gid tri clia mdi s6 liéu trong mau s& liéu déu thude
ntia khoang [a ; b);
— Ta thudng phan chia niia khoang [a ; b) thanh cdc nita khodng c6 do dai bing nhau.
Chii y: Khi ghép nhém s6 liéu, dau miit clia cic nhém c6 thé khong phai 1a gid tri ctia
mau s6 lidu.
Tan s6 ghép nhém, bang tan s6 ghép nhém, biéu dé tan s6 ghép nhém
o Trong mot miu s6 liéu ghép nhém, tin s6 ghép nhém (hay tin s6) clia mot nhém
1a s s6 liéu trong mau s6 li¢u thude vao nhom d6. Tan s6 ctia nhém 1, nhém 2, ...,
nhém m ki hiéu 14n ludt 1a Ry Ry e 108
o D€ 1ap bang tin s3 ghép nhém & dang bing ngang, ta ¢6 thé 1am nhu sau:
Budc 1. Xdc dinh c4c nhém clia miu dit liéu ghép nhém va tim tan s§ ctia mdi nhém d6
Butde 2. Lap bang gdm 2 dong vi mot s& cot
Theo thi ty tit trén xudéng duéi, ta 1an lugt ghi:
— Cot dau tién: Nhém, Tan s6 (n)
— Céc cot ti€p theo lan lugt ghi tén nhém va tan s8 ctia nhém d6
— C6t cudi ciing: Cong, N= ...
Chii y: Bang tin s§ ghép nhém & dang bing doc dugc 1ap bing cédch tuong ty
nhu trén.
o D¢ vé biéu dd tan s6 ghép nhém & dang biéu dd cot ctia mot miu b liéu ghép nhém,
ta c6 thé thuc hién theo cic budc sau:
Bude 1. Lap bang tan s ghép nhém ctia miu 6 liéu duge ghép nhém di cho
Budc 2. V& biéu db cot biéu dién 3 lidu thong ké trong bang tan s ghép nhém nhén
dugc & Budce 1 (céc cot duge ghép sit nhau).
23
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Tén s6 tuong d6i ghép nhém, bang tin sé tuong déi ghép nhém, biéu

déb tan sé tuong ddi ghép nhém

o Tén 6 tiong d6i ghép nhém (hay tén s6 iiong d6i) f; clia nhom i 12 ti s6 gitia tin s6
n, clia nhém d6 va s6 lugng N céc s6 liéu trong mau s6 liéu thong ké: fi= % .Ta
thuong viét tan s tuong d6i ghép nhém dudi dang phan trim.

o DE 1ap bang tin s8 tuong ddi ghép nhém & dang bang ngang, ta ¢6 thé lam
nhu sau:
Budc 1. Xéc dinh cdc nhém ctia mau dii liéu ghép nhém va tim tin sé tuong ddi ctia
mdi nhém d6
Budc 2. Lap bang gdbm 2 dong va mot s8 cot.
Theo thi ti tif trén xudéng duéi, ta 1an lugt ghi:
— Cot dau tién: Nhém, Tan s6 tuong ddi (%)
— Céc cot tiep theo lan lugt ghi nhém va tin s6 tuong d6i ctia nhém d6é
— Cot cudi cing: Cong, 100.

Chii y: Bang tin s ghép nhém & dang bang doc dugc lap bing cich tuong tu

nhu trén.

o D¢ v& bidu dd tin s6 tuong doi ghép nhém & dang bidu dd cot ctia mot miu 8 ligu

ghép nhdm, ta ¢6 thé thuc hién céc budc sau:
Budc 1. Lap bang tan s6 tuong doi ghép nhém ctia mu s6 liéu ghép nhém da cho

Budc 2. V& biéu dd cot biéu dién so liéu thong ké trong bang tan s& tuong ddi ghép
nhém nhin duge 6 Budc 1.

o D& v& bidu dd tan s3 tuong doi ghép nhém ¢ dang bidu dd doan thing cliia mot miu
s6 liéu ghép nhém, ta c6 thé thuc hién cdc budc sau:

Budc 1. Lap bang tan sO tuong doi ghép nhém ctia mu s6 liéu ghép nhém da cho

Bude 2. V& biéu dd doan thing biéu dién cdc s3 liéu thdng ké trong bang tAn s§ tuong

d6i ghép nhém nhén dugc & Budc 1.

24
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B.ViDU

Vidu 1 ; Thu nhép binh quin d4u ngudi ki hiéu 1a GNIPC (Gross national income
per capita, tinh theo d la My) ciia mot s& nén kinh t€ thudc khu vuc chau A
Théi Binh Duong nim 2021 dugc thng ké nhu sau: 102 450, 70 700, 67 580, 55 290,
47490,45440,44 570,28 730,19 170, 18 530, 16 520, 13790, 12904, 11 090, 10440,
9450, 8 150, 7 220, 6 960, 5 800, 4 430, 4 340, 4 280, 4 230, 2 100.

(Nguon: statistica.com)

a) Lap bang tin s6 ghép nhém clia mau s8 liéu d6 sau khi ghép nhém theo sdu nhém

tng véi sau ntta khoang sau: [1 027 5 17 931), [17 931 ; 34 835), [34 835 ; 51 739),
[51739 ;68 643), [68 643 ; 85 547), [85 547 ; 102 451).

b) Tit 01/7/2019, Ngan hang Thé giéi xdc dinh mot nén kinh € & mic thu nhap
dudi trung binh néu GNIPC tii 1 026 dén dudi 3 996, & muic thu nhap trén trung
binh néu GNIPC tii 3 996 dén dudi 12 376 va é mic thu nhap cao néu GNIPC tii
12376 tré 1én. GNIPC ctia Viét Nam nim 2021 1a 11 040. Nén kinh t€ ctia Viét Nam
nim 2021 dugc x€p & mic nao va thude nita khoang nao trong sau nita khoang
néu trén?

Giai

% ey i 2 2
a)Bang tan s6 ghép nhém cua Tén s ghép nhom

()
[1027:17931) 15

miu s& lidu d6 sau khi ghép Nhom

nhom theo sdau nhom ting véi
sau ntia khoang [1 027 ; 17 931),
[17931;34835),[34835;51739), [17 931 34 835) 3
[51739;68643),[68643; 85 547),
[85 547 ; 102 451) nhu Bdng 26.

[34 83551 739) 3

b)GNIPC clia Viét Nam nim [31739; 68 643) 2

2021 1a 11 040, viy nén kinh t& [68 643 ; 85 547) 1
cua Viét Nam nim 2021 dudc

B [85 547 ;102 451) 1
x€p 6 muc trén trung binh va thudc

nitia khoang [1 027; 17 931). Cong N=25

Bang 26
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Vi du 2 ] Bigu tra vé s6 tién mua sach tham khao (don vi: nghin ddng) trong 6 thang
ctia 50 phu huynh hoc sinh, ngudi ta thu dugc két quéa sau:
493 705 568 710 895 983 880 819 580 998
432 906 880 514 996 901 642 787 809 690
987 532 984 710 665 836 873 489 537 609
745 437 948 818 552 927 947 653 406 442
788 732 468 896 435 872 492 668 471 561
a) Lap bang tin s6 ghép nhém clia miu s8 liéu d6 sau khi ghép nhém theo sdu nhém
sau: [400 ; 500), [500 ; 600), [600 ; 700), [700 ; 800), [800 ; 900), [900 ; 1 000).

b) Xét nh6m 20% phu huynh duge diéu tra danh tién d& mua sich it nhit. Ngudi mua
nhiéu nhat trong nhém phu huynh nay mua hét bao nhiéu tién?

Gidi

a) Bang tan s6 ghép nhém ciia mau —
s6 lieu d6 sau khi ghép nhém Nhém Ran 5o ghép nhom
theo sdu nhém tng v4i sdu ntia i
khoang [400 ; 500), [500 ; 600), [400 ; 500) 10
[600 ; 700), [700 ; 800), [500 ; 600) 7
[800 ; 900), [900 ; 1 000) nhu
Bdng 27. [600 ; 700) 6

b) Dua vio Bdng 27, (g nhém 700 ; 800) 7
20% phu huynh danh it tién dé [800 ; 900) 10
mua sdch nhit 1a nhiing phu 1900 : 1 000) 10
huynh thudc nhém [400 ; 500).
Ngudi mua nhiéu nhit trong Cong Sl

nhém phu huynh nay mua hét Bang 27

493 nghin dong.

Vidu 3] 5§ lieu théng ké cdc diém s6 16n hon 69 véi thang diém 100 cita 40 hoc
sinh 16p 9 du thi hoc sinh gidi mén Tigng Anh do nha trudng t& chic dudc ghi lai
nhu sau:
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71 72 90 93 76 87 80 85 96 86
91 77 94 81 70 83 83 90 87 72
80 84 79 77 87 78 85 84 74 89
73 87 82 92 98 88 86 83 97 78

a) Lap bang tin s6 ghép nhém clia mau s8 liéu d6 sau khi ghép nhém theo sdu nhém
sau: [70 ; 75), [75 ; 80), [80 ; 85), [85 ; 90), [90 ; 95), [95 ; 100).

b) Nha trudng danh ting 20 quyén v& va 10 quyén vd cho méi hoc sinh ¢6 diém lan
lugt thudc céc nita khodng [95 ; 100) va [90 ; 95). Tinh tdng s quyén v nha tridng
thudéng cho cic hoc sinh da dat s6 diém thudc cdc khoang diém dé.

Gidi

a) Bang tin s6 ghép nhém clia miu Tén s6 ghép nhom
s0 lidu d6 sau khi ghép nhém theo Nhom )
sdu nhém ting véi sdu niia khoang:
[70 5 75), [75 ; 80), [80 ; 85), [70;75) 6
[85 3 90), [90 ; 95), [95 ; 100) nhu [75 ; 80) 6
Bdng 28. (80 ; 85) 9

b) Téng s6 quyén vG nha trudng [85 : 90) 10
thuéng cho s3 hoc sinh c6 diém (90 95) P
thudc cdc ntia khoang [95 ; 100)

[95 ; 100) 3
va[90;95) la:
Cong N=40

20.3+10. 6 = 120 (quyén vd).

Bing 28

Vidu4) Mot doi cong nhin tham gia hdi thi tay nghé giodi. MSi cong nhan phai
hoan thanh bai thi (If thuyét va thyc hanh) trong thdi gian 120 phiit. Thai gian hoan
thanh bai thi ctia cdc cong nhan trong ddi dé dige cho 6 Bdng 29.

Thoi gian
i [90;95) | [95:100) |[100;105)|[105;110)|[110;115)|[115; 120)
(phut)
_So 3 5 6 7 9 10
cong nhan
Badng 29
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a) Tinh s6 cong nhan da hoan thanh bai thi trudc khi hét gio trén 20 phut.
b) V& bidu dd tan s& ghép nhém & dang biéu dd cot clia mau s& liéu ghép nhém néu
& Bdng 29.
Gidi
a) Dua vio Bdng 29, ta ¢6 s6 cong nhin da hoan thanh bai thi trude khi hét gid trén
20 phiit Ia: 3 + 5 = 8 (ngudi).
b) Hinh 16 cho biét biéu dd tin s& ghép nhém & dang biéu d6 cot clia miu s liéu duge
ghép nhém néu & Bdng 29.
Tén 56 (n)
14

12

115 120 Thoi gian (phit)

Hinh 16

Vidu 5; Bdng 30 cho biét tin s va tan s6 tuong doi ghép nhém ctia mot mau s&
liéu ghép nhom:

Nhém Tén s6 ghép nhém (n) Tén s6 tuong d6i ghép nhém (%)
110 15) 4 f
[15;20) 11 27.5
[20; 25) 7 17,5
[25:30) 8 20
[30;35) a fS

Cong N=40 100

Bdng 30

a) Tim cdc gid tri ca a, f,, f;.

b) V& bidu dd tin s6 tuong ddi ghép nhém & dang bidu dd doan thing ciia miu s6 liu
ghép nhém néu & Bang 30.
28
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Gidi
a)Tacé 4+ 11+ 7+ 8+ a=40.Do dé:

4.100
% =10%; [, =
40 %

10‘100%=25%.

a=10; f,=

b) Biéu do tin s6 tuong d6i ghép nhém & dang bidu do doan thing ctia miu s6 liéu

dugc ghép nhom néu & Bdng 30 duge cho & Hinh 17.

Tan s6 tuong doi (%)

4 Y /AN

1 10 15 20 25 30 35 Nhom
Hinh 17

C. BAITAP

19. Mot truding trung hoc cd s& chon 39 hoc sinh nii khdi 9 dé do chiéu cao (don vi: cm)

va thu duge mu s6 ligu sau:

160 159 159 158 158 160 161 163 161
161 162 162 161 163 164 163 163 163
164 165 165 165 164 166 166 167 164
169 168 168 167 169 169 159 169 158

Ghép cic s0 lidu trén thanh sau nhém theo céc nita khoang c6 d9 dai bing

ta dugc cac nhém do la:

161
164
167

nhau,

A. [158;160), [160 ; 163), [163 ; 164), [164 ; 167), [167 ; 168), [168 ; 170).
B. [158;160), [160 ; 162), [162 ; 164), [164 ; 166), [166 ; 168), [168 ; 170).
C. [158 ; 160), [160 ; 162), [162 ; 165), [165 ; 168), [168 ; 169), [169 ; 170).
D.[158;161),[161;164),[164 ; 167), [167 ; 168), [168 ; 169), [169 ; 170).
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20. MAu s6 liéu ghép nhém vé lugng rau (don vi: tn) thu duge trong mdt nim clia cc
d6i san xuat & mot hop tic xa nhu Bdng 31 sau:

Nhém | [5;10) [[10;15) | [15;20) | [20:25) | [25;30) | [30;35)| Cong

Tan s& 2 4 3 5 4 2 N=20

Bing 31

Mau s liéu dugc chia thanh s6 nhém la:

A. 4. B.5. C.6. D.7.

21. S6 tién (don vi: triéu ddng) chi tiéu cho thyc phim va dd udng trong mdt thang ctia

40 gia dinh dugc thong ké nhu sau:
8,0 6,5 3 7,0 7,0 7.8 7,1 7l 7.4 6,8
72 7.7 6,6 8,2 6,8 6,7 6,9 8.4 6,6 73
7.3 6,3 6,2 74 7,6 7.4 7,8 6,9 7.8 12
83 82 6,0 6,7 6.9 72 79 7.9 6,1 8,1

a) Hay ghép cdc 8 liéu trén thanh ndm nhém ting véi ndm ntia khodng sau:

[6,0:6.,5),[6.5;7,0),[7,0;75),[7,5:8,0),[8.0;8,5).

b) Lap bang tan s6 ghép nhém va bang tan s6 tuong d6i ghép nhém ctia mau s6 liéu
ghép nhom dé.

¢) Vé biéu db tan s ghép nhém & dang biéu dd cot ctia méu sé lidu ghép nhém néu
G cau a.

d) V& biéu db tn s& tuong d6i ghép nhém & dang biéu dd doan thing ctia miu s&
liéu ghép nhém néu G ciu a.

22. Tim hiéu thdi gian (don vi: gid) truy cap Internet trong tudn dau thdng 4 ctia mot
6 cdn bd & mot vién nghién ctu thu dugc két qua nhu & Bang 32 sau:

Thoi gian [0:5) [5:10) [10; 15) [15;20) [20:;25)
S& nguoi 5 20 15 6 4
Bang 32
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a) Lap bang tan s ghép nhém va bang tin s6 tuong d6i ghép nhém clia mau s6 liéu
ghép nhém dé.

b) V& biéu dd tan s6 ghép nhém & dang biéu dd cot ctia mau s6 liéu ghép nhém do.
¢) V& biéu db tan s6 tuong ddi ghép nhém & dang biéu db doan thing ciia mau s&

liéu ghép nhém do.

23. Mot ngan hang thdng ké s tién (don vi: triéu ddng) ma 80 ho gia dinh vay dé phét
trién sn xuét. S& ligu dugc ghi lai trong biéu do tin s& ghép nhém & Hinh 18.
Tan 56 (n)

25 25

20

(e t
40 50 60 70 80 90 100 S&'tién (triéu dong)

Hinh 18

a) Lap bang tan s& tuong d6i ghép nhém clia miu s6 liéu duge ghép nhém do.

b) V& biéu db tan s& tuong ddi ghép nhém & dang bicu dd cot ctia miu s ligu ghép
nhém dé.

&73 PHEP THU NGAU NHIEN VA KHONG GIAN MAU.
XAc SUAT cUA BIEN cO

A. KIEN THUC CAN NHO
Phép thi ngau nhién va khéng gian mau
o C6 nhiing phép thii ma tip hgp Q gdm cdc két qua c6 thé xdy ra clia phép thit d6
hoan toan x4c dinh. Tuy nhién, cic két quéa xdy ra ¢6 tinh ngiu nhién, ta khong thé
doén truéc duge. Nhiing phép thii nhu thé goi Ia phép thit ngau nhién (goi tit 1a phép
thit) va tap hgp Q goi la khong gian méu ctia phép thi.
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o Cic két qua c6 thé xdy ra cia mot phép thii c6 kha ning xuat hién nhu nhau dugc
2oi 1a ddng khé ning.

K&t qué thuan 1i cho bign c6 A 1a mdt két qué c6 thé ctia phép thii 1am cho bién ¢
A xay ra.

Xéac suat cta bién c6

o Gia thiét riing cdc két qua c6 thé xdy ra ctia mot phép thit 1a déng kha ning. Khi do,
xdc sudit ctia bién c6 A, ki hiéu 1a P(A), biing ti s6 giiia s6 két qua thuan Igi cho bién c&
A va tdng s két qua c6 thé xay ra:

PA) = S6 két qua thuan 1¢i cho A

Téng s6 két qua c6 thé xdy ra

o DE tinh xdc suit ctia bién cd A, ta c6 thé thuc hién cic budc sau:

Budc 1. Kiém tra tinh ddng kha niing ddi véi cdc két qua c6 thé xdy ra ctia phép thii
Buidc 2. Dém sb két qua c6 thé xdy ra, tic 1a dém s6 phan tii cta khong gian miu Q
Bude 3. Dém s6 két qua thuan 1¢i cho bién ¢ A

Butdc 4. Lap ti s gitia s6 két qua thuan 1¢i cho bién c6 A va téng s6 két qua c6 thé
xady ra.

B.ViDUy

Vid 1) xs phép thit “Gieo mot dong xu hai 1An lién tiép”.
a) Néu cdc két qua c6 thé xdy ra d6i v6i mit xudt hién ctia déng xu.
b) Viét khong gian mu clia phép thii dé.
Gidi
a) Céc két qua c6 thé xdy ra ddi v6i mit xuat hién clia ddng xu la: NS, SN, NN, SS

(trong d6: NS 1a két qua 1an dau ddng xu xuat hién mit ngtia, 1an thi hai ddng xu
xuat hién mit sip; ...).

b) Khong gian miu ctia phép thit d6 12 Q = {NS; SN; NN; SS}.

Vidu 2] vig ngau nhién mét s tu nhién ¢ hai chit s6 16n hon 70.

a) Tim s& phan tii cta tp hop Q gdm céc két qua c6 thé xay ra dbi véi s6 tu nhién
dugc viét ra.
32

Ban in thor



b) Tinh xéc suat ctia bién ¢d A: “S6 tu nhién dugc viét ra 1a bdi ctia 57.

Gidi

a) Tap hop Q gdm céc két qua c6 thé xdy ra ddi véi s6 ty nhién dugc viét ra la:
Q={71;72;...;98;99}. Do d6 tap hop Q c6 29 phin ti.

b) Céc s6 tu nhién dugc viét ra 1a boi ctia 5 1a: 75, 80; 85; 90; 95. Do d6 ¢6 5 két qua

thuan 19i cho bign c& A: “S6 ty nhién dugc viét ra la boi cia 5”. Vay xdc suat ctia

bign e AR PA)= O
29

Vidu3) cho tap hop A = {1; 2} va B = {0; 3; 4}. Viét ngAu nhién mot s& t nhién

¢6 hai chii 6 ab, trongdé6a € Avab € B.

a) Viét tap hop Q gdm cdc két qui c6 thé xdy ra ddi véi s6 ty nhién dugc viét ra.

b) Tinh xéc suét ctia bién ¢d I: “S6 ti nhién dudgc viét ra la udc clia 48”.

¢) Tinh xdc suét clia bién ¢6 K: “S6 tu nhién dudc viét ra nhd hon 20”.

Gidi

a) Tap hop Q gdm cdc két qué c6 thé xdy ra doi v6i s6 ty nhién dugc viét ra la:

Q= {10; 13; 14; 20; 23; 24}. Do d6, tap hop Q c6 6 phén .

b) S6 tu nhién dugc viét ra la udc ctia 48 1a s& 24. Do d6 c6 1 két qua thuan Igi cho
bién ¢6 I: “S6 tu nhién dugc viét ra 1a udc cua 48”. Vay xdc suit ctia bién ¢d [ la
P() = é.

¢) Céc s8 tu nhién dugc viét ra nhd hon 20 1a: 10; 13; 14. Do d6 c6 3 két qué thuan 1gi
cho bién c6 K: “S& tu nhién dugc viét ra nhé hon 20”. Vay xdc suat cta bién c& K

31
AP(K)= 2 = —.
a P(K) =5

Vidu 4 ) Mot hop ¢6 chida 3 vién bi vang lan lugt ghi céc s6 1; 2; 3 va 2 vién bi nau
14n lugt ghi cdc s6 4; 5. Lay ngu nhién ddng thoi hai vién bi trong hop dé.

a) Viét tap hop Q gdm céc két qua c6 thé xdy ra d6i véi hai vien bi duge 14y ra.
b) Tinh x4c suét cia bién ¢d A: “Hai vién bi dugc 14y ra cing mau”.
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Gidi

a) Tap hop Q gdm céc két qua c6 thé xay ra d6i véi hai vién bi dugc 14y ra la:
Q={{L;2}; {1;3}{1;4}:{1;5}; {2;3}; {2; 4}:{2; 5}5{(3; 4}:{3; 5};{4; 5} } (trong
d6: {1; 2} 1a két qua 1ay dugc vién bi ghi s6 1 va vién bi ghi s8 2, ...). Do d6 tap
hop Q c6 10 phin ti.

b) Céc trudng hgp hai vién bi dugc 14y ra cing mau la: {1;2}; {1:3}; {2;3}:{4: 5}. Do
d6 ¢6 4 két qué thuan 1gi cho bién ¢d A: “Hai vién bi dugc 14y ra cing mau”. Vay
xdc suat clia bién c6 A 1a P(A) = 4.2 .

10 5
Vidyu 5] C6 3 phong bi gidng nhau 1An luot dugc dénh s6 tht e tr 1 dén 3 va 3 con
tem lan lugt dugc danh sd thd tu tit 1 dén 3. Dédn 3 con tem d6 vao 3 phong bi sao cho

khong c6 phong bi nao khong ¢6 tem. Tinh xdc sut cla bién c¢d A: “Ldy ra dugc 2

phong bi trong 3 phong bi trén sao cho mdi phong bi déu ¢6 s thi ty gidng véi s6 thi

tu con tem da dan vao n6”.

Gidi

Ta c6 tap hop Q gdm cdc két qua c6 thé xdy ra d6i véi 3 con tem dugc dén trén

3 phong bi 1a Q = {1-2-3; 1-3-2; 2-3-1; 2-1-3; 3-2-1; 3-1-2} (trong d6: 1-2-3 la két

qué cdc phong bi ghi s6 1, 2, 3 1an lugt dugc dédn bdi cdc con tem ghi s8 1, 2, 3; ...).

Do d6, tap hgp Q ¢6 6 phan ti.

A la bién c6: “Lay ra dugc 2 phong bi trong 3 phong bi trén sao cho mdi phong bi déu

6 s6 thi t gidng véi s thd ti con tem da ddn vao né”

s6 th tu giong v6i s8 thid ty ctia con tem ddn vao né. Mt khéc, chi c6 mdt trudng hop

nhu vay. Do d6 chi ¢6 1 két qua thuan 1¢i cho bign ¢8 A. Vay xdc suat ctia bién cd A

1
laPA)=—.
(A) A
Vidy 6] i cong nhin ctia mot doi xay
dung lam viéc ¢ mot trong ndm bd phan cla

ddi d6 1a: Lop mai, Op gach bép, Lat nén, Trét

tudng, Xdy tuong. Biéu dd hinh quat tron &

Hinh 19 thong ké ti 1& cong nhan thudc mbi bd

nén phong bi con lai cling c6

phan. Chon ngiu nhién mot cong nhin cia doi.
Tinh xdc suat cia mdi bién c6 sau:
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a) A: “Cong nhan dugc chon thude bd phéan Trit tudng™;
b) B: “Céng nhan dugc chon khong thudc b phan Lat nén hodc Lop mai”.
Gidi
a) S6 cong nhan thude bd phan Trat tudng chiém 15% tong s6 cong nhan clia toan doi.
15
Viy P(A) = — =0,15.
ay P(A) 100
b)Ta c¢6 s3 cong nhin thuoc bd phan Lit nén hoic Lop mdi chi€m:
25% + 20% = 45% tong s cong nhan clia toan ddi. Suy ra s& cong nhan khong
thuoc bd phan Lat nén hodc Lop mdi chiém: 100% — 45% = 55% tong s&
55

cong nhan cua toan doi. Vay P(B) = p— =0,55.

C.BAITAP

24. Mot hop c6 30 chiée thé ciing loai, mdi thé duge ghi mot trong céc s6 2, 4, 6, ..., 60;
hai thé khéc nhau thi ghi hai s& khac nhau. Xét phép thit “Riit ngiu nhién mot the

A

trong hop”.
a) Liét ké cdc két qua c6 thé xdy ra ddi v6i s& xudt hién trén thé dugc rit ra.
b) Tinh xdc sudt ctia mbi bién cd sau:

A: “S6 xudt hién trén thé dudgc rit ra 16n hon 12 va la udc ctia 60™;

B: “S6 xuit hién trén thé dugc riit ra 16n hon 2 va chia cho 8 du 27;

C: “S6 xuat hién trén thé dudgc riit ra chia hét cho ca 3 va 57.
25. Viét ngAu nhién mot s8 tu nhién ¢6 hai chii s6 khong nho hon 80.
a) Viét tap hop Q gdm cdc két qua c6 thé xay ra d6i véi s6 tu nhién dugc viét ra.
b) Tinh xdc suét cia mdi bién c6 sau:
A: S8 ty nhién dugc viét ra c6 chii s& hang chuc 16n hon chit s& hang don vi”;

B: “S6 tu nhién dudgc viét ra c6 chii s& hang chuc gap hai hodc gap ba lan chii s&
hang don vi”.
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26. Viét ngau nhién mot s6 tu nhién c6 ba chii s6 nho hon 400.
a) Tinh s8 phén i ctia tap hgp Q gdm cic két qua c6 thé xay ra ddi véi s6 tu nhién
dugc viét ra.
b) Tinh xéc suat ctia mdi bién ¢d sau:
A: “S6 ty nhién dugc viét ra Ia 1ap phuong ctia mot s& ty nhién”;
B: “S& ty nhién dugc viét ra 1a s6 tu nhién nhd nhat va khi chia s6 d6 cho 5; 6; 7
¢6 s du 1an luot 1a 3; 2; 17

27. Mt ddi hoc sinh gdbm 7 ban tham gia cudc thi “An toan giao thong cho hoc sinh
trung hoc ¢ s6” do nha trudng t6 chiic. Trong d6 c6 5 ban hoc sinh 16p 9 la:
An (I6p 9A), Binh (I6p 9A), Bao (I6p 9B), Bich (16p 9D), Lam (I6p 9E) va
4 ban hoc sinh 16p 8 1a: Minh (16p 8A), Ha (16p 8B), Ngoc (16p 8C), Lan (16p 8E).
Chon ngiu nhién mot thi sinh trong ddi hoc sinh tham gia cudc thi d6.

a) Liét ké cdc cich chon c6 thé thyc hién dugc. C6 tat c bao nhiéu két qué c6 thé
xdy ra?
b) Tinh xéc suit cia mdi bién ¢d sau:

A: “Thi sinh dudc chon 1a hoc sinh 16p 8

B: “Thi sinh dugc chon la hoc sinh 16p 9A”.

28. Mot trudng trung hoc ¢o s ¢6 2 hoc sinh nam va 2 hoc sinh nit dat giai cudc thi
viét thu quéc t& UPU. Bon ban hoc sinh d6 dugc xép ngau nhién thanh mot hang
ngang dé nhan phan thudng. Tinh xdc suét clia bién ¢& I: “2 hoc sinh nit duge x&p
khong diing canh nhau”.

29. Mot hop c6 chia ba vién bi vang 14n lugt ghi céc s8 1; 2; 3 va hai vién bi nau lan
Iugt ghi cdc s6 4; 5. LAy ngau nhién ddng thdi hai vién bi trong hop. Tinh xdc suat
ctia mdi bién cd sau:

A: “Hai vién bi dugc 14y ra cing mau vang”;
B: “Hai vién bi dudgc 13y ra khic mau”.

30. Mot hop c6 chiia 15 qua cau mau xanh duge danh so tif 1 d@&n 15 va 5 qua ciu mau
d6 duge ddnh & ti 16 dén 20. LAy ngAu nhién mot qui trong hop. Tinh xdc sut
ctia mdi bién cd sau:

a) “Qua cau dugc 14y ra c6 mau xanh”;
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b) “Qua cau dugc 1ay ra ghi s6 chin™;
¢) “Qua cau dugc 14y ra c6 mau xanh va ghi s& 1& chia cho 3 du 17

d) “Qua cAu dugc 13y ra c6 mau do hoic ghi sd chin”.

31. D4i véi nhidu quc gia, cdng bién c6 vai trd hét stic quan trong trong phit trién
kinh t& ctia dat nude. D6 1a ciia ngd giao thuong hang hod xuét, nhap khéu. 13 cang
bién 16n trén thé gidi di dugc lya chon trong danh sdch sau: Thugng Hai (thude
Trung Qudc), Singapore (thudc Singapore), Busan (thudc Han Quéc), Hai Phong
(thudc Viét Nam), Durban (thudc Nam Phi), Lagos (thudc Nigeria), Container Kénh
Suez (thudc Ai Cép), Kenya Mombasa (thudc Kenya), Rotterdam (thuéc Ha Lan),
Antwerp (thuéc Bi), Hamburg (thudc Puc), Valencia (thudc Tday Ban Nha),
Piraeus (thudc Hy Lap); m&i nudc chi c6 ding mot cang bién duge chon. Chon
ngéu nhién mot cang bién trong 13 cang bién d6.

a) Viét tap hop Q gdm cic két qua c6 thé xay ra d6i véi cang bién dugc chon. Tinh
s6 phan tii cta tap hop Q.
b) Tinh xdc suit ciia mbi bién cd sau:

A: “Cang bién dudc chon thudc chau A

B: “Cang bién dudc chon thudc chau Au”;

C: “Cang bién dugc chon thudc chiu Phi”.

32. Chon ngiu nhién mdt vé x4 s ¢6 bon chit s& duge 1ap tli cic chit s& tit 0 dén 9.

Tinh xdc suat clia bién c¢6 N: “Lay dudc vé x6 s6 khong c6 chit s6 3”.

33. Trén mat phﬁng Oxy cho hinh chii nhat OABC sao cho A(0 ; 3), B(4 ; 3), C(4 ; 0).
Goi Q12 tap hop tit ca cdc diém (x ; y) v6i x, y 1a cdc s& nguyén va nim bén trong
(khong k€ trén canh) ctia hinh chit nhat OABC. L4y ngau nhién mot diém cta tap
hgp Q. Tinh xdc suit ctia bién ¢cd M: “Piém (x ; y) ctia tap hgp Q dugc 14y ra c6
x+y<5”.
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BAI TAP CUOI CHUONG VI

34. Cic s6 liéu thong ké khdi lugng (don vi: gam) clia 24 con c4 nudi thii nghiém
trong ao & hgp tac xa A dudc ghi lai nhu sau:
645 650 645 644 650 635 650 654
650 650 650 643 650 630 647 650
645 650 645 642 652 635 647 652
Ghép cdc s6 ligu trén thanh nim nhém sau: [630 ; 635), [635 ; 640), [640 ; 645),
[645 ; 650), [650 ; 655).
a) Tan s& ghép nhém ctia nhém [650 ; 655) la:
A. 10. B.11. 2 D. 13.
b) Tén s6 tuong ddi ghép nhém ctia nhém [640 ; 645) la:
A. 12,5%. B. 25%. C2i%. D. 30%.
35. Mot hop c6 20 chiéc thé cling loai, mbi thé dugc ghi mot trong céc s6 21, 22,

23, ..., 39, 40; hai thé khac nhau thi ghi hai s& khac nhau. Rit ngau nhién mot thé
trong hop. Xdc suit ctia bién ¢d “S8 xuat hién trén thé dugc rit ra chia hét cho 2

va3”la:
a0 B2, C. L4 DL
20 20 20 20

36. Bdng 33 cho biét s6 tién bio dudng may mdc clia mot xudng san xuat dd co khi &
bon thang cudi nim 2023.
Théing 9 10 11 12
S& tién (don vi: triéu dong) 15 24 20 36

Bang 33
Vé biéu db doan thing biéu dién két qua thong ké trén.
37. Mot cong ty sin xuat béng den kiém tra dinh ki biing cdch thdp thi nghiém
40 béng den dé kiém tra tudi tho (don vi: gid). Két qua ctia cudce thii nghiém duge
thong ké nhu sau:
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1190 1160 1200 1180 119 1180 1170 1180 1170 1160
1200 119 1180 1180 1180 1200 1180 1180 1180 1190
1180 1170 1170 1170 1180 1170 1190 1190 1160 1 180
1160 1160 1170 1180 1170 119 1170 1180 1190 1200
Lap bang tan s6 ctia mAu s lidu thong ké trén.
38. Két qua diém thi mon Ngii Vin ctia 16p 9C dudgc cho nhu & Bang 34 sau:
Diém 5 6 7 8 9 10 Cong
Tén s6 1 9 12 14 1 3 N=40
Bing 34

a) V& bidu dd tin s6 6 dang bidu dd cot ctia miu s6 lidu thong ké do.

b) V& biéu d tan s8 tuong déi ¢ dang bidu dd cot ctia mau sd lidu thong ké do.

39. Thay Nam diéu tra s6 thich chdi thé thao ctia hoc sinh 16p 9A do thiy phu tréch (mdi
hoc sinh chi néu mdt mon thé thao yéu thich nhat). Biéu db cot kép & Hinh 20 biéu
dién s6 hoc sinh nam v s6 hoc sinh ni ctia 16p 9A ¢6 s thich chdi mot sG mén thé
thao: Béng d4, Béng r6, Béng ban ma thiy Nam di diéu tra. Chon ngiu nhién mot
hoc sinh ctia 16p 9A tham gia diéu tra. Tinh x4c sudt ctia mi bién cd sau:

a) A: “Hoc sinh duge chon la nam”™;

b) B: “Hoc sinh dudc chon la nii va yéu thich moén Béng da™;

¢) C: “Hoc sinh dugc chon la nam va yéu thich mén Béng ban hoic Béng r6”.

86 hoc sinh
12

10

o N & O ®

12

B Nam

il

Bong da

Bong 16

Hinh 20

Bong ban  Mon thé thao
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40. Mot doan khich quéc € tham quan vinh Ha Long c6 ti 18 khdch ngudi chau Au
12 27%. Chon ngau nhién mdt hanh khach trong doan khéch quéc t¢ d6. Tinh xdc

sudt ctia bién c6: “Hanh khéch dugc chon la ngudi chau Au”.

4

ey

. M6t hop c6 chida 10 qua cAu mau den dugc danh s& tii 1 d&n 10 va 20 qua ciu mau
vang dugc ddnh s6 tit 11 d&n 30. Lay ngau nhién mot qua trong hop. Tinh xdc suat
ctia mbi bién cd sau:

a) A: “Qué cAu dugc 14y ra ¢6 mau den va ghi s6 chia cho 3 du 17;

b) B: “Qua cau dugc 1ay ra c6 mau vang hodc ghi s6 1¢ 16n hon 3”.

42. C6 niam doan thing c6 do dai lan higt 1a 2 cm, 4 cm, 6 cm, 8 cm va 10 cm. Lay
ngfu nhién ba doan thing trong nim doan thing trén. Tinh xdc suat ctia bién c6 E:

“Ba doan thing dugc 14y ra 1ap thanh ba canh ctia mot tam gidc”.

43. Hai tii A va B chiia cic tdm thé dugc ddnh s6. Ti A chida 5 tim thé mau do
duge ddnh s6 1; 2; 3; 4; 5 va tii B chiia 4 tim thé mau xanh dugc dénh s
1;2; 3; 4. Trong mdi i A, B, hai tim thé khic nhau dugc danh s khac nhau.
L4y ngiu nhién hai tim thé, méi tdi mot tim. Tinh xdc sudt ctia bién ¢ N:
“T6ng hai s trén hai tim thé dugc 14y ra 16n hon 67.
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LOI GIAI - HUONG DAN - PAP SO

Nam 2019 2020 2021 2022
S6 vén dau tw
S 389 28,53 31,15 27,72
(don vi: ti d6 la M¥)
Nuéc Trung Quéc My Han Quéc | Rumani | Nhat Ban | Viét Nam
So
huy chuong 6 5 4 2 2
Vang
Thoi gian huyén tdp (g16)
10
8
6
4
2
0 : 7
Chi  Dat Ha Huong Hocsinh
Thing 7 8 9 10 11
S0 khich quothgy 3526 | 486.4 | 4319 | 4844 | 5969
(don vi: nghin lwot nguoi)
86 khdch quéc t8
in luot o1
(nghinig ngué‘g()) 596,9

500
400
300
200
100

0

10

11

Thing
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5. a) S6 lidu 586 000 tan dugc viét chwa hop li.
b)

Trung Bé Bién

Nuéc Philippines % Malaysia | Ghana
Quoc Nga
A A
Luong gao xuatkhau |, 50 757 586 396 3935
(don vi: nghin tan)
Luong gao xudt khu
(nghin tan)
3000 2739
2500
2000
1500
1000
757 536
500 . . 396 393,5
0 H BN

Philippines TrungQuéc BéyBiénNgé Malaysia Ghana  Nudc

6. o . B Nam
Chiéu cao trung binh (cm) N

175 170,7

171 172
170
1651 162,1
160 160 158 Y 160.5
155 152.2 1512
150
145
140

ViétNam  Singapore ~ NhatBan Han Quée Lao Nude

7. HE An
Diém thi CIBinh
1 8 9
g B 5 75 8
. 6 6
5

5

4

3

2

1

0

Ngft van Toan Ngoaingtt 1 Khoa hoc tu nhién Mon hoc
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R Tréi ciy Tio | Chubi | Nho | Xoai | Dia
Lugng Calo trong 100 g 52 88 70 62 66
Luong Calo trong 100 g

100
90 88
80
70 i & 66
60 52
50
40
30
20
10

O A
Tao Chuoi Nho Xoai Dua  Trdi cay
b) Luong Calo trong 100 g

100
90 88
80 f
70
60
50
40
30
20
10

0

Téo Chubi Nho Xoai Dua  Trdi cay

¢) Ténglugng Calo trong 100 g clia trdi tdo va 100 g trdi chudila: 52 +88 = 140 (Calo).
Téng lugng Calo trong 100 g ctia trdi nho, 100 g trdi xoai va 100 g trdi dda la:
70 + 62 + 66 = 198 (Calo). Ta c6 ti s6 phan trim cta 140 va 198 la:
140 . 100

198

clia trdi tdo va 100 g trdi chudi bing 65% tong lugng Calo trong 100 g ciia tri
nho, 100 g trdi xoai va 100 g trdi dida” 1a sai.

% =~ T1% va T1% > 65%. Vay phét biéu “Tdng lugng Calo trong 100 g

9. Téng san lugng lda vu Pong xuén, vy He thu, vy Miia niim 2021 ctia Viét Nam
1a: 20,298 + 11,144 + 8,358 = 39,8 (tri¢u tan).

Ti s6 phin trim cla sin lugng lda vu Poéng xuan, vu He thu, vu Mua va
tong san lugng lda vu Pong xuan, vu He thu, vu Mua nim 2021 ctia Viét Nam

20,298.100 11,144.100 8,358.100

1an lugt 1a: % = 51%; % = 28%;

27 > >

%o = 21%.
43
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Do d6, ta c6 phat biéu “Biéu db hinh quat tron & Hinh 11 biéu dién cic dii liéu thong
ké 6 Bdng 17 1a diing.

10.a) 6 hoc sinh
200
150 4
100 1
50
0 , : s :
Tot Kha Pat Chua dat  Xép logi
b)
3
c) =
) 4
1. 2)[" 1,54i hinh nghé thudt Dén ca .
’ i . Hat cheo Miua roi nwéc
van hoa dan gian quan ho Bac Ninh
S6 hoc sinh 12 20
b)

Dén ca quan ho Béc Ninh

Hit chéo

R SR
Miia roi nwéc

: 4 hoc sinh
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12. a) — Céc d6i tugng thong ké 1a: Tong diém ma céc thanh vién doi tuyén Olympic
Todn quéc t& (IMO) ctia Viét Nam dat dugc trong cic niam 2008, 2009, 2010,
2011, 2012, 2013, 2014, 2015, 2016, 2017, 2018, 2019, 2020, 2022, 2023.

—C6 15 8 ligu thong keé.

b) Céc s6 ligu thong ké d6 6 12 gid tri khdc nhau la:
x,=113;x,=133; x, = 148; x, = 150; x, = 151; x, = 155;
x,=157; x,= 159; x, = 161; x, = 177; x, = 180; x , = 196.

13.a) | 8§ chiée (x) 4 5 7 8 9 10 Cong
Tén s6 (1) 7 8 5 6 8 5 N=39
b) Tan s6 (n)
8
F s
6
5 -
4
3
2
1
0
4 5 7 8 9 10 S4 chiée
14.2) S6 cude dién thoai (x) 5 7 8 9 10 Cong
Tén sb (1) 5 7 6 4 6 N=28

b)  Tinsé (n)

5 7 8 9 10 S6 cugc dién thoai

45
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15.a) Trong 100 s6 ligu thong ké & trén c6 6 gid tri khac nhau la:
x, =275 x,=32;x, =35, x,=38; x,=47; x, = 50.

b) S6 R 2 h
quyén sac
. 27 32 35 38 47 50 Cong
quyén gop (x)
Tén s& tuong d6i (%) | 15 20 | 25 | 30 5 5 100
c) Tén s6 twong doi (%)
27 32 35 38 47 50 86 quyén sach quyén gop
16. a) o
biem (x) 2 6 7 8 9 10 Cong

Tén & tuong déi (%) | 15 20 25 [ 17,5 | 125 | 10 100

b) Tén s6 tuong doi (%)
5% 25
20
15
10
5
0 -
5 6 7 8 9 10 Diém
17.a) P s R
S6 gam thiic in (x) 2050 | 2100 | 2150 | 2200 | Cong
TAn s& tuong déi (%) 14 36 24 26 100
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b) Tan 56 twong doi (%)

2050 2100 2150 2200 S8 gam thirc an

18.2) C; N; H: T:; L 14n lugt c6 tin s6 1a: n, =7:n, = 8:n, = 11:n, = 5:n, = L.

Chi cai (x) (¢ N H T L Cong
Thn 6 tuong d6i (%) |21,875| 25 |34,375|15,625] 3,125 100
b) L
19.B.
20.C
21. a) N
Nhém [6,0;6,5) [6.5:7,0) [7,0:7.5) [7.5;8.0) [8.0:8.5)
6.5:6.6; 607 |7:2:7.3:7,3;
7.7,7,6;7.8;
p— 6,3:62; |68:69:6,7; |7,0;7.4;7,0; 8,0; 8,3; 8,2;
Sé liéu 7.8:7.9:7.9:
: 6,0; 6,1 6,9;6,9;6,6; |74,72:7,1; 8,2;8,4;8,1
78,75
6,8 7,1;74,7.2

47
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b)

Nhém Tén s6 (1) Nhém Tén s§ tuong déi (%)
[6,0;6,5) 4 [6,0;6.5) 10
[6,5:7,0) 10 [6,5:7,0) 25
[7,0:7.5) 12 [7,0;7.5) 30
[7.5:8,0) 8 [7.5;8,0) 20
[8,0;8,5) 6 [8,0:8.5) 15

Cong N=40 Cong 100
Tan so (n) 12
12 —
10 HH‘HH M\H\H
8 ‘ ‘H HHHH
6
: | ‘
2 1
0h -
1 60 65 70 75 80 85 S&tién (triduddng)
9 Téin 56 tiong doi (%)
30
25
20 /
15
10
0b T T T T T T
1 60 65 70 75 80 8,5 S&tién (wricu ddng)
22, a) 2 A 3 s A ~ e

Nhom Tan so (n) Nhém Tan so6 tuong doi (%)
[055) 5 [0;5) 10
[5;10) 20 [5;10) 40
[10;15) 15 [10: 15) 30
[15;20) 6 [15;20) 12
[20 ; 25) 4 [20;25) 8

Cong N=50 Cong 100
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b) Tén s6'(n)
20 20
15 1o
10
5 o
=
0 0 -} 10 15 20 25 86 gio
C) Tan s6 tuong ddi (%)
40
35
30
25
20
13
10 {-
5
0 T T T ——
0 5 10 15 20 25 Sogio
23.2) Nhém Tén s6 tuong doi (%)
[40 ; 50) 12,5
[50 ; 60) 18,75
[60 ; 70) 21,25
[70 ; 80) 31,25
[80 ; 90) 10
[90 : 100) 6,25
Cong 100
b)

Tan s6'tuong doi (%)

50

60 70 80

90

100 8 tién (triéu dong) 7
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24. a) Céc két qua c6 thé xay ra ddi véi s6 xudt hién trén thé dugc rit ra 1a: 2; 4;
6; ...; 60.
b) — Céc s6 xuat hién trén thé dugc rit ra 16n hon 12 va la udc ciia 60 1a: 20; 30; 60.
S
10
— Céc s6 xut hién trén thé dugc rit ra chia cho 8 du 2 la: 10; 18; 26; 34; 42;
7
50; 58. Vay P(B) = —.
dy P(B) 0

. 3
VayP(A)= o =

— Ciéc s6 xudt hién trén thé dudc it ra 1a s chia hét cho ca 3 va 5 1a: 30; 60.

ViyP(O)= 2 = %

25.a) Q= {80; 81;...;98; 99}.

b) - S6 tu nhién dugc viét ra c6 chii s6 hang chuc 16n hon chit s6 hang don vi
la: 80; 81; 82; 83; 84; 85; 86; 87; 90; 91; 92; 93; 94; 95; 96; 97; 98.

~ 17

Vay P(A)= —.

ay P(A) 5

—S6 tu nhién dudc viét ra c6 chit s6 hang chuc gap hai hodc gip ba lan chii s6

A : i & 2 1

hang don vi la: 84;93. Vay P(B) = = = —.
s d 20 10
26.2) Q= {100; 101;...; 399}. Vay s6 phan ti ctia Q 1a 300.
b) — S tu nhién dugc viét ra 1a 1ap phuong clia mot s6 tu nhién 1a: 125; 216; 343.
3 1
Vay PA)= > = —.
% PA) 300 100

— Goi s6 tu nhién phai tim 12 a, theo @& bai ta c6 100 < a < 400. Do a chia cho 5
¢6 s6 du 1a 3 nén @ — 3 — 5 chia hét cho 5. Tuong i @ — 2 — 6 chia hét cho
6 va a — 1 —7 chia hét cho 7 hay a — 8 chia hét cho 5; 6; 7. Do d6, ta c6
a— 8 € BC(5; 6; 7). Mit khéc, @ € N va 100 < a < 400 nén a — 8 = 210.

Suy raa=218. Viy P(B) = L

300
27. a) Céc cich chon mot thi sinh ¢6 thé thuc hién duge 1a: An (I6p 9A);
Binh (I6p 9A); Bao (I6p 9B); Bach (I6p 9D); Lam (I16p 9E); Minh (I6p 8A);
Ha (16p 8B); Ngoc (16p 8C); Lan (LSp SE). Do d6 c6 tat ca 9 két qua c6 thé xay ra.

50
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b) — Céc thi sinh 16p 8 c6 thé dugc chon ra la: Minh (I6p 8A); Ha (I6p 8B):
Ngoc (I6p 8C); Lan (16p 8E). Vay P(A) =g.

— Céc thi sinh 16p 9A c6 thé dugc chon ra la An (I6p 9A); Binh (I6p 9A).
& 2
VayP(B)= =.
iy P(B) 5

28.C6 2 hoc sinh nam va 2 hoc sinh nii xép thanh hang ngang; do d6 c6 24 cich
sip xép (1). Goi hai hoc sinh nam 1a A; B va 2 hoc sinh nif 1a C; D. Ta ¢6
12 cich xép dé hai hoc sinh nit C; D diing canh nhau d6 1a: ACDB; ADCB; BCDA:
BDCA; ABCD; ABDC; BACD; BADC; CDAB; CDBA; DCAB; DCBA (2).
Tii (1) va (2) ta c6 s8 cach x&p sao cho 2 hoc sinh nii khong ding canh nhau la:
24— 12 =12 (cich). Do d6 c6 12 két qué thudn 1gi cho bién 6 1. Vay xdc suat cta
1

bién c6 I: “2 hoc sinh nii dugc x&p khong diing canh nhau” la: P(/) = % i

29.Q={{1; 21 {1; 3L {14 {1 51 {2 31 {2,415 {25 5): {3:4): {3: 5} {4: 5} ).
Do d6, tap hop Q ¢6 10 phén ti.
— Céc kha niing d€ hai vién bi dugc 13y ra cling mau vang 1a: {1; 2};{1; 3};{2; 3}.
x5 3
Vay P(A) = —.
ay P(A) i
— Céc kha ning d€ hai vién bi dugc 1ay ra khiac mau Ia: {1; 4}); {1; 5}; {2: 4);
{2;5};{3;4};{3;5}-V@yP(B)=%.
3 1 3 3
30.a) —. b) =, &) - d)g&.
) 4 ) Z ) 20 ) 5]
31. Hoc sinh tu lam.

32. S6 cic vé x8 58 ¢6 bon chit sé duge 1ap tit cdc chii st 0 dén 9 1a 10°. S6 céc
vé x6 s6 khong c6 chil s§ 3 14 9*. Do d6 ¢6 9*két qua thudn 1gi cho bién ¢d N.

9! 9!
Vay P(N) = e (6) =(0,9)"=0,6561.

33.Taco Q={A (1;1);A,2;1);A,3;1);A,(1;2);A,(2;2);A,(3;2)}. D& thdy tap
Q ¢6 6 phn tii. Trong tit ca cdc diém cia tap Q, cdc di€m A ; A; A; A A, mbi
diém 6 hoanh do x va tung do y thod min x +y < 5. Do d6 ¢6 5 két qua thuan 1gi

cho biéh ¢& M. Vay P(M) = %

51
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34.a)C. b) A.
35.D.

36. S&'tién (triéu dong)

9 10 11 12 Thdng

S Tudi tho béng den (giv) | 1160 | 1170 | 1180 | 1190 | 1200 | Cong

Tén s6 5 9 14 8 4 N=40

5 6 7 8 9 10 Piém

b) Piém 5 6 7 8 9 10 | Cong

TAn s& tuong déi (%) 25 | 225 | 30 35 | 25| 75 100

Tan 56 tuong doi (%)
40
35
30
25

35

5 6 7 8 9 10 DPiém
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_ =5 )
39.2) P(A) = by P(B) = . OPO)= =

X
5
40. Hoc sinh ty lam.

41. Ta c6 tap hop Q gdm cdc két qua ¢6 thé xdy ra d6i véi quéa ciu dugc 14y ra tit hop
d61a: Q= {1;2;3; ...; 30}. Do d6, tap hgp Q c6 30 phén ti.

a) Céc trudng hgp qua cau duge 1dy ra ¢6 mau den va ghi s6 chia cho 3 du 1 la:

1; 4; 7; 10. Do d6 c6 4 két qué thuan 1gi cho bign c& A: “Qué cau dugc 14y ra cé

mau den va ghi s chia cho 3 du 1”. Vay xdc suat ctia bién ¢6 A la: P(A) = e %
b) Céc trudng hop quéd cAu duge 14y ra c6 mau vang hodc ghi s6 1€ 16n hon 3 1a:
5,7, 9; 11; 12; 13; 14; 15; 16; 17; ....; 29; 30. Do d6 c6 23 két qua thudn lgi
cho bién ¢6 B: “Qué ciu duge 1dy ra ¢6 mau vang hodc ghi so 1é 16n hon 3.
Viy xdc suit clia bién c6 B la: P(B) = %
42. C6 10 cich 1dy ba doan thing trong nim doan thing c6 do dai lan lugt 1a 2 cm;
4 cm; 6 cm; 8 cm va 10 cm. Céc cach 1ay nhu sau: {2 cm; 4 cm; 6 cm}); {2 cm;
4 cm; 8 cm}; {2 cm; 4 ecm; 10 cm}; {2 cm; 6 cm; 8 cm}; {2 cm; 6 cm; 10 cm};
{2 cm; 8 cm; 10 cm}; {4 cm; 6 cm; 8 cm}; {4 cm; 6 cm; 10 cm}; {4 cm; 8 cm;
10cm}; {6 cm; 8 cm; 10 cm}. Suy ra s& phan tii ctia khong gian mau 1a 10. Trong
10 bo ba doan thﬁng d6 ¢6 3 bd ba cédc doan thing 1ap thanh ba canh ctia mot tam
gidc 1a: {4 cm; 6 cm; 8 cm}; {4 cm; 8 cm; 10 cm}; {6 cm; 8 cm; 10 cm}. Do d6

¢6 3 két qua thuan 1gi cho bién c6 E. Vay P(E) = ﬁ

43, Taed Q= {(1; 1); (13 2); (1; 3); (1:9):@2: Dy (21 2)y(2: 3); €2; 4); B; 1D; (3:2);
(35 3); (35 4); (45 1); (45 2); (45 3); (45 4); (55 1) (55 2); (55 3); (5: 4)}. Tap Q 6
20 phan tii. C6 6 két qua thuan Igi cho bign c¢6 N 1a: (3; 4); (4; 3); (4; 4); (5; 2):

3

i 6
5:3);(5;4). VayP(N) = — = —.
(55 3); (5:4). Vay P(N) =~ 5

53
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Chuong VII

HAM SO y = ax? (a # 0).
PHUONG TRINH BAC HAI MOT AN

&8 HAM $6 y=ax’ @#0)

A. KIEN THUC CAN NHG

Ham s6 y = ax? (a # 0)

Ham s8 y = ax* (a # 0) xéc dinh v6i moi gid tri x thude R.

Do thi ctia ham s6 y = ax? (a #0)

eDd thi clia ham s6 y = ax®
(a # 0) 1a mot dudng cong dugc

X ¥

goi 1a parabol. Parabol d6 luén Aé‘
di qua gdc toa do va c6 dang S
nhu & Hinh 1. g

e N&u a > 0 thi d6 thi d6 nim

phia trén truc hoanh (Hinh Ia).
a) b)

Hinh 1

Ngudgc lai, néu a < 0 thi d6 thi
d6 ndm phia dudi tryc hoanh
(Hinh 1b).

o Dé v& d6 thi ctia ham sG’y =ax? (a # 0), ta ¢ thé thuc hién cdc budc sau:

Budc 1. Lap bang gid tri d€ tim gid tri cia y tuong ting véi mot s gid tri cu thé clia x

Budc 2. Cin c vao bang gid tri, v& mot s6 diém cy thé thude @b thi clia ham s8 d6

Butde 3. V& parabol di qua goc toa dd va cac diém da xdc dinh & Budc 2, ta nhan dugc

dd thi ctia ham s6 y = ax? (a # 0).

o D6 thi ctia ham s6 y = ax® (a # 0) 1a mot parabol di qua gdc toa do va nhén truc Oy

1am truc doi xdng.

54
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B.ViDU
Vidu 1

a) Ching to riing dién tich xung quanh ctia mot hinh chép tam gidc déu c6 do dai canh
ddy va do dai trung doan déu biing x 1a ham s& bac hai cta x.

b) Tinh dién tich xung quanh ctia mdt hinh chép tam gidc déu, biét do dai canh ddy
va d¢ dai trung doan du bing 5 dm.

Gidi

a) Goi dién tich xung quanh ctia hinh chép tam gidc déu c6 canh ddy biing x va do dai
trung doan bing x la y. Tacé y = % .(x+x+x).xhayy = %, d6 la mot ham
6 bac hai ctia x.

b) Tacéx=5(dm)nény = % =37.,5 (dm?). Véy dién tich xung quanh ctia hinh
chép tam gidc déu d6 1a 37,5 dm?.

@ Mot vt rdi & dd cao so véi mit dat 1a 180 m. Quing dudng chuyén dong

1a s (mét) ctia vat roi phy thude vio thdi gian 7 (gidy) bdi ham s6 s = 52,

a) Tinh quing dudng chuyén dong clia vat roi d6 sau thdi gian 2 gidy va sau thdi gian
4,5 giay.

b) Sau bao lau vat roi d6 tiép dat?

Gidi

a) Quing dudng chuyén dong cia vat roi d6 sau thdi gian 2 gidy la: s = 5. 2% =20 (m).
Quiing duding chuyén dong clia vt roi d6 sau thdi gian 4,5 gidy 1a: s =5 . 4,57 = 101,25 (m).

b) Khi vét roi d6 tiép dat ta c6: s = 52 = 180. Do d6 £ = 180 : 5= 36. Suy ra ¢ = 6 (gidy).
Viy vat roi d6 tiép dat sau thdi gian 1a 6 gidy.

Vidu 3] Cho ham s§ y = fix) = — 3x%. Tinh tng cdc gid tri ciia k thod man
fk)=—12+6+3.

Gidi
Do fik) =32 vafik) = 12+ 6+/3 nén - 3k = 12 + 6+/3 hay &= (3 )%
Suy ra: K — (3= 12 =0hay [k+ (/3 — )] . [k— (/3 = )] =0. =
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Do d6: k=— +/3+ 1 hoic k=3 — 1. D& thay: (- B+ D+ (3 —1)=0.
Viy tong cic gid tri cta k thoa man fik) = — 12+6\/§ 1a 0.

Vi dy 4 ] Cho ham s6 y = (m — 1)x* (m # 1). Tim m @€ @6 thi ham s8 d6 di qua diém
K(x ;y) v6i (x ; y) 1a nghiém ctia h¢ phuong trinh: E =2
—3x+ 2y=3.
Gidi
Gidi hé phuong trinh: { =Y =2 sugc {x

=1 Suy ra: K(1 ; 3). P& thi
= 3x+ 2= 3 =3

o
ham s6 y = (m — 1)x* (m # 1) di qua diém K(1 ; 3)nén 3 = (m— 1) . 1%, suy ram = 4.

Vay m =4 1a gid tri can tim.

Vidu 5 ; Cho ham s8 y = ax? (a # 0).
a) Xdc dinh hé s6 a, biét dd thi ctia ham 6 di qua diém A(+/10 ; 1). V& db thi ctia ham
0 tng véi gid tri a tim dugc.
b) Biét O la géc toa dd va B(— V10 1), chiing minh ring B thudc dd thi ham s& tim
dugc & cau a va tam gidc AOB can.
Gidi
a) —Do d thi clia ham s8 y = ax? (a # 0) di qua diém A(N10; Dnén 1 =a . (V102
Suyra 10a=1haya=0,1.
— V& db thi clia ham 56 y = 0,1x*:

Ta c6 bang gid tri ctia y tuong Ging véi gid tri clia x nhu sau:

x -5 -3 0 3 5
=012 25 0.9 0 09 25
V& céc diém: 00 ; 0), C(- 5 ; 2,5), »
D(552.5), E(-3;09),G(3:09). 3125
e 5 D
V& dudng parabol di qua 5 diém O, T

C, D, E, G nim phia trén truc hoanh,
nhan truc Oy lam truc ddi xiing ta dugc
d6 thi ctia ham s6'y = 0,1x% nhu Hinh 2. Hinh 2

56
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b) Do 1=0,1.(—+10)*nén B(— v/10; 1) thudc db thi ham s& y = 0,12
Do hai diém A(v10 ; 1) va B 10 ; 1) d6i xting qua truc Oy va O € Oy nén OA = OB.

Viay tam gidc AOB can tai O.

C. BAITAP

1. Dién tich toan phén cta hinh 1ap phuong canh a dudgc cho bdi cong thiic S = 64’

a) Tinh cdc gid tri cta S rdi hoan thién bang sau:

a (cm) 2 2.7 1,22 0,001

S = 6a* (cm?) 2 ? ? 2

b) Tinh canh a ctia hinh 18p phuong (theo don vi centimét va lam tron két qua dén
hang phin trim), biét dién tich toan phan ctia hinh 1ap phuong d6 biing 42 cm?.

2. Cho ham s8 y = —ax? (a # 0). Tim a, biét khi x = 1,2 thi y = —2,88.

3. Galileo Galilei 1a ngudi phat hién ra quang dudng chuyén dong cta vat roi ty do
ti 1¢ thuan véi binh phuong ctia thai gian. Lién hé giita quang dudng chuyén dong
s (mét) va thdi gian chuyén dong x (gidy) dugc cho bdi ham s6 s = 4,9x%. Ngudi ta
tha mot vat ning tit d6 cao 56 m trén thdp nghiéng Pi-sa xudng dt (stc cin clia
khong khi khong ddng ké).
a) Hoi sau thoi gian 2,5 gidy vat niing con cdch mit dit bao nhiéu mét?
b) Khi vét ning con cach mit dat 17,584 m thi n6 da roi thsi gian bao nhiéu gidy?

4. Mot vién bi lin trén mit phing nghiéng. Poan dudng di dugc lién hé véi thai gian
bdi ham s6 y = ar® (¢ tinh biing gidy, y tinh bing mét). Ngudi ta do dugc quing
dudng vién bi lin duge & thoi diém 3 gidy 1a 2,25 m. Hoi khi vién bi lin dugc
quang duong 6,25 m thi né da lan trong bao lau?

5.2) Diém A(- 0,2 ; 1) thudc dd thi ham s& ndo trong cdc ham s sau: y = 10x%;

1 =1
j=—102y = 252y =—252 y= — 2 y= —=222
4 4 4 s 25 725
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b) Trong cdc diém B(~2:4+/3 ), C(-2;-4/3), D(- 0.2 ;- 0,4~/3), E0.4+/3:0.2),

diém nao thude dd thi ham s6'y = — /3 x2?

Cho A 1a giao diém clia hai dudng thing y = x — 1 va y = — 2x + 8. Chiing minh

ring diém A thudc dd thi ham sy = %xz.

7. Cho ham s8 y = kx* (k # 0) ¢6 d6 thi 1a mot parabol véi dinh O nhu Hinh 3.

58

a) Tim gia tri cua k.

b) Tim tung d6 ctia diém thudc parabol c6
hoanh d9 bing 2.

¢) Tim cic diém thude parabol c6 tung do

béing 2.

d*) Tim céc diém (khong phai diém O)
thudc parabol sao cho khoang cach
tif diém d6 dén truc hoanh gap ba lan
khoang cich tit diém d6 dén truc tung.

Nude tf mdt voi nude (dit trén mit
nuéc) duge phun 1én cao s& dat d&n mot
d6 cao nao d6 roi roi xudng (Hinh 4).
Gia sti nudc dugc phun ra bit dau tir vi
tri A trén mit nude va roi tré lai mét nude
G vi i B, dudng di clha nudc cé dang
mot phan ctia parabol y = — 1e trong
hé truc toa dd Oxy, véi gdc toa dd O 1a
vi tri cao nhat ma nudc dugc phun ra dat
dugc so véi mit nudc, truc Ox song song
véi AB, x va y dugc tinh theo don vi mét.
Tinh chiéu cao £ ti diém O dén mit
nudc, biét khodng céch giia diém A va

diém B 1a 6 m.

Hinh 4
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9. Mot chiéc cong hinh parabol khi

)
dua vao hé truc toa dd Oxy c6 dang
; 1 i o
mdt phén cta parabol y = — § X, v6i .
gbc toa d9 O 1a vi trf cao nhit clia
cong so v6i mit dat, x va y dugc tinh
theo don vi mét, chiéu cao OK clia 4 L B
cong 1a 4,5 m nhu mo ta & Hinh 5
Hinh 5

(K 1a trung diém ctia doan AB). Tim
khodng cdch gitia hai chan cong A
va B ¢ trén mit dat.

10. a) V& dd thi cdc ham s6 y=— %xz vay = = »? trén cling mt miit phing toa do Oxy.

[STEMN

b) Qua d9 thi cia cdc ham s8 d6, hdy cho biét khi x ting tit 0,5 dén 2 thi gid tri 16n

nhat clia ham s8 y = — %xz va gid tri nho nhat cia ham s8 y = %xz 12 bao nhiéu?

£73 PHUONG TRINH BAC HAI MOT AN

A. KIEN THUC CAN NHO

Pinh nghia

Phuong trinh bic hai mét 4n (néi gon 12 phuong trinh bac hai) la phucng trinh ¢6 dang
ax® + bx + ¢ = 0, trong d6 x 12 4n s3; a, b, ¢ 12 nhiing s8 cho trudc goi 1a cdc hé s va
a#0.

Giai phuong trinh
o Xét phuong trinh ax? + bx + ¢ = 0 (a # 0) va biét thiic A = b* — 4ac.

— Néu A > 0 thi phuong trinh c6 hai nghiém phan bigt
x_—b+JZ_X_—b—JZ

2

! 2a = 2a

59

Ban in thor



—Néu A = 0 thi phuong trinh ¢6 nghiém kép x, = x, = —2_b
a

— Néu A < 0 thi phuong trinh v6 nghiém.

o Xét phuong trinh ax® + bx + ¢ =0 (a# 0) v6i b=2b" va A’ = b —ac.
—Néu A’ > 0 thi phuong trinh ¢6 hai nghiém phén biét

I N

1 a 2 a

X

~Né&u A" =0 thi phuong trinh ¢6 nghiém kép x, = x, = i
a

—Néu A’ <0 thi phuong trinh v6 nghiém.

Ung dung clia phuong trinh bac hai mét 4n

o Phuong trinh bac hai mdt 4n gitp chiing ta gidi quyét nhiéu van dé trong todn hoc
ciing nhu trong thyc tién.

o DE gii bai todn biing cich 1ap phuong trinh bic hai, ta c6 thé 1am nhu sau:
Budc 1. Lap phuong trinh bac hai
— Chon 4n s6 va diit diéu kién cho 4n s&
— Biéu dién cdc dai lugng chua biét theo 4n va cic dai lugng da biét
— Lap phuong trinh béc hai biéu thi m&i quan hé gitia cdc dai lugng
Budc 2. Giai phuong trinh bic hai
Budc 3. Két luan

—Kiém tra xem trong cdc nghiém ctia phuong trinh, nghiém nao thod man,
nghiém nao khong thoa min diéu kién ctia &n

— Dua ra cdu tra 16i cho bai toan.
B.ViDU

@ Trong cdc phuong trinh sau, phuong trinh nao la phicng trinh bac hai mot
4n? Pdi véi nhiing phuong trinh bic hai mot 4n d6, xdc dinh hé s8 a ctia x%, hé s6 b

ctia x, hé s6 ty do c.

a) 02— 17x + 52 =0. b)— 52— 5x+ /2 =0.
o) _T;xzn:o. d) 10 x=0.
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Gidi
Céc phuong trinh b) va ¢) 1a cdc phuong trinh béc hai mot 4n.

(3phlidngtrinhb),tacéa:75,b:75,c:ﬁ.

(3phu0ngtrinhc),tacéa= _T_;,b=0,c=l.

@ Gidi cac phuong trinh:

a2 —6x+9=0; b) 0,8x% +3,8x +0,9 = 0;

0 -32+2x-1=0; d) 0.5 —2x+3=02-2x+9;
e)- 22+ JTx+1=x+1; 2 BA+x—3 =21

Gidi

a) Phuong trinh x> — 6x+9=0c6 A’ = (- 3)> — 1.9 =0 nén c6 nghiém kép la:
X =x,= L_:;) =3.

- 1

b) Phuong trinh 0,8x” + 3,8x + 0,9 =0 ¢6 A’ = (1,9)> — 0,8 . 0,9 = 2,89 > 0 nén ¢6 hai
nghiém phan biét la:

=19+ 42,89 —L9+1,7:71_

5

0,8 0.8 4
b _-19-28 -19-17 -9
: 0.8 0.8 2

¢) Phuong trinh — 3% + /2x—1=0c6 A= (2)*—4.(=3). (- 1)=—10< 0 nén
vO nghiém.

d) 0,57 - 2x+3=0,2-2x+9
03x*= 6
=20
x:m :2\/5 hoécxzfm =72\/§.

Do d6, phuong trinh da cho ¢6 hai nghiém phén biét la: X = 2\/5; X, == 2«/3.
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e)—2¢+fTx+1=x+1
32 -J7x=0
x(3x—+7)=0
x=0hozflcx=T7.
Do d6, phuong trinh di cho ¢6 hai nghi¢m phéan biét 1a x = 0; x, = g
Q) Br+x—3=2x-1
BR-x-3+1=0
Tact: A=(—12 43 B +1)=1+12-43 =23 =1)>>0.
Do @6, phuong trinh da cho ¢6 hai nghiém phan biét la:

71“/(2\/?71)‘71_)( 1Y) 1-43 3-3
SN 4= F N

Vi du 3;Chl’mg to riing phuong trinh x> — 2mx — (2m + 1) = 0 ¢6 nghiém véi moi gid

tri ctia m.

Gidi
Tacé: A’=m?—1.[-(2m+ 1)] = (m + 1)> > 0 v6i moi gi4 tri ctia m. Do d6 phuong
trinh da cho ¢6 nghi€m véi moi gid tri ctia m.
ban dau 1a 14,7 m/s. Khi bo qua stic can ctia khong khi, dd cao / (m) ctia qua béng so
v6i mit dat dugc tinh theo thdi gian 7 (gidly) boi cong thic:
h(t)=—-4,97+ 14,7t (1 > 0).
a) Tim thdi diém qua béng d6 c6 do cao so véi mat dat 12 9,8 m.
b) Sau bao lau thi qua béng d6 roi tiép dat?
Gidi
) Ta c6 thdi diém £ (gidy) ma qua béng d6 ¢6 do cao so véi mit dat 13 9,8 m 1a nghiém
ctia phuong trinh: — 4,92 + 14,7t = 9,8 hay # -3t +2 =0 (1).
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Phuong trinh (1) ¢6 hai nghi¢ém phan biét 1a: = 1; t,= 2 (déu thoa man diéu kién).
Viy vao thoi diém 7 = 1 gidy hoiic ¢ = 2 giy thi qua béng d6 c6 do cao so véi mat dat
19,8 m.
b) Qua béng d6 rai tiép dét khi do cao clia né bing 0. T d6, ta c6 phuong trinh:
—492+14,7t=0
H-49t+14,7)=0
t=0hodc-49r+ 14,7 =0
t =0 (thoda mén ¢ > 0) hodc 7 = 3 (thoa man 7> 0).

Thoi diém 7 = 0 1a thoi diém ban dau ma quéa béng d6 chua dugc ném di.
Viy sau t = 3 gidy thi qua béng d6 roi cham dat.

Vi du 5 ] Neusi ta d6 thém 100 g nude vao mot dung dich chia 20 g mudi thi ndng
d6 cha dung dich giam di 10%. Hoi trudc khi d6 thém nudc thi dung dich chiia bao

nhiéu gam nudc?
Gidi
Goi lugng nudc trong dung dich ban diu 1a: x (g). Diéu kién: x > 0.

Khéi lugng dung dich ban dau la: x + 20 (g).

Néng d6 dung dich ban ddu la: — 29 . 100%.

x+ 20
Khai lugng dung dich sau khi @8 thém 100 g nudc 1: x + 20 + 100 = x + 120 (g).
2

x+
Do ndng d9 ciia dung dich sau khi thém 100 g nude giam di 10% nén ta ¢ phuong trinh:

Nong d6 dung dich sau khi d6 thém 100 g mudc Ia:

0 100%.
120

20 100% -~ 100%=10%
x+ 20 x+120
20 20

= =0,1
*+20 x+120

20(x + 120) — 20(x + 20) = 0,1(x + 20)(x + 120)
2+ 140x — 17 600=0
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Do A’ =22 500 > 0 nén phuong trinh da cho ¢6 hai nghiém phan biét la:
x,;==70+ /22 500 =—70 + 150 = 80 (tho man diéu kién);
X, =-70—4/22 500 =-70— 150 =220 (khong thod man diéu kién).

Vay trude khi d6 thém nudc thi dung dich chia 80 g nudc.

Vidy 6; Mot tim bia hinh vuéng canh a (dm)
(a >4). Ban An cit di & bon géc clia tdm bia d6

bon hinh vudng canh 2 dm nhu Hinh 6, 1di gap
tdm bia thu dugc d& c6 mot chiée hop khong nip.
Tim a @& thé tich hop d6 bing 50 dm®.

Gidi

Chiéc hop gap dugc ¢ dang mot hinh hop chit nhat
v6i céc kich thuée (don vi: dm) la: a —4; a —4; 2.
Do d6, @& thé tich ctia chi€c hop gap dugc 1a
50 dm? thi:

(a-4).(a-4).2=50hay a*~8a-9=0.

Hinh 6

Phuong trinh trén ¢6 hai nghiém phan biét la:
a, =~ 1 (khong thod man diéu kién); a, =9 (thod man diéu kién).

Vay dé thé tich ctia chiéc hop gap dugc biing 50 dm’® thi @ =9 dm.

C.BAITAP

11. Trong cdc phuong trinh sau, phucng trinh nao la phuong trinh bac hai mot 4n?
Pai véi nhiing phuong trinh bac hai mot an d6, xdc dinh hé s6 a ciia x2 hé s6 b

chia x, hé s6 tu do c.

a) 0%+ 7x+5=0. b) - 32+ 17x— 7 =0. ¢) —17x+2=0.
—1 —

d) —=2=0. e) V1I0x+1=0. ) +4x—1=0.
7 Y3

12. Tim céc gid tri cia m d€ phuong trinh (m* — 1)x* — 5x + 7m + 1 = 0 1a phuong trinh
bic hai mot 4n.
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13. Gidi cic phuong trinh:
a) 22 —Tx=0; b) -2+ Bx— 21 =0;
)= 52 +2x+345 =0; d) 1,52 -04x—12=—1,12+ 1;
(N7 -2 +3x+10=22+10; g — V32— dx++2 = V22 +x— 8.

14. Tim céc gi4 tri ca m d€ phuong triinh mx® — 2x + 7 = 0 vO nghiém.

15. O mot gian hang ctia siéu thi, ngudi ta xép cic
khdi hang hinh 14p phuong giéng nhau thanh hinh
thdp n ting, véi tAng ddy thd n ¢6 n khéi hang,
ting ngay trén tang ddy c6 (n — 1) khoi hang, ...,
tng trén ciing ¢6 1 khoi hang (ching han véi

LTI T TTTT]

n =8 ta c6 cdch xép nhu minh hoa & Hinh 7). i 7

a) Tinh t8ng s8 S cdc khoi hang da x&p & mot hinh thdp n ting.

b) Tim 1, biét S = 120.

16. Mot chiéc 6 6 dang chay thi bt diu ting t6c. Quang dudng di dudc ctia chiéc
016 d6 k& tit khi bit diu ting t6c duge tinh theo cong thic: s = 2 + 16¢ (s tinh bing
mét, 1 tinh biing gidy, 7> 0).

a) Tinh quang dudng 6 t6 d6 di dudc sau 7 gidy ké tit khi bit du ting toc.
b) O t6 d6 mt bao lau dé di dugc quang dudng 80 m ké tii khi bit dau ting t6c?

17. Doanh thu T (nghin ddng) tii tién ban vé trong ngay 1 thang 6 ctia mot rap chiéu
phim véi gid mdi vé Ia x (nghin dong) dugc tinh theo cong thiic: T'=— 106>+ 700x— 1.
Xic dinh gid vé ban trong ngay 1 thang 6 clia rap chiéu phim d6, biét doanh thu
tii tién bdn vé ctia ngay hom d6 1a 12 249 nghin dong.

18. Mot kildgam thit Ign ¢ gid ban ban dau Ia 100 nghin ddng. Vao dip Tét Nguyén
Dan, ngudi ta ting gid thém x% so véi gid ban ban du. Sau Tét Nguyén Pan do
ngudn cung khan hiém nén ngudi ta tiép tuc ting gid thém x% so véi gid da ting.
Sau hai dot ting gid, gid cia mot kilogam thit Ign 1a 108 nghin dong. Tim x (lam
tron dén hang don vi).
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19. Mot cong ty du dinh thué mot s& xe 16n (ciing loai) dé chd hét 210 ngusi di du lich
Hoi An. Nhung thyc &, cong ty lai thué cdc xe nhd hon (ciing loai). Biét riing s6 xe
nhé phai thué nhiéu hon s8 xe 16n 1a 2 chi€c thi méi chd hét s6 ngudi trén va méi
xe nhé chd it hon mdi xe 16n 1a 12 ngudi. Tim s6 xe nho da thug.

20.Mdthop qua thiétké theo dang hinh hop chitnht. acm

B6n mit thin hop 1a cdc hinh chii nhat -
may bing vii mau d6 c6 chidu dai 22 cm,
hai ddy hop la cdc hinh vuong canh a cm
may bing vii mau xanh (xem Hinh §).
Tim a d€ téng dién tich vii mau do nhiéu hon 22em
ba 1an tng dién tich vai mau xanh la 312 cm?,
bigt0<a<8.

21. a) Lap cong thdc tinh dién tich xung quanh
clia mot hinh chép tam gidc déu, biét d6 dai Hinh 8
canh ddy la x (dm) va do dai trung doan la
(x +2) (dm).

b) Tim x dé dién tich xung quanh ctia hinh chép
tam gidc déu d6 1a 36 dm>.

22. Bic Na ding 200 m rao day thép gai dé rao mot manh dat di rong thanh mot manh
vuon hinh chit nhét.

a) Lap cong thic tinh dién tich S(x) cia manh vudn hinh chit nhit rao dudc theo

chiéu rong x (m) ctia manh vudn dé.

b) Tim dién tich 16n nhat c6 thé rao dugc ciia manh vudn hinh chit nhat dé.

23. Ngusi ta lat d va trdng cé cho mot san choi. San c¢6 dang hinh chii nhat véi cac
kich thudc a (m), (a + 8) (m) (a > 0). Ngudi ta da dung 1 000 vién da lat hinh vudng
canh 80 cm dé 14t, dién tich con lai d€ trdng cd. Tim q, biét chi phi d€ trong cd 1a

4480 000 dong va gid trong mbi mét vuong co 1a 35 000 dong.
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£33 DINH L VIETE

A. KIEN THUC CAN NHG
Dinh Ii Vite
Néu x,, x, 1a hai nghiém ctia phuong trinh ax® + bx + ¢ = 0 (a # 0) thi:
- ]
X 4x,= T;x]xl: e
Nhdan xét

~N€uphUGngtﬁnhaxz+bx+c:0(a7£0)céac<01hiA:b274ac>O,dod(‘)
phuong trinh luén c6 hai nghiém phén biét.
— Néu phuong trinh ax? + bx + ¢ =0 (a # 0) c6 a + b + ¢ = 0 thi phuong trinh ¢6 mot
— > A - Tl c
nghiémlax, =1va nghiém con lai 1a xX,=—.
a
— Néu phuong trinh ax? + bx + ¢ =0 (a # 0) ¢6 a — b + ¢ = 0 thi phuong trinh c6 mot

nghiém lax, = — 1 va nghiém con lai lax, = — 2.

Tim hai s khi biét tdng va tich

Néu hai s6 ¢6 tong bing S va tich bing P thi hai s d6 la nghiém ctia phuong trinh:
P -Sx+P=0.

Didu kién dé c6 hai s6 d6 12 §> — 4P > 0.

B.ViDU

Vi du 1] Cho phuong trinh 22 + 5x — 11 = 0.

a) Chiing t6 riing phuong trinh d6 c6 hai nghiém phan biét X,, X, va cd hai nghiém d6
déu khic 0.
b) Tinh: x7 + x2; A + L
'xl xl
Gidi
a) Phuong trinh dd cho ¢6 hé s6 cla x* 1a a = 2, hé s6 ty do la ¢ = — 11.
Ta ¢6 ac < 0. Do d6, phuong trinh da cho ¢6 hai nghiém phan bigt x, x, va

X, %, = _Tll <0 nén ca hai nghiém x , x, déu khdc 0.
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b) Theo dinh If Vigte, ta c6: x, +x, = = ;xlx2=_711.
Do d6:
. -5y -11) _ 69
xf+le=(x‘+x2)-72xlx2=(TJ 72.[ 3 ):7;
1 1 _x+x 5
— —i= B,
X % X%, 11

@ Khong tinh A, giai cdc phuong trinh:
a) V12 -242x— 11 +242 =0;
b) mx2+(m2—1)x+m2—m—l=0(m¢0)4
Gidi
a) Phuong trinh di cho ¢6 céc hé s6: a = Jﬁ;b:—Z\E;c:—\/l_l +2\/§.
Ta thiy a + b + ¢ = 0. Do @6, phuong trinh V1122~ 242x — V1T +242 =0

Vil+2v2 22
i 1

b) Phuong trinh da cho ¢6 cdc hé s6: a=mb=m*-1;c=m*-m—1.

¢6 hai nghiém la: x = 13 x,=

Ta thiy a — b + ¢ = 0. Do d6, phuong trinh da cho ¢ hai nghiém la: x==1;

—m*+m+1
mE— W,
m

Vi dy 3 ] Cho phuong trinh — 3x* + Sx + 2k = 0. Tim céc gid tri &, biét phuong trinh
d6 c6 hai nghiém X, %, thoa man diéu kién: Xy =X, = 2.

Gidi
Phuong trinh d3 cho c¢6 hai nghiém nén A = 25 + 24k > 0. Do d6: k> 72—‘215
5 -2k
Theo dinh Ii Viete, ta cé: x, + x, = ;; XX, = =
D i % 11 -1
Do x, + x, =5 va x, —x, =2 nén x1=zva H=—r

E nen 2k _ 11 hay k = 2L (thoa man diéu kién k > _—25).
24 24

Ma xx, = = 3 5
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Véi k = %,tacé phuong trinh: — 3x* + 5x + % =0 hay — 36x* + 60x + 11 = 0.

Phuong trinh ndy c6 hai nghiém la x, = %; x,

=— é thod man diéu kién x, —x, = 2.
11

Vay c6 duy nhat mot gid tri thoa man yéu ciu la: k = T

Vi dy 4 ] Cho phuong trinh + + 4mx — 8m — 5 = 0.

a) Chiing to ring phuong trinh luén c6 hai nghiém phan biét X, X, vOi moi gid tri
cta m.

b) Tim biéu thdc lién hé giffa hai nghiém X, X, khong phu thudc vao gid tri ctia m.

Gidi

a) Tacé: A’ =4m* + 8m+5=4(m + 1)> + 1 > 0 v6i moi gid tri m. Vay phuong trinh
da cho luén ¢6 hai nghiém phan biét XX, v6i moi gid tri cia m.

b) Theo dinh li Viete, ta c6 X +x,=- 4m;x1x2 =—8m-5.

Do dé: m =

it SR )
4 ’ 8
Suy ra biéu thic lién hé giita hai nghiém x,, x, khong phu thue vao gia tri ctia m la:

—ntx) 4 _(xlxgl +9) hay 2(x, +x,) —x,x,—5=0.

4

Vidu5] Mot minh vuon hinh chit nhat A — 2 3
ABCD c6 chu vi va dién tich lin lugt 1a _@3"‘ &
70 m va 250 m’. Ngudi ta chia manh vudn d6 @5@\ 0\@\ %&%\
thanh ba khu vuc: khu tiéu canh AED, khu trong < &
hoa BEDF, khu thu gian BCF véi BE = DF = 6 m 2 ; - ¢

nhu md ta 6 Hinh 9.
a) Tinh tong dién tich khu tiéu canh va khu thu gian.

b) Ngusi chii vudn da thué ngudi trong hoa & khu trong hoa véi chi phi la
50 000 ddng/m?. Tinh s6 tién chii vudn phai trd cho ngudi trdng hoa dé trong hét
khu trdng hoa dé.
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Gidi
a) Goi chiéu dai va chiéu rong manh vudn 1an lugt 1a x (m), y (m) (x> 0, y > 0).

Tacé: x+y=35vax.y=250.Laic6 352 —4.250 =225 >0, do d6 x, y 1a nghiém
clia phuong trinh: £ — 357 + 250 = 0. Phuong trinh d6 c¢6 hai nghiém phan biét 1a
1, =10; £, = 25 (déu thod man diéu kién). Do d6, chiéu dai, chiéu rong cia minh

vuon lan lugt 1a 25 m, 10 m.

Khu trdng hoa BEDF ¢6 BE = DF va BE // DF nén ¢6 dang mot hinh binh hanh, vi
thé dién tich ctia khu trdng hoa 1a: 6 . 10 = 60 (m?).

Viy t6ng dién tich khu tiéu canh va khu thu gian 1a: 250 — 60 = 190 (m?).
b) S& tién chii vuon phai tra cho ngudi trong hoa dé trong hét khu trdng hoa d6 la:
60 . 50 000 = 3 000 000 (ddng).
@Chocfw s6 x, ¥, z khdc 0 va thod man x + y + z = xyz va x*> = yz.
Chting to ring: x* > 3.
Gidi
T gid thi€ttacs: S=y+z=x—x (1) VAP =yz =x* (2).
Diéu kién dé c6 cdc sy, z thoa man (1) va (2) 1a: S — 4P >0 (3).
Tii (1), (2), (3) suy ra: (x* —x)> —4x>> 0
X2 =17-42>0
=12 -4>0
=32+ D=0
#3220
x> > 3 (diéu phéi ching minh).

C.BAITAP

24. Khong tinh A, giai cdc phuong trinh:
)72 +3B3x-T7+343 =0; b) 2%+ (5m+ Dx—5m+1=0.
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25. Cho phuong trinh x? + x —2 + /2 = 0.
a) Chiing to riing phuong trinh ¢6 hai nghiém X5 X, trdi dau.
b) Khong giai phuong trinh, tinh:
A= +x; B=ond +x§:C:xil+Xl—z;D:\xl—x2\.

26. a) Cho phuong trinh — x> + Skx + 4 = 0. Tim cdc gid tri k d€ phuong trinh ¢6 hai
nghiém x,, x, thod min diéu kién x7 + x2 + 6x,x, =9.
b) Cho phuong trinh kx® — 6(k — 1)x + 9(k — 3) = 0 (k # 0). Tim céc gi4 tri k dé
phuong trinh ¢6 hai nghiém x , x, thod man didu kién X, +x,-xx, =0.

27. Cho phuong trinh x* + 2(2m + 1)x —4m®> — 1 = 0.
a) Chiing 6 ring phuong trinh ludn c6 hai nghiém X}, X, Vi moi gid tri clia m.

b) Tim biéu thiic lién hé gitia hai nghiém X, X, khong phu thude vao gid tri cua m.

28. Cho phuiong trinh x% + 2(k + 1)x + &% + 2k = 0.
a) Tim céc gid tri k d€ phuong trinh lu6n ¢6 hai nghiém xpxvalellx, =1
b*) Tim céc gid tri k (k < 0) dé phuong trinh luon c6 hai nghiém X,y X, trdi dau va
nghiém duong nho hon gid tri tuyét ddi ctia nghiém am.

29. Tim céc s6 x, y v6i x <y thod min:

a)x+y=16vaxy=15; b)x+y=2va xy=—2.

30. Cho phuong trinh x>+ (2m — 1)x —m = 0.
a) Tim cdc gid tri m dé phuong trinh c6 hai nghiém phan biét.
b) Goi x/, x, la hai nghiém cla phuong trinh. Tim cdc gid tri m dé biéu thic
2

A=x}+ x2 — xx, dat gid tri nh nhat.

31%. Cho céc s6 x, y, z khdc O thoA man x +y +z=5 vaxy + yz +xz = 8.
7

Chiing t6 riing: lgxg;, lsyg;;lszs%.
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32. Mot bic thg cit vita di mot cdy sit thanh cdc doan dé han lai thanh khung ctia mot
hinh 13p phuong c6 canh la x (m) va mot hinh hop chii nhét ¢6 chiéu rong b?mg
chiéu cao Ia y (m), chidu dai gdp 5 1an chiéu rong. Tim do dai ciy sit, biet x <y,
x+y=0,5vaxy=0,06.

33. Mot manh dét hinh chit nhat ¢6 chiéu 2m
5 . 7
rong x (m), chiéu dai gip rudi chiéu
rong. Ngudi ta da lam mot vudn hoa & 2 2m
trung tim manh dat véi dién tich bing I
640 m? va 1am mot con dudng rong 2 m
xung quanh vudn hoa d6 (Hinh 10). . m
Hoi chu vi cia manh dit dé bing bao Hinh 10
nhiéu mét?
BAI TAP CUOI CHUONG VI
34. Ham s6 nao dudi ddy c6 @ thi 1a dudng cong & Hinh 11? W7
A.yzfﬁx? B.y:ﬁxz. 3
C. y=—2. D.y=2x. 2
35. Cho phuong trinh 4x” —ax + 9 = 0. Diéu kién 1
ctia a d€ phuong trinh c6 nghi¢m kép la:
phuong ghiém kep —~ ot
A.a=2. B.a=12hoica=-12. -1
C.a=6hojca=—6. D.a=-2. Hinh 1

36. Cho biét @b thi ham s8 y = (m + 2)x* (m # — 2) di qua diém A(— 1 ; —2).
a) Tinh gid tri ctia ham s& tai x = 3.
b) Diém B(0.5 ; — 0,25) c6 thudc dd thi ham s hay khong?
¢) Tim mot s6 diém thudc dd thi ham s6 (khong ké diém 0) rdi vé& dd thi
ham s& dé.
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37%, Mot chiéc cong hinh parabol khi dua vao hé truc toa
0 Oxy c6 dang y = ax?, g6c toa 9 O 12 vi tri cao nhat
ctia c6ng so véi mit dat, x va y dudc tinh theo don vi
mét. Chidu cao OA, chidu rong BC ctia c6ng déu la
4 m (Hinh 12). Gia st mot chiéc xe tai c6 chidu cao
3 m di vao chinh giifa cong (qua diém A). Chidu ngang

p clia chiéc xe tai phai thoa man diéu kién gi dé c6 thé

Hinh 12

di qua c6ng ma khong cham vao cong?

38. Giai cédc phuong trinh:
a) (V2 - D2 +x=0; b) 92— 17x+4 =0;
- +55x=22-33r+484  d)(\B -5 +3x+4=Bx21.

39. Khong tinh A, gidi cdc phuong trinh:
a)— 32 +2\5x+3+25 =0; b)%xt—)”f:o;
©) 7+ (Bm—1)x+3m -8 =0.

40. Biét hai s6 u, v thod man diéu kién u —v = 10 va uv = 11. Tinh gid tri cha lu + v |.

41. Mot cong ty san xudt dudng mia thay ring, khi gid bin mot kilogam dudng mia
1a x nghin dong (x > 20) thi doanh thu tit ban dudng mia dugc tinh bsi cong thiic:
R(x) =—550x? + 22 000x (nghin dong).

a) Theo md hinh doanh thu d6, mic gid ban mot kildgam dudng mia bing bao
nhiéu s& 12 qud cao din dén viéc doanh thu tit ban dudng mia ctia cong ty bing 0
(tdc 1a khong ¢6 ngudi mua)?

b) Tinh gid bin mdi kildgam dudng mia, biét doanh thu 1a 211 200 nghin dong.

42. Nam 2021, mdt cong ty chuyén xudt khdu ca phé Robusta ¢ Gia Lai xudt khéu
duge khoang 12 000 tan ca phé Robusta. Do anh huéng ctia thdi tiét va dich bénh,
ngudn cung khan hi€ém nén higng xuét khéu ca phé Robusta ctia cong ty nim 2022
va nim 2023 déu giam, cu thé: khéi higng xuat khdu nim 2022 giam x% so véi
kh6i lugng xudt khiu dugc ctia niim 2021; khdi lugng xuét khiu ndm 2023 lai giam
x% (x < 10) so v6i khoi lugng xuat khau dugc ctia ndm 2022. Biét khai lugng xuat
khau ca phé Robusta ctia cong ty nim 2023 la 10 830 tin. Tim x.
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43. Mot bién bdo giao thong c6 mdt phan dang hinh chit thap véi cdc kich thuéc
x(cm),y(cm) vay=x+25,AL=AB = CD = DE = FG = GH = IJ = JK nhu m6
ta & Hinh 13.
a) Tinh dién tich phan hinh chi thap ctia bién bdo giao thong d6 theo x.

b) Tim x néu dién tich phan hinh chii thap ctia bién bao giao thong d6 1a 975 cm?.

ycm
B c
L A D E
yem $x cm
K J G F
1 H
<>
X cm
Hinh 13

44. Tim cic s8 x, y thod man:
Ax—y= L 7 vaxy= g;

b)x+y=—vagy=—

N[ = B

45, Cho phuong trinh 2x* + 2(m + 1)x -3 =0.
a) Chiing minh phuong trinh d6 ludn c6 nghiém véi moi gid tri ctia m.
b) Goi x,, x, 12 hai nghiém ctia phuong trinh d6. Tim gid tri nhd nhét cta biéu thic

A=x+x; +3xx,
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LOI GIAI -HUONG DAN -DPAP SO

- 3) a (cm) 2 27 122 0,001
S=6a?(cm?) | 24 43,74 89304 0,000006
b) a~ 2,65 cm.

. Taco: —2,88=-a. (1,2 Do doa=2.

. a)25375m.
b) Quing duong vat nang di dugc khi vat nang con cach mat dat 17584 m la
56 — 17,584 = 38,416 (m). Thoi gian vat nang di duwoc quang duong 38,416 m la
38,416

=2,8 (gidy).
29 (giay)

. Véir=3,y=225tac6225=a.3Fnéna =0,25. Véia =0,25tacé y=0,257(1).
Thay y = 6,25 vao (1) ta dugc 6,25 = 0.257 (2). T (2) vat >0, tacod t = 5. Vay
khi vién bi lan dugc 6,25 m thi né da lan trong 5 giay.

. a) A thudc db thi ham séy =25x%  b) C thude db thi ham sé y=— V322

. Goi hoanh d6 va tung d6 ctia 4 lan luot 1a p, g. Do 4 la giao diém cua hai duong
thingy=x—1vay=-2x+8néng=p-1vag=—2p+8 Turdo, tacop=3va

2 X 15 £ 2,
q=2.SuyraA(3;2). Matkhac 2 = ; 3- nén A thudc do thi ham sf)y:§xl-

. 2) Do db thi ham s6 di quaA(3;3)nén3 =k.3*. Viy k= %
b) Tung d6 cia diém thude parabol c6 hoanh d6 bing 2 la: % L2E = g

c) Ta co % .x* =2 nén x = /6 hoic x =—+/6. Vay cac diém thudce parabol co

tung do bing 2 12 (+/6: 2), (- V6 2).
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d*) Goi M(a ; b) la diém thude parabol thoa man khoang cach tir diém do dén
truc hoanh gip ba lan khoang céch tir diém d6 dén truc tung,

Tl‘rdé,tacééaZZb(*)Va\b|:3.\a|,D0\b|:3.\ajnénbiBahoécb:73a.

— Néu b = 3a, két hop voi (*) ta co: % .a* =3ahay @*=9a. Suyraa(a—9)=0.
Taclaa=0hoac a=9. Vi a =0 thi b= 0, khi d6 M(0 ; 0) (loai). Vi a =9 thi
b=27, khi do M (9 : 27).

—Néu b =—3a, lam twong tw ta tim duge M°(~ 9 ; 27).

Vay cac diém phai tim 1a M(9 ; 27) vaM’ (=9 ; 27).

8. Goi [ la trung diém cua doan AB. Khi d6 Ol = hva Al = IB = ATB =3 (m).

Tir do, trong hé truc Oxy, hoanh d6 cta B bang 3, tung do cia B bing — h.

Dodo:—h=_1 3 _ _9,suyrah:2 =225 (m).
4 4 4

9. D thiy K(0 : — 4,5). Goi hoanh do cua diém B la b. Do tung do cia diém B
bang tung do ctia K nén B(b ; — 4,5). Mat khac, B thuge parabol y = 4%:{2 nén
—4,5:—% b*hay b=6.Tird6 KB=6mvaAB=2KB=12m.

10. a) Hoc sinh ty lam.
b) Khi x ting tir 0,5 dén 2 thi ham s6 y = — %xl 6 gid tri 16n nhat bing — 0,375

(taix=0,5) viham sb y = %x‘ ¢6 gia tri nho nhét bang 0,375 (tai x = 0,5).

11. Céc phuong trinh b) va d) la cic phwong trinh bac hai mét an. G phuong trinh b),
tacoa=-3,b=17,c=- \/7.dphu'(mgtrinhd),tacéazfL,b:O,c:O.

5
122.m#1vam#—1.
13.a)x, = 0;x, = % b) Phuong trinh v6 nghiém.
-3J5 —11
0)x, = 5 ;xZZ\/g. d)xlzl;x2=F.
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3(3+47) gx:_5ﬁ+\/ﬁ;x:—5\/——\/270_

e)x, =0;x, = ——~ .
20 - 20

1= VX = 2 )X

14.m>l.
1

15. ) Tdng s6 S cac khdi hang & mot hinh thap 7 tang la:
S=1+2+3+...+(n-1)+n= w (khéi hang).

b) Ta co: S = 120, suy ra: ”("T*D — 120 hay #* + n —240 = 0. Phuong trinh da
cho ¢6 hai nghiém phan biét la: » = 15 (thoa man) va n = — 16 (khong thoa man).

16.2) 161 m. b) 4 giay.

17. Gia vé ban trong ngay 1 thang 6 ctia rap chiéu phim do 1a 35 nghin dong.

18.x= 4.

19. Goi sb xe 16n cong ty du dinh thué 1a x (x € N, don vi: chiéc) thi s6 xe nhé
cong ty thué 1a x + 2 (chiéc). Mdi xe 16n cong ty du dinh thué ché s nguoi 1a
210 oy, Mbixe nho ohidy s g 1a 2102 (ngudr). MBi xe nho ch it hon

X X+

mdi xe 16n 1a 12 ngudi nén ta c6 phuong trinh:

&_ 210 —12 hay 210(x + 2) — 210x
x  x+2 x(x + 2)

=12,suyra: x* +2x—-35=0.
Giai phwong trinh d6 dugce: x, = — 7 (khong thod mén), x, = 5 (thoa man). Vay s6
xe nho cong ty da thué la 7 chiéc.

20. a =6 (cm).

21.2) ”‘(xiz*z) (dm?). b)x = 4 (dm).

22. 2) S(x) = x(100 — x) (m?). Diéu kién: 0 < x < 100.

b) Ta ¢6 S(x) = x(100 — x) = — (x — 50)> + 2 500 < 2 500. S(x) dat gia tri 16n nhat
bang 2 500 khi x = 50. Vay dién tich 16n nhat cia manh vuon co6 thé rao dugc la
2500 m>
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23. Dién tich lat da 1a: 1 000 . 0,8 . 0,8 = 640 (m?). Dién tich con lai dé trong c6 la
a(a+ 8)— 640 (m?). Mat khac, dién tich trong c6 1a: 4480 000 : 35 000 = 128 (m?).
Tir do, ta ¢ phuong trinh a(a + 8) — 640 = 128 hay a* + 8a— 768 = 0. Phuong trinh
d6 c6 hai nghiém phén biét: @, =32 (loai), a, = 24 (thod méan). Vay a =24 (m).

733 5m—1
—

24.a)x, =—-1;x,= b)x =1;x = ——.

X 2 2
25. a) Phuong trinh c6 hai nghiém tréi ddu vi ac =—2 + {2 <.

b) Theo dinh li Viéte, ta co x +x,=-Lxx=-2+ \/5

V2

Tir do, ta tinh duoc: A=5-242;B=-7+32;C=1+ 5
?=|x, —x, P= 0 Fx P drx, = 1-4(-2+42)=9-412 nénD=242 - 1.
26.2)k=1hoack=—1. b)k=17.
27. a) Hoc sinh tu lam. b) (x, +x, +2)*+ 4xx, + 4 =0.

28. a) Taco A’ = (k + 1)* — (K + 2k) = 1 > 0 nén phuong trinh da cho luén c6 hai
nghiém phan biét voi moi gia tri cta k. Theo dinh li Viete, ta c6 X+ x2:—2(k+ L);
xx,= I+ 2k.
Do\xl\.[x2|:1nén\k2+2k[:1.Suyra:k2+2k:71h0:§ckz+2k:1.
Néuk2 +2k=—1thik=—1.Néuk? +2k=1thik=—1+ 2 hodck=—1- /2.

D3 thiy, néuk=— 1, k=—1+~2,k=—1— 2 thi phuong trinh da cho c6 hai
nghiém phan biét x,, x,thoaman | x, | .| x,[ =L
Vayk=—1, k=—1+~/2, k=—1—+/2 1a céc gié trj cAn tim.

b*) Phuong trinh ¢6 hai nghiém x , x, trdi diu va nghiém dwong nhé hon gid tri tuyét
doi cia nghiém 4m neu x; +x, < 0 vaxx, <0 hay - 2(k + 1)<0vak?+2k<0.
Tur do, ta co — 1 < k& < 0. Dé thay voi cac gia tri k sao cho — 1 < & < 0 thi phuong
trinh da cho luén c6 hai nghiém x,, x, trai déu va nghiém dwong nhé hon gid
tri tuyét ddi cia nghiém 4m. Vay cac gia tri k& can tim 1a cac gia tri k sao cho
-1<k<0.
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29.2)x=1y=15. bx=1-3.y=1+.3.
30.2) Taco A=2m— 12 —4. (—m)=4m*+1>0 v6imoi gia tri ciia m nén phuong
trinh da cho lu6n c6 hai nghiém phan biét vé1 moi gia tri cta m.

b) Theo dinh li Viéte, ta co: XX, =— 2m-—1), xx,=—m.
1 2
Dodod=x +x —x x,=(x, +x)-3xx,=4m*—m+1= (Zm—zj Pt

Véy bidu thite 4= x? + x2 — x.x, dat gid tri nho nhét bing % Khi m = %
31*. PDitS=y+zvaP=yz
Taco:S=y+z=5-xvaP=yz=8=x(y+z)=8—-x(5 —x).
Tur d6 y, z 1a nghiém cta phuong trinh £ — (5 —x)t + 8 —x(5 —x) = 0 v6i S* — 4P > 0.
Suy ra (5 —x)* — 4[8 —x (5 —x)] = 0 hay 3x* — 10x + 7 < 0 (¥).
Mt khac: 3x2—10x+7:3(x—1)(x—%j. D03x2—10x+7§0v£1x—1>x—%

nén (*) suy ra: x—%iOVﬁx—lEOhayleig.

Twong tu ta chimg minh duge: 1 <y < g; 1gz<

32.x=0,2vay=03. Do dai cay sitla: 12. 02 +8.03 +5.0,3.4=10,8 (m).

~
[SSEIEN

33. Manh dat c6 chiéu rong 1a 24 m, chidu dai 1a 36 m, chu vi la 120 m.
34.D.
35.B.

36.D6 thi ham s6 y = (m + 2)x* (m # — 2) di qua diém A(— 1 ; — 2) nén ta co
—2=(m+2).(-1)% Suyra m=—4 Do do ham s6 lay=—2x>.
a) Giatri claham sétaix=3lay=-2.3>=-18.
b) Biém B(0.5 ; — 0,25) khong thuge db thi ham s6 do (—2) . (0,5)*# — 0,25.
¢) Hoc sinh tu lam.
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37*. Do thi ham s6 y = di qua C(2; —4)nén—4=a. 22 suyraa=—1. Do d6, y =— 2.

Goi K(0 ; — 1) nam trén truc Oy. Dé chiéc xe tai co chidu cao 3 m va chiéu ngang

il

Suy ra: p < 2. D& thiy, néu p < 2 thi chiéc xe tai c6 chiéu cao 3 m va chiéu ngang

p di vao chinh giita cong ma khong cham vao cong thi <1 hay p* < 4.

p di vao chinh giira céng s& khong cham vao céng. Vayp<2.

38.a)x,=0,x, =~ V2 1. B =l 143 ATPNIAS,
18 18
o= L3, = 22 Dm0, FEd09
T BEgh 0 RT T 10
3 -
39.2) x5 =1 x, = +§“/§ b) % =1, xz:% €)% =—1, xlzﬂ.

40. |u+v|=12.

41. a) Doanh thu tir ban duong bang 0 tirc 1a — 550x + 22 000x = 0. Phuong trinh c6
hai nghiém x, = 0 (khong thoa man diéu kién), x, = 40 (thod mén diéu kién). Vay
mirc gia ban mot kilogam dudong mia bing 40 nghin dong s& 14 qua cao dan dén
viée doanh thu tir ban dudong mia bang 0.

b) 24 nghin dong,

42.x=5.
43. ) + 50x (cm?). b) x =15 (cm).

1
44. ) x:i,y:ﬁ hoac x:7x/7,y:72.

1 =1 = 1
b) x=2,y=—"hofc x= —, y =,

2
45. Hoc sinh tu lam.
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Chuong VIII

DUONG TRON NGOAI Tlé"P
VA BUONG TRON NOI TIEP

&8 DUGNG TRON NGOAI TIEP TAM GIAC.
PUGNG TRON NOI TIEP TAM GIAC

A. KIEN THUC CAN NHO

BPinh nghia dudng tron ngoai tiép tam giac
—DPuong tron di qua ba dinh ctia tam gidc dudc goi A

12 dudng tron ngoai tiép tam gidc d6.

G Hinh 1, dudng tron (0) 1a duong tron ngoai tiép

tam gidc ABC viné di qua cd ba dinh A, B, C cua

tam gidc ABC. B (8]
—Khi dudng tron (0) ngoai tiép tam gidc ABC, ta Hinh 1

con néi tam gidc ABC ndi ti€p dudng tron (0).

Xéc dinh tdm va ban kinh dudng tron ngoai ti€p tam giac

—Tam dudng tron ngoai tiep tam gidc 1a giao diém ba dudng trung truc clia tam gidc
d6. Bén kinh dudng tron ngoai ti€p tam gidc biing khoang céch tif giao diém ba

dudng trung tric dén mdi dinh cta tam gidc do.

—Pudng tron ngoai tiép tam gidc vudng ¢ tim la trung diém ctia canh huyén va bén
kinh bing niia canh huyén ctia tam gidc vudng dé.

— Trong mot tam gidc déu, trong tim ctia tam gidc dong thdi 1a tim dudng tron ngoai
ti€p tam gidc d6. Tam gidc déu canh a c6 bdn kinh dudng tron ngoai tiép 1a

3
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Pinh nghia dudng tron néi ti€p tam giac
—Pudng tron ti€p xdc véi ba canh cta tam gidc
dugc goi la dudng tron nodi tiép tam gidc d6.

O Hinh 2, dudng tron (1) la dudng tron ndi tiep
tam gidc ABC vi né tiép xtc véi ba canh AB, BC,

CA 1an lugt tai P, M, N.

— Khi dudng tron (1) noi tiép tam gidc ABC, ta con

néi tam gidc ABC ngoai ti€p dudng tron (I).

Xac dinh tam va ban kinh dudng tron ndi tiép tam giac

— Tam dudng tron ndi ti€p tam gidc la giao diém ba dudng phan gidc cta tam gidc

d6. Bdn kinh dudng trdn ndi ti€p tam gidc bing khoang cich ti giao diém ba dudng

phan gidc dén mdi canh cta tam gidc d6.

—Trong mdt tam gidc déu, trong tim clia tam gidc dong thdi 13 tim dudng tron ndi

ti€p tam gidc d6. Tam gidc déu canh @ c6 ban kinh dudng tron ndi tiep la r =

B.ViDUy

Vi du 1] Quan sét Hinh 3 va cho biét mot tam
gidc ndi tiép dudng tron (1) va ba tam gidc khong
ndi tiép dudng tron (7).

Gidi

& Hinh 3, ta c6: mot tam gidc noi ti€p dudng tron
(1) 1a tam gidc HGE; ba tam gidc khong noi tiép
duong tron () 1a cdc tam gidc GHF, HEF, GEF.

Vidu 2 7 Cho hai tam giaic ABC va ABD
(Hinh 4) ¢6 BAC = BAD = 90°, AB = 3 cm,
AD=4cm,AC=6cm.

a) Xdc dinh cdc diém O, I1an lugt 1a tim ctia dudng
tron ngoai tiép cc tam gidc ABC va ABD.

b) Tinh ban kinh cta cdc dudng tron (O) va (I).
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Gidi

a) Do tam gidc ABC vudng tai A nén trung diém clia canh huyén BC la tim dudng
tron ngoai tiép tam gidc ABC. Tuong ty, do tam gidc ABD vuong tai A nén trung
diém ctia canh huyén BD la tim dudng trdn ngoai tiép tam gidc ABD. Vay O, I1an
lugt 1 trung diém ctia BC va BD.

b) Bin kinh cita dudng tron (0) 1a: Bzc “AB';AC' = 3';6' =¥ (e,

2 2 2, 42
Ban kinh ctia dudng tron (7) la: 8D _ Al B0 = i = z (cm).
2 2 2 2
Vidu 3 ] Cho tam gidc déu ABC ndi tiép dudng tron ban kinh 5 dm. Tinh d¢ dai

canh ctia tam gidc déu ABC d6.
Gidi
Goi a la @ dai canh cta tam gidc déu ABC noi tiép dudng tron ban kinh R = 5 dm.
15
Khid6 5= a3£ néna= ﬁ =53. Vay do dai canh ctia tam gidc ABC la 543 dm.
Vidu4 } Cho tam gidc ABC vudng tai A c¢6 ban kinh dudng tron noi tiép 1a r.

Ching minh riing: r = w

Gidi. (Hinh 5)

Goi I 1a tam dudng tron ndi tiép tam gidc ABC

vuong tai A va (I) tiép xic véi AB, BC, AC lan 4

lugt tai F, D, E. E

T glac AFIE c6: A = 90° (gia thiét),
AFI = AET = 90° va AF = AE (tinh chét
ctia tiép tuyén). Do d6 ti gidc AFIE la
hinh vuong va AE = AF = r. Mat khac
BD = BF va CD = CE (do tinh chit ctia hai
tiép tuyén cit nhau).

Hinh 5

Titdo, tacé: AB+AC—BC=AF + FB+AE + EC—(BD + DC) =2r.
AB + AC - BC

Vayr=
ay >
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Vidu 5 ] Cho tam gidc ABC ngoai ti€p dudng tron (I; r). Céc canh AB, AC 1an lugt
tiép xiic véi (1) tai D va E. Chiing minh ring néu AB < AC thi BE < CD.

Gidi. (Hinh 6)

Lay diém F tén AC sao cho AB = AF. Do
AB<ACvaAB=AF nén F nim trén doan thing 5
AC. Xét hai tam gidc ADF va AEB c¢6: AD = AE
(tinh chat hai ti€p tuyén citnhau); 4 1a géc chung; F

AF = AB nén AADF = AAEB (c.g.c). Do d6 £ >
DF = BE (1). Hinh 6

Lai c6 tam gidac ABF can tai A (vi AB = AF) nén géc AFB la géc nhon. Suy ra goc AFD
ciing la géc nhon va géc DFC 1a goc tu. Trong tam gidc DFC c6 géc DFC la géc tu
nén DF < CD (2). Tu (1) va (2) suy ra BE < CD.

C.BAITAP

1. Tim phat biéu diing trong cdc phat biéu sau:
a) TAm dudng tron ngoai tiép tam gidc 12 giao diém ba dudng phan gidc ctia tam
gidc do.
b) TAm dudng tron ndi ti€p tam gidc 12 giao diém ctia ba dudng trung tryc clia tam
gidc do.

¢) Pudng tron ngoai ti€p tam gidc vudng ¢ tim 12 trung diém ctia canh huyén.

2. Tim phit biéu sai trong cdc pht biéu sau:

a) Trong mot tam gidc déu, trong tAm ctia tam gidc ddng thdi 1a tim dudng tron
noi tiép tam gidc do.

b) Trong mot tam gidc déu, trong tAm ctia tam gidc dong thdi 1 tdm dudng tron
ngoai tiép tam gidc do6.

V3

¢) Tam gidic déu canh @ c6 ban kinh dudng tron ngoai tiép 1a R = aT

a3
g "

d) Tam gidc déu canh a c6 ban kinh dudng tron noi tiép 1a » —
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3. Cho tam gidc ABC cn tai A, c6 O, I 1an lugt 1a tim cdc dudng tron ngoai tiép va
dudng tron noi ti€p tam gidc ABC.
a) Chiing minh riing:
—BadiémA, 0,1 cung thuoc mot dudng th‘fmg;
— Pudng thing OA vudng géc véi BC va di qua diém chinh gitta D (khic diém A)

cua cung BC.

b) Cho BC =24 cm, AC = 20 cm. Tinh d6 dai ban kinh R ctia dudng tron ngoai
ti€p va ban kinh r clia dudng tron ndi tiép tam gidc ABC.

4. V& dudng tron (0) ngoai tiép tam gidc MNP trong céc trudng hop sau:
a) M, N, P déunhon; b) M =90° ¢) M >90°.

5. Cho tam gidc nhon ABC. Céc dudng cao BE, CD clia tam gidc ABC cit nhau tai
K. Tim tim dudng tron ngoai tiép mdi tam gidc sau:

a) Tam gidc BDE; b) Tam gidc DEC; ¢) Tam gidc ADE.

6. Cho tam gide nhon ABC (B >C), phan gidc AM. Goi O, O,, O, ln lugt 1a tim
dudng trdon ngoai tiép cic tam gidc ABC, AMB, AMC. Chiing minh ring:

a) 001, 002, 0102 1an lugt 1a cdc dudng trung tryc ctia AB, AC, AM;
b) Tam gidc 00,0, cén.

7. Trén dudng tdon (0) ban kinh R, Idy
cic diém A, B, C, D sao cho sdAB = 607,
sdBC =90° sACD = 120° (Hinh 7).

a) Xdc dinh tdm va tinh theo R ban kinh
dudng trdn ngoai tiép clia cdc tam gidc OAB,
OBC, OAD, ODC.

120°

b) Goi I1a giao diém ctia AC va BD. Tinh ban
kinh dudng tron ngoai ti€p ctia cdc tam gidc Hinh 7
IAB, IBC, IAD, IDC.
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8. Cho tam gidc ABC vudng tai A c6 AB = 6, AC = 8, ban kinh dudng tron noi tiép

1a r, bén kinh dudng tron ngoai tiép la R. Tinh ’E

9. Cho tam gidc déu ABC ndi tiép dudng tron tim O, ban kinh R.
a) Chiing minh riing O ciing la tim dudng tron noi tiép tam gidc ABC.
b) V& tam gidc IJK ngoai tiép dudng tron (O; R) véi JK // BC, 1J /| AC, IK /| AB.
Chting minh tam gidc IJK déu.

¢) Goi R’ 12 bdn kinh clia dudng tron ngoai tiép tam gidc IJK va r 12 ban kinh ctia

duding tron ndi tiép tam gidc ABC. Tinh é

10. Cho hai dudng tron (0) va (0”) cit nhau tai hai diém phan biét A, B. Pudng thing
AO cit (0) va (07) lan ludt tai hai diém C, E (khic diém A). Pudng thing AO” cit
(0) va (0’) 1an lugt tai hai diém D, F (khac diém A). Chiing minh:

a) C, B, F thing hang;
b) B6n diém C, D, E, F ciing niim trén mot dudng tron;
¢) A la tim dudng tron noi ti€p tam gidc BDE.

11, Cho tam gidc ABC vudng can tai C va noi tiép dudng tron (O; R). E la diém tuy
y trén cung nhd AC ciia duding tron d6. Goi F 1a giao diém ctia EB va CO, I1a tim
dudng tron ngoai ti€p tam gidec ECF. Chiing minh riing khi E di chuyén trén cung
nhd AC thi 7 Tudn di chuyén trén mot doan thing cd dinh.

£ 10 GIAC NOI TIEP DUONG TRON

A. KIEN THUC CAN NHO

Pinh nghia

—Ti gidc ¢6 bon dinh thudc mot dudng tron dudc goi 1a td gide noi ti€p dudng tron
(hay con goi la ti gidc ndi tiép).
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— Trong Hinh 8, ti gidc ABCD 1a td gidc noi tiép 4
va dudng tron (0) dugdce goi la dudng tron ngoai \ B
tiép tid gidc ABCD.
Tinh chat

N
Trong mot td gidce ndi tidp dudng tron, tdng s6 do
Hinh 8

[

hai géc ddi biing 180°.

Hinh chii nhat, hinh vuéng néi ti€p dudng tron

—MB&i hinh chit nhat 1a mot td gidc ndi ti€p dudng tron. Tam ctia dudng tron ngoai tiép
hinh chii nhat 13 giao diém ctia hai dudng chéo va mdi dudng chéo 1a mot dudng
kinh ctia dudng tron do.

—M5i hinh vudng 1a mét tid gidc noi tiép dudng tron. TAm ctia dudng tron ngoai tiép
hinh vuéng la giao diém ctia hai dudng chéo va mdi duding chéo la mot dudng kinh

a2

ctia dudng tron d6. Ban kinh ctia dudng tron ngoai tiép hinh vudng canh a 1a g "

B.ViDU

Vi du 1 ] Trong cic hinh 9a, 9b, 9¢, 6 hinh nao ta c6 tit gidgc ABCD 12 tif gide ndi tiép?
A

A A
10~2 6om 6om
p &30 B
0 '
75°
I8} 6cm 6cm bei B
&
a) b) )
Hinh 9

Gidi

— O Hinh 9a, néu t gide ABCD ndi tiép thi DAB + BCD = 180° nhung ta lai ¢6
DAB + BCD = 175° suy ra vo li. Vay td gidc ABCD & Hinh 9a khong 1a td gidc
noi tiép.
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— & Hinh 9b,vi AD = AB =6 cm nén tam gidc ADB can tai A, dodé ABD = ADB =3(’.
Mt khdc, xét td gide ABCD, ta ¢6 AB = BC = CD = DA nén tii gidc ABCD 1a
hinh thoi, do dé: ADC = ABC = 2ABD = 60°. Tic 1a ti gide ABCD ¢6
ADC + ABC = 120°. Vi vy, If luan tuong tif nhu trén td gidc ABCD & Hinh 9b
khong 1a td gidc ndi tiép.

— G Hinh 9¢,tac6 OA = OB = OC = OD nén dudng tron tim O, ban kinh OA di qua
ci bon dinh A, B, C, D clia ti gide ABCD. Vi viy, td gide ABCD & Hinh 9¢ 1a ti
gidc ndi tiép.

Vi dy 2 ] Tinh s6 do géc DAB trong Hinh 10. c
1 au inh so do goc rong [in D

Gidi

Do ti gidc ABCD ndi tiép dudng tron (0) nén /

ADC + ABC = 180° hay 7x + 3x = I80°. s

Suy ra: x = 18° va DCB =2x=2 . 18° = 36°. )

Hinh 10

Miit khic, DCB + DAB = 180°.

Do d6 DAB = 180°— DCB = 180°— 36° = 144°, Viy 58 do g6c DAB biing 144°.

Vidu 3) Cho hinh thang ABCD (AB // CD, AB < CD) ¢6 DCB =ADC = 60°,

CD = 2AD. Chiing minh hinh thang ABCD n6i ti€p dudng tron.

Gidi. (Hinh 11)

. ) A B
Goi I 1a trung diém ctia CD (1).
Khi d6: ID = % = AD nén tam gidc IAD can
tai D. Ma ADC = 60° nén tam gidc JAD I / y
c
tam gidc déu. Suy ra A = ID (2). Hinh 11

Tac6AB//CD va DCB =ADC nén tit gidc ABCD 13 hinh thang cin.

Suy ra BC =AD.Ma IC = ID = AD nén IC = BC. Do d6, tam giac /BC can tai C, lai
6 DCB = 60° nén tam gidc IBC la tam gidc déu. Vi th€ IC = IB (3). Tii (1), (2), 3)
suy ra IA = ID = IB = IC. Tdc 1 hinh thang ABCD ni tiép trong dudng tron tAm /
ban kinh /A.
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Vi du 4 J Cho hinh thoi ABCD, ¢c6 AB =13 cm, AO = 12 cm (O 1a giao diém ctia hai
dudng chéo AC, BD). M, N, P, Q 1an lugt 1a trung diém ctia AB, BC, CD, DA.
a) Chiing minh td gidgc MNPQ noi tiép dudng tron.
b) Tinh ti s& dién tich hinh thoi ABCD va dién tich hinh tron ngoai tiép t gidc MNPQ
(1ay 7t~ 3,14 va lam tron két qua dén hang phin muodi).
Gidi. (Hinh 12)
a) Tacé M, N, P, Q lan lugt trung diém clia B
AB, BC, CA, DA (gia thiét) va AC L BD M N
tai O (vi O 1a giao diém hai dudng chéo 4
AC, BD cta hinh thoi ABCD). Suy ra

Q P
OM, ON, OP, OQ 1an lugt 1a dudng trung >
tuyén ting véi canh huyén cta cdc tam Hinh 12
gidc vudng OAB, OBC, OCD, ODA.
AB CB
Do do6, taoé:OM:T;ON:T;OP :CTD;OQ :%.

Ma AB = BC = CD = DA nén OM = ON = OP = 0Q. Vi vy tu gidc MNPQ 1oi tiép
dudng tron tam O ban kinh % :

b) Tac6 AB = 13 cm, AO = 12 cm va AOB =90° nén BO = | AB? — A0* =5 (cm).

AC . BD (2.12).(2.5)
2 9

Dién tich hinh thoi ABCD la: =120 (cm?).

Dién tich hinh tron ngoai ti€p ti gidc MNPQ la:
ABY?
. (T) ~3,14.6,5" = 132,665 (cn®).
Vay ti s6 dién tich hinh thoi ABCD va dién tich hinh tron ngoai tiép t gidc MNPQ
la khoang: 120 : 132,665~ 0.,9.
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C.BAITAP

12. Tim phat biéu sai trong céc phét bicu sau:
a) T gidc c6 bon dinh thudc mot dudng tron dugc goi 1a t gide ndi ti€p dudng tron.
b) Trong mdt tif gidc noi tiép dudng tron, tng s6 do hai géc bt ki bang 180°.
¢) Hinh chit nhat luén noi ti€p dudng tron.

d) Mbi hinh vuong 12 mot t gidc ndi tiép dudng tron.

13. Cho td gidc ABCD ndi ti€p dudng tron. Tinh s& do mbi géc con lai clia ti gide d6
trong mdi trudng hop sau:

a) A=3C va B =5D: b) A-C =12°va D —B =76°
¢) A=7B va A +2B = 180° d)D-C =20°va D +C =100°.

14. Chiing minh riing trong mot dudng tron, hai diy khong di qua tim khong thé cit
nhau tai trung diém mdi dudng.

15. O Hinh 13, hai duong tron (0), (O’) giao
nhau tai A, B va CD la mét diy cung cta (O).
Tia CA cit (0’) tai E va tia DB cit (0”) tai F.
Chiing minh EF song song v6i CD.

16. Cho dudng tron (O) ngoai tiép tam gidc déu
ABC. Diém E nim trén cung nho BC (E khéc
Bva C). ED la tia d6i ctia tia EB. Chting minh
EC la phén gidc ctia géc AED va EA la phan

gidc ctia goc BEC.

17. Cho tam gidic ABC cin 5 A, H Ia trung diém ctia BC va BAC < 90°. Dudng vudng
26c v6i AB tai A cit dudng thing BC & D. Ké DE vuéng géc véi AC. Chiing minh:
a)AH = EH,
b) DCE = ABD.

20
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18.Cho xdy = 60° va diém B nim trong
g6c xAy. Ké dudng thing BN vudng géc
v6i Ay cit Ax tai H; ké dudng thing BM
vudng géc v6i Ax cit Ay tai K (Hinh 14).
Chiing minh:
a) Cic ti gide AMBN, HMNK la céc tii gidc
ndi tiép dudng tron;

b) HK = 2MN. Hinh 14

19. Cho hinh vuong ABCD. Trén canh AB 13y diém M. Pudng thing qua C vudng géc
V6i CM cit céc tia AB, AD 1n lugt tai E va F. Tia CM cit dudng thing AD tai N.
Chting minh ring:

a) NCA=MFN va NEA=NCA: b) CM + CN = EF.

20. Chiing minh réing mdi hinh thang can 1a mot t gidc noi tiép dudng tron.

21. Hinh vudéng ABCD c6 canh bing 1, ngudi A E B
ta ndi trung diém cdc canh lién ti€p clia né I
dé tao thanh ti gidc EFGH, tiép tuc nhu p .
vay dugc td¢ gide méi IKPQ (Hinh 15).
Chting minh: Q P
a) Tt gidc EFGH va tit gidc IKPQ la céc td D G C
Hinh 15

gidc noi tiép dudng tron.
b) Ti s6 ban kinh dudng tron ngoai tiép hinh vuéng ABCD va ban kinh clia dudng
tron ngoai tiép ti gidc EFGH bing ti s& ban kinh dudng tron ngoai tiép ti gidc
EFGH va ban kinh dudng tron ngoai tiép ti gidc IKPQ.

22*, Cho tam gidc ABC vudng can tai C va ndi tiép dudng tron (O; R). E 1a diém tuy
y trén cung nhé AC. Goi I 1a giao diém ctia EB va AC. Ké IK vudng géc véi AB.
Chiing minh riing khi E di chuyén trén cung nhd AC thi EK ludn di qua mot diém
¢6 dinh.

91

Ban in thor



BAI TAP CUGI CHUONG Vil

23. C/hg ti gidc ABCD noi tiép duong tron (0), hai tia AB, DC cit nhau tai M va
BAD =70°. Khi d6 s6 do géc BCM la:
A. 80°. B.70°. C. 110°. D. 100°.
24. Cho hinh binh hanh ABCD. Pudng tron di qua ba diém A, B, C cit canh CD & P
(P khéc C va D). Tim phat biéu sai:
A.AP=AD.
B. Tt gidc ABCP 1a hinh thang cén.
C. APD = ABC.
D. PCB + BAP < 180°.

25. Cho tam gidac ABC c6 BC = 10 va BAC = 30°. Tinh bén kinh dudng tron
ngoai tiép tam gidc ABC.

26. Cho tt gidc ABCD ¢6 C +D =90°. Goi M, N, P, Q 14n lugt I3 trung diém clia AB,
BD, DC, CA. Chiing minh bén diém M, N, P, Q cung thugc mot duong tron. Tim
tam dudng tron do.

27. Cho tam gidc ABC vuodng tai A c6 dudng cao AH = 2,4 cm va % = % Tinh ban

kinh duding trdn ndi tiép r va bén kinh dudng tron ngoai tiép R ciia tam gidc ABC.
28. Pudng tron tam / noi tiép tam gidc ABC tiép xtic véi AB, AC lan It tai F va E. Ké
CK vudng géc v6i B Goi M, N 1an lugt 1a trung diém ctia BC, AC. Chiing minh:
a)F,E, Kthfmg hang;
b) K, N, M thing hang.
29. Cho tam gidc ABC nhon. Ba duong cao AI, BK, CL. Chiing minh:
a) Cdc ti gidc AKIB, BLKC la cdc td gidc ndi tiep;
b) Truc tim H ctia tam gidc ABC la tim dudng tron noi tiép tam gidc IKL.
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30. Quan sat Hinh 16.
Chiing minh QR // ST.

31. Cho luc gidc déu ABCDEF canh biing a.

a) Chiing minh sau diémA, B, C, D, E, Fcung
thudc mot dudng tron. Tinh theo a ban kinh
clia dudng tron do.

b) Ching minh cdc tam gidc ACE, BFD la
cdc tam gidc déu. Tinh theo a bdn kinh dudng
tron noi tiép tuong ting clia cic tam gidc do.
32. Cho dudng tron (O; R). Tii diém M nim ngoai dudng tron (O; R), ké cdc tiép tuyén
MA va MB véi dudng tron d6 (A, B 1a céc ti€p diém) sao cho MA =R+/3 .
a) Xdc dinh tim va ban kinh dudng tron noi tiép tam gidc MAB.
b) Tinh chu vi tam gidc MAB.
c) Vé duong thﬁng d di qua M cit dudng tron (O) tai hai diém P, Q. Xéc dinh vi
tri ctia dudng thing d sao cho MQ + MP dat gia tri nho nhit.

33*, Cho dudng tron (I; r) ¢d dinh. Mot tam gidc ABC thay ddi, c6 chu vi bing
16 cm va ludn ngoai tiép dudng tron (7; r). Mot tiép tuyén song song véi BC cit
céc canh AB, AC 1an lugt tai M va N. Tim do dai BC @& MN c6 do dai 16n nhat.
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L3I GIAI - HUGNG DAN - PAP $O

A
1. Phét biéu c) ddng.
2. Phit biéu ¢), d) sai.
3. (Hinh 17).
B (4
a) Hoc sinh ty lam.
b) Do BC = 24 c¢cm, AC = 20 cm nén ta 7o)
6 AH =+AC*-HC* =16 (cm). Lai Hinh 17
¢6 AACH o AADC nén AC* = AH . AD,
suy ra20° =16 . AD hay AD = 25 cm. Do d6,
R=AD:2=125cm.
Do BI la phan gidc cia géc ABH nén deh, BHR 12 3 iy o6
I4 BA 0 5
ﬂii hay H :izz,tﬁclﬁ L:E.V‘lvﬁy r=6cm.
4 5 IH+14 3+5 16 8

te

Hoc sinh ty lam.

5. (Hinh 18).

a) Goi O 1a trung diém ctia BC. Do tam gidc A
BDC vudng & D va BEC vuong & E nén b .
OB = OD = OC = OE (¥). Do d6, O Ia tim '

duding tron ngoai tiép tam gidc BDE.

ﬁk

b) Do (¥), ta c6 O la tim dudng tron ngoai tiép
tam gidc DEC.

¢) Goi I 1a trung diém clia AK. Do tam gidc
ADK vubdng 6 D va tam gidc AEK vudng 6 E

nén /A =IK = IE = ID. Do @6, I 1a tim dudng Hinh 18

tron ngoai tiép tam gidc ADE.

et

C
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6. (Hinh 19).

a)Do OA = OBva O A = OB nén 00, Ia
dudng trung tric cila AB. Tuong i 00, 0,0,
14n lugt 1a cdc dudng trung truc clia AC, AM.

b) Goi P, Q, R lan lugt 1a trung diém cta AC,
AM, AB; N1a giao diém clia QO, va AC. Tac6

—  _—  BAC ——
000 =RiQ == (=180"~R0O,0) (.

Hinh 19

Mat khac O,NP = ANO nén 90°— O,NP =90° — ANQ .

I
2

Do dd, tam giac 00,0, can tai O.

Suy ra: ATO;D = Q/AT\T = (2). T (1) va (2) suy ra 00,0, =00,0,.

7. (Hinh 20).

a) Goi G la trong tAm cuia tam gidac OAB.
Tam gidc OAB la tam gidc déu véi canh
AB = R nén c6 tam dudng tron ngoai ti€p 1a G

va ban kinh dudng tron ngoai tiép 1a Lﬁ

Tam gidc OBC vudng tai O, ¢6 canh huyén

BC = R\2 nén tm, ban kinh dudng tron Hinh 20

ngoai tip ctia n6 1an lugt 12 trung diém E clia

R\2
2

BCva

Tuong ty tim, ban kinh dudng tron ngoai ti€p tam gidc OAD lan lugt la
RV2
2
ctia tia OH va cung nhd CD la K. D€ thdy K 1a diém chinh giifa clia cung
nhd DC va KD = KO = KC = R. Viy tam va ban kinh dudng tron ngoai ti€p tam

gidc ODC lan lugt 1a K va R.

trung diém F ctia AD va . Goi H 1a trung diém ctia DC v giao diém

b) Do CAB = DBA =45°nén AIB =90° hay AC vudng géc véi BD. Mijt khéc,
AB=R,BC=AD =RJ2 vaDC =R+/3 do d6 ban kinh dudng tron ngoai ti€p cia

céc tam gidc IAB, IBC, IAD, IDC Tan Iuot 1a: g, # R_‘f, RTﬁ.
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8. Tam gidc ABC vuong tai A c6 AB=6,AC=8dod6 BC=10vaR=10:2=5.

Ligi 86} pecfB tAC=BC 5 gigiadl=i,
2 R 5

9. (Hinh 21).

a) Hoc sinh ty lam.

b) Do JK // BC va IK // AB nén ti gidc ABCK
la hinh binh hanh. Mat khdc, ABC = 60
Suy ra AKC =60° hay IKJ =60°.

Tuong ti KJI = 60°.

Do d6, tam gidc IJK 1a tam gidc déu.

JKﬁ = ZAK\E:ZBC\/5 ma = gnén R’=20A=40A" =4r.

Hinh 21

O R'= a0A
3 3 3
r 1
vay L2
Y == D
10. (Hinh 22).

a) Do AC va AF lan luot 1a dudng kinh
ciia dudng tron (0) va (0°) nén ABC = 90°, ¢
ABF =90°. Suy ra C, B, F thing hang.
b) Hoc sinh ty lam. Hinh 22

¢)Tacod DCA=DBA (hai géc ndi tiép ciing chin cung DA ctia dudng tron (0)) (1).
Tuong t ABE = AFE va DCE = DFE (2). Tit (1) va (2) suy ra ABE = DBA,
do d6 BA la phan gidc ctia géc DBE. Tudng tu, DA 1a phén gidc ctia géc BDE. Suy
ra A 1a tAm dudng tron ndi ti€p tam gidc BDE.

11%*, (Hinh 23).
Ta ¢6 CEB =CAB = 45° (hai géc ndi ti€p
ciing chin cung CB ctia dudng tron (0)).
Mit khéc, 7 la tim dudng tron ngoai tiép tam
gidc ECF, do d6 CIF =2. CEF =90°. Ma
IC = IF suy ra tam gidc ICF vudng cén tai I,
do d6 ICF =45°. Lai c6 ACO = 45° suy ra
I nim trén AC. Vay khi E di chuyén trén
cung nhd AC thi I di chuyén trén doan thzamg Hink 33

%) AC c6 dinh.

Ban in thor



12. Phit biéu b) sai.

13.2) 4 =135°, B = 150°, C =45° D =30°. b)

=96°, B =52°, C =84°, D = 128°.
) A =140°, B =20°, C =40°, D = 160°. d) B

=120°, C =40°, D = 60°.

14. (Hinh 24).
Gia su trdi lai c6 hai ddy cung BD va AC

(khong di qua tam O) cat nhau tai trung diem - r

mdi dudng. Suy ra ti gidc ABCD la hinh

binh hanh. Do d6 ABC = ADC. Mit khéc, ti
gidc ABCD ndi tiép nén ABC + ADC = 180°. s
Suy ra ABC = ADC = 90°. Tii d6 suy ra AC ‘
la dudng kinh cua dudng tron (O) hay AC
di qua tim O, mau thuin véi diéu da gia st. Hinh 24
Vay trong mot dudng tron, hai day khong di
qua tim khong thé cit nhau tai trung diém
mdi dudng.
15. Ta ¢6 ti gific ABDC ndi tiép dudng tron (0) nén ACD = ABE (=180° — ABD) (1).
Miit khéc, td gidc ABFE noi tiép dudng tron (0°) suy ra ABF + AEF =180°(2).
Tit (1) va (2) ta 6 ACD + AEF =180° hay ECD +CEF = 180°. Suy ra EF // CD.

16. (Hinh 25). Do tii gidc ABEC ndi tiép dudng p
tronnén CED = BAC =60°(=180° —BEC ).
Mit khic AEC =ABC = 60° nén ta c6
AEC =CED =6(°. Do d6, EC 1a phan gidc

cua géc AED. B C

Tuong t ta c6 AEC =ABC = 60° va o

AEB =ACB =60°. S
Hinh 25

Do d6 AEB =AEC = 60° hay EA 1a phan
gidc ctia goc BEC.
97
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17. (Hinh 26).
a) Do tam gidc ABC can tai A va H la trung A
diém ctia BC nén BAH = HAC (1). Vi céc
tam gidc AHD va AED lan lugt vudng tai H
va E nén ti gidc AHED ndi tiép dudng tron

e S D
dudng kinh AD suy ra ADH = AEH (2). B HW
Mt khic ADH = BAH (3) (vi cling cOng E
véi HAD bing 90%. Tit (1), (2), (3) suy ra Hinh 26

HAC = AEH . Do d6, tam gidc HAE cin
tai H. Viviy AH = EH.
b) Hoc sinh ti lam.

18.a) Goi 7, J 1an lugt 1a trung diém cta AB, HK. Khi d6 M1, NI 1an luct 1a cic duong
trung tuyén dng véi canh huyén AB clia cdc tam gide vudng AMB, ANB nén IM
=IN=IA=IB= % . Suy ra tit gidc AMBN ndi tiép dudng tron tim / dudng kinh

AB. Tuong ty t gide HMNK noi tiép dudng tron tim J dudng kinh HK.

b) Do td gide HMNK ndi tiép dudng tron nén AVMN =NKH (= 180° — HMN ) hay

AMN = AKH .Ma MAN =KAH suy ra AAMN o» AAKH. Dodo%=A—H( ).

Lai ¢6 tam gidc AHN vudng tai N nén cos HAN = % hay cos 60° = % tdc 1a

7
AN = % Do d6 AH = 2AN (4). Tit (3) va (4) suy ra HK = 2MN.

AH
19. (Hinh 27).
a) Ta ¢6 cdc diém A, M, C, F cich déu diém %
I (trung diém clia MF) suy ra td gidc AMCF
noi ti€p dudng tron. Do ti gidc AMCF 5 c
nodi ti€p dudng tron nén MCA =MFA hay W2
NCA =MFN . Tuong tu td gldc NACE N 4 T F
noi ti€p dudng tron nén NEA=NCA. Hinh 27
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b) Ta c6 ti gide NACE noi tiép dudng tron nén ENC =EAC = 45°.
Ma NCE = 90°. Suy ra tam gidc CEN can tai C. Vi th€ CN = CE (1).
Tuong tu tam gidc CMF can tai C suy ra CM = CF (2). Tut (1) va (2) suy ra
CM + CN = CE + CF = EF.

e A B
20. (Hink 28). Goi IK 13 truc 46 xitng cia hinh L
thang cin ABCD. Dung dudng trung truc d ciia
AD. Goi O 1a giao diém clia d va IK. Dé thiy ol 4
2 \
OA=0B=0C=0DsuyracicA, B,C,D
déu thude dudng tron tim O, ban kinh OA hay D T ol
hinh thang cin ABCD ndi tiép dudng tron.
Hinh 28

21. Hoc sinh tu lam.

22%, (Hinh 29). Ké ducng kinh CD suy ra D
¢6 dinh. Ta c6 AET = AKI = 90° nén td
gidic EIKA ndi tiép dudng tron dudng kinh AL
Tut d6 suy ra KAI = KEI. Lai c6 KAI = 45°
(do tam gidc ACB vudng can tai C) do d6
KEI = 45° hay BEK = 45° (1). Mit khic,
BED = 45° (do D 1a diém chinh gifta ctia
cung AB) (2). Tu (1) va (2) suy ra E, K, D
thing hang. Vay khi E di chuyén trén cung
nhd AC thi EK lu6n di qua diém D ¢ dinh.

Hinh 29

23.B.
24.D.

25. Goi O, R lan lugt la tim va ban kinh ctia dudng tron ngoai tiép tam gidc ABC.
Do géc BAC =30° nén BOC = 6(°. Ta ¢é BOC = 60° va tam gide OBC can & O.
Suy ra tam gidgc OBC déu hay R = OB = BC = 10.

99

Ban in thor



26. (Hinh 30).

Goi T la giao diém clia hai dudng thing
ADvACB. Vi TDC + TCD =90° nén tam
gidcTCD vudngtai T.DoMNladudng trung
binh ctia tam gidc ABD nén MN // AD, MQ
1a dudng trung binh ctia tam gidc ABC nén
MQ /I BC. Mit khic AD L BC. Suy ra
MN 1 MQ. Chiing minh tuong tu ta cling Hinh 30
¢6 MN L NP, NP 1 PQ. Suy ra MNPQ

la hinh chii nhat.

Vay bén diém M, N, P, Q cling thudc mdt dudng tron cé tam O 1a giao diém ciia
hai dudng chéo MP va NQ.

27. (Hoc sinh ty v€ hinh).

28. (Hinh 31).

bit AB = 3k (k > 0), suy ra AC = 4k (do % = %). Lai ¢6 tam gidc ABC vuong

tai A nén BC = 5k. Mit khdc BC . AH = AB. AC nén 5k . AH =3k . 4k
suy ra AH = 24k. Ma AH =24 nén ta c¢6 2,4k = 24. Do d6, k = 1. Suy ra

AB =3 cm, AC = 4 cm, BC = 5 cm. Mt khic, do 1~=M,R=%

suyrar=1cmvaR=25cm.

a) Goi J 1a trung diém cua IC.
Do ICE va ICK la cic tam
gidc vuong 1an lugt tai £ va K nén
JI=JC =JE=JK do d6 ti gidc
IEKC nbi tiép dudng tron.

Suy ra KEC = KIC (hai géc ndi tiép ciing chin cung KC ciia dudng tron dudng
B +C —90°_ A4 )
2 2

kinh IC). Lai c6 AEF =90° % va KIC =

Suy ra AEF = KIC = KEC . Vivay F, E, K thing hang.
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b) Tam gidc MKB can & M suy ra KMC =2 . % = ABC .Lai c6 M, N 1an luct
Ia trung diém ctia BC, AC nén NMC = ABC (hai géc ddng vi).

Suy ra KMC = NMC . Vi vay K, N, M thing hang.

29. (Hinh 32). ol
a) Hoc sinh tu lam. K
L
b) Do ti gidc AKIB noi tiép dudng tron nén
IKC =ABI (= 180° — AKI) hay IKC = ABC .
- - el . B I [
Tuong tf AKL = ABC . Suyra AKL = IKC. Hinh 32

Tit d6 ta c6 90° — AKL = 90° — IKC hay LKH = IKH . Vi vay KH la dudng
phan gidc ctia géc LKI. Tuong tu cling c6 LH 1a dudng phan gidc ctia géc KLI. Vay
H 12 tAm dudng tron ndi tiép tam gidc IKL.

30. Do céc ti gidc QKIR, ti gidc PKIH, t gidc IHTS déu noi ti€p dudng tron nén

Q/IZ? = Q/Ia = [HP = IST.Ma Q/R\S va IST la hai géc so le trong nén QR // ST.
31. Hoc sinh ty lam.

32. (Hinh 33).
a) Ta ¢6 MA, MB 1 céc ti€p tuyén cta dudng tron (0)
nén MA 1L OA, MB 1. OB. Tam giic OAM vudng tai
Anén OM? = MA® + OA” = (Rf3)? + R? = 4R® hay
OM =2R. Goi I 1a giao diém cua (0) véi tia OM, ta
¢6 OI=RnénIM =OM —OI=2R—R =R. Do do,
IM =10 = R nén I 1a trung diém ctia OM. Hinh 33

Tu d6 do cdc tam gidc OAM va OBM lan ligt vudng tai A vd B nén

IA = 10 = IM = IB. Suy ra I la tim dudng tron ngoai tiép tam giac AMB (1). Hon
nifa ta con ¢6: sin AMO = % = OB = L hay AMO = 30°, suy ra AMB =60°.
OM OM 2
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Vi vy tam gidc AMB la tam gidc déu (2). Tii (1), (2) suy ra dudng tron ndi ti€p tam
gidc déu MAB canh R/3 ¢6 tam Ia I va bdn kinh 1a g

b) Do tam gific MAB déu va MA = R+/3 do d6 chu vi tam gisic MAB biing 3R+/3 .

c)Tacé@:PZB (cimg bling X°— PBO )va POB = 292 vin 11BP = POB.
Suy ra AMPB «» AMBQ. Do dé@ - HE hay MP . MQ = MB* = 3R*. Lai ¢6
MO  MB

(MP + MQ)* = 4MP . MQ = 12R* (ddu “=" xay ra khi MP = MQ). Vay MQ + MP
dat gid tri nhd nhat bing 2R\/§ , khi d6 MP = MQ hay duong thing d di qua M va
A hoic d di qua M va B.

33, (Hinh 34). Gia sti dudng tron ndi ti€p tam gidc
ABC tiép xic véi céc canh AB, BC, CA lan lugt tai
D,F,EvaBC=ux.

Ta c6 MN // BC nén AAMN «» AABC.

Suy ra:
MN _AM AN _MN+AM +AN _ Chu vi AMAMN

BC AB AC BC+AB+AC  Chuvi AABC’

x
Hinh 34

Laic6 AD+AE=AB+AC—-BC=AB+AC—x (v6ix=BC) va chu vi AAMN = AD
+AE =AB + AC + BC — 2x = Chu vi AABC — 2x. Ma chu vi AABC = 16.

Suy ra: MN _16-2x Ty g6 mn= B0 < (x+8-x)
x 16 32 32
Do d6, MN c6 @6 dai 16n nhat bﬁng 2 cm khi x =8 —x hay x =4 (cm).
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Chuong IX
DA GIAC DEU

& pA clAC bEU.
HINH DA GIAC PEU TRONG THUC TIEN

A. KIEN THUC CAN NHO
Pa giac. Da giac 16i

- PagidcAA,...A (n=3,n € ) lamot hinh g6m 1 doan t.hrlmgAlAz,AzAs, wwA A
A A saochomdidiémA A, ..., A, 1adi€mchung clia diing hai doan thing va khong
¢6 hai doan thing ndo nim trén ciing mot dudng thing. Trong da gidc AA,.. A,
céc diém ApA,, A la céc dinh, cac doan thé“ing AALAA, A lA", AnAl la
céc canh.

— Pa gidc 16i 1a da gidc luén nim vé& mot phia ctia dudng thing chiia mot canh bt ki
ctia da gidc do.

Pa giac déu
~ Pa gidc déu la da gidc c6 tit ca cdc canh bing nhau va tit ca cdc géc bing nhau.

— Déi v6i mdi da gidc déu, c6 ding mot diém O cach déu tat ca cac dinh ctia da gidc
d6. Piém O d6 dugc goi 1a tim ciia da gidc déu.

— Phéan mit phiing gi6i han béi da gidc déu dugc goi la hinh da gidc déu. Vi méi hinh
da gidc déu cling 12 mot phin ctia mit phing nén hinh da gidc déu con goi Ia hinh
phiing déu.

Hinh da giac déu trong thuc tién

Trong thé gi6i tu nhién, trong nghé thuat kién tric va thiét k& cong nghé, vat thé c6
hinh &nh lién quan dén hinh da gidc déu rat da dang va phong phd.
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B.ViDy
Vidu 1 7 Trong cic hinh la, Ib, Ic, Id, hinh nao khong phai la da gidc 16i?
Giai thich.

A F A B
B 5 D
C
{5 b E
a) b)
A
B E
& D
d)

Hinh 1
Gidi
Hinh 1b khong phai 1a da gidc 15i vi da gidc ABCDE nim vé hai phia cta dudng
thing ED. Hinh Ic ciing khong phai 1a da gidc 15i vi da gidc ABCDEG nim v& hai
phia clia dudng thing CD.

Vidu2] Cho hinh chit nhit ABCD c¢6 AB = 6 cm va BC = 4 cm. Liy
cdc diém E, G, K lan lugt trén cdc canh AB, BC, AD sao cho AE = 2EB,
BG = GC, AK = KD. LAy céc diém I, H trén canh CD sao cho ID = 5IC va CH = HD.
Hay ké tén s4u hinh ngii gidc 18i v6i 5 dinh ctia mi hinh ngii gidc 16i d6 dugc chon
trong s6 cic diém A, B, C, D, E. G, H, I, K.

Gidi. (Hinh 2) A E B
Séu hinh ngii gidc 16i v6i 5 dinh ctia mdi hinh ngii

gidc 16i d6 dugc chon trong s8 cdc di€ém A, B, C, D,

K G
E, G, H, I, K 1a céc hinh ngii gidc: AKHCB, AKICB,
AKIGB, AKIGE, ADIGB, ADIGE.
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Vi du 3 ] Cho hinh ngii giac ABCDE (Hinh 3).
Tinh tong cic goc 121\1, 1,3\1 51 51, E\l
Gidi
Xét ngii gidc ABCDE, ta thay tong nim goc ciia
ngii gidc do bing téng cac goc trong ba tam gidc
ABC, ACD, ADE, tic 1a bang 3 . 180° = 540°. Hinh 3
Nhu viy EAB + ABC + BCD + CDE + DEA = 540°. Do do, ta c6:
A+B+C+D+k

—(180° - EAB)+(180° - ABC )+ (180°— BCD)+ (180° — CDE )+ (180° — DEA)
=5.180°— (EAB + ABC + BCD + CDE + DEA ) =900° — 540° = 360°,

Vay tdng cic goc :4\1 s 1/9\1 . 6\1 . 51 R E‘\l bang 360°.

Vi du 4 ] Tim phit biéu ding trong cac phat biéu sau:

a) D6i voi mbi da giac déu, co ding mot diém O cach déu tat ca cac dinh cua
da giac do.

b) Da gidc c6 tit ca cac canh bang nhau la da giac déu.
¢) Da giac déu la da gidc co tit ca cac canh bang nhau va tit ca céc goc bang nhau.
d) Ngii gidc co s6 do ciia mdi goc déu bing 108° 1a ngii giac déu.
Gidai
Phat biéu a) va ¢) 1a cac phat biéu ding,

Vi du 5 ] Cho da gidc déu ABCDEGH. Tinh s& do mdi géc clia da gide d6.
Gidi. (Hinh 4)

A

Xét da gidc d&u ABCDEGH (Hinh 4), ta thay
tong bay géc clia da gidc d6 bing tong cic
goc trong nam tam giac ABC, ACD, ADE,
AEG, AGH, tiic 1a bing 5 . 180° = 900°.
Do tAt ca cdc géc cia da gidc déu ABCDEGH

biing nhau nén s6 do mdi gbc cua da gidc déu 5 D

d6 biing (@]n . Hinh 4
7 106
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Vi dy 6 ] Cho hinh thoi ABCD ¢6 A = 60°. Goi M, N, P, O lan lugt Ia trung diém
ctia AB, BC, CD, DA. Ching minh luc gidc MBNPDQ 1a luc gidc déu.
Gidi. (Hinh 5)
Goi d6 dii canh hinh thoi ABCD 1 a.
Do hinh thoi ABCD ¢6 A =60°vaM, N, P,Q 4
lan lugt la trung diém cta AB, BC, CD,
DA nén C= A= 60°, B= D= 120° va
AM:MB:BNzNC=CP=PD=DQ=QA=§(1)- Hinh 5

Do d6, ta ¢6 cdc tam gidc AMQ va CND la céc tam gidc déu (vi ching 1a cdc tam
gidc can va c6 mot géc bing 60°). Suy ra: @ = A/A-/[\Q = CPN = CNP = 60° va
MQ=NP=AM=2 (2). Titds: DOM = BMQ = DPN = BNP = 120° (3). Tii (1),
(2), (3) suy ra luc gziéc MBNPDQ 1a lyc gidc déu vi c6 tat ca cdc canh bfing nhau va

tit ca cdc géc bing nhau. )
F
C. BAITAP B
E
1. Quan sit Hinh 6 va ké tén cic da gidc c6
trong hinh d6. D
Hinh 6

2. Cho tam gidc ABC va D 1a mdt di€m niim trong tam gidc. Ké DE song song véi
AB (E thudc canh AC). Ké DF song song véi BC (F thudc canh AC).
a) Trong nhém cdc diém B, D, F, C
vd nhém céc diém A, B, C, D,

nhém céc diém nao 1a 4 dinh cta

&

mot i gide 16i? Vi sao?

b) Céc diém A, B, C, D, E c6 phai
1a cdc dinh clia mot ngdi gide 16 5
khong? Vi sao?

3. Hay vé mot sd da gidc (16i) ma

cdc dinh 1a mot s6 diém trong cdc

diém di cho & Hinh 7. Hinh 7
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. Cho hinh chii nhat MNPQ va ngii gidc B N

ABCDE trén luéi 6 vudng nhu Hinh 8,
v6i canh clia mbi 6 vudng nho 1a 1 cm.
Tinh ti 56 dién tich ngii gidc ABCDEva 4 c
dién tich hinh chit nhat MNPQ (lam tron
dén hang phin mudi).

. Cho ngii gidc ABCDE. Chiing minh: Hinh 8

AC+AD+BD +BE+EC>AB+BC+CD + DE + EA.

. Cho ngii gidc déu ABCDE va mot di€ém M nim trong ngii gidc. Goi A”, B, C*, D”,

E” 1an lugt 1a cdc diém nim trén cdc doan thing MA, MB, MC, MD, ME sao cho
ne _@_1 £_£_3 @—— . Chiing minh ngii gidc A’B’C’D’E’
MA MB 3 MC MD 3 EE

1a ngil gidc déu.

Cho ngii gide déu ABCDE, doan BE cit céc doan AC va AD 1n lugt tai M va N.
Chiing minh riing:

a) Cdc tam gidc AEN va CMB la cdc tam gidc can;

4 B
b) AN la phan gidc ctia géc EAM; S
R 1748
c)AB.BC=BM . AC.
F i

. O Hinh 9 biét ABCDEF 1a luc gidc déu, 0 N

chiing minh ring luc gidc MNPQRS P

ciing 1a luc gidc déu.

Hinh 9

. Ngudi ta chia dudng tron (O; R) thanh 6 cung biing nhau nhu sau:

— Trén dudng tron (O; R), 1ay diém A tuy y;

— V& mdt phin dudng tron (A; R) cit (O; R) tai Bva C;

— V& mot phan dudng tron (C; R) cdt (0; R) tai E (khic A);

— V& mdt phin dudng tron (E; R) cit (0; R) tai F (khic C);

— V& mot phin dudng tron (F; R) cit (O; R) tai D (khic E).

N&i A vé6i B, Bvé6i D, D véi F, Fvéi E, Evéi C, C véi A, ta dugc luc gidc ABDFEC.
107,
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Chiing minh:

a) Luc gidc ABDFEC la luc gidc déu;

b) AF, BE, CD la céc dudng kinh cta dudng tron (O; R);
¢) Céc ti gide ACEF, ABDC, BECA déu 1a hinh thang can.

10. Cho tam gidc déu ABC canh a. V& vé phia ngoai tam gidc ABC céc hinh chii nhat
ABEF, BCIJ va CAGH sao cho AF = BJ = CH = x. Tim h¢ thtc lién h¢ gitia a® va
x> @& hinh lyc gidc EFGHIJ 1a lyc gidc déu.

11. Tinh s8 do mbi géc clia mot da gide déu 6 n canh trong mdi tridng hop sau:
a)yn=_§; byn=9 cyn=10.

12. Cho da gidc déu AAA.. A, A (n>3,neN). Ching minh cdc dudng trung
truc ctia céc canh AIAZ’ A2A3’ 0 A,,, lA", AnAl cung di qua mot diém.

£73 PHEP QuUAY

A. KIEN THUC CAN NHG
Khai niém \
Cho diém O c& dinh va s8 thic a.
— Phép quay thuan chiéu a®(0°< a°< 360°) tim O
gili nguyén diém O, bién diém M (khic diém O)
thanh diém M thudc dudng tron (O; OM) sao
cho tia OM quay thuén chiéu kim ddng hd dén
tia OM’ thi diém M tao nén cung MM’ c6 s6 N
do o° (Hinh 10). V4
— Phép quay ngudc chiéu o° (0°< 0°< 360°) tim O P
dugc phat biéu tuong tunhu trén (Hinh 11).
Chii y: Phép quay 0°va phép quay 360° giti

N
nguyén moi diém. Hinh 11

108

Ban in thor



Phép quay giii nguyén hinh da giac déu

— Cho hinh da gidc déu AA,...A (n=3,n eN)cétim O. Phép quay gilt nguyén
hinh da gidc déu A A,...A, 1a phép quay tim O bi€n méi dinh cta hinh da gidc déu
thanh mot dinh ctia hinh da gidc déu do.

— Ngudi ta chiing minh dugc riing chi c6 cic phép quay sau ddy giii nguyén hinh da
gidc déu A A,...A (n>3,n e ) véi tim O: cdc phép quay thuan chiéu o° tim O
va cdc phép quay nguge chiu o tim O, véi o° 1an lugt nhan cdc gid tri

o _360° o 2.360° . o_n.360°
n

a sag = ad = 360"

n n

B.ViDy
@ Trén mit phfmg toa do Oxy cho A(— 1 ; 5), B(5 ; 1). Chiing minh phép quay
thuén chiéu 90° tim O bién diém A thanh diém B.
Gidi. (Hinh 12)

Ké BH vuong géc véi Ox va AK vuong goc
v6i Oy. Tacé OK = OH =5, AK =BH =1 va
AKO = BHO =90° nén AOAK = AOBH.

Suy ra OA = OB (1) va AOK =BOH . Do d6:
AOB = AOK + KOB

= BOH + KOB A
= KOH =90° (2).

Tit (1) va (2) suy ra phép quay thun chiéu 90° tim O bién diém A thanh diém B.

Vidu2) cno tam gidac déu ABC. Lay cac diém D, E, F' lan luot trén cac canh AC,

AB, BC sao cho AD = BE = CF.

a) Chung minh cac tam giac ABC va DEF ¢6 cung trong tam G.

b) Chimg minh: Phép quay thuan chidu 120° tim G bién diém 4 thanh diém C, bién
diém C thanh diém B va bién diém B thanh diém A.

¢) Phép quay nguoc chidu 120° tim G c6 bién diém F thanh diém D, bién diém D
thanh diém E va bién diém E thanh diém F khong? Vi sao?
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Gidi. (Hinh 13)

a)Ta ¢6 AD = BE, DAE = EBF, AE = BF 4
nén AADE = ABEF (c.g.c). Suy ra DE = EF.
Chting minh tuong t ta ¢6 EF = FD. Do d6 N
DE = EF = FD nén DEF la tam gidc déu. £
Goi G la trong tim tam gidc ABC.
Ta ¢6 AD = CF, DAG = FCG,GA = GC. B e

Suy ra AAGD = ACGF (c.g.c). Do d6 GD = GF. Hinkl3

Tuong i GD = GE nén GD = GE = GF. M tam gidc DEF 1a tam gidc déu.
Suy ra G la trong tdm ctia tam gidc DEF. Viy céc tam gidc ABC va DEF c6 cung
trong tam G.

b) Ta c6 G la trong tam clia tam gidc déu ABC nén AGB =BGC = AGC = 120° va
GA=GB=GC. Suy raphép quay thuan chidu 120° tim G bién di€ém A thanh diém C,
bién diém C thanh diém B va bién diém B thanh diém A.

¢)Ta c¢6 G la trong tAm cla tam gidc DEF nén EGD =DGF =EGF = 120° va
GD = GE = GF. Suy ra phép quay ngugc chiéu 120° tim G bién diém F thanh
diém D, bién diém D thanh diém E va bién diém E thanh diém F.

@ Cho hinh da gidc déu c6 8 canh
ABCDEGHK tam O (Hinh 14). Phép quay thuin
chiéu 45° tim O bién diém A thanh diém B thi
phép quay d6 bién cdc diém C, D, H, K tuong ting
thanh céc diém nao?

Giai

Phép quay thuan chiéu 45° tim O bién diém A Hinh 14
thanh diém B thi phép quay d6 bién cdc diém C, D,
H, K tuong ting thanh cédc diém D, E, K, A.

Yidu 4] Chohinh da gide déuco 12 canh A AA, A A _véitim O, Tim phit biu
sai trong cac phat biéu sau:
a) Cac phép quay thudn chiéu a® tim O, v6i a® 1an lugt nhan cac gia tri 30°% 60°
90°; ...; 330% 360° gitt nguyén hinh da giac déuAlA:A}. A4
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b) Cac phép quay thuan chidu a° tim O, véi o° lan luot nhan cac gia tri 20°% 40°
60°% ...; 340% 360° giit nguyén hinh da gidc deud 4 4,..4 4 .
¢) Cac phép quay nguoc chidu o° tim O, voi o° lan luot nhan cac gia tri 20% 40°% ...
340° 360° git nguyén hinh da gidc déud 4. A4,..4, 4 .
d) Cic phép quay nguge chiéu «® tim O, véi 0° lan Iuot nhin cac gia tri 30°% 60°
90° ...: 330% 360° gitr nguyén hinh da giac déuAlAsz Al
Gidi
Cic phép quay giit nguyén hinh da gidc déu AAA,. A A, voi tam O la céc phép
quay thuan chidu a® tim O va cédc phép quay ngugc chiéu o° tim O, véi o 1an lugt
nhén cac gia tri:
360° 2.360° 3.360°
o = =30%a, = =60 o =
12 N 12 12

Do 6, trong céc phét biéu da néu thi cic phét biéu b), c) sai.

=90 . o, = 360"

C. BAITAP

13. Trén mit phing toa 6 Oxy cho M(—4 ; 0), N(4 ; 0) va P(3 ; 3).
a) Phép quay ngugc chiéu ¢° tim O bién diém M thanh diém N. Tim a.
b) Qua phép quay thuan chiéu 90° tim O, diém P bién thanh diém nao?
14. a) Cho hinh binh hanh ABCD, O 1a giao diém ctia hai dudng chéo AC va BD. Chi

ra phép quay ngugc chidu tim O sao cho phép quay d6 bién mdi diém C va D
thanh diém d6i xiing vé6i n6 qua tim O.

b) Cho lyc gide déu 4 4,4, 4,4 A tam O. Chi ra phép quay thuan chiéu tim O sao
cho phép quay d6 bién mbi diém A, 4,, 4, thanh diém d6i xing v6i n6 qua tam O.

15. Cho hinh vuéng ABCD véi tim O. Goi M, N, M D
P, Q lan lugt 12 trung diém cic canh AD, DC,
CB, BA (Hinl 15). o N
a) Chiing minh ti giac MNPQ 1a hinh vudng. o
b) Phép quay ngudgc chiéu 90° tim O bién cic . =4 B
diém O, D, N tuong ting thanh céc diém nao? Hinh 15

¢) Chi ra cdc phép quay tdm O gilt nguyén hinh vuéng MNPQ.
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16. Cho hai hinh vuéng ABCD va BEFG (Hinh 16).

a) Phép quay thuén chiéu 90° tim B bién cic
diém A, B, G 1an lugt thanh cic diém nao?

b) Phép quay ngugc chidu 45° tim A bién cic
diém B, E 1an lugt thanh cic diém nao?

17. Cho hinh vudng ABCD, I 1a giao diém ctia

hai dudng chéo AC, BD. E, F, G, H lan lugt
la trung diém cdc canh AB, BC, CD, DA. Q, N
lan lugt 1a giao diém ctia AC véi HE va AC véi
GF; M, P 1an lugt 1a giao diém cta BD véi EF
va BD v6i GH (Hinh 17). Phép quay thudn chiéu
90° tdm / c6 gili nguyén céc td gidc EFGH va
i gidc MNPQ hay khong? Vi sao?

C
G F
B E
Hinh 16
E B
0 0t
F
I
E: N
G fad
Hinh 17

18. Trén mit phﬁng toa do Oxy, cho hinh vudong ABCD vé6i A(l ; 1), B(-1 ; 1),
C(—1;—1),D(1 ; - 1). Phép quay ngugc chidu 45° tim O bién c4c diém A, B, C, D
lan lugt thanh cic diém A”, B*, C’, D’. Tinh dién tich td gidgc A’B’C’D’.

19. Khi quan sit la ban (Hinh 18a), bic An

thiy con tau ma béc diéu khién dang di
thing va di chuyén vé huéng Bic. Hoi
béc phai thyc hién phép quay nao trén
bénh l4i (Hinh 18b) d& con tau ré sang:
a) Hudng Tay? b) Huéng Bong?

20. Cho hinh da gidc déu c6 9 canh ABCDEFGHI
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v6i tim O (Hinh 19). Tim phdt biéu sai,
phit biéu diing trong cdc phit biéu sau:

a) Céc phép quay thuan chidu a° tim O, véi a°
lan lugt nhan céc gid tri 40°%; 80°; ...; 320°; 360°
¢ift nguyén hinh da gidc déu ABCDEFGHI.

Hinh 18

TG
Hinh 19

D

b)
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b) Phép quay ngugc chiéu 80° tim O bién cdc diém A, B, C, D, E lan lugt thanh cdc
diém H, L E, B, C.

¢) Phép quay ngugc chiéu 120° tim O bién cdc diém A, B, C, D, E 1an lugt thanh
cic diém G, H, I, A, C.

21. Cho diém O c6 dinh va s6 do a° (0° < a°® < 180°).
a) OO Hinh 20, phép quay ngugc chidu a° tim O bién diém A thanh diém A’ va bién
diém B thanh diém B’. Chiing minh AB=A’B".
B

L7 \

@] A o
Hinh 20 Hinh 21

b) O Hinh 21, phép quay thuan chiéu o® tim

O bién diém M thanh diém M’ va bién diém

N thanh diém N’. Héi MN c6 bing M’N” hay

khong? Vi sao? N

22. Cho tam gidgc ABC. V& phia ngoai tam gidc
d6 dung cdc hinh vuéng ABMN va ACFG M
(Hinh 22). Stt dung k&t qua bai tap 21 chiing 5 Y
minh BG = CN. Hinh 22

BAI TAP CUOI CHUONG IX

23. Téng s6 do tat ci cdc gbc clia ngil gidc ABCDE la:
A.560°. B. 540°. C. 520°. D. 500°.
24. Tr;én mit phing toa dd Oxy cho A(—2; —2). Phép quay thun chiéu 90° tim O bién
diém A thanh diém /. Khi d6 toa d6 ctia diém [ Ia:
A (C2:0). B.(0:-2). C.2:-2) D.C2:2)
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25. Quan sit cic da gidc & Hinh 23 va cho biét hinh nao 1a da gidc déu.

Hinh 23

26. Cho ngii gidc déu ABCDE. V& phia ngoai ctia
ngil gidc d6 dung tam gidc déu PDE (Hinh 24).
Tinh s6 do géc APC.

27. Cho tam gidc déu ABC c6 céc dudng cao AD,
BE, CF cit nhau tai H. Goi I, K, M theo thi tu
la trung diém ctia HA, HB, HC. Chiing minh luc
gidc DKFIEM 1a lyc gidc déu.

28. Cho lyc gidc d&u ABCDEF. V& phia ngoai luc
gidc dung cdc hinh vuobng BAA A, CBAA,
DCAA,, EDAA,, FEAA,, AFA, A, . Da gidc

AAA,.. A A, co phii la da gidc déu khong?

Vi sao?

D.
B
Cc
D
P
Hinh 24

29. Cho lyc gidc déu ABCDEF véi tim O thod min phép quay thuin chidu 60° tim O
bién cic diém A, B, C, D, E, F 1an ligt thanh céc diém B, C, D, E, F, A. Cic diém

M, N lan lugt la trung diém ctia EF, BD.

a) Tim a (0 < a < 180), biét phép quay ngudc chiéu a° tim O bién cdc diém D, C

lan lugt thanh cic diém B, A.

b) Chiing minh phép quay thuan chiéu 60° tim A bién cdc diém O, N 1an lugt thanh

cic diém F, M.
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30. Trén mit phing toa o Oxy cho hinh vudng ABCD v6i A0 ; 2), B(—2;0), C(0;—2),
D(2;0). Phép quay thuan chiéu 90° tim O bién cic diém A, B, C, D 1an lugt thanh
cic diém A’, B, C*, D’. Tinh chu vi ti gidgc A’B’C’D’.

D C

31. Cho hinh vudng ABCD va O 1a giao diém ctia
AC va BD. Goi M la trung diém ctia AB, N 0
la trung diém ctia AO (Hinh 25). Phép quay

ngugc chidu 90° tim O bién cic diém N, M Y

lan lugt thanh céc diém N’, M.
A M B
a) Chiing minh tam gidc BN’M’ la tam gidc vudng cén. Hinh 25
b) Tinh ti s& dién tich tam gidc ANM va dién tich tam giac CN’M’.
¢) Phét bi€u “Phép quay thuan chiéu 90° tim N bién diém O thanh diém M, bién

diém D thanh diém B” 1a diing hay sai? Vi sao?

32. Quan sét bé miit clia chiéc diéu, khung ctlia s6, chiée ban nhu § cdc hinh 264, 26b,
26¢. Céc bé mit ctia mdi vét thé d6 c6 dang hinh da gidc déu hay khong?

a) b ¢)
Hinh 26
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LOI GIAI - HUONG DAN -DAP SO

1. Cac da giac co trong Hinh 6 1a: tam giac ABC, tam giac ACD, tam giac ADE, tam
giac AEF;, tir giac ABCD, ttr giac ACDE, tit giac ADEF’, ngii giac ABCDE, ngii
giac ACDEF;, luc giac ABCDEF.

2. Hoc sinh tu lam.

3. Chang han c6 thé vé cac da giac 16i: 4, 4,44 AA, AAAAAAA, ...

4. Téng dién tich cac tam giac ABM, CBN, CPD, AQE la:
4.2,2.2,32,1.2_15 (donvi dintich).
2 2 2 2
Dién tich hinh chit nhat A/NPQ la: 6 . 4 = 24 (don vi dién tich).
Dién tich ngii giac ABCDE 1a: 24 — 10 = 14 (don vi dién tich).
Ti s6 dién tich ngii gidc ABCDE va dién tich hinh chit nhat MNPQ la: ;—i ~0,6.

5. (Hinh 27). i
Ap dung céc bét ding thirc tam gidc ta co:
AF +FE > AE, AJ +JB>AB; BI + IC > BC;
CH + HD > CD,, GE + GD > ED. Do do, ta co:
(AF + GD) + (JB + FE) + (AJ + IC) + (BI + HD)
+(EG+CH)>AB+BC+CD +DE +EA(1). bsi
Mit khac: (AF + GD) + (JB + FE) + (AJ + IC) Hinh 27
+(BI+HD) +(EG + CH)<AC + AD + BD + BE + EC (2).
Tur (1) va (2) suy ra: AC + AD + BD + BE + EC > AB + BC + CD + DE + EA.

o]

A

6. (Hinh 28).

Tir gia thiét suy ra: E B

MA _MB _MC _MD _ME _1 N

VA MB MC MD ME 3 ¢

: ) A(
D

g Hinh 28
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Do do: A°B’ /| AB, B°C" /| BC, C’D’ /| CD, D’E” /| DE. E’A’ /| EA. Tir d6 ta d&
ching minh dwoc cac goc A°, B, C°, D, E” cia ngii giac 4’B’C’D’E” tuong
ung bang cic goc 4, B, C, D, E ctia ngii giac déu ABCDE. Do do cac goc clia
ngil gidc A°’B°C’D’E’ bang nhau (2). Mat khac, tir (1) ta ciing chimg minh duoc:
AB = A—B B¢ = E D = C—D; DE = %; BA = g Do do:
3 3 3 3
AB=BC=CD =DFE =EA (3). Tir (2) va (3) suy ra ngi giac A’B°C’D’E” la
ngii gidc déu.
7. (Hinh 29). A

a) Ngii gidac ABCDE la ngii giac déu nén

tam gidc AEB cin tai A va EAB - 108°, E 8
tam giac EAD can tai E va AED = 108°.
Suy ra EAN = NEA = 36° nén tam giac

D ¢

AEN can tai N. Tuong tu tam gidc MAB
cin tai M va AMB = 108°. Mit khic: Hinh 29

CMB =180° — AMB =180° — 108° = 72°;

MBC = ABC - ABM =108 - 36" = 72°.

Suy ra tam giac CMB can tai C.

b) Do EAB =108°, EAN =36°va MAB =36° nén MAN = 36°. Tir do suy ra
EAN = NAM =36°. Vi vay AN la phan giac cua goc EAM.

¢) D& thiy AMAB » ABAC (g.g) suy ra AB _de hay AB . BC =BM . AC.

BM  BC
8. Hoc sinh tu lam.
F 0 G
9. Hoc sinh tu lam. A
10. (Hinh 30).
Goi P latrung diém ctia BC va O la giao diém E H
cua cac duong thang AP va FG. 3 5 ¢
Ta co: B]P :}% =30°,
FAQ = 0AG =180° - 30° - 90° = 60°. T !
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Do d6 FAG = 120°. K& GN vudng goc vai F4 (N thude F4). Tam giac vudng FOA
— 3

c6 FAQ =60°va FA=xnén FO = % do d6 FG=x3.

Néu EFGHIJ 1a lue gide déu thi FG = GH, do d6 a=x\3 hay a® = 3>
Nguoc lai, néu o= 3x”thi FG = a va cac canh cua luc gidc EFGHIJ bang nhau (1).
Mit khéc, céc goc cua luc gidc EFGHIJ déu bang 120° nén luc giac EFGHIJ 1a
luc giac déu. Vay hé thirc lién hé gitta @ va x* dé luc giac EFGHIJ 1a luc giac déu
laa®=3x"

11. a) 135°. b) 140°, ¢) 144°,

12. Goi O la tam cia da gidc déud A A,..A A TacoOA =OA, suyra O nim
trén duong trung truc cua canh A 4,. Tuong tu ta ¢6 O nam trén cac duong trung
truc cda cac doanAsz | ,A"Al. Tir do suy ra didu phai chimg minh.

n—I"n

13. 2) a = 180.
b) Qua phép quay thuan chidu 90° tim O diém P(3 ; 3) bién thanh diém O(3 ; - 3).

14. a) Phép quay ngugc chiéu 180° tam O bién mdi diém C va D thanh diém déi xtimg
v01no6 qua tam O.
b) Phép quay thuan chiéu 180° tim O bién moi diém A, 4, 4, thanh diém déi
ximg voi no qua tim O.

15. a) Hoc sinh ty lam.
b) Phép quay nguoc chiéu 90° tim O bién cac diém O, D, N twong tng thanh cic
diém O, 4, M.
¢) Cac phép quay tam O gitr nguyén hinh vuéng MNPQ la cac phép quay thuan
chiéu o° tim O va cic phép quay nguoc chiéu o° tim O, voi a° 1an luot nhan cac
gid tri: o =90% a5 =180% a3 =270% a; =360°.

16. a) Phép quay thuan chiéu 90° tam B bién cac diém 4, B, G 1in lugt thanh cac diém
C.B.E.
b) Phép quay ngugc ch{éu 45° témAi
— Bién diém B thanh diém N véi N nam trén tia AC va AN = AB;
— Bién diém £ thanh diém A/ v6i M nam trén tia AC va AM = AE.
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17. Ta c6 thé chimg minh céc tir giac EFGH va MNPQ déu la hinh vudng c6 tim / nén
phép quay thuin chiu 90° tim 7 giit nguyén céc i gidc EFGH va MNPQ.

18. (Hoc sinh tw v& hinh). Hinh vuéng ABCD ¢6 A(1 ; 1), B(—1:;1), C(~1; - 1),
D(1;-1)nénsuyraOA=0B=0C=0D= V2. Do o, phép quay nguoc chidu 45°
tam O bién cic diém 4, B, C, D 1in luot thanh cdc diém 4°(0 ; ¥2 ), B'(— ¥/2 ; 0),
C(0; - \/-2-), D'(\E; 0). Suy ra tr giac 4°’B’C’D’ 1a hinh vuéng voi hai duong
chéo laA°C’* va B’D’ nén dién tich tu giac 4°B°C’D’ la:

% .A’C’AB’D’=% .2+/2 . 24/2 =4 (don vi dién tich).

19. Hoc sinh tu lam.

20. — Phit biéu a) ding.

— Vi phép quay nguoc chidu 80° tim O bién diém C thanh diém 4 nén phat
biéu phép quay nguge chiéu 80° tam O bién diém C thanh diém £ la sai. Vay
phat biéu b) sai.

— Vi phép quay ngugc chiéu 120° tam O bién diém £ thanh diém B nén phat
biéu phép quay ngugc chiéu 120° tim O bién diém E thanh diém C la sai.
Vay phat biéu c) sai.

21. )Taco AOB = AOL — AOB = o — AOB,
AOB' = BOB - 0B = a° - £OB.
Suy ra AOB = 0B’
Lai ¢c6 OB = OB’, O4 = 04’ nén AOAB = NAOA’B’. Do d6 AB=A’B".
b) Chung minh twrong tw cau a, ta cling co MN =M’N’.

22. Vi phép quay thudn chidu 90° tim 4 bién cac diém B, G lan luot thanh céc diém
N, C nén ap dung két qua bai tap 21 ta ¢ BG = CN.

23.B. 24.D. 25 D.

26. Ta c6 ABCDE la ngii gidc déu suy ra cac goc ctia no déu bang 108°. Do do:
AEP = AED + DEP = 108° + 60° = 168%
CDP = CDE + EDP = 108° + 60°= 168°.
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Ma PE =PD = DE = EA = DC nén cac tam giac EAP, DCP 1a cac tam giac can lan
lwot tai cac dinh £ va D. Suy ra: EPA = DPC = w =6° Vi vay ta co
APC = EPD — EPA — DPC =60°—6°— 6° = 48"

27. (Hinh 31). Vi ABC 1a tam gidc déu va CF la
duong cao nén CF ciing la duong phan giac cua
ACB. Suy ra a:% ACB = 30°. Tam giac
HDC vudng tai D ¢o C,= 30° va M la trung

didm cia HC nén H, = 60°vaMD =MH =MC.

Do do, tam giac DHM déu. Tuong tu ta ciing
chimg minh dugc cac tam giac HEM, HEI,
HIF, HFK, HKD la cac tam giac déu. T d6
suy ra luc gidc DKFIEM c6 céc goc déu bing
120° va cac canh déu bfmg nhau, do do luc giac
DKFIEM 1a luc giac déu.

28. (Hinh 32). Vi ABCDEF la luc giac déu nén no
¢6 tit cac canh bang nhau va tit ca cac goc déu
bang 120°. Tir do, ta c6 thé chimg minh dwgc

LBA, = 60°. Ma BA, = BA, nén BAA, la Hinh 32

tam gide déu. Tur d6 suy ra: AA,=BA,=BA

va 44,4, =90°+ 60° = 150°.

Bing cach twong tur ta ching minh duoc da giac P 5

AAA,. A A, 6 cac goc deu bang 150° va

céc canh déu bing nhau va biang BA. Do do, da

b 5 iz A N -

gidc A A A,.. A A 14 da gide deu. F = J
29. (Hinh 33). M

a) o= 120.

Hinh 33
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b) Ta ¢6 F4 = AO, AFM = AON =120°, FMf = ON nén AAFM = AAON (c.g.c).
Suy ra AM = AN va FAM = OAN . Mat khac:

MAN =MAO +0AN =MAO +MAF =FAO =60
C6 AM = AN va MAN =60° suy ra tam giac NAM la tam giac déu (1). Lai c6 tam
giac OAF ciing la tam giac déu (2). Tir (1) va (2) suy ra phép quay thudn chiéu 60°
tam A4 bién cac diém O, N lan lwot thanh cac diém F, M.
30. Ta co phép quay thuan chiéu 90° tam O giit nguyén hinh vuéng ABCD do do

chu vi tir giae A’B’C’D’ bing chu vi hinh vuéng ABCD va bing 4 . 242 = 84/2
(don vi chidu dai).

D C
31. (Hinh 34).

a) Do phép quay ngugc chiéu 90° tim O bién 15}
cic diém N, M 1an Tuot thanh cdc diém A", i
M’ nén cac tam giac ONN’ va OMM’ 1a cac N N
tam giac vuéng can tai O. Tir do dé thiy N”, >

A 2 <1 & A B
M lan luot 1a trung dieém cua OB, BC. Hinh 34

Vithé AN =BN, AM = BM,MAN = M"BN’ = 45°%(1) nén MNM = ABN'M’ (2).

Lai c6 MN 1a dudmg trung binh cia tam gidc AOB nén ANM = AOB = 90° (3).
Tu (1), (2), (3), ta co tam giac BN’M la tam giac vudng can.

b) Ki hiéu dién tich cac tam giac ANM, AOB, CN°’M”, CN’'B, COB lan luot 1a

5 1 1 1
SAW SAOE’ Scmw’ Scws’ Scog' Taco: SANM - Z SAOB; SCN‘M‘ - E SC‘N”E" s 5 Scaa'
1 o . .
Suyra: S, = ZScos' Mitkhac: S, , =S, Dodo: S, =S .
VaYS i 1S =1

¢) D& thiy tam giac NDB can & N va DNB > 90°. Suy ra phép quay thuan chiéu
90° tam N khong thé bién diém D thanh diém B. Vay phat biéu “Phép quay thuan
chidu 90° tam NV bién diém O thanh diém M, bién diém D thanh diém B” la sai.

32. a) Mit canh diéu khong co dang da giac déu.
b) Mat ctra 6 ¢o dang luc giac déu.
¢) Mat ban c6 dang da giac déu tam canh.
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ChuongX
HINH HOC TRUC QUAN

&8 HiNH TRY

A. KIEN THUC CAN NHO
Nhan biét hinh tru

o Hinh try la hinh dugc tao ra khi quay mot hinh chit nhat mdt vong xung quanh mot
duding thing ¢6 dinh chita mot canh ciia né.
e Vi hinh try nhu & Hinh 1, ta c6:
Mat déy
— Hinh tron tam D ban kinh DA va hinh
tron tdm C ban kinh CB la hai mit ddy;
hai mit ddy ctia hinh try bing nhau va
niim trong hai miit phing song song;

2k

Chiéu cao

— D¢ dai canh DA dugc goi 1a ban kinh ddy:;

— Do dai canh CD dugc goi 1a chidu cao; Mt ddy—\
— Canh AB quét nén mit xung quanh clia
hinh try, méi vi trf ctia canh AB dugc goi Hinh 1
la mot dudng sinh; do dai dudng sinh

baing chidu cao ciia hinh tru.

Dién tich xung quanh, thé tich cla hinh tru cé ban kinh day r va
chiéu cao h

e Dién tich xung quanh cta hinh tru qu biing tich ctia chu vi ddy véi chiéu cao:

S =2nrh.
xq

o Dién tich toan phin ctia hinh try S[p bling tong ctia dién tich xung quanh v dién tich
hai ddy cta hinh tru: S‘p =2mrh + 2 = 2nrh + 7).

o Thé tich clia hinh try V bing tich ctia dién tich ddy véi chidu cao: V = w?h.

Chii y: Trong chuong nay, & cdc vi du va bai tap, ta lay n= 3,14.
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B. ViDy
@ Thiing phuy 12 mot vat dung thuding c6 dang hinh try diing dé chda va ch
chat 16ng véi dung tich 16n. Mot chiéc thing phuy hinh tru khong ¢6 ndp véi dudng
kinh ddy 12 0,58 m va chiéu cao 12 0,85 m. Ngudi ta son toan by phia ngoai mit xung
quanh va m3t ddy ciia thing phuy. Hoi dién tich bé mit dugc son clia thiing phuy 1a
bao nhiéu mét vudng (1am tron két qua dén hang phin mudi)?
Gidi
Dién tich bé mit dugc son clia thiing phuy 1a:

0,58 .7.0,85 +m. (0,58 : 2)>~ 1,8 (m?).
@ Chidu cao ctia mot hinh try gip hai 1an ban kinh ddy. Thé tich hinh try 1a
16,956 m”. Tinh chiu cao ctia hinh tru.
Gidi
Ta c6 thé tich hinh try 12 16,956 m? = 169 560 cm”. Lai c6, chiéu cao ctia hinh try bing
hai 1an ban kinh ddy r ctia hinh tru nén: 169 560 =7t 7> . 2r.

’ 169 560

Dodé: r=3——= em

o dé: r o 30 (cm).

Viy chiéu cao ctia hinh try d6 khoang 1a: 30 . 2 = 60 (cm).

@ Cén bao nhiéu centimét khdi thuy tinh

dé Tam mdt chiéc cdc ¢6 dang hinh tru (Hinh 2)

9.6 cm

v6i chiéu cao bing 12 cm, dudng kinh ddy bing
9,6 cm (tinh tif mép ngoai c6c), ddy coe day

1,8 cm, thanh xung quanh cdc day 0,24 cm

(lam tron két qua dén hang phén tram)? 12em
Gidi
Goi V| 1a thé tich ctia hinh tru ¢6 dudng kinh ddy v
bing 9,6 cm va chidu cao béing 12 cm. Ta c6: il
V,=m.(9,6:2)7. 12=276,48m (cm’).
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Goi V, 1a thé tich 16n nhat ctia lugng chéit 1ong ma c8c ¢6 thé dung. Ta c6:

V,=m.[(9,6-024.2):2]*. (12— 1,8) = 212,09472x (cm’).

Viy lugng thuy tinh can st dung la:

V,—V,=27648r-212,09472n = 64,38528n ~ 202,17 (cm®).

C.BAITAP

1. Quan sét hinh try § Hinh 3 va néu tén goi thich
hop cho cdc vi trf dugc danh s8.

2. Trong céc phit biéu sau, phét biéu nao ding?
A. Dién tich xung quanh clia hinh tru biing
tich ctia dién tich ddy véi chidu cao. (

B. Dién tich toan phin clia hinh tru bing tong
ctia dién tich xung quanh va dién tich mot
mit ddy.

Hinh 3

i

C. Dién tich xung quanh clia hinh tru biing tich ctia chu vi ddy v6i chiéu cao.

D. Thé tich ctia hinh try bing mot phin ba tich ctia dién tich ddy véi chidu cao.

3. D& gd mot chiée thing c¢6 dang hinh tru bing ton khong nidp, ban kinh ddy 1a
20 cm va chiéu cao 1a 60 cm thi cin diing t6i thiéu bao nhiéu mét vudng t6n? (Coi
lugng ton diing d€ vién mép thing khong déng ké va 1am tron két qua dén hang

phan tram).

4. Tinh dién tich toan phan ctia m&i hinh try cho & cdc hinh 4a, 4b, 4c sau
0em| TR
,,,,,, 3 chA/
lem g
i 11 cm i
b) )
Hinh 4
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5. Trong lu 1a bd phan c6 dang hinh tru

ctia xe lu ldn dudng. Trong lu c6 vai trd
quan trong trong viéc nén phing mit
dudng. Biét chiéu dai cta trong lu la
2,15 m va ban kinh day 1a 0,8 m (Hinh 5).
Tinh dién tich phdn mgt dudng dugc nén
phiing khi xe Iu dugc diéu khién chay thing
trén dudng va trong lu lan tron 120 vong
(theo don vi mét vudng va lam tron két qua
dén hang don vi).

. Mot chiéc dén khung tre dan trang trf
phong khich c¢6 dang hai hinh tru véi
cing chidu cao dugc 1éng vao nhau
(Hinh 6a). Mit xung quanh cta hinh tru bén
trong duge ddn biing vai mau md gi, mit
xung quanh cta hinh tru bén ngoai dugc din
bing vai mau tim. Cdc kich thudc ctia hai
hinh tru dé duge md ta nhu & Hinh 6b.

a) Tinh ti s6 phan trdm dién tich vai mau md
ga va dién tich vai mau tim can st dung.

b) Hoi tong s6 tién mua vai mau tim va vai
mau m& ga dé lam chigc den d6 bing bao
nhiéu nghin ddng (1am tron k&t qua dén hang
don vi)? Biét 1 m® vai mau tim va 1 m? vai
mau md ga c6 gid 1an lugt 1a 95 nghin ddng
va 115 nghin dong.

. Mot hinh tru (7) ¢6 thé tich 81 cm® va ¢6
dudng sinh gap ba lan ban kinh dudng tron
ddy. Tinh @0 dai duong sinh cta (7).

. Bidc An cin diic mot dng cong thodt nudc
biing bé tong c6 dang hinh tru réng véi dudng
kinh dudng tron ddy ngoai la 0,8 m, chiéu dai
6ng 12 1,5 m va bé day 12 0,1 m (Hinh 7).

Tréng lu

40 cm

50 cm
b)
Hinh 6
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Hoi s6 tién bdc An can diing dé lam dugc mot 6ng cong nhu the 1a bao nhicu dong
(lam tron két qua dén hang nghin)? Biét gid loai bé tong bdc An st dung la
1000 000 ddng mot mét khdi.

9. DE do thé tich mdt tugng ddng, ngudi ta da tha chim tugng ddng vao thiing nude
hinh try ¢6 ban kinh dudng tron ddy 1a 6 dm. Hoi thé tich tugng ddng 1a bao nhiéu
decimét khdi (lam tron két qua dén hang phan mudi)? Biét khi tha chim tugng ddng
vao thiing nudc thi ligng nudc trong thiing ding cao 5 dm va nudc van khong b trao

ra khoi miéng thung.

10. Bic An c¢6 mdt binh hinh tru to véi chiéu
cao h (cm). Béc dit mot binh cdy thuy sinh
ciing ¢6 dang hinh try véi chiéu cao h (cm)
vao bén trong binh hinh tru to d6. Binh cay
thuy sinh c6 ban kinh ddy biing mot niia
béan kinh ddy binh hinh tru to. Bac An ding
phan khéng gian giita hai binh hinh tru d6
dé nudi cd canh (Hinh 8). Tinh ti s6 thé tich

phan khong gian nudi cd cinh va thé tich

binh hinh tru to (coi bé day ddy cla céc
binh hinh try khong ddng ké).

11. Céc kich thude cia hai hinh tru (7) va (T7)
(hinh tru (7) 6 bén ngoai va hinh tru (7°) 6 bén
trong) dugc cho & Hinh 9.

a) Viét biéu thc tinh thé tich phan & giita hai
hinh tru (7) va (") theo a, b va h.

. 3
b) Tinh chiéu cao h, biét a = 16 cm, b= Za

va thé tich phan & gitta hai hinh tru (7) va (77)
la 2247 cm?.

Hinh 9

12. Tim céc hinh 4nh hinh try trong thuc t€.
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£ HINH NON
A. KIEN THUC CAN NHO

Nhan biét hinh nén

Hinh nén 1a hinh dugc tao ra khi quay mot hinh
tam gidc vudng mdt vong xung quanh dudng
thing c6 dinh chita mot canh géc vudng ciia
tam gidc do.

Vi hinh nén nhu 6 Hinh 10, ta c6:

—Piém A la dinh; B kinh day
— Hinh tron tdm O ban kinh OC la mit ddy; Hinh 10
— b0 dai canh OC dugc goi la ban kinh day;

— Do dai canh AO dugc goi 1a chiéu cao;

— Canh AC quét nén mit xung quanh ctia hinh nén, mdi vi trf ctia canh AC dudc goi
la mot dudng sinh.
Chii y: Néu goi d6 dai dudng sinh, chiéu cao va ban kinh ddy ctia hinh nén lan lugt 1a
1, h, r thi theo dinh 1i Pythagore ta c6: > =h* + 1%,
Dién tich xung quanh, thé tich cia hinh nén c6 do6 dai dudng sinh [,
ban kinh day r va chiéu cao h
o Dién tich xung quanh ctia hinh nén qu biing nifa tich ctia chu vi ddy véi do dai
dudng sinh: qu =qrl.

o Dién tich toan phan S!p ctia hinh nén bing tong ciia dién tich xung quanh va dién
tich miit ddy clia hinh nén do: S, = mrl + ? =mr(l + 7).

o Thé tich ctia hinh nén V bing mdt phén ba tich ctia dién tich ddy véi chidu cao h:

V= l7tr2h.
3
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B.ViDy

Vidu1 ;Cho tam gidc vuong AMC vudng
tai M ¢6 AC = 2MC va AM = 3+/3 dm. Khi quay
mot vong tam gide AMC xung quanh dudng thing
c6 dinh AM, ta ¢6 mot hinh nén nhu Hinh 11.
Tinh dién tich toan phin ctia hinh nén d6 (theo don
vi decimét vuong va lam tron két qua dén hang Hinh 11
phan tram).

Gidi

Tam gidc AMC vudng tai M ¢6 AC = 2MC nén cos ACM = Aj—g: % Do d6, ta c6
AM 33

sinACM  sin60°

Vay dién tich toan phin ctia hinh nén d6 1a: . 3 . (6 + 3) = 84,78 (dm?).

@ Nén 14 1a mot vat dung than thiét va
hiiu ich trong cudc song hiing ngay ctia ngudi dan
Viét Nam. M&i chi&c nén 14 c6 dang mot hinh nén.
Ci 1 kg 14 nén ¢ thé 1am ra s& nén ¢6 tong dién
tich xung quanh 12 6,13 m> Hoi s8 kilogam 14 n6n
can ding dé lam dugc 1 chiéc nén 14 ¢6 ban kinh
ddy 1a 0,25 m, chiu cao 0,3 m (Hinh 12) 1a bao
nhiéu? (Lam tron két qua dén hang phan trim).

ACM = 60°. Suy ra: AC = =6 (dm) va MC = %AC =3 (dm).

Hinh 12

Gidi

PO dai dudng sinh cia chiée nén d6 1a: 1/0,25> +0,3* = /0,1525 (m).
Dién tich xung quanh ctia m3t chiéc nén 14 d6 1a: . 0,25 . 1/0,1525 (m?).
S kildgam 14 nén can dung dé lam dugc 1 chiéc nén 14 d6 1a:

(m.0,25. 4/0,1525): 6,13~ 0,05 (kg).

Vi du 3 ] Cong trinh Trung tAm trién 1am viin hod
nghé thuat va nha hat Cao Vin Lau (tinh Bac Liéu)
dudgc xdy dung véi tong dién tich 2 262 m? va dugc s
chia thanh ba khéi ¢6 dang hinh tru tron tucng tGng

v6i ba méi dang hinh chiéc nén 14 huéng vao nhau.

Nha hdt Cao Van Lau
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Chiéu cao va duong kinh ddy ctia mdi dang hinh chiéc nén 16n nhat trong ba mdi hinh
chiéc nén lan lugt 1a 24,25 m va 45,15 m. (Nguon: https:/llaodong.vi)
Tinh thé tich ctia mi hinh chiéc nén 16n nhat d6 theo don vi mét khéi (1am tron két
qua dén hang phin mudi).
Gidi
Thé tich ctia mdi hinh chiéc nén 16n nhat d6 la:
v=l & (25 2425~129353 md).
3 2

Vi du 4 JBsc An c6 mot miéng t6n hinh
tron véi ban kinh 60 cm. Bic cit miéng
ton d6 thanh ba miéng hinh quat nhu nhau,
roi cudn va han ba miéng ton d6 dé dugc !
ba cdi phéu hinh nén nhu nhau (Hinh 13).
Hoi thé tich ctia mdi cdi phéu duge cudn
va han d6 bing bao nhiéu lit (coi phan mép
han khong dang ké, lam tron két qua dén 4
5 - Hinh 13
hang phan mudi)?
Gidi
Chu vi ctia miéng ton hinh tron vé6i ban kinh 60 cm = 6 dm la: 27t . 6 = 127 (dm).
MB&i cdi phéu hinh nén cudn va han duge c6 dudng sinh 1a / = 6 dm va ban kinh ddy r

thoa man 2nr = 127 : 3 hay = 2 dm. Tii d6, ta tinh dugc chiéu cao ctia mi cdi phéu
a6 1a: h= 1% =1 = V6> =27 =44/2 (dm).

Viy thé tich ctia mdi cdi phéu d6 1a: V= %n .22.4+/2 =237 (dm®) = 23,7 (I).

C. BAITAP

13. Mot hinh nén ¢6 chidu cao 1a 8 cm va dudng kinh dudng tron ddy bing 12 cm.
Tinh dién tich xung quanh ctia hinh nén do.

14. Cho hinh nén (N) ¢6 dudng kinh dudng tron ddy bing 4a, dudng sinh bing Sa.

Tinh dién tich xung quanh ctia hinh nén (V).
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15. Mdt hinh nén c6 dudng sinh dai 15 cm va dién tich xung quanh 12 135z cm?.
a) Tinh dién tich toan phan ctia hinh nén d6.

b) Tinh chiéu cao ctia hinh nén dé.

16. Khi quay tam gidc OHA vudng can 6 H mot
vong xung quanh dudng thing cd dinh OH,
ta dugc mot hinh nén nhu & Hinh I4.
Hoi dién tich xung quanh cta hinh nén dé
12 bao nhiéu centimét vudng (lam tron két
qua dén hang don vi)? Biét dién tich tam gidc
OHA 13 4 cm?.

17. Cho hinh chép tam gidc déu ABCD c6 cic
canh ddy va canh bén déu bing a. Hinh
nén (N) c6 dinh A va dudng tron ddy tdm O
la dudng tron ngoai tiép tam gidc BCD
(Hinh 15). Tinh dién tich toan phan ctia hinh
nén (N) do theo a.

Hinh 15

18. Trong céc phdt biéu sau, ph4t biéu ndo sai?
a) Néu bén kinh ddy cia mot hinh nén ting 1én hai 1an va gifi nguyén chiéu cao thi
thé tich ctia hinh nén d6 s& ting 1én hai 1an.

b) Néu chiéu cao clia mdt hinh nén ting 1én hai 1an va giit nguyén ban kinh ddy thi
thé tich ctia hinh nén d6 sé& ting Ién hai 1an.

¢) Néu bén kinh ddy va chidu cao ctia mdt hinh nén ciing ting 1én hai lan thi thé
tich ctia hinh nén d6 sé ting 1én bon lan.

19. Mot hinh nén c6 dign tich xung quanh B
va dién tich toan phin 1in lugt biing
657 cm?, 115x cm?. Hoi chidu cao ciia hinh
nén d6 biing bao nhiéu centimét (1am tron két
qua d&n hang don vi).

20. Hinh 16 minh hoa hinh nén dinh B véi dudng
cao BH va hinh nén dinh C véi dudng cao Hinh 16
CH c6 chung duong tron ddy tam H.
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a) Chting minh riing: ti s& thé tich ctia hinh nén dinh B va thé tich ctia hinh nén
dinh C biing ti s6 dudng cao BH va dudng cao CH.

b) Phit biéu sau diing hay sai: “Ti s3 thé tich hai hinh nén c6 ciing bn kinh dudng
tron ddy bing ti s6 hai dudng cao tuong ting clia hai hinh nén d6”? Vi sao?

2

—

. Co s6 san xudt A 1am 1 500 chiéc kem giong
nhau nhu Hinh 17 d& cung cap cho cdc cita hang
bén trong mot ngay 1&. Coc dung kem c6 dang
hinh nén véi bé day khong dang ké, chiéu cao
bing 10 cm, dudng kinh miéng c6c bing 6 cm.
Kem dugc d6 ddy vao cdc va du thém 1én phia
trén miéng cdc mot lugng bing 10% lugng kem
& trong cdc. DE 1am duge 1 500 chiéc kem d6
thi co s§ san xuit A can chuin bi mot lugng
kem biing bao nhiéu centimét khai (1am tron két Hinh 17
qua dén hang don vi)?

22. Bic Ha thué xe cii tién (Hinh 18a) chuyén mot dong ct c6 dang hinh nén véi chu
vi ddy 9,42 m va chidu cao 12 1,2 m (Hinh 18b) dé xiy tudng nha. Biét thiing chia
ctia xe c6 dang hinh hop chit nhét véi kich thudc dai 1,57 m, rong 0,8 m va cao
0,4 m. Trong m&i chuyén xe, bdc Ha chd lugng cit it hon thé tich thyc ctia xe 12 5%.
Hoi bac Ha cin phai chuén bi it nhét bao nhiéu tién dé chuyén hét dong cit trén,
biét riing gid van chuyén ctia mt chuyén xe 1a 90 000 dong?

Hinh 18

23. Tim cdc hinh anh hinh nén trong thuc t&.
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£ HINH cAu
A. KIEN THUC CAN NHO

Nhan biét hinh cau

Hinh ciu la hinh dugc tao ra khi quay mot ntia
hinh tron mdt vong xung quanh mot dudng
thing c& dinh chda dudng kinh ctia né.

Véi hinh cAu nhu & Hinh 19, ta c6:

— Niia duong tron dudng kinh AB quét nén mit

cAu; nhu vy, mit ciu 1a hinh dugc tao ra

Hinh 19

khi quay mt nifa dudng tron mdt vong xung

quanh dudng thing c& dinh chia dudng kinh

clia nd;
—DPiém O 1a tim ctia hinh cAu (hay tim clia mit ciu);
—Poan thing AB la dudng kinh ctia hinh cau (hay dudng kinh clia mit cau);

— R 12 ban kinh ctia hinh ciu (hay ban kinh ctia miit cAu).

Nhan biét phan chung gitia mit phing va hinh cau

Néu cdt mot hinh ciu bdi mot mit phing thi

phin chung gifia ching la mot hinh tron nhu Hinh tron Ion

Hinh 20. Néu cit mot hinh cu béi mot mit
phing di qua tam hinh cAu thi phin chung giiia

chiing 1d mot hinh trdn 16n nhu Hink 20. sillamat

phang va
hinh cdu)

Néu cit mot mit cau bdi mot mit phing thi Hinh 20

phan chung gitta ching 1a mot dudng tron.

Dién tich mét cau, thé tich chGa hinh cdu cé ban kinh R
o Dién tich mit cau c6 ban kinh R 1a: S = 47R2.

o Thé tich ctia hinh cau c6 ban kinh R 1a: V = gan.
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B.ViDU

Vidu1] Cho tam gidc ABC vuéng tai C
va BC = AC = 8 dm. Quay ntia dudng tron
ngoai tiép tam gidc ABC mdt vong quanh
canh AB, ta dugc mot mit cAu (Hinh 21).
Tinh dién tich mit ciu d6 (theo don vi

decimét vudng va lam tron két qua dén

hang phén trim).

Hinh 21

Gidi
Ta ¢6, tam gidc ABC vudng tai C va BC = AC = 8 dm nén AB = y/BC* + AC?.
Do d6 AB = /8> +8% = 8\/5 (dm). Vay dién tich mit cAu dugc tao thanh khi
quay mdt nifa dudng tron ngoai tiép tam gidc ABC mdt vong quanh canh AB 1a
S=dmn. (842 : 2~ 401,92 (dm?).
@ Dién tich dai duong cta the giéi khodng 361,08 triéu km?va chiém 70,8%
dién tich bé mat Trai Pat. Coi Trdi Dat ¢6 dang mot hinh cdu. Hoi béan kinh cta
Tréi Dat bing bao nhiéu kilomét (1am tron két qua dén hang don vi)?
Gidi
Do dién tich dai duong ctia thé gidi 1a 361,08 triéu km? = 361 080 000 km? v chiém
70,8% dién tich bé mit Trai Dat nén ta tinh dugc dién tich bé mat Trai DAt 1a:

361 080 000

70,8
Do d6, goi ban kinh Trdi Dat 1 R, ta c6: 47R* = 510 000 000.

Suyra: R = SIOOﬂ ~ 6372 (km).
12,56

Vi dyu 3 ] Khinh khi cAu 1a mét tdi dung khi
néng, thuding ¢ khdi lugng riéng nhd hon khong

100 =510 000 000 (km?).

khi xung quanh va nhd vao lyc ddy Ac-si-mét

c6 thé bay 1én cao (Hinh 22). Coi khinh khi -
cAu 12 mot khoi hinh cau. Hinh 22
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Hoi thé tich ctia khéi khinh khi cdu d6 bing bao nhiéu mét khai, biét ban kinh ctia né
12 10 m (lam tron két qua d&n hang phan mudi)?

Gidi

Thé tich ctia khéi kinh khi cAu d6 la: 2, . 103~ 4 186,7 (m?).

w

Vi du 4] Mot b chi gdm hai khdi cau (C,) va 2

() v6i ban kinh 14n lugt liirl, rzthoémﬁnrzz %rl a
(Hinh 23). Biét thé tich ctia dd choi d6 12 180 cm®. vv
Tinh thé tich ctia khéi cdu (C,).
_— Hinh 23

ai

Téng thé tich ciia hai khéi cdu (C) va (C,) la:

gnrf + gnrg =—n(r}+r})= 211[(24)3 + 73] = 12ar} (cm?).

Do thé tich clia dd choi d6 1a 180 cm’ nén 12rtr] = 180 hay 47ur} = 60. Suy ra thé tich

Wicrs
cta khi cdu (C,) 1a: r;rz =2

= —=20) ).
3 (em”)

C.BAITAP

24. Biét phin chung clia mot mit ciu va mot mit phing di qua tim cta n6 la mot
dudng tron ¢4 dién tich bing 8z cm?. Tinh dién tich ctia mét cau d6.

25. Mot qua bida c6 dang hinh cAu véi thé tich bing 36 000m mm?. Hoi dudng kinh
clia qua bida d6 biing bao nhiéu centimét?

26. Mot khi gd gdbm mot hinh cau (C) ban kinh R va mot hinh nén (N) ¢6 ban kinh
dudng tron ddy va dudng sinh 1in lugt 12 r (cm), / (cm) thod man 2R = [ va 2/ = 3r.
Biét tdng dién tich m3t cau (C) va dién tich toan phan ctia hinh nén (V) 1a 171w em?.
Tinh dién tich ctia mit cau (C) (theo don vi centimét vudng va lam tron két qua
dén hang don vi).
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27. Mot céi bdn chiia xing gdm hai niia hinh

cau va mot hinh tru véi céc kich thude nhu
3 Hinh 24. Hoi thé tich ctia bon chiia bing
bao nhidu mét khdi (lam tron két qua dén
hang phan mudi)?

3,62m

S

Hinh 24

28. Ngudi ta tha mot vién bi c¢6 dang hinh cau (dic, khong tham nudc) véi ban kinh 1a
3 cm vao mét cdi coc dang hinh tru chia nude. Ngudi ta thdy vién bi chim xudng
ddy c6c va chiéu cao myc nude dang thém 1,5 cm. Biét chidu cao ctia myc nude
ban diu trong c6c bing 7,2 cm. Tinh thé tich ctia khéi nudc ban diu trong cdc
(theo don vi centimét khdi va lam tron két qué dén hang phin mudi).

29.

30.

3

[y

Ngudi ta @6 ddy nudc vao mot bé hinh 1ap
phuong canh 2a. Tiép theo, ngudi ta tha
vao trong bé d6 mot vat thé c6 dang hinh
cau (dic, khong thAm nudc) ban kinh a nhu
Hinh 25. Hoi lugng nudc con lai trong bé bing
bao nhiéu phén trim lugng nudc bi trao ra khoi
bé (Iam tron két qua dén hang phin mudi)?

Mot mén dd choi ¢6 dang nhu Hinh 26. Vo
ngoai mén dd chai 1a mot hinh nén (bing
nhua trong sudt) c6 ban kinh dudng tron ddy
12343 cmva duong sinh la 63 cm. Trong
hinh nén 12 hai qué cu (bing thuy tinh) to va
nho, ban kinh ctia chiing 1an Iugt 1a 3 cm va
1 cm. Tinh ti 56 tong thé tich ctia hai qua cau
va thé tich hinh nén dé.

LS
~yoge-

Hinh 26

BAI TAP CUGI CHUONG X

toan phén ctia hinh try d6 la:

A. 61R”. B. 4nR%. C. 5nR%.

D. 27R%.

. Hinh try ¢6 bén kinh dudng tron ddy bing chiéu cao déu bing R. Khi d6, dién tich
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32. Mot hinh try ¢6 ban kinh dudng tron ddy bing 3a va chidu cao bing 4a. Thé tich
ctia hinh try do la:

A. 821, B. 12n4°. C. 36na’. D. 24na’.
33. Cho mét hinh nén c¢6 dudng kinh dudng tron ddy bing 6 cm va c6 thé tich bing
12 cm?. Dién tich toan phan ctia hinh nén dé6 1a:
A. 447 cm?, B.22mcm?. C. 48 cm?. D. 24 cm?.
34. Mot hinh nén ¢6 thé tich bing 257 cm?, néu giit nguyén chiéu cao va ting ban
kinh dudng tron ddy clia hinh nén dé 18n 2 1an thi thé tich ctia hinh nén méi bing:

A. 50m cm’. B. 100m cm®. C. 150m cm®. D. 2007 cm?.

35. Cho miit cau (Sl) ¢6 ban kinh Rl‘ mit cAu (SZ) ¢6 ban kinh R2 véi R2 = 4R1 . Tisd
dién tich mit ciu (S,) va dién tich mit cu (S,) la:

A B2 C.4 D. 16.
16 4
36. Thé tich ctia mgt hinh cu bing % dm®. Puding kinh ctia hinh cau d6 la:
A.2dm. B. > dm. C.ldm. D. % dm.
2

37. Hai ban An va Binh méi ban ¢6 mot tdim bia hinh chii nhat véi kich thuéc giong
nhau 12 a (cm) * 3a (cm). An cudn tim bia theo chiéu dai cho hai mép sét nhau
roi dung bang dinh dén lai duge mdt xung quanh ctia mot hinh tru va hinh tru nay
¢6 thé tich V, (khi d6 chiéu rong ctia tim bia tré thanh chiéu cao cta hinh try).
Binh cudn tim bia theo chiéu rong theo cdch tuong tu trén dé dugc mit xung
quanh ctia mot hinh try va hinh tru niy c6 thé tich V, (khi d6 chiéu dai ciia tdm bia
tr6 thanh chiu cao ctia hinh try). Tinh i s6 cia V, va V.

38. Cho hinh 1ap phuong ABCD.A’B’C’D’ ¢6
thé tich biing 274°. Hinh tru (7) ¢6 hai ddy
12 hai dudng tron (0), (0°) 1an lugt ngoai
ti€p hinh vudng ABCD va hinh vudng
A’B’C’D’ (Hinh 27). Tinh dién tich toan
phan ctia hinh tru (7) theo a.

Hinh 27
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39. Bac Long da chi tién dé lam mot cdi bé hinh tru c6 ban kinh dudng tron ddy la
0,8 m va c6 thé tich 1 1,12z m?. Ddy bé lam biing bé tong gid 100 000 ddng/m’.
Phan thin 1am biing t6n inox gid 150 000 ddng/m2. Phin ndp 1am biing nhom gid
120 000 ddng/m>. Hoi s6 tién bac Long da chi @& lam dugc cdi bé d6 1a bao
nhiéu dong (lam tron két qua dén hang nghin)?

40. Tt mot khéi gb hinh tru (7) vé6i hai dudng
tron day la (A; R), (A’; R) va dudng cao
AA’ = h, ngudi ta khoét di mot kh6i hinh nén
(N) 6 ban kinh dudng tron ddy A’C = % R
va dudng cao tring v6i dudng cao ciia hinh
tru (7) (Hinh 28). Hoi thé tich phan con lai
ciia khoi g6 (T) sau khi khoét bd khdi hinh
nén (N) bing bao nhiéu phan trim thé tich

p o x AN S P Hinh 28
cua khoi go (7)) ban dau (lam tron két qua dén
hang phin mudi)?
(& B

41. Tt mot miéng t6n c6 dang hinh vuéng ABCD
canh 4 dm, ngudi ta cit ra mot phan tu hinh
tron tim A ban kinh AB = 4 dm (nhu phin 4 dm
dugc t6 mau & Hinh 29) va cudn lai thanh
mot cdi phéu hinh nén. Tinh chiéu cao ctia

cai phéu d6 (theo don vi decimét va lam tron D 4 dm A
két qua d&n hang phan tram). Hinh 29

42. Mot hinh nén c6 ban kinh ddy 12 8 cm, dudng sinh 1a 17 cm. Mot hinh cdu c6 thé
tich bing thé tich hinh nén d6. Tinh ban kinh hinh ciu (theo don vi centimét va
lam tron két qua dén hang phan mudi).

43. Can bao nhiéu lit nudc dé d6 day % mot binh nudi cd canh? Biét binh nuoi cd cinh
d6 ¢6 dang mot phin hinh cdu va c6 thé tich bing % thé tich mot hinh cau c6
duong kinh 1a 30 cm.

44. Mot c6e nude ¢6 dang hinh try chiéu cao 20 cm, ban kinh ddy 12 4 cm, lugng nudec
ban d4u trong c6c cao 9 cm. Ngudi ta tha chim vao cdc nude d6 4 vién bi thuy tinh
hinh cdu c6 cling bén kinh 12 3 cm. Héi sau khi tha vio cdc nude 4 vién bi thuy
tinh trén, myc nudc trong cdc cach miéng coc bao nhiéu centimét?
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LOI GIAI -HUONG DAN -DPAP SO

1s @: bén kinh ddy; @: chiéu cao; @: mét ddy;
@: mit xung quanh; @: mit day.
% C

3. P6i: 20 cm = 0,2 m; 60 cm = 0,6 m. Ta ¢6 dién tich xung quanh ctia thing 1a:
2.02.7.0,6=024n (m?). Dién tich mit ddy ctia thing 12: 7. 0,2% = 0,047 (m?).

Viy cin ding t6i thidu 0,247 + 0.04m = 0,287~ 0,88(m?) ton dé gd chiéc thing do.

4. Dién tich toan phan clia cdc hinh tru ¢ céc hinh 4a, 4b, 4¢ 1an lugt 1a: 351,68 cm?;
36,11 cm?; 142,87 cm?.

5. Dién tich phin dudng dugc nén phing 13:2 . 0,8 . . 2,15 . 120~ 1 296 (m?).

6. a) Dién tich vai mau tim cin dung la: . 50 . 40 = 2 000 (cmz).
Dién tich vii mau md ga cin ding 1a: . 30 . 40 = 1 2007 (cm?).
Ti s6 phén trdm dién tich vai mau md ga va dién tich vai mau tim can ding 12 60%.
b) Téng 6 tién mua vai mau tim va vai mau md ga dé 1am duge chiéc den d6 1a:

2000m g5, 12007

-115 = 32,87~ 103 (nghin dng).
10 000 10 000 = 103 (gfin d0ng)

7. Goi dd dai ban kinh ddy cua (7) la r (r> 0, don vi: cm) thi d dai dudng sinh ctia
(T) 12 3r (cm) va thé tich ctia (7) la w2 . 3r = 3m7 (cm?). Theo d& bai thé tich ctia
(T) 1a 817 cm® nén: 3m° = 81m. Suy ra r = 3 cm. Vay do dai dudng sinh ctia (T)
la9cm.

e

. Hinh try (bén ngoai) véi dudng kinh dudng tron ddy 0,8 m, chiéu cao 1,5 m ¢6
thé tich 1a: 7. (0,8 : 2)°. 1,5 = 0,24m (m?). Do bé day ctia dng cong 12 0,1 m nén
dudng kinh dudng tron ddy cua hinh try (bén trong) 12 0,8 — 2. 0,1 = 0,6 (m). Hinh
tru (bén trong) véi dudng kinh dudng tron ddy 0,6 m, chiéu cao 1,5 m ¢6 thé tich
la: 7. (0,6 : 2)*. 1,5 = 0,135 (m®). Lugng bé tong can dung dé ddc ong cong dé
12 0,247 — 0,135 = 0,1057 (m?). S& tién bac An can diing d€ lam duge mot Sng
cong nhu yéu cau la: 0,105z . 1 000 000 =~ 330 000 (ddng).
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9. Thé tich tugng dong la: . 6. 5~ 565,2 (dm?).

10. G01 béan kinh ddy binh hinh tru to la r (cm). Bédn kinh ddy binh ciy thuy sinh

i (cm). Thé tich ctia binh hinh try to v thé tich ctia binh cay thuy sinh 1an lugt

wh

1a w27 (cm®) va 7 (cm?). Thé tich phan khong gian gitta hai hinh tru d& nuéi

cd canh 1a: wh — o _ 3m *h 287 (em?). Vay ti s6 thé tich giita phan khong gian
nudi cd canh va thé tich binh hinh tru to 1a %

11. a) Thé tich phin & gifta hai hinh try (7) va (T") theo a, b va h 1a wh(a® — b?) (cm®).
b)Tacéa=16 (cm), b= %a =12 (cm) va thé tich phén ¢ gifia hai hinh try (7) va
(1) 1a 2247 (cm?). Suy ra: wh(16% — 12%) = 224nhay h =2 cm.

12. Hoc sinh ty lam.

13. 188,4 cm?.

14. 31,42 (don vi dién tich).

15. a) Goi bin kinh dudng tron ddy bing r (cm). Theo dé bai ta c6 dién tich xung
quanh ctia hinh nén la 135w cm? nén 1351 =7 15, suy ra r = 9 cm. Vdy dién tich
toan phan cilia hinh nén d6 12 1357 + . 92 = 216m (cm?).

b) Chiéu cao ctia hinh nén dé6 1a: v/15* —=9* =12 (cm).

16. Tam gidc OHA vudng can tai H va c6 dién tich bing 4 cm® nén HO = HA = 242 em.
Suy ra OA =4 cm. Viy dién tich xung quanh cta hinh nén dé la:
. 2\/5.4:8\/571E36(cm2).

17. Ta ¢6 tam gidc déu BCD c6 canh biing a ndi ti€p dudng trdn ddy tim O bén kinh R
nén R = % Hinh nén (V) ¢6 bén kinh 1a R = % va dudng sinh 12 AB = a

af m[a_ﬁ]z_’wzﬂ_w
y :

nén dién tich toan phan ctia né la: w- —— 3
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18. Phdt biéu a) va ¢) sai.

19. Goi b4n kinh ddy ctia hinh nén d6 1a r. Ki hiéu dién tich toan phan va dién tich
xung quanh ctia hinh nén d6 1an lugt 1a S[p, qu.'
Ta cé Stp o qu + 1. Do d6 1151 = 657 + w2 Suy ra r = 5\/2_ cm. Mit khdc,
dién tich xung quanh ctia hinh nén 1a 65t cm? nén dudng sinh / clia nd thod man:

n.5\2.1=65n. Suyral= 132

cm. Vay chiéu cao ctia hinh nén d6 1a:

h= P = [%J - (5v2) =6 (em).

20. a) Hoc sinh ty lam.
b) Theo chiing minh & ciu a) ta ¢6 pht biéu da néu la ding.

21. Lugng kem & phia trong cdc clia mot chiéc kem la: i, U

=30m (cm?).
Luogng kem d6 du thém 1én phia trén miéng cc ctia mot chiéc kem la:

30m . 10% = 3m (cm?).
Lugng kem ma co s3 san xudt A can chudn bi d€ lam ra 1 500 chiéc kem Ia:

(307 + 3m) . 1 500 = 155 430 (cm?).

22. Goi bén kinh dudng tron ddy cla dong cdt hinh nén d6 1a r (m). Ta c6:
2, 2
r=2:%2 1 5 (m). Thé tich dng cdt la: 2" h 314015 1.2
2 3 3

Thé tich thiing chia ctia xe 12 1,57 . 0,8 . 0,4 = 0,5024 (m®). M&i chuyén xe thuc

=2,826 (m?).

chd120,5024 . (100% — 5%) = 0,47728 (m?). Ta c6: 2,826 : 0,47728 = 5,921.

Vay dé chuyén hét dong cét trén bac Ha cin sit dung it nhat 6 chuyén xe va phai
diing it nhat 8 tién 1a: 6 . 90 000 = 540 000 (ddng).

23. Hoc sinh ty lam.

24. Goi r 1a ban kinh ctia hinh cau. Ta c6 dién tich hinh tron 16n ctia né bing 72 va bing
8 nén 72 = 8 hay 72 = 8. Viy dién tich ctia mit cau d6 1a: 42 = 4 . 8 = 321 (cm?).
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25. Goi ban kinh qué bida la r. Thé tich qua bida Ia %mj va bing 36 000 mm?

nén gmj = 36 000m. Suy ra r = 30 mm. Vay aliiing kinh qua bida d6 la

60 mm =6 cm.

2z
26. Dién tich mit cdu (C) : 4nR2 = 4n (é] i,

2 2
Dién tich toan phin ctia hinh nén (N) 1a: wrl + w? = n%l I+ 7[(2_1] =2 .

3 3 9
Do t6ng dién tich mit cAu (C) va dién tich toan phan ctia hinh nén (V) 1a 1717 cm?
2
rdnisl +L9“’ = [71x hay 19nP = 171x. 9. Suy ra = 9 cm. Viy dién tich clia

miit cu (C) 1a: 81~ 254 (cm?).

27. Ta c6 béan kinh hinh ciu va ban kinh ddy hinh try déu la: 1,8 : 2=0,9 (m).

Téng thé tich ctia hai nita hinh cAu la: gn . (0,97 = 0,972x (m?).
Thé tich phan hinh try 1a: 7. (0.9)% . 3,62 = 2,93227 (m?).
Thé tich ciia bdn chifa [a: 0,072 +2,9322% = 3,9042r ~ 12,3 (m?).

28. Goi ban kinh dudng tron ddy ctia cdi coc la R (cm). Thé tich vién bi c6 dang hinh
cAu véi ban kinh 12 3 cm la: — 7. 3° = 36w (cm?). D& thay khi vién bi chim xudng
ddy cdc thi lugng nudc trong cdc duge dang thém béng thé tich vién bi. Mit khdc,
khi vién bi chim xuéng déy cdc thi chiéu cao muc nudc dang thém 1,5 cm, do d6
tac6 mR% . 1,5 = 36m. Suy ra R? = 24. Thé tich ctia khai nudc ban dau trong cdc la:
TR?.72=m.24.72~542,6 (cm’) .

29. Ta 6 lugng nudc bi trao ra khoi bé bing thé tich hinh ciu va bing gmi.

3
Do d6, lugng nudc con lai trong bé 1a: (2a)® — grra3 = w.

Ta c6 ti s& phan trdm clia lugng nudc con lai trong bé va lugng nudc bi trao ra khoi

k.
bé a: M:[gmﬂ - 100% = 6;“ . 100% ~ 91,1%.

3

Viy lugng nudc con lai trong bé bing 91,1% lugng nudc bi trao ra khoi bé.
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3 3
30. Téng thé tich ciia hai qua cdu 1a: w = % (cm).

Chiu cao ctia hinh n6n 1a: 4/(6+/3)* — (3+/3)* =9 (cm).

2
n(3V3)". 9
Thé tich hinh nén la: L}/—)— =817 (cm?).

Ti 56 tong thé tich ciia hai qua cau va thé tich hinh nén la: (81 )= ;}é

31.B. 32.C. 33.D. 34.B. 35.A. 36.C.

3a\? 9 . a2 3%, 5
37.Taco: V= H[ZTJ a_ﬂ(cm)vavz_n o .3a_ﬂ(cm).

Do d6, ti s6 ctia V, va V, 1a 3.
38. Do hinh 1ap phuong ABCD.A’B’C’D’ ¢6 thé tich biing 27a* nén canh hinh lap

phuong la 3a. Suy ra canh ctia hinh vuéng ABCD la 3a va ban kinh ctia hinh tru
3a\2
5

biing bén kinh ctia dudng tron (0) ngoai ti€p hinh vuéng ABCD va biing
Vay dién tich toan phin cia hinh tru (7) 1a:

2n-3”—f-3a+2 (3“‘/_] = 9mP2 P+ 9na® = 9naP (V2 + 1).

39. Do hinh tru ¢6 ban kinh dudng tron ddy 1a 0,8 m va c6 thé tich 1a 1,127 m? nén
chiéu cao ctia hinh tru 1a: 1,127 : (. 0,8%) = 1,75 (m).

S tién lam ddy b& 1a: 7. 0,82, 100 000 = 64 000 (ddng).

S& tién 1am than bé 1a: 2. 0,8 . 1,75 . 150 000 = 420 000z (ddng).
S& tién lam ndp bé 1a: . 0,82 . 120 000 = 76 800w (ddng).

S6 tién bac An di chi @& lam dudc cdi bé d6 1a:

64 0007 + 420 0007 + 76 8007 = 1 761 000 (ddng).

40. Thé tich khéi g6 hinh tru (7) la: T(R h Thé tich kh6i hinh nén (V) 1a:

l - h =— TLR’h
3 3 27
Thé tich phan con lai ctia khéi g6 (7) sau khi khoét bo khéi hinh nén (V) la:

B S e ik
27 27

Ban in thor



23 2
o 23 oo TRh
Ti s6 phin triim clia —— R vanR*h1a 27— 100% =~ 85,2%.
27 nR*h
Viy thé tich phan con lai ctia khéi g6 (7) sau khi khoét bé khéi hinh nén (N)

biing khoang 85,2% thé tich ctia khdi g6 (T) ban diu.

41. Chu vi ctia mot phan tu hinh tron tim A ban kinh AB =4 dm la: % 2.4 =2n(dm).
Goi R 12 ban kinh dudng tron ddy ctia phéu. Ta ¢6 2aR = 2 nén R = 1 dm. Lai ¢,
dudng sinh clia phéu biing 4 dm, suy ra chiéu cao ciia phéu 1a: v/4* —1* = 3,87 (dm).

42. Ta c6 chiéu cao ctia hinh nén Ia: /17> —8* =15 (cm). Goi R 14 ban kinh hinh cau.

Do thé tich hinh cAu bing thé tich hinh nén nén ta ¢ thé tich hinh ciu Ia:
4
ET[RB = % -m- 8% 15 hay gﬂR" =320r. Do d6 R = /240 =~ 6,2 (cm).

43. Hoc sinh tu lam.

44. Ta c6 tong thé tich clia 4 vién bi thuy tinh hinh ciu c¢6 cling ban kinh 3 cm 1a:

4. %n . 3* = 144n (cm?). Khi tha vao coc nudc 4 vién bi thuy tinh d6 thi lugng

nude trong cdc cao thém dd cao i la: h = ﬁ; =9 (cm). Vay sau khi tha vao c6c
T.

nude 4 vién bi thuy tinh d6, myc nude trong cdc cdch miéng cdc mot khodng la:

20-9-9=2(cm).
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