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vò h÷u b×nh - ph¹m gia ®øc - trÇn luËn 
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Ch ¬ng I - Sè h÷u tØ. Sè thùc 

§1. TËp hîp Q c¸c sè h÷u tØ 

 

 

 

 

 

 

 

 

1.   Sè h÷u tØ 

ë líp 6 ta ®· biÕt : C¸c ph©n sè b»ng nhau lμ c¸c c¸ch viÕt kh¸c nhau cña 
cïng mét sè, sè ®ã ® îc gäi lμ sè h÷u tØ. 

Gi¶ sö ta cã c¸c sè : 3 ;  0,5 ; 0 ; 
5 .2
7

 

Ta cã thÓ viÕt :    
3 6 9

3 ...
1 2 3

 

1 1 2
0,5 ...

2 2 4
 

 
0 0 0

0 ...
1 2 3

 

         
5 19 19 38

2 ...
7 7 7 14

 

Nh  vËy, c¸c sè 3 ;  0,5 ; 0 ; 
5

2
7

 ®Òu lμ sè h÷u tØ. 
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Ch ¬ng I - Sè h÷u tØ. Sè thùc

§1. TËp hîp Q c¸c sè h÷u tØ 

1.   Sè h÷u tØ

ë líp 6 ta ®· b ch viÕt kh¸c nhau cña
cïng mét sè, sè

Gi¶ sö ta cã c¸c

Ta cã thÓ viÕt :  

1 1 2
0,5 ...

2 2 4

1 1
0 5

0 0 0
0 ...

1 2 3

        
5 19 19 38

2 ...
7 7 7 14

Nh  vËy, c¸c sè 3 ;  0,5 ; 0 ;
5

2
7

 ®Òu lμ sè h÷u tØ.

cbi
è 

c 

iÕt ::::: C¸C¸C¸C¸C¸C¸̧c phhhhhhh©n©©©©©  sè bbb»nnnng nnnnnnhahahaahahaauuu uu lμ cccccccc¸cc c¸c
®ã ®® îcccc ggggggäi lμ μμμ sè h÷÷÷÷u÷u tØ. 

sè :: 3 ; 0000 5555,5 ; 000000 ;;;;;; 
5555555 .22
77

  
3 6666666 9999999

3333 ........
1 21 21 2 333333

33

gggggg è hh÷
»»nnnng

Õt : 

 3 ;;

 gä
h©

gäi lμc 
n sèè

0

3
33

5 ; 00

è h÷
»ng 
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Ta cã thÓ nãi : 

Sè h÷u tØ lμ sè viÕt ® îc d íi d¹ng ph©n sè 
a

b
 víi a, b  Z, b  0. 

TËp hîp c¸c sè h÷u tØ ® îc kÝ hiÖu lμ Q.  

 ?1  V× sao c¸c sè  0,6 ;  1,25 ; 
1

1
3

 lμ c¸c sè h÷u tØ ? 

 ?2  Sè nguyªn a cã lμ sè h÷u tØ kh«ng ? V× sao ? 

2.   BiÓu diÔn sè h÷u tØ trªn trôc sè 

 ?3  BiÓu diÔn c¸c sè nguyªn : 1 ;  1 ; 2 trªn trôc sè. 

T ¬ng tù nh  ®èi víi 
sè nguyªn, ta cã thÓ 
biÓu diÔn mäi sè h÷u 
tØ trªn trôc sè. 
VÝ dô 1 : §Ó biÓu diÔn 

sè h÷u tØ 
5

4
 trªn trôc sè 

ta lμm nh  sau :  

 Chia ®o¹n th¼ng ®¬n 
vÞ (ch¼ng h¹n ®o¹n tõ 
®iÓm 0 ®Õn ®iÓm 1) 
thμnh bèn phÇn b»ng 
nhau, lÊy mét ®o¹n lμm 
®¬n vÞ míi th× ®¬n vÞ 

míi b»ng 
1

4
®¬n vÞ cò.  

 Sè h÷u tØ 
5

4
 ® îc biÓu diÔn bëi ®iÓm M n»m bªn ph¶i ®iÓm 0 vμ c¸ch 

®iÓm 0 mét ®o¹n b»ng 5 ®¬n vÞ míi (h.1).  

 

 

 

H×nh 1 

 5

Ta cã thÓ nãi :

Sè h÷u tØ lμ sè viÕt ®®® îc d íi d¹ng ph©n sè 
a

b
 víi a, b Z, b  0.

TËp hîp c¸c sè h÷u tØ ® îc kÝ hiÖu lμ Q. 

 ?1  V× sao c¸c sè 0,6 ; 1,25 ; 
1

1
3

 lμ c¸c sè h÷u tØ ?

?2 Sè nguyªn a cã lμ sè h÷u tØ kh«ng ? V× sao ?

2.   BiÓu diÔn sè h÷u tØ trªn trôc sè 

 ?3 BiÓu diÔn c¸c sè nguyªn : 1 1 2 t ª t è

TT ¬ng tù nh  ®
sè nguyªn, ta 
biÓu diÔn mäi 
tØ trªn trôc sè.
VÝ dô 1 : §Ó biÓ

sè h÷u tØ
5

4
 trªn

ta lμm nh  sau : 

 Chia ®o¹n th¼
vÞ (ch¼ng h¹n ®
®iÓm 0 ®Õn ®i
thμnh bèn phÇn
nhau, lÊy mét ®o
®¬n vÞ míi th× h

míi b»ng 
1

4
®¬n vÞ cò. 

 Sè h÷u tØ
5

4
 ® îc biÓu diÔn bëi ®iÓm M n»m bªn ph¶i ®iÓm 0 vμ c¸ch 

®iÓm 0 mét ®o¹n b»ng 5 ®¬n vÞ míi (h.1). 

H×nh 1

SèSè Ø

1

o

òÞ

o

è nguyªn : 1 ; 1 ; 2 trªn trôc sè

®

Ó

n 

 

¼
®
i
n

è nguyªn : 1 ;  1 ; 2 trªn trôc sè.èè

®èi víi 
cã thÓ 
sè hhhhh÷uuu 

Óu ddddddiÔiÔiÔiÔÔiÔÔn 

trôccccccc sssè 

¼ng ®®®®¬n 
®o¹nnnnn tõ 
iÓm m 1) 
n bbb»»nggg gg gg 
o¹n lllllμmmmmmmm 
®¬n n nnnnn vÞvÞvÞvÞ 

Þ òÞ

ÞÞÞÞ
mmmmm

Sè h

g
1

4
®

th
1

®
th× hh

®o¹n
®

n b»
n®®

1)
tõ 
)

0 m

÷u tØtØ
55

¬n vÞÞ

¬n 
μm 
vÞ

g
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VÝ dô 2 : §Ó biÓu diÔn sè h÷u tØ 
2

3
 trªn trôc sè ta lμm nh  sau : 

 ViÕt 
2

3
 d íi d¹ng ph©n sè cã mÉu d ¬ng : 

2 2

3 3
;  

 T ¬ng tù nh  trªn, chia ®o¹n th¼ng ®¬n vÞ thμnh ba phÇn b»ng nhau, ta 

® îc ®o¹n ®¬n vÞ míi b»ng 
1

3
 ®¬n vÞ cò ; 

 Sè h÷u tØ 
2

  3
 ® îc biÓu diÔn bëi ®iÓm N n»m bªn tr¸i ®iÓm 0 vμ c¸ch 

®iÓm 0 mét ®o¹n b»ng 2 ®¬n vÞ míi (h.2). 

 

H×nh 2 

 Trªn trôc sè, ®iÓm biÓu diÔn sè h÷u tØ x ® îc gäi lμ ®iÓm x. 

3.   So s¸nh hai sè h÷u tØ 

 ?4 So s¸nh hai ph©n sè : 
2

3
 vμ 

4 .
5

 

 Víi hai sè h÷u tØ bÊt k× x, y ta lu«n cã : hoÆc x = y hoÆc x < y hoÆc x > y. 

Ta cã thÓ so s¸nh hai sè h÷u tØ b»ng c¸ch viÕt chóng d íi d¹ng ph©n sè råi 

so s¸nh hai ph©n sè ®ã. 

VÝ dô 1 : So s¸nh hai sè h÷u tØ   0,6 vμ 
1 .
2

 

Gi¶i : 

Ta cã    0,6 = 
6

10
 ; 

1 5 .
2 10

 

V×  6 < 5 vμ 10 > 0 nªn 
6 5

10 10
 hay 

1 .0,6
2

 

6 

VÝ dô 2 : §Ó biÓu diÔn sè h÷u tØ
2

3
 trªn trôc sè ta lμm nh  sau :

 ViÕt 
2

3
 d íi d¹ng ph©n sè cã mÉu d ¬ng :

2 2

3 3
; 

 TT ¬ng tù nh  trªn, chia ®o¹n th¼ng ®¬n vÞ thμnh ba phÇn b»ng nhau, ta

® îc ®o¹n ®¬n vÞ míi b»ng
1

3
 ®¬n vÞ cò ;

 Sè h÷u tØ
2

  3
 ® îc biÓu diÔn bëi ®iÓm N n»m bªn tr¸i ®iÓm 0 vμ c¸ch

®iÓm 0 mét ®o¹n b»ng 2 ®¬n vÞ míi (h.2). 

 Trªn trôc sè, ® Óm x.

3.   So s¸nh hai s

 ?4 So s¸nh hai ph©

 Víi hai sè h÷u oÆc x < y hoÆc x > y.

Ta cã thÓ so s¸nh hai sè h÷u tØ b»ng c¸ch viÕt chóng d íi d¹ng ph©n sè råi 

so s¸nh hai ph©n

VÝ dô 1 : So s¸nh hai sè h÷u tØ  0,6 vμ .
2

Gi¶i : 

Ta cã    0,6 =
6

10
 ;

1 5 .
2 10

V×  6 < 5 vμ 10 > 0 nªn 
6 5

10 10
 hay

1 .0,6
2

0,6

i¶i 

So

©

o

d

h i è h÷ Ø 0 6 μh h

nn

®

s

©

u

n

HHHHH×nh 22222222 

®iÓmmmmm bbibibibbb Óu ddddddddiiÔiiii n sè h÷uuuuu tØ xxxx ® îîîîîcîîî  gäääääiää llllμ ®i

sè h÷h÷h÷h÷h÷h÷h÷u tØØØØØØ 

©n sèèèèè :
2

3333333
vμμ

4

5

u tØ bÊt kkkkkkkk×××× x, y tttaaa lulululululuu«n«nn«n«nn« ccccããããã : hhhhoÆcÆcÆcÆccc x == y h

nh hhhhhai ssssèsss  h÷u tØ b»ng c¸ch viÕt cccccchóónnng d

n sèèè è ®ã®ã®ã®ã®ãã® . 

h h i è h÷ Ø 0 6 μ
1

h

ã®ã®ã®ã® . 

3 5
.

i¶i ::

So s

ph©©n sè

nh ha

è

bÊt Êt k×

3
vμ

33

4

tØØ x ®®

¸nh hh

®ã. 

sè hsè h÷u

y t

5
.

îc gäîc gäi

trtrtrtrtrtrtrtr¸i¸i¸i¸i¸i¸i¸i¸i
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VÝ dô 2 : So s¸nh hai sè h÷u tØ  
1

3
2

 vμ 0. 

Gi¶i : 

Ta cã 
1 7

3
2 2

 ; 
0 .0
2

 

V× 7 < 0 vμ 2 > 0 nªn 
7 0 .

2 2
 VËy 

1 .3 0
2

 

 NÕu x < y th× trªn trôc sè, ®iÓm x ë bªn tr¸i ®iÓm y.  

 Sè h÷u tØ lín h¬n 0 gäi lμ sè h÷u tØ d ¬ng ;  

Sè h÷u tØ nhá h¬n 0 gäi lμ sè h÷u tØ ©m ; 

Sè h÷u tØ 0 kh«ng lμ sè h÷u tØ d ¬ng còng kh«ng lμ sè h÷u tØ ©m. 

 ?5  Trong c¸c sè h÷u tØ sau, sè nμo lμ sè h÷u tØ d ¬ng, sè nμo lμ sè h÷u tØ ©m, sè 

nμo kh«ng lμ sè h÷u tØ d ¬ng còng kh«ng lμ sè h÷u tØ ©m ? 

3

  7
 ;  

2

3
 ;  

 1

5
 ;   4 ;  

 0

2
 ;  

3 .
5

 

Bμi tËp 

1. §iÒn kÝ hiÖu ( , , ) thÝch hîp vμo « vu«ng : 

  3   N ;       3  Z ;        3  Q ; 

2

3
   Z ;            

2

3
  Q ;    N  Z  Q. 

2. a) Trong c¸c ph©n sè sau, nh÷ng ph©n sè nμo biÓu diÔn sè h÷u tØ 
3

4
 : 

12 ,
15

      
15 ,

20
     

24 ,
32

     
20 ,

28
     

27

36
 ? 

b) BiÓu diÔn sè h÷u tØ 
3

4
 trªn trôc sè. 
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VÝ dô 2 : So s¸nh hai sè h÷u tØ 
1

3
2

 vμ 0. 

Gi¶i : 

Ta cã
1 7

3
2 2

3  ;
0 .0
2

V× 7 < 0 vμ 2 > 0 nªn
7 0 .

2 2
 VËy

1 .3 0
1

2

 NÕu x < y th× trªn trôc sè, ®iÓm x ë bªn tr¸i ®iÓm y. 

 Sè h÷u tØ lín h¬n 0 gäi lμ sè h÷u tØ d ¬ng ; 

Sè h÷u tØ nhá h¬n 0 gäi lμ sè h÷u tØ ©m ;

Sè h÷u tØ 0 kh«n h÷u tØ ©m.

?5 Trong c¸c sè h÷ μo lμ sè h÷u tØ ©m, sè 

nμo kh«ng lμ sè m ?

1. §iÒn kÝ hiÖu (

 3 ;

2

3
 Z ;           

3
Q ;    N Z Q.

2. a) Trong c¸c ph©n sè sau, nh÷ng ph©n sè nμo biÓu diÔn sè h÷u tØ
3

4
 :

12 ,
15

     
15 ,

20
    

24 ,
32

    
20 ,

28
    

27

36
 ?

b) BiÓu diÔn sè h÷u tØ 
3

4
 trªn trôc sè.

TrT

3

μ

m

Z ; Q ; N Z

n

÷

è 

,

μ

hng lμ sè h÷u tØ d ¬ng còng kh«ng lμ sè h

÷u tØØØ ØØ sau, sè è è è è è nμnμnμμnμnμnμo lμ sèèèèè è h÷u tØtØtØtØtØtØØ ddddddd ¬ng, sssè n

è h÷uuuuu tØ ddddddd ¬nng g g g g ccccòcc ng khhhhh«ngggggg llllllμ μμμμμμ sèèèè hhhhhhh÷u tØ ©m

3

 7
 ; 

2

3
 ; 

 1

555555
 ; 4444 ;  

000000

2222
 ; 

3 .
5

BμBμBμμμμi tËp p

, , ) tththththtt Ých hîp vμvμvμvμvμvμvμμμooooo oo « vu«ng :

 NNNNNN ;      33 3333 ZZZZ ZZZ ;;;;;        33 33333 Q

Z ;
2222222

Q ; N Z

;NNNNN ;

BBBμ

è

è n

) Tro

2

3 33

) 

5
; 4

g lμ sè sè

¬ng

lμμ sè μ

gg c¸̧c

33
Z

N ;   

hÝch hî

Bμ

 
2

 00

h÷÷u tØ 

è nμè nμo

h÷u÷u÷u÷u÷u÷u÷u ttØØØØØØØØØØØØØ ©mm©m©m©mm©mm©mm©m©mmmmmmm.
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3. So s¸nh c¸c sè h÷u tØ : 

a) 
2

x
7

 vμ 
3

y
11

 ;        b) 
213

x
300

 vμ 
18

y
25

 ; 

c) x =  0,75 vμ  
3 .y
4

 

4. So s¸nh sè h÷u tØ 
a

b
 (a, b  Z, b  0) víi sè 0 khi a, b cïng dÊu vμ khi a, b 

kh¸c dÊu.  

5. Gi¶ sö 
a ,x
m

 
b

y
m

 (a, b, m  Z, m > 0) vμ x < y. H·y chøng tá r»ng nÕu 

chän 
a b

z
2m

 th× ta cã x < z < y. 

H íng dÉn : Sö dông tÝnh chÊt : NÕu a, b, c  Z vμ a < b th× a + c < b + c. 

§2. Céng, trõ sè h÷u tØ 

1.   Céng, trõ hai sè h÷u tØ 

Ta ®· biÕt mäi sè h÷u tØ ®Òu viÕt ® îc d íi d¹ng ph©n sè 
a

b
 víi a, b  Z, 

b  0 (§1). 

Nhê ®ã, ta cã thÓ céng, trõ hai sè h÷u tØ x, y b»ng c¸ch viÕt chóng d íi d¹ng 
hai ph©n sè cã cïng mét mÉu d ¬ng råi ¸p dông quy t¾c céng, trõ ph©n sè. 
PhÐp céng sè h÷u tØ cã c¸c tÝnh chÊt cña phÐp céng ph©n sè : giao ho¸n, kÕt 
hîp, céng víi sè 0. Mçi sè h÷u tØ ®Òu cã mét sè ®èi. 

Víi x = 
a

m
, y =

b

m
 (a, b, m  Z, m > 0), ta cã : 

a b a b
x y

m m m
    

 
a b a b

x y
m m m

 

8 

3. So s¸nh c¸c sè h÷u tØ : 

a) 
2

x
7

 vμ
3

y
11

 ;        b)
213

x
300

 vμ 
18

y
25

 ; 

c) x =  0,75 vμ 
3 .y
4

4. So s¸nh sè h÷u tØ
a

b
 (a, b Z, b  0) víi sè 0 khi a, b cïng dÊu vμ khi a, b

kh¸c dÊu. 

5. Gi¶ sö 
a ,x
m

b
y

m
(a, b, m Z, m > 0) vμ x < y. H·y chøng tá r»ng nÕu 

chän 
a b

z
2m

 t

H íng dÉn : Sö b th× a + c < b + c.

1.   Céng, trõ hai 

Ta ®· biÕt mäi n sè 
a

b
 víi a, b Z, 

b  0 (§1).

Nhê ®ã, ta cã thÓ céng, trõ hai sè h÷u tØ x, y b»ng c¸ch viÕt chóng d íi d¹ng 
hai ph©n sè cã c t¾c céng, trõ ph©n sè.
PhÐp céng sè h÷u tØ cã c¸c tÝnh chÊt cña phÐp céng ph©n sè : giao ho¸n, kÕt 
hîp, céng víi sè 0. Mçi sè h÷u tØ ®Òu cã mét sè ®èi.

Víi x =
a

m
, y =

b

m
 (a, b, m Z, m > 0), ta cã :

a b a b
x y

m m m
y     

a b a b
x y

m m m
y

i x

g s

h

b

n

t
tØ ã ¸ tÝ h hÊt ñ hÐ é h©÷

h
c
÷

h

th× ta cã x < z < y.

ö bb

th× ta cã x < z < y. 

dônnnnng tÝnh hh chchhchchchchÊÊÊÊÊt : NNNÕuuuuu a, b, ccccc Z vμ a < b

§§§§2. CéCCéCéCéngnngnggn ,,,, trõõõõ sè hhhhh÷uuuuuu tØ 

sè è h÷÷÷÷÷÷÷uuuuu tØ 

sè hhhhh÷u tØ ®ÒuuÒÒÒÒ vvvvvvviÕiÕiÕiÕiÕiÕiÕÕttttttt ® îcîcîcîcîcc ddddddd íi d¹ng ppph©n

hÓ cééééééngngngngngn trtrtrtrtrtrt õ õ õ õ õ õ hahahahahahahaiiiii sèsèsèsèsèsèsè hhhhhhh÷u÷u÷u÷u÷u÷uu tttttttØ ØØØØØ xxxxxxx, yyyyyyy bbbbbbb»n»n»»»n»» gggg g g cccc¸ch
cïng éémétt ÉÉmÉu ddddd ¬n¬n¬n¬n¬n¬n¬n¬ gggggg rrårrårår iii ¸̧̧p dddông quy t
÷ tØ ã ¸ tÝ h hÊt ñ hÐ é h©

ngngngngnng,,, ,,,

Ø ® iÕ

a < b

íi x

,
é

p, céng
ng sè

è cã
ã tthÓ c

÷u tØ tØ ®Ò

gg, t õ

Z v

=
m

a

íi sè
h÷u
è 0

ïn
u tØ 

cï
é

cïng m
ng, ttr

u vviÕiÕt 

õ sè h

a < b< b

H·H·H·H·H·H·H·H·H·H·H·H·HH y y yyy y y yyyyy yy chchchchchchchhchchchchchhønønønønønøønønøønøønøø ggggggggg
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VÝ dô :   a) 
7 4 49 12 ( 49) 12 37

3 7 21 21 21 21
 ;

b) 
3 12 3 ( 12) ( 3) 9 .( 3)
4 4 4 4 4

 

 ?1 TÝnh : a) 
2

0,6
3

 ;    b) 
1

( 0, 4).
3

 

2.   Quy t¾c "chuyÓn vÕ" 

T ¬ng tù nh  trong Z, trong Q ta còng cã quy t¾c "chuyÓn vÕ" : 

Khi chuyÓn mét sè h¹ng tõ vÕ nμy sang vÕ kia cña mét ®¼ng thøc, ta ph¶i 
®æi dÊu sè h¹ng ®ã. 

Víi mäi x, y, z  Q :  x + y = z  x = z  y. 

VÝ dô : T×m x, biÕt 
3 1 .x
7 3

Gi¶i : Theo quy t¾c "chuyÓn vÕ", ta cã : 

1 3
x

3 7
7 9

21 21
16 .
21

 

   VËy :   
16 .x
21

 

 ?2  T×m x, biÕt : 

a)  
1 2

x
2 3

;         b) 
2 3 .x
7 4

 

  Chó ý : Trong Q, ta còng cã nh÷ng tæng ®¹i sè, trong ®ã cã thÓ ®æi chç 
c¸c sè h¹ng, ®Æt dÊu ngoÆc ®Ó nhãm c¸c sè h¹ng mét c¸ch tuú ý nh  c¸c 
tæng ®¹i sè trong Z.  

 9

VÝ dô :   a)
7 4 49 12 ( 49) 12 37

3 7 21 21 21 21

7 4 49 12 ( 49) 1249 12 ( 49) 12( )
 ;

b)
12 3 ( 12) ( 3) 9 .( 3)
4 4 4 4

3 ( 12) ( 3)3 ( 12) ( 3)3
3)

33

44

 ?1 TÝnh : a)
2

0,6
3

;    b)
1

( 0, 4).
3

(

2.   Quy t¾c "chuyÓn vÕ" 

TT ¬ng tù nh  trong Z, trong Q ta còng cã quy t¾c "chuyÓn vÕ" : 

Khi chuyÓn mét sè h¹ng tõ vÕ nμy sang vÕ kia cña mét ®¼ng thøc, ta ph¶i
®æi dÊu sè h¹ng

Víi mäi x, y, z

VÝ dô : T×m x, b

Gi¶i : Theo quy

   VËy :  
16 .x
21

 ?2  T×m x, biÕt :

a) 
1 2

x
2 3

;        b)
2 3 .x
7 4

 Chó ý : Trong Q, ta còng cã nh÷ng tæng ®¹i sè, trong ®ã cã thÓ ®æi chç 
c¸c sè h¹ng, ®Æt dÊu ngoÆc ®Ó nhãm c¸c sè h¹ng mét c¸ch tuú ý nh  c¸c 
tæng ®¹i sè trong Z. 

m xm

16

t sè h¹ng tõ vÕ nμy sang vÕ kia cña mét
g

b

y 

¹ g y g é
g ®ã.

QQQQ :  x + yyyyyyy ======= z xxxxxx = zzzzzz yyyyyyy.

biÕt 
3 13333333 .
7 3

xxxxxxxx

t¾cc """"c" huyyyÓyyy n vÕÕÕÕ", ttaa cccccã :

1 3
x

3 7
7 97 97 97 97 97 97

2122121212122 21
16 ...
2121212121121

1616161616116

3

1

×m xx

x

ta cÕ cã

m

1

biÕt t :

3

1

:

3

uuuuuuuuuyÓyÓyÓyÓyÓyÓyÓyÓyÓÓyÓyÓÓyÓyy n n nnnnn nn n nnn vÕvÕvÕvÕvÕvÕvÕvÕvÕvÕvÕvÕvÕv """"" :

étététététététtétttt ®®®®®®®®®®®®®¼n¼n¼n¼n¼n¼n¼n¼n¼n¼n¼nn¼nnnn¼ g g g g g g g ggggggg ththththththththththhththhhhht øcøcøcøcøcøcøcøcøcøcøcøcøc, t
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Bμi tËp 

6. TÝnh : 

a) 
1 1

21 28
;           b) 

8 15

18   27
; 

c) 
5

0,75
12

;          d) 
2 .3,5
7

 

7. Ta cã thÓ viÕt sè h÷u tØ 
5

16
 d íi c¸c d¹ng sau ®©y :  

a) 
5

16
 lμ tæng cña hai sè h÷u tØ ©m.  VÝ dô : 

5

16

1 3

8 16
; 

b) 
5

16
 lμ hiÖu cña hai sè h÷u tØ d ¬ng. VÝ dô : 

5

16

21.1
16

 

Víi mçi c©u, em h·y t×m thªm mét vÝ dô.  

8. TÝnh : 

a) 
3 5 3

7 2 5
 ;        b) 4 2 3

3 5 2
 ; 

c) 4 2 7

5 7 10
 ;         d) 2 7 1 3

3 4 2 8
.

9. T×m x, biÕt : 

a) 1 3
x

3 4
;           b) 2 5

x
5 7

 ; 

c) 2 6
x

3 7
 ;          d) 4 1 .x

7 3

10. Cho biÓu thøc : 

2 1 5 3 7 5 .A 6 5 3
3 2 3 2 3 2

 

H·y tÝnh gi¸ trÞ cña A theo hai c¸ch : 

C¸ch 1 : Tr íc hÕt, tÝnh gi¸ trÞ cña tõng biÓu thøc trong ngoÆc. 

C¸ch 2 : Bá dÊu ngoÆc råi nhãm c¸c sè h¹ng thÝch hîp. 

10 

Bμi tËp

6. TÝnh :

a) 
1 1

21 28

1
;           b)

8 15

18   27
;

c) 
5

0,75
12

;          d) .3,5
22

77

7. Ta cã thÓ viÕt sè h÷u tØ 
5

16
 d íi c¸c d¹ng sau ®©y : 

a) 
5

16
 lμ tæng cña hai sè h÷u tØ ©m.  VÝ dô :

5

16

1

8

b)
5

16
 lμ hiÖu cñ

2

16

Víi mçi c©u, em

8. TÝnh :

a) 
3

7

555555

222222

2 32 3

5 25 2
 ;

c) 4 2 7

5 7 1

222222

777777

1 31 3

2 82 8
.

9. T×m x, biÕt :

a) 1 3
x

3 4
;   

c) 2 6
x

3 7
x  ;          d) .x

7 3

10. Cho biÓu thøc :

.A
2 1 5 3 7 55 3

6
2 1 5 35 35 3 7 5

6 5 36 56 56 5
2 1 5 35 35 35 35 3

6 5 356 556 5 36 556 5
3 2 3 2 3 23 2

6 5 36 56 56 5
3 2 3 2 3 23 23 23 2

6 5 356 56 56 5

H·y tÝnh gi¸ trÞ cña A theo hai c¸ch :

C¸ch 1 : Tr íc hÕt, tÝnh gi¸ trÞ cña tõng biÓu thøc trong ngoÆc. 

C¸ch 2 : Bá dÊu ngoÆc råi nhãm c¸c sè h¹ng thÝch hîp.

o ho biÓu thøb

1

d)

ñ

m

7

1

ña hhhaiaiaai sssèèè h÷h÷h÷uuu tØtØtØ ddd ¬n¬n¬ng.g.g.g. VVVVÝÝÝ dôdôdôô :::: 
5

16
11

m h·····y t×m m m m mm m tthªmm mmmmmmééétéété vvvvvÝ dôôôôôôôô. ...  

33

55
 ;        b) 44

33

7

0
 ;       ddd) 2

3333333

77

44

       b)b)b)b)b)bb  2222 522
x

5 755555
 ;

d) 4 1

ho bbiÓ

3

2 6

  

  

  

16
11

 tthøc

77
 ;     

  

 

b)

16

33333333333333

88 18 18 18 18 188 18 1118 1666666
;; ;;; ;; ; ;

21212112121212121211111.......
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§3. Nh©n, chia sè h÷u tØ 

V× mäi sè h÷u tØ ®Òu viÕt ® îc d íi d¹ng ph©n sè nªn ta cã thÓ nh©n, chia 
hai sè h÷u tØ x, y b»ng c¸ch viÕt chóng d íi d¹ng ph©n sè råi ¸p dông quy 
t¾c nh©n, chia ph©n sè. PhÐp nh©n sè h÷u tØ cã c¸c tÝnh chÊt cña phÐp nh©n 
ph©n sè : giao ho¸n, kÕt hîp, nh©n víi sè 1, tÝnh chÊt ph©n phèi cña phÐp 
nh©n ®èi víi phÐp céng. Mçi sè h÷u tØ kh¸c 0 ®Òu cã mét sè nghÞch ®¶o. 

1.   Nh©n hai sè h÷u tØ 

Víi x = 
a ,
b

   y = 
c

d
 ta cã 

a c a .c
x . y

b d b.d
 

VÝ dô : 
3 1 3 5 ( 3).5 15 .. .2
4 2 4 2 4.2 8

 

2.   Chia hai sè h÷u tØ 

Víi x = 
a ,
b

 y = 
c

d
 (y  0)  ta cã : 

a c a d a d
x : y = :

b d b c b c
     

VÝ dô :  
2 4 2 2 3 ( 2).3 3. .0, 4 : :
3 10 3 5 2 5.( 2) 5

 

  ?  TÝnh :  a) 
2.3,5 1
5

;      b) 5
: ( 2)

23
.

  Chó ý : Th ¬ng cña phÐp chia sè h÷u tØ x cho sè h÷u tØ y (y  0) gäi lμ tØ sè 

cña hai sè x vμ y, kÝ hiÖu lμ 
x

y
 hay x : y. 

VÝ dô : TØ sè cña hai sè 5,12 vμ 10,25 ® îc viÕt lμ 
5,12

10,25
 hay 5,12 : 10,25. 

 11

§3. Nh©n, chia sè h÷u tØ 

V× mäi sè h÷u tØ ®Òu viÕt ® îc d íi d¹ng ph©n sè nªn ta cã thÓ nh©n, chia 
hai sè h÷u tØ x, y b»ng c¸ch viÕt chóng d íi d¹ng ph©n sè råi ¸p dông quy 
t¾c nh©n, chia ph©n sè. PhÐp nh©n sè h÷u tØ cã c¸c tÝnh chÊt cña phÐp nh©n 
ph©n sè : giao ho¸n, kÕt hîp, nh©n víi sè 1, tÝnh chÊt ph©n phèi cña phÐp
nh©n ®èi víi phÐp céng. Mçi sè h÷u tØ kh¸c 0 ®Òu cã mét sè nghÞch ®¶o. 

1.   Nh©n hai sè h÷u tØ

Víi x =
a ,
b

   y = 
c

d
 ta cã

VÝ dô :
3 1. 2
4 2

2.   Chia hai sè h

Víi x =
a ,
b

 y = 

VÝ dô : 
3 .0, 4 :
5

0 4 :

  ? TÝnh :  a) 3,5 . 2
11

2
1

5
1

5
;      b) 5

: ( 2)
23

.

  Chó ý : Th ¬ng cña phÐp chia sè h÷u tØ xØ cho sè h÷u tØ y (yØ  0) gäi lμ tØ sè 

cña hai sè xè vμ y, kÝ hiÖu lμ 
x

y
 hay x : y.

VÝ dô : TØ sè cña hai sè 5,12 vμ 10,25 ® îc viÕt lμ 
5,12

10,25
 hay 5,12 : 10,25.

 :

a c a c

2

÷

a c a .c
x . y

b db db db db d bbbbb.ddddd

3 5555555 ( 33333)))).).5 15555 5555555 .
444 2 4.2 8

3 55555 ( 3)) 5555.

÷u tttØØØØ Ø

c

d
((((y  0) ttttttaaa a a a ccccãcc  : 

a caaa a da da da da da d a d
xxxxx xx : y = :::::

b dddddddd b c bbbbb c
     

4444444 2 22 22 22 22 22 22 2 3 (3 (3 (3 (3 (3 (3 ( 22)2)2)2)2 .3
:::::

3 10 3 5 25555555 5.( 2)

4444444 2 222222 3 ((((((22222 ..:::
22222

33 2 5 (

h :h

0, 40 4 ::

x

taa cã

8
.

ý : T

) 3,5a

3

2

33

y = 
aa
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Bμi tËp 

11. TÝnh : 

a) 
2 21.
7 8

 ;          b) 
15.0,24
4

 ; 

c) 
7.( 2)

12
 ;       d) 

3
: 6.

25
 

12. Ta cã thÓ viÕt sè h÷u tØ 
5

16
 d íi c¸c d¹ng sau ®©y :  

a) 
5

16
 lμ tÝch cña hai sè h÷u tØ.  VÝ dô : 

5

16

5 1

2 8
; 

b) 
5

16
 lμ th ¬ng cña hai sè h÷u tØ. VÝ dô : 

5

16

5

2
: 8. 

Víi mçi c©u, em h·y t×m thªm mét vÝ dô. 

13. TÝnh : 

a) 
3 12 25. .
4 5 6

 ;       b) 
38 7 3. ..( 2)
21 4 8

 ; 

c) 
11 33 3.:
12 16 5

 ;        d) 
7 8 45.
23 6 18

. 

14. §iÒn c¸c sè h÷u tØ thÝch hîp vμo « trèng : 

1

32
  4 =  

:    : 

 8 : 
1

2
 =  

=  =  = 

   =  

12 

Bμi tËp

11. TÝnh :

a)
2 21.
7 8

 ;          b)
15.0,24
4

 ;

c) .( 2)
7.2)
7

1212
 ;       d) : 6.

33

2525

12. Ta cã thÓ viÕt sè h÷u tØ
5

16
 d íi c¸c d¹ng sau ®©y :  

a)
5

16
 lμ tÝch cña hai sè h÷u tØ.  VÝ dô :

5

16

5 1

2 8
; 

b) 
5

16
 lμ th ¬ng

Víi mçi c©u, em

13. TÝnh :

a)
3 12. .
4 5

7 .
4

33

88
 ;

c) 
3.
5

11 33
:

11 33

12 16
:

12 16

45

18
.

14. §iÒn c¸c sè h÷u

: : 

 8 : 
1

2
=  

= = = 

 =  

g

m

u

g cña hai sè h÷u tØ. VÝ dôôôô : 
5

1616

5

2222
: 8. 

m h·····y t×m m m m mm tttthththªm mmmmmmééétéété vvvvvÝ dôôôôôôô. .

2525

66
 ;       b))))

3838338383 ..( 2)
21212121222

383838338

 ;        d)))))) 
77777777 .
2333333

88888888

66666666

u tØ ttthhhÝch hhhhhhîîp vμoμoμoμoμo «««««« trèèèèèèngngngngngnn : 

111

3222222
4 ===  

3

1

hÝchch h

  

 

2

5
: 8

55

2

p vμo

 

) ( 2)

888
; ;;;;
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15. §è (h.3) : Em  h·y t×m c¸ch "nèi" c¸c sè ë nh÷ng chiÕc l¸ b»ng dÊu c¸c 
phÐp tÝnh céng, trõ, nh©n, chia vμ dÊu ngoÆc ®Ó ® îc mét biÓu thøc cã gi¸ trÞ 
®óng b»ng sè ë b«ng hoa. 

 

 
 
 
 

 

 

 

H×nh 3 

16. TÝnh : 

a) 
2 3 4 1 4 4

: :
3 7 5 3 7 5

 ;    b) 
5 1 5 5 1 2

: :
9 11 22 9 15 3

. 

§4. Gi¸ trÞ tuyÖt ®èi cña mét sè h÷u tØ. 
Céng, trõ, nh©n, chia sè thËp ph©n 

Víi ®iÒu kiÖn nμo cña sè h÷u tØ x th× |x| = x ? 

1.   Gi¸ trÞ tuyÖt ®èi cña mét sè h÷u tØ 

Gi¸ trÞ tuyÖt ®èi cña sè h÷u tØ x, kÝ hiÖu |x|, lμ kho¶ng c¸ch tõ ®iÓm x tíi 
®iÓm 0 trªn trôc sè. 

 ?1  §iÒn vμo chç trèng (...) : 

a) NÕu  x = 3,5  th× |x| = ...     b)  NÕu x > 0 th× |x| = ... 

 NÕu 
4

x
7

 th× |x| = ...        NÕu x = 0 th× |x| = ... 

               NÕu x < 0 th× |x| = ... 

 13

15. §è (h.3) : Em  h·y t×m c¸ch "nèi" c¸c sè ë nh÷ng chiÕc l¸ b»ng dÊu c¸c
phÐp tÝnh céng, trõ, nh©n, chia vμ dÊu ngoÆc ®Ó ® îc mét biÓu thøc cã gi¸ trÞ
®óng b»ng sè ë b«ng hoa. 

16. TÝnh :

a)
2 3 42 3 4

:
2 3 4

:
3 7 53 7 5

5 1 25 1 2
:

9 15 3
:

9 15 3
: .

§4. Gi¸ trÞ tuyÖt ®èi cña mét sè h÷u tØ.
Céng, trõ, nh©n, chia sè thËp ph©n

1.   Gi¸ trÞ tuyÖt ®èi cña mét sè h÷u tØ 

Gi¸ trÞ tuyÖt ®èi cña sè h÷u tØ x, kÝ hiÖu |x|, lμ kho¶ng c¸ch tõ ®iÓm x tíi 
®iÓm 0 trªn trôc sè.

?1 §iÒn vμo chç trèng (...) :

a) NÕu  x = 3,5  th× |x| = ...     b)  NÕu x > 0 th× |x| = ...×

NÕu
4

x
7

 th× |x| = ...       NÕu x = 0 th× |x| = ...×

              NÕu x < 0 th×

|x| = x ? Víi ®

 |x| = ...×

mÓm
yÖtr

uy cña mét sè h÷u tØ®è®

®

.
C

®èi cña mét sè h÷h÷h÷h÷h÷÷÷u tØ

iÒuuuu kiÖiÖiÖiÖiÖiÖiÖn nμo cñña sè h÷u ttttttØ ØØ x th× 

H×nh 3 

4444
:::::

5

1 44444441 4

33333 73 7
 ;   b)))))) 

55
:

9

1111111 511111 5

11 2222211 22222111

. GGGGGGi¸̧̧̧̧̧̧ trÞ tttttttuyuyuyuyuu Öt ®èèèèèi ccccñaaañaaañaa mmmmmététéététéé  sè 
Cénnnnng, trtrtrtrtrtrtrõ,õ,õõ  nh©n, chia sèsèsèsèsèsèsè thËËËËp 

èi

Ö

rõõõõõõ h©nn
®èèèèèiÖt

iÓm 
trÞ 
0

trÞ tu

uyÖÖt

Òu kiÖ

trõ,trõ, n
yÖÖt ®

)
9

5
:

9

11

μo

trªn 
yÖt 
n

uyÖt ®è

®èèi cè

ÖnÖn nμ

h©h©n,
®èi cèi c

11111

55
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Ta cã : 

x nÕu x 0
|x|

x nÕu x 0
 

VÝ dô : x = 
2

3
th× |x| = 

2

3
 = 

2

3
  (v× 

2

3
 > 0) ; 

x = 5,75 th× |x| = | 5,75| = ( 5,75) = 5,75  (v× 5,75 < 0). 

NhËn xÐt : Víi mäi x  Q ta lu«n cã : |x|  0, |x| = | x| vμ |x|  x. 

 ?2 T×m x , biÕt : 

a) x = 
1

7
;    b) x = 

1

7
;    c) x = 

1
3

5
;   d) x = 0. 

2.   Céng, trõ, nh©n, chia sè thËp ph©n 

 §Ó céng, trõ, nh©n, chia c¸c sè thËp ph©n, ta cã thÓ viÕt chóng d íi d¹ng 

ph©n sè thËp ph©n råi lμm theo quy t¾c c¸c phÐp tÝnh ®· biÕt vÒ ph©n sè. 

Trong thùc hμnh, ta th êng céng, trõ, nh©n hai sè thËp ph©n theo c¸c quy t¾c 

vÒ gi¸ trÞ tuyÖt ®èi vμ vÒ dÊu t ¬ng tù nh  ®èi víi sè nguyªn. 

VÝ dô : a) ( 1,13) + (  0,264) = (1,13 + 0,264) = 1,394. 

b) 0,245  2,134 = 0,245 + ( 2,134) = (2,134  0,245) = 1,889. 

  c) ( 5,2) . 3,14 = (5,2 . 3,14) = 16,328. 

 Khi chia sè thËp ph©n x cho sè thËp ph©n y (y  0), ta ¸p dông quy t¾c : 

Th ¬ng cña hai sè thËp ph©n x vμ y lμ th ¬ng cña |x| vμ |y| víi dÊu "+" ®»ng 

tr íc nÕu x vμ y cïng dÊu vμ dÊu " " ®»ng tr íc nÕu x vμ y kh¸c dÊu. 

VÝ dô : a) (  0,408) : (  0,34) = +(0,408 : 0,34) = 1,2. 

    b) (  0,408) : (+ 0,34) = (0,408 : 0,34) = 1,2. 

 ?3  TÝnh : a) 3,116 + 0,263 ; 

     b) ( 3,7) . ( 2,16). 

14 

Ta cã :

x nÕu x 0
|x|

x nÕu x 0x nÕu x

VÝ dô : x =
2

3
th× |x| = 

2

3
 = 

2

3
  (v× 

2

3
 > 0) ; 

x = 5,75 th× |x| = | 5,75| = ( 5,75) = 5,75  (v× 5,75 < 0).

NhËn xÐt : Víi mäi x Q ta lu«n cã : |x|  0, |x| = | x| vμ |x|  x. 

 ?2 T×m x , biÕt :

a) x =
1

7
;   b)

1
)

1
3  x = 0.

2.   Céng, trõ, nh©

 §Ó céng, trõ, viÕt chóng d íi d¹ng 

ph©n sè thËp ph · biÕt vÒ ph©n sè.

Trong thùc hμnh ph©n theo c¸c quy t¾c

vÒ gi¸ trÞ tuyÖt ® uyªn.

VÝ dô : a) ( 1,13 94.

b) 0,245  0,245) = 1,889. 

  c) ( 5,2)

 Khi chia sè thËp ph©n x cho sè thËp ph©n y (y  0), ta ¸p dông quy t¾c :

Th ¬ng cña hai sè thËp ph©n x vμ y lμ th ¬ng cña |x| vμ |y| víi dÊu "+" ®»ng 

tr íc nÕu x vμ y cïng dÊu vμ dÊu " " ®»ng tr íc nÕu x vμ y kh¸c dÊu.

VÝ dô : a) (  0,408) : (  0,34) = +(0,408 : 0,34) = 1,2. 

    b) (  0,408) : (+ 0,34) = (0,408 : 0,34) = 1,2.
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Bμi tËp 

17. 1) Trong c¸c kh¼ng ®Þnh sau ®©y, kh¼ng ®Þnh nμo ®óng ? 

a) 2,5  = 2,5 ;    b) 2,5  = 2,5 ;    c) 2,5  = ( 2,5). 

2) T×m x, biÕt : 

a) x  = 
1

5
;          b) x  = 0,37 ; 

c) x  = 0 ;          d) x  = 
2 .1
3

 

18. TÝnh : 

a) 5,17  0,469 ;       b) 2,05 + 1,73 ; 

c) ( 5,17) . ( 3,1) ;       d) ( 9,18) : 4,25. 

19. Víi bμi tËp : TÝnh tæng S = ( 2,3) + (+ 41,5) + (  0,7) + ( 1,5), hai b¹n 
Hïng vμ Liªn ®· lμm nh  sau : 

Bμi lμm cña Hïng 

S = ( 2,3) + (+ 41,5) + (  0,7) + ( 1,5)

   = [(  2,3) + (  0,7)  + ( 1,5)] + 41,5 

   =         (  4,5)         +         41,5  

   =                            37 

Bμi lμm cña Liªn 

 S = ( 2,3) + (+ 41,5) + (  0,7) + ( 1,5)

    = [( 2,3) + ( 0,7)] + [(+41,5) + ( 1,5)]

    =         ( 3)          +           40 

    =                        37 

a) H·y gi¶i thÝch c¸ch lμm cña mçi b¹n. 

b) Theo em nªn lμm c¸ch nμo ?  

20. TÝnh nhanh : 

a) 6,3 + ( 3,7) + 2,4 + (  0,3) ;    b) (  4,9) + 5,5 + 4,9 + (  5,5) ; 

c) 2,9 + 3,7 + (  4,2) + ( 2,9) + 4,2 ;  d) (  6,5) . 2,8 + 2,8 . ( 3,5). 

LuyÖn tËp 

21. a) Trong c¸c ph©n sè sau, nh÷ng ph©n sè nμo biÓu diÔn cïng mét sè h÷u tØ ? 

14

35
 ;   

27

63
 ;   

26

65
 ;   

36

84
 ;   

34 .
85

 

b) ViÕt ba ph©n sè cïng biÓu diÔn sè h÷u tØ 
3 .
7
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22. S¾p xÕp c¸c sè h÷u tØ sau theo thø tù lín dÇn :  

0,3 ;   
5

6
 ;   

2
1

3
 ;   

4

13
 ;    0 ;    0,875. 

23. Dùa vμo tÝnh chÊt "NÕu x < y vμ y < z th× x < z", h·y so s¸nh : 

a) 
4

5
 vμ 1,1 ;    b) 500 vμ 0,001 ;    c) 

13

38
 vμ 

12 .
37

 

24. ¸p dông tÝnh chÊt c¸c phÐp tÝnh ®Ó tÝnh nhanh :  

a) ( 2,5 . 0,38 . 0,4)  0,125 . 3,15 . ( 8)  ; 

b) [( 20,83) . 0,2 + ( 9,17) . 0,2] : [2,47 . 0,5  ( 3,53) . 0,5]. 

25. T×m x, biÕt :  

a)  x  1,7  = 2,3 ;      b) 
3 1

x 0.
4 3

 

26. Sö dông m¸y tÝnh bá tói (*) 

TÝnh Nót Ên KÕt qu¶

( 1,7) + ( 2,9)  1  .  7   2  .  9    4,6 

( 3,2) ( 0,8)  3  .  2   .  8    2,4 

4,1 . ( 1,6) 4  .  1  1  .  6  6,56 

( 3,45) : ( 2,3) 3 .  4 5  2 . 3  1,5 

( 1,3) . ( 2,5) 
+ 4,1 . ( 5,6) 

1 . 3 2 . 5 M  

4 . 1 5 . 6 M MR   

 

19,71

0,5 . ( 3,1) 
,5 : ( 0,3) 

. 5 3 . 1 M 1 . 5  

. 3 M MR  

 

 6,55 

  

(*) C¸c bμi tËp vÒ m¸y tÝnh bá tói trong cuèn s¸ch nμy ® îc tr×nh bμy theo c¸ch sö dông m¸y tÝnh 
bá tói SHARP  TK-340 hoÆc CASIO fx-220. NhiÒu lo¹i m¸y tÝnh bá tói th«ng th êng kh¸c còng 
® îc sö dông t ¬ng tù. 
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( 1,3) . ( 2,5)
+ 4,1 . ( 5,6)

M

4 . 1 5 . 6 M MR  
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0,5 . ( 3,1)
,5 : ( 0,3) 

. 5 3 . 1 M 1 . 5

. 3 M MR  6,55 

(*) C¸c bμi tËp vÒ m¸y tÝnh bá tói trong cuèn s¸ch nμy ® îc tr×nh bμy theo c¸ch sö dông m¸y tÝnh 
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1 . 333 222222 . 555 M
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3 1
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3 1

4 3

nh bááááá tóiiiii (*(*(*(*(*)(*)*
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1 . 7 22 . 999999

333 . 2 . 88888

. 1 11111 .  6

3 .  4 5 2 . 3333
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5)
)

3
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2

ótt Ên 

3
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3,1)

4

1
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1

3) ) ) ) ) ) ) ))) . 0,0,0,00,0,00,0,0,0,0,0,5]5]5]5]5]5]5]5]5]5]5]55]5 . . .
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Dïng m¸y tÝnh bá tói ®Ó tÝnh :  

a) ( 3,1597) + ( 2,39) ;            b) ( 0,793)  ( 2,1068) ; 

c) ( 0,5) . ( 3,2) + ( 10,1) . 0,2 ;         d) 1,2 . ( 2,6)  ( 1,4) : 0,7. 

§5. Luü thõa cña mét sè h÷u tØ 

Cã thÓ viÕt (0,25)8 vμ (0,125)4 d íi d¹ng 
hai luü thõa cïng c¬ sè ? 

1.   Luü thõa víi sè mò tù nhiªn 

T ¬ng tù nh  ®èi víi sè tù nhiªn, víi sè h÷u tØ x ta ®Þnh nghÜa : 

Luü thõa bËc n cña mét sè h÷u tØ x, kÝ hiÖu xn, lμ tÝch cña n thõa sè x (n lμ 
mét sè tù nhiªn lín h¬n 1).  

xn = 
n thõa sè

x.x.x...x  (x  Q, n  N, n > 1) 

xn
  ®äc lμ x mò n hoÆc x luü thõa n hoÆc luü thõa bËc n cña x ; x gäi lμ c¬ sè, 

n gäi lμ sè mò. 

Quy íc :            x1 = x  

x0 = 1   (x  0). 

 Khi viÕt sè h÷u tØ x d íi d¹ng 
a

b
 (a, b  Z, b  0) ta cã : 

n

n thõa sè

a a a a.
b b b b

= 

n thõa sè
n

n

n thõa sè

a.a...a a .
b.b...b b

 

VËy :           
n n

n

a a

b b
 

 ?1 TÝnh : 
2 3

3 2
; ;

4 5
 ( ,5)2 ; ( 0,5)3 ; (9,7)0. 
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n thõa sè
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n

n thõa sè
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b.b...b b
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;
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c

n thõa sè

÷u

ù

è

n

hèi víi sè tùùù nhiªn, , víi sè h÷u tØ x ta ®Þnh

cñaaaaa mét sèèèèèè hhhhhhh÷÷÷÷u tØ x, Ø kÝ hhiÖiÖiÖiÖiÖiÖiÖuuuuuu u xn, lμ ttttÝch 
lín h¬nnnnnnn 1111). 

xnnnnn ====== 
n tttthttt õa sèèèèè

x.xxxx.xx x...x  (x Q, nnn NNNNNN, n >> >>>>> 1) 

n hoooooÆcÆccccc x luüuüuüuüuüuüuü thhhhõa nnn hhhhhoÆcc luüüüüüüüü tttttthõa a a a a bËbbËËËc n 

        xxxxxxx1 === x  

x0 = 11111111   (x  0). 

÷u tØ x x x ddddd íiíiíiíiíiíí ddddddd¹n¹n¹n¹n¹n¹n¹ng g g g g gg
aaaa

bbbbbbbb
(((((a,a,a,a,a,a,a bbbbbbb ZZZZZZZ, ,,, , bbbbbbb 00000)))) ta c

n thõa sè

ddddddd

1

hhhhoÆ

chh

è h÷÷u tØ

 

thõaõa n

Q, n

xxn, l

ta a ®Þn

xx d íí

 x
0

x1 =

hoÆc lÆc l

NN, n 

Ých h cñ

nggggggghÜhÜhÜhÜhÜhÜhÜhÜhhÜhÜÜa a a aa a aaaa a a ::::::::::



 18 

2.   TÝch vμ th ¬ng cña hai luü thõa cïng c¬ sè 

Víi sè tù nhiªn a, ta ®· biÕt :  

am . an = am + n 

am : an = am n (a  0, m  n). 

Còng vËy, ®èi víi sè h÷u tØ x, ta cã c¸c c«ng thøc :  

m n m nx . x x  

(Khi nh©n hai luü thõa cïng c¬ sè, ta gi÷ nguyªn c¬ sè vμ céng hai sè mò). 

m n m nx : x x (x 0, m n)  

(Khi chia hai luü thõa cïng c¬ sè kh¸c 0, ta gi÷ nguyªn c¬ sè vμ lÊy sè mò 
cña luü thõa bÞ chia trõ ®i sè mò cña luü thõa chia). 

 ?2 TÝnh : a) ( 3)2 . ( 3)3  ;        b) ( 0,25)5 : ( 0,25)3. 

3.   Luü thõa cña luü thõa 

 ?3  TÝnh vμ so s¸nh : 

a) 2 3(2 )  vμ 26 ;        b) 

521

2
 vμ 

101

2
. 

Ta cã c«ng thøc :  

nm m.nx x  

(Khi tÝnh luü thõa cña mét luü thõa, ta gi÷ nguyªn c¬ sè vμ nh©n hai sè mò).        

 ?4 §iÒn sè thÝch hîp vμo « vu«ng : 

a) 

23
3 3

4 4
 ; 

b) 84(0,1) 0,1 .  
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3

3
3

3
33 33

44444
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c

 

h 

;

c

uü thõa cïng c¬ sè kh¸c 0, ta gi÷ nguyª
chiaa ttrõrõ ®®ii ssè è mòmò ccñaña lluüuüüü tthõhõaa chchiaia).)))))  

( 33333)3  ;;;;        b)bb  ( 0,00000 255)5 : (

luüüüüü ü ttttttht õaaaaaaa 
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        b)

55522111111

22
 vμ 
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Ò

tÝnh lu
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b) (

hia)
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)
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25)  5
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Bμi tËp 

27. TÝnh : 

4 31 1
; 2 ;

3 4
 ( 0,2)2 ; ( 5,3)0. 

28. TÝnh : 

2
1

2
;  

3
1

2
;  

4
1

2
;  

5
1

2
. 

H·y rót ra nhËn xÐt vÒ dÊu cña luü thõa víi sè mò ch½n vμ luü thõa víi sè 
mò lÎ cña mét sè h÷u tØ ©m.  

29. ViÕt sè 
16

81
 d íi d¹ng mét luü thõa, vÝ dô 

2
16 4

81 9
. H·y t×m c¸c c¸ch 

viÕt kh¸c.  

30. T×m x, biÕt :  

a) x : 
3

1 1

2 2
;       b) 

5 7
3 3

x
4 4

. 

31. ViÕt c¸c sè  (0,25)8 vμ (0,125)4 d íi d¹ng c¸c luü thõa cña c¬ sè 0,5. 

32. §è : 

H·y chän hai ch÷ sè sao 
cho cã thÓ viÕt hai ch÷ sè 
®ã thμnh mét luü thõa ®Ó 
® îc kÕt qu¶ lμ sè nguyªn 
d ¬ng nhá nhÊt. (Chän 
® îc cμng nhiÒu cμng tèt).  
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Bμi tËp
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mò lÎ cña mét sè h÷u tØ ©m.  

29. ViÕt sè 
16

81
 d í

2

. H·y t×m c¸c c¸ch 

viÕt kh¸c.  

30. T×m x, biÕt :  

a) x :
33

11

22

7

. 

31. ViÕt c¸c sè (0,2 cña c¬ sè 0,5. 

32. §è :

chän hai ch÷ sè sao
cã thÓ viÕt hai ch÷ sè 

®ã thμnh mét luü thõa ®Ó
® îc kÕt qu¶ lμ sè nguyªn 
d ¬ng nhá nhÊt. (Chän 
® îc cμng nhiÒu cμng tèt).  

c

c
®ã th

í

2

2

íi ddddd¹ng métt lululululull üüüüüü thththththhõaõõaõaõaa, vÝvÝvÝvÝvÝvÝvÝ dddddddô 
2

16161616

81

44

99

1

2
;       b)))) 

55555555555
3 3

555555

xx
3 3

x
44444 4444

xx
444 44

25)88 vμ (0 1252525252522 ))4 d íi d¹ng ggggg c¸c¸c¸c¸c¸c¸c¸c luü thhhhõa c

HHHH·y 
cchchhcc o c
®ã th

0,11111 d í

 

99

(0,122500

 

881

6 4

)  d íi4

b)

99

2

ccccccccccch½h½h½h½h½h½h½h½h½h½h½hh½h nn nnnnnnnn vμvμvμvμvμvμvμvvμvμ llllluüuüuüuüuüuüuuüuüuüuuuü t

·y
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33. Sö dông m¸y tÝnh bá tói 

TÝnh Nót Ên KÕt qu¶ 

(2,3)2 

( 1,4)3 

(0,5)4 

2 . 3  

1 . 4  

. 5  

  5,29 

2,744 

     0,0625

Dïng m¸y tÝnh bá tói ®Ó tÝnh : 

(3,5)2 ;  ( 0,12)3 ;  (1,5)4 ;  ( 0,1)5 ;  (1,2)6. 

 

 

Cã thÓ em ch a biÕt 
 

Thö tμi Fi-b«-na-xi  
Fi-b«-na-xi (nhμ to¸n häc I-ta-li-a thÕ kØ XIII) 
®· tõng tham gia nhiÒu cuéc tranh tμi to¸n häc 
vμ ®· c«ng bè nhiÒu lêi gi¶i hay cho nh÷ng 
bμi to¸n khã. N¨m 1225, hoμng ®Õ La M· 
Frª-®ª-ric II cïng mét sè nhμ to¸n häc ®· thö 
tμi Fi-b«-na-xi b»ng bμi to¸n sau : "T×m sè 

h÷u tØ x sao cho x2 + 5 vμ x2 
 5 ®Òu lμ b×nh 

ph ¬ng cña c¸c sè h÷u tØ". 
Sau khi suy nghÜ mét lóc, Fi-b«-na-xi ®· t×m ra 

sè ®ã lμ 
41

 .
12

 

ThËt vËy : 

 
2 2

41 1681 2401 49
5 5

12 144 144 12
 

 
2 2

41 1681 961 31 .5 5
12 144 144 12

§Õn nay, ng êi ta còng ch a biÕt chÝnh x¸c Fi-b«-na-xi ®· t×m ra sè ®ã b»ng c¸ch nμo ! 
Fi-b«-na-xi ® îc nhiÒu ng êi biÕt ®Õn nhê d·y sè mang tªn «ng : 1, 1, 2, 3, 
5, 8, 13, 21, ... D·y sè nμy cã quy luËt thμnh lËp rÊt ®¬n gi¶n :  Hai sè h¹ng ®Çu 
lμ 1, mçi sè h¹ng cña d·y kÓ tõ sè h¹ng thø ba ®Òu b»ng tæng hai sè h¹ng ®øng 
liÒn tr íc nã. 
D·y Fi-b«-na-xi cã nhiÒu tÝnh chÊt to¸n häc lÝ thó. 
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33. Sö dông m¸y tÝnh bá tói

TÝnh Nót Ên KÕt qu¶ 

(2,3)2 

( 1,4)3

(0,5)4

2 . 3

1 . 4

. 5

  5,29 

2,744

     0,0625

Dïng m¸y tÝnh bá tói ®Ó tÝnh :

(3,5)2 ;  ( 0,12)3 ;  (1,5)4 ;  ( 0,1)5 ;  (1 6

Cã thÓ em

Thö tμi Fi-b«-na-x
Fi-b«-na-xi (nhμ 
®· tõng tham gia
vμ ®· c«ng bè 
bμi to¸n khã. N
Frª-®ª-ric II cïng
tμi Fi-b«-na-xi b

h÷u tØ x sao cho
ph ¬ng cña c¸c 
Sau khi suy nghÜ 

sè ®ã lμ
41

 .
12

ThËt vËy : 
2 2

1681 2401
2

5 5
16811681

144 144

41 49
5 5

1212 1212

2 2
1681 961

2
.5 5

16811681

144 144

§Õn nay, ng êi ta còng ch a biÕt chÝnh x¸c Fi-b«-na-xi ®· t×m ra sè ®ã b»ng c¸ch nμo ! 
Fi-b«-na-xi ® îc nhiÒu ng êi biÕt ®Õn nhê d·y sè mang tªn «ng : 1, 1, 2, 3,
5, 8, 13, 21, ... D·y sè nμy cã quy luËt thμnh lËp rÊt ®¬n gi¶n :  Hai sè h¹ng ®Çu
lμ 1, mçi sè h¹ng cña d·y kÓ tõ sè h¹ng thø ba ®Òu b»ng tæng hai sè h¹ng ®øng 
liÒn tr íc nã. 
D·y Fi-b«-na-xi cã nhiÒu tÝnh chÊt to¸n häc lÝ thó. 

2

m

x

a
n

N
g

b

o

m chhhhhhh aaaa bibibibiÕtÕtÕtÕt 

xi 
to¸̧̧n häc IIIII-ta-li-a thÕÕÕÕÕ kØ XXXIII) 

a nhiÒiÒÒÒÒÒÒuu cuéééécééé  tranh tμi ttttoo¸n häc
nhiÒÒÒÒÒuuuu lu êi gi¶i hhhhayay choochochocho nhhhh÷ng 

N¨m 1111122111 5,5,5, 5,,,, hoμμμng ®Õ ®ÕÕ Õ La M·
g mééééét ssssssè nhμhhhhhh toooo¸n hhhäccccc ®··· thöööööö 

b»ngggg bμiμiμiμiμiμ  to¸n ¸n¸n¸n¸n¸n ssssauss  : """"T×m sm sm m sm sm sm sèèèèè èè

 x2 + 5 vμμμ xμ xμμ 2  5 ®Òu®Òu®Òuuuu lμ b×nhhhhh
sè hhhhh÷u tØ".
méttt lóc, FFFFi-b«-na-xi ®i ®i ®i ®i ®®®®· · t· t· t· t· t· ××m ra

2

μ xxxμ xμ x
"

5 ®®®Ò

äcccc ®
""T×

g
n

122
5

lóc,
u tØ"

F

vμ x
"

¸n

x2vμv

to¸
sa

ng 
¸n h

ch
ng ®Õ

to
cho n

kØ 
o¸n

Ø XIII

5

14

16816881

b«-na

5 ®

u : 

5 ®Òu

äc ®
"T×

t
La 
®·

h÷ng
M·

äc

(1(1(1(1(1(1(1(111111,2,22,2222,2,2,2,222))))))))))))6666666666.
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§6. Luü thõa cña mét sè h÷u tØ (tiÕp) 

TÝnh nhanh tÝch (0,125)3. 83 nh  thÕ nμo ? 

1.   Luü thõa cña mét tÝch 

 ?1 TÝnh vμ so s¸nh : 

a) (2 . 5)2 vμ 22. 52 ;       b) 
3

1 3.
2 4

 vμ 
3 3

1 3 .
2 4

 

Ta cã c«ng thøc :  

(x . y)n = xn . yn 

(Luü thõa cña mét tÝch b»ng tÝch c¸c luü thõa). 

 ?2 TÝnh : 

a) 
5

1

3
. 35  ;          b) (1,5)3 . 8. 

2.   Luü thõa cña mét th ¬ng 

 ?3 TÝnh vμ so s¸nh : 

a) 
3

2

 3
 vμ 

3

3

( 2)

3
 ;       b) 

5

5

10

2
 vμ 

510 .
2

 

Ta cã c«ng thøc :  

n n

n

x x

y y
   (y  0) 

(Luü thõa cña mét th ¬ng b»ng th ¬ng c¸c luü thõa). 

 ?4 TÝnh :  
2

2

72

24
 ;    

3

3

( 7,5)

(2,5)
 ;     

315 .
27
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§6. Luü thõa cña mét sè h÷u tØ (tiÕp)

1.   Luü thõa cña mét tÝch 

 ?1 TÝnh vμ so s¸nh :

a) (2 . 5)2 vμ 22. 52 ;       b)
3

1 3.1 3

2 42 4
vμ

3 3
.

3
1 3

3
1 3

2 42 4

Ta cã c«ng thøc :  

(L hõa).

 ?2 TÝnh :

a)
5

11

33
. 35  ;   

2.   Luü thõa cña 

 ?3 TÝnh vμ so s¸nh 

a)
3

22

 33
vμ

( 5
.

TÝnh nhanh tÝch (0,125)3. 83 nh  thÕ nμo ?

Ta cã c«ng thøc : 

n n

n

x

y

xx

yy
   (y  0)

(Luü thõa cña mét th ¬ng b»ng th ¬ng c¸c luü thõa).

 ?4 TÝnh :  
2

2

72

24
 ;   

3

3

( 7,5)

(2,5)
 ;    

315 .
27

ng

h

5

u

h 

h

(x . y)n = xn . yn

uü ttthhhõa cñññññaa aa a a mmmét tÝccch b»ng tÝttÝtttÝtÝchcccccc  c¸c lllluü th

       b)))) (1,5))))))))3333 3 . 8.... 

mééééét th ¬n¬ng 

: 

33333

3

2)

3
;;;;;       b)b)b)bb)b)b)

5

55555

101010111010

222
vμvμvμvμvvμvμ

5

2

1010

22
 

¬¬¬¬¬¬

 c¸c uü th

c«ng t

μ
(( 2)3)((

¬n¬n

ch Ých c¸

øøc : 

33
;   

b) (1

uü ththõ

22222222222222
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 ?5 TÝnh :  

a) (0,125)3 . 83 ;         b) ( 39)4 : 134. 

Bμi tËp 

34. Trong vë bμi tËp cña b¹n Dòng cã bμi lμm sau :  

a) ( 5)2 . ( 5)3 = ( 5)6 ;      b) (0,75)3 : 0,75 = (0,75)2 ; 

c) (0,2)10 : (0,2)5 = (0,2)2 ;     d) 

42 6
1 1

7 7
; 

e) 
33 3

3
3

50 50 50
10 1000

125 55
;  f) 

10 810
2

8

8 8
2

44
. 

H·y kiÓm tra l¹i c¸c ®¸p sè vμ söa l¹i chç sai (nÕu cã). 

35. Ta thõa nhËn tÝnh chÊt sau ®©y : Víi a  0, a   1, nÕu m na a  th× m = n. 
Dùa vμo tÝnh chÊt nμy, h·y t×m c¸c sè tù nhiªn m vμ n, biÕt : 

a) 
m1 1

2 32
 ;         b) 

n343 7 .
125 5

 

36. ViÕt c¸c biÓu thøc sau d íi d¹ng luü thõa cña mét sè h÷u tØ : 

a) 108 . 28 ;      b) 108 : 28 ;       c) 254 . 28 ; 

d) 158 . 94 ;      e) 272 : 253. 

37. T×m gi¸ trÞ cña c¸c biÓu thøc sau :  

a) 
2 3

10

4 4

2
 ;           b) 

5

6

(0,6)

(0,2)
 ; 

c) 
7 3

5 2

2 . 9

6 . 8
 ;           d) 

3 2 36 3 6 3 .
13

 

LuyÖn tËp 

38. a) ViÕt c¸c sè 227 vμ 318 d íi d¹ng c¸c luü thõa cã sè mò lμ 9. 

b)  Trong hai sè 227 vμ 318, sè nμo lín h¬n ? 
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 ?5 TÝnh : 

a) (0,125)3 . 83 ;        b) ( 39)4 : 134.

Bμi tËp

34. Trong vë bμi tËp cña b¹n Dòng cã bμi lμm sau : 

a) ( 5)2 . ( 5)3 = ( 5)6 ;      b) (0,75)3 : 0,75 = (0,75)2 ;

c) (0,2)10 : (0,2)5 = (0,2)2 ;     d)

4 642
1

2
1

2
11 11

77777
; 

e)
33 3

3
3

50 503 3
10 10003

125 35

5050
; f)

10810 88

H·y kiÓm tra l¹i

35. Ta thõa nhËn tÝn u m na am th× m = n.×
Dùa vμo tÝnh ch biÕt :

a) 
m 1m

2 32

11

22
 ;

n
.

36. ViÕt c¸c biÓu th ÷u tØ :

a) 108 . 28 ;   c) 254 . 28 ; 

d) 158 . 94 ;   

37. T×m gi¸ trÞ cña c

a)
2 3

10

4 42

2
 ;   

6(0,2)

c)
7 3

5 2

2 . 97

6 . 85
 ;           d)

3 2 36 3 6 33 22
.

13

3 63 622

LuyÖn tËp

38. a) ViÕt c¸c sè 227 vμ 318 d íi d¹ng c¸c luü thõa cã sè mò lμ 9. 

b)  Trong hai sè 227 vμ 318, sè nμo lín h¬n ?

565
;

c

u
b
n

÷

6(0 2)

c

10 100010 ; f)

i

n
h

;

hø

c

10 100010
55

;  f)
84 44

i c¸ccccc ®¸p sè è vμvμvμvμvμvμvμ söaöööaöa l¹¹i¹i¹i¹  chçhçhçhçhçhçhç sssssssaiaaa  (nÕu ccccã). μμμμ

nh cccchÊtttttttt sau ®®®®®©©y©y©y©y©y©  : Víiiii a 0000000, a a  1,,,, nÕu
Êt nnnμμμyyyy,yyy  h·y·y·y·yyy·y·y t×m c¸c sèèèèè tù ù nhiªªªªªªªnnn nnn m vμvμvμvμvvv  n, b

;        b)
n344443

11112121 5 5

77

55

øc sssssau dddddd íi dddddd¹¹n¹n¹n¹¹¹ g luuuüüü thõaõaõaõaõaõaaõa cccccññañ mmmmmmmééétéé ssssè h÷

  bbbbbbb))))) ) ) 108 :: 28888 8 ;       

   e) 27222222 ::::: 222222255555553333333.

c¸c bbbiÓuÓuÓuÓuÓuÓÓ  thøc sau :  

       b)
5555

6

((0(0((0 6666,6)))))

(0 2)
 ; 

u th

b 0

uuuu th

ã)

)
565

2 .7 392

 ; ;  

a c¸a c¸c b

 

 b

íi d

b)

¹ng

 

è tù
 0

ù nh
0, a

(nÕu

44

828
 ;  

 

u thø

e

hø

) 27

10
2

08 :

luü

20

ü th

b)
3

n m n v
1

ã). )

777777777777

10 80 80 80 800 80 800 80 80 80
2222222222222222222

88888888
.........
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39. Cho x  Q vμ x  0. ViÕt x10 d íi d¹ng : 

a) TÝch cña hai luü thõa trong ®ã cã mét thõa sè lμ x7. 

b) Luü thõa cña x2.  

c) Th ¬ng cña hai luü thõa trong ®ã sè bÞ chia lμ x12. 

40. TÝnh : 

a) 
23 1

;
7 2

    b) 
23 5

;
4 6

   c) 
4 4

5 5

5 . 20

25 . 4
 ;  d) 

4510 6 ..
3 5

 

41. TÝnh : 

a) 
22 1 4 3.1

3 4 5 4
 ;     b) 

31 2 .2 :
2 3

 

42. T×m sè tù nhiªn n, biÕt : 

a) 
n

16
2

2
 ;     b) 

n( 3)
27

81
 ;     c) n n8 : 2 4.  

43. §è : BiÕt r»ng 12 + 22 + 32+ ... + 102 = 385, ®è em tÝnh nhanh ® îc tæng : 

S = 22 + 42 + 62 + ... + 202. 

Bμi ®äc thªm 
Luü thõa víi sè mò nguyªn ©m 

Cïng víi luü thõa víi sè mò tù nhiªn, ng êi ta cßn xÐt c¶ luü thõa víi sè mò 
nguyªn ©m cña mét sè kh¸c 0. Ta cã ®Þnh nghÜa : 

n
n

1
x

x
 (n  *,N  x  0). 

VÝ dô : 

2
2

1 1
3

93
 ; 31

1mm m 10 m
1000

 ; 1nm = 9

8 ch÷ sè 0

0,00 ... 01 m  10 m.  

(nm lμ kÝ hiÖu cña tªn ®¬n vÞ nanomÐt). 
Luü thõa víi sè mò nguyªn ©m cña 10 th êng ® îc dïng ®Ó viÕt nh÷ng sè rÊt nhá 
cho thuËn tiÖn. VÝ dô, khèi l îng cña nguyªn tö hydro 

23 ch÷ sè 0

(0, 00 ...0166g)  ® îc 

viÕt gän lμ 241,66 . 10 g.  

 23

39. Cho x Q vμ x  0. ViÕt x10 d íi d¹ng :

a) TÝch cña hai luü thõa trong ®ã cã mét thõa sè lμ x7.

b) Luü thõa cña x2.  

c) Th ¬ng cña hai luü thõa trong ®ã sè bÞ chia lμ x12. 

40. TÝnh :

a)
2

;
3 13 1

7 27 2
    b) 

2

;
3 53 5

4 64 6
   c)

4 4

5 5

5 . 204

25 . 45
 ;  d) 

455
.. 61010 610

33 55

41. TÝnh :

a)
2

3 4 5 4

2 1 4 3
1

2 1 4 3
1

3 4 5 4
1

3 4 5 4
.  ;     b) 

3

2 :
2

1 21 2

22

42. T×m sè tù nhiªn n, biÕt : 

a)
n

16
2

2
 ;   n n8 : 2 4.n n

43. §è : BiÕt r»ng 1 nhanh ® îc tæng :

©m 

Cïng víi luü thõ c¶ luü thõa víi sè mò
nguyªn ©m cña 

VÝ dô : 

2
2

1 1
3

93
 ; 31

1mm m 10 m31

1000
mm  ; 1nm = 9

8 ch÷ sè 0

0,00 ... 01 m 10 m.9m

(nm lμ kÝ hiÖu cña tªn ®¬n vÞ nanomÐt).
Luü thõa víi sè mò nguyªn ©m cña 10 thhh êng ®®® îc dïng ®Ó viÕt nh÷ng sè rÊt nhá 
cho thuËn tiÖn. VÝ dô, khèi l îng cña nguyªn tö hydro 

23 ch÷ sè 0

(0, 00 ...0166g)  ® îc

viÕt gän lμ 241,66 . 10 g.

8

c

n n, biÕt : 

1

õ
m

n, biÕt :

 b) 
nnnn( 3( 3( 3( 3( 3)))))

2722727272727
81

;;;;;;     c)

2 + 22 + 32+++++ ++ ... + 1022222 = 333385, ®è®®®® eeeeeem mmmm tÝnh

S = 22 + 42 + 62 ++++ ... + 202222222...

BBBBμi ®ä®ääääc thhhhhhhªªªªmªmªª  
Luuuuuü thhhõaõaõaõaaaa víi sèèèèè è mòòòòò nnnnnnnguyªªªªn 

õa vvvvvíi sèèèèèèè mò tù nhihihihihihihiªnªnªnªnªnªnªn, ng êi ta aa cßn xÐt 
méttttt sèèèèèèè kkh¸c 0. Ta cã ®Þnh nghÜa aaaa :

nnnnnnn
nnnnnn

1111111
x

x
(((((((nn n nn n *******,,,NNNNNN xxxxxx 000000).)).))  

kh

hõõõõõõ  víi s

®ääääc

c)

12

mét 
íi sè

hõahõa

Bμμi

+ 62 +

38585

 

3

k

23

x

kh¸
mò

è kh¸c 
ò tù

víi víi sè

®äc tt

.. ++ 2

è

20

®èè em

c) 8n

33333333
.......

333333333

22222222

333333333333333333333

n2n
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§7. TØ lÖ thøc 

§¼ng thøc cña hai tØ sè ® îc gäi lμ g× ? 

1.   §Þnh nghÜa 

VÝ dô : So s¸nh hai tØ sè 
15

21
 vμ 

12,5 .
17,5

 

Ta cã : 
15 5

21 7
 ; 

12,5 125 25 5 .
17,5 175 35 7

 

Do ®ã : 
15 12,5 .
21 17,5

 

Ta nãi ®¼ng thøc 
15

21
 = 

12,5

17,5
 lμ mét tØ lÖ thøc. 

Ta cã ®Þnh nghÜa :  

TØ lÖ thøc lμ ®¼ng thøc cña hai tØ sè 
a c .=
b d

  

TØ lÖ thøc 
a c

b d
 cßn ® îc viÕt lμ  a : b = c : d. 

Ch¼ng h¹n, tØ lÖ thøc 
3 6

4 8
 cßn ® îc viÕt lμ  3 : 4 = 6 : 8. 

Ghi chó : Trong tØ lÖ thøc a : b = c : d, c¸c sè a, b, c, d ® îc gäi lμ c¸c sè h¹ng 
cña tØ lÖ thøc ; a vμ d lμ c¸c sè h¹ng ngoμi hay ngo¹i tØ, b vμ c lμ c¸c sè h¹ng 
trong hay trung tØ. 

 ?1 Tõ c¸c tØ sè sau ®©y cã lËp ® îc tØ lÖ thøc kh«ng ? 

a) 
2

: 4
5

 vμ 
4

: 8
5

 ; 

b) 
1

3 : 7
2

 vμ 
2 1

2 : 7
5 5

. 
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§7. TØ lÖ thøc

1.   §Þnh nghÜa

VÝ dô : So s¸nh hai tØ sè 
15

21
 vμ

12,5 .
17,5

Ta cã :
15 5

21 7
 ;

12,5 125 25 5 .
17,5 175 35 7

Do ®ã : 
15 12,5

21 17

Ta nãi ®¼ng thø

Ta cã ®Þnh nghÜ

TØ
c .
d

 

TØ lÖ thøc 
a c

b d

Ch¼ng h¹n, tØ lÖ 6 : 8.

Ghi chó : Trong tØ lÖ thøc a : b = c : d, c¸c sè a, b, c, d ® îc gäi lμ c¸c sè h¹ng
cña tØ lÖ thøc ; a vμ d lμ c¸c sè h¹ng ngoμi hay ngo¹i tØ, b vμ c lμ c¸c sè h¹ng 
trong hay trung tØ.

 ?1 Tõ c¸c tØ sè sau ®©y cã lËp ®®® îc tØ lÖ thøc kh«ng ?

a)
2

: 4
5

vμ
4

: 8
5

 ; 

b)
1

3 : 7
1

2
vμ

§¼ng thøc cña hai tØ sè ® îc gäi lμ g× ?

2 1
2 : 7

2

5 5
.

trug h

Tr

Ö

c

d

6

Ö , , , , tØ 

Ö 

.
7

øc

Üa

Ø 

c

d

Ö

7,5

c 
155555

211
 = 

12,5,5,5,5,5,5

1111171 ,5
 lμ mmémééméét tØ lÖ thøcøcøcøcøøcø

a :  

Ø lÖ tthhththththhøøcøøø  lμμ μ μμμμ ®¼ngggg thøøøc cñaaaa hai tØtØtØtØØtØØtØ sè èè
aaaa c

=
bbbb d

c

d
 cßßßßßn ® îc viÕiÕiÕiÕiÕiÕÕÕtttt tt lμlμlμlμlμlμlμμ a aaaaaa :::: bbbbb b ======= c : d. 

thøøøøøøc
3333 6333

4 84 84 84 84 888
cccccßnßnßnßnßn ® îc vvvvviÕiÕiÕiÕttttt lμl   33333 : 4444 = 6

tØ lÖ thøc a : b = c c ::::: ddddd,dd  c¸c sè a, b, c, d ®Ø l

4444444

îc lμ

th

øccccc... .. .

ongg ha
lÖ th

: Tro
hø
Tron

Ö thølÖ thøc

® îîc

g thøg thøc

øc

¸c tØ 

y trun
c ; a 

gt

g t
a v

tØ lÖ t

4

3 6

viÕtÕt llμ  

cña a ha
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2.   TÝnh chÊt 

TÝnh chÊt 1 (TÝnh chÊt c¬ b¶n cña tØ lÖ thøc) 

XÐt tØ lÖ thøc 
18 24

27 36
. Nh©n hai tØ sè cña tØ lÖ thøc nμy víi tÝch 27. 36, 

ta ® îc : 

18 24. .(27. 36) (27.36)
27 36

 

hay            18 . 36 = 24 . 27. 

 ?2  B»ng c¸ch t ¬ng tù, tõ tØ lÖ thøc 
a c

b d
, ta cã thÓ suy ra ad = bc kh«ng ? 

NÕu 
a c

b d
 th× ad = bc. 

TÝnh chÊt 2 

Tõ ®¼ng thøc 18 . 36 = 24 . 27, ta cã suy ra ® îc tØ lÖ thøc 
18 24

27 36
 kh«ng ? 

Ta cã thÓ lμm nh  sau : 

Chia hai vÕ cña ®¼ng thøc 18 . 36 = 24 . 27 cho tÝch 27 . 36, ta ® îc :  

18 . 36 24 . 27

27 . 36 27 . 36
 

hay           
18 24 .
27 36

 

 ?3  B»ng c¸ch t ¬ng tù, tõ ®¼ng thøc ad = bc, ta cã thÓ suy ra tØ lÖ thøc 

a c
=

b d
 kh«ng ? 

NÕu ad = bc vμ a, b, c, d  0 th× ta cã c¸c tØ lÖ thøc : 

a c ,
b d

   
a b ,
c d

   
d c ,
b a

   
d b .
c a
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2.   TÝnh chÊt 

TÝnh chÊt 1 (TÝnh chÊt c¬ b¶n cña tØ lÖ thøc)

XÐt tØ lÖ thøc 
18 24

27 36
. Nh©n hai tØ sè cña tØ lÖ thøc nμy víi tÝch 27. 36, 

ta ® îc : 

18 24. (27. 36) (27.36)
24 .

27 36

hay            18 . 36 = 24 . 27. 

 ?2 B»ng c¸ch t ¬ng tù, tõ tØ lÖ thøc
a c

b d
, ta cã thÓ suy r kh«ng ?

TÝnh chÊt 2 

Tõ ®¼ng thøc 18 høc
18 24

27 36
 kh«ng ? 

Ta cã thÓ lμm nh

Chia hai vÕ cña ®¼ng thøc 18 . 36 = 24 . 27 cho tÝch 27 . 36, ta ® îc :  

hay      

?3 B»ng c¸ch t ¬ng tù, tõ ®¼ng thøc ad = bc, ta cã thÓ suy ra tØ lÖ thøc

a c
=

b d
 kh«ng ?

NÕu ad = bc vμ a, b, c, d  0 th× ta cã c¸c tØ lÖ thøc : 

a c ,
b d

  
a b ,
c d

  
d c ,
b a

  
d b .
c a

g

h

.

8

h

8 . 36666666 = 224444 444 . 27,, taatata cccccã suyyy ra ® îîîcîî  tØØØØØ Ø lllÖl  th

h sssssauuuuu : 

®¼nnnnng thøøøøøøccccccc 18 . 36 2222242  . 27 chchchchchchchooo tÝchhh 27 .

181818188 . 3. 3. 3. 3. 336 26 222224444 . 27272727

27 . 36 27 . 36

    
1818181818181818 2422424242424 .
272727272727277 36

ÕÕNÕNÕu
a ca ca c

b dbbbb
ttttthh×h×hh  addd = bbbc. ××

øcccc ===

a
=

g 

c

ng c¸c

 

øc 1øc 18 

cã su

c

d
 kkh«

t ¬n

 

18

36 36 = 2

y raa ®

y y y y yyy yy rarrarararararararararra adadadadadadadddadadadd ========= bbbbbbbbbbbbbcc kkkkkkkkkh
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 Nh  vËy, víi a, b, c, d  0 tõ mét trong n¨m ®¼ng thøc sau ®©y ta cã thÓ suy 
ra c¸c ®¼ng thøc cßn l¹i : 

ad = bc 

 

a c

b d
  

a b

c d
 

 d c

b a
  

d b

c a
 

Bμi tËp 

44. Thay tØ sè gi÷a c¸c sè h÷u tØ b»ng tØ sè gi÷a c¸c sè nguyªn : 

a) 1,2 : 3,24 ;       b) 
1 3

2 :
5 4

 ;        c) 
2

: 0,42
7

. 

45. T×m c¸c tØ sè b»ng nhau trong c¸c tØ sè sau ®©y råi lËp c¸c tØ lÖ thøc : 

28 : 14 ;   
1

2 : 2
2

 ;   8 : 4 ;   
1 2

:
2 3

 ;   3 : 10 ;   2,1 : 7 ;   3 : 0,3. 

46. T×m x trong c¸c tØ lÖ thøc sau : 

a) 
x 2

27 3,6
 ;     b)  0,52 : x =  9,36 : 16,38 ;     c) 

1
4 x4 .

7 1,612
8

 

47. LËp tÊt c¶ c¸c tØ lÖ thøc cã thÓ ® îc tõ c¸c ®¼ng thøc sau : 

a) 6 . 63 = 9 . 42 ;         b) 0,24 . 1,61 = 0,84 . 0,46. 

48. LËp tÊt c¶ c¸c tØ lÖ thøc cã thÓ ® îc tõ tØ lÖ thøc sau : 

15 35 .
5,1 11,9

 

LuyÖn tËp 

49. Tõ c¸c tØ sè sau ®©y cã lËp ® îc tØ lÖ thøc kh«ng ? 

a) 3,5 : 5,25 vμ 14 : 21 ;      b) 
3 2

39 : 52
10 5

 vμ 2,1 : 3,5 ; 

c) 6,51 : 15,19 vμ 3 : 7 ;       d) 7 : 
2

4
3

 vμ 0,9 : (  0,5). 
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 Nh  vËy, víi a, b, c, d  0 tõ mét trong n¨m ®¼ng thøc sau ®©y ta cã thÓ suy
ra c¸c ®¼ng thøc cßn l¹i :

ad = bc 

a c

b d

a b

c d

d c

b a

d b

c a

Bμi tËp

44. Thay tØ sè gi÷a c¸c sè h÷u tØ b»ng tØ sè gi÷a c¸c sè nguy

a) 1,2 : 3,24 ;       b)
1 3

2 :
1

 ;       0,42 . 

45. T×m c¸c tØ sè b» c¸c tØ lÖ thøc :

28 : 14 ;   : 7 ;   3 : 0,3. 

46. T×m x trong c¸c

a)
x 2

27 3,6
 ;   c)

1
4 x4 .

7 1,612
8

47. LËp tÊt c¶ c¸c tØ u :

a) 6 . 63 = 9 . 42 ;         b) 0,24 . 1,61 = 0,84 . 0,46.

48. LËp tÊt c¶ c¸c tØ

5,1 11,9

LuyÖn tËp

49. Tõ c¸c tØ sè sau ®©y cã lËp ® îc tØ lÖ thøc kh«ng ?

a) 3,5 : 5,25 vμ 14 : 21 ;      b)
3 2

39 : 52
3

10 5
 vμ 2,1 : 3,5 ;

c) 6,51 : 15,19 vμ 3 : 7 ;       d) 7 :
2

4
3

 vμ 0,9 : (  0,5). 

Ø

c¸

:

u

5 1 11 9

Ø 

)
5 4

;

»

c

 

Ø 

2

Ø

c

)
5 4

»ng nnnnnnhhau trong gggg c¸c¸c¸c¸̧cccc ØØtØ ssssssèèèèèèè sssau ®®©y rååiiåi llllllËp cèèè

1
2 : 2

1

222
;;;;;;   8 : 4444444 ;;   

1 21
:::

2 3
;;;;;;  3333 : 110 000000 ;   2,1 

 tØ lÖÖÖÖÖ Ö tttthøccccc sau : 

   b)  0,52222 : xxx = 99,36 :::: 116,333333388 8 ;   

lÖ ttttthøc cã thÓhÓhÓhÓhÓhÓhÓÓ ®®®®®®® îîîcîcîîî tttttttõõõõõ õ c¸c¸c¸c¸c¸c¸̧c ®¼ng thøøccc sau

2 ;         b) 0,2424242424 . 111,61 

lÖ tttttthøhøhøøhøøhøcc cã thÓhÓhÓhÓhÓh ®®®®® îcîîîî  tõ õ tØtØtØttØtt llllÖÖÖÖ Ö ÖÖ thøc ssssssauauaaaaa  : 

1515151515151511 353535353535 .
5 1 11 9

øc cã

ã

:

: 1111

ttØ lÖ 

 

tØ lÖ th

øc ccã t

52 : x 

  3 : 10: 1

y rråi l

høc ccã 

 

hÓ ®Ó ®

,3 9,3

   2,1

p c¸c

uuuuuuuuyªyªyªyªyªªyªyªyªyªyªªyªyªyy n nnnnnn nn nnnn :::::::::

c)c)c)c)c)c)c)c)c)c))cc)))))  
222222222222

: 0: 0: 0: 0: 0: 0: 0: 0: 0: 0: 00: 000: 0,4
7777777777777777

tØØØØØØØØ lÖlÖllÖlÖlÖlÖlÖlllÖlll
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50. Tªn mét t¸c phÈm næi tiÕng cña 
H ng §¹o V ¬ng TrÇn Quèc TuÊn. 

§iÒn sè thÝch hîp vμo c¸c « vu«ng d íi 
®©y ®Ó cã tØ lÖ thøc. Sau ®ã, viÕt c¸c 
ch÷ t ¬ng øng víi c¸c sè t×m ® îc vμo 
c¸c « ë hμng d íi cïng cña bμi em sÏ 
biÕt ® îc tªn mét t¸c phÈm næi tiÕng 
cña H ng §¹o V ¬ng TrÇn Quèc TuÊn 
(1228 - 1300), vÞ anh hïng cña d©n téc 
ta ®ång thêi lμ danh nh©n qu©n sù cña 
thÕ giíi. 

 

 

 

 

N.   : 6 = 7 : 3          Y.  
4 2 2

:1 2 :
5 5 5

 

H.  20 :  = ( 12) : 15        î.  
1 1 1

:1 : 3
2 4 3

 

C.   6 : 27 =  : 72         B.   
1 3 1

: : 5
2 4 4

 

I.   ( 15) : 35 = 27 :         U.   : 
1 1

1 1 : 2
4 5

 

¦.  
4, 4

9,9 1,89
          L.   

0,7

2,7 6,3
 

Õ.   
0,65 6,55

0,91
         T.   

2,4 5,4

13,5
 

1
3

2
  14  6   0,84  9,17  0,3  

1
1

3
  

              

  63  25  25  
1

4
5

 
3

4
   0,84  16 
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50. Tªn mét t¸c phÈm næi tiÕng cña
H ng §¹o V ¬ng TrÇn Quèc TuÊn.

§iÒn sè thÝch hîp vμo c¸c « vu«ng d íi
®©y ®Ó cã tØ lÖ thøc. Sau ®ã, viÕt c¸c
ch÷ t ¬ng øng víi c¸c sè t×m ® îc vμo
c¸c « ë hμng d íi cïng cña bμi em sÏ
biÕt ® îc tªn mét t¸c phÈm næi tiÕng 
cña H ng §¹o V ¬ng TrÇn Quèc TuÊn
(1228 - 1300), vÞ anh hïng cña d©n téc
ta ®ång thêi lμ danh nh©n qu©n sù cña
thÕ giíi.

N.  : 6 = 7 
2 2

2 :2
2 2

5 5

H.  20 :  = (
1 1

: 3
1

4 3

C.   6 : 27 = 
3 1

: 5
3

4 4

I.   ( 15) : 35
1 1

1 1 : 21
1 1

4 5

¦.  
4, 4

9,9 1,89

0,7

2,7 6,3

Õ.
0,65 6,55

0,91

0 65
         T.  

2,4 5,4

13,5

1
3

2
 14  6  0,84  9,17  0,3  

1
1

3

             

 63 25 25
1

4
5

3

4
 0,84  16

 

9

22

4

1

9 2 789

(

5

: 3          YYY.YYYYY  
4444 2

:1
2

5555

( 12222222)))))))) : 15555555        îîîîîîîî.  
1111

:1
2222 4

: 777772       BBB.B.B.BB    
1111

:
2222

 = 222227 :        U.  : 1

89
          L.   

2 79

. 

,9

4

= 277

   

   

  

0,91

65

1

66

1,8989
 

  

 

 

Y. Y
4
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51. LËp tÊt c¶ c¸c tØ lÖ thøc cã thÓ ® îc tõ bèn sè sau : 

1,5 ;     2 ;     3,6 ;     4,8. 

52. Tõ tØ lÖ thøc 
a c

b d
 víi a, b, c, d  0, ta cã thÓ suy ra : 

A) 
a d

c b
 ;      B) 

a d

b c
 ;      C) 

d c

b a
 ;   D) 

a b .
d c

 

H·y chän c©u tr¶ lêi ®óng. 

53. §è : 

TØ sè 

1
6

5
1

5
6

 cã thÓ "rót gän" nh  sau :   

1
6 65 .

1 55
6

 

("Rót gän" b»ng c¸ch xo¸ bá phÇn ph©n sè ë hai hçn sè, gi÷ l¹i phÇn nguyªn 
lμ ® îc kÕt qu¶) 

Ta ® îc kÕt qu¶ ®óng. (H·y kiÓm tra !) 

§è em viÕt ® îc mét tØ sè kh¸c còng cã thÓ "rót gän" nh  vËy ! 

§8. TÝnh chÊt cña d·y tØ sè b»ng nhau 

Tõ 
a c

b d
 cã thÓ suy ra 

a a c

b b d
 kh«ng ? 

1.   TÝnh chÊt cña d·y tØ sè b»ng nhau 

 ?1 Cho tØ lÖ thøc 
2 3 .
4 6

 

H·y so s¸nh c¸c tØ sè 
2 3

4 6
 vμ 

2 3

4 6
 víi c¸c tØ sè trong tØ lÖ thøc ®· cho. 

 XÐt tØ lÖ thøc 
a c

b d
. Gäi gi¸ trÞ chung cña c¸c tØ sè ®ã lμ k, ta cã : 

a c
k

b d
         (1) 

Suy ra      a = k . b,   c = k . d. 
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1,5 ;     2 ;     3,6 ;     4,8. 

52. Tõ tØ lÖ thøc
a c

b d
 víi a, b, c, d  0, ta cã thÓ suy ra :

A)
a d

c b
 ;      B)

a d

b c
 ;      C) 

d c

b a
 ;   D)

a b .
d c

H·y chän c©u tr¶ lêi ®óng.

53. §è :

TØ sè 

1
6

5
1

5
6

 cã thÓ "rót gän" nh  sau :  

1
6 65

1
5

6

("Rót gän" b»ng c¸ch xo¸ bá phÇn ph©n sè ë hai hçn sè, gi÷ l¹i phÇn nguyªn 
lμ ® îc kÕt qu¶)

Ta ® îc kÕt qu¶

§è em viÕt ® îc mét tØ sè kh¸c còng cã thÓ "rót gän" nh  vËy ! 

§8. TÝnh chÊt cña d·y tØ sè b»ng nhau 

1.   TÝnh chÊt cña

 ?1 Cho tØ lÖ thøc
2 .
4 6

H·y so s¸nh c¸c tØ sè 
2 3

4 6

kh«ng ?Tõ 

 vμ
2 3

4 6
 víi c¸c tØ sè trong tØ lÖ thøc ®· cho.

 XÐt tØ lÖ thøc 
a c

b d
. Gäi gi¸ trÞ chung cña c¸c tØ sè ®ã lμ k, ta cã : 

a c
k

b d
         (1) 

Suy ra      a = k . b,   c = k . d. 

·y ·y

thø

è,

k

h

g

a

2

6

g
)

¶

c

.

èè

a d·····y y y y y tØ sssssssè è è è è èè b»b»b»b»b»b»b ngngngngngngngg nnnnnnhahahahahahahauuuuuuu

2 3

a c

b d
 cã ththththththhhÓÓÓÓ ÓÓÓ sssusss yyyyyyy rarararararaa 

aaaa aaaa c

b bbbb d
k

6

g c¸̧ hchcchcchc xx ¸̧o¸o¸ bbbbáááá hhphphÇÇÇnÇn pph©h©h©h©nn èèsèsè ëëëë hhhh iiaiai hhhhhçnçççççç  sè
)

¶ ®ónnnnng. (((((((HHHHH·HH y yy kikikikikikik ÓÓmÓmÓmÓmÓm traaaaa !)

c mététététététt tttttØ sèèèèèèèè kkkkh¸c cònggggg cã thÓ "r"r"r"r"r"""rót gggggggänänännää " nh

 TÝnnnnnnhhhhhhhh chhhhhhhÊt cñaaa d····y tØ sssssè bbbbbbbb»»ng

tØtØØØØ

cã Ó

cñ

H·y s

thøc

ña d

dd
 ccã

cñacña

cãã thÓÓ

i hç

s¸nhnh

2

4

3

yy tØ ss

thÓÓ s

d·y·y t

rót gróót gä

sè, g

66666 .
55555555

i÷÷÷÷÷÷÷÷ llllllllllllll¹¹¹¹¹i¹¹
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Ta cã : 

  
a c k.b k.d k.(b d)

k
b d b d b d

     (2)  (b + d  0) 

a c k.b k.d k.(b d)
k

b d b d b d
      (3)  (b d  0). 

Tõ (1), (2) vμ (3), suy ra :  

a c a c a c

b d b d b d
      (b  d  vμ b  d). 

TÝnh chÊt trªn cßn ® îc më réng cho d·y tØ sè b»ng nhau.  

Ch¼ng h¹n :  

Tõ d·y tØ sè b»ng nhau 
a c e

b d f
 ta suy ra : 

a c e

b d f
 = 

a c e a c e .
b d f b d f

 

(Gi¶ thiÕt c¸c tØ sè ®Òu cã nghÜa). 

VÝ dô : Tõ d·y tØ sè 
1 0,15 6 ,
3 0,45 18

 ¸p dông tÝnh chÊt cña d·y tØ sè b»ng nhau 

ta cã :  

1 0,15 6 1 0,15 6 7,15 .
3 0,45 18 3 0,45 18 21,45

 

2.   Chó ý 

Khi cã d·y tØ sè 
a b c

2 3 5
, ta nãi c¸c sè a, b, c tØ lÖ víi c¸c sè 2 ; 3 ; 5. 

Ta còng viÕt :   a : b : c = 2 : 3 : 5. 

 ?2 Dïng d·y tØ sè b»ng nhau ®Ó thÓ hiÖn c©u nãi sau : 

Sè häc sinh cña ba líp 7A, 7B, 7C tØ lÖ víi c¸c sè 8 ; 9 ; 10. 
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Ta cã :

  
a c k.b k.d k.(b d)

k
b d b d b d

c k.b k.d k.(bc k.b k.d k.(b

d b d bd b d b
     (2)  (b + d  0) 

a c k.b k.d k.(b d)
k

b d b d b d

c k b k d k (bc k b k d k (b

d b d bd b d b
      (3)  (b d  0). 

Tõ (1), (2) vμ (3), suy ra :  

a c a c a c

b d b d b d
      (b  d  vμ b d).

TÝnh chÊt trªn cßn ® îc më réng cho d·y tØ sè b»ng n

Ch¼ng h¹n : 

Tõ d·y

(Gi¶ th

VÝ dô : Tõ d·y tØ ña d·y tØ sè b»ng nhau 

ta cã :  

.

2.   Chó ý

Khi cã d·y tØ sè 
a b c

2 3 5
, ta nãi c¸c sè a, b, cè tØ lÖ víi c¸c sè 2 ; 3 ; 5.è

Ta còng viÕt :   a : b : c = 2 : 3 : 5.

 ?2 Dïng d·y tØ sè b»ng nhau ®Ó thÓ hiÖn c©u nãi sau :

Sè häc sinh cña ba líp 7A, 7B, 7C tØ lÖ víi c¸c sè 8 ; 9 ; 10.è

ó ý

ñ

y

h

Ø

y tØ ssssè b»nnnnnnngggggg g nhau 
a caa eeeeee

bbb d ffffffff
ttt suy rrraa : 

a caaaaa e

b dbbbb f
 = 
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Bμi tËp 

54. T×m hai sè x vμ y, biÕt :  
x y

3 5
 vμ x + y = 16. 

55. T×m hai sè x vμ y, biÕt :   x : 2 = y : ( 5) vμ x  y = 7. 

56. T×m diÖn tÝch cña mét h×nh ch÷ nhËt biÕt r»ng tØ sè gi÷a hai c¹nh cña nã 

b»ng 
2

5
 vμ chu vi b»ng 28m. 

57. Sè viªn bi cña ba b¹n Minh, Hïng, Dòng tØ lÖ víi c¸c sè 2 ; 4 ; 5. TÝnh sè 
viªn bi cña mçi b¹n, biÕt r»ng ba b¹n cã tÊt c¶ 44 viªn bi.  

 

58. Hai líp 7A vμ 7B ®i lao ®éng trång c©y. BiÕt r»ng tØ sè gi÷a sè c©y trång 
® îc cña líp 7A vμ líp 7B lμ 0,8 vμ líp 7B trång nhiÒu h¬n líp 7A lμ 
20 c©y. TÝnh sè c©y mçi líp ®· trång. 
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Bμi tËp

54. T×m hai sè x vμ y, biÕt : 
x y

3 5
 vμ x + y = 16.

55. T×m hai sè x vμ y, biÕt :   x : 2 = y : ( 5) vμ x  y = 7. 

56. T×m diÖn tÝch cña mét h×nh ch÷ nhËt biÕt r»ng tØ sè gi÷a hai c¹nh cña nã

b»ng
2

5
 vμ chu vi b»ng 28m.

57. Sè viªn bi cña ba b¹n Minh, Hïng, Dòng tØ lÖ víi c¸c sè 2 ; 4 ; 5. TÝnh sè 
viªn bi cña mçi b¹n, biÕt r»ng ba b¹n cã tÊt c¶ 44 viªn bi.  

58. Hai líp 7A vμ sè gi÷a sè c©y trång
® îc cña líp 7 nhiÒu h¬n líp 7A lμ
20 c©y. TÝnh sè 

n
7

7
7B ®®®i lao ®é®é®é®éé®ééngngngngngngngn  trååångggggg c©y©y©y©y©y©yy.. BBBBBiBB Õt r»nnggg tØ

7A vvvvvμ lípípípípípípípíp 7777BBBBB lμlμlμμlμlμ 0000,8 vμvμvμvμvμvμv lllípípípíp 777777B BBBBB tråååång n
c©yyy  mçççççççiiii ii líp ®· trångnn . 
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LuyÖn tËp 

59. Thay tØ sè gi÷a c¸c sè h÷u tØ b»ng tØ sè gi÷a c¸c sè nguyªn :  

a) 2,04 : ( 3,12) ;  

b) 
1

1
2

: 1,25 ; 

c) 4 : 
3

5
4

; 

d) 
3 3 .10 : 5
7 14

 

60. T×m x trong c¸c tØ lÖ thøc sau :  

a) 
1 2 3 2. x : 1 :
3 3 4 5

 ; 

b)  4,5 : 0,3 = 2,25 : (0,1 . x) ; 

c) 8 : 
1 . x
4

= 2 : 0,02 ; 

d) 3 : 
1 3

2
4 4

: (6 . x). 

61. T×m ba sè x, y, z, biÕt r»ng : 

x y y z,
2 3 4 5

 vμ x + y  z = 10. 

62. T×m hai sè x vμ y, biÕt r»ng : 

 
x y

2 5
 vμ xy = 10. 

63. Chøng minh r»ng tõ tØ lÖ thøc 
a c

b d
 (a  b  0, c  d  0) ta cã thÓ suy ra 

tØ lÖ thøc 
a b c d .
a b c d

 

64. Sè häc sinh bèn khèi 6, 7, 8, 9 tØ lÖ víi c¸c sè 9 ; 8 ; 7 ; 6. BiÕt r»ng 
sè häc sinh khèi 9 Ýt h¬n sè häc sinh khèi 7 lμ 70 häc sinh. TÝnh sè häc 
sinh mçi khèi. 
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§9. Sè thËp ph©n h÷u h¹n. 
Sè thËp ph©n v« h¹n tuÇn hoμn 

Sè 0,323232... cã ph¶i lμ sè h÷u tØ kh«ng ? 

1.   Sè thËp ph©n h÷u h¹n. Sè thËp ph©n v« h¹n tuÇn hoμn 

VÝ dô 1 : ViÕt c¸c ph©n sè 
3 ,

20
 
37

25
 d íi d¹ng sè thËp ph©n. 

Ta cã :   3,0   20         37   25 

1 00   0,15         120  1,48 

0             200  

        0 

VËy :  
3

0,15
20

 ;  
37

1,48
25

. 

VÝ dô 2 : ViÕt ph©n sè 
5

12
 d íi d¹ng sè thËp ph©n. 

Ta cã :  5,0    12 

20   0,4166... 

80 

  80 

    8  

                             

PhÐp chia nμy kh«ng bao giê chÊm døt. NÕu cø tiÕp tôc chia th× trong 
th ¬ng, ch÷ sè 6 sÏ ® îc lÆp ®i lÆp l¹i. Ta nãi r»ng khi chia 5 cho 12, ta ® îc 
mét sè (sè 0,4166...), ®ã lμ mét sè thËp ph©n v« h¹n tuÇn hoμn. Sè 0,4166... 
® îc viÕt gän lμ 0,41(6). KÝ hiÖu (6) chØ r»ng ch÷ sè 6 ® îc lÆp l¹i v« h¹n 
lÇn. Sè 6 gäi lμ chu k× cña sè thËp ph©n v« h¹n tuÇn hoμn 0,41(6). 

T ¬ng tù : 
1

0,111... 0,(1)
9

 ; 0,(1) lμ mét sè thËp ph©n v« h¹n tuÇn hoμn 

cã chu k× lμ 1. 
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17
1,5454... 1,(54)

11
 ; 1,(54) lμ sè thËp ph©n v« h¹n 

tuÇn hoμn cã chu k× lμ 54. 

  Chó ý : C¸c sè thËp ph©n nh  0,15 ; 1,48 nªu ë VÝ dô 1 cßn ® îc gäi lμ 
sè thËp ph©n h÷u h¹n. 

2.   NhËn xÐt 

Ng êi ta chøng minh ® îc r»ng : 

 NÕu mét ph©n sè tèi gi¶n víi mÉu d ¬ng mμ mÉu kh«ng cã íc nguyªn tè 
kh¸c 2 vμ 5 th× ph©n sè ®ã viÕt ® îc d íi d¹ng sè thËp ph©n h÷u h¹n. 

 NÕu mét ph©n sè tèi gi¶n víi mÉu d ¬ng mμ mÉu cã íc nguyªn tè kh¸c 2 
vμ 5 th× ph©n sè ®ã viÕt ® îc d íi d¹ng sè thËp ph©n v« h¹n tuÇn hoμn. 

VÝ dô :  

Ph©n sè 
6

75
  viÕt ® îc d íi d¹ng sè thËp ph©n h÷u h¹n v× : 

6 2

75 25
, mÉu 

25 = 52 kh«ng cã íc nguyªn tè kh¸c 2 vμ 5. 

Ta cã :
6

75
= 0,08. 

Ph©n sè 
7

30
 viÕt ® îc d íi d¹ng sè thËp ph©n v« h¹n tuÇn hoμn v× mÉu 

30 = 2.3.5 cã íc nguyªn tè 3 kh¸c 2 vμ 5.  

Ta cã : 
7

30
= 0,2333 ... = 0,2(3). 

  ? Trong c¸c ph©n sè sau ®©y ph©n sè nμo viÕt ® îc d íi d¹ng sè thËp ph©n 

h÷u h¹n, ph©n sè nμo viÕt ® îc d íi d¹ng sè thËp ph©n v« h¹n tuÇn hoμn ? 

ViÕt d¹ng thËp ph©n cña c¸c ph©n sè ®ã. 

  
1

4
 ;    

5

6
 ;    

13

50
 ;    

17

125
 ;    

11

45
 ;    

7 .
14

 

 Ng êi ta ®· chøng minh ® îc r»ng mçi sè thËp ph©n v« h¹n tuÇn hoμn ®Òu 
lμ mét sè h÷u tØ. 

VÝ dô : 0,(4) = 0,(1) . 4 = 
1 4. .4
9 9
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tuÇn hoμn cã chu k× lμ 54. 

  Chó ý : C¸c sè thËp ph©n nh  0,15 ; 1,48 nªu ë VÝ dô 1 cßn ® îc gäi lμ 
sè thËp ph©n h÷u h¹n.

2.   NhËn xÐt

Ng êi ta chøng minh ® îc r»ng :

 NÕu mét ph©n sè tèi gi¶n víi mÉu dd ¬ng mμ mÉu kh«ng cã íc nguyªn tè 
kh¸c 2 vμ 5 th× ph©n sè ®ã viÕt ®n îc dd íi d¹ng sè thËp ph©n h÷u h¹n.p

 NÕu mét ph©n sè tèi gi¶n víi mÉu d ¬ng mμ mÉu c ªn tè kh¸c 2 
vμ 5 th× ph©n sè ®ã viÕt ® îc d íi d¹ng sè thËp ph©n v« h¹n tuÇn hoμn.

VÝ dô :  

Ph©n sè 
6

75
  vi ¹n v× : 

6 2

75 25

6
, mÉu 

25 = 52 kh«ng c

Ta cã :
6

75
= 0

Ph©n sè 
7

30
 vi ¹n tuÇn hoμn v× mÉu 

30 = 2.3.5 cã í

Ta cã : 
7

30
= 0,2

  ? Trong c¸c ph©n íi d¹ng sè thËp ph©n

h÷u h¹n, ph©n sè nμo viÕt ®®® îc d íi d¹ng sè thËp ph©n v« h¹n tuÇn hoμn ? 

ViÕt d¹ng thËp ph©n cña c¸c ph©n sè ®ã.

  
1

4
 ;   

5

6
 ;   

13

50
 ;    

17

125
 ;   

11

45
 ;    

7 .
14

 Ng êi ta ®· chøng minh ® îc r»ng mçi sè thËp ph©n v« h¹n tuÇn hoμn ®Òu
lμ mét sè h÷u tØ.

VÝ dô : 0,(4) = 0,(1) . 4 = . 4
9 9

1 4 .

d¹

ph

¹

¹

í

μ iÕt ® d íi d è thË h©è

n

è ®ã viÕt ® îc d íi d¹ng sè thËp ph©n v«

i

c

0

Õ

í

2

¹

î ¹ g Ëp p

iÕt ®®®®® îc dddddd ííííií  d¹ngggggg sèèèèè thËp phphphphph©n h÷u÷uuu h¹

cã ícícícícíccíc nguuuuuuuuyyyyªyyy n tè kh¸cccc 2 vvvvμ 5.

0,088. 

Õt ®®®®® îccccc d íiíiíiii dddddd¹nggg sssssè thËhËhËhËhËhËËh p phhhhhh©©©n©©©© vvvv« h¹

íc nggguyªn tè 333333 kkkkkkkh¸h¸h¸h¸h¸h¸h¸h cccc 2 222222 vμvμvμμvμvμ 555555.  

23333333 ..... = 0,2(3). 

n sè èèèèèè sasasauuu ®©®®®©®©®©yyy hhphphhphph©n©n©n©n©n©n©nnn ssssssè è è è è èè nμnμnμnμnμnnμooo iviiviviÕtÕtÕÕtÕÕ ®®®®®®® îcîcîcc d í

è μ iÕt ® d íi d è thË h©

t

nggg è

phhhhh©©©©©© h

d¹nÕt d¹ng

ph©

ph©h©n

333 

uyªnn tè

íi d

22 vμ 5

ph©n©n h

g thËp p

n sè è nμ

sè sa

 0= 0,2(

è 3 k khh

ng ssè

÷u u h¹

nggggggggggg
h©©©©©©©©n n n n n n n nnn h÷h÷h÷h÷h÷h÷÷h÷h÷h÷hh÷h÷u uuu u uuuuuuu h

u cccccccccããããããããããããã ícícícícícíccíícícícc nnnnnnnnnnguguguguguguguguguguguguug yªyªyªyªyªyªyªyªyªyyyy nnnnnnnn
vvvvvvvv« « « « « ««««««««« h¹h¹h¹h¹h¹h¹h¹h¹h¹h¹h¹h¹¹nnnn nnnnnnnnnnnn tututututututututututuututuuuuuÇnÇnÇnÇÇnÇnÇnÇnÇnÇnÇnÇnÇnn hhhhhhhhhhhhhhhhoμ



 34 

Nh  vËy : 

Mçi sè h÷u tØ ® îc biÓu diÔn bëi mét sè thËp ph©n h÷u h¹n hoÆc v« h¹n 
tuÇn hoμn. Ng îc l¹i, mçi sè thËp ph©n h÷u h¹n hoÆc v« h¹n tuÇn hoμn 
biÓu diÔn mét sè h÷u tØ. 

Bμi tËp 

65. Gi¶i  thÝch v× sao c¸c ph©n sè sau viÕt ® îc d íi d¹ng sè thËp ph©n h÷u h¹n 
råi viÕt chóng d íi d¹ng ®ã : 

3

8
 ;     

7

5
 ;     

13

20
 ;     

13 .
125

 

66. Gi¶i thÝch v× sao c¸c ph©n sè sau viÕt ® îc d íi d¹ng sè thËp ph©n v« h¹n 
tuÇn hoμn råi viÕt chóng d íi d¹ng ®ã : 

1

6
 ;     

5

11
 ;    

4

9
 ;    

7 .
18

 

67. Cho A = 
3 .

2 .
 

H·y ®iÒn vμo « vu«ng mét sè nguyªn tè cã mét ch÷ sè ®Ó A viÕt ® îc d íi 
d¹ng sè thËp ph©n h÷u h¹n. Cã thÓ ®iÒn mÊy sè nh  vËy ? 

LuyÖn tËp 

68. a) Trong c¸c ph©n sè sau ®©y, ph©n sè nμo viÕt ® îc d íi d¹ng sè thËp ph©n 
h÷u h¹n, ph©n sè nμo viÕt ® îc d íi d¹ng sè thËp ph©n v« h¹n tuÇn  hoμn ? 
Gi¶i thÝch. 

5

8
 ;    

3

20
 ;    

4

11
 ;    

15

22
 ;    

7

12
 ;    

14 .
35

 

b) ViÕt c¸c ph©n sè trªn d íi d¹ng sè thËp ph©n h÷u h¹n hoÆc sè thËp ph©n 
v« h¹n tuÇn hoμn (viÕt gän víi chu k× trong dÊu ngoÆc). 

69. Dïng dÊu  ngoÆc ®Ó chØ râ chu k× trong th ¬ng (viÕt d íi d¹ng sè thËp ph©n 
v« h¹n tuÇn hoμn) cña c¸c phÐp chia sau :  

a) 8,5 : 3 ;            b) 18,7 : 6 ;  

c) 58 : 11 ;            d) 14,2 : 3,33. 
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68. a) Trong c¸c ph íi d¹ng sè thËp ph©n 
h÷u h¹n, ph©n s n v« h¹n tuÇn  hoμn ?
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8
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3

20
 ;   

4
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 ;   

15
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 ;   

7

12
 ;   

14 .
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b) ViÕt c¸c ph©n sè trªn d íi d¹ng sè thËp ph©n h÷u h¹n hoÆc sè thËp ph©n
v« h¹n tuÇn hoμn (viÕt gän víi chu k× trong dÊu ngoÆc).

69. Dïng dÊu  ngoÆc ®Ó chØ râ chu k× trong th ¬ng (viÕt d íi d¹ng sè thËp ph©n
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70. ViÕt c¸c sè thËp ph©n h÷u h¹n sau ®©y d íi d¹ng ph©n sè tèi gi¶n :  

a) 0,32 ;      b) 0,124 ;     c) 1,28 ;     d) 3,12. 

71. ViÕt c¸c ph©n sè 
1 ,
99

 
1

999
 d íi d¹ng sè thËp ph©n.  

72. §è : C¸c sè sau ®©y cã b»ng nhau kh«ng ? 

0,(31) ;     0,3(13). 

§10. Lμm trßn sè 

Lμm trßn sè nh  thÕ nμo vμ ®Ó lμm g× ? 

§Ó dÔ nhí, dÔ íc l îng, dÔ tÝnh to¸n víi c¸c sè cã nhiÒu ch÷ sè (kÓ c¶ sè thËp 
ph©n v« h¹n), ng êi ta th êng lμm trßn sè. 

1.   VÝ dô 

VÝ dô 1 : Lμm trßn c¸c sè thËp ph©n 4,3 vμ 4,9 ®Õn hμng ®¬n vÞ : 

Trªn h×nh 4, ta thÊy hai sè nguyªn 4 vμ 5 cïng gÇn víi sè thËp ph©n 4,3 

nh ng 4 gÇn víi 4,3 h¬n lμ 5 nªn ta viÕt 4,3  4 (kÝ hiÖu " " ®äc lμ "gÇn 

b»ng" hoÆc "xÊp xØ"). 5 gÇn víi 4,9 h¬n lμ 4, nªn ta viÕt 4,9  5. 

 
 

H×nh 4 

§Ó lμm trßn mét sè thËp ph©n ®Õn hμng ®¬n vÞ, ta lÊy sè nguyªn gÇn víi sè 
®ã nhÊt. 

 ?1 §iÒn sè thÝch hîp vμo « vu«ng sau khi ®· lμm trßn sè ®Õn hμng ®¬n vÞ :  

5,4   ;     5,8   ;    4,5  . 

VÝ dô 2 : Lμm trßn sè 72 900 ®Õn hμng ngh×n (nãi gän lμ lμm trßn ngh×n) : 

Do 73 000 gÇn víi 72 900 h¬n lμ 72 000 nªn ta viÕt 

72 900  73 000 (trßn ngh×n). 
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VÝ dô 3 : Lμm trßn sè 0,8134 ®Õn hμng phÇn ngh×n (cßn nãi lμ lμm trßn sè 
0,8134 ®Õn ch÷ sè thËp ph©n thø ba) : 

Do 0,813 gÇn víi 0,8134 h¬n lμ 0,814 nªn ta viÕt : 

0,8134  0,813 (lμm trßn ®Õn ch÷ sè thËp ph©n thø ba). 

2.   Quy íc lμm trßn sè 

Tr êng hîp 1 : NÕu ch÷ sè ®Çu tiªn trong c¸c ch÷ sè bÞ bá ®i nhá h¬n 5 th× 
ta gi÷ nguyªn bé phËn cßn l¹i. Trong tr êng hîp sè nguyªn th× ta thay c¸c 
ch÷ sè bÞ bá ®i b»ng c¸c ch÷ sè 0. 

VÝ dô : a) Lμm trßn sè 86,149 ®Õn ch÷ sè thËp ph©n thø nhÊt.  Ta nhËn thÊy 
sè 86,149 cã ch÷ sè thËp ph©n thø nhÊt lμ 1. Ch÷ sè ®Çu tiªn bÞ bá ®i lμ 4 
(nhá h¬n 5) nªn ta gi÷ nguyªn bé phËn cßn l¹i. Ta ® îc 86,149  86,1 (lμm 
trßn ®Õn ch÷ sè thËp ph©n thø nhÊt). 

   b) Lμm trßn sè 542 ®Õn hμng chôc : 542  540 (trßn chôc). 

Tr êng hîp 2 : NÕu ch÷ sè ®Çu tiªn trong c¸c ch÷ sè bÞ bá ®i lín h¬n hoÆc 
b»ng 5 th× ta céng thªm 1 vμo ch÷ sè cuèi cïng cña bé phËn cßn l¹i. Trong 
tr êng hîp sè nguyªn th× ta thay c¸c ch÷ sè bÞ bá ®i b»ng c¸c ch÷ sè 0. 

VÝ dô : a) Lμm trßn sè 0,0861 ®Õn ch÷ sè thËp ph©n thø hai. Sè 0,0861 cã ch÷ sè 
thËp ph©n thø hai lμ 8. Ch÷ sè ®Çu tiªn bÞ bá ®i lμ 6 (lín h¬n 5) nªn ph¶i céng 
thªm 1 vμo 8, ta ® îc 0,0861  0,09 (lμm trßn ®Õn ch÷ sè thËp ph©n thø hai). 

  b) Lμm trßn sè 1573 ®Õn hμng tr¨m : 1573  1600 (trßn tr¨m). 

 ?2  a) Lμm trßn sè 79,3826 ®Õn ch÷ sè thËp ph©n thø ba ;  

b) Lμm trßn sè 79,3826 ®Õn ch÷ sè thËp ph©n thø hai ;  

c) Lμm trßn sè 79,3826 ®Õn ch÷ sè thËp ph©n thø nhÊt. 

Bμi tËp 

73. Lμm trßn c¸c sè sau ®Õn ch÷ sè thËp ph©n thø hai : 

7,923 ;   17,418 ;   79,1364 ;   50,401 ;   0,155 ;   60,996. 

74. HÕt häc k× I, ®iÓm To¸n cña b¹n C êng nh  sau : 

HÖ sè 1 :   7 ; 8 ; 6 ; 10. 
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HÖ sè 2 :  7 ; 6 ; 5 ; 9. 

HÖ sè 3 :  8. 

Em h·y tÝnh ®iÓm trung b×nh m«n To¸n häc k× I cña b¹n C êng (lμm trßn 
®Õn ch÷ sè thËp ph©n thø nhÊt). 

75. Trong thùc tÕ, khi ®Õm hay ®o c¸c ®¹i l îng, ta th êng chØ ® îc c¸c sè 
gÇn ®óng. §Ó cã thÓ thu ® îc kÕt qu¶ cã nhiÒu kh¶ n¨ng s¸t sè ®óng nhÊt, 
ta th êng ph¶i ®Õm hay ®o nhiÒu lÇn råi tÝnh trung b×nh céng cña c¸c sè 
gÇn ®óng t×m ® îc. 

H·y t×m gi¸ trÞ cã nhiÒu kh¶ n¨ng s¸t sè ®óng nhÊt cña sè ®o chiÒu dμi líp 
häc cña em sau khi ®o n¨m lÇn chiÒu dμi Êy. 

 

76. KÕt qu¶ cuéc Tæng ®iÒu tra d©n sè ë n íc ta tÝnh ®Õn 0 giê ngμy 1/4/1999 
cho biÕt : D©n sè n íc ta lμ 76 324 753 ng êi trong ®ã cã 3695 cô tõ 100 tuæi 
trë lªn. 

Em h·y lμm trßn c¸c sè 76 324 753 vμ 3695 ®Õn hμng chôc, hμng tr¨m, 
hμng ngh×n. 

77. Ta cã thÓ ¸p dông quy íc lμm trßn sè ®Ó íc l îng kÕt qu¶ c¸c phÐp tÝnh. 
Nhê ®ã cã thÓ dÔ dμng ph¸t hiÖn ra nh÷ng ®¸p sè kh«ng hîp lÝ. ViÖc íc 
l îng nμy l¹i cμng cÇn thiÕt khi sö dông m¸y tÝnh bá tói trong tr êng hîp 
xuÊt hiÖn nh÷ng kÕt qu¶ sai do ta bÊm nhÇm nót. 

Ch¼ng h¹n, ®Ó íc l îng kÕt qu¶ cña phÐp nh©n 6439 . 384, ta lμm nh  sau :  

 Lμm trßn sè ®Õn ch÷ sè ë hμng cao nhÊt cña mçi thõa sè : 

6439  6000 ;   384  400. 
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 Nh©n hai sè ®· ® îc lμm trßn : 

6000 . 400 = 2 400 000. 

Nh  vËy, tÝch ph¶i t×m sÏ lμ mét sè xÊp xØ 2 triÖu. 

ë ®©y, tÝch ®óng lμ :    6439 . 384 = 2 472 576. 

Theo c¸ch trªn, h·y íc l îng kÕt qu¶ c¸c phÐp tÝnh sau : 

a) 495 . 52 ;       b) 82,36 . 5,1 ;       c) 6730 : 48. 

LuyÖn tËp 

78. Khi nãi ®Õn ti vi lo¹i 
21 in-s¬, ta hiÓu r»ng 
® êng chÐo mμn h×nh 
cña chiÕc ti vi nμy dμi 
21 in-s¬ (in-s¬ (inch) 
kÝ hiÖu "in" lμ ®¬n vÞ 
®o chiÒu dμi theo hÖ 
thèng Anh, MÜ, 1in  
2,54cm). VËy ® êng 
chÐo mμn h×nh cña 
chiÕc ti vi nμy 
dμi kho¶ng bao nhiªu 
xentimÐt ? 

79. TÝnh chu vi vμ diÖn tÝch cña mét m¶nh v ên h×nh ch÷ nhËt cã chiÒu dμi lμ 
10,234m vμ chiÒu réng lμ 4,7m (lμm trßn ®Õn hμng ®¬n vÞ). 

80. Pao (pound) kÝ hiÖu "lb" cßn gäi lμ c©n Anh, lμ ®¬n vÞ ®o khèi l îng cña 
Anh, 1 lb  0,45kg. Hái 1 kg gÇn b»ng bao nhiªu pao (lμm trßn ®Õn ch÷ sè 
thËp ph©n thø hai) ? 

81. TÝnh gi¸ trÞ (lμm trßn ®Õn hμng ®¬n vÞ) cña c¸c biÓu thøc sau b»ng hai c¸ch : 

C¸ch 1 : Lμm trßn c¸c sè tr íc råi míi thùc hiÖn phÐp tÝnh ; 

C¸ch 2 : Thùc hiÖn phÐp tÝnh råi lμm trßn kÕt qu¶. 

a) 14,61  7,15 + 3,2 ;        b) 7,56 . 5,173 ;  

c) 73,95 : 14,2 ;          d) 
21,73 . 0,815 .

7,3
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VÝ dô : TÝnh gi¸ trÞ (lμm trßn ®Õn hμng ®¬n vÞ) cña biÓu thøc : 

17,68 . 5,8 .A
8,9

 

C¸ch 1 :  
18 . 6

A 12
9

. 

C¸ch 2 :  A = 
102,544

11,521797 12
8,9

. 

 

Cã thÓ em ch a biÕt 

§Ó ®¸nh gi¸ thÓ tr¹ng (gÇy, b×nh th êng, bÐo) cña mét ng êi, ng êi ta dïng chØ sè 
BMI. ChØ sè BMI ® îc tÝnh nh  sau : 

2

m
BMI

h

trong ®ã m lμ khèi l îng c¬ thÓ tÝnh theo kil«gam, h lμ chiÒu cao tÝnh theo mÐt. 

(ChØ sè nμy ® îc lμm trßn ®Õn ch÷ sè thËp ph©n thø nhÊt). 

GÇy : 
BMI < 18,5. 

B×nh th êng : 

18,5  BMI  24,9. 

BÐo ph× ®é I (nhÑ) : 

25  BMI  29,9. 

BÐo ph× ®é II (trung b×nh) : 

30  BMI  40. 

BÐo ph× ®é III (nÆng) : 

BMI > 40. 

VÝ dô : B¹n An c©n nÆng 38kg vμ 
cao 1,45m th× chØ sè BMI cña b¹n An 

lμ 
2

38
18,1 18,5

(1,45)
. VËy b¹n An 

vμo lo¹i gÇy. Em h·y tÝnh chØ sè BMI 
råi ®¸nh gi¸ thÓ tr¹ng cña m×nh. 

BMI < 18,5 BMI > 30
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§11. Sè v« tØ. Kh¸i niÖm vÒ c¨n bËc hai 

Cã sè h÷u tØ nμo mμ b×nh ph ¬ng b»ng 2 kh«ng ? 

1.   Sè v« tØ 

XÐt bμi to¸n : Cho h×nh 5, trong ®ã 
h×nh vu«ng AEBF cã c¹nh b»ng 1m, 
h×nh vu«ng ABCD cã c¹nh AB lμ mét 
® êng chÐo cña h×nh vu«ng AEBF. 

a) TÝnh diÖn tÝch h×nh vu«ng ABCD. 

b) TÝnh ®é dμi ® êng chÐo AB. 

 Cã thÓ thÊy ngay diÖn tÝch h×nh vu«ng 
ABCD b»ng hai lÇn diÖn tÝch h×nh 

vu«ng AEBF tøc lμ b»ng 2.1.1 = 2(m2).  

 NÕu gäi x(m) (x > 0) lμ ®é dμi c¹nh AB cña 

h×nh vu«ng ABCD th× ta cã x2 = 2. Ng êi ta 
®· chøng minh ® îc r»ng kh«ng cã sè h÷u tØ 
nμo mμ b×nh ph ¬ng b»ng 2 vμ ®· tÝnh ® îc 

x  = 1,4142135623730950488016887... 

Sè nμy lμ mét sè thËp ph©n v« h¹n mμ ë phÇn 
thËp ph©n cña nã kh«ng cã mét chu k× nμo c¶. 
§ã lμ mét sè thËp ph©n v« h¹n kh«ng tuÇn 
hoμn. Ta gäi nh÷ng sè nh  vËy lμ sè v« tØ.  

Sè v« tØ lμ sè viÕt ® îc d íi d¹ng sè thËp ph©n v« h¹n kh«ng  tuÇn hoμn. 

TËp hîp c¸c sè v« tØ ® îc kÝ hiÖu lμ I. 

2.   Kh¸i niÖm vÒ c¨n bËc hai 

NhËn xÐt :   23 9  ; 2( 3) 9 .  

Ta nãi 3 vμ 3 lμ c¸c c¨n bËc hai cña 9. 
Ta cã ®Þnh nghÜa : 

C¨n bËc hai cña mét sè a kh«ng 

©m lμ sè x sao cho 2x a . 

H×nh 5 
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 ?1 T×m c¸c c¨n bËc hai cña 16. 

 Ng êi ta chøng minh ® îc r»ng : Sè d ¬ng a cã ®óng hai c¨n bËc hai, mét 

sè d ¬ng kÝ hiÖu lμ a  vμ mét sè ©m kÝ hiÖu lμ a . Sè 0 chØ cã mét c¨n 

bËc hai lμ sè 0, còng viÕt 0 0 . 

VÝ dô : Sè d ¬ng 4 cã hai c¨n bËc hai lμ 4 2  vμ 4 2 . 

   Chó ý : Kh«ng ® îc viÕt 4 2 !  

Sè d ¬ng 2 cã hai c¨n bËc hai lμ 2  vμ 2 . Nh  vËy, trong bμi to¸n nªu 

ë môc 1, 2x 2  vμ x > 0 nªn x 2  ; 2  lμ ®é dμi ® êng chÐo cña h×nh 
vu«ng cã c¹nh b»ng 1. 

 ?2 ViÕt c¸c c¨n bËc hai cña 3 ; 10 ; 25. 

 Cã thÓ chøng minh r»ng c¸c sè 2,  3,  5,  6,  ... lμ nh÷ng sè v« tØ. 

Bμi tËp 

82. Theo mÉu :  V×  22 = 4 nªn 4  = 2, h·y hoμn thμnh bμi tËp sau : 

a) V× 52       = ...    nªn   ...  = 5 ;  

b) V× 7...      = 49    nªn   ...     = 7 ; 

c) V× 1...      = 1    nªn  1    = ... ;  

d) V× 
22

3
= ...         nªn ...        = ... . 

83. Ta cã 25  = 5 ; 25  = 5 ; 2( 5) 25 = 5. 

Theo mÉu trªn, h·y tÝnh : 

a) 36  ;   b) 16  ;   c) 
9

25
 ;   d) 23  ;   e) 2( 3) . 

84. NÕu x 2  th× 2x  b»ng : 

A) 2 ;   B) 4 ;   C) 8 ;   D) 16. 

H·y chän c©u tr¶ lêi ®óng. 
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85. §iÒn sè thÝch hîp vμo « trèng :  

x 4  0,25  ( 3)2  104  
9

4
  

x  4  0,25  ( 3)2 104  
9

4
 

86. Sö dông m¸y tÝnh bá tói. 

Nót dÊu c¨n bËc hai :  

TÝnh Nót Ên KÕt qu¶ 

5,7121  5 . 7 1 2 1            2,39 

108.48  1 0 8 4 8  72 

6,3 8,2

3,5
 

6 . 3 8 . 2  

3 . 5  
2,0354009 

7,9

1,5
 7 . 9 1 . 5  1,8737959 

Dïng m¸y tÝnh bá tói ®Ó tÝnh : 

3783025  ;    1125.45  ;    
0,3 1,2

0,7
 ;   

6,4

1,2
 . 

 

Cã thÓ em ch a biÕt 

 Ngay tõ thêi xa x a, con ng êi ®· biÕt ®Õn sù tån t¹i cña sè v« tØ (ch¼ng h¹n nh  
tØ sè gi÷a ® êng chÐo h×nh vu«ng vμ c¹nh cña nã). ThuËt ng÷ "v« tØ" do nhμ b¸c 
häc §øc Xti-phen (Stifel) ®Ò xuÊt n¨m 1544. Tõ "v« tØ" theo ch÷ La-tinh lμ 
irrationalis cã nghÜa lμ "kh«ng hîp lÝ ". 

 KÝ hiÖu c¨n bËc hai ® îc nhμ to¸n häc §øc Ru-®«n-ph¬ (Rudolff) dïng ®Çu tiªn n¨m 

1525 d íi d¹ng V (gÇn gièng ch÷ c¸i La-tinh  trong tõ radix cã nghÜa lμ "c¨n"). 

§Õn n¨m 1637, nhμ to¸n häc Ph¸p §Ò-c¸c (Descartes) míi ® a thªm g¹ch ngang 

trªn biÓu thøc lÊy c¨n, ch¼ng h¹n a b.  
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4

x  4  0,25  ( 3)2 104 9

4

86. Sö dông m¸y tÝnh bá tói.

Nót dÊu c¨n bËc hai :  

TÝnh Nót Ên KÕt qu¶

5,7121 5 . 7 1 2 1      2,39

108.48 72

6,3 8,2

3,5
2,0354009 

7,9

1,5
1,8737959

Dïng m¸y tÝnh b

37
6,4

1,2
 .

Cã thÓ em ch a biÕt 

 Ngay tõ thêi xa x a, con ng êi ®· biÕt ®Õn sù tån t¹i cña sè v« tØ (ch¼ng h¹n nh
tØ sè gi÷a ® êng chÐo h×nh vu«ng vμ c¹nh cña nã). ThuËt ng÷ "v« tØ" do nhμ b¸c 
häc §øc Xti-phen (Stifel) ®Ò xuÊt n¨m 1544. Tõ "v« tØ" theo ch÷ La-tinh lμ
irrationalis cã nghÜa lμ "kh«ng hîp lÝ ".

 KÝ hiÖu c¨n bËc hai ® îc nhμ to¸n häc §øc Ru-®«n-ph¬ (Rudolff) dïng ®Çu tiªn n¨m 

1525 d íi d¹ng V (gÇn gièng ch÷ c¸i La-tinh  trong tõ radix cã nghÜa lμ "c¨n").

§Õn n¨m 1637, nhμ to¸n häc Ph¸p §Ò-c¸c (Descartes) míi ® a thªm g¹ch ngang

trªn biÓu thøc lÊy c¨n, ch¼ng h¹n a b.
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§12. Sè thùc 

L¹i thªm mét lo¹i sè míi ch¨ng ? 

1.   Sè thùc 

 Sè h÷u tØ vμ sè v« tØ ® îc gäi chung lμ sè thùc.  

VÝ dô :  2 ;  
3

5
 ; 0,234 ; 

1
3

7
 ; 2  ;  ... lμ c¸c sè thùc. 

TËp hîp c¸c sè thùc ® îc kÝ hiÖu lμ R. 

 ?1 C¸ch viÕt x  R cho ta biÕt ®iÒu g× ? 

 Víi hai sè thùc x, y bÊt k×, ta lu«n cã hoÆc x = y hoÆc x < y, hoÆc x > y. 

V× tËp hîp c¸c sè thùc bao gåm c¸c sè h÷u tØ vμ c¸c sè v« tØ nªn cã thÓ nãi : 
NÕu a lμ sè thùc th× a biÓu diÔn ® îc d íi d¹ng sè thËp ph©n h÷u h¹n hoÆc 
v« h¹n. Khi ®ã, ta cã thÓ so s¸nh hai sè thùc t ¬ng tù nh  so s¸nh hai sè h÷u 
tØ viÕt d íi d¹ng sè thËp ph©n. 

VÝ dô : 

 
a) 0,3192... < 0,32(5) 

 

b) 1,24598... > 1,24596... 

 ?2 So s¸nh c¸c sè thùc :

a) 2,(35)  vμ 2,369121518... 

b)  0,(63) vμ 
7 .

11
 

 Víi a, b lμ hai sè thùc d ¬ng, ta cã : nÕu a > b th× a b.  

2.   Trôc sè thùc 

Trong bμi to¸n ® îc xÐt ë §11, 2  lμ ®é dμi ® êng chÐo 
cña h×nh vu«ng cã c¹nh b»ng 1 (h×nh 6a).         H×nh 6a 
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1.   Sè thùc
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3
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1
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7
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Nhê ®ã, ta cã thÓ biÓu diÔn sè 2  trªn trôc sè nh  sau :              

 
H×nh 6b 

Nh ng 2  kh«ng ph¶i lμ sè h÷u tØ mμ lμ sè v« tØ (§11). §iÒu ®ã chøng tá 
r»ng kh«ng ph¶i mçi ®iÓm trªn trôc sè ®Òu biÓu diÔn mét sè h÷u tØ, nghÜa lμ 
c¸c ®iÓm biÓu diÔn sè h÷u tØ kh«ng lÊp ®Çy trôc sè. Ng êi ta chøng minh 
® îc r»ng : 

 Mçi sè thùc ® îc biÓu diÔn bëi mét ®iÓm trªn trôc sè. 

 Ng îc l¹i, mçi ®iÓm trªn trôc sè ®Òu biÓu diÔn mét sè thùc. 

Nh  vËy, cã thÓ nãi r»ng c¸c ®iÓm biÓu diÔn sè thùc ®· lÊp ®Çy trôc sè. 

V× thÕ, trôc sè cßn ® îc gäi lμ trôc sè thùc (h.7). 

 
 

H×nh 7 

  Chó ý : Trong tËp hîp c¸c sè thùc còng cã c¸c phÐp to¸n víi c¸c tÝnh chÊt 
t ¬ng tù nh  c¸c phÐp to¸n trong tËp hîp c¸c sè h÷u tØ. 

Bμi tËp 

87. §iÒn c¸c dÊu ( , , ) thÝch hîp vμo « vu«ng : 

3   Q ;  3    R ;    3   I ;     2,53  Q ; 

 0,2(35)  I ;       N  Z ;           I  R. 

88. §iÒn vμo chç trèng (...) trong c¸c ph¸t biÓu sau : 

a) NÕu a lμ sè thùc th× a lμ sè ... hoÆc sè ... 

b) NÕu b lμ sè v« tØ th× b viÕt ® îc d íi d¹ng ... 
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Nhê ®ã, ta cã thÓ biÓu diÔn sè 2  trªn trôc sè nh  sau :             

H×nh 6b
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 Mçi sè thùc ® îc biÓu diÔn bëi mét ®iÓm trªn trôc sè. 

 Ng îc l¹i, mç è thùc.

Nh  vËy, cã thÓ lÊp ®Çy trôc sè.

V× thÕ, trôc sè c

 Chó ý : Trong t o¸n víi c¸c tÝnh chÊt 
t ¬ng tù nh  c¸c

Bμi tËp
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89. Trong c¸c c©u sau ®©y, c©u nμo ®óng, c©u nμo sai ? 

a) NÕu a lμ sè nguyªn th× a còng lμ sè thùc ; 

b) ChØ cã sè 0 kh«ng lμ sè h÷u tØ d ¬ng vμ còng kh«ng lμ sè h÷u tØ ©m ; 

c) NÕu a lμ sè tù nhiªn th× a kh«ng ph¶i lμ sè v« tØ. 

90. Thùc hiÖn c¸c phÐp tÝnh : 

a) 
9 4

2.18 : 3 0,2
25 5

 ;     b) 
5 7 4. .1,456 : 4,5

18 25 5
 

LuyÖn tËp 

91. §iÒn ch÷ sè thÝch hîp vμo « vu«ng : 

a) 3,02 < 3,  1 ;        b) 7,5  8 > 7,513 ; 

c)  0,4  854  < 0,49826 ;    d) 1,  0765 < 1,892. 

92. S¾p xÕp c¸c sè thùc : 

3,2 ;     1 ;      
1

2
 ;     7,4 ;     0 ;     1,5. 

a) Theo thø tù tõ nhá ®Õn lín. 

b) Theo thø tù tõ nhá ®Õn lín cña c¸c gi¸ trÞ tuyÖt ®èi cña chóng. 

93. T×m x, biÕt : 

a) 3,2 . x + ( 1,2) . x + 2,7 =  4,9 ; 

b) ( 5,6) . x + 2,9 . x  3,86 = 9,8. 

94. H·y t×m c¸c tËp hîp : 

a) Q  I ;           b) R  I. 

95. TÝnh gi¸ trÞ cña c¸c biÓu thøc : 

A = 5,13 : 
5 8 16.5 1 1,25 1

28 9 63
 ; 

B = 
1 1 62 4. . .3 1,9 19,5 : 4
3 3 75 25
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89. Trong c¸c c©u sau ®©y, c©u nμo ®óng, c©u nμo sai ?

a) NÕu a lμ sè nguyªn th× a còng lμ sè thùc ;

b) ChØ cã sè 0 kh«ng lμ sè h÷u tØ d ¬ng vμ còng kh«ng lμ sè h÷u tØ ©m ; 

c) NÕu a lμ sè tù nhiªn th× a kh«ng ph¶i lμ sè v« tØ.hh

90. Thùc hiÖn c¸c phÐp tÝnh :
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5 7 4. .1,456 : 4,5

77

18 25 5
, ,1,456 :

LuyÖn tËp
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¤n tËp ch ¬ng I 

C©u hái «n tËp 

1. Nªu ba c¸ch viÕt cña sè h÷u tØ 
3

5
 vμ biÓu diÔn sè h÷u tØ ®ã trªn trôc sè. 

2. ThÕ nμo lμ sè h÷u tØ d ¬ng ? Sè h÷u tØ ©m ? 

Sè h÷u tØ nμo kh«ng lμ sè h÷u tØ d ¬ng còng kh«ng lμ sè h÷u tØ ©m ? 

3. Gi¸ trÞ tuyÖt ®èi cña sè h÷u tØ x ® îc x¸c ®Þnh nh  thÕ nμo ? 

4. §Þnh nghÜa luü thõa víi sè mò tù nhiªn cña mét sè h÷u tØ.  

5. ViÕt c¸c c«ng thøc : 

 Nh©n hai luü thõa cïng c¬ sè. 

 Chia hai luü thõa cïng c¬ sè kh¸c 0. 

 Luü thõa cña mét luü thõa. 

 Luü thõa cña mét tÝch.  

 Luü thõa cña mét th ¬ng. 

6. ThÕ nμo lμ tØ sè cña hai sè h÷u tØ ? Cho vÝ dô. 

7. TØ lÖ thøc lμ g× ? Ph¸t biÓu tÝnh chÊt c¬ b¶n cña tØ lÖ thøc. ViÕt c«ng thøc thÓ 
hiÖn tÝnh chÊt cña d·y tØ sè b»ng nhau. 

8. ThÕ nμo lμ sè v« tØ ? Cho vÝ dô. 

9. ThÕ nμo lμ sè thùc ? Trôc sè thùc ? 

10. §Þnh nghÜa c¨n bËc hai cña mét sè kh«ng ©m. 
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Mét sè b¶ng tæng kÕt 

1.   Quan hÖ gi÷a c¸c tËp hîp N, Z, Q, R 

 

 

H×nh 8 
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Mét sè b¶ng tæng kÕt

1.  Quan hÖ gi÷a c¸c tËp hîp N, Z, Q, R

HHHHH×nh 88888888 
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2.   C¸c phÐp to¸n trong Q 

Víi a, b, c, d, m  Z, m > 0. 

PhÐp céng : 
a b a b .
m m m

 

PhÐp trõ :   
a b a b .
m m m

 

PhÐp nh©n :  
a c ac

b d bd
    (b, d  0). 

PhÐp chia :   
a c a d ad

: (b, c, d 0).
b d b c bc

 

PhÐp luü thõa :  

Víi  x, y  Q, m, n  N : 

xm . xn  = xm + n. 

xm : xn  = xm  n.   (x  0, m  n) 

(xm )n  = xm . n. 

(x . y )n  = xn. yn. 
n

x

y
 

n

n

x
(y 0).

y
 

Bμi tËp 

96. Thùc hiÖn phÐp tÝnh (b»ng c¸ch hîp lÝ nÕu cã thÓ) : 

a) 
4 5 4 16

1 0,5
23 21 23 21

 ; 

b) 
3 1 3 1

19 33
7 3 7 3

 ; 

c) 
3

1 1
9 .

3 3
 ; 

d) 
1 5 1 5

15 : 25 :
4 7 4 7

. 
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2.   C¸c phÐp to¸n trong Q

96. Thùc hiÖn phÐp 

a)
4 5 4

1
4 5 4

,
23 21 23 21

, ;

b) 
3 1 3 1

19 33
1 31 3

7 3 7 3
19  ;

c) 
3

1
3

9 .
3

11

33
 ;

d) 
1

15 :
1

4

5 1 55 15 15
25 :25

5
25

5 1555
25 :25

Víi a, b, c, d, m Z, m > 0. 

PhÐp céng :
a b a b .
m m m

PhÐp trõ :   
a b a b .
m m m

PhÐp nh©n : 
a c ac

b d bd
    (b, d  0). 

PhÐp chia :   
a c a d ad

: (
c a d ad

b, c, d 0).
b d b c bc

(b, c, d

PhÐp luü thõa : 

Víi  x, y Q m n N :

xm . xn  =

xm : xn  =

(xm )n  =

(x . y )n  =
n

xx

yy

7 4 77 4
25 :

7 4 77 47 47 4
. 

7

11

21

p 

, ;
44

Q, m, n N :

=

=

=

=

BμBμBμBμBμBμBμB iiiiii ttËtËttËp

tÝnhhhhh h (bbbbbbb»ng c¸c¸chchchch hîp lÝ nÕnÕnÕu uu cã thÓÓÓÓÓÓ) )))))) :

4 111666
0

4
,50,5 ; 

Q, m, n N : 

= xm + n.

= xmmmmm  n.   (x(x(x(x(x(x(x  0, mm  n) 

= xmmmmm . n...

= xn.... yyyyyyyn.

nnnnn

nnnnnn

x
(y 0).

y
(y

b»n

)
3

7

3

21

55

p

4

p tÝnp tÝnh

9
3

9
111

23
0

(b»n»ng 
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97. TÝnh nhanh : 

a) ( 6,37 . 0,4) . 2,5 ; 

b) ( 0,125) . ( 5,3) . 8 ; 

c) ( 2,5) . ( 4) . ( 7,9) ; 

d) ( 0,375) .  
1

4
3

 . ( 2)3. 

98. T×m y, biÕt :  

a) 
3 21. y
5 10

 ; 

b) 
3 31

y : 1
8 33

 ; 

c) 
2 3 4.1 y
5 7 5

 ; 

d) 
11 5. .y 0,25
12 6

 

99. TÝnh gi¸ trÞ cña c¸c biÓu thøc sau : 

        P = 
3 1 1

0,5 : ( 3) : ( 2)
5 3 6

 ; 

         Q = 
2 4 1 5 2. .1,008 : : 3 6 2
25 7 4 9 17

 

100. MÑ b¹n Minh göi tiÕt kiÖm 2 triÖu ®ång theo thÓ thøc "cã k× h¹n 6 th¸ng". 
HÕt thêi h¹n 6 th¸ng, mÑ b¹n Minh ® îc lÜnh c¶ vèn lÉn l·i lμ 2 062 400®. 
TÝnh l·i suÊt hμng th¸ng cña thÓ thøc göi tiÕt kiÖm nμy. 

101. T×m x, biÕt :  

a) x  = 2,5 ; 

b) x  = 1,2 ; 

c) x  + 0,573 = 2 ; 

d) 
1

x 4 1
3

. 
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97. TÝnh nhanh : 

a) ( 6,37 . 0,4) . 2,5 ; 

b) ( 0,125) . ( 5,3) . 8 ;

c) ( 2,5) . ( 4) . ( 7,9) ;

d) ( 0,375) . 
1

4
3

 . ( 2)3. 

98. T×m y, biÕt : 

a)
3 21

y
5 10

y. y  ;

b) 
3 31

y : 1
3

8 33
;

c)
2 3

1 y
2 .
5 7

y

d)
11

y 0,2
12

. y 0,2

99. TÝnh gi¸ trÞ cña 

        P = 000000

         Q = 
22

2525

100. MÑ b¹n Minh g "cã k× h¹n 6 th¸ng". 
HÕt thêi h¹n 6 th¸ g, Ñ ¹ îc lÜnh c¶ vèn lÉn l·i lμ 2 062 400®.
TÝnh l·i suÊt hμng th¸ng cña thÓ thøc göi tiÕt kiÖm nμy.

101. T×m x, biÕt : 

a) x  = 2,5 ; 

b) x  = 1,2 ; 

c) x  + 0,573 = 2 ;

d)
1

x 4 1
1

3
44 . 

m x, biÕt :x

h¹n
Ê

g, Ñ ¹ îc lÜnh c¶ vèn l
g
t

;

22

000000

22

55

 ; 

4

5
 ; 

5555555 .25
666

25

c¸c bbbbbbbbiÓu ttthtttt øc ssssau ::: 

: (( 2)))))
333 1 1

0 5
3 1 1

:::: (0 5 ( 3)))))
3 1 1

0,5 :::: ( 3)))( 3( 3( 30 5 ( 3))))
5 3 6

0,5 :::: ( 3)
5 3 6

(0,5 :::: ( 3)( 3( 3( 3 ; 

2222 .2.
1777777

4444 1 55551 5
3 661111,000008888 :88 : 3 63 63 63 6

1 51
1111 00888888

4
31111 00888 : :

5 7 4 97 4 9
3 63 63 63 6

4 94 94 94 9
1111,00008 : :

5 7
,

göi ttittititiiÕtÕtÕtÕtÕtÕ kkkkiÖiÖiÖiÖiiÖiÖÖmmmmmmm 222222 ttttttririririririÖuÖuÖuÖuÖuÖuÖuÖu ®®®®®®®ånånånånånång g gggg thththhthththeeoeoeoeeo tttttthÓhÓhÓhÓhÓhÓ tttttthøc 
th¸ng, mÑ b¹n MMininininininnh hhhhhh ®®®®®®® îc lÜnh c¶ vèn lh¸n

kkkkkkk

3

1

×m xx, b

l·i s

b

h¹n
suÊt

nh
¹n 6
nh göi

, 0000000

33)33))3)
1

au :

= 2,

iÕ

5

Õt : 

t h

Õ

th
hμng

h¸ng
t

h
ti

h
Õt k

:::
7

4

3

111



 50 

102. Tõ tØ lÖ thøc 
a c

b d
 (a, b, c, d  0 ; a   b ; c   d), h·y suy ra c¸c tØ lÖ 

thøc sau :  

a) 
a b c d

b d
 ;           b) 

a b c d

b d
 ;    c) 

a b c d

a c
 ; 

d) 
a b c d

a c
 ;    e) 

a c

a b c d
 ;      f) 

a c .
a b c d

 

103. Theo hîp ®ång, hai tæ s¶n xuÊt chia l·i víi nhau theo tØ lÖ 3 : 5. Hái mçi tæ 
® îc chia bao nhiªu nÕu tæng sè l·i lμ 12 800 000 ®ång ? 

104. Mét cöa hμng cã ba tÊm v¶i dμi tæng céng 108m. Sau khi b¸n ®i 
1

2
 tÊm thø 

nhÊt, 
2

3
 tÊm thø hai vμ 

3

4
 tÊm thø ba th× sè mÐt v¶i cßn l¹i ë ba tÊm b»ng 

nhau. TÝnh chiÒu dμi mçi tÊm v¶i lóc ®Çu ? 

105. TÝnh gi¸ trÞ cña c¸c biÓu thøc sau :  

a) 0,01 0,25  ; 

b) 
1 .0,5. 100
4
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102. Tõ tØ lÖ thøc 
a c

b d
 (a, b, c, d  0 ; a  b ; c  d), h·y suy ra c¸c tØ lÖ

thøc sau :  

a) 
a b c d

b d

b cb c
 ;           b) 

a b c d

b d
 ;    c)

a b c d

a c
;

d)
a b c d

a c

b cb c
 ;    e)

a c

a b c d
;      f) 

a c .
a b c d

103. Theo hîp ®ång, hai tæ s¶n xuÊt chia l·i víi nhau theo tØ lÖ 3 : 5. Hái mçi tæ
® îc chia bao nhiªu nÕu tæng sè l·i lμ 12 800 000 ®ång ?

104. Mét cöa hμng cã ba tÊm v¶i dμi tæng céng 108m. Sau khi b¸n ®i 
1

2
 tÊm thø 

nhÊt, 
2

3
 tÊm thø

3
cßn l¹i ë ba tÊm b»ng 

nhau. TÝnh chiÒu

105. TÝnh gi¸ trÞ cña 

a) 0,01 0

b) 0,5. 100

ø
3

u

0

cø hai vμ
3

44444
 tÊm thø ba th× sè mÐt v¶i c

u dμμμμμi mçi tttttÊmÊmÊmÊmÊmÊm v¶i llllóóccccc ®Çu ?????? 

c¸c biÓÓÓÓÓÓÓuuuu u thøcøcøcøcccøc sau : 

0,25 ;;;;;;;

1 .
4

t vv¶i 

aaaaaaaaau u u u uuu uuuu khkhkhkhkhkhkhhkkhkhkhiiiii iii ii b¸b¸b¸b¸b¸b¸̧̧b¸b¸̧b¸b¸̧nnn n n n nn nnnnn ®i®i®i®i®i®i®i®i®i 
22222222222

ßnßnßnßnßnßnßn ll¹i¹i¹¹i¹i¹i¹i¹¹¹i¹i¹i¹ ëëëëëëëëëëëëëëëëëë bbbbbbbbbbb
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Ch ¬ng II - Hμm sè vμ ®å thÞ 

 
 

 

 

 

 

 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

§1. §¹i l îng tØ lÖ thuËn 

Cã c¸ch nμo ®Ó m« t¶ ng¾n gän hai ®¹i l îng tØ lÖ thuËn ? 

1.   §Þnh  nghÜa  

Ta ®· biÕt mét sè vÝ dô vÒ ®¹i l îng tØ lÖ thuËn nh  : chu vi vμ c¹nh cña 
h×nh vu«ng, qu·ng ® êng ®i ® îc vμ thêi gian cña mét vËt chuyÓn ®éng ®Òu, 
khèi l îng vμ thÓ tÝch cña thanh kim lo¹i ®ång chÊt. 

 ?1  H·y viÕt c«ng thøc tÝnh : 

a) Qu·ng ® êng ®i ® îc s (km) theo thêi gian t (h) cña mét vËt chuyÓn ®éng 
®Òu víi vËn tèc 15 km/h ; 
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Ch ¬ng II - Hμm sè vμ ®å thÞ 

1.   §Þnh  nghÜa 

Ta ®· biÕt mét sè vÝ dô vÒ ®¹i l îng tØ lÖ thuËn nh  : chu vi vμ c¹nh cña 
h×nh vu«ng, qu·ng ® êng ®i ® îc vμ thêi gian cña mét vËt chuyÓn ®éng ®Òu,
khèi l îng vμ thÓ tÝch cña thanh kim lo¹i ®ång chÊt.

 ?1 H·y viÕt c«ng thøc tÝnh :

a) Qu·ng ®®® êng ®i ®®® îc s (km) theo thêi gian t (h) cña mét vËt chuyÓn ®éng 

îng tØ lÖ thuËn ? Cã c¸ch nμ

®Òu víi vËn tèc 15 km/h ;

Þnh hÜ

ch îo ®ÓÓÓ m« ¶t¶ ng¾g¾g¾g¾g¾g¾g¾¾nnnnnnn gggggän hai ®¹i l î

§§§§§§§1. §¹i l îîîîîîînî g tØ lÖ tthttt uËËn

 ®

Þnhh

ch h n

§

· biÕ

nghhÜa 

o ®Óo ®Óo

. §§ §
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b) Khèi l îng m (kg) theo thÓ tÝch V (m3) cña thanh kim lo¹i ®ång chÊt cã 

khèi l îng riªng D (kg/m3). (Chó ý : D lμ mét h»ng sè kh¸c 0). 

NhËn xÐt : C¸c c«ng thøc trªn ®Òu cã ®iÓm gièng nhau lμ : §¹i l îng nμy 
b»ng ®¹i l îng kia nh©n víi mét h»ng sè kh¸c 0. 

Ta cã ®Þnh nghÜa sau : 

NÕu ®¹i l îng y liªn hÖ víi ®¹i l îng x theo c«ng thøc : y = kx (víi k lμ 
h»ng sè kh¸c 0) th× ta nãi y tØ lÖ thuËn víi x theo hÖ sè tØ lÖ k. 

 ?2 Cho biÕt y tØ lÖ thuËn víi x theo hÖ sè tØ lÖ 
3 .k
5

 Hái x tØ lÖ thuËn víi y 

theo hÖ sè tØ lÖ nμo ? 

 Chó ý : Khi ®¹i l îng y tØ lÖ thuËn víi ®¹i l îng x th× x còng tØ lÖ thuËn víi 
y vμ ta nãi hai ®¹i l îng ®ã tØ lÖ thuËn víi nhau. NÕu y tØ lÖ thuËn víi x theo 

hÖ sè tØ lÖ k (kh¸c 0) th× x tØ lÖ thuËn víi y theo hÖ sè tØ lÖ 
1 .
k

 

 ?3  H×nh 9 lμ mét biÓu ®å h×nh cét biÓu diÔn khèi l îng cña bèn con khñng long. 
Mçi con khñng long ë c¸c cét b, c, d, nÆng bao nhiªu tÊn nÕu biÕt r»ng con 
khñng long ë cét a nÆng 10 tÊn vμ chiÒu cao c¸c cét ® îc cho trong b¶ng sau :
 

 

 

 

 

 

 
 
 

 
 
 
 
 
 

 

 
H×nh 9 
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b) Khèi l îng m (kg) theo thÓ tÝch V (m3) cña thanh kim lo¹i ®ång chÊt cã

khèi l îng riªng D (kg/m3). (Chó ý : D lμ mét h»ng sè kh¸c 0).

NhËn xÐt : C¸c c«ng thøc trªn ®Òu cã ®iÓm gièng nhau lμ : §¹i l îng nμy
b»ng ®¹i l îng kia nh©n víi mét h»ng sè kh¸c 0. 

Ta cã ®Þnh nghÜa sau :

NÕu ®¹i l îng y liªn hÖ víi ®¹i l îng x theo c«ng thøc : y = kx (víi k lμ
h»ng sè kh¸c 0) th× ta nãi y tØ lÖ thuËn víi x theo hÖ sè tØ lÖ k. 

 ?2 Cho biÕt  y tØ lÖ thuËn víi x theo hÖ sè tØ lÖ 
3 .k
5

 Hái x tØ lÖ thuËn víi y

theo hÖ sè tØ lÖ nμo ?

Chó ý : Khi ®¹i l îng y tØ lÖ thuËn víi ®¹i l îng x th× Ö thuËn víi
y vμ ta nãi hai ®  tØ lÖ thuËn víi x theo 

hÖ sè tØ lÖ k (kh¸ lÖ
1 .
k

 ?3 H×nh 9 lμ mét b a bèn con khñng long.
Mçi con khñng tÊn nÕu biÕt r»ng con
khñng long ë cétg long ë cét h tc cho trong b¶ng sau :b¶ng 

H×nh 9

lÖ

a
t
c

î g y Ö Ë ¹ î g
®

¸

b

tt

y®¹i l îng ®ã tØ lÖ thuËn víi nhau. NÕu y

¸c 00000) th× x tØ ØØ lÖlÖlÖlÖlÖlÖlÖ tttthhhhhhuËËËnËËË  víiíiíiíiíiíiíi yyyyyy tttttttheo hÖ sssè tØ

iÓu ®ååå hhhh×h nhhhhhh cccccét biÓu dddddiÔnnnnnn kkkhèhèhèhèhèhèhèi l înîîîîîî gggg cña
longgggg ëëëëë c¸c¸c¸c¸c¸cc cét b, c, ddddd,t nnÆÆÆng bababababbao nhnhnnhnhnn iªu t
tt a ÆÆÆÆÆÆnÆnÆnÆnÆnÆng 11110111110111  tÊ μ hiiiiiÒ ¸̧ ééttt ®®tÊn vμμvμvμvμ ccchiiiiiÒu cccccao c¸ccccc céétttt ®®®®® îîc

è tØ

hiÒchiÒu
d, nÆ

n k
nÆng

khè

o hÖ

NNÕu NN

¸o c¸
babao 

l îng

è tØtØ lÖ

áiáiiiiiiiáii xxxxxxxx

th×h×h×h×h×h××h×h×××××× xxxxxxxxx cccccccccccccònònònònònònònònònònòòòòòòng g g g g g gg ggggg ggg tØtØtØtØtØtØØØ lllllllllllllÖ Ö ÖÖÖÖÖÖÖÖÖÖÖÖ t
tttttttØ ØØØØØØØØØØØØ lÖlÖlÖlÖlÖlÖlÖlÖlÖlÖlÖlÖllÖÖÖ thuhuhuuhuhuhuhuhuhuhuhuuuuhuuuËËËËËnËËËËËËËËË

1
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Cét a b c d 

ChiÒu cao (mm) 10 8 50 30 

2.   TÝnh chÊt 

 ?4  Cho biÕt hai ®¹i l îng y vμ x tØ lÖ thuËn víi nhau : 

x x1 = 3 x2 = 4 x3 = 5 x4 = 6 

y y1 = 6 y2 = ? y3 = ? y4 = ? 

a) H·y x¸c ®Þnh hÖ sè tØ lÖ cña y ®èi víi x ; 

b) Thay mçi dÊu "?" trong b¶ng trªn b»ng mét sè thÝch hîp ; 

c) Cã nhËn xÐt g× vÒ tØ sè gi÷a hai gi¸ trÞ t ¬ng øng 

1 2 3 4

1 2 3 4

y y y y, , ,
x x x x

 

cña y vμ x ? 

Gi¶ sö y vμ x tØ lÖ thuËn víi nhau : y = kx. Khi ®ã, víi mçi gi¸ trÞ x1, x2, x3,... 

kh¸c 0 cña x ta cã mét gi¸ trÞ t ¬ng øng y1 = kx1, y2 = kx2, y3 = kx3, ... 

cña y, vμ do ®ã : 1 2 3

1 2 3

y y y
... k,

x x x
 1 1

2 2

x y ,
x y

 1 1

3 3

x y , ...
x y

 

Nh  vËy : 

NÕu hai ®¹i l îng tØ lÖ thuËn víi nhau th× : 

 TØ sè hai gi¸ trÞ t ¬ng øng cña chóng lu«n kh«ng ®æi. 

 TØ sè hai gi¸ trÞ bÊt k× cña ®¹i l îng nμy b»ng tØ sè hai gi¸ trÞ t ¬ng øng 
cña ®¹i l îng kia. 

Bμi tËp 

1. Cho biÕt hai ®¹i l îng x vμ y tØ lÖ thuËn víi nhau vμ khi x = 6 th× y = 4. 

a) T×m hÖ sè tØ lÖ k cña y ®èi víi x ; 

b) H·y biÓu diÔn y theo x ; 

c) TÝnh gi¸ trÞ cña y khi x = 9 ; x = 15. 
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Cét a b c d 

ChiÒu cao (mm) 10 8 50 30 

2.   TÝnh chÊt 

 ?4  Cho biÕt hai ®¹i l îng y vμ x tØ lÖ thuËn víi nhau :

x x1 = 3 x2 = 4 x3 = 5 x4 = 6 

y y1 = 6 y2 = ? y3 = ? y4 = ?

a) H·y x¸c ®Þnh hÖ sè tØ lÖ cña y ®èi víi x ;

b) Thay mçi dÊu "?" trong b¶ng trªn b»ng mét sè thÝc

c) Cã nhËn xÐt g

cña y vμ x ?

Gi¶ sö y vμ x tØ mçi gi¸ trÞ x1, x2, x3,...

kh¸c 0 cña x ta 2 = kx2, y3 = kx3, ... 

cña y, vμ do ®ã 1 1

3 3

x y1 , ...
x y3

Nh  vËy : 

NÕu hai ®¹i l î

 TØ sè hai gi¸ .

 TØ sè hai gi¸ hai gi¸ trÞ t ¬ng øng 
cña ®¹i l îng kia.

Bμi tËp

1. Cho biÕt hai ®¹i l îng x vμ y tØ lÖ thuËn víi nhau vμ khi x = 6 th× y = 4. 

a) T×m hÖ sè tØ lÖ k cña y ®èi víi x ;

b) H·y biÓu diÔn y theo x ;

c) TÝnh gi¸ trÞ cña y khi x = 9 ; x = 15.

hai
¹i l

h

m

îî

g× vÒ tØ sè gi÷a hai gi¸ trÞ t

l

a

îng g tØ lllllllÖÖÖÖ Ö thuËn víi nhau th× : 

trÞ tttttt ¬n¬¬¬¬¬ ggggg gg ønønønønønønng g g g g gg ñññcñcññcña a aaa aa chchchchchchchónónónónónónóng g g ggg llllululu«n«n«n«n«n«n«n kkkkkkkh«h«h«h«hh«h«ngngngngnn  ®æi

trÞ bÊt k× cña ®¹i iiiiii llllll înînînînînînînî g nμy b»ng tØ sè h

g× vÒ tØ sè gi÷a hai gi¸ trÞ t ¬ng øng

221 2 3 4

1 2 31 2 31 21 221 4

y yy yy yyyyy y yyyyy1 2 32 31 2 31 2 331 2 31 2 322222, ,,,, ,
x xxxxx x x1 2 322222

lÖ thhhhhuuuuËuu n vvívvvv i nhau : y = kxxxx. Khi i ®ã, vvvvíi m

a cããã mmmmmmmmét gggggggi¸ trrrrÞ t ¬nnnng øøønng y111111 = kkkkkkkkxxxx1, y

: 1 2 31 21 21 221

1 2 31 2111

y y yyyy1 21 21 21 21 221 22 ... kkkkkkkk,
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2. Cho biÕt x vμ y lμ hai ®¹i l îng tØ lÖ thuËn. §iÒn sè thÝch hîp vμo « trèng 
trong b¶ng sau : 

x 3 1 1 2 5 

y     4  

3. C¸c gi¸ trÞ t ¬ng øng cña V vμ m ® îc cho trong b¶ng sau : 

V 1 2 3 4 5 

m 7,8 15,6 23,4 31,2 39 

m

V
      

a) §iÒn sè thÝch hîp vμo c¸c « trèng trong b¶ng trªn ; 

b) Hai ®¹i l îng m vμ V cã tØ lÖ thuËn víi nhau hay kh«ng ? V× sao ? 

4. Cho biÕt z tØ lÖ thuËn víi y theo hÖ sè tØ lÖ k vμ y tØ lÖ thuËn víi x theo hÖ sè 
tØ lÖ h. H·y chøng tá r»ng z tØ lÖ thuËn víi x vμ t×m hÖ sè tØ lÖ. 

§2. Mét sè bμi to¸n vÒ ®¹i l îng tØ lÖ thuËn 

 

 
 
 

 

 

1.   Bμi to¸n 1 

Hai thanh ch× cã thÓ tÝch lμ 12cm3 vμ 17cm3. Hái mçi thanh nÆng bao nhiªu 

gam, biÕt r»ng thanh thø hai nÆng h¬n thanh thø nhÊt 56,5 g ? 
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2. Cho biÕt x vμ y lμ hai ®¹i l îng tØ lÖ thuËn. §iÒn sè thÝch hîp vμo « trèng 
trong b¶ng sau :

x 3 1 1 2 5

y    4

3. C¸c gi¸ trÞ t ¬ng øng cña V vμ m ® îc cho trong b¶ng sau :

V 1 2 3 4 5

m 7,8 15,6 23,4 31,2 39

m

V
     

a) §iÒn sè thÝch hîp vμo c¸c « trèng trong b¶ng trªn 

b) Hai ®¹i l îng m vμ V cã tØ lÖ thuËn víi nhau hay kh«ng ? V× sao ? 

4. Cho biÕt z tØ lÖ t huËn víi x theo hÖ sè 
tØ lÖ h. H·y chøng tá r»ng z tØ lÖ thuËn víi x vμ t×m hÖ sè tØ lÖ.

§2. M tØ lÖ thuËn 

1.   Bμi to¸n 1

Hai thanh ch× cã thÓ tÝch lμ 12cm3 vμ 17cm3. Hái mçi thanh nÆng bao nhiªu 

gam, biÕt r»ng thanh thø hai nÆng h¬n thanh thø nhÊt 56,5 g ? 
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Gi¶i: Gi¶ sö khèi l îng cña hai thanh ch× t ¬ng øng lμ 1m  gam vμ 2m  gam. 

Do khèi l îng vμ thÓ tÝch cña vËt thÓ lμ hai ®¹i l îng tØ lÖ thuËn víi nhau, 

nªn 1 2m m .
12 17

 

Theo tÝnh chÊt cña d·y tØ sè b»ng nhau, ta cã : 

2 1 2 1m m m m 56,5
11,3.

17 12 17 12 5
 

VËy : 2m  = 17 . 11,3 = 192,1 vμ 1m  = 12 . 11,3 = 135,6. 

Tr¶ lêi : Hai thanh ch× cã khèi l îng lμ 135,6g vμ 192,1g. 

 ?1  Hai thanh kim lo¹i ®ång chÊt cã thÓ tÝch lμ 10cm3 vμ 15cm3. Hái mçi thanh 

nÆng bao nhiªu gam ? BiÕt r»ng khèi l îng cña c¶ hai thanh lμ 222,5g. 

   Chó ý : 

Bμi to¸n  ?1  cßn ® îc ph¸t biÓu ®¬n gi¶n d íi d¹ng : Chia sè 222,5 thμnh 

hai phÇn tØ lÖ víi 10 vμ 15. 

2.   Bμi to¸n 2 

Tam gi¸c ABC cã sè ®o c¸c gãc lμ A , B , C  lÇn l ît tØ lÖ víi 1 ; 2 ; 3. TÝnh 

sè ®o c¸c gãc cña ABC. 

 ?2  H·y vËn dông tÝnh chÊt cña d·y tØ sè b»ng nhau ®Ó gi¶i bμi to¸n 2. 

Bμi tËp 

5. Hai ®¹i l îng x vμ y cã tØ lÖ thuËn víi nhau hay kh«ng, nÕu : 

x 1 2 3 4 5 x 1 2 5 6 9 a) 

y 9 18 27 36 45
?

b)

y 12 24 60 72 90 
?

6. Thay cho viÖc ®o chiÒu dμi c¸c cuén d©y thÐp ng êi ta th êng c©n chóng. 
Cho biÕt mçi mÐt d©y nÆng 25 gam. 

a) Gi¶ sö x mÐt d©y nÆng y gam. H·y biÓu diÔn y theo x. 

b) Cuén d©y dμi bao nhiªu mÐt biÕt r»ng nã nÆng 4,5kg ? 
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Gi¶i: Gi¶ sö khèi l îng cña hai thanh ch× t ¬ng øng lμ 1m  gam vμ 2m  gam.

Do khèi l îng vμ thÓ tÝch cña vËt thÓ lμ hai ®¹i l îng tØ lÖ thuËn víi nhau,

nªn 1 2m m1 .
12 17

Theo tÝnh chÊt cña d·y tØ sè b»ng nhau, ta cã :

2 1 2 1m m m m 56,52 1 2 11 2 11,3.
17 12 17 12 5

VËy : 2m  = 17 . 11,3 = 192,1 vμ 1m  = 12 . 11,3 = 135,6.

Tr¶ lêi : Hai thanh ch× cã khèi l îng lμ 135,6g vμ 192,1

 ?1 Hai thanh kim lo¹i ®ång chÊt cã thÓ tÝch lμ 10cm3 vμ mçi thanh

nÆng bao nhiªu thanh lμ 222,5g.

  Chó ý :

Bμi to¸n  ?1   cß : Chia sè 222,5 thμnh

hai phÇn tØ lÖ ví

2.   Bμi to¸n 2

Tam gi¸c ABC Ø lÖ víi 1 ; 2 ; 3. TÝnh 

sè ®o c¸c gãc cñ

 ?2 H·y vËn dông tÝ bμi to¸n 2.

5. Hai ®¹i l îng x vμ y cã tØ lÖ thuËn víi nhau hay kh«ng, nÕu :

x 1 2 3 4 5 x 1 2 5 6 9 a)

y 9 18 27 36 45
?

)

y 12 24 60 72 90 
?

6. Thay cho viÖc ®o chiÒu dμi c¸c cuén d©y thÐp ng êi ta th êng c©n chóng.
Cho biÕt mçi mÐt d©y nÆng 25 gam. 

a) Gi¶ sö x mÐt d©y nÆng y gam. H·y biÓu diÔn y theo x.

b) Cuén d©y dμi bao nhiªu mÐt biÕt r»ng nã nÆng 4,5kg ? 

x

:

t

ß

í

c

ñ

Ý

tgam ? BiÕt r»ng khèi l îng cña c¶ hai t

ßn ®®®®®®® îîîîcîcîî  ph¸h¸h¸h¸h¸̧̧̧t biÓu ®¬¬¬¬¬n giii¶ii n dddddddd íiíiiiii d¹¹¹¹ng :

íi 10000 vvvvvμ 1555555.

cã sssssè ®o c¸ccccc c gãc l AAAA , B , CCC llllllÇn l ît t

ña ABC. 

Ýnh ccccchÊtÊtÊtÊtÊtÊtÊt cña d·y tØ sèèèèè b»ng nhauuuu u ®ÓÓ gi¶i 

BμBμBμBμBμBμBμB i i iiii tËtËtËtËtËtËppp 

C

lμμμμ 

xx

¹i l

h cchÊt

ABC.

c¸

C

¸c go 

gi¶n¶n d

¶ ¶ hai

1  

ng x vx vμ

cña d

lμ Aã

ííi d

2,1,1,1,1,1,1,111,1,1,111g.g.g.g.g.g.g.g.g.g.gg. 

vμμμμμ μμμ 1515151515151151515155151 cmcmcmcmcmcmcmccmcmmmm333333333333. . HáHáHáHáHáHáHáHHáHáHHááHááH i i i iii i i i iiii mmmm

hahaaaaaanhnhhnhnhnhnhhhhnhh llllllllllμ μ μμ μ μ μ μμμμμμμμμ 222222222222



 56 

LuyÖn tËp 

7. H¹nh vμ V©n ®Þnh lμm møt dÎo 
tõ 2,5kg d©u (h.10). Theo c«ng 
thøc, cø 2kg d©u th× cÇn 3kg 
® êng. H¹nh b¶o cÇn 3,75kg 
® êng, cßn V©n b¶o cÇn 3,25kg. 
Theo em, ai ®óng vμ v× sao ? 

8. Häc sinh cña ba líp 7 cÇn ph¶i 
trång vμ ch¨m sãc 24 c©y xanh. 
Líp 7A cã 32 häc sinh, líp 7B 
cã 28 häc sinh, líp 7C cã 
36 häc sinh. Hái mçi líp ph¶i 
trång vμ ch¨m sãc bao nhiªu 
c©y xanh, biÕt r»ng sè c©y xanh tØ lÖ víi sè häc sinh ? 

9. §ång b¹ch lμ mét lo¹i hîp kim cña 
niken, kÏm vμ ®ång, khèi l îng cña 
chóng lÇn l ît tØ lÖ víi 3 ; 4 vμ 13. Hái 
cÇn bao nhiªu kil«gam niken, kÏm vμ 
®ång ®Ó s¶n xuÊt 150kg ®ång b¹ch ? 

10. BiÕt c¸c c¹nh cña mét tam gi¸c tØ lÖ víi 
2 ; 3 ; 4 vμ chu vi cña nã lμ 45cm. TÝnh 
c¸c c¹nh cña tam gi¸c ®ã. 

11. §è : §è em tÝnh ® îc trªn mét chiÕc 
®ång hå khi kim giê quay ® îc mét 
vßng th× kim phót, kim gi©y quay ® îc 
bao nhiªu vßng ?  

§3. §¹i l îng tØ lÖ nghÞch 

Cã thÓ m« t¶ hai ®¹i l îng tØ lÖ nghÞch 
b»ng mét c«ng thøc kh«ng ? 

1.   §Þnh nghÜa 

 ?1 H·y viÕt c«ng thøc tÝnh : 

a) C¹nh y (cm) theo c¹nh x (cm) cña h×nh ch÷ nhËt cã kÝch th íc thay ®æi 

nh ng lu«n cã diÖn tÝch b»ng 12cm2 ; 
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LuyÖn tËp

7. H¹nh vμ V©n ®Þnh lμm møt dÎo
tõ 2,5kg d©u (h.10). Theo c«ng 
thøc, cø 2kg d©u th× cÇn 3kg
® êng. H¹nh b¶o cÇn 3,75kg 
® êng, cßn V©n b¶o cÇn 3,25kg. 
Theo em, ai ®óng vμ v× sao ?

8. Häc sinh cña ba líp 7 cÇn ph¶i
trång vμ ch¨m sãc 24 c©y xanh.
Líp 7A cã 32 häc sinh, líp 7B
cã 28 häc sinh, líp 7C cã
36 häc sinh. Hái mçi líp ph¶i 
trång vμ ch¨m sãc bao nhiªu
c©y xanh, biÕt r»ng sè c©y xanh tØ lÖ víi sè häc sinh ?

9. §ång b¹ch lμ 
niken, kÏm vμ 
chóng lÇn l ît t
cÇn bao nhiªu k
®ång ®Ó s¶n xuÊ

10. BiÕt c¸c c¹nh cñ
2 ; 3 ; 4 vμ chu v
c¸c c¹nh cña tam

11. §è : §è em tÝn
®ång hå khi ki
vßng th× kim ph
bao nhiªu vßng 

§ ¹ îng tØ lÖ nghÞch

1.   §Þnh nghÜa

 ?1 H·y viÕt c«ng thøc tÝnh :

a) C¹nh y (cm) theo c¹nh x (cm) cña h×nh ch÷ nhËt cã kÝch th íc thay ®æi

nh ng lu«n cã diÖn tÝch b»ng 12cm2 ; 
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b) L îng g¹o y (kg) trong mçi bao theo x khi chia ®Òu 500kg vμo x bao ; 

c) VËn tèc v (km/h) theo thêi gian t (h) cña mét vËt chuyÓn ®éng ®Òu trªn 
qu·ng ® êng 16 km. 

NhËn xÐt : C¸c c«ng thøc trªn ®Òu cã ®iÓm gièng nhau lμ : §¹i l îng nμy 
b»ng mét h»ng sè chia cho ®¹i l îng kia. 

Ta cã ®Þnh nghÜa sau : 

NÕu ®¹i l îng y liªn hÖ víi ®¹i l îng x theo c«ng thøc 
a

y
x

 hay xy = a 

(a lμ mét h»ng sè kh¸c 0) th× ta nãi y tØ lÖ nghÞch víi x theo hÖ sè tØ lÖ a. 

 ?2   Cho biÕt y tØ lÖ nghÞch víi x theo hÖ sè tØ lÖ 3,5. Hái x tØ lÖ nghÞch víi y 
theo hÖ sè tØ lÖ nμo ? 

  Chó ý : Khi y tØ lÖ nghÞch víi x th× x còng tØ lÖ nghÞch víi y vμ ta nãi hai ®¹i 
l îng ®ã tØ lÖ nghÞch víi nhau. 

2.   TÝnh chÊt 

 ?3  Cho biÕt hai ®¹i l îng y vμ x tØ lÖ nghÞch víi nhau : 

x 1x 2  2x 3  3x 4  4x 5  

y 1y 30  2y ?  3y ?  4y ?  

a) T×m hÖ sè tØ lÖ ; 

b) Thay mçi dÊu "?" trong b¶ng trªn b»ng mét sè thÝch hîp ; 

c) Cã nhËn xÐt g× vÒ tÝch hai gi¸ trÞ t ¬ng øng 1 1 2 2 3 3 4 4x y , x y , x y , x y  cña x vμ y. 

Gi¶ sö y vμ x tØ lÖ nghÞch víi nhau : y = 
a

x
. Khi ®ã, víi mçi gi¸ trÞ  : 

x1, x2, x3, ... kh¸c 0 cña x ta cã mét gi¸ trÞ t ¬ng øng 1
1

a
y

x
, 2

2

a
y

x
, 

3
3

a
y

x
,... cña y, do ®ã : 1 1 2 2 3 3x y x y x y ... a,  1 2

2 1

x y

x y
 ; 

1 3

3 1

x y , ... .
x y
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b) L îng g¹o y (kg) trong mçi bao theo x khi chia ®Òu 500kg vμo x bao ; 

c) VËn tèc v (km/h) theo thêi gian t (h) cña mét vËt chuyÓn ®éng ®Òu trªn
qu·ng ®®® êng 16 km. 

NhËn xÐt : C¸c c«ng thøc trªn ®Òu cã ®iÓm gièng nhau lμ : §¹i l îng nμy
b»ng mét h»ng sè chia cho ®¹i l îng kia.

Ta cã ®Þnh nghÜa sau : 

NÕu ®¹i l îng y liªn hÖ víi ®¹i l îng x theo c«ng thøc
a

y
x

 hay xy = a

(a lμ mét h»ng sè kh¸c 0) th× ta nãi y tØ lÖ nghÞch víi x theo hÖ sè tØ lÖ a. 

 ?2  Cho biÕt y tØ lÖ nghÞch víi x theo hÖ sè tØ lÖ 3,5. H nghÞch víi y
theo hÖ sè tØ lÖ nμo ?

 Chó ý : Khi y tØ víi y vμ ta nãi hai ®¹i
l îng ®ã tØ lÖ ng

2.   TÝnh chÊt 
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Nh  vËy : 

NÕu hai ®¹i l îng tØ lÖ nghÞch víi nhau th× : 

 TÝch hai gi¸ trÞ t ¬ng øng cña chóng lu«n kh«ng ®æi (b»ng hÖ sè tØ lÖ). 

 TØ sè hai gi¸ trÞ bÊt k× cña ®¹i l îng nμy b»ng nghÞch ®¶o cña tØ sè hai 
gi¸ trÞ t ¬ng øng cña ®¹i l îng kia. 

Bμi tËp 

12. Cho biÕt hai ®¹i l îng x vμ y tØ lÖ nghÞch víi nhau vμ khi x = 8 th× y = 15. 

a) T×m hÖ sè tØ lÖ ; 

b) H·y biÓu diÔn y theo x ; 

c) TÝnh gi¸ trÞ cña y khi x = 6 ; x = 10. 

13. Cho biÕt x vμ y lμ hai ®¹i l îng tØ lÖ nghÞch. §iÒn sè thÝch hîp vμo « trèng 
trong b¶ng sau : 

x 0,5 1,2   4 6 

y   3 2 1,5  

14. Cho biÕt 35 c«ng nh©n x©y mét ng«i nhμ hÕt 168 ngμy. Hái 28 c«ng nh©n 
x©y ng«i nhμ ®ã hÕt bao nhiªu ngμy ? (Gi¶ sö n¨ng suÊt lμm viÖc cña mçi 
c«ng nh©n lμ nh  nhau). 

15. a) Cho biÕt ®éi A dïng x m¸y cμy (cã cïng n¨ng suÊt) ®Ó cμy xong mét c¸nh 
®ång hÕt y giê. Hai ®¹i l îng x vμ y cã tØ lÖ nghÞch víi nhau kh«ng ? 

b) Cho biÕt x lμ sè trang ®· ®äc xong vμ y lμ sè trang cßn l¹i ch a ®äc cña 
mét quyÓn s¸ch. Hái x vμ y cã ph¶i lμ hai ®¹i l îng tØ lÖ nghÞch kh«ng ? 

c) Cho biÕt a (m) lμ chu vi cña b¸nh xe, b lμ sè vßng quay ® îc cña b¸nh xe 
trªn ®o¹n ® êng xe l¨n tõ A ®Õn B. Hái a vμ b cã ph¶i lμ hai ®¹i l îng 
tØ lÖ nghÞch kh«ng ? 
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Nh  vËy :

NÕu hai ®¹i l îng tØ lÖ nghÞch víi nhau th× :

TÝch hai gi¸ trÞ t ¬ng øng cña chóng lu«n kh«ng ®æi (b»ng hÖ sè tØ lÖ).

 TØ sè hai gi¸ trÞ bÊt k× cña ®¹i l îng nμy b»ng nghÞch ®¶o cña tØ sè hai 
gi¸ trÞ t ¬ng øng cña ®¹i l îng kia. 

Bμi tËp

12. Cho biÕt hai ®¹i l îng x vμ y tØ lÖ nghÞch víi nhau vμ khi x = 8 th× y = 15. 

a) T×m hÖ sè tØ lÖ ; 

b) H·y biÓu diÔn

c) TÝnh gi¸ trÞ cñ

13. Cho biÕt x vμ y thÝch hîp vμo « trèng
trong b¶ng sau :

x 6

y 

14. Cho biÕt 35 c«n μy. Hái 28 c«ng nh©n
x©y ng«i nhμ ®ã uÊt lμm viÖc cña mçi 
c«ng nh©n lμ nh

15. a) Cho biÕt ®éi A ®Ó cμy xong mét c¸nh 
®ång hÕt y giê. H au kh«ng ?

b) Cho biÕt x lμ sè trang ®· ®äc xong vμ y lμ sè trang cßn l¹i ch a ®äc cña 
mét quyÓn s¸ch. Hái x vμ y cã ph¶i lμ hai ®¹i l îng tØ lÖ nghÞch kh«ng ? 

c) Cho biÕt a (m) lμ chu vi cña b¸nh xe, b lμ sè vßng quay ® îc cña b¸nh xe 
trªn ®o¹n ® êng xe l¨n tõ A ®Õn B. Hái a vμ b cã ph¶i lμ hai ®¹i l îng
tØ lÖ nghÞch kh«ng ?
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§4. Mét sè bμi to¸n vÒ ®¹i l îng tØ lÖ nghÞch 

1.   Bμi to¸n 1 

Mét « t« ®i tõ A ®Õn B hÕt 6 giê. Hái « t« ®ã ®i tõ A ®Õn B hÕt bao nhiªu giê 
nÕu nã ®i víi vËn tèc míi b»ng 1,2 lÇn vËn tèc cò ? 

Gi¶i : Gäi vËn tèc cò vμ vËn tèc míi cña « t« lÇn l ît lμ 1v  (km/h) vμ 2v  (km/h) ; 

thêi gian t ¬ng øng cña « t« ®i tõ A ®Õn B lÇn l ît lμ 1t  (h) vμ 2t  (h). 

Ta cã : 2 1v 1,2v ,  1t 6.  

Do vËn tèc vμ thêi gian cña mét vËt chuyÓn ®éng ®Òu trªn cïng mét qu·ng 
® êng lμ hai ®¹i l îng tØ lÖ nghÞch nªn ta cã : 

2 1

1 2

v t

v t
 mμ 2

1

v
1,2

v
 ; 1t 6  nªn 

2

6 .1,2
t

 

VËy : 2
6

t 5.
1,2

 

Tr¶ lêi : NÕu ®i víi vËn tèc míi th× « t« ®ã ®i tõ A ®Õn B hÕt 5 giê. 

2.   Bμi to¸n 2 

Bèn ®éi m¸y cμy cã 36 m¸y (cã cïng n¨ng suÊt) lμm viÖc trªn bèn c¸nh 
®ång cã diÖn tÝch b»ng nhau. §éi thø nhÊt hoμn thμnh c«ng viÖc trong 4 ngμy, 
®éi thø hai trong 6 ngμy, ®éi thø ba trong 10 ngμy vμ ®éi thø t  trong 12 ngμy. 
Hái mçi ®éi cã mÊy m¸y ? 

Gi¶i : Gäi sè m¸y cña bèn ®éi lÇn l ît lμ 1x ,  2x ,  3x ,  4x .  

Ta cã : 

1 2 3 4x x x x 36.  

V× sè m¸y tØ lÖ nghÞch víi sè ngμy hoμn thμnh c«ng viÖc nªn ta cã : 

1 2 3 44x 6x 10x 12x .  
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§4. Mét sè bμi to¸n vÒ ®¹i l îng tØ lÖ nghÞch 

1.   Bμi to¸n 1

Mét « t« ®i tõ A ®Õn B hÕt 6 giê. Hái « t« ®ã ®i tõ A ®Õn B hÕt bao nhiªu giê 
nÕu nã ®i víi vËn tèc míi b»ng 1,2 lÇn vËn tèc cò ?

Gi¶i : Gäi vËn tèc cò vμ vËn tèc míi cña « t« lÇn l ît lμ 1v  (km/h) vμ 2v  (km/h) ;

thêi gian t ¬ng øng cña « t« ®i tõ A ®Õn B lÇn l ît lμ 1t  (h) vμ 2t  (h).

Ta cã : 2 1v 1,2v ,2 1 1t 6.1

Do vËn tèc vμ thêi gian cña mét vËt chuyÓn ®éng ®Òu trªn cïng mét qu·ng 
® êng lμ hai ®¹i l tØ lÖ hÞ h ª t ã

2

1

v2

v1 2

6 .
t

Tr¶ lêi : NÕu ®i B hÕt 5 giê.

2.   Bμi to¸n 2

Bèn ®éi m¸y cμ m viÖc trªn bèn c¸nh 
®ång cã diÖn tÝc «ng viÖc trong 4 ngμy, 
®éi thø hai trong i thø ttt  trong 12 ngμy. 
Hái mçi ®éi cã 

Gi¶i : Gäi sè m¸y cña bèn ®éi lÇn l ît lμ 1x ,1 2x ,2 3x ,3 4x .4

Ta cã : 

1 2 3 4x x x x 36.1 2 3 4x xx x3 433

V× sè m¸y tØ lÖ nghÞch víi sè ngμy hoμn thμnh c«ng viÖc nªn ta cã :

1 2 3 44x 6x 10x 12x .1 2 3 42 310x10x33
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Hay : 

1 2 3 4x x x x
1 1 1 1

4 6 10 12

 

Theo tÝnh chÊt cña d·y tØ sè b»ng nhau, ta cã : 

1 2 3 4 1 2 3 4x x x x x x x x 36
60.

1 1 1 1 1 1 1 1 36

4 6 10 12 4 6 10 12 60

 

VËy : 1
1 .x 60 15
4

 

  2
1 .x 60 10
6

 

  3
1 .x 60 6

10
 

  4
1 .x 60 5.

12
 

Tr¶ lêi : Sè m¸y cña bèn ®éi lÇn l ît lμ 15, 10, 6, 5. 

  ? Cho ba ®¹i l îng x, y, z. H·y cho biÕt mèi liªn hÖ gi÷a hai ®¹i l îng x vμ z, 

biÕt r»ng : 

a) x vμ y tØ lÖ nghÞch, y vμ z còng tØ lÖ nghÞch ; 

b) x vμ y tØ lÖ nghÞch, y vμ z tØ lÖ thuËn. 

Bμi tËp 

16. Hai ®¹i l îng x vμ y cã tØ lÖ nghÞch víi nhau hay kh«ng, nÕu : 

x 1 2 4 5 8 x 2 3 4 5 6 a) 

y 120 60 30 24 15
  ? 

b) 

y 30 20 15 12,5 10 
?

60 

Hay :

1 2 3 4x x x x1 2 32 3
1 1 1 1

4 6 10 12

Theo tÝnh chÊt cña d·y tØ sè b»ng nhau, ta cã :

1 2 3 4 1 2 3 4x x x x x x x x1 2 3 4 1 2 32 3 4 1 2 3 36
60.

1 1 1 1 1 1 1 1 36

4 6 10 12 4 6 10 12 60

x xx x2 322 3

VËy : 1
1

x 60 151
1

4
6060.

  2
1

x 62
1

6
6.

  3
1

x3
1

10
.

  4
1

x4
1

12
.

Tr¶ lêi : Sè m¸y

  ? Cho ba ®¹i l în a hai ®¹i l îng x vμ z, 

biÕt r»ng :

a) x vμ y tØ lÖ ng

b) x vμ y tØ lÖ ng

Bμi tËp

16. Hai ®¹i l îng x vμ y cã tØ lÖ nghÞch víi nhau hay kh«ng, nÕu : 

x 1 2 4 5 8 x 2 3 4 5 6a)

y 120 60 30 24 15
  ?

b) 

y 30 20 15 12,5 10 
?
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n

60 1111000060

60 6666666660

60 5.60
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17. Cho biÕt hai ®¹i l îng x vμ y tØ lÖ nghÞch víi nhau. §iÒn sè thÝch hîp vμo 
« trèng trong b¶ng sau : 

x 1    8 10 

y  8 4 
2

2
3

 1,6 

18. Cho biÕt 3 ng êi lμm cá mét c¸nh ®ång hÕt 6 giê. Hái 12 ng êi (víi cïng 
n¨ng suÊt nh  thÕ) lμm cá c¸nh ®ång ®ã hÕt bao nhiªu thêi gian ? 

LuyÖn tËp 

19. Víi cïng sè tiÒn ®Ó mua 51 mÐt v¶i lo¹i I cã thÓ mua ® îc bao nhiªu mÐt v¶i 
lo¹i II, biÕt r»ng gi¸ tiÒn 1 mÐt v¶i lo¹i II chØ b»ng 85% gi¸ tiÒn 1 mÐt v¶i 
lo¹i I ? 

20. §è vui : Trong mét cuéc thi ch¹y tiÕp søc 4  100m, ®éi thi gåm voi, s  tö, 

chã s¨n vμ ngùa ch¹y víi vËn tèc theo thø tù tØ lÖ víi 1 ; 1,5 ; 1,6 ; 2.  

 
 
 
 

 

 

 
 

H×nh 12 

Hái ®éi ®ã cã ph¸ ® îc "kØ lôc thÕ giíi" lμ 39 gi©y kh«ng, biÕt r»ng voi ch¹y 
hÕt 12 gi©y ? 

21. Ba ®éi m¸y san ®Êt lμm ba khèi l îng c«ng viÖc nh  nhau. §éi thø nhÊt 
hoμn thμnh c«ng viÖc trong 4 ngμy, ®éi thø hai trong 6 ngμy vμ ®éi thø ba 
trong 8 ngμy. Hái mçi ®éi cã bao nhiªu m¸y (cã cïng n¨ng suÊt), biÕt r»ng 
®éi thø nhÊt cã nhiÒu h¬n ®éi thø hai 2 m¸y ? 
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17. Cho biÕt hai ®¹i l îng x vμ y tØ lÖ nghÞch víi nhau. §iÒn sè thÝch hîp vμo 
« trèng trong b¶ng sau :

x 1   8 10 

y  8 4 
2

2
3

 1,6 

18. Cho biÕt 3 ng êi lμm cá mét c¸nh ®ång hÕt 6 giê. Hái 12 ng êi (víi cïng 
n¨ng suÊt nh  thÕ) lμm cá c¸nh ®ång ®ã hÕt bao nhiªu thêi gian ? 

LuyÖn tËp

19. Víi cïng sè tiÒn îc bao nhiªu mÐt v¶i
lo¹i II, biÕt r»ng 5% gi¸ tiÒn 1 mÐt v¶i 
lo¹i I ?

20. §è vui : Trong ®éi thi gåm voi, s  tö,

chã s¨n vμ ngùa vμ ngùa 1,5 ; 1,6 ; 2. 1,5 ; 1,6 ; 2. 

H×nh 12

Hái ®éi ®ã cã ph¸ ® îc "kØ lôc thÕ giíi" lμ 39 gi©y kh«ng, biÕt r»ng voi ch¹y 
hÕt 12 gi©y ?

21. Ba ®éi m¸y san ®Êt lμm ba khèi l îng c«ng viÖc nh  nhau. §éi thø nhÊt 
hoμn thμnh c«ng viÖc trong 4 ngμy, ®éi thø hai trong 6 ngμy vμ ®éi thø ba 
trong 8 ngμy. Hái mçi ®éi cã bao nhiªu m¸y (cã cïng n¨ng suÊt), biÕt r»ng 
®éi thø nhÊt cã nhiÒu h¬n ®éi thø hai 2 m¸y ?¬¬
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22. Mét b¸nh r¨ng c a cã 20 r¨ng quay mét phót ® îc 
60 vßng. Nã khíp víi mét b¸nh r¨ng c a kh¸c cã 
x r¨ng (h.13). Gi¶ sö b¸nh r¨ng c a thø hai quay 
mét phót ® îc y vßng. H·y biÓu diÔn y qua x.  

23. Hai b¸nh xe nèi víi nhau bëi mét d©y têi (h.14). 
B¸nh xe lín cã b¸n kÝnh 25cm, b¸nh xe nhá cã 
b¸n kÝnh 10cm. Mét phót b¸nh xe lín quay ® îc 
60 vßng. Hái mét phót b¸nh xe nhá quay ® îc bao 
nhiªu vßng ? 

 

 

 

 

 

 

 
 

H×nh 14 

§5. Hμm sè 

Hμm sè - mèi liªn quan gi÷a hai ®¹i l îng biÕn thiªn ? 

1.   Mét sè vÝ dô vÒ hμm sè 

Trong thùc tiÔn vμ trong to¸n häc ta th êng gÆp c¸c ®¹i l îng thay ®æi 
phô thuéc vμo sù thay ®æi cña c¸c ®¹i l îng kh¸c. 

VÝ dô 1 : NhiÖt ®é T (oC) t¹i c¸c thêi ®iÓm t (giê) trong cïng mét ngμy ® îc 
cho trong b¶ng sau : 

t (giê) 0 4 8 12 16 20 

T (oC) 20 18 22 26 24 21 

 

 

 

 

 

 
H×nh 13 

62 

22. Mét b¸nh r¨ng c a cã 20 r¨ng quay mét phót ® îc 
60 vßng. Nã khíp víi mét b¸nh r¨ng c a kh¸c cã 
x r¨ng (h.13). Gi¶ sö b¸nh r¨ng c a thø hai quay 
mét phót ® îc y vßng. H·y biÓu diÔn y qua x. 

23. Hai b¸nh xe nèi víi nhau bëi mét d©y têi (h.14).
B¸nh xe lín cã b¸n kÝnh 25cm, b¸nh xe nhá cã
b¸n kÝnh 10cm. Mét phót b¸nh xe lín quay ® îc
60 vßng. Hái mét phót b¸nh xe nhá quay ® îc bao
nhiªu vßng ?

Hμm sè - ng biÕn thiªn ?

1.   Mét sè vÝ dô vÒ hμm sè 

Trong thùc tiÔn vμ trong to¸n häc ta th êng gÆp c¸c ®¹i l îng thay ®æi 
phô thuéc vμo sù thay ®æi cña c¸c ®¹i l îng kh¸c. 

VÝ dô 1 : NhiÖt ®é T (oC) t¹i c¸c thêi ®iÓm t (giê) trong cïng mét ngμy ® îc
cho trong b¶ng sau :

t (giê) 0 4 8 12 16 20 

T (oC) 20 18 22 26 24 21 
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VÝ dô 2 : Khèi l îng m (g) cña mét thanh kim lo¹i ®ång chÊt cã khèi l îng 

riªng lμ 7,8 g/cm3 tØ lÖ thuËn víi thÓ tÝch V (cm3) theo c«ng thøc : m = 7,8V. 

 ?1 TÝnh c¸c gi¸ trÞ t ¬ng øng cña m khi V = 1 ; 2 ; 3 ; 4. 

VÝ dô 3 : Thêi gian t (h) cña mét vËt chuyÓn ®éng ®Òu trªn qu·ng ® êng 

50km tØ lÖ nghÞch víi vËn tèc v (km/h) cña nã theo c«ng thøc : 
50 .t
v

 

 ?2 TÝnh vμ lËp b¶ng c¸c gi¸ trÞ t ¬ng øng cña t khi v = 5 ; 10 ; 25 ; 50.  

NhËn xÐt : Trong vÝ dô 1, ta thÊy : 

 NhiÖt ®é T(oC) phô thuéc vμo sù thay ®æi cña thêi gian t (giê). 

 Víi mçi gi¸ trÞ cña t ta lu«n x¸c ®Þnh ® îc chØ mét gi¸ trÞ t ¬ng øng cña T. 

Ta nãi T lμ hμm sè cña t. 

T ¬ng tù, trong c¸c vÝ dô 2 vμ 3 ta nãi m lμ hμm sè cña V, t lμ hμm sè cña v. 

2.   Kh¸i niÖm hμm sè 

NÕu ®¹i l îng y phô thuéc vμo ®¹i l îng thay ®æi x sao cho víi mçi gi¸ trÞ 
cña x ta lu«n x¸c ®Þnh ® îc chØ mét gi¸ trÞ t ¬ng øng cña y th× y ® îc gäi lμ 
hμm sè cña x vμ x gäi lμ biÕn sè. 

   Chó ý :  Khi x thay ®æi mμ y lu«n nhËn mét gi¸ trÞ th× y ® îc gäi lμ hμm h»ng. 

 Hμm sè cã thÓ ® îc cho b»ng b¶ng (nh  trong vÝ dô 1), b»ng c«ng thøc (nh  
trong c¸c vÝ dô 2 vμ 3)... 

 Khi y lμ hμm sè cña x ta cã thÓ viÕt y = f(x), y = g(x)... Ch¼ng h¹n, víi 
hμm sè ® îc cho bëi c«ng thøc y = 2x + 3, ta cßn cã thÓ viÕt y = f(x) = 2x + 3 
vμ khi ®ã, thay cho c©u "khi x b»ng 3 th× gi¸ trÞ t ¬ng øng cña y lμ 9" (hoÆc 
c©u "khi x b»ng 3 th× y b»ng 9") ta viÕt f(3) = 9. 

Bμi tËp 

24. C¸c gi¸ trÞ t ¬ng øng cña hai ®¹i l îng x vμ y ® îc cho trong b¶ng sau : 

x 4 3 2 1 1 2 3 4 

y 16 9 4 1 1 4 9 16 

§¹i l îng y cã ph¶i lμ hμm sè cña ®¹i l îng x kh«ng ? 
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VÝ dô 2 : Khèi l îng m (g) cña mét thanh kim lo¹i ®ång chÊt cã khèi l îng 

riªng lμ 7,8 g/cm3 tØ lÖ thuËn víi thÓ tÝch V (cm3) theo c«ng thøc : m = 7,8V.h

 ?1 TÝnh c¸c gi¸ trÞ t ¬ng øng cña m khi V = 1 ; 2 ; 3 ; 4. 

VÝ dô 3 : Thêi gian t (h) cña mét vËt chuyÓn ®éng ®Òu trªn qu·ng ® êng 

50km tØ lÖ nghÞch víi vËn tèc v (km/h) cña nã theo c«ng thøc : 
50 .t
v

 ?2 TÝnh vμ lËp b¶ng c¸c gi¸ trÞ t ¬ng øng cña t khi v = 5 ; 10 ; 25 ; 50. 

NhËn xÐt : Trong vÝ dô 1, ta thÊy :

 NhiÖt ®é T(oC) phô thuéc vμo sù thay ®æi cña thêi gian t (giê). 

 Víi mçi gi¸ trÞ cña t ta lu«n x¸c ®Þnh ® îc chØ mét gi¸ g cña T. 

Ta nãi T lμ hμm

TTT ¬ng tù, trong V, t lμ hμm sè cña v.

2.   Kh¸i niÖm hμ

NÕu ®¹i l îng y ao cho víi mçi gi¸ trÞ 
cña x ta lu«n x¸ ña y th× y ®®® îc gäi lμ
hμm sè cña x vμ

  Chó ý : Khi x t ®®® îc gäi lμ hμm h»ng. 

Hμm sè cã thÓ ), b»ng c«ng thøc (nh
trong c¸c vÝ dô 2

Khi y lμ hμm g(x)... Ch¼ng h¹n, víi 
hμm sè ®®® îc cho Ó viÕt y = f(x) = 2x + 3
vμ khi ®ã, thay c øng cña y lμ 9" (hoÆc
c©u "khi x b»ng 3 th× y b»ng 9") ta viÕt f(3) = 9.

Bμi tËp

24. C¸c gi¸ trÞ t ¬ng øng cña hai ®¹i l îng x vμ y ® îc cho trong b¶ng sau : 

x 4 3 2 1 1 2 3 4 

y 16 9 4 1 1 4 9 16

§¹i l îng y cã ph¶i lμ hμm sè cña ®¹i l îng x kh«ng ? 
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25. Cho hμm sè y = f(x) = 23x 1.  TÝnh : 
1

f
2

 ; f(1) ; f(3). 

26. Cho hμm sè y = 5x  1. LËp b¶ng c¸c gi¸ trÞ t ¬ng øng cña y khi 

x = 5 ;  4 ; 3 ; 2 ; 0 ; 
1 .
5

 

LuyÖn tËp 

27. §¹i l îng y cã ph¶i lμ hμm sè cña ®¹i l îng x kh«ng, nÕu b¶ng c¸c gi¸ trÞ 
t ¬ng øng cña chóng lμ : 

a) 
x 3 2 1 

1

2
 1 2 

 y 5 7,5 15 30 15 7,5

? 

 

x 0 1 2 3 4 b) 

y 2 2 2 2 2 
? 

28. Cho hμm sè y = f(x) 
12 .
x

 

a) TÝnh f(5) ;  f( 3). 

b) H·y ®iÒn c¸c gi¸ trÞ t ¬ng øng cña hμm sè vμo b¶ng sau : 

x  6  4  3 2 5 6 12 

f(x) 
12

x
        

29. Cho hμm sè y = f(x) = 2x 2.  H·y tÝnh : f(2) ; f(1) ; f(0) ; f( 1) ; f( 2). 

30. Cho hμm sè y = f(x) = 1  8x. Kh¼ng ®Þnh nμo sau ®©y lμ ®óng : 

a) f( 1) = 9 ?     b) 
1

f 3
2

 ?    c) f(3) = 25 ? 
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25. Cho hμm sè y = f(x) = 23x 1.2  TÝnh : f
2

11

22
 ; f(1) ; f(3).

26. Cho hμm sè y = 5x  1. LËp b¶ng c¸c gi¸ trÞ t ¬ng øng cña y khi 

x = 5 ;  4 ; 3 ; 2 ; 0 ; 
1 .
5

LuyÖn tËp

27. §¹i l îng y cã ph¶i lμ hμm sè cña ®¹i l îng x kh«ng, nÕu b¶ng c¸c gi¸ trÞ
t ¬ng øng cña chóng lμ :

a)
x

1
2 

y 7,5

? 

b) 
? 

28. Cho hμm sè y =

a) TÝnh f(5) ;  

b) H·y ®iÒn c¸c sau : 

x  6  4  3 2 5 6 12 

f(x)
12

x
      

29. Cho hμm sè y = f(x) = 2x 2.2  H·y tÝnh : f(2) ; f(1) ; f(0) ; f( 1) ; f( 2). 

30. Cho hμm sè y = f(x) = 1  8x. Kh¼ng ®Þnh nμo sau ®©y lμ ®óng : 

a) f( 1) = 9 ?     b) f 3
2
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31. Cho hμm sè 
2

y x.
3

 §iÒn sè thÝch hîp vμo « trèng trong b¶ng sau :  

x  0,5   4,5 9 

y  2 0   

                                     §6. MÆt ph¼ng to¹ ®é 

Lμm thÕ nμo ®Ó x¸c ®Þnh ® îc vÞ trÝ 
cña mét ®iÓm trªn mÆt ph¼ng ? 

1.   §Æt vÊn ®Ò 

VÝ dô 1 : ë líp 6 ta ®· biÕt r»ng, mçi ®Þa ®iÓm trªn b¶n ®å ®Þa lÝ ® îc 

x¸c ®Þnh bëi mét cÆp gåm hai sè (to¹ ®é ®Þa lÝ) lμ kinh ®é vμ vÜ ®é. Ch¼ng h¹n : 

To¹ ®é ®Þa lÝ cña mòi Cμ Mau lμ :  104o40'§ 

                         8o30'B 

VÝ dô 2 : Quan s¸t 
chiÕc vÐ xem phim ë 
h×nh 15. 
Trªn ®ã cã dßng 
ch÷ "Sè ghÕ : H1". 
Ch÷ in hoa H chØ sè 
thø tù cña d·y ghÕ, 
sè 1 bªn c¹nh chØ 
sè thø tù cña ghÕ 
trong d·y. CÆp gåm 
mét ch÷ vμ mét sè 
nh  vËy x¸c ®Þnh vÞ 
trÝ chç ngåi trong 
r¹p cña ng êi cã 
tÊm vÐ nμy. 

 

 

 
 

 
 

 
 
 
 

H×nh 15 
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31. Cho hμm sè 
2

y x.
3

 §iÒn sè thÝch hîp vμo « trèng trong b¶ng sau : 

x  0,5   4,5 9 

y 2 0   

                                     §6. MÆt ph¼ng to¹ ®é 

1.   §Æt vÊn ®Ò

VÝ dô 1 : ë líp 6 ta ®· biÕt r»ng, mçi ®Þa ®iÓm trªn b¶n ®å ®Þa lÝ ®® îc

x¸c ®Þnh bëi mét vμ vÜ ®é. Ch¼ng h¹n : μ

To¹ ®é ®Þa lÝ cñ

       

VÝ dô 2 :

g ? 
Lμm thÕ nμo ®Ó x¸c ®Þnh ® îc

Quan s¸t
chiÕc vÐ xem phim ë 
h×nh 15. 
Trªn ®ã cã dßng 
ch÷ "Sè ghÕ : H1". 
Ch÷ in hoa H chØ sè 
thø tù cña d·y ghÕ,
sè 1 bªn c¹nh chØ 
sè thø tù cña ghÕ 
trong d·y. CÆp gåm
mét ch÷ vμ mét sè 
nh  vËy x¸c ®Þnh vÞ
trÝ chç ngåi trong
r¹p cña ng êi cã
tÊm vÐ nμy. H×nh 15
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Trong to¸n häc, ®Ó x¸c ®Þnh vÞ 
trÝ cña mét ®iÓm trªn mÆt ph¼ng 
ng êi ta th êng dïng mét cÆp 
gåm hai sè. 
Lμm thÕ nμo ®Ó cã cÆp sè ®ã ? 

2.   MÆt ph¼ng to¹ ®é 
Trªn mÆt ph¼ng, ta vÏ hai trôc 
sè Ox, Oy vu«ng gãc víi nhau 
vμ c¾t nhau t¹i gèc cña mçi trôc 
sè nh  h×nh 16. Khi ®ã ta cã hÖ 
trôc to¹ ®é Oxy. 
C¸c trôc Ox vμ Oy gäi lμ c¸c 
trôc to¹ ®é. Ox gäi lμ trôc 
hoμnh, Oy gäi lμ trôc tung. 
Ng êi ta th êng vÏ Ox n»m 
ngang, Oy th¼ng ®øng. 
Giao ®iÓm O biÓu diÔn sè 0 cña 
c¶ hai trôc gäi lμ gèc to¹ ®é. 
MÆt ph¼ng cã hÖ trôc to¹ ®é Oxy gäi lμ mÆt ph¼ng to¹ ®é Oxy. 
Hai trôc to¹ ®é chia mÆt ph¼ng thμnh bèn gãc : Gãc phÇn t  thø I, II, III, IV 
theo thø tù ng îc chiÒu quay cña kim ®ång hå. 

  Chó ý : C¸c ®¬n vÞ dμi trªn hai trôc to¹ ®é ® îc chän b»ng nhau (nÕu 
kh«ng nãi g× thªm). 

3.   To¹ ®é cña mét ®iÓm trong mÆt ph¼ng to¹ ®é 

Trong mÆt ph¼ng to¹ ®é Oxy 
cho mét ®iÓm P bÊt k×. Tõ P vÏ 
c¸c ® êng vu«ng gãc víi c¸c 
trôc to¹ ®é. Gi¶ sö, c¸c ® êng 
vu«ng gãc nμy c¾t trôc hoμnh 
t¹i ®iÓm 1,5 vμ trôc tung t¹i 
®iÓm 3 (h.17). Khi ®ã cÆp sè 
(1,5 ; 3) gäi lμ to¹ ®é cña ®iÓm 
P vμ kÝ hiÖu P (1,5 ; 3). Sè 1,5 
gäi lμ hoμnh ®é vμ sè 3 gäi lμ 
tung ®é cña ®iÓm P. 

 ?1  VÏ mét hÖ trôc to¹ ®é Oxy (trªn 
giÊy kÎ « vu«ng) vμ ®¸nh dÊu 
vÞ trÝ cña c¸c ®iÓm P, Q lÇn l ît 
cã to¹ ®é lμ (2 ; 3) ; (3 ; 2). 

H×nh 16 

   H×nh 17 
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Trong to¸n häc, ®Ó x¸c ®Þnh vÞ 
trÝ cña mét ®iÓm trªn mÆt ph¼ng
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ng êi ta th êng dïng mét cÆp
gåm hai sè.
Lμm thÕ nμo ®Ó cã cÆp sè ®ã ?

2.   MÆt ph¼ng to¹ ®é
Trªn mÆt ph¼ng, ta vÏ hai trôc
sè Ox, Oy vu«ng gãc víi nhau
vμ c¾t nhau t¹i gèc cña mçi trôc

y g g

sè nh  h×nh 16. Khi ®ã ta cã hÖ
trôc to¹ ®é Oxy. 
C¸c trôc Ox vμ Oy gäi lμ c¸c 
trôc to¹ ®é. Ox gäi lμ trôc 
hoμnh, Oy gäi lμ trôc tung.
Ng êi ta th êng vÏ Ox n»m
ngang, Oy th¼ng
Giao ®iÓm O bi
c¶ hai trôc gäi lμ
MÆt ph¼ng cã hÖ Oxy.
Hai trôc to¹ ®é chia mÆt ph¼ng thμnh bèn gãc : Gãc phÇn t  thø I, II, III, IV
theo thø tù ng î

  Chó ý : C¸c ® chän b»ng nhau (nÕu
kh«ng nãi g× thª

3.   To¹ ®é cña m

Trong mÆt ph¼
cho mét ®iÓm P
c¸c ® êng vu«
trôc to¹ ®é. Gi
vu«ng gãc nμy c¾t trôc hoμnh
t¹i ®iÓm 1,5 vμ trôc tung t¹i 
®iÓm 3 (h.17). Khi ®ã cÆp sè 
(1,5 ; 3) gäi lμ to¹ ®é cña ®iÓm
P vμ kÝ hiÖu P (1,5 ; 3). Sè 1,5
gäi lμ hoμnh ®é vμ sè 3 gäi lμ
tung ®é cña ®iÓm P.

 ?1  VÏ mét hÖ trôc to¹ ®é Oxy (trªn
giÊy kÎ « vu«ng) vμ ®¸nh dÊu
vÞ trÝ cña c¸c ®iÓm P, Q lÇn l ît 
cã to¹ ®é lμ (2 ; 3) ; (3 ; 2).
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H×nh 18 

Trªn mÆt ph¼ng to¹ ®é (h.18) : 
 Mçi ®iÓm M x¸c ®Þnh mét cÆp sè 0 0(x ; y ).  Ng îc l¹i, mçi cÆp sè 

0 0(x ; y )  x¸c ®Þnh mét ®iÓm M.  

 CÆp sè 0 0(x ; y )  gäi lμ to¹ ®é cña ®iÓm M, 0x  lμ hoμnh ®é vμ 0y  lμ tung ®é 

cña ®iÓm M. 
 §iÓm M cã to¹ ®é 0 0(x ; y )  ® îc kÝ hiÖu lμ 0 0M(x ; y ).  

 ?2 ViÕt to¹ ®é cña gèc O. 

Bμi tËp 

32. a) ViÕt to¹ ®é c¸c ®iÓm M, 
N, P, Q trong h×nh 19. 

b) Em cã nhËn xÐt g× vÒ 
to¹ ®é cña c¸c cÆp ®iÓm M 
vμ N, P vμ Q ? 

33. VÏ mét hÖ trôc to¹ ®é Oxy 
vμ ®¸nh dÊu c¸c ®iÓm 

1
A 3 ;

2
 ; 

2
B 4 ;

4
 ; 

C (0 ; 2,5). 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

H×nh 19 

M(x0 ;y0) 
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H×nh 18

Trªn mÆt ph¼ng to¹ ®é (h.18) :
 Mçi ®iÓm M x¸c ®Þnh mét cÆp sè 0 0(x ; y ).0 0  N mçi cÆp sè 

0 0(x ; y )0 0  x¸c ®Þ

 CÆp sè 0 0(x ; y0 0 h ®é vμ 0y  lμ tung ®é 

cña ®iÓm M. 
 §iÓm M cã to 0).0

 ?2 ViÕt to¹ ®é cña 

32. a) ViÕt to¹ ®é c
N, P, Q trong h×

b) Em cã nhËn
to¹ ®é cña c¸c 
vμ N, P vμ Q ?

33. VÏ mét hÖ trôc 
vμ ®¸nh dÊu c¸c ®iÓm 

A
1

3 ;
1

3
2

3 ;
2

 ; B
2

4 ;
2

4
4

4 ;
4

 ;

C (0 ; 2,5).

H×nh 19

M(x0 ;y0)

3 ;;
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Þnh mét ®iÓm M.  

00
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nh

nh mét ®iÓm M.  
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LuyÖn tËp 

34. a) Mét ®iÓm bÊt k× trªn trôc 
hoμnh cã tung ®é b»ng bao 
nhiªu ? 

b) Mét ®iÓm bÊt k× trªn trôc 
tung cã hoμnh ®é b»ng bao 
nhiªu ? 

35. T×m to¹ ®é c¸c ®Ønh cña 
h×nh ch÷ nhËt ABCD vμ cña 
h×nh tam gi¸c PQR trong 
h×nh 20. 

36. VÏ mét hÖ trôc to¹ ®é Oxy vμ ®¸nh dÊu c¸c ®iÓm A (  4 ; 1) ; B ( 2 ; 1) ; 
C ( 2 ; 3) ; D ( 4 ; 3). Tø gi¸c ABCD lμ h×nh g× ? 

37. Hμm sè y ® îc cho trong b¶ng sau : 

x 0 1 2 3 4 
y 0 2 4 6 8 

a) ViÕt tÊt c¶ c¸c cÆp gi¸ trÞ t ¬ng øng (x ; y) cña hμm sè trªn. 
b) VÏ mét hÖ trôc to¹ ®é Oxy vμ x¸c ®Þnh c¸c ®iÓm biÓu diÔn c¸c cÆp gi¸ trÞ 
t ¬ng øng cña x vμ y ë c©u a. 

38. ChiÒu cao vμ 
tuæi cña bèn 
b¹n Hång, 
Hoa, §μo, Liªn 
® îc biÓu diÔn 
trªn mÆt ph¼ng 
to¹ ®é (h.21). 
H·y cho biÕt : 
a) Ai lμ ng êi 
cao nhÊt vμ cao 
bao nhiªu ? 
b) Ai lμ ng êi Ýt 
tuæi nhÊt vμ bao 
nhiªu tuæi ? 
c) Hång vμ 
Liªn ai cao 
h¬n vμ ai nhiÒu 
tuæi h¬n ? 

       H×nh 21 

H×nh 20 

68 

LuyÖn tËp

34. a) Mét ®iÓm bÊt k× trªn trôc
hoμnh cã tung ®é b»ng bao
nhiªu ?

b) Mét ®iÓm bÊt k× trªn trôc
tung cã hoμnh ®é b»ng bao
nhiªu ?

35. T×m to¹ ®é c¸c ®Ønh cña
h×nh ch÷ nhËt ABCD vμ cña 
h×nh tam gi¸c PQR trong
h×nh 20.

36. VÏ mét hÖ trôc to¹ ®é Oxy vμ ®¸nh dÊu c¸c ®iÓm A ( B ( 2 ; 1) ; 
C ( 2 ; 3) ; D ( 4 ; 3) Tø gi¸c ABCD lμ h×nh g× ?

37. Hμm sè y ® îc 

a) ViÕt tÊt c¶ c¸ sè trªn. 
b) VÏ mét hÖ trô Óu diÔn c¸c cÆp gi¸ trÞ
t ¬ng øng cña x

38. ChiÒu cao vμ 
tuæi cña bèn 
b¹n Hång,
Hoa, §μo, Liªn 
®®® îc biÓu diÔn 
trªn mÆt ph¼ng 
to¹ ®é (h.21).
H·y cho biÕt :
a) Ai lμ ng êi 
cao nhÊt vμ cao
bao nhiªu ?
b) Ai lμ ng êi Ýt 
tuæi nhÊt vμ bao 
nhiªu tuæi ?
c) Hång vμ 
Liªn ai cao
h¬n vμ ai nhiÒu
tuæi h¬n ?

       H×nh 21

H×nh 2
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( 4 ; 3). Tø gi¸c ABCD lμ h×nh g× ? 
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Cã thÓ em ch a biÕt 

Bμn cê vua cã 8 cét (a, b, c, d, e, f, g, h) vμ 8 hμng 
(1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8) (h.22). Mçi « trªn bμn cê vua 
øng víi mét cÆp gåm mét ch÷ vμ mét sè. Ch¼ng 
h¹n, « ë gãc trªn cïng bªn ph¶i øng víi cÆp (h ; 8) 
mμ trªn thùc tÕ th êng ® îc kÝ hiÖu lμ « h8 ; « ë gãc 
d íi cïng bªn tr¸i lμ « a1 ; « cña qu©n m· ®ang 
®øng lμ c3. 

Nh  vËy, khi nãi mét qu©n cê ®ang ®øng ë vÞ trÝ, ch¼ng 
h¹n e4 th× biÕt ngay nã ®ang ë cét e vμ hμng 4. 

§7. §å thÞ cña hμm sè y = ax (a  0) 

Nhê cã mÆt ph¼ng to¹ ®é ta cã thÓ biÓu diÔn trùc quan 
mèi quan hÖ phô thuéc gi÷a hai ®¹i l îng 

1.   §å thÞ cña hμm sè lμ g× ? 

 ?1 Hμm sè y = f(x) ® îc cho b»ng b¶ng sau : 

x  2  1 0 0,5 1,5

y 3 2  1 1  2

a) ViÕt tËp hîp {(x ; y)} c¸c cÆp gi¸ trÞ t ¬ng øng cña x vμ y x¸c ®Þnh 
hμm sè trªn ; 
b) VÏ mét hÖ trôc to¹ ®é Oxy vμ ®¸nh dÊu c¸c ®iÓm cã to¹ ®é lμ c¸c 
cÆp sè trªn. 

 TËp hîp c¸c ®iÓm biÓu diÔn c¸c cÆp sè nh  thÕ gäi lμ ®å thÞ cña hμm sè 
y = f(x). Nh  vËy : 

 §å thÞ cña hμm sè y = f(x) lμ tËp hîp tÊt c¶ c¸c ®iÓm biÓu diÔn c¸c cÆp gi¸ 
trÞ t ¬ng øng (x ; y) trªn mÆt ph¼ng to¹ ®é. 

VÝ dô 1 : VÏ ®å thÞ cña hμm sè ®· cho trong   ?1   . 

Gi¶i : Tr íc hÕt, ta vÏ hÖ trôc to¹ ®é Oxy.  

§å thÞ cña hμm sè y = f(x) ®· cho gåm n¨m ®iÓm M, N, P, Q, R nh  trong 
h×nh 23. 

 

 

 

 

 

 

H×nh 22 
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Cã thÓ em ch a biÕt 

Bμn cê vua cã 8 cét (a, b, c, d, e, f, g, h) vμ 8 hμng
(1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8) (h.22). Mçi « trªn bμn cê vua 
øng víi mét cÆp gåm mét ch÷ vμ mét sè. Ch¼ng
h¹n, « ë gãc trªn cïng bªn ph¶i øng víi cÆp (h ; 8) 
mμ trªn thùc tÕ th êng ® îc kÝ hiÖu lμ « h8 ; « ë gãc 
d íi cïng bªn tr¸i lμ « a1 ; « cña qu©n m· ®ang
®øng lμ c3.

Nh  vËy, khi nãi mét qu©n cê ®ang ®øng ë vÞ trÝ, ch¼ng 
h¹n e4 th× biÕt ngay nã ®ang ë cét e vμ hμng 4.

§7. §å thÞ cña hμm sè y = ax (a 0)

1.   §å thÞ cña hμ

 ?1 Hμm sè y = f(x)

a) ViÕt tËp hîp cña x vμ y x¸c ®Þnh 
hμm sè trªn ; 
b) VÏ mét hÖ t Óm cã to¹ ®é lμ c¸c
cÆp sè trªn.

 TËp hîp c¸c ® lμ ®å thÞ cña hμm sè 
y = f(x). Nh  vËy : 

§å thÞ cña hμm sè y = f(x)è lμ tËp hîp tÊt c¶ c¸c ®iÓm biÓu diÔn c¸c cÆp gi¸¶
trÞ t ¬ng øng (x ; y)g trªn mÆt ph¼ng to¹ ®é.¼¼

VÝ dô 1 : VÏ ®å thÞ cña hμm sè ®· cho trong  ?1 .   

Gi¶i : Tr

diÔn trùc quan
¹i l îng

Nhê cã m
mè

íc hÕt, ta vÏ hÖ trôc to¹ ®é Oxy. 

§å thÞ cña hμm sè y = f(x) ®· cho gåm n¨m ®iÓm M, N, P, Q, R nh  trong
h×nh 23. 

H×nh 22 
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H×nh 23 

2.   §å thÞ cña hμm sè y = ax (a  0) 

XÐt hμm sè y = 2x. V× biÕn sè x cã thÓ nhËn v« sè gi¸ trÞ nªn ta kh«ng thÓ 
liÖt kª hÕt ® îc c¸c cÆp sè (x ; y). Ta thö vÏ mét sè ®iÓm thuéc ®å thÞ cña nã 
vμ qua ®ã xÐt xem ®å thÞ cã h×nh d¹ng nh  thÕ nμo. 

 ?2 Cho hμm sè y = 2x. 

a) ViÕt n¨m cÆp sè (x ; y) víi x =  2 ;  1 ; 0 ; 1 ; 2 ; 

b) BiÓu diÔn c¸c cÆp sè ®ã trªn mÆt ph¼ng to¹ ®é Oxy ;

c) VÏ ® êng th¼ng qua hai ®iÓm (  2 ;  4) ; (2 ; 4). KiÓm tra b»ng th íc 
th¼ng xem c¸c ®iÓm cßn l¹i cã n»m trªn ® êng th¼ng ®ã hay kh«ng ? 

Ng êi ta ®· chøng minh ® îc r»ng : 

§å thÞ cña hμm sè y = ax (a  0) lμ mét ® êng th¼ng ®i qua gèc to¹ ®é. 

 ?3 Tõ kh¼ng ®Þnh trªn, ®Ó vÏ ®å thÞ cña hμm sè y = ax (a  0) ta cÇn biÕt mÊy 
®iÓm thuéc ®å thÞ ? 

 ?4  XÐt hμm sè y = 0,5x. 

a) H·y t×m mét ®iÓm A kh¸c ®iÓm gèc O thuéc ®å thÞ cña hμm sè trªn. 

b) § êng th¼ng OA cã ph¶i lμ ®å thÞ cña hμm sè y = 0,5x hay kh«ng ? 

70 

2.   §å thÞ cña hμ

XÐt hμm sè y = ¸ trÞ nªn ta kh«ng thÓ
liÖt kª hÕt ® îc c¸c cÆp sè (x ; y). Ta thö vÏ mét sè ®iÓm thuéc ®å thÞ cña nã 
vμ qua ®ã xÐt xe

 ?2 Cho hμm sè y =

a) ViÕt n¨m cÆp

b) BiÓu diÔn c¸c

c) VÏ ®®® êng th¼ KiÓm tra b»ng th íc 
th¼ng xem c¸c ® ã hay kh«ng ?

Ng êi ta ®· chøng minh ® îc r»ng : 

§å thÞ cña hμm sè y = ax (a  0) lμ mét ®®® êng th¼ng ®i qua gèc to¹ ®é.

 ?3 Tõ kh¼ng ®Þnh trªn, ®Ó vÏ ®å thÞ cña hμm sè y = ax (a  0) ta cÇn biÕt mÊy
®iÓm thuéc ®å thÞ ?

 ?4 XÐt hμm sè y = 0,5x.è

a) H·y t×m mét ®iÓm A kh¸c ®iÓm gèc O thuéc ®å thÞ cña hμm sè trªn.

b) § êng th¼ng OAg cã ph¶i lμ ®å thÞ cña hμm sè y = 0,5xè  hay kh«ng ?
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NhËn xÐt : V× ®å thÞ cña hμm sè y = ax lμ mét ® êng th¼ng ®i qua gèc 
to¹ ®é nªn khi vÏ ta chØ cÇn x¸c ®Þnh thªm mét ®iÓm thuéc ®å thÞ vμ kh¸c 
®iÓm gèc O. Muèn vËy, ta cho x mét gi¸ trÞ kh¸c 0 vμ t×m gi¸ trÞ t ¬ng 
øng cña y. CÆp gi¸ trÞ ®ã lμ to¹ ®é cña ®iÓm thø hai. 

VÝ dô 2 : VÏ ®å thÞ cña 
hμm sè : y = 1,5x. 

Gi¶i : 

VÏ hÖ trôc to¹ ®é Oxy (h.24). 

Víi x = 2 ta ® îc y = 3, 
®iÓm A( 2 ; 3) thuéc ®å thÞ 
cña hμm sè y = 1,5x. VËy 
® êng th¼ng OA lμ ®å thÞ 
cña hμm sè ®· cho. 

 

 

Bμi tËp 

39. VÏ trªn cïng mét hÖ trôc to¹ ®é 
Oxy ®å thÞ cña c¸c hμm sè : 

a) y = x ;   b) y = 3x ; 

c) y = 2x ;   d) y = x. 

40. §å thÞ cña hμm sè y = ax n»m ë 
nh÷ng gãc phÇn t  nμo cña mÆt 
ph¼ng to¹ ®é Oxy (h.25), nÕu : 

a) a > 0 ?             

b) a < 0 ? 

 

H×nh 25 

H×nh 24 
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NhËn xÐt : V× ®å thÞ cña hμm sè y = ax lμ mét ® êng th¼ng ®i qua gèc
to¹ ®é nªn khi vÏ ta chØ cÇn x¸c ®Þnh thªm mét ®iÓm thuéc ®å thÞ vμ kh¸c 
®iÓm gèc O. Muèn vËy, ta cho x mét gi¸ trÞ kh¸c 0 vμ t×m gi¸ trÞ t ¬ng 
øng cña y. CÆp gi¸ trÞ ®ã lμ to¹ ®é cña ®iÓm thø hai.

VÝ dô 2 : VÏ ®å thÞ cña 
hμm sè : y = 1,5x.

Gi¶i : 

VÏ hÖ trôc to¹ ®é Oxy (h.24).

Víi x = 2 ta ® îc y = 3, 
®iÓm A( 2 ; 3) thuéc ®å thÞ
cña hμm sè y = 1,5x. VËy
® êng th¼ng OA lμ ®å thÞ 
cña hμm sè ®· c

39. VÏ trªn cïng m
Oxy ®å thÞ cña c

a) y = x ;   

c) y = 2x ;   d) y = x.

40. §å thÞ cña hμm sè y = ax n»m ë 
nh÷ng gãc phÇn t  nμo cña mÆt 
ph¼ng to¹ ®é Oxy (h.25), nÕu : 

a) a > 0 ?            

b) a < 0 ?

H×nh 25

24

h÷n p
hÞ

x ; d) y x

c

cho. 

m
c

cho. 

BμBμBμμμμi tËp p p pppp

ét hhhhhÖ trrrrôôôôcôô  to¹ ®é 
c¸c hhhμmmmmmmμm sè : 

b) ) ))) )) y yyy yy = 3x3x3x3xx3xx3 ;;;;;;  

d) y x

HHHH×nh 

d

=

m s

BBBμ

h÷ng
thÞ c
g

thÞ cñ

2x ;  

 

c¸
h

a c¸c h
Ö tr

g to¹
gãc 
o¹

c ph
a hμm 

 d) 

b) y =

m sè 
c to
è

¹ ®

BBμ
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41. Nh÷ng ®iÓm nμo sau ®©y thuéc ®å thÞ cña hμm sè y = 3x : 

1
A ; 1

3
 ;    

1
B ; 1

3
 ;    C(0 ; 0). 

LuyÖn tËp 

42. § êng th¼ng OA trong h×nh 26 lμ ®å 
thÞ cña hμm sè y = ax. 
a) H·y x¸c ®Þnh hÖ sè a ; 
b) §¸nh dÊu ®iÓm trªn ®å thÞ cã 

hoμnh ®é b»ng 
1

2
 ; 

c) §¸nh dÊu ®iÓm trªn ®å thÞ cã 
tung ®é b»ng 1. 
 

 

 

 

 

 

 

 

43.  Trong h×nh 27 : §o¹n th¼ng 
OA lμ ®å thÞ biÓu diÔn chuyÓn 
®éng cña ng êi ®i bé vμ ®o¹n 
th¼ng OB lμ ®å thÞ biÓu diÔn 
chuyÓn ®éng cña ng êi ®i xe 
®¹p. Mçi ®¬n vÞ trªn trôc Ot 
biÓu thÞ mét giê, mçi ®¬n vÞ 
trªn trôc OS biÓu thÞ m êi 
kil«mÐt. Qua ®å thÞ, em h·y 
cho biÕt : 

a) Thêi gian chuyÓn ®éng 
cña ng êi ®i bé, cña ng êi ®i 
xe ®¹p.  

H×nh 27 

H×nh 26 
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41. Nh÷ng ®iÓm nμo sau ®©y thuéc ®å thÞ cña hμm sè y = 3x : 

A
3

1
; 1

1
1

1

3
; 1

3
 ;    B

3

1
; 1

1
1

1

3
; 1

3
 ;    C(0 ; 0). 

LuyÖn tËp

42. § êng th¼ng OA trong h×nh 26 lμ ®å
thÞ cña hμm sè y = ax.
a) H·y x¸c ®Þnh hÖ sè a ;
b) §¸nh dÊu ®iÓm trªn ®å thÞ cã 

hoμnh ®é b»ng
1

2
 ;

c) §¸nh dÊu ®iÓm trªn ®å thÞ cã 
tung ®é b»ng 1

43.  Trong h×nh 27 
OA lμ ®å thÞ biÓ
®éng cña ng êi 
th¼ng OB lμ ®å thÞ biÓu diÔn 
chuyÓn ®éng cña ng êi ®i xe
®¹p. Mçi ®¬n vÞ trªn trôc Ot 
biÓu thÞ mét giê, mçi ®¬n vÞ
trªn trôc OS biÓu thÞ m êi 
kil«mÐt. Qua ®å thÞ, em h·y
cho biÕt :

a) Thêi gian chuyÓn ®éng 
cña ng êi ®i bé, cña ng êi ®i
xe ®¹p. 
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b) Qu·ng ® êng ®i ® îc cña ng êi ®i bé, cña ng êi ®i xe ®¹p. 

c) VËn tèc (km/h) cña ng êi ®i bé, cña ng êi ®i xe ®¹p. 

44. VÏ ®å thÞ cña hμm sè y = f(x) =  0,5x. B»ng ®å thÞ h·y t×m : 

a) f(2) ; f( 2) ; f(4) ; f(0) ; 

b) Gi¸ trÞ cña x khi y = 1 ; y = 0 ; y = 2,5 ; 

c) C¸c gi¸ trÞ cña x khi y d ¬ng, khi y ©m. 

45.  Hai c¹nh cña h×nh ch÷ nhËt cã ®é dμi lμ 3 m vμ x (m). 

H·y viÕt c«ng thøc biÓu diÔn diÖn tÝch y 2(m )  theo x. 

V× sao ®¹i l îng y lμ hμm sè cña ®¹i l îng x ? 

H·y vÏ ®å thÞ cña hμm sè ®ã. 

Xem ®å thÞ, h·y cho biÕt : 
a) DiÖn tÝch cña h×nh ch÷ nhËt b»ng bao nhiªu khi x = 3 m ? x = 4 m ? 

b) C¹nh x b»ng bao nhiªu khi diÖn tÝch y cña h×nh ch÷ nhËt b»ng 6 m2 ? 

9 m2 ? 

46. §å thÞ trong h×nh 28 ® îc sö dông ®Ó ®æi ®¬n vÞ ®é dμi tõ in-s¬ sang 

xentimÐt. 

Xem ®å thÞ h·y cho biÕt 2in (in-s¬), 3in (in-s¬), b»ng kho¶ng bao nhiªu 

xentimÐt ? 

 

H×nh 28 
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b) Qu·ng ® êng ®i ® îc cña ng êi ®i bé, cña ng êi ®i xe ®¹p.

c) VËn tèc (km/h) cña ng êi ®i bé, cña ng êi ®i xe ®¹p. 

44. VÏ ®å thÞ cña hμm sè y = f(x) =  0,5x. B»ng ®å thÞ h·y t×m :

a) f(2) ; f( 2) ; f(4) ; f(0) ;

b) Gi¸ trÞ cña x khi y = 1 ; y = 0 ; y = 2,5 ;

c) C¸c gi¸ trÞ cña x khi y d ¬ng, khi y ©m. 

45.  Hai c¹nh cña h×nh ch÷ nhËt cã ®é dμi lμ 3 m vμ x (m). 

H·y viÕt c«ng thøc biÓu diÔn diÖn tÝch y 2(m )  theo x.2

V× sao ®¹i l îng y lμ hμm sè cña ®¹i l îng x ? 

H·y vÏ ®å thÞ cña hμm sè ®ã. 

Xem ®å thÞ, h·y cho biÕt : 
a) DiÖn tÝch cña 3 m ? x = 4 m ?

b) C¹nh x b»ng h÷ nhËt b»ng 6 m2 ?

9 m2 ?

46. §å thÞ trong h× ®é dμi tõ in-s¬ sang

xentimÐt. 

Xem ®å thÞ h·y cho biÕt 2in (in-s¬), 3in (in-s¬), b»ng kho¶ng bao nhiªu

xentimÐt ?

H×nh 28
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nhh ch

3 m

h

???????? xx xx x xx xxx xxx =
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47. § êng th¼ng OA trªn h×nh 29 lμ ®å thÞ cña hμm sè y = ax. HÖ sè a b»ng 
bao nhiªu ?  
 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

H×nh 29 

 

Bμi ®äc thªm 

§å thÞ cña hμm sè y = a
x  (a  0) 

1.   §å thÞ cña hμm sè y = 
12
x

 

§Ó vÏ ®å thÞ cña hμm sè y = 
12

x
 ta lμm nh  sau : 

a) ViÕt mét sè cÆp gi¸ trÞ t ¬ng øng cña hμm sè trªn. Ch¼ng h¹n, khi 
x = 1 ; 1,5 ; 2 ; 3 ; 4 ; 5 ; 6 ; 8 ; 12 vμ khi x = 1 ; 1,5 ; 2 ; 3 ; 4 ; 

5 ; 6 ; 8 ; 12. 
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47. § êng th¼ng OA trªn h×nh 29 lμ ®å thÞ cña hμm sè y = ax. HÖ sè a b»ng
bao nhiªu ? 

 0) 

1.   §å thÞ cña hμm sè y =
12
x

§Ó vÏ ®å thÞ cña hμm sè y = 
12

x
ta lμm nh  sau : 

a) ViÕt mét sè cÆp gi¸ trÞ t ¬ng øng cña hμm sè trªn. Ch¼ng h¹n, khi
x = 1 ; 1,5 ; 2 ; 3 ; 4 ; 5 ; 6 ; 8 ; 12 vμ khi x = 1 ; 1,5 ; 2 ; 3 ; 4 ;

5 ; 6 ; 8 ; 12.

th

HHHH××nh 22229

BμBμBμBμBμBμBBμiiiiiii ®ä®ää®ää®ääc ccc c cc thtthttththªmªmmªmªmmm 

§åååååå ttttttthÞÞÞÞ ccccccñañañañañañañ hhhhhhhμmμmmmmm ssssèè è è è èè y y y yy y = a
xxxxx  (atthhÞ

μ

thÞ thÞ cñ

§§å

hh 29

®å

ña ña hμm

 thhÞ c
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b) VÏ ®å thÞ cña hμm sè y = 
12 .
x

 

 VÏ c¸c ®iÓm biÓu diÔn c¸c cÆp sè trªn 
ta sÏ ® îc h×nh 30a. 
 
 
 
 
 
 
 

 

 VÏ nhiÒu ®iÓm h¬n n÷a ta sÏ ® îc  
h×nh 30b. 
 
 
 
 
 

 
 
 

 
 Nèi liÒn c¸c ®iÓm víi nhau ta sÏ thÊy 

r»ng ®å thÞ cña hμm sè 
12

y
x

 (h.30c) 

gåm hai nh¸nh (hai ® êng cong) : mét 
nh¸nh n»m ë gãc phÇn t  thø I vμ mét 
nh¸nh n»m ë gãc phÇn t  thø III. 
 

 

 
 

H×nh 30 
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b) VÏ ®å thÞ cña hμm sè y = 
12 .
x

 VÏ c¸c ®iÓm biÓu diÔn c¸c cÆp sè trªn
ta sÏ ® îc h×nh 30a. 

 VÏ nhiÒu ®iÓ
h×nh 30b.

 Nèi liÒn c¸c 

r»ng ®å thÞ cña

gåm hai nh¸nh (hai ® êng cong) : mét 
nh¸nh n»m ë gãc phÇn t  thø I vμ mét 
nh¸nh n»m ë gãc phÇn t  thø III. 

H×nh 30

¸nh¸n
nh

h

a
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®

Óm h¬n n÷a ta sÏ ® îc  

®iÓmmmmm vvvvvvvíííi nhau ta sÏ thÊy 

a hμμμμμμμmmmmm sèssèsè 
12121222212

yyy
x

(h(h(hh(h(h(h.3.3.3.3.3.3.30c0c0c0c0c00 ))))))

íi

h¸nh
nh n
h

hai 
¸nh n»

nh

hÞ cñcña

®ic ®iÓm

n»m 
m ë
m ë

n
m ë gã

nh (hh

hμm sè

íi nvíi nha
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2.   §å thÞ cña hμm sè = 12y
x

 

 NÕu lμm t ¬ng tù nh  trªn, ta sÏ thÊy 

r»ng ®å thÞ cña hμm sè 
12

y
x

 (h.31) 

bao gåm hai nh¸nh : mét nh¸nh n»m ë 
gãc phÇn t  thø II vμ mét nh¸nh n»m ë 
gãc phÇn t  thø IV.   
 

 

¤n tËp ch ¬ng II 

C©u hái «n tËp 

1. a) Khi nμo th× hai ®¹i l îng y vμ x tØ lÖ thuËn víi nhau ? Cho vÝ dô. 

b) Khi nμo th× hai ®¹i l îng y vμ x tØ lÖ nghÞch víi nhau ? Cho vÝ dô. 

2. Gäi x vμ y theo thø tù lμ ®é dμi c¹nh vμ chu vi cña tam gi¸c ®Òu. §¹i l îng y 
tØ lÖ thuËn hay tØ lÖ nghÞch víi ®¹i l îng x ? 

3. C¸c kÝch th íc cña h×nh hép ch÷ nhËt thay ®æi sao cho thÓ tÝch cña nã lu«n 

b»ng 336m .  NÕu gäi diÖn tÝch ®¸y vμ chiÒu cao cña h×nh hép ®ã lμ 2y (m )  

vμ x (m) th× hai ®¹i l îng y vμ x tØ lÖ thuËn hay tØ lÖ nghÞch víi nhau ? 

4. §å thÞ cña hμm sè y = ax (a  0) cã d¹ng nh  thÕ nμo ? 

Bμi tËp 

48. Mét tÊn n íc biÓn chøa 25kg muèi. Hái 250g n íc biÓn ®ã chøa bao nhiªu 
gam muèi ? 

49. Hai thanh s¾t vμ ch× cã khèi l îng b»ng nhau. Hái thanh nμo cã thÓ tÝch lín 

h¬n vμ lín h¬n bao nhiªu lÇn, biÕt r»ng khèi l îng riªng cña s¾t lμ 7,8 g/cm3 

vμ cña ch× lμ 11,3 g/cm3 ? 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

H×nh 31 
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2.   §å thÞ cña hμm sè = 12y
x

 NÕu lμm t ¬ng tù nh  trªn, ta sÏ thÊy 

r»ng ®å thÞ cña hμm sè 
12

y
x

 (h.31)

bao gåm hai nh¸nh : mét nh¸nh n»m ë 
gãc phÇn t  thø II vμ mét nh¸nh n»m ë 
gãc phÇn t  thø IV.  

1. a) Khi nμo th× h ? Cho vÝ dô. 

b) Khi nμo th× h  ? Cho vÝ dô. 

2. Gäi x vμ y theo thø tù lμ ®é dμi c¹nh vμ chu vi cña tam gi¸c ®Òu. §¹i l îng y
tØ lÖ thuËn hay tØ

3. C¸c kÝch th íc o thÓ tÝch cña nã lu«n

b»ng 336m .  NÕu gäi diÖn tÝch ®¸y vμ chiÒu cao cña h×nh hép ®ã lμ3 2y (m )2

vμ x (m) th× hai hÞch víi nhau ? 

4. §å thÞ cña hμm 

Bμi tËp

48. Mét tÊn n íc biÓn chøa 25kg muèi. Hái 250g n íc biÓn ®ã chøa bao nhiªu 
gam muèi ?

49. Hai thanh s¾t vμ ch× cã khèi l îng b»ng nhau. Hái thanh nμo cã thÓ tÝch lín 

h¬n vμ lín h¬n bao nhiªu lÇn, biÕt r»ng khèi l îng riªng cña s¾t lμ 7,8 g/cm3

vμ cña ch× lμ 11,3 g/cm3 ? 
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50. ¤ng Minh dù ®Þnh x©y mét bÓ n íc cã thÓ tÝch lμ V. Nh ng sau ®ã «ng muèn 
thay ®æi kÝch th íc so víi dù ®Þnh ban ®Çu nh  sau : C¶ chiÒu dμi vμ chiÒu 
réng ®¸y bÓ ®Òu gi¶m ®i mét nöa. Hái chiÒu cao ph¶i thay ®æi nh  thÕ nμo 
®Ó bÓ x©y ® îc vÉn cã thÓ tÝch lμ V ? 

51. ViÕt to¹ ®é c¸c ®iÓm A, B, C, D, E, F, G trong h×nh 32. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

H×nh 32 
 

52. Trong mÆt ph¼ng to¹ ®é vÏ tam gi¸c ABC víi c¸c ®Ønh A (3 ; 5) ; B (3 ; 1) ; 

C ( 5 ; 1). Tam gi¸c ABC lμ tam gi¸c g× ? 

53. Mét vËn ®éng viªn xe ®¹p ®i ® îc qu·ng ® êng 140km tõ TP Hå ChÝ Minh 
®Õn VÜnh Long víi vËn tèc 35km/h. H·y vÏ ®å thÞ cña chuyÓn ®éng trªn 
trong hÖ trôc to¹ ®é Oxy (víi mét ®¬n vÞ trªn trôc hoμnh biÓu thÞ mét giê vμ 
mét ®¬n vÞ trªn trôc tung biÓu thÞ hai m ¬i kil«mÐt). 

54. VÏ trªn cïng mét hÖ trôc to¹ ®é ®å thÞ cña c¸c hμm sè : 

a) y = x ;       b) y =
1

x
2

 ;       c) y = 
1

x.
2

 

55. Nh÷ng ®iÓm nμo sau ®©y kh«ng thuéc ®å thÞ cña hμm sè y = 3x  1 : 

1
A ; 0

3
 ;   

1
B ; 0

3
 ;    C(0 ; 1) ;     D(0 ; 1) ? 
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50. ¤ng Minh dù ®Þnh x©y mét bÓ n íc cã thÓ tÝch lμ V. Nh ng sau ®ã «ng muèn 
thay ®æi kÝch th íc so víi dù ®Þnh ban ®Çu nh  sau : C¶ chiÒu dμi vμ chiÒu 
réng ®¸y bÓ ®Òu gi¶m ®i mét nöa. Hái chiÒu cao ph¶i thay ®æi nh  thÕ nμo 
®Ó bÓ x©y ® îc vÉn cã thÓ tÝch lμ V ?

51. ViÕt to¹ ®é c¸c ®iÓm A, B, C, D, E, F, G trong h×nh 32. 

52. Trong mÆt ph¼n A (3 ; 5) ; B (3 ; 1) ; 

C ( 5 ; 1). Tam

53. Mét vËn ®éng v m tõ TP Hå ChÝ Minh
®Õn VÜnh Long víi vËn tèc 35km/h. H·y vÏ ®å thÞ cña chuyÓn ®éng trªn
trong hÖ trôc to¹ nh biÓu thÞ mét giê vμ 
mét ®¬n vÞ trªn trôc tung biÓu thÞ hai m ¬i kil«mÐt).

54. VÏ trªn cïng mét hÖ trôc to¹ ®é ®å thÞ cña c¸c hμm sè :

a) y = x ;       b) y =
1

x
2

 ;       c) y =
1

x.
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55. Nh÷ng ®iÓm nμo sau ®©y kh«ng thuéc ®å thÞ cña hμm sè y = 3x  1 : 
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56. §è : Xem h×nh 33, ®è em biÕt ® îc : 

a) TrÎ em trßn 5 tuæi (60 th¸ng) c©n nÆng bao nhiªu lμ b×nh th êng, lμ suy 
dinh d ìng võa, lμ suy dinh d ìng nÆng, lμ suy dinh d ìng rÊt nÆng ? 

b) Mét em bÐ c©n nÆng 9,5kg khi trßn 24 th¸ng tuæi thuéc lo¹i b×nh th êng, 
suy dinh d ìng võa, suy dinh d ìng nÆng, suy dinh d ìng rÊt nÆng ? 
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56. §è : Xem h×nh 33, ®è em biÕt ® îc : 

a) TrÎ em trßn 5 tuæi (60 th¸ng) c©n nÆng bao nhiªu lμ b×nh th êng, lμ suy
dinh d ìng võa, lμ suy dinh d ìng nÆng, lμ suy dinh d ìng rÊt nÆng ?

b) Mét em bÐ c©n nÆng 9,5kg khi trßn 24 th¸ng tuæi thuéc lo¹i b×nh th êng,
suy dinh d ìng võa, suy dinh d ìng nÆng, suy dinh d ìng rÊt nÆng ?
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PhÇn h×nh häc
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PhÇn h×nh häc
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Ch ¬ng I - § êng th¼ng vu«ng gãc 
        § êng th¼ng song song 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
H×nh ¶nh cña ® êng th¼ng vu«ng gãc, ® êng th¼ng song song trong thùc tÕ 
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Ch ¬ng I - § êng th¼ng vu«ng gãc 
        § êng th¼ng song song

H×nh ¶nh cña ®®® êng th¼ng vu«ng gãc, ®®® êng th¼ng song song trong thùc tÕ H×n×n
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§1. Hai gãc ®èi ®Ønh 

 
 

 
 

 

 

 

1.   ThÕ nμo lμ hai gãc ®èi ®Ønh ? 

ë h×nh 1, hai ® êng th¼ng xy, x'y' 
c¾t nhau t¹i O. 

Hai gãc O1, O3 ® îc gäi lμ hai gãc 
®èi ®Ønh. 

 ?1   Em h·y nhËn xÐt quan hÖ vÒ c¹nh, 

vÒ ®Ønh cña 1O  vμ 3O .  

Ta cã ®Þnh nghÜa : 

Hai gãc ®èi ®Ønh lμ hai gãc mμ mçi c¹nh cña gãc nμy lμ tia ®èi cña mét 
c¹nh cña gãc kia. 

Khi hai gãc 1O ,  3O  ®èi ®Ønh ta cßn nãi : Gãc 1O  ®èi ®Ønh víi gãc 3O  hoÆc 

gãc 3O  ®èi ®Ønh víi gãc 1O ,  hoÆc hai gãc 1O ,  3O  ®èi ®Ønh víi nhau. 

 ?2   Hai gãc 2O  vμ 4O  (h.1) cã lμ hai gãc ®èi ®Ønh kh«ng ? V× sao ? 

2.   TÝnh chÊt cña hai gãc ®èi ®Ønh 

 ?3 Xem h×nh 1.  

a) H·y ®o gãc O1, gãc O3. So s¸nh sè ®o hai gãc ®ã. 

b) H·y ®o gãc O2, gãc O4. So s¸nh sè ®o hai gãc ®ã. 

c) Dù ®o¸n kÕt qu¶ rót ra tõ c©u a), b). 

 

 

 

 

 

H×nh 1 
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§1. Hai gãc ®èi ®Ønh

1.   ThÕ nμo lμ hai gãc ®èi ®Ønh ? 

ë h×nh 1, hai ®
c¾t nhau t¹i O.

Hai gãc O1, O3
®èi ®Ønh. 

 ?1  Em h·y nhËn x

vÒ ®Ønh cña 1O  

Ta cã ®Þnh nghÜ

Hai gãc ®èi ® μy lμ tia ®èi cña mét 
c¹nh cña gãc

Khi hai gãc 1O1 ®Ønh víi gãc 3O  hoÆc 

gãc 3O  ®èi ®Ønh i ®Ønh víi nhau.

?2  Hai gãc 2O vμ 4O  (h.1) cã lμ hai gãc ®èi ®Ønh kh«ng ? V× sao ?

2.   TÝnh chÊt cña hai gãc ®èi ®Ønh

 ?3 Xem h×nh 1. 

a) H·y ®o gãc O1, gãc O3. So s¸nh sè ®o hai gãc ®ã.

b) H·y ®o gãc O2, gãc O4. So s¸nh sè ®o hai gãc ®ã.

c) Dù ®o¸n kÕt qu¶ rót ra tõ c©u a), b).
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 TËp suy luËn : Xem h×nh 1. Kh«ng ®o, cã thÓ suy ra ® îc : 1 3O O  
hay kh«ng ? 

V× 1O  vμ 2O kÒ bï nªn     1 2O O  = 180o.        (1) 

V× 3O  vμ 2O  kÒ bï nªn     3 2O O  = 180o.        (2) 

So s¸nh (1) vμ (2) ta cã     1 2 3 2O O O O       (3) 

Tõ (3) suy ra :             1 3O O . 

Ta cã tÝnh chÊt sau : 

Hai gãc ®èi ®Ønh th× b»ng nhau. 

Bμi tËp 

1. VÏ hai ® êng th¼ng xx' vμ yy' c¾t nhau t¹i 
O nh  h×nh 2. H·y ®iÒn vμo chç trèng (...) 
trong c¸c ph¸t biÓu sau : 

a) Gãc xOy vμ gãc ... lμ hai gãc ®èi ®Ønh 
v× c¹nh Ox lμ tia ®èi cña c¹nh Ox' vμ 
c¹nh Oy lμ ... cña c¹nh Oy'. 

b) Gãc x'Oy vμ gãc xOy' lμ ... v× c¹nh Ox 
lμ tia ®èi cña c¹nh ... vμ c¹nh ... 

2. H·y ®iÒn vμo chç trèng (...) trong c¸c ph¸t biÓu sau : 

a) Hai gãc cã mçi c¹nh cña gãc nμy lμ tia ®èi cña mét c¹nh cña gãc kia ® îc 
gäi lμ hai gãc ... 

b) Hai ® êng th¼ng c¾t nhau t¹o thμnh hai cÆp gãc ... 

3. VÏ hai ® êng th¼ng zz' vμ tt' c¾t nhau t¹i A. H·y viÕt tªn hai cÆp gãc ®èi ®Ønh. 

4. VÏ gãc xBy cã sè ®o b»ng 60o. VÏ gãc ®èi ®Ønh víi gãc xBy. Hái gãc nμy cã 
sè ®o b»ng bao nhiªu ®é ? 

LuyÖn tËp 

5. a) VÏ gãc ABC cã sè ®o b»ng  56o. 

b) VÏ gãc ABC' kÒ bï víi gãc ABC. Hái sè ®o cña gãc ABC' ? 

c) VÏ gãc C'BA' kÒ bï víi gãc ABC'. TÝnh sè ®o cña gãc C'BA'. 

 

 

 

 

 

 

H×nh 2 
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 TËp suy luËn : Xem h×nh 1. Kh«ng ®o, cã thÓ suy ra ® îc : 1 3O O1
hay kh«ng ? 

V× 1O  vμ1 2O kÒ bï nªn    2 1 2O O1  = 180o.        (1)

V× 3O  vμ3 2O  kÒ bï nªn    2 3 2O O3  = 180o.        (2) 

So s¸nh (1) vμ (2) ta cã     1 2 3 2O O O O1 2 32 3O OO O2 322 3       (3)

Tõ (3) suy ra :            1 3O O1 .

Ta cã tÝnh chÊt sau : 

Hai gãc ®èi ®Ønh th× b»ng nhau.

Bμi tËp

1. VÏ hai ® êng th
O nh  h×nh 2. H
trong c¸c ph¸t b

a) Gãc xOy vμ 
v× c¹nh Ox lμ 
c¹nh Oy lμ ... cñ

b) Gãc x'Oy vμ 
lμ tia ®èi cña c¹

2. H·y ®iÒn vμo ch

a) Hai gãc cã m c¹nh cña gãc kia ® îc
gäi lμ hai gãc ...

b) Hai ® êng th

3. VÏ hai ® êng th¼ng zz' vμ tt' c¾t nhau t¹i A. H·y viÕt tªn hai cÆp gãc ®èi ®Ønh.

4. VÏ gãc xBy cã sè ®o b»ng 60o. VÏ gãc ®èi ®Ønh víi gãc xBy. Hái gãc nμy cã
sè ®o b»ng bao nhiªu ®é ?

LuyÖn tËp

5. a) VÏ gãc ABC cã sè ®o b»ng  56o.

b) VÏ gãc ABC' kÒ bï víi gãc ABC. Hái sè ®o cña gãc ABC' ? 

c) VÏ gãc C'BA' kÒ bï víi gãc ABC'. TÝnh sè ®o cña gãc C'BA'.
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ña c¹n¹n¹n¹n¹n¹n¹nnh OOyOyOyOyOyy'. 

gãcccccc xOOOyOOOO ' lμlμlμμμμμ .... v× ccc¹nnnn OOOOOOx 
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6. VÏ hai ® êng th¼ng c¾t nhau sao cho trong c¸c gãc t¹o thμnh cã mét 

gãc 47o. TÝnh sè ®o c¸c gãc cßn l¹i. 

7. Ba ® êng th¼ng xx', yy', zz' cïng ®i qua ®iÓm O. H·y viÕt tªn c¸c cÆp gãc 
b»ng nhau. 

8. VÏ hai gãc cã chung ®Ønh vμ cã cïng sè ®o lμ 70o, nh ng kh«ng ®èi ®Ønh. 

9. VÏ gãc vu«ng xAy. VÏ gãc x'Ay' ®èi ®Ønh víi gãc xAy. H·y viÕt tªn hai gãc 
vu«ng kh«ng ®èi ®Ønh. 

10. §è : H·y vÏ mét ® êng th¼ng mμu ®á c¾t mét ® êng th¼ng mμu xanh trªn 
mét tê giÊy (giÊy trong hoÆc giÊy máng). 

Ph¶i gÊp tê giÊy nh  thÕ nμo ®Ó chøng tá hai gãc ®èi ®Ønh th× b»ng nhau ? 

 

§2. Hai ® êng th¼ng vu«ng gãc 

 

 

 

 
 
 
 
 
 
 

1.   ThÕ nμo lμ hai ® êng th¼ng vu«ng gãc ?  

 ?1 LÊy mét tê giÊy gÊp hai lÇn nh  h×nh 3. Tr¶i ph¼ng tê giÊy ra råi quan s¸t 

c¸c nÕp gÊp vμ c¸c gãc t¹o thμnh bëi c¸c nÕp gÊp ®ã. 
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6. VÏ hai ® êng th¼ng c¾t nhau sao cho trong c¸c gãc t¹o thμnh cã mét 

gãc 47o. TÝnh sè ®o c¸c gãc cßn l¹i.

7. Ba ® êng th¼ng xx', yy', zz' cïng ®i qua ®iÓm O. H·y viÕt tªn c¸c cÆp gãc
b»ng nhau. 

8. VÏ hai gãc cã chung ®Ønh vμ cã cïng sè ®o lμ 70o, nh ng kh«ng ®èi ®Ønh. 

9. VÏ gãc vu«ng xAy. VÏ gãc x'Ay' ®èi ®Ønh víi gãc xAy. H·y viÕt tªn hai gãc
vu«ng kh«ng ®èi ®Ønh.

10. §è : H·y vÏ mét ® êng th¼ng mμu ®á c¾t mét ® êng th¼ng mμu xanh trªn 
mét tê giÊy (giÊy trong hoÆc giÊy máng). 

Ph¶i gÊp tê giÊy nh  thÕ nμo ®Ó chøng tá hai gãc ®èi ®Ønh th× b»ng nhau ? 

gãc 

1.   ThÕ nμo lμ hai ® êng th¼ng vu«ng gãc ? 

 ?1 LÊy mét tê giÊy gÊp hai lÇn nh  h×nh 3. Tr¶i ph¼ng tê giÊy ra råi quan s¸t 

c¸c nÕp gÊp vμ c¸c gãc t¹o thμnh bëi c¸c nÕp gÊp ®ã.

g§2... HaHaHaHaHaHaHH i ®®®®®®®® êng tth¼n¼n¼¼n¼n¼n¼n¼ngggggggg vuuuuuuu«nnnn« g ¼nng vvu««ng

hhhh¼n¼¼¼¼¼n¼¼¼¼¼¼

èiiiiiiiiii ®®Ø®®Ø®Ø®Ø®Ø®Ø®®Ø®Ø® nhnhnhnhnnhnhnnhnhhnn tttttttth×h×h×h×h×h×h×h×h××h× bbbbbbbbbbbbb»n»n»n»n»n»n»»n»n»n»nng g g g g g g ggg gg g nnnnnnnn
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H×nh 3 

 ?2 TËp suy luËn 

ë h×nh 4, hai ® êng th¼ng xx' vμ yy' c¾t 

nhau t¹i O vμ gãc xOy vu«ng. Khi ®ã 

c¸c gãc yOx', x'Oy', y'Ox còng ®Òu lμ 

nh÷ng gãc vu«ng. V× sao ? 

H íng dÉn suy luËn : 

Sö dông hai gãc kÒ bï hoÆc hai gãc ®èi ®Ønh.

 Ta cã ®Þnh nghÜa : 

Hai ® êng th¼ng xx', yy' c¾t nhau vμ trong c¸c gãc t¹o thμnh cã mét gãc 

vu«ng ® îc gäi lμ hai ® êng th¼ng vu«ng gãc vμ ® îc kÝ hiÖu lμ xx'  yy'. 

Khi xx' vμ yy' lμ hai ® êng th¼ng vu«ng gãc (vμ c¾t nhau t¹i O) ta cßn nãi : 

§ êng th¼ng xx' vu«ng gãc víi ® êng th¼ng yy' (t¹i O) hoÆc ® êng th¼ng 

yy' vu«ng gãc víi ® êng th¼ng xx' (t¹i O), hoÆc hai ® êng th¼ng xx', yy' 

vu«ng gãc víi nhau (t¹i O). 

2.   VÏ hai ® êng th¼ng vu«ng gãc 

 ?3 VÏ ph¸c hai ® êng th¼ng a vμ a' vu«ng gãc víi nhau vμ viÕt kÝ hiÖu. 

 ?4 Cho mét ®iÓm O vμ mét ® êng th¼ng a. H·y vÏ ® êng th¼ng a' ®i qua O vμ 

vu«ng gãc víi ® êng th¼ng a. 

Mét sè c¸ch vÏ ® îc minh ho¹ ë c¸c h×nh 5, 6. 

H×nh 4 
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H×nh 3

 ?2 TËp suy luËn

ë h×nh 4, hai ®ë ®® êng th¼ng xx'g vμ yy' c¾t 

nhau t¹i O vμ gãc xOy vu«ng Khi ®ã

c¸c gãc yOx', 

nh÷ng gãc vu«n

H íng dÉn suy 

Sö dông hai gãc

 Ta cã ®Þnh ngh

Hai ®®® êng th¼n ¹o thμnh cã mét gãc

vu«ng ®®® îc gäi kÝ hiÖu lμ xx'  yy'.

Khi xx' vμ yy' lμ hau t¹i O) ta cßn nãi :

§ êng th¼ng xx O) hoÆc ® êng th¼ng 

yy' vu«ng gãc v ® êng th¼ng xx', yy' 

vu«ng gãc víi nhau (t¹i O).

2.   VÏ hai ® êng th¼ng vu«ng gãc

 ?3 VÏ ph¸c hai ®®® êng th¼ng a vμ a' vu«ng gãc víi nhau vμ viÕt kÝ hiÖu.

 ?4 Cho mét ®iÓm O vμ mét ®®® êng th¼ng a.g H·y vÏ ®®® êng th¼ng a'g ®i qua O vμ 

vu«ng gãc víi ®®® êng th¼ng a.

Mét sè c¸ch vÏ ® îc minh ho¹ ë c¸c h×nh 5, 6.
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g. VVVVV× sao ? ?? ? ?

luËnnnnn : 

c kÒ bbbbbïïïïïï hoooÆÆÆÆcÆÆÆÆ  hai gãc ®®®®®èi ®®®®Ønh.

hÜa :::

ng xxxxxx', yyyyyyyy'yyyyy c¾¾¾¾¾¾ttttt t nhau vvμ trtrtrtrtrtrtroong c¸c¸c¸c¸c¸c¸̧c gããããc t¹

lμ hhhhhai ®®® ênnggggg gg ththththtththh¼n¼nggg gg vuvvuvuvuv «n«n«n«n«n«nnggggg g gggãggãc vμ ®®® îc k

μ haaaaai ® êng th¼ng vu«ng gãc (vvvvvμ μμμμ c¾¾¾¾t nh

x' vuuuuu«n«n«n«n«n«n«ng gg gãgãgãgããgãg c c c c c c c vívívívívívííi i iiii i ®®®®®®® ênênênênêng g ggggg thththththhth¼n¼n¼n¼n¼n¼ng gg gggg yyyyyyyyyyy' ((((t¹i O

víi ®®®®® êêêêng hthth¼¼¼¼ng gggg xxxxxxxxxxxxx ''''' (t(t(t(t(t(t( ii¹i OOO))), hhh ÆoÆc hai 

«««n«««n« ggggg

ên ¼n

aaaau μ

Ï hha

gãc ví

gãc

xxx' v

μ hai ®

®®® ên

c¾ty

®èi ®®Ø

¸c

® ên

i nha

íi 

au

víi ®v

«ng g gã

êng t

g th¼h¼ng

hau vμ

h.



 85

Tr êng hîp ®iÓm O cho tr íc n»m trªn ® êng th¼ng a. 

 

 

 

 

                                                                               H×nh 5 

Tr êng hîp ®iÓm O cho tr íc n»m ngoμi ® êng th¼ng a. 

 
 

 

 

 

H×nh 6 

Ta thõa nhËn tÝnh chÊt sau : 

Cã mét vμ chØ mét ® êng th¼ng a' ®i qua ®iÓm O vμ vu«ng gãc víi ® êng 
th¼ng a cho tr íc. 

3.   § êng trung trùc cña ®o¹n th¼ng 

          Nh×n h×nh 7 ta thÊy : 

I lμ trung ®iÓm cña ®o¹n th¼ng AB. § êng 
th¼ng xy vu«ng gãc víi ® êng th¼ng AB 
t¹i I (® êng th¼ng xy vu«ng gãc víi ®o¹n 
th¼ng AB t¹i I). 

Ta nãi : § êng th¼ng xy lμ ® êng trung 
trùc cña ®o¹n th¼ng AB.  

 Ta cã ®Þnh nghÜa : 

§ êng th¼ng vu«ng gãc víi mét ®o¹n th¼ng t¹i trung ®iÓm cña nã ® îc 
gäi lμ ® êng trung trùc cña ®o¹n th¼ng Êy. 

 

 

 

 

 

H×nh 7 
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Tr êng hîp ®iÓm O cho tr íc n»m trªn ®®® êng th¼ng a.

                                                                               H×nh 5

Tr êng hîp ®iÓm O cho tr íc n»m ngoμi ®® êng th¼ng a.

Ta thõa nhËn tÝn

Cã mét vμ ch vu«ng gãc víi ®®® êng 
th¼ng a cho t

3.   § êng trung 

         Nh×n h×nh 7 ta

I lμ trung ®iÓm 
th¼ng xy vu«ng
t¹i I (® êng th¼
th¼ng AB t¹i I).

Ta nãi : § êng th¼ng xy lμ ®®® êng trung 
trùc cña ®o¹n th¼ng AB. 

 Ta cã ®Þnh nghÜa :

§ êng th¼ng vu«ng gãc víi mét ®o¹n th¼ng t¹i trung ®iÓm cña nã ®®® îc 
gäi lμ ®®® êng trung trùc cña ®o¹n th¼ng Êy. 
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Khi xy lμ ® êng trung trùc cña ®o¹n th¼ng AB ta còng nãi : Hai ®iÓm A vμ B 
®èi xøng víi nhau qua ® êng th¼ng xy. 

Bμi tËp 

11. §iÒn vμo chç trèng (...) trong c¸c ph¸t biÓu sau : 

a) Hai ® êng th¼ng vu«ng gãc víi nhau lμ hai ® êng th¼ng ... 

b) Hai ® êng th¼ng a vμ a' vu«ng gãc víi nhau ® îc kÝ hiÖu lμ ... 

c) Cho tr íc mét ®iÓm A vμ mét ® êng th¼ng d. ... ® êng th¼ng d' ®i qua A 
vμ vu«ng gãc víi d. 

12. Trong hai c©u sau, c©u nμo ®óng ? C©u nμo sai ? H·y b¸c bá c©u sai b»ng 
mét h×nh vÏ. 

a) Hai ® êng th¼ng vu«ng gãc th× c¾t nhau. 

b) Hai ® êng th¼ng c¾t nhau th× vu«ng gãc. 

13. VÏ mét ®o¹n th¼ng AB trªn giÊy trong hoÆc giÊy máng. H·y gÊp tê giÊy ®Ó 
nÕp gÊp trïng víi ® êng trung trùc cña ®o¹n th¼ng Êy. 

14. Cho ®o¹n th¼ng CD dμi 3cm. H·y vÏ ® êng trung trùc cña ®o¹n th¼ng Êy. 

LuyÖn tËp 

15. VÏ ® êng th¼ng xy vμ ®iÓm O thuéc ® êng th¼ng ®ã trªn giÊy trong (nh  
h×nh 8a). GÊp giÊy nh  h×nh 8b. Tr¶i ph¼ng tê giÊy råi t« xanh nÕp gÊp zt 
(h×nh 8c). H·y nªu nh÷ng kÕt luËn rót ra tõ c¸c ho¹t ®éng trªn. 

 

 
H×nh 8 
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Khi xy lμ ® êng trung trùc cña ®o¹n th¼ng AB ta còng nãi : Hai ®iÓm A vμ B 
®èi xøng víi nhau qua ®g êng th¼ng xy. 

Bμi tËp

11. §iÒn vμo chç trèng (...) trong c¸c ph¸t biÓu sau :

a) Hai ® êng th¼ng vu«ng gãc víi nhau lμ hai ® êng th¼ng ...

b) Hai ® êng th¼ng a vμ a' vu«ng gãc víi nhau ® îc kÝ hiÖu lμ ...

c) Cho tr íc mét ®iÓm A vμ mét ® êng th¼ng d. ... ® êng th¼ng d' ®i qua A 
vμ vu«ng gãc víi d. 

12. Trong hai c©u sau, c©u nμo ®óng ? C©u nμo sai ? H·y b¸c bá c©u sai b»ng 
mét h×nh vÏ.

a) Hai ® êng th

b) Hai ® êng th

13. VÏ mét ®o¹n th g. H·y gÊp tê giÊy ®Ó
nÕp gÊp trïng ví

14. Cho ®o¹n th¼ng cña ®o¹n th¼ng Êy. 

15. VÏ ® êng th¼ng trªn giÊy trong (nh
h×nh 8a). GÊp g åi t« xanh nÕp gÊp zt 
(h×nh 8c). H·y nªu nh÷ng kÕt luËn rót ra tõ c¸c ho¹t ®éng trªn.
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16. VÏ ® êng th¼ng d' ®i qua ®iÓm A vμ vu«ng gãc víi ® êng th¼ng d cho tr íc chØ 
b»ng ªke. 

H íng dÉn : Xem h×nh 9. 

 
 
 

 

 

 

H×nh 9 

17. Dïng ªke h·y kiÓm tra xem hai ® êng th¼ng a vμ a' ë h×nh 10 (a, b, c) cã 
vu«ng gãc víi nhau hay kh«ng ? 

 

 

 

 

 
 
 

H×nh 10 

18. VÏ h×nh theo c¸ch diÔn ®¹t b»ng lêi sau : 

VÏ gãc xOy cã sè ®o b»ng 45o. LÊy 
®iÓm A bÊt k× n»m trong gãc xOy. VÏ 

qua A ® êng th¼ng d1 vu«ng gãc víi tia 

Ox t¹i B. VÏ qua A ® êng th¼ng d2 
vu«ng gãc víi tia Oy t¹i C. 

19. VÏ l¹i h×nh 11 vμ nãi râ tr×nh tù vÏ h×nh. 

Chó ý : Cã thÓ vÏ h×nh theo nhiÒu tr×nh 
tù kh¸c nhau. 

20. VÏ ®o¹n th¼ng AB dμi 2cm vμ ®o¹n th¼ng BC dμi 3cm råi vÏ ® êng trung 
trùc cña mçi ®o¹n th¼ng Êy. 

(VÏ h×nh trong hai tr êng hîp : ba ®iÓm A, B, C kh«ng th¼ng hμng, ba ®iÓm 
A, B, C th¼ng hμng). 

 

 

 

 

 

 

 
 

H×nh 11 
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16. VÏ ® êng th¼ng d' ®i qua ®iÓm A vμ vu«ng gãc víi ®® êng th¼ng d cho trrr íc chØ 
b»ng ªke. 

H íng dÉn : Xem h×nh 9.

H×nh 9

17. Dïng ªke h·y kiÓm tra xem hai ® êng th¼ng a vμ a' ë h×nh 10 (a, b, c) cã 
vu«ng gãc víi nhau hay kh«ng ?

18. VÏ h×nh theo c¸

VÏ gãc xOy c
®iÓm A bÊt k× 

qua A ® êng th

Ox t¹i B. VÏ qua A ® êng th¼ng d2
vu«ng gãc víi tia Oy t¹i C. 

19. VÏ l¹i h×nh 11 vμ nãi râ tr×nh tù vÏ h×nh.

Chó ý : Cã thÓ vÏ h×nh theo nhiÒu tr×nh 
tù kh¸c nhau.

20. VÏ ®o¹n th¼ng AB dμi 2cm vμ ®o¹n th¼ng BC dμi 3cm råi vÏ ® êng trung
trùc cña mçi ®o¹n th¼ng Êy. 

(VÏ h×nh trong hai tr êng hîp : ba ®iÓm A, B, C kh«ng th¼ng hμng, ba ®iÓm
A, B, C th¼ng hμng).

H×nh 11 

l¹Ï l

g
B. A ® ê h¼ d

h

¸

c

nhau hay kh«ng ?nhau hay kh«ng ? 

HHHH××nh 10

ch dddddiÔn ®®®®®®¹t¹t¹t¹t bbbb»n»n»nn»n»»»ng gg ggg lêlêlêlêlêll i sasasas u uu uuu :::

ã sèèè ®®®®®®®oo b»ng 45ooooo. LÊy 
n»mmmmm m trtrtrrtrttrong gggg gãgãgãgãgãgãgãccccc xOxOxxOxx y.y VVVVVVVÏÏÏÏ 

h¼ng g dddd1 vvvu««u«u«ngngng ggggãcãcãcãcãcãcãccc vvvvvvvíiíiíiíiíiíiíi tttttiiaiiiaia 

A ® ê h¼ d

trt on

H

VÏ l¹

ng 

¹i

«ng gãc
B. V

êng t

k×

g th

× n»m
ã sè

× n»m
è ®

Ôn ®® t

ý : C

h×nh h 1

íi tia
Ï quu

¼ng d

tronong 
b»n®o

b»ngngg

H

μ aaaaaaaa'' ëëëë ë ëëëëëëëëëë h×h×h×h×h××h×h×h×h×hhh nhnhnhnhnhnhnhnhnhhhhhh 11111111111100000000000 0 (a(a(a(a(a(a(a(a(a(a(aa( ,



 88 

§3. C¸c gãc t¹o bëi 
mét ® êng th¼ng c¾t hai ® êng th¼ng 

 

 

 

 

 

 

 

1.   Gãc so le trong. Gãc ®ång vÞ 

ë h×nh 12 ® êng th¼ng c c¾t hai ® êng th¼ng 
a, b t¹i A, B t¹o thμnh bèn gãc ®Ønh A, bèn 
gãc ®Ønh B ® îc ®¸nh sè nh  trªn h×nh vÏ. 

Ta s¾p xÕp c¸c gãc thμnh tõng cÆp.  
Mçi cÆp gåm mét gãc ®Ønh A vμ mét gãc 
®Ønh B. 

a) Hai gãc 1A  vμ 3B , còng nh  hai gãc 4A  

vμ 2B  ® îc gäi lμ hai gãc so le trong. 

b) C¸c cÆp gãc 1A  vμ 1B , 2A  vμ 2B , 3A  vμ 3B , 4A  vμ 4B  ® îc gäi lμ 

c¸c cÆp gãc ®ång vÞ. 

 ?1 VÏ ® êng th¼ng xy c¾t hai ® êng th¼ng zt vμ uv t¹i A vμ B. 

a) ViÕt tªn hai cÆp gãc so le trong. 

b) ViÕt tªn bèn cÆp gãc ®ång vÞ. 

2.   TÝnh chÊt 

 ?2 Trªn h×nh 13 ng êi ta cho o
4 2A B 45 . 

a) H·y tÝnh 1 3A , B .  

Gîi ý : Chó ý c¸c cÆp gãc kÒ bï. 

b) H·y tÝnh 2 4A , B .  

Gîi ý : Chó ý c¸c cÆp gãc ®èi ®Ønh. 

c) H·y viÕt tªn ba cÆp gãc ®ång vÞ cßn l¹i víi sè ®o cña chóng. 

 

 

 

 

 
 

 
H×nh 12 

 

 

 

H×nh 13 
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§3. C¸c gãc t¹o bëi
mét ® êng th¼ng c¾t hai ® êng th¼ng

1.   Gãc so le trong. Gãc ®ång vÞ

c c¾t hai ® êng th¼ng 
bèn gãc ®Ønh A, bèn
nh  trªn h×nh vÏ.

tõng cÆp.  
®Ønh A vμ mét gãc 

còng nh  hai gãc 4A4

c so le trong.

b) C¸c cÆp gãc 4A  vμ4 4B  ®4 îc gäi lμ

c¸c cÆp gãc ®ån

 ?1 VÏ ®®® êng th¼ng μ B.

a) ViÕt tªn hai c

b) ViÕt tªn bèn c

2.   TÝnh chÊt 

 ?2 Trªn h×nh 13 ng êi ta cho o
4 2A B 454 2BB2 .

a) H·y tÝnh 1 3A , B .1 3

Gîi ý : Chó ý c¸c cÆp gãc kÒ bï.

b) H·y tÝnh 2 4A , B .2 4

Gîi ý : Chó ý c¸c cÆp gãc ®èi ®Ønh.

c) H·y viÕt tªn ba cÆp gãc ®ång vÞ cßn l¹i víi sè ®o cña chóng.
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Ta cã tÝnh chÊt sau : 

NÕu ® êng th¼ng c c¾t hai ® êng th¼ng a, b vμ trong c¸c gãc t¹o thμnh 
cã mét cÆp gãc so le trong b»ng nhau th× : 
a) Hai gãc so le trong cßn l¹i b»ng nhau ; 
b) Hai gãc ®ång vÞ b»ng nhau. 

Bμi tËp 

21. Xem h×nh 14 råi ®iÒn vμo chç trèng (...) 
trong c¸c c©u sau : 

a) IPO  vμ POR  lμ mét cÆp gãc ... 

b) OPI  vμ TNO  lμ mét cÆp gãc ... 

c) PIO  vμ NTO  lμ mét cÆp gãc ... 

d) OPR  vμ POI  lμ mét ... 

22. a) VÏ l¹i h×nh 15. 
b) Ghi tiÕp sè ®o øng víi c¸c gãc cßn l¹i. 

c) CÆp gãc A1, B2 vμ cÆp gãc A4, B3 ® îc 
gäi lμ hai cÆp gãc trong cïng phÝa. 
TÝnh : 

1 2A B  ; 4 3A B  

23. H·y nªu h×nh ¶nh cña c¸c cÆp gãc so le 
trong vμ c¸c cÆp gãc ®ång vÞ trong thùc tÕ. 

 

 

 

 

 

H×nh 16 

 

 

 

 

 

 
H×nh 14 

 

 

 

 

 

 
H×nh 15 
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Ta cã tÝnh chÊt sau :

NÕu ®®® êng th¼ng c c¾t hai ®®® êng th¼ng a, b vμ trong c¸c gãc t¹o thμnh
cã mét cÆp gãc so le trong b»ng nhau th× :
a) Hai gãc so le trong cßn l¹i b»ng nhau ;
b) Hai gãc ®ång vÞ b»ng nhau.

Bμi tËp

21. Xem h×nh 14 råi ®iÒn vμo chç trèng (...)
trong c¸c c©u sau :

a) IPO  vμ POR  lμ mét cÆp gãc ... 

b) OPI  vμ TNO lμ é ã

c) PIO  vμ NTO

d) OPR  vμ POI

22. a) VÏ l¹i h×nh 15
b) Ghi tiÕp sè ®o

c) CÆp gãc A1, 
gäi lμ hai cÆp gã
TÝnh :

1 2A B1  ; 4A4

23. H·y nªu h×nh 
trong vμ c¸c cÆp

H×nh 16

H×nh 14 

H×nh 15 
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I  lμ mét ........ . 

5. 
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§4. Hai ® êng th¼ng song song 

1.   Nh¾c l¹i kiÕn thøc líp 6 

 Hai ® êng th¼ng song song lμ hai ® êng 
th¼ng kh«ng cã ®iÓm chung. 

 Hai ® êng th¼ng ph©n biÖt th× hoÆc c¾t 
nhau hoÆc song song. 

2.  DÊu hiÖu nhËn biÕt hai ® êng th¼ng 
song song 

 ?1 Xem h×nh 17 (a, b, c). §o¸n xem c¸c ® êng 

th¼ng nμo song song víi nhau. 

 

 

 

 

 

 

H×nh 17 

Ta thõa nhËn tÝnh chÊt sau : 

NÕu ® êng th¼ng c c¾t hai ® êng th¼ng a, b vμ trong c¸c gãc t¹o thμnh 
cã mét cÆp gãc so le trong b»ng nhau (hoÆc mét cÆp gãc ®ång vÞ b»ng 
nhau) th× a vμ b song song víi nhau. 

Hai ® êng th¼ng a, b song song víi nhau ® îc kÝ hiÖu lμ a // b. 

Khi a vμ b lμ hai ® êng th¼ng song song ta cßn nãi : § êng th¼ng a song song 
víi ® êng th¼ng b, hoÆc ® êng th¼ng b song song víi ® êng th¼ng a. 

3.   VÏ hai ® êng th¼ng song song 

 ?2 Cho ® êng th¼ng a vμ ®iÓm A n»m ngoμi ® êng th¼ng a. H·y vÏ ® êng 

th¼ng b ®i qua A vμ song song víi a. 
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§4. Hai ® êng th¼ng song song 

1.   Nh¾c l¹i kiÕn thøc líp 6

 Hai ®®® êng th¼ng song song lμ hai ®®® êng 
th¼ng kh«ng cã ®iÓm chung.

Hai ®®® êng th¼ng ph©n biÖt th× hoÆc c¾t t
nhau hoÆc song song.

2.  DÊu hiÖu nhËn biÕt hai ® êng th¼ng
song song 

 ?1 Xem h×nh 17 (a, b, c). § ¸ ¸ ® ê

th¼ng nμo song 

Ta thõa nhËn tÝn

NÕu ®®® êng th ng c¸c gãc t¹o thμnh
cã mét cÆp gãc so le trong b»ng nhau (hoÆc mét cÆp gãc ®ång vÞ b»ng 
nhau) th× a vμ b song song víi nhau.

Hai ® êng th¼ng a, b song song víi nhau ® îc kÝ hiÖu lμ a // b.

Khi a vμ b lμ hai ® êng th¼ng song song ta cßn nãi : § êng th¼ng a song song
víi ® êng th¼ng b, hoÆc ® êng th¼ng b song song víi ® êng th¼ng a.

3.   VÏ hai ® êng th¼ng song song

 ?2 Cho ®®® êng th¼ng a vμ ®iÓm A n»m ngoμi ®®® êng th¼ng a. H·y vÏ ®®® êng 

th¼ng b ®i qua A vμ song song víi a.
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Mét sè c¸ch vÏ ® îc minh ho¹ ë h×nh 18, 19. 

 

 

 

 

 

H×nh 18. Dïng gãc nhän 60o cña ªke ®Ó vÏ hai gãc so le trong b»ng nhau. 

 
 
 

 

 

 

 

H×nh 19. Dïng gãc nhän 60o cña ªke ®Ó vÏ hai gãc ®ång vÞ b»ng nhau. 

 

Bμi tËp 

24. §iÒn vμo chç trèng (...) trong c¸c ph¸t biÓu sau : 

a) Hai ® êng th¼ng a, b song song víi nhau ® îc kÝ hiÖu lμ ... 

b) § êng th¼ng c c¾t hai ® êng th¼ng a, b vμ trong c¸c gãc t¹o thμnh cã mét 
cÆp gãc so le trong b»ng nhau th× ... 

25. Cho hai ®iÓm A vμ B. H·y vÏ mét ® êng th¼ng a ®i qua A vμ ® êng th¼ng b 
®i qua B sao cho b song song víi a. 

LuyÖn tËp 

26. VÏ cÆp gãc so le trong xAB, yBA cã sè ®o ®Òu b»ng 120o. Hái hai ® êng 
th¼ng Ax, By cã song song víi nhau kh«ng ? V× sao ? 

27. Cho tam gi¸c ABC. H·y vÏ mét ®o¹n th¼ng AD sao cho AD = BC vμ ® êng 
th¼ng AD song song víi ® êng th¼ng BC. 

28. VÏ hai ® êng th¼ng xx', yy' sao cho xx' // yy'. 
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Mét sè c¸ch vÏ ® îc minh ho¹ ë h×nh 18, 19.

H×nh 18. Dïng gãc nhän 60o cña ªke ®Ó vÏ hai gãc so le trong b»ng nhau. 

H×nh 19 g vÞ b»ng nhau.

24. §iÒn vμo chç trè

a) Hai ® êng th u lμ ... 

b) § êng th¼ng gãc t¹o thμnh cã mét 
cÆp gãc so le tro

25. Cho hai ®iÓm A a A vμ ® êng th¼ng b 
®i qua B sao cho b song song víi a.

LuyÖn tËp

26. VÏ cÆp gãc so le trong xAB, yBA cã sè ®o ®Òu b»ng 120o. Hái hai ® êng
th¼ng Ax, By cã song song víi nhau kh«ng ? V× sao ?

27. Cho tam gi¸c ABC. H·y vÏ mét ®o¹n th¼ng AD sao cho AD = BC vμ ® êng
th¼ng AD song song víi ® êng th¼ng BC.

28. VÏ hai ® êng th¼ng xx', yy' sao cho xx' // yy'. 
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29. Cho gãc nhän xOy vμ mét ®iÓm O'. H·y vÏ mét gãc nhän x'O'y' cã O'x' // Ox 
vμ O'y' // Oy. H·y ®o xem hai gãc xOy vμ x'O'y' cã b»ng nhau hay kh«ng ? 
(Xem bμi tËp sè 44, s¸ch Bμi tËp To¸n 7 tËp mét, ch ¬ng I, phÇn H×nh häc). 

30. §è : Nh×n xem hai ® êng th¼ng m, n ë h×nh 20a, hai ® êng th¼ng p, q ë 
h×nh 20b, cã song song víi nhau kh«ng ? KiÓm tra l¹i b»ng dông cô. 

 

 

 

 

 

 
H×nh 20 

§5. Tiªn ®Ò ¥-clit vÒ ® êng th¼ng song song

 

1.  Tiªn ®Ò ¥-clit 

Cho ®iÓm M n»m ngoμi ® êng th¼ng a. Ta ®· biÕt c¸ch vÏ ® êng th¼ng b ®i 
qua M sao cho b // a. 

VÊn ®Ò ®Æt ra lμ cã bao nhiªu ® êng th¼ng b ®i qua M vμ b // a ? 

Chóng ta thõa nhËn tÝnh chÊt sau mang tªn "Tiªn ®Ò ¥-clit" : 

Qua mét ®iÓm ë ngoμi mét ® êng th¼ng chØ cã mét ® êng th¼ng song 
song víi ® êng th¼ng ®ã. 

§ êng th¼ng nμo song song víi ® êng th¼ng a ? 

 92 

29. Cho gãc nhän xOy vμ mét ®iÓm O'. H·y vÏ mét gãc nhän x'O'y' cã O'x' // Ox
vμ O'y' // Oy. H·y ®o xem hai gãc xOy vμ x'O'y' cã b»ng nhau hay kh«ng ?
(Xem bμi tËp sè 44, s¸ch Bμi tËp To¸n 7 tËp mét, ch ¬ng I, phÇn H×nh häc).

30. §è : Nh×n xem hai ® êng th¼ng m, n ë h×nh 20a, hai ® êng th¼ng p, q ë 
h×nh 20b, cã song song víi nhau kh«ng ? KiÓm tra l¹i b»ng dông cô.

§5. Tiª song song

1.  Tiªn ®Ò ¥-clit

Cho ®iÓm M n»m ngoμi ® êng th¼ng a. Ta ®· biÕt c¸ch vÏ ® êng th¼ng b ®i 
qua M sao cho b // a.

VÊn ®Ò ®Æt ra lμ cã bao nhiªu ® êng th¼ng b ®i qua M vμ b // a ? 

Chóng ta thõa nhËn tÝnh chÊt sau mang tªn "Tiªn ®Ò ¥-clit" : 

Qua mét ®iÓm ë ngoμi mét ®®® êng th¼ng chØ cã mét ®®® êng th¼ng song 
song víi ®®® êng th¼ng ®ã.

§ êng th¼ng a ?
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H×nh 21. §iÓm M n»m ngoμi ® êng th¼ng a, 
® êng th¼ng b ®i qua M vμ song song víi a lμ duy nhÊt. 

2.  TÝnh chÊt cña hai ® êng th¼ng song song 

  ? a) VÏ hai ® êng th¼ng a, b sao cho a // b. 

b) VÏ ® êng th¼ng c c¾t a t¹i A, c¾t b t¹i B. 

c) §o mét cÆp gãc so le trong. NhËn xÐt. 
d) §o mét cÆp gãc ®ång vÞ. NhËn xÐt. 

Nhê tiªn ®Ò ¥-clit ng êi ta suy ra tÝnh chÊt sau :  

NÕu mét ® êng th¼ng c¾t hai ® êng th¼ng song song th× : 

a) Hai gãc so le trong b»ng nhau ; 

b) Hai gãc ®ång vÞ b»ng nhau ; 

c) Hai gãc trong cïng phÝa bï nhau. 

(Xem c¸ch suy luËn ë bμi tËp sè 30, sè 43, s¸ch Bμi tËp To¸n 7 tËp mét, 
ch ¬ng I, phÇn H×nh häc). 

 

Cã thÓ em ch a biÕt 

¥-clit lμ nhμ to¸n häc lçi l¹c thêi cæ Hi L¹p, 
sèng vμo thÕ kØ III tr íc C«ng nguyªn. Cã 
thÓ nãi hÇu hÕt kiÕn thøc h×nh häc ë cÊp 
trung häc c¬ së hiÖn nay ®Òu ®· ® îc ®Ò 
cËp mét c¸ch kh¸ hÖ thèng, chÝnh x¸c, 
trong bé s¸ch "C¬ b¶n" gåm 13 cuèn do 
¥-clit viÕt ra. Tôc truyÒn cã lÇn vua 
Pt«-lª-mª hái ¥-clit : "LiÖu cã thÓ ®Õn víi 
h×nh häc b»ng con ® êng kh¸c, ng¾n h¬n 
kh«ng ?". ¤ng tr¶ lêi ngay : "T©u bÖ h¹, 
trong h×nh häc kh«ng cã con ® êng dμnh 
riªng cho vua chóa". ¥-clit  
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H×nh 21. §iÓm M n»m ngoμi ® êng th¼ng a, 
® êng th¼ng b ®i qua M vμ song song víi a lμ duy nhÊt.

2.  TÝnh chÊt cña hai ® êng th¼ng song song

  ? a) VÏ hai ®®® êng th¼ng a, b sao cho a // b.

b) VÏ ®®® êng th¼ng c c¾t a t¹ia A, c¾t b t¹i B.

c) §o mét cÆp gãc so le trong. NhËn xÐt.
d) §o mét cÆp gãc ®ång vÞ. NhËn xÐt.

Nhê tiªn ®Ò ¥-c

NÕu mét ®®® ê g th× :

a) Hai gãc so

b) Hai gãc ®å

c) Hai gãc tr

(Xem c¸ch suy tËp To¸n 7 tËp mét,
ch ¬ng I, phÇn H

Cã thÓ em

¥-clit lμ nhμ to¸n häc lçi l¹c thêi cæ Hi L¹p,
sèng vμo thÕ kØ III tr íc C«ng nguyªn. Cã 
thÓ nãi hÇu hÕt kiÕn thøc h×nh häc ë cÊp
trung häc c¬ së hiÖn nay ®Òu ®· ® îc ®Ò
cËp mét c¸ch kh¸ hÖ thèng, chÝnh x¸c,
trong bé s¸ch "C¬ b¶n" gåm 13 cuèn do
¥-clit viÕt ra. Tôc truyÒn cã lÇn vua
Pt«-lª-mª hái ¥-clit : "LiÖu cã thÓ ®Õn víi
h×nh häc b»ng con ® êng kh¸c, ng¾n h¬n
kh«ng ?". ¤ng tr¶ lêi ngay : "T©u bÖ h¹,
trong h×nh häc kh«ng cã con ® êng dμnh
riªng cho vua chóa". ¥-clit 
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Bμi tËp 

31. TËp vÏ ph¸c hai ® êng th¼ng song song víi nhau. KiÓm tra l¹i b»ng dông cô. 

32. Trong c¸c ph¸t biÓu sau, ph¸t biÓu nμo diÔn ®¹t ®óng néi dung cña tiªn ®Ò 
¥-clit. 
a) NÕu qua ®iÓm M n»m ngoμi ® êng th¼ng a cã hai ® êng th¼ng song song 
víi a th× chóng trïng nhau. 
b) Cho ®iÓm M ë ngoμi ® êng th¼ng a. § êng th¼ng ®i qua M vμ song song 
víi ® êng th¼ng a lμ duy nhÊt. 
c) Cã duy nhÊt mét ® êng th¼ng song song víi mét ® êng th¼ng cho tr íc. 
d) Qua ®iÓm M n»m ngoμi ® êng th¼ng a cã Ýt nhÊt mét ® êng th¼ng song 
song víi a. 

33. §iÒn vμo chç trèng (...) trong ph¸t biÓu sau : 
NÕu mét ® êng th¼ng c¾t hai ® êng th¼ng song song th× : 
a) Hai gãc so le trong ... 
b) Hai gãc ®ång vÞ ... 
c) Hai gãc trong cïng phÝa ... 

34. H×nh 22 cho biÕt a // b vμ 4A  = 37o. 

a) TÝnh 1B . 

b) So s¸nh 1A  vμ 4B . 

c) TÝnh 2B . 

LuyÖn tËp 

35. Cho tam gi¸c ABC. Qua ®Ønh A vÏ ® êng th¼ng a song song víi BC, qua 
®Ønh B vÏ ® êng th¼ng b song song víi AC. Hái vÏ ® îc mÊy ® êng th¼ng a, 
mÊy ® êng th¼ng b, v× sao ? 

36. H×nh 23 cho biÕt a // b vμ c c¾t a t¹i A, 
c¾t b t¹i B. H·y ®iÒn vμo chç trèng (...) 
trong c¸c c©u sau : 

a) 1A ...  (v× lμ cÆp gãc so le trong). 

b) 2A ...  (v× lμ cÆp gãc ®ång vÞ). 

c) 3 4B A ...  (v× ... ). 

d) 24B A (v× ... ). 

 

 

 

 

 

 
 

H×nh 22 

 

 

 

 

 

H×nh 23 
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Bμi tËp

31. TËp vÏ ph¸c hai ® êng th¼ng song song víi nhau. KiÓm tra l¹i b»ng dông cô. 

32. Trong c¸c ph¸t biÓu sau, ph¸t biÓu nμo diÔn ®¹t ®óng néi dung cña tiªn ®Ò
¥-clit.
a) NÕu qua ®iÓm M n»m ngoμi ® êng th¼ng a cã hai ® êng th¼ng song song 
víi a th× chóng trïng nhau.
b) Cho ®iÓm M ë ngoμi ® êng th¼ng a. § êng th¼ng ®i qua M vμ song song
víi ® êng th¼ng a lμ duy nhÊt. 
c) Cã duy nhÊt mét ® êng th¼ng song song víi mét ® êng th¼ng cho tr íc.
d) Qua ®iÓm M n»m ngoμi ® êng th¼ng a cã Ýt nhÊt mét ® êng th¼ng song
song víi a.

33. §iÒn vμo chç trèng (...) trong ph¸t biÓu sau :
NÕu mét ® êng × :
a) Hai gãc so le 
b) Hai gãc ®ång
c) Hai gãc trong

34. H×nh 22 cho biÕ

a) TÝnh 1B .1

b) So s¸nh 1A  v1

c) TÝnh 2B . 

35. Cho tam gi¸c A ong song víi BC, qua 
®Ønh B vÏ ® êng th¼ng b song song víi AC. Hái vÏ ® îc mÊy ® êng th¼ng a, 
mÊy ® êng th¼ng b, v× sao ?

36. H×nh 23 cho biÕt a // b vμ c c¾t a t¹i A,
c¾t b t¹i B. H·y ®iÒn vμo chç trèng (...)
trong c¸c c©u sau :

a) 1A ...1  (v× lμ cÆp gãc so le trong). 

b) 2A ...2  (v× lμ cÆp gãc ®ång vÞ). 

c) 3 4B A ...3 4AA4  (v× ... ). 

d) 24B A4 (v× ... ). 
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LuyÖn tËp
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37. Cho h×nh 24 (a // b). H·y nªu tªn c¸c cÆp gãc b»ng nhau cña hai tam gi¸c 

CAB vμ CDE. 

 

 

 

 
H×nh 24 

38. H·y ®iÒn vμo chç trèng (...) trong b¶ng sau : 

 

 

 

 

 
H×nh 25a 

 BiÕt d // d' (h.25a) th× suy ra : 

a) 31A B  vμ b) ... vμ c) ... 

 NÕu mét ® êng th¼ng c¾t hai 
® êng th¼ng song song th× : 
a) ... 
b) ... 
c) .... 

 BiÕt : (h.25b) 

a) 24A B  

hoÆc b) ... 
hoÆc c) ... 
th× suy ra d // d' 

                      H×nh 25b 

 NÕu mét ® êng th¼ng c¾t hai 
® êng th¼ng  
mμ a) ... 
hoÆc b) ... 
hoÆc c) ... 
th× hai ® êng th¼ng ®ã song song 
víi nhau. 

39. §è : H×nh 26 cho biÕt d1 // d2 vμ mét gãc 

tï t¹i ®Ønh A b»ng o150 .  

TÝnh gãc nhän t¹o bëi a vμ d2. 

Gîi ý : TÝnh sè ®o cña mét gãc nhän 
®Ønh A. 

 

 

 
H×nh 26 
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37. Cho h×nh 24 (a // b). H·y nªu tªn c¸c cÆp gãc b»ng nhau cña hai tam gi¸c 

CAB vμ CDE.

H×nh 24

38. H·y ®iÒn vμo chç trèng (...) trong b¶ng sau :

H

 BiÕt d // d' (h

a) 31A B1  vμ 

 NÕu mét ®
® êng th¼ng so
a) ... 
b) ...
c) ....

 BiÕt : (h.25b

) A B

             H×nh 25b

êng th¼ng c¾t hai

th¼ng ®ã song song 

39. §è : H×nh 26 ch

tï t¹i ®Ønh A b»ng 150 .o

TÝnh gãc nhän t¹o bëi a vμ d2.

Gîi ý : TÝnh sè ®o cña mét gãc nhän
®Ønh A. 

H×nh 26

h gãc nh

h A

t

150o

h

H

h

®
o

a) A B

H×nhhhhh 25a5a5a5a 5a5a

.25aaaaaa)) ) ) )) ) th× ssssus y ra : 

b) ......  vμ ccccc)c  ... 

® ênnnnnng th¼n¼nnnnnnggggggg cccc¾t hahai
ong song gggggg th× :

a) 24A B4

hhhhoÆÆc bbbb)))) ...
hoÆcÆcccc c) ...
tthththhhth×××××× × susususss y rarararararara d //// d' 

         

 NÕuuuu mététététéé  ®
®®®® êngggggggg th¼nnnnnngggg  
mmmmmμ aaaaaa))) )))) ... 
hohohohohohohoÆc bb)))))) ... 
hohohohohooÆcÆcÆcÆcÆcÆcÆc c) ...
hhhhhth××××× hhhhhhaiiiiiii ® êênnng t

víi nhauuuuu.

ho bbbbiibiiÕtÕtÕtÕtÕtÕ dd111 ////////////// dddddd222222 vvvvvvvμμ μμμ μ mémémémémémémémm tttt tt t ggãgãgãgãgããcc cccc 

o150o

ddddddd

aaaai 

c cccccc))))

îi

h gã

®Øn

ãch

nh A 

266 chh

h× : g
c¾t¾t

hh× suy r
c c)c

)
)

222

ý :
A

TÝn

nhän

b

nhän

b»ngg

biÕt d

hai m
®
m
® ê

NÕu

ra d //

5b5b5b5b5b5b5b5b) ))) ))) ) ))))))
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§6. Tõ vu«ng gãc ®Õn song song

 

 

 

 

 

 
 
 
 

 

1.   Quan hÖ gi÷a tÝnh vu«ng gãc víi tÝnh song song  

 ?1 Xem h×nh 27, (cho biÕt a  c vμ b  c) 

a) Dù ®o¸n xem a vμ b cã song song víi nhau kh«ng ? 

b) Sö dông dÊu hiÖu nhËn biÕt hai ® êng th¼ng song song (§4) h·y suy ra  a // b. 

 

 

 

 

 

H×nh 27 

Ta cã tÝnh chÊt sau : 

Hai ® êng th¼ng ph©n biÖt cïng vu«ng gãc víi mét ® êng th¼ng thø ba 
th× chóng song song víi nhau. 

Ta còng cã tÝnh chÊt sau : 

Mét ® êng th¼ng vu«ng gãc víi mét trong hai ® êng th¼ng song song th× 
nã còng vu«ng gãc víi ® êng th¼ng kia. 
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§6. Tõ vu«ng gãc ®Õn song song

1.   Quan hÖ gi÷a t

 ?1 Xem h×nh 27, (ch

a) Dù ®o¸n xem

b) Sö dông dÊu h (§4) h·y suy ra  §§ a // b.

Ta cã tÝnh chÊt sau :

Hai ®®® êng th¼ng ph©n biÖt cïng vu«ng gãc víi mét ®®® êng th¼ng thø ba
th× chóng song song víi nhau.

Ta còng cã tÝnh chÊt sau :

Mét ®®® êng th¼ng vu«ng gãc víi mét trong hai ®®® êng th¼ng song song th× 
nã còng vu«ng gãc víi ®®® êng th¼ng kia.

HaH

t

h

m

h

tÝnhhhhh vu«nnnnnnnggggg gg gãc vvíííi tÝnh soooonong sonnnng 

ho bbbbbiÕÕÕÕÕÕÕtttttt a t cc vμ b ccccc)

m a vμvμvμvμμμvμ b cããããããã song ggg song víi nhau kkhkkk «nnnnnggg g ?

hiÖu nnhnhnhnhnnn Ën bbbbbbiÕt hhhhai ®®®®® êêêêêng ttthh¼ng ssssssoss ngggggggg ssssong 

H×H×nH×nH×H×nH×nH×nH× h 27 

ai 

nnnnonngggggg so g 

Ha

 tÝnh

ai ®®®® êa

ng víi

ongg s

× chó
® ênên

hÊt st sau

ng thth¼n

hau k

ngg 
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2.   Ba ® êng th¼ng song song 

 ?2 Xem h×nh 28a (cho biÕt d' // d vμ d'' // d). 

a) Dù ®o¸n xem d' vμ d'' cã song song víi nhau kh«ng ? 

b) VÏ ® êng th¼ng a vu«ng gãc víi d (nh  h×nh 28b) råi tr¶ lêi c¸c c©u hái sau : 

 a cã vu«ng gãc víi d' kh«ng ? V× sao ? 
 a cã vu«ng gãc víi d'' kh«ng ? V× sao ? 
 d' cã song song víi d'' kh«ng ? V× sao ? 

 
 
 
 
 
 

a)                            b) 
H×nh 28 

Ta cã tÝnh chÊt sau : 

Hai ® êng th¼ng ph©n biÖt cïng song song víi mét ® êng th¼ng thø ba 
th× chóng song song víi nhau. 

* Khi ba ® êng th¼ng d, d', d'' song song víi nhau tõng ®«i mét, ta nãi ba 
® êng th¼ng Êy song song víi nhau vμ kÝ hiÖu lμ d // d' // d''. 

Bμi tËp 

40. C¨n cø vμo h×nh 29 h·y ®iÒn vμo chç trèng (...) : 

NÕu a  c vμ b  c th× ... 

NÕu a // b vμ c  a th× ... 

 

41. C¨n cø vμo h×nh 30 h·y ®iÒn vμo 
chç trèng (...) : 

NÕu a // b vμ a // c th× ... 

 
  H×nh 30 

H×nh 29 
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2.   Ba ® êng th¼ng song song 

 ?2 Xem h×nh 28a (cho biÕt d' // d vμ d'' // d).

a) Dù ®o¸n xem d' vμ d'' cã song song víi nhau kh«ng ? 

b) VÏ ®®® êng th¼ng a vu«ng gãc víia d (nhd  h×nh 28b) råi tr¶ lêi c¸c c©u hái sau :êê

 a cã vu«ng gãc víi d' kh«ng ? V× sao ?
 a cã vu«ng gãc víi d'' kh«ng ? V× sao ?
 d' cã song song víi d'' kh«ng ? V× sao ? 

a)                            b)

Ta cã tÝnh chÊt s

Hai ®®® êng th¼ng ph©n biÖt cïng song song víi mét ®®® êng th¼ng thø ba
th× chóng son

* Khi ba ® êng th¼ng d, d', d'' song song víi nhau tõng ®«i mét, ta nãi ba
® êng th¼ng Êy song song víi nhau vμ kÝ hiÖu lμ d // d' // d''.

40. C¨n cø vμo h×nh

NÕu a  c vμ b 

NÕu a // b vμ c  a th× ...

41. C¨n cø vμo h×nh 30 h·y ®iÒn vμo
chç trèng (...) :

NÕu a // b vμ a // c th× ...

  H×nh 30

H×nh 29

c v

h

n
/

hh

a)

s

h
n

g

)                       
HHH×nHH× hhhhh 28

sau : 

h¼nggggg g ppppphpp ©nnnnn biÖt cïng sonnggg songgggggg vííiííiííiíii mmét
ng sonononoonng víííííííi nhaaaauau. 

g th¼¼¼n¼¼n¼ g ggg gg g d, ddddddd',,,,,, dddd'' sooonggggg songngngngngg vvvvvvvíi nnnnnnnnhhhhhahh uuuu tõn
sonnnng songnngngngngg víii nha vvvvvμ kkÝ ÝÝ hiÖuÖuuuuu llllllμμμ d ////// d' /

BμBμBμBμBμBμBμBμi tËp 

h 29 hhhhh···y··· ®®®®®®iiiiiÒnÒnÒnÒnÒnÒnÒn vvvvvvμoμoμoμoμoμoo ccccccchçhçhçhçhçhç ttttttrèrèrèrèrèrèrèngngngngnggng (((((((.......).).).).).)) : 

 c th× ... c

·y·y·y·yy·y·y

gggggg auu 
gggg s

 

a // b

c vvμ b

h×nnh 299

ng g víin
d'' s

g ssong

 

μ c a

 c thth×

h·y ®®

hau vn
ng s

song ng víví
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LuyÖn tËp 

42. a) VÏ c  a. 

b) VÏ b  c. Hái a cã song song víi b kh«ng ? V× sao ? 

c) Ph¸t biÓu tÝnh chÊt ®ã b»ng lêi. 

43. a) VÏ c  a. 

b) VÏ b // a. Hái c cã vu«ng gãc víi b kh«ng ? V× sao ? 

c) Ph¸t biÓu tÝnh chÊt ®ã b»ng lêi. 

44. a) VÏ a // b. 

b) VÏ c // a. Hái c cã song song víi b kh«ng ? V× sao ? 

c) Ph¸t biÓu tÝnh chÊt ®ã b»ng lêi. 

45. a) VÏ d' // d vμ d'' // d (d'' vμ d' ph©n biÖt). 

b) Suy ra d' // d'' b»ng c¸ch tr¶ lêi c¸c c©u hái sau : 

 NÕu d' c¾t d'' t¹i ®iÓm M th× M cã thÓ n»m trªn d kh«ng ? V× sao ? 

 Qua ®iÓm M n»m ngoμi d, võa cã d' // d, võa cã d'' // d th× cã tr¸i víi 
tiªn ®Ò ¥-clit kh«ng ? V× sao ? 

 NÕu d' vμ d'' kh«ng thÓ c¾t nhau (v× tr¸i víi tiªn ®Ò ¥-clit) th× chóng ph¶i 
thÕ nμo ? 

46. Xem h×nh 31 : 

a) V× sao a // b ? 

b) TÝnh sè ®o gãc C. 

 

H×nh 31 

47. ë h×nh 32, biÕt a // b, oA 90 ,  

oC 130 ,  tÝnh B,  D.  

 

 
 
 
 

 
H×nh 32 
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LuyÖn tËp

42. a) VÏ c  a.

b) VÏ b  c. Hái a cã song song víi b kh«ng ? V× sao ? 

c) Ph¸t biÓu tÝnh chÊt ®ã b»ng lêi. 

43. a) VÏ c  a.

b) VÏ b // a. Hái c cã vu«ng gãc víi b kh«ng ? V× sao ?

c) Ph¸t biÓu tÝnh chÊt ®ã b»ng lêi. 

44. a) VÏ a // b. 

b) VÏ c // a. Hái c cã song song víi b kh«ng ? V× sao ?

c) Ph¸t biÓu tÝnh chÊt ®ã b»ng lêi. 

45. a) VÏ d' // d vμ d

b) Suy ra d' // d'

 NÕu d' c¾t d'' t ng ? V× sao ?

 Qua ®iÓm M n»m ngoμi d, võa cã d' // d, võa cã d'' // d th× cã tr¸i víi
tiªn ®Ò ¥-clit kh

 NÕu d' vμ d'' k ¥-clit) th× chóng ph¶i 
thÕ nμo ?

46. Xem h×nh 31 : 

a) V× sao a // b ?

b) TÝnh sè ®o gã

31

47. ë h×nh 32, biÕt a // b, oA 90 ,o

oC 130 ,o  tÝnh B, D.

H×nh 32

1 t

3

n

d

¥

d

'

t

h

k

?

ã

d'' // d (d'' vμ d' ph©n biÖt). 

' b»nnnnng c¸ch trtrrrrt ¶¶¶¶¶¶ ¶ lêlêlêlêlêiiii c¸ccc ccc cc c c©c©c©c©c©c©©uuuuuuu háhhhh i sau : 

t¹i ®®®®®iÓm MMMMMMM th× MMMMMM cãcããcãcã tttthhÓ nnnnnnn»m»m»»»»» rªªªªªªn nnnn d kkkkh«n

n»mmmmm nnngn oμμμμμμμiiiii iii d, võa cccccã ddd' // d,ddddddd  võõõaõaõaõõ ccã d
h«ngggggg ????? V× × ××× sao ?

kh«ngngngngngng thÓÓÓÓÓÓÓ c¾t nnnnhhauuu ((vvv× trrrr¸i víiiiiiii tiªnnnn nn ®Ò ¥

? 

ãc CCCCC. 

H×nh 3

trªrªrªrªrªrª

C 113

nh 32

. 

au (u (v× 

dd' //

m 

// d

ªm trª

sau

0 ,o  tÝn

biÕt t a

r¸i í

d, v, võa

d khh«

? ? ?? ? ? ? ???? ??
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48. §è : H·y lÊy mét tê giÊy, gÊp ba lÇn theo h×nh 33. Tr¶i tê giÊy, quan s¸t 
xem cã ph¶i c¸c nÕp gÊp lμ h×nh ¶nh cña mét ® êng th¼ng vu«ng gãc víi hai 
® êng th¼ng song song hay kh«ng ? 

 
H×nh 33 

 

§7. §Þnh lÝ

 

 

 

 

 

 
 
 
 
 

 

1.   §Þnh lÝ 

 TÝnh chÊt "Hai gãc ®èi ®Ønh th× b»ng nhau" ® îc kh¼ng ®Þnh lμ ®óng 
kh«ng ph¶i b»ng ®o trùc tiÕp mμ b»ng suy luËn. Mét tÝnh chÊt nh  thÕ lμ mét 
®Þnh lÝ. Ta cã thÓ hiÓu : §Þnh lÝ lμ mét kh¼ng ®Þnh suy ra tõ nh÷ng kh¼ng 
®Þnh ® îc coi lμ ®óng. 

 ?1   Ba tÝnh chÊt ë §6 lμ ba ®Þnh lÝ. Em h·y ph¸t biÓu l¹i ba ®Þnh lÝ ®ã. 
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48. §è : H·y lÊy mét tê giÊy, gÊp ba lÇn theo h×nh 33. Tr¶i tê giÊy, quan s¸t 
xem cã ph¶i c¸c nÕp gÊp lμ h×nh ¶nh cña mét ® êng th¼ng vu«ng gãc víi hai 
® êng th¼ng song song hay kh«ng ? 

H×nh 33

1.   §Þnh lÝ 

 TÝnh chÊt "Hai gãc ®èi ®Ønh th× b»ng nhau" ®è îc kh¼ng ®Þnh lμ ®óng
kh«ng ph¶i b»ng ®o trùc tiÕp mμ b»ng suy luËn. Mét tÝnh chÊt nh  thÕ lμ mét
®Þnh lÝ. Ta cã thÓ hiÓu : §Þnh lÝ lμ mét kh¼ng ®Þnh suμ y ra tõ nh÷ng kh¼ng
®Þnh ® îc coi lμ ®óng.

?1  Ba tÝnh chÊt ë §6 lμ ba ®Þnh lÝ. Em h·y§§ ph¸t biÓu l¹i ba ®Þnh lÝ ®ã.

nhÞn

§§§§§7.77777 §§§§§§§ÞnÞnÞnnnÞnnhhhhhh h lÝllll

Þnhh

h

Ý
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 Trong ®Þnh lÝ "Hai gãc ®èi ®Ønh th× b»ng nhau" (h.34), ®iÒu ®· cho  " 1O  vμ 

2O  lμ hai gãc ®èi ®Ønh" lμ gi¶ thiÕt cña ®Þnh lÝ, ®iÒu ph¶i suy ra " 1 2O O " 
lμ kÕt luËn cña ®Þnh lÝ. 

 

H×nh 34 

 Khi ®Þnh lÝ ® îc ph¸t biÓu d íi d¹ng "NÕu ... th×", phÇn n»m gi÷a tõ "NÕu" 
vμ tõ "th×" lμ phÇn gi¶ thiÕt, phÇn sau tõ "th×" lμ phÇn kÕt luËn. 

"Gi¶ thiÕt" vμ "KÕt luËn" ® îc viÕt t¾t t ¬ng øng lμ GT vμ KL. 

 ?2   a) H·y chØ ra gi¶ thiÕt vμ kÕt luËn cña ®Þnh lÝ : "Hai ® êng th¼ng ph©n biÖt 
cïng song song víi mét ® êng th¼ng thø ba th× chóng song song víi nhau". 

b) VÏ h×nh minh ho¹ ®Þnh lÝ trªn vμ viÕt gi¶ thiÕt, kÕt luËn b»ng kÝ hiÖu. 

2.   Chøng minh ®Þnh lÝ 

 Chøng minh ®Þnh lÝ lμ dïng lËp luËn ®Ó tõ gi¶ thiÕt suy ra kÕt luËn. 

 VÝ dô : Chøng minh ®Þnh lÝ : 

Gãc t¹o bëi hai tia ph©n gi¸c cña hai gãc kÒ bï lμ mét gãc vu«ng. 

(Ta cã thÓ ph¸t biÓu cô thÓ nh  sau : NÕu Om vμ On lμ hai tia ph©n gi¸c cña 
hai gãc kÒ bï th× gãc mOn lμ gãc vu«ng). 

Gi¶i (h.35) 

xOz  vμ zOy  kÒ bï 

GT  Om lμ tia ph©n gi¸c cña xOz  

On lμ tia ph©n gi¸c cña zOy  

KL  omOn 90               

Chøng minh              H×nh 35 

1
mOz xOz

2
   (1)  (v× Om lμ tia ph©n gi¸c cña xOz).    

1
zOn zOy

2
   (2)  (v× On lμ tia ph©n gi¸c cña zOy).   
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 Trong ®Þnh lÝ "Hai gãc ®èi ®Ønh th× b»ng nhau" (h.34), ®iÒu ®· cho  "hh 1O  vμ1

2O  lμ hai gãc ®èi ®Ønh" lμ gi¶ thiÕt cña ®Þnh lÝ, ®iÒu ph¶i suy ra " 1 2O O1 " 
lμ kÕt luËn cña ®Þnh lÝ.

H×nh 34

 Khi ®Þnh lÝ ® îc ph¸t biÓu d íi d¹ng "NÕu ... th×", phÇn n»m gi÷a tõ "NÕu"
vμ tõ "th×" lμ phÇn gi¶ thiÕt, phÇn sau tõ "th×" lμ phÇn kÕt luËn. 

"Gi¶ thiÕt" vμ "KÕt luËn" ® îc viÕt t¾t t ¬ng øng lμ G

?2  a) H·y chØ ra gi¶ thiÕt vμ kÕt luËn cña ®Þnh lÝ : "Hai ®®® êng th¼ng ph©n biÖt 
cïng song song ong song víi nhau".

b) VÏ h×nh minh Ën b»ng kÝ hiÖu.

2.   Chøng minh ®

Chøng minh ® y ra kÕt luËn. 

VÝ dô : Chøng

Gãc t¹o bëi hai gãc vu«ng.

(Ta cã thÓ ph¸t hai tia ph©n gi¸c cña 
hai gãc kÒ bï th

Gi¶i (h.35) 

xOz  vμ z

GT  Om lμ tia ph©n gi¸c cña 

On lμ tia ph©n gi¸c cña zOy

KL  omOn 90               

Chøng minh              H×nh 35

1
mOz xOz

1

2
   (1)  (v× Om lμ tia ph©n gi¸c cña xOz).    

1
zOn zO

1
y

2
   (2)  (v× On lμ tia ph©n gi¸c cña zOy).  
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Tõ ®ã, tõ (1) vμ (2) ta cã : 

1 .mOz zOn xOz zOy .
2

       (3) 

V× tia Oz n»m gi÷a hai tia Om, On vμ v× xOz  vμ zOy  kÒ bï (theo gi¶ thiÕt), 

nªn tõ (3) ta cã : 

o1
mOn 180

2
 

hay          omOn 90 .  

Bμi tËp 

49. H·y chØ ra gi¶ thiÕt vμ kÕt luËn cña c¸c ®Þnh lÝ sau : 

a) NÕu mét ® êng th¼ng c¾t hai ® êng th¼ng sao cho cã mét cÆp gãc so le 
trong b»ng nhau th× hai ® êng th¼ng ®ã song song. 

b) NÕu mét ® êng th¼ng c¾t hai ® êng th¼ng song song th× hai gãc so le 
trong b»ng nhau.  

50. a) H·y viÕt kÕt luËn cña ®Þnh lÝ sau b»ng c¸ch ®iÒn vμo chç trèng (...) : 

NÕu hai ® êng th¼ng ph©n biÖt cïng vu«ng gãc víi mét ® êng th¼ng thø ba 
th× ... 

b) VÏ h×nh minh ho¹ ®Þnh lÝ ®ã vμ viÕt gi¶ thiÕt, kÕt luËn b»ng kÝ hiÖu. 

LuyÖn tËp 

51. a) H·y viÕt ®Þnh lÝ nãi vÒ mét ® êng th¼ng vu«ng gãc víi mét trong hai 
® êng th¼ng song song. 

b) VÏ h×nh minh ho¹ ®Þnh lÝ ®ã vμ viÕt gi¶ thiÕt, kÕt luËn b»ng kÝ hiÖu. 

52. Xem h×nh 36, h·y ®iÒn vμo chç trèng (...) 
®Ó chøng minh ®Þnh lÝ : "Hai gãc ®èi 
®Ønh th× b»ng nhau". 

GT : ... 

KL : ... H×nh 36 
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Tõ ®ã, tõ (1) vμ (2) ta cã : 

1
mOz zOn

1
.

2
zOnzOn .        (3)

V× tia Oz n»m gi÷a hai tia Om, On vμ v× xOz  vμ zOy  kÒ bï (theo gi¶ thiÕt),

nªn tõ (3) ta cã : 

o1
mOn 180

1

2

hay          omOn 90 .o

Bμi tËp

49. H·y chØ ra gi¶ th

a) NÕu mét ® ê cã mét cÆp gãc so le 
trong b»ng nhau

b) NÕu mét ® ê ong th× hai gãc so le 
trong b»ng nhau

50. a) H·y viÕt kÕt l chç trèng (...) : 

NÕu hai ® êng th¼ng ph©n biÖt cïng vu«ng gãc víi mét ® êng th¼ng thø ba 
th× ...

b) VÏ h×nh minh n b»ng kÝ hiÖu.

51. a) H·y viÕt ®Þnh lÝ nãi vÒ mét ® êng th¼ng vu«ng gãc víi mét trong hai
® êng th¼ng song song.

b) VÏ h×nh minh ho¹ ®Þnh lÝ ®ã vμ viÕt gi¶ thiÕt, kÕt luËn b»ng kÝ hiÖu. 

52. Xem h×nh 36, h·y ®iÒn vμo chç trèng (...)
®Ó chøng minh ®Þnh lÝ : "Hai gãc ®èi Ý
®Ønh th× b»ng nhau".

GT : ...

KL : ... H×nh 36
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êng th¼ng c¾¾¾¾¾ttttt tt hahahahahahah iiiii ®®®®®® ênênênêênênêng g ththththththth¼n¼¼¼¼¼¼ g sao ccccho 
u th××××  hai ®®®®®®® êng gggggg thththththth¼n¼n¼n¼n¼ng ®ã sssssssonooo g oooooong.

êng  thhhhhhh¼¼¼nggggg c¾c t hai ® êngggg th¼n¼n¼n¼n¼¼n¼ng ssososososonnnng so
u. 

luËnnnnnnn cccccccña ®®®®®®Þnh lÝÝÝ sauuu bbbbb»nggg c¸ch ®®iÒnnnnnn vvvvμo c

th¼nnnnng phpppppp ©nnnnnn biÖÖÖÖt cïïïnggggg vu«««ngggggggg ggggãc vvvvvvííiii mé

h hooooo¹ ®Þnh llÝÝÝÝ ÝÝÝ ®ã®ã®ã®ã®ã®ã®ãã vvμ viÕÕÕÕtÕ  gigigigigigii¶¶¶¶¶¶ ththththththhiÕt, kÕt luËn

LuLuLuLuLuLuLuyÖyÖyÖyÖyÖyÖÖy nnnnnnn tËtËtËtËtËËtËppppppp

nh lÝ nãi vÒ mét ® êng th¼ng vu«ng gãl

nh ll vμ

gggg v

g sososososos
ho 

) VÏ

g

Ï

êng th¼
viÕt ®

Þnhnh l

iÖt ccïn

au bÝ b»

ênng th

ng

th¼

g so
g sa

au ::

h×nh

×nh mm

g son
Þnh lÝ 

ã vμ 

ng vu«

ng

vu«

g c¸

ng ngg so

g.
ho o cã é



 102 

C¸c kh¼ng ®Þnh C¨n cø cña kh¼ng ®Þnh 

1 o
1 2O O 180  V× ... 

2 3 2O O ...  V× ... 

3 1 2 2 3O O O O  C¨n cø vμo ... 

4          1 3O O  C¨n cø vμo ... 

T ¬ng tù, h·y chøng minh 2 4O O  

53. Cho ®Þnh lÝ : "NÕu hai ® êng th¼ng xx', yy' c¾t nhau t¹i O vμ gãc xOy vu«ng 
th× c¸c gãc yOx', x'Oy', y'Ox ®Òu lμ gãc vu«ng". 

a) H·y vÏ h×nh. 

b) ViÕt gi¶ thiÕt vμ kÕt luËn cña ®Þnh lÝ. 

c) §iÒn vμo chç trèng (...) trong c¸c c©u sau : 

1) xOy  + x 'Oy   = 180o  (v× ...). 

2) 90o + x 'Oy   = 180o (theo gi¶ thiÕt vμ c¨n cø vμo ...). 

3) x 'Oy      = 90o  (c¨n cø vμo ...). 

4) x 'Oy '     = xOy   (v× ...). 

5) x 'Oy '     = 90o  (c¨n cø vμo ...). 

6) y 'Ox     = x 'Oy  (v× ...). 

7) y 'Ox     = 90o  (c¨n cø vμo ...). 

d) H·y tr×nh bμy l¹i chøng minh mét c¸ch gän h¬n. 

¤n tËp ch ¬ng I 

C©u hái «n tËp 

1. Ph¸t biÓu ®Þnh nghÜa hai gãc ®èi ®Ønh. 

2. Ph¸t biÓu ®Þnh lÝ vÒ hai gãc ®èi ®Ønh. 

3. Ph¸t biÓu ®Þnh nghÜa hai ® êng th¼ng vu«ng gãc. 

4. Ph¸t biÓu ®Þnh nghÜa ® êng trung trùc cña mét ®o¹n th¼ng. 
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C¸c kh¼ng ®Þnh C¨n cø cña kh¼ng ®Þnh 

1 o
1 2O O 1801 2OO2 V× ... 

2 3 2O O ...3 2OO2 V× ... 

3 1 2 2 3O O O O1 2 22 2O OO O2 222 2 C¨n cø vμo ...

4 1 3O O1 C¨n cø vμo ...

TT ¬ng tù, h·y chøng minh 2 4O O2

53. Cho ®Þnh lÝ : "NÕu hai ® êng th¼ng xx', yy' c¾t nhau t¹i O vμ gãc xOy vu«ng
th× c¸c gãc yOx', x'Oy', y'Ox ®Òu lμ gãc vu«ng". 

a) H·y vÏ h×nh. 

b) ViÕt gi¶ th

c) §iÒn vμo c

1) xOy  + 

2) 90o + x ø vμo ...). 

3) x 'Oy   

4) x 'Oy '  

5) x 'Oy '  

6) y 'Ox   

7) y 'Ox   

d) H·y tr×nh 

¤n tËp ch ¬ng I 

C©u hái «n tËp

1. Ph¸t biÓu ®Þnh nghÜa hai gãc ®èi ®Ønh. 

2. Ph¸t biÓu ®Þnh lÝ vÒ hai gãc ®èi ®Ønh. 

3. Ph¸t biÓu ®Þnh nghÜa hai ® êng th¼ng vu«ng gãc. 

4. Ph¸t biÓu ®Þnh nghÜa ® êng trung trùc cña mét ®o¹n th¼ng.

ø

bb

nh. 

h

c

x

.

hiÕt vμvμvvμvvμv kkkkÕtÕtÕtÕt lllluËuËuËuËnnnn cñcñcñcñaaaa ®Þ®Þ®Þ®Þnhnhnhnh llllÝÝÝ.Ý. 

chç tttrèng (.(.(.(.(.(.( ...))))))) ttronggg cc¸̧c c©©u uuuuu sasasssass u : 

x 'OOOOOy  = 1888880000000oooooo  (v× ....). 

x 'Oyyyyy   == 180o (theeoo giii¶ thiÕtÕÕtÕtÕtÕt vμ c¨c¨̈̈c n cø

  ===== 90o  c(((c(c¨nnnnn cø vμo .....). . 

  = xOxxxxxx yyy   (vvv× .). 

  ======= 90oo  (c¨nnnnn cø vμo ......... ))).))). 

  == x 'xxxxx OOOOOyyyyy ((((((((v× ...).).).).).). 

  = 90o  (c¨n cø vμo ...)). .

bμyyy l¹i¹i¹i¹i¹i¹ ccccchøhøhøhøhøhøhøngngngngngngng mmmminininininininnhh h h hhhh méméméméméméméttttttt c¸c¸c¸c¸̧̧c¸chchchchchchch gggggggänänänänäänän hhh¬¬¬¬n. ii cccccc¹i

(cccc¨
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×nh bμy

 

=

 990o=

Oy   (v

(c¨n¨n c

o gii¶

saus u : 

y ¹i ch

= 90

'Oyy (

(c¨n

...).)

vμo

hiiÕtÕt vμ

uuuuuuuu ttttttttt¹i¹i¹i¹i¹i¹i¹i¹i¹i¹i¹i¹i¹¹i OOOOOOOOOOOOO vvvvvvvvvμ
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5. Ph¸t biÓu dÊu hiÖu (®Þnh lÝ) nhËn biÕt hai ® êng th¼ng song song. 

6. Ph¸t biÓu tiªn ®Ò ¥-clit vÒ ® êng th¼ng song song. 

7. Ph¸t biÓu tÝnh chÊt (®Þnh lÝ) cña hai ® êng th¼ng song song. 

8. Ph¸t biÓu ®Þnh lÝ vÒ hai ® êng th¼ng ph©n biÖt cïng vu«ng gãc víi mét 
® êng th¼ng thø ba. 

9. Ph¸t biÓu ®Þnh lÝ vÒ hai ® êng th¼ng ph©n biÖt cïng song song víi mét 
® êng th¼ng thø ba. 

10. Ph¸t biÓu ®Þnh lÝ vÒ mét ® êng th¼ng vu«ng gãc víi mét trong hai ® êng 
th¼ng song song. 

Bμi tËp 

54. Trong h×nh 37 cã n¨m cÆp ® êng th¼ng vu«ng gãc vμ bèn cÆp ® êng th¼ng 
song song. H·y quan s¸t råi viÕt tªn c¸c cÆp ® êng th¼ng ®ã vμ kiÓm tra l¹i 
b»ng ªke. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

H×nh 37 

55. VÏ l¹i h×nh 38 råi vÏ thªm :  
a) C¸c ® êng th¼ng vu«ng gãc víi d 
®i qua M, ®i qua N. 
b) C¸c ® êng th¼ng song song víi e 
®i qua M, ®i qua N. 

 
 

H×nh 38 
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5. Ph¸t biÓu dÊu hiÖu (®Þnh lÝ) nhËn biÕt hai ® êng th¼ng song song. 

6. Ph¸t biÓu tiªn ®Ò ¥-clit vÒ ® êng th¼ng song song. 

7. Ph¸t biÓu tÝnh chÊt (®Þnh lÝ) cña hai ® êng th¼ng song song. 

8. Ph¸t biÓu ®Þnh lÝ vÒ hai ® êng th¼ng ph©n biÖt cïng vu«ng gãc víi mét 
® êng th¼ng thø ba. 

9. Ph¸t biÓu ®Þnh lÝ vÒ hai ® êng th¼ng ph©n biÖt cïng song song víi mét 
® êng th¼ng thø ba. 

10. Ph¸t biÓu ®Þnh lÝ vÒ mét ® êng th¼ng vu«ng gãc víi mét trong hai ® êng 
th¼ng song song.

Bμi tËp

54. Trong h×nh 37 cã n¨m cÆp ® êng th¼ng vu«ng gãc vμ bèn cÆp ® êng th¼ng 
song song. H·y ¼ng ®ã vμ kiÓm tra l¹i 
b»ng ªke.

H×nh 37 

55. VÏ l¹i h×nh 38 råi vÏ thªm : 
a) C¸c ® êng th¼ng vu«ng gãc víi d
®i qua M, ®i qua N. 
b) C¸c ® êng th¼ng song song víi e 
®i qua M, ®i qua N. 

H×nh 38
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56. Cho ®o¹n th¼ng AB dμi 28mm. H·y vÏ ® êng trung trùc cña ®o¹n th¼ng Êy. 

57. Cho h×nh 39 (a // b), h·y tÝnh sè ®o x cña gãc O. 

H íng dÉn : VÏ ® êng th¼ng song song víi a ®i qua ®iÓm O. 

 

 

 

 

 
 

H×nh 39            H×nh 40 

58. TÝnh sè ®o x trong h×nh 40. H·y gi¶i thÝch v× sao tÝnh ® îc nh  vËy ? 

59. H×nh 41 cho biÕt d // d' // d'' vμ hai gãc 60o, 110o. TÝnh c¸c gãc 1E , 2G , 3G , 

4D , 5A , 6B . 

 

 

 

 

 

 

H×nh 41 

60. H·y ph¸t biÓu c¸c ®Þnh lÝ ® îc diÔn t¶ b»ng c¸c h×nh vÏ sau, råi viÕt gi¶ 
thiÕt, kÕt luËn cña tõng ®Þnh lÝ (xem 5). 

 

 

 

 

 

H×nh 42 
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56. Cho ®o¹n th¼ng AB dμi 28mm. H·y vÏ ® êng trung trùc cña ®o¹n th¼ng Êy.

57. Cho h×nh 39 (a // b), h·y tÝnh sè ®o x cña gãc O.

H íng dÉn : VÏ ® êng th¼ng song song víi a ®i qua ®iÓm O.

H×nh 39           

58. TÝnh sè ®o x trong h×nh 40. H· i¶i hÝ h × Ý h ® î vËy ? 

59. H×nh 41 cho biÕ c¸c gãc 1E ,1 2G ,2 3G ,3

4D ,4 5A ,5 6B . 6

60. H·y ph¸t biÓu h vÏ sau, råi viÕt gi¶
thiÕt, kÕt luËn cña tõng ®Þnh lÝ (xem 5).

H×nh 42
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Ch ¬ng II - tam gi¸c 

Nhμ to¸n häc PY-ta-go 

Tõ h¬n n¨m tr¨m n¨m tr íc C«ng 
nguyªn, ®· cã mét tr êng häc 
nhËn c¶ phô n÷ vμo häc. Nhμ to¸n 
häc Hi L¹p Py-ta-go (Pythagoras) 
®· më mét tr êng häc nh  vËy. 

Py-ta-go sinh tr ëng trong mét gia 
®×nh quý téc ë ®¶o Xa-m«t, mét 
®¶o giμu cã ë ven biÓn £-giª thuéc 
§Þa Trung H¶i. 

Míi 16 tuæi cËu bÐ Py-ta-go ®· næi 
tiÕng vÒ trÝ th«ng minh kh¸c 
th êng. CËu theo häc nhμ to¸n häc 
næi tiÕng Ta-let, vμ chÝnh Ta-let 
còng ph¶i kinh ng¹c vÒ tμi n¨ng 
cña cËu. 

§Ó t×m hiÓu nÒn khoa häc cña c¸c d©n téc, Py-ta-go ®· dμnh nhiÒu n¨m ®Õn Ên §é, 
Ba-bi-lon, Ai CËp vμ ®· trë nªn uyªn b¸c trong hÇu hÕt c¸c lÜnh vùc quan träng : 
sè häc, h×nh häc, thiªn v¨n, ®Þa lÝ, ©m nh¹c, y häc, triÕt häc. 

Py-ta-go ®· chøng minh ® îc tæng ba gãc cña mét tam gi¸c b»ng 180o (xem §1), 

®· chøng minh hÖ thøc gi÷a ®é dμi c¸c c¹nh cña tam gi¸c vu«ng (®Þnh lÝ Py-ta-go, 
xem §7). 

Py-ta-go còng ®Ó l¹i nhiÒu c©u ch©m ng«n hay. Mét trong c¸c c©u ch©m ng«n ®ã 
lμ : "Hoa qu¶ cña ®Êt chØ në mét hai lÇn trong n¨m, cßn hoa qu¶ cña t×nh b¹n th× në 
suèt bèn mïa". 

 

- -Py ta go
(kho¶ng 570 - 500 tr íc C«ng nguyªn)
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Ch ¬ng II - tam gi¸c 

Nhμ to¸n häc PY-ta-go

Tõ h¬n n¨m tr¨m n¨m tr íc C«ng 
nguyªn, ®· cã mét tr êng häc
nhËn c¶ phô n÷ vμo häc. Nhμ to¸n 
häc Hi L¹p Py-ta
®· më mét tr êng

Py-ta-go sinh tr
®×nh quý téc ë 
®¶o giμu cã ë ven
§Þa Trung H¶i. 

Míi 16 tuæi cËu b
tiÕng vÒ trÝ th
th êng. CËu theo
næi tiÕng Ta-let,
còng ph¶i kinh 
cña cËu. 

§Ó t×m hiÓu nÒn khoa häc cña c¸c d©n téc, Py-ta-go ®· dμnh nhiÒu n¨m ®Õn Ên §é,
Ba-bi-lon, Ai CËp vμ ®· trë nªn uyªn b¸c trong hÇu hÕt c¸c lÜnh vùc quan träng : 
sè häc, h×nh häc,

Py-ta-go ®· chøng minh ® îc tæng ba gãc cña mét tam gi¸c b»ng 180o (xem §1),

®· chøng minh hÖ thøc gi÷a ®é dμi c¸c c¹nh cña tam gi¸c vu«ng (®Þnh lÝ Py-ta-go,
xem §7).

Py-ta-go còng ®Ó l¹i nhiÒu c©u ch©m ng«n hay. Mét trong c¸c c©u ch©m ng«n ®ã 
lμ : "Hoa qu¶ cña ®Êt chØ në mét hai lÇn trong n¨m, cßn hoa qu¶ cña t×nh b¹n th× në
suèt bèn mïa". 
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§1 Tæng ba gãc cña mét tam gi¸c 

Hai tam gi¸c cã thÓ kh¸c nhau vÒ kÝch th íc vμ h×nh d¹ng, 
nh ng tæng ba gãc cña tam gi¸c nμy lu«n b»ng 

tæng ba gãc cña tam gi¸c kia 

1.   Tæng ba gãc cña mét tam gi¸c 

 ?1 VÏ hai tam gi¸c bÊt k×, dïng th íc ®o gãc ®o ba gãc cña mçi tam gi¸c råi 

tÝnh tæng sè ®o ba gãc cña mçi tam gi¸c. 
Cã nhËn xÐt g× vÒ c¸c kÕt qu¶ trªn ? 

 ?2 Thùc hμnh : C¾t mét tÊm b×a h×nh tam 

gi¸c ABC. C¾t rêi gãc B ra råi ®Æt nã 
kÒ víi gãc A, c¾t rêi gãc C ra råi ®Æt nã 
kÒ víi gãc A nh  h×nh 43. H·y nªu dù 
®o¸n vÒ tæng c¸c gãc A, B, C cña tam 
gi¸c ABC.  

 Ta cã ®Þnh lÝ sau : 

Tæng ba gãc cña mét tam gi¸c b»ng 180o. 

GT  ABC 

KL  oA B C 180  

Chøng minh : Qua A kÎ ® êng th¼ng xy song 
song víi BC (h.44). 

xy // BC  1B A   (1)  (hai gãc so le trong). 

xy // BC  2C A   (2)  (hai gãc so le trong). 

Tõ (1) vμ (2) suy ra : 

o
1 2BAC B C BAC A A 180 .  

L u ý : §Ó cho gän, ta gäi tæng sè ®o hai gãc lμ tæng hai gãc. Còng nh  vËy 
®èi víi hiÖu hai gãc. 

 

 

 

 

 

 

H×nh 43 

 

 

 

 

 

 

H×nh 44 
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§1 Tæng ba gãc cña mét tam gi¸c

Hai tam gi¸c cã thÓ kh¸c nhau vÒ kÝch th íc vμ h×nh d¹ng,
nh ng tæng ba gãc cña tam gi¸c nμy lu«n b»ng 

tæng ba gãc cña tam gi¸c kia

1.   Tæng ba gãc cña mét tam gi¸c

 ?1 VÏ hai tam gi¸c bÊt k×, dïng th íc ®o gãc ®o ba gãc cña mçi tam gi¸c råi

tÝnh tæng sè ®o ba gãc cña mçi tam gi¸c.
Cã nhËn xÐt g× vÒ c¸c kÕt qu¶ trªn ?

 ?2 Thùc hμnh : C

gi¸c ABC. C¾t
kÒ víi gãc A, c¾
kÒ víi gãc A n
®o¸n vÒ tæng c
gi¸c ABC.  

 Ta cã ®Þnh lÝ s

T .

®® êng th¼ng xy song
song víi BC (h.44). 

xy // BC 1B A   (1)  (hai gãc so le trong).

xy // BC 2C A   (2)  (hai gãc so le trong). 

Tõ (1) vμ (2) suy ra : 

o
1 2BAC B C BAC A A 180 .o
1 2B C BAC A AB C BAC A A1 2

L u ý : §Ó cho gän, ta gäi tæng sè ®o hai gãc lμ tæng hai gãc. Còng nh  vËy 
®èi víi hiÖu hai gãc. 

H×nh 43

H×nh 44

song víi BC (h.44).

C¾t mét tÊm b×a h×nh tam
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C¾t mét tÊm b×a h×nh tam 

rêiiiiii i gãc B ra rrrrrråiåiiåiåi ®®®®®®ÆtÆtÆtÆtÆtÆt nnnnnnnã
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c¸c gããããcããã  A,A,A,A,A,AAA  B, C cñaaaaa taaaam 
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ænggg ba gãgãgãgãgggãc cñcñcññcñcññaaaa aa mééét tttttam ggigigigigig ¸̧̧̧c¸ bb»n»n»n»n»n»n»ng 111180o

GTGTGTGTGTGTT  ABAABABABABA CCCC 

KL oA B C 11111180000C

ChChChCChChChhønønønønønønøøng g g ggg g mimimimimimminhnhnhnhnhnh :::::: QQQQQQuauaua AAAAAA kÎ 
songngggg vvvvvvvíííiííííí BC (h.44).

méééét c cñ
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tam
ù 

HH

GGTT

mét tam
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2.  ¸p dông vμo tam gi¸c vu«ng 

§Þnh nghÜa : Tam gi¸c vu«ng lμ tam gi¸c cã 
mét gãc vu«ng. 

Trªn h×nh 45, tam gi¸c ABC cã oA 90 . Ta nãi 
tam gi¸c ABC vu«ng t¹i A, AB vμ AC gäi lμ c¸c 
c¹nh gãc vu«ng, BC gäi lμ c¹nh huyÒn. 

 ?3   Cho tam gi¸c ABC vu«ng t¹i A. TÝnh tæng B C.  

 Ta cã ®Þnh lÝ : 

Trong mét tam gi¸c vu«ng, hai gãc nhän phô nhau. 

ABC, oA 90   oB C 90  (h.45). 

3.   Gãc ngoμi cña tam gi¸c 

§Þnh nghÜa : Gãc ngoμi cña mét tam gi¸c lμ gãc kÒ bï víi mét gãc cña 
tam gi¸c Êy. 

Trªn h×nh 46, gãc ACx lμ gãc ngoμi t¹i ®Ønh C 
cña tam gi¸c ABC. Khi ®ã, c¸c gãc A, B, C 
cña tam gi¸c ABC cßn gäi lμ gãc trong. 

 ?4   H·y ®iÒn vμo c¸c chç trèng (...) råi so s¸nh 

ACx  víi A B  : 

Tæng ba gãc cña tam gi¸c ABC b»ng 180o 

nªn oA B 180   ... 

Gãc ACx lμ gãc ngoμi cña tam gi¸c ABC nªn oACx 180   ... 

 Ta cã ®Þnh lÝ vÒ tÝnh chÊt gãc ngoμi cña tam gi¸c : 

Mçi gãc ngoμi cña mét tam gi¸c b»ng tæng cña hai gãc trong kh«ng kÒ víi nã. 

NhËn xÐt : Gãc ngoμi cña tam gi¸c lín h¬n mçi gãc trong kh«ng kÒ víi nã. 

ACx A,    ACx B     (h.46). 

Bμi tËp 

1. TÝnh c¸c sè ®o x vμ y ë c¸c h×nh 47, 48, 49, 50, 51 : 

 

 

 

 
 
 

H×nh 46 

 

 

 

 

 

 

 

H×nh 45 
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2.  ¸p dông vμo tam gi¸c vu«ng

§Þnh nghÜa : Tam gi¸c vu«ng lμ tam gi¸c cã
mét gãc vu«ng.

Trªn h×nh 45, tam gi¸c ABC cã oA 90 . Ta nãi 
tam gi¸c ABC vu«ng t¹i A, AB vμ AC gäi lμ c¸c 
c¹nh gãc vu«ng, BC gäi lμ c¹nh huyÒn.

 ?3  Cho tam gi¸c ABC vu«ng t¹iC A. TÝnh tæng B C.

 Ta cã ®Þnh lÝ :

Trong mét tam gi¸c vu«ng, hai gãc nhän phô nhau.

ABC, oA 90 oB C 90CC  (h.45). 

3.   Gãc ngoμi cñ

§Þnh nghÜa : G Ò bï víi mét gãc cña 
tam gi¸c Êy.

Trªn h×nh 46, gã
cña tam gi¸c AB
cña tam gi¸c AB

 ?4  H·y ®iÒn vμo c¸

ACx  víi A B

Tæng ba gãc cñ

nªn A B 18BB

Gãc ACx lμ gãc o80  ... 

 Ta cã ®Þnh lÝ vÒ tÝnh chÊt gãc ngoμi cña tam gi¸c : t

Mçi gãc ngoμi cña mét tam gi¸c b»ng tæng cña hai gãc trong kh«ng kÒ víi nã.

NhËn xÐt : Gãc ngoμi cña tam gi¸c lín h¬n mçi gãc trong kh«ng kÒ víi nã.

ACx A,    ACx B     (h.46).

Bμi tËp

1. TÝnh c¸c sè ®o x vμ y ë c¸c h×nh 47, 48, 49, 50, 51 :

H×nh 46

H×nh 45
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  H×nh 47              H×nh 48         H×nh 49 

 

 
 
 
 

H×nh 50            H×nh 51 

2. Cho tam gi¸c ABC cã oB 80 , oC 30 . Tia ph©n gi¸c cña gãc A c¾t BC 

ë D. TÝnh ADC,  ADB.  

3. Cho h×nh 52. H·y so s¸nh : 

a) BIK vμ BAK.  

b) BIC  vμ BAC.  
 

 
 
 
 
 

H×nh 52              H×nh 53 

4. §è: Th¸p nghiªng Pi-da ë I-ta-li-a nghiªng 5o so víi ph ¬ng th¼ng ®øng 
(h.53). TÝnh sè ®o cña gãc ABC trªn h×nh vÏ. 

5. Ta gäi tam gi¸c cã ba gãc nhän lμ tam gi¸c nhän, tam gi¸c cã mét gãc tï lμ 
tam gi¸c tï. Gäi tªn tam gi¸c nhän, tam gi¸c tï, tam gi¸c vu«ng trªn h×nh 54. 

 
 
 
 

H×nh 54 
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  H×nh 47              H×nh 48         H×nh 49 

H×nh 50            H×nh 51

2. Cho tam gi¸c A ¸c cña gãc A c¾t BC 

ë D. TÝnh ADC

3. Cho h×nh 52. H·

a) BIK vμ BAK

b) BIC  vμ BAC

H×nh 52              H×nh 53 

4. §è: Th¸p nghiªng Pi-da ë I-ta-li-a nghiªng 5o so víi ph ¬ng th¼ng ®øng
(h.53). TÝnh sè ®o cña gãc ABC trªn h×nh vÏ.

5. Ta gäi tam gi¸c cã ba gãc nhän lμ tam gi¸c nhän, tam gi¸c cã mét gãc tï lμ 
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H×nh 54
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LuyÖn tËp 

6. T×m sè ®o x ë c¸c h×nh 55, 56, 57, 58. 

 

 

 

 
 
 

H×nh 55            H×nh 56 

 

 
 

 

 

H×nh 57           H×nh 58 

7. Cho tam gi¸c ABC vu«ng t¹i A. KÎ AH vu«ng gãc víi BC (H  BC). 
a) T×m c¸c cÆp gãc phô nhau trong h×nh vÏ. 
b) T×m c¸c cÆp gãc nhän b»ng nhau trong h×nh vÏ. 

8. Cho tam gi¸c ABC cã oB C 40 . Gäi Ax lμ tia ph©n gi¸c cña gãc ngoμi ë 
®Ønh A. H·y chøng tá r»ng Ax // BC. 

9. H×nh 59 biÓu diÔn mÆt c¾t ngang cña mét con ®ª. §Ó ®o gãc nhän MOP t¹o 
bëi mÆt nghiªng cña con ®ª víi ph ¬ng n»m ngang, ng êi ta dïng th íc ch÷ 
T vμ ®Æt nh  h×nh vÏ (OA  AB). TÝnh gãc MOP, biÕt r»ng d©y däi BC t¹o 

víi trôc BA mét gãc ABC  = 32o. 

 

 

 

 

 

H×nh 59 
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LuyÖn tËp

6. T×m sè ®o x ë c¸c h×nh 55, 56, 57, 58.

H×nh 55            H×

H×nh 57           H×nh 58

7. Cho tam gi¸c A BC (H  BC).
a) T×m c¸c cÆp g
b) T×m c¸c cÆp g

8. Cho tam gi¸c A gi¸c cña gãc ngoμi ë 
®Ønh A. H·y chø

9. H×nh 59 biÓu di ®o gãc nhän MOP t¹o
bëi mÆt nghiªng êi ta dïng th íc ch÷ 
T vμ ®Æt nh  h×n  AB). TÝnh gãc MOP, biÕt r»ng d©y däi BC t¹ot

víi trôc BA mét gãc ABC  = 32o.

H×nh 59

nh

di

h

B

®

 AB). TÝnh gãc MOP, biÕt
g
n

i

n

B
g
g

A
ø

i

nh 577777 7        HHH×nh
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§2  Hai tam gi¸c b»ng nhau 

Ta ®· biÕt sù b»ng nhau cña hai ®o¹n th¼ng, 
sù b»ng nhau cña hai gãc. Cßn ®èi víi tam gi¸c ? 

1.   §Þnh nghÜa 

 ?1 Cho hai tam gi¸c ABC vμ A'B'C' (h.60). 

H·y dïng th íc chia kho¶ng vμ th íc ®o gãc ®Ó kiÓm nghiÖm r»ng trªn h×nh 
®ã ta cã : 

AB = A'B',   AC = A'C',   BC = B'C',   A A ' , B B ' ,  C C ' .  

 

 

 
 

 
H×nh 60 

Hai tam gi¸c ABC vμ A'B'C' nh  trªn ® îc gäi lμ hai tam gi¸c b»ng nhau. 

Hai ®Ønh A vμ A' (B vμ B' , C vμ C') gäi lμ hai ®Ønh t ¬ng øng. 

Hai gãc A vμ A' (B vμ B' , C vμ C')  gäi lμ hai gãc t ¬ng øng. 

Hai c¹nh AB vμ A'B' (AC vμ A'C', BC vμ B'C') gäi lμ hai c¹nh t ¬ng øng. 

§Þnh nghÜa : 

Hai tam gi¸c b»ng nhau lμ hai tam gi¸c cã c¸c c¹nh t ¬ng øng b»ng nhau, 
c¸c gãc t ¬ng øng b»ng nhau.   

2.   KÝ hiÖu 

§Ó kÝ hiÖu sù b»ng nhau cña tam gi¸c ABC vμ tam gi¸c A'B'C' ta viÕt 
ABC = A'B'C'. 

Ng êi ta quy íc r»ng khi kÝ hiÖu sù b»ng nhau cña hai tam gi¸c, c¸c ch÷ 
c¸i chØ tªn c¸c ®Ønh t ¬ng øng ® îc viÕt theo cïng thø tù. 

 ABC = A'B'C' nÕu  
AB A'B ', AC A'C ', BC B 'C '

A A ', B B ', C C '.
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§2  Hai tam gi¸c b»ng nhau 

Ta ®· biÕt sù b»ng nhau cña hai ®o¹n th¼ng, 
sù b»ng nhau cña hai gãc. Cßn ®èi víi tam gi¸c ? 

1.   §Þnh nghÜa

 ?1 Cho hai tam gi¸c ABC vμ A'B'C' (h.60). 

H·y dïng th íc chia kho¶ng vμ th íc ®o gãc ®Ó kiÓm nghiÖm r»ng trªn h×nh
®ã ta cã :

AB = A'B',   AC = A'C',   BC = B'C',   A A ' C C ' .

Hai tam gi¸c AB m gi¸c b»ng nhau.

Hai ®Ønh A vμ A ng øng.

Hai gãc A vμ A øng.

Hai c¹nh AB vμ hai c¹nh t ¬ng øng. 

§Þnh nghÜa : 

Hai tam gi¸c b» t ¬ng øng b»ng nhau,
c¸c gãc t ¬ng ø

2.   KÝ hiÖu

§Ó kÝ hiÖu sù b»ng nhau cña tam gi¸c ABC vμ tam gi¸c A'B'C' ta viÕt 
ABC = A'B'C'. 

Ng êi ta quy íc r»ng khi kÝ hiÖu sù b»ng nhau cña hai tam gi¸c, c¸c ch÷ 
c¸i chØ tªn c¸c ®Ønh t ¬ng øng ® îc viÕt theo cïng thø tù.

ABC = A'B'C' nÕu  
AB A'B ', AC A'C ', BC B 'C '

A A ', B B ', C C '.
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 ?2 Cho h×nh 61. 

a) Hai tam gi¸c ABC vμ 
MNP cã b»ng nhau hay 
kh«ng (c¸c c¹nh hoÆc 
c¸c gãc b»ng nhau ® îc 
®¸nh dÊu bëi nh÷ng 
kÝ hiÖu gièng nhau) ? 
NÕu cã, h·y viÕt kÝ hiÖu 
vÒ sù b»ng nhau cña hai 
tam gi¸c ®ã. 

b) H·y t×m : 

§Ønh t ¬ng øng víi ®Ønh A, gãc t ¬ng øng víi gãc N, c¹nh t ¬ng øng víi 
c¹nh AC. 

c) §iÒn vμo chç trèng (...) : ACB  = ...,   AC = ...,  B  = ... . 

 ?3 Cho ABC = DEF (h.62).  

T×m sè ®o gãc D vμ ®é dμi 
c¹nh BC. 

 
 

 

H×nh 62 

Bμi tËp 

10. T×m trong c¸c h×nh 63, 64 c¸c tam gi¸c b»ng nhau (c¸c c¹nh b»ng nhau ® îc 
®¸nh dÊu bëi nh÷ng kÝ hiÖu gièng nhau). KÓ tªn c¸c ®Ønh t ¬ng øng cña c¸c 
tam gi¸c b»ng nhau ®ã. ViÕt kÝ hiÖu vÒ sù b»ng nhau cña c¸c tam gi¸c ®ã. 

 
 
 
 
 
 
 

H×nh 63             H×nh 64 
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 ?2 Cho h×nh 61.

a) Hai tam gi¸c ABC vμC
MNP cã b»ng nhau hay
kh«ng (c¸c c¹nh hoÆc
c¸c gãc b»ng nhau ®®® îc 
®¸nh dÊu bëi nh÷ng 
kÝ hiÖu gièng nhau) ?
NÕu cã, h·y viÕt kÝ hiÖu
vÒ sù b»ng nhau cña hai
tam gi¸c ®ã.

b) H·y t×m : 

§Ønh t ¬ng øng víi ®Ønh A, gãc t ¬ng øng víi gãc N ¬ng øng víi
c¹nh AC. 

c) §iÒn vμo chç  = 

 ?3 Cho ABC = D

T×m sè ®o gãc 
c¹nh BC. 

10. T×m trong c¸c h c¹nh b»ng nhau ® îc 
®¸nh dÊu bëi nh÷ng kÝ hiÖu gièng nhau). KÓ tªn c¸c ®Ønh t ¬ng øng cña c¸c
tam gi¸c b»ng nhau ®ã. ViÕt kÝ hiÖu vÒ sù b»ng nhau cña c¸c tam gi¸c ®ã.

H×nh 63             H×nh 64

H×nh 61

g
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ç trèng (...) : ACB  = ...,   AC = ...,  B

DEFFFFF (h.62).).).).).)  

D vvvμμμ ®®®®®®®ééééé éé dμi i i i i

H×nnnh 62

Bμi tËp
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11. Cho ABC = HIK.  

a) T×m c¹nh t ¬ng øng víi c¹nh BC. T×m gãc t ¬ng øng víi gãc H.  

b) T×m c¸c c¹nh b»ng nhau, t×m c¸c gãc b»ng nhau.   

LuyÖn tËp 

12. Cho ABC = HIK trong ®ã AB = 2cm, oB 40 ,  BC = 4cm. Em cã thÓ suy 

ra sè ®o cña nh÷ng c¹nh nμo, nh÷ng gãc nμo cña tam gi¸c HIK ? 

13. Cho ABC = DEF. TÝnh chu vi mçi tam gi¸c nãi trªn biÕt r»ng AB = 4cm, 
BC = 6cm, DF = 5cm (chu vi cña mét tam gi¸c lμ tæng ®é dμi ba c¹nh cña 
tam gi¸c ®ã). 

14. Cho hai tam gi¸c b»ng nhau : tam gi¸c ABC (kh«ng cã hai gãc nμo b»ng 
nhau, kh«ng cã hai c¹nh nμo b»ng nhau) vμ mét tam gi¸c cã ba ®Ønh lμ H, I, 
K. ViÕt kÝ hiÖu vÒ sù b»ng nhau cña hai tam gi¸c ®ã biÕt r»ng : AB = KI, 

B K.  

§3 Tr êng hîp b»ng nhau thø nhÊt cña tam gi¸c 
c¹nh - c¹nh - c¹nh (c.c.c) 

Kh«ng cÇn xÐt gãc còng nhËn biÕt 
® îc hai tam gi¸c b»ng nhau 

1.   VÏ tam gi¸c biÕt ba c¹nh 

Bμi to¸n : VÏ tam gi¸c ABC, biÕt AB = 2cm, BC = 4cm, AC = 3cm. 

Gi¶i : (h.65) 

 VÏ ®o¹n th¼ng BC = 4cm. 

 Trªn cïng mét nöa mÆt ph¼ng bê BC, vÏ 
cung trßn t©m B b¸n kÝnh 2cm vμ cung 
trßn t©m C b¸n kÝnh 3cm. 

 Hai cung trßn trªn c¾t nhau t¹i A. 

 VÏ c¸c ®o¹n th¼ng AB, AC, ta ® îc tam gi¸c ABC. 

 

 

 

 

 
H×nh 65 
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11. Cho ABC = HIK.  

a) T×m c¹nh t ¬ng øng víi c¹nh BC. T×m gãc t ¬ng øng víi gãc H. 

b) T×m c¸c c¹nh b»ng nhau, t×m c¸c gãc b»ng nhau.  

LuyÖn tËp

12. Cho ABC = HIK trong ®ã AB = 2cm, oB 40 ,o  BC = 4cm. Em cã thÓ suy

ra sè ®o cña nh÷ng c¹nh nμo, nh÷ng gãc nμo cña tam gi¸c HIK ?

13. Cho ABC = DEF. TÝnh chu vi mçi tam gi¸c nãi trªn biÕt r»ng AB = 4cm,
BC = 6cm, DF = 5cm (chu vi cña mét tam gi¸c lμ tæng ®é dμi ba c¹nh cña
tam gi¸c ®ã). 

14. Cho hai tam gi¸c b»ng nhau : tam gi¸c ABC (kh«ng cã hai gãc nμo b»ng
nhau, kh«ng cã i¸c cã ba ®Ønh lμ H, I,
K. ViÕt kÝ hiÖu biÕt r»ng : AB = KI,

B K.

§3 Tr êng hîp b»ng nhau thø nhÊt cña tam gi¸c
c) 

biÕt
u 

1.   VÏ tam gi¸c b

Bμi to¸n : VÏ tam gi¸c ABC, biÕt AB = 2cm, BC = 4cm, AC = 3cm.

Gi¶i : (h.65) 

 VÏ ®o¹n th¼ng BC = 4cm.

 Trªn cïng mét nöa mÆt ph¼ng bê BC, vÏ 
cung trßn t©m B b¸n kÝnh 2cm vμ cung
trßn t©m C b¸n kÝnh 3cm. 

 Hai cung trßn trªn c¾t nhau t¹i A.

 VÏ c¸c ®o¹n th¼ng AB, AC, ta ® îc tam gi¸c ABC. 

H×nh 65

VÏV

:

: V

b

c
c

b
u

i¸ ABC biÕt AB 2 BC 4 A

b

¸c b»ng nhau : tam gi¸c ABC (kh«ng 

n

i
¸c b»ng nhau : tam gi¸c ABC (kh«ng
hai ccccc¹n¹n¹n¹nhhhh nμnμnμnμoooo b»b»b»b»ngngngng nnnnhahahahau)u)u)u) vvvvμμμμ mmmmétététét ttttamamaamamam giμμμμ
vÒ sù b»ngggggg nnnnnnnhhahahahahah u cñcñcñcñña hhhahhhah iiiiiii tattattatat m gi¸cc ®ã 

ng hîhîhîhhhhîîp b»nnnng nnnhhhhhauuuu thø ø ø ø ø ø øø nhhhhhhÊÊÊÊÊtÊ c
c¹c¹¹¹c¹¹¹nhhhhhhh - cccc¹nnnhhhhh - c¹c¹c¹c¹¹¹¹¹nnnhnnnn ((((((((c.c.c.c.ccc c.c

KKKKKh«ngg cÇcÇcÇcÇÇcÇcÇnnnnnnn xÐxÐxÐxÐxÐxÐxÐx t gãggãgãgãgãgãcccccc còcòcòcòcòc nggg nhËËËËn b
® îîc hai ttamamamamamamammm gi¸c b»nnnngn nhau

biÕt babababababa c¹n¹n¹n¹n¹n¹n¹nhhhhhh

i¸ ABC biÕt AB 2 BC 4 A

aaa ccc

g c

hhhh¹

®ã 

VÏ 

i : (h (h.6¶i

: VÏ

¸cc bbiÕ

®
«ngng c

c¹¹n
nhg nha

m gi
t tam

h«n
m

h«

o

c

o¹n tth

65) 

tam m gi¸

Õt bba c

c 
Çn 
hai

n xxÐ

h - c
u

- c
u thø

®ã 
i¸c

ã biÕ

biÕiÕiiiÕiÕiiÕÕiÕiiiÕt
ngngngngngngngngngnggggg ®®®®®®®®®®®®®éééééééééééééé dμdμdμdμdμdμdddμddμdd

g ccccccccccãããããããããããããã hahahahahahahahahahahaahahah iiiiiiiiii i gãgãgãgãgãgãgãgãgãgãgãgãgãggg c
cãcããcããcãcããcããcããã  babababbabbabbbabbbbbb

»



 113

2.   Tr êng hîp b»ng nhau c¹nh - c¹nh - c¹nh 

 ?1 VÏ thªm tam gi¸c A'B'C' cã : 

A'B' = 2cm,  B'C' = 4cm,  A'C' = 3cm. 

H·y ®o råi so s¸nh c¸c gãc t ¬ng øng cña tam gi¸c ABC ë môc 1 vμ tam gi¸c 

A'B'C'. Cã nhËn xÐt g× vÒ hai tam gi¸c trªn ? 

Ta thõa nhËn tÝnh chÊt c¬ b¶n sau : 

NÕu ba c¹nh cña tam gi¸c nμy b»ng ba c¹nh cña tam gi¸c kia th× hai tam 

gi¸c ®ã b»ng nhau. 

 

NÕu  ABC vμ A'B'C' cã : 

AB = A'B' 

AC = A'C'  

BC = B'C' 

th× ABC = A'B'C' (h.66). 

 

 

 
 

H×nh 66 

 ?2 T×m sè ®o cña gãc B trªn h×nh 67. 

 

 

 

 

 

H×nh 67 
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2.   Tr êng hîp b»ng nhau c¹nh - c¹nh - c¹nh 

 ?1 VÏ thªm tam gi¸c A'B'C' cã : 

A'B' = 2cm,  B'C' = 4cm,  A'C' = 3cm.

H·y ®o råi so s¸nh c¸c gãc t ¬ng øng cña tam gi¸c ABC ë môc 1 vμ tam gi¸c

A'B'C'. Cã nhËn xÐt g× vÒ hai tam gi¸c trªn ?

Ta thõa nhËn tÝnh chÊt c¬ b¶n sau : 

NÕu ba c¹nh cña tam gi¸c nμy b»ng ba c¹nh cña tam gi¸c kia th× hai tam

gi¸c ®ã b»ng nhau.

NÕu ABC vμ 

AB = A

AC = A

BC = B

th× ABC = A

 ?2 T×m sè ®o cña g

H×nh 67 

g

A'B'C' ã

A

A

B

'

A'B'C' cã :

A'B' 

A'C'  

B'C'

'B'CCCCC' (h.6666666 ). 

H×nh 66

gãc B trªn h×nh 6777777..co cñcña ãc Bãc B tã
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Bμi tËp 

15. VÏ tam gi¸c MNP biÕt MN = 2,5cm, NP = 3cm, PM = 5cm. 

16. VÏ tam gi¸c ABC biÕt ®é dμi mçi c¹nh b»ng 3cm. Sau ®ã ®o mçi gãc cña 
tam gi¸c. 

17. Trªn mçi h×nh 68, 69, 70 cã c¸c tam gi¸c nμo b»ng nhau ? V× sao ? 

 

 

 

 

 

 

 

H×nh 68        H×nh 69       H×nh 70 

LuyÖn tËp 1 

18. XÐt bμi to¸n : " AMB vμ ANB cã MA = MB, NA = NB (h.71). Chøng 

minh r»ng AMN BMN ." 

1)  H·y ghi gi¶ thiÕt vμ kÕt luËn cña bμi to¸n. 

2) H·y s¾p xÕp bèn c©u sau ®©y mét c¸ch hîp lÝ 
®Ó gi¶i bμi to¸n trªn : 

a) Do ®ã AMN = BMN  (c.c.c) 

b) MN : c¹nh chung. 

  MA = MB       (gi¶ thiÕt) 

  NA = NB       (gi¶ thiÕt) 

c) Suy ra AMN BMN  (hai gãc t ¬ng øng) 

d) AMN vμ BMN cã : 

19. Cho h×nh 72. Chøng minh r»ng : 

a) ADE = BDE ; 

b) DAE  = DBE.  
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Bμi tËp

15. VÏ tam gi¸c MNP biÕt MN = 2,5cm, NP = 3cm, PM = 5cm.

16. VÏ tam gi¸c ABC biÕt ®é dμi mçi c¹nh b»ng 3cm. Sau ®ã ®o mçi gãc cña 
tam gi¸c. 

17. Trªn mçi h×nh 68, 69, 70 cã c¸c tam gi¸c nμo b»ng nhau ? V× sao ?

H×nh 68        H×nh 69       H×nh 70 

18. XÐt bμi to¸n : = NB (h.71). Chøng 

minh r»ng AMN

1)  H·y ghi gi¶ t

2) H·y s¾p xÕp 
®Ó gi¶i bμi to¸n 

a) Do ®ã AMN

b) MN : c¹nh ch

  MA = MB       (gi¶ thiÕt) 

  NA = NB       (gi¶ thiÕt) 

c) Suy ra AMN BMN  (hai gãc t ¬ng øng)

d) AMN vμ BMN cã : 

19. Cho h×nh 72. Chøng minh r»ng :

a) ADE = BDE ; 

b) DAE  = DBE.
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H×nh 72           H×nh 73 

20. Cho gãc xOy (h.73). VÏ cung trßn t©m O, cung nμy c¾t Ox, Oy theo thø 
tù ë A, B ( ). VÏ c¸c cung trßn t©m A vμ t©m B cã cïng b¸n kÝnh  
sao cho chóng c¾t nhau ë ®iÓm C n»m trong gãc xOy ( , ). Nèi O  
víi C ( ). Chøng minh r»ng OC lμ tia ph©n gi¸c cña gãc xOy. 

  Chó ý : Bμi to¸n trªn cho ta c¸ch dïng th íc vμ compa ®Ó vÏ tia ph©n gi¸c 
cña mét gãc. 

21. Cho tam gi¸c ABC. Dïng th íc vμ compa, vÏ c¸c tia ph©n gi¸c cña c¸c gãc 
A, B, C. 

LuyÖn tËp 2 

22. Cho gãc xOy vμ tia Am (h.74a). 
VÏ cung trßn t©m O b¸n kÝnh r, cung nμy c¾t Ox, Oy theo thø tù ë B, C. VÏ 
cung trßn t©m A b¸n kÝnh r, cung nμy c¾t tia Am ë D (h.74b). 
VÏ cung trßn t©m D cã b¸n kÝnh b»ng BC, cung nμy c¾t cung trßn t©m A 
b¸n kÝnh r ë E (h.74c). 

Chøng minh r»ng DAE xOy . 

 

 

 

H×nh 74a  

 

 

 

H×nh 74b 
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H×nh 72           H×nh 73

20. Cho gãc xOy (h.73). VÏ cung trßn t©m O, cung nμy c¾t Ox, Oy theo thø 
tù ë A, B ( ). VÏ c¸c cung trßn t©m A vμ t©m B cã cïng b¸n kÝnh 
sao cho chóng c¾t nhau ë ®iÓm C n»m trong gãc ). Nèi O  
víi C ( ). Chøng minh r»ng OC lμ tia ph©n gi¸c cña g

  Chó ý : Bμi to¸ pa ®Ó vÏ tia ph©n gi¸c
cña mét gãc. 

21. Cho tam gi¸c A ph©n gi¸c cña c¸c gãc
A, B, C.

22. Cho gãc xOy vμ
VÏ cung trßn t©m O b¸n kÝnh r, cung nμy c¾t Ox, Oy theo thø tù ë B, C. VÏ
cung trßn t©m A h.74b).
VÏ cung trßn t© c¾t cung trßn t©m A
b¸n kÝnh r ë E (

Chøng minh r»n

H×nh 74a  
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H×nh 74c 

  Chó ý : Bμi to¸n nμy cho ta c¸ch dïng th íc vμ compa ®Ó vÏ mét gãc b»ng 
mét gãc cho tr íc. 

23. Cho ®o¹n th¼ng AB dμi 4cm. VÏ ® êng trßn t©m A b¸n kÝnh 2cm vμ ® êng 
trßn t©m B b¸n kÝnh 3cm, chóng c¾t nhau ë C vμ D. Chøng minh r»ng AB lμ 
tia ph©n gi¸c cña gãc CAD. 

Cã thÓ em ch a biÕt 

Khi ®é dμi ba c¹nh cña mét tam gi¸c ®· x¸c ®Þnh th× h×nh d¹ng vμ kÝch th íc cña 
tam gi¸c ®ã còng hoμn toμn x¸c ®Þnh. TÝnh chÊt ®ã cña h×nh tam gi¸c ® îc øng 
dông nhiÒu trong thùc tÕ. 
H×nh 75 minh ho¹ mét khung gåm bèn thanh gç (tre, s¾t...) khíp víi nhau ë ®Çu 
cña mçi thanh, khung nμy dÔ thay ®æi h×nh d¹ng (h.75a vμ h.75b). Nh ng nÕu ®ãng 
thªm mét thanh chÐo (h.76) th× h×nh d¹ng cña khung sÏ kh«ng thay ®æi.  

 

 
 
 

 

 
H×nh 75            H×nh 76 

ChÝnh v× thÕ trong c¸c c«ng tr×nh 
x©y dùng, c¸c thanh s¾t th êng 
® îc ghÐp, t¹o víi nhau thμnh c¸c 
tam gi¸c, ch¼ng h¹n trªn h×nh 77. 
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H×nh 74c

  Chó ý : Bμi to¸n nμy cho ta c¸ch dïng th íc vμ compa ®Ó vÏ mét gãc b»ng 
mét gãc cho tr íc.

23. Cho ®o¹n th¼ng AB dμi 4cm. VÏ ® êng trßn t©m A b¸n kÝnh 2cm vμ ® êng 
trßn t©m B b¸n kÝnh 3cm, chóng c¾t nhau ë C vμ D. Chøng minh r»ng AB lμ 
tia ph©n gi¸c cña gãc CAD.

Cã thÓ em

Khi ®é dμi ba c¹nh cña mét tam gi¸c ®· x¸c ®Þnh th× h×nh d¹ng vμ kÝch th íc cña
tam gi¸c ®ã còng hoμn toμn x¸c ®Þnh. TÝnh chÊt ®ã cña h×nh tam gi¸c ® îc øng
dông nhiÒu trong 
H×nh 75 minh ho¹ mét khung gåm bèn thanh gç (tre, s¾t...) khíp víi nhau ë ®Çu
cña mçi thanh, khung nμy dÔ thay ®æi h×nh d¹ng (h.75a vμ h.75b). Nh ng nÕu ®ãng
thªm mét thanh chÐo (h.76) th× h×nh d¹ng cña khung sÏ kh«ng thay ®æi.  

 H×nh 76

ChÝnh v× thÕ trong c¸c c«ng tr×nh 
x©y dùng, c¸c thanh s¾t th êng 
® îc ghÐp, t¹o víi nhau thμnh c¸c 
tam gi¸c, ch¼ng h¹n trªn h×nh 77.
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§4. Tr êng hîp b»ng nhau thø hai cña tam gi¸c 
c¹nh - gãc - c¹nh    (c.g.c) 

ChØ cÇn xÐt hai c¹nh vμ gãc xen gi÷a 
còng nhËn biÕt ® îc hai tam gi¸c b»ng nhau 

1.   VÏ tam gi¸c biÕt hai c¹nh vμ gãc xen gi÷a 

Bμi to¸n : VÏ tam gi¸c ABC biÕt AB = 2cm, BC = 3cm, oB 70 .  
Gi¶i : (h.78) 

 VÏ gãc oxBy 70 .  

 Trªn tia Bx lÊy ®iÓm A sao cho 
BA = 2cm. 

 Trªn tia By lÊy ®iÓm C sao cho 
BC = 3cm. 

 VÏ ®o¹n th¼ng AC, ta ® îc 
tam gi¸c ABC. 
L u ý : Ta gäi gãc B lμ gãc xen gi÷a hai c¹nh AB vμ BC. Khi nãi hai c¹nh vμ 
gãc xen gi÷a, ta hiÓu gãc nμy lμ gãc ë vÞ trÝ xen gi÷a hai c¹nh ®ã. 

2.   Tr êng hîp b»ng nhau c¹nh - gãc - c¹nh 

 ?1 VÏ thªm tam gi¸c  A'B'C' cã : 

A'B' = 2cm, oB ' 70 ,  B'C' = 3cm. 

H·y ®o ®Ó kiÓm nghiÖm r»ng AC = A'C'. Ta cã thÓ kÕt luËn ® îc tam gi¸c 
ABC b»ng tam gi¸c A'B'C' hay kh«ng ? 
Ta thõa nhËn tÝnh chÊt c¬ b¶n sau : 

NÕu hai c¹nh vμ gãc xen gi÷a cña tam gi¸c nμy b»ng hai c¹nh vμ gãc 
xen gi÷a cña tam gi¸c kia th× hai tam gi¸c ®ã b»ng nhau. 

NÕu ABC vμ A'B'C' cã : 
     AB = A'B' 

      B B '  
         BC = B'C' 

th×  ABC = A'B'C'  (h.79). 
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§4. Tr êng hîp b»ng nhau thø hai cña tam gi¸c 
c¹nh - gãc - c¹nh    (c.g.c)

ChØ cÇn xÐt hai c¹nh vμ gãc xen gi÷a
còng nhËn biÕt ® îc hai tam gi¸c b»ng nhau

1.   VÏ tam gi¸c biÕt hai c¹nh vμ gãc xen gi÷a 

Bμi to¸n : VÏ tam gi¸c ABC biÕt AB = 2cm, BC = 3cm, oB 70 .o

Gi¶i : (h.78)

 VÏ gãc oxBy 70 .o

 Trªn tia Bx lÊy ®iÓm A sao cho 
BA = 2cm.

 Trªn tia By lÊ
BC = 3cm.

 VÏ ®o¹n th¼
tam gi¸c ABC.
L u ý : Ta gäi g C. Khi nãi hai c¹nh vμ
gãc xen gi÷a, ta i c¹nh ®ã.

2.   Tr êng hîp b

 ?1 VÏ thªm tam gi¸

H·y ®o ®Ó kiÓm Õt luËn ®®® îc tam gi¸c
ABC b»ng tam g
Ta thõa nhËn tÝn

NÕu hai c¹nh vμ gãc xen gi÷a cña tam gi¸c nμy b»ng hai c¹nh vμ gãc
xen gi÷a cña tam gi¸c kia th× hai tam gi¸c ®ã b»ng nhau.

NÕu ABC vμ A'B'C' cã :
     AB = A'B'

      B B '
         BC = B'C' 

th×  ABC = A'B'C' (h.79).
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 ?2 Hai tam gi¸c trªn h×nh 80 cã b»ng nhau kh«ng ? 

V× sao ? 

 

 
H×nh 80 

3.   HÖ qu¶ 

(HÖ qu¶ còng lμ mét ®Þnh lÝ, nã ® îc suy ra trùc tiÕp tõ mét ®Þnh lÝ hoÆc mét 
tÝnh chÊt ® îc thõa nhËn). 

 ?3 Nh×n h×nh 81 vμ ¸p dông tr êng 
hîp b»ng nhau c¹nh - gãc - c¹nh, 
h·y ph¸t biÓu mét tr êng hîp b»ng 
nhau cña hai tam gi¸c vu«ng. 
 Ta cã hÖ qu¶ : 

NÕu hai c¹nh gãc vu«ng cña tam 
gi¸c vu«ng nμy lÇn l ît b»ng hai 
c¹nh gãc vu«ng cña tam gi¸c vu«ng 
kia th× hai tam gi¸c vu«ng ®ã b»ng nhau. 

Bμi tËp 

24. VÏ tam gi¸c ABC biÕt oA 90 ,  AB = AC = 3cm. Sau ®ã ®o c¸c gãc B vμ C. 

25. Trªn mçi h×nh 82, 83, 84 cã c¸c tam gi¸c nμo b»ng nhau ? V× sao ? 

 

 

 

 

 

 

   H×nh 82                H×nh 83         H×nh 84 

26. XÐt bμi to¸n : 
"Cho tam gi¸c ABC, M lμ trung ®iÓm cña BC. Trªn tia ®èi cña tia MA lÊy 
®iÓm E sao cho ME = MA. Chøng minh r»ng  AB // CE". 

 

 

 

 

 

H×nh 81 
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 ?2 Hai tam gi¸c trªn h×nh 80 cã b»ng nhau kh«ng ?

V× sao ?

H×nh 80

3.   HÖ qu¶

(HÖ qu¶ còng lμ mét ®Þnh lÝ, nã ® îc suy ra trùc tiÕp tõ mét ®Þnh lÝ hoÆc mét 
tÝnh chÊt ® îc thõa nhËn).

 ?3 Nh×n h×nh 81 vμ ¸p dông tr êng 
hîp b»ng nhau c¹nh - gãc - c¹nh, 
h·y ph¸t biÓu mét tr ê h b»
nhau cña hai tam
 Ta cã hÖ qu¶ :

NÕu hai c¹nh 
gi¸c vu«ng nμy
c¹nh gãc vu«ng
kia th× hai tam g

24. VÏ tam gi¸c AB ã ®o c¸c gãc B vμ C.

25. Trªn mçi h×nh 82, 83, 84 cã c¸c tam gi¸c nμo b»ng nhau ? V× sao ?

   H×nh 82                H×nh 83         H×nh 84 

26. XÐt bμi to¸n :
"Cho tam gi¸c ABC, M lμ trung ®iÓm cña BC. Trªn tia ®èi cña tia MA lÊy 
®iÓm E sao cho ME = MA. Chøng minh r»ng  AB // CE". 
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D íi ®©y lμ h×nh vÏ vμ gi¶ thiÕt, kÕt luËn cña bμi to¸n (h.85) : 

           ABC 
  GT  MB = MC 
               MA = ME 

   KL        AB // CE 

H·y s¾p xÕp l¹i n¨m c©u sau ®©y mét c¸ch hîp lÝ 
®Ó gi¶i bμi to¸n trªn : 

1) MB = MC       (gi¶ thiÕt)  

   AMB EMC       (hai gãc ®èi ®Ønh) 

   MA = ME       (gi¶ thiÕt) 

2) Do ®ã AMB = EMC  (c.g.c). 

3) MAB MEC   AB // CE  (cã hai gãc b»ng nhau ë vÞ trÝ so le trong). 

4) AMB = EMC  MAB  = MEC   (hai gãc t ¬ng øng). 

5) AMB vμ EMC cã : 

L u ý : §Ó cho gän, c¸c quan hÖ n»m gi÷a, th¼ng hμng (nh  M n»m gi÷a B 
vμ C, E thuéc tia ®èi cña tia MA) ®· ® îc thÓ hiÖn ë h×nh vÏ nªn cã thÓ 
kh«ng ghi ë phÇn gi¶ thiÕt. 

LuyÖn tËp 1 

27. Nªu thªm mét ®iÒu kiÖn ®Ó hai tam gi¸c trong mçi h×nh vÏ d íi ®©y lμ hai 
tam gi¸c b»ng nhau theo tr êng hîp c¹nh - gãc - c¹nh : 

a) ABC = ADC   (h.86) ; 

b) AMB = EMC  (h.87) ; 

c) CAB = DBA   (h.88). 

 

 

 
 

 

   H×nh 86        H×nh 87       H×nh 88 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
H×nh 85 

 119

D íi ®©y lμ h×nh vÏ vμ gi¶ thiÕt, kÕt luËn cña bμi to¸n (h.85) :

           ABC 
  GT  MB = MC 
               MA = ME

   KL        AB // CE

H·y s¾p xÕp l¹i n¨m c©u sau ®©y mét c¸ch hîp lÝ 
®Ó gi¶i bμi to¸n trªn : 

1) MB = MC       (gi¶ thiÕt) 

  AMB EMC       (hai gãc ®èi ®Ønh)

   MA = ME       (gi¶ thiÕt)

2) Do ®ã AMB = EMC  

3) MAB MEC ë vÞ trÝ so le trong).

4) AMB = EM g øng).

5) AMB vμ E

L u ý : §Ó cho gän, c¸c quan hÖ n»m gi÷a, th¼ng hμng (nh  M n»m gi÷a B
vμ C, E thuéc t ë h×nh vÏ nªn cã thÓ 
kh«ng ghi ë phÇ

27. Nªu thªm mét ® nh vÏ d íi ®©y lμ hai
tam gi¸c b»ng n

a) ABC = AD

b) AMB = EMC  (h.87) ; 

c) CAB = DBA   (h.88).

   H×nh 86        H×nh 87       H×nh 88

H×nh 85
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28. Trªn h×nh 89 cã c¸c tam gi¸c nμo b»ng nhau ?  

 

 

 

 

 

 

H×nh 89 

29. Cho gãc xAy. LÊy ®iÓm B trªn tia Ax, ®iÓm D trªn tia Ay sao cho AB = AD. 
Trªn tia Bx lÊy ®iÓm E, trªn tia Dy lÊy ®iÓm C sao cho BE = DC. Chøng 

minh r»ng ABC = ADE. 

 
LuyÖn tËp 2 

30. Trªn h×nh 90, c¸c tam gi¸c ABC vμ A'BC cã 
c¹nh chung BC = 3cm, CA = CA' = 2cm, 

oABC A'BC 30  nh ng hai tam gi¸c ®ã 
kh«ng b»ng nhau.  

T¹i sao ë ®©y kh«ng thÓ ¸p dông tr êng 
hîp c¹nh - gãc - c¹nh ®Ó kÕt luËn 

ABC = A'BC ? 

31. Cho ®o¹n th¼ng AB, ®iÓm M n»m trªn ® êng trung trùc cña AB. So s¸nh 
®é dμi c¸c ®o¹n th¼ng MA vμ MB. 

32. T×m c¸c tia ph©n gi¸c trªn h×nh 91. 
H·y chøng minh ®iÒu ®ã.  

 

 

 

 
H×nh 91 

 

 

 

 

 
 

H×nh 90 
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28. Trªn h×nh 89 cã c¸c tam gi¸c nμo b»ng nhau ? 

H×nh 89

29. Cho gãc xAy. LÊy ®iÓm B trªn tia Ax, ®iÓm D trªn tia Ay sao cho AB = AD.
Trªn tia Bx lÊy ®iÓm E, trªn tia Dy lÊy ®iÓm C sao cho BE = DC. Chøng

minh r»ng ABC = ADE.

30. Trªn h×nh 90, c
c¹nh chung BC

ABC A'BCA BCA BC
kh«ng b»ng nha

T¹i sao ë ®©y 
hîp c¹nh - 

ABC = A'BC

31. Cho ®o¹n th¼ng trùc cña AB. So s¸nh 
®é dμi c¸c ®o¹n th¼ng MA vμ MB.

32. T×m c¸c tia ph©n gi¸c trªn h×nh 91.
H·y chøng minh ®iÒu ®ã.  
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§5 Tr êng hîp b»ng nhau thø ba cña tam gi¸c 
gãc - c¹nh - gãc    (g.c.g) 

Thªm mét c¸ch n÷a ®Ó nhËn biÕt hai tam gi¸c b»ng nhau 

1.  VÏ tam gi¸c biÕt mét c¹nh vμ hai 
gãc kÒ 

Bμi to¸n : VÏ tam gi¸c ABC biÕt 

BC = 4cm, oB 60 ,  oC 40 .  

Gi¶i (h.92) 

 VÏ ®o¹n th¼ng BC = 4cm. 

 Trªn cïng mét nöa mÆt ph¼ng bê BC, vÏ c¸c tia Bx vμ Cy sao cho 
oCBx 60 ,  oBCy 40 .  

Hai tia trªn c¾t nhau t¹i A, ta ® îc tam gi¸c ABC. 

L u ý : Ta gäi gãc B vμ gãc C lμ hai gãc kÒ c¹nh BC. Khi nãi mét c¹nh vμ 
hai gãc kÒ, ta hiÓu hai gãc nμy lμ hai gãc ë vÞ trÝ kÒ c¹nh ®ã. 

2.   Tr êng hîp b»ng nhau gãc - c¹nh - gãc 

 ?1 VÏ thªm tam gi¸c A'B'C' cã : B'C' = 4cm, oB ' 60 , oC ' 40 .  

H·y ®o ®Ó kiÓm nghiÖm r»ng AB = A'B'. V× sao ta kÕt luËn ® îc 
ABC = A'B'C' ? 

 Ta thõa nhËn tÝnh chÊt c¬ b¶n sau : 

NÕu mét c¹nh vμ hai gãc kÒ cña tam gi¸c nμy b»ng mét c¹nh vμ hai gãc 
kÒ cña tam gi¸c kia th× hai tam gi¸c ®ã b»ng nhau. 

NÕu ABC vμ A'B'C' 
cã : 

           B B '  

              BC = B'C' 

           C C '  

th× ABC = A'B'C'  (h.93) 
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§5 Tr êng hîp b»ng nhau thø ba cña tam gi¸c
gãc - c¹nh - gãc    (g.c.g)

Thªm mét c¸ch n÷a ®Ó nhËn biÕt hai tam gi¸c b»ng nhau

1.  VÏ tam gi¸c biÕt mét c¹nh vμ hai
gãc kÒ

Bμi to¸n : VÏ tam gi¸c ABC biÕt 

BC = 4cm, oB 60 ,o oC 40 .o

Gi¶i (h.92)

 VÏ ®o¹n th¼ng BC = 4cm.

 Trªn cïng mét nöa mÆt ph¼ng bê BC, vÏ c¸c tia Bx vμ Cy sao cho
oCBx 60 ,o BC

Hai tia trªn c¾t n

L u ý : Ta gäi gãc B vμ gãc C lμ hai gãc kÒ c¹nh BC. Khi nãi mét c¹nh vμ 
hai gãc kÒ, ta hi h ®ã.

2.   Tr êng hîp b

 ?1 VÏ thªm tam gi¸ o40 .  

H·y ®o ®Ó kiÓ o ta kÕt luËn ®®® îc
ABC = A'B'C

 Ta thõa nhËn t

NÕu mét c¹nh vμ hai gãc kÒ cña tam gi¸c nμy b»ng mét c¹nh vμ hai gãc
kÒ cña tam gi¸c kia th× hai tam gi¸c ®ã b»ng nhau.

NÕu ABC vμ A'B'C'
cã : 

           B B '

              BC = B'C' 

           C C '

th× ABC = A'B'C'  (h.93)
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 ?2 T×m c¸c tam gi¸c b»ng nhau ë mçi h×nh 94, 95, 96. 

 

 

 

 

 

     H×nh 94       H×nh 95          H×nh 96 

3.   HÖ qu¶ 
Tõ tr êng hîp b»ng nhau gãc - c¹nh - gãc cña hai tam gi¸c, ta cã c¸c hÖ qu¶ : 

HÖ qu¶ 1 : NÕu mét c¹nh gãc vu«ng vμ mét gãc nhän kÒ c¹nh Êy cña tam 
gi¸c vu«ng nμy b»ng mét c¹nh gãc vu«ng vμ mét gãc nhän kÒ c¹nh Êy cña 
tam gi¸c vu«ng kia th× hai tam gi¸c vu«ng ®ã b»ng nhau. 

Häc sinh tù chøng minh hÖ qu¶ 1. 

HÖ qu¶ 2 : 

NÕu c¹nh huyÒn vμ mét gãc nhän cña tam gi¸c vu«ng nμy b»ng c¹nh 
huyÒn vμ mét gãc nhän cña tam gi¸c vu«ng kia th× hai tam gi¸c vu«ng ®ã 
b»ng nhau. 

                 ABC, oA 90  

 GT  DEF, oD 90  

    BC = EF, B E  

 KL  ABC = DEF 

Chøng minh (h.97) : Trong mét tam gi¸c 
vu«ng, hai gãc nhän phô nhau nªn : 

    oC 90 B  

   oF 90 E . 

Ta l¹i cã B E  (gi¶ thiÕt) suy ra C F.  

Tõ ®ã suy ra ABC = DEF (g.c.g). 

H×nh 97 
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 ?2 T×m c¸c tam gi¸c b»ng nhau ë mçi h×nh 94, 95, 96. 

     H×nh 94       H×nh 95          H×nh 96 

3.   HÖ qu¶
Tõ trrr êng hîp b»ng nhau gãc - c¹nh - gãc cña hai tam gi¸c, ta cã c¸c hÖ qu¶ :

HÖ qu¶ 1 : NÕu mét c¹nh gãc vu«ng vμ mét gãc nhän kÒ c¹nh Êy cña tam 
gi¸c vu«ng nμy b»ng mét c¹nh gãc vu«ng vμ mét gãc nhän kÒ c¹nh Êy cña
tam gi¸c vu«ng kia th× hai tam gi¸c vu«ng ®ã b»ng nhau.

Häc sinh tù chø

HÖ qu¶ 2 : 

NÕu c¹nh huyÒn vμ mét gãc nhän cña tam gi¸c vu«ng nμy b»ng c¹nh
huyÒn vμ mét g ai tam gi¸c vu«ng ®ã 
b»ng nhau.

      oA 90

, oD 90

EF, B E

= DEF 

Chøng minh (h.97) : Trong mét tam gi¸c
vu«ng, hai gãc nhän phô nhau nªn : 

    oC 90 Bo

 oF 90 Eo .

Ta l¹i cã B E  (gi¶ thiÕt) suy ra C F.

Tõ ®ã suy ra ABC = DEF (g.c.g).
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Bμi tËp 

33. VÏ tam gi¸c ABC biÕt AC = 2cm, oA 90 , oC 60 .  

34. Trªn mçi h×nh 98, 99 cã c¸c tam gi¸c nμo b»ng nhau ? V× sao ? 
 

 

 

 

 
H×nh 98           H×nh 99 

35. Cho gãc xOy kh¸c gãc bÑt, Ot lμ tia ph©n gi¸c cña gãc ®ã. Qua ®iÓm H thuéc 
tia Ot, kÎ ® êng vu«ng gãc víi Ot, nã c¾t Ox vμ Oy theo thø tù ë A vμ B.  
a) Chøng minh r»ng OA = OB. 

b) LÊy ®iÓm C thuéc tia Ot, chøng minh r»ng CA = CB vμ OAC OBC . 

LuyÖn tËp 1 

36. Trªn h×nh 100 ta cã OA = OB, OAC OBD.   

Chøng minh r»ng AC = BD. 

 

 

 

37. Trªn mçi h×nh 101, 102, 103 cã c¸c tam gi¸c 
nμo b»ng nhau ? V× sao ? 

 

 

 

 
 
 

 
 

    H×nh 101       H×nh 102        H×nh 103 

 

 

 

 

 

 

H×nh 100 
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Bμi tËp

33. VÏ tam gi¸c ABC biÕt AC = 2cm, oA 90 ,o oC 60 .o

34. Trªn mçi h×nh 98, 99 cã c¸c tam gi¸c nμo b»ng nhau ? V× sao ?

H×nh 98           H×nh 9

35. Cho gãc xOy kh¸c gãc bÑt, Ot lμ tia ph©n gi¸c cña gãc ®ã. Qua ®iÓm H thuéc
tia Ot, kÎ ® êng vu«ng gãc víi Ot, nã c¾t Ox vμ Oy theo thø tù ë A vμ B. μ
a) Chøng minh r

b) LÊy ®iÓm C t vμ OAC OBC .

36. Trªn h×nh 100 ta

Chøng minh r»n

37. Trªn mçi h×nh 1
nμo b»ng nhau ?

    H×nh 101       H×nh 102        H×nh 103

H×nh 100 
1
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 vu«ng gãc víi Ot, nã c¾t Ox vμ Oy theoμ
r»nggggggg OOOOAAAA ==== OBOBOBOB.

huéééc tia OtOtOtOtOtOtO , chøngg mmmmminh r»n»n»nnggggg CA = CB 

LuyÖÖÖÖn tttËp 111111
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L u ý : Trong  mét bμi to¸n, khi kh«ng ghi 
®¬n vÞ ®é dμi, ta quy ®Þnh r»ng c¸c ®é dμi 
cã cïng ®¬n vÞ. 

38. Trªn h×nh 104 ta cã AB // CD, AC // BD. H·y 
chøng minh r»ng AB = CD, AC = BD. 

H×nh 104 

LuyÖn tËp 2 
39. Trªn mçi h×nh 105, 106, 107, 108 cã c¸c tam gi¸c vu«ng nμo b»ng nhau ? 

V× sao ? 

 
 
 
 
 

 
H×nh 105            H×nh 106 

 

 

 
 

H×nh 107            H×nh 108 

40. Cho tam gi¸c ABC (AB  AC), tia Ax ®i qua trung ®iÓm M cña BC. KÎ BE 
vμ CF vu«ng gãc víi Ax (E  Ax, F  Ax). So s¸nh c¸c ®é dμi BE vμ CF. 

41. Cho tam gi¸c ABC. C¸c tia ph©n gi¸c cña c¸c gãc B vμ C c¾t nhau ë I. VÏ 
ID  AB (D  AB), IE  BC (E  BC), IF  AC (F  AC). Chøng minh 
r»ng ID = IE = IF. 

42. Cho tam gi¸c ABC cã oA 90  (h.109). KÎ 
AH vu«ng gãc víi BC (H  BC). C¸c tam gi¸c 

AHC vμ BAC cã AC lμ c¹nh chung, C  lμ gãc 

chung, oAHC BAC 90 ,  nh ng hai tam 
gi¸c ®ã kh«ng b»ng nhau. 
T¹i sao ë ®©y kh«ng thÓ ¸p dông tr êng hîp 
gãc - c¹nh - gãc ®Ó kÕt luËn AHC = BAC ? 

 

 

 

 
H×nh 109 
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L u ý : Trong  mét bμi to¸n, khi kh«ng ghi
®¬n vÞ ®é dμi, ta quy ®Þnh r»ng c¸c ®é dμi 
cã cïng ®¬n vÞ.

38. Trªn h×nh 104 ta cã AB // CD, AC // BD. H·y
chøng minh r»ng AB = CD, AC = BD.

H×nh 104 

LuyÖn tËp 2
39. Trªn mçi h×nh 105, 106, 107, 108 cã c¸c tam gi¸c vu«ng nμo b»ng nhau ? 

V× sao ?

H×nh 105            H×nh 106 

H×nh 107            H×nh 108

40. Cho tam gi¸c A Óm M cña BC. KÎ BE
vμ CF vu«ng gã c ®é dμi BE vμ CF.

41. Cho tam gi¸c ABC. C¸c tia ph©n gi¸c cña c¸c gãc B vμ C c¾t nhau ë I. VÏ
ID  AB (D  AB), IE  BC (E  BC), IF  AC (F  AC). Chøng minh 
r»ng ID = IE = IF. 

42. Cho tam gi¸c ABC cã oA 90  (h.109). KÎ
AH vu«ng gãc víi BC (H  BC). C¸c tam gi¸c

AHC vμ BAC cã AC lμ c¹nh chung, C  lμ gãc 

chung, oAHC BAC 90 ,oBACBAC  nh ng hai tam 
gi¸c ®ã kh«ng b»ng nhau. 
T¹i sao ë ®©y kh«ng thÓ ¸p dông tr êng hîp
gãc - c¹nh - gãc ®Ó kÕt luËn AHC = BAC ? H×nh 109
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LuyÖn tËp vÒ ba tr êng hîp 
b»ng nhau cña tam gi¸c  

43. Cho gãc xOy kh¸c gãc bÑt. LÊy c¸c ®iÓm A, B thuéc tia Ox sao cho OA < OB. 
LÊy c¸c ®iÓm C, D thuéc tia Oy sao cho OC = OA, OD = OB. Gäi E lμ giao 
®iÓm cña AD vμ BC. Chøng minh r»ng : 

a) AD = BC ; 

b) EAB = ECD ; 

c) OE lμ tia ph©n gi¸c cña gãc xOy. 

44. Cho tam gi¸c ABC cã B C.  Tia ph©n gi¸c cña gãc A c¾t BC t¹i D.  

Chøng minh r»ng : 

a) ADB = ADC ; 

b) AB = AC. 

45. §è : Cho bèn ®o¹n th¼ng AB, BC, CD, DA trªn 
giÊy kÎ « vu«ng nh  ë h×nh 110. H·y dïng lËp 
luËn ®Ó gi¶i thÝch : 

a) AB = CD, BC = AD ; 

b) AB // CD. 

 

 
 

§6. Tam gi¸c c©n 

Lμm quen víi mét d¹ng tam gi¸c ®Æc biÖt : 
tam gi¸c cã hai c¹nh b»ng nhau 

1.   §Þnh nghÜa 

Tam gi¸c c©n lμ tam gi¸c cã hai c¹nh b»ng nhau. 

Trªn h×nh 111, ta cã tam gi¸c c©n ABC (AB = AC). Ta gäi AB vμ AC lμ c¸c 

c¹nh bªn, BC lμ c¹nh ®¸y, B  vμ C  lμ c¸c gãc ë ®¸y, A  lμ gãc ë ®Ønh. 

 

 

 

 

 
 

H×nh 110 
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LuyÖn tËp vÒ ba tr êng hîp
b»ng nhau cña tam gi¸c  

43. Cho gãc xOy kh¸c gãc bÑt. LÊy c¸c ®iÓm A, B thuéc tia Ox sao cho OA < OB.
LÊy c¸c ®iÓm C, D thuéc tia Oy sao cho OC = OA, OD = OB. Gäi E lμ giao
®iÓm cña AD vμ BC. Chøng minh r»ng : 

a) AD = BC ;

b) EAB = ECD ;

c) OE lμ tia ph©n gi¸c cña gãc xOy.

44. Cho tam gi¸c ABC cã B C.  Tia ph©n gi¸c cña gãc A c¾t BC t¹i D. 

Chøng minh r»ng :

a) ADB = ADC ; 

b) AB = AC.

45. §è : Cho bèn ®
giÊy kÎ « vu«n
luËn ®Ó gi¶i thÝc

a) AB = CD, BC

b) AB // CD. 

Lμm quen víi mét d¹ng tam gi¸c ®Æc biÖt : 
tam gi¸c cã hai c¹nh b»ng nhau

1.   §Þnh nghÜa

Tam gi¸c c©n lμ tam gi¸c cã hai c¹nh b»ng nhau. 

Trªn h×nh 111, ta cã tam gi¸c c©n ABC (AB = AC). Ta gäi AB vμ AC lμ c¸c 

c¹nh bªn, BC lμ c¹nh ®¸y, B  vμ C  lμ c¸c gãc ë ®¸y, A  lμ gãc ë ®Ønh. 

H×nh 110
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Tam gi¸c ABC cã AB = AC cßn ® îc gäi lμ tam gi¸c ABC c©n t¹i A. 

 

 

 

 

 
 

 

H×nh 111          H×nh 112 

 ?1 T×m c¸c tam gi¸c c©n trªn h×nh 112. KÓ tªn c¸c c¹nh bªn, c¹nh ®¸y, gãc ë 
®¸y, gãc ë ®Ønh cña c¸c tam gi¸c c©n ®ã. 

2.   TÝnh chÊt 

 ?2 Cho tam gi¸c ABC c©n t¹i A. Tia ph©n gi¸c cña gãc 

A c¾t BC ë D (h.113). H·y so s¸nh ABD  vμ ACD . 
Ta cã ®Þnh lÝ 1 : 

Trong mét tam gi¸c c©n, hai gãc ë ®¸y b»ng nhau. 

 Ng îc l¹i, ta còng chøng minh ® îc ®Þnh lÝ 2 (xem 
bμi tËp 44) : 

NÕu mét tam gi¸c cã hai gãc b»ng nhau th× tam 
gi¸c ®ã lμ tam gi¸c c©n. 

§Þnh nghÜa : Tam gi¸c vu«ng c©n lμ tam gi¸c vu«ng 
cã hai c¹nh gãc vu«ng b»ng nhau (h.114). 

 ?3  TÝnh sè ®o mçi gãc nhän cña mét tam gi¸c vu«ng c©n. 

3.   Tam gi¸c ®Òu 

§Þnh nghÜa : Tam gi¸c ®Òu lμ tam gi¸c cã ba 
c¹nh b»ng nhau.   

 ?4 VÏ tam gi¸c ®Òu ABC (h.115) 

a) V× sao B C,  C A  ? 

b) TÝnh sè ®o mçi gãc cña tam gi¸c ABC. 

 

 

 

 

 

H×nh 113 

 
 

 

 

 

H×nh 114 

 

 

 

 

H×nh 115 
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Tam gi¸c ABC cã AB = AC cßn ® îc gäi lμ tam gi¸c ABC c©n t¹i A.

H×nh 111          H×nh 112 

 ?1 T×m c¸c tam gi¸c c©n trªn h×nh 112. KÓ tªn c¸c c¹nh bªn, c¹nh ®¸y, gãc ë 
®¸y, gãc ë ®Ønh cña c¸c tam gi¸c c©n ®ã.

2.   TÝnh chÊt 

 ?2 Cho tam gi¸c A

A c¾t BC ë D (hë
Ta cã ®Þnh lÝ 1 :Ý

Trong mét tam 

 Ng îc l¹i, ta c
bμi tËp 44) :

NÕu mét tam 
gi¸c ®ã lμ tam 

§Þnh nghÜa : T
cã hai c¹nh gãc

 ?3 TÝnh sè ®o mçi gãc nhän cña mét tam gi¸c vu«ng c©n.

3.   Tam gi¸c ®Òu

§Þnh nghÜa : Tam gi¸c ®Òu lμ tam gi¸c cã ba
c¹nh b»ng nhau.  

 ?4 VÏ tam gi¸c ®Òu ABC (h.115)

a) V× sao B C, C A  ? 

b) TÝnh sè ®o mçi gãc cña tam gi¸c ABC.
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 Tõ c¸c ®Þnh lÝ 1 vμ 2, ta cã c¸c hÖ qu¶ : 

 Trong mét tam gi¸c ®Òu, mçi gãc b»ng 60o. 

 NÕu mét tam gi¸c cã ba gãc b»ng nhau th× tam gi¸c ®ã lμ tam gi¸c ®Òu.  

 NÕu mét tam gi¸c c©n cã mét gãc b»ng 60o th× tam gi¸c ®ã lμ tam gi¸c ®Òu. 

Bμi tËp 

46. a) Dïng th íc cã chia xentimÐt vμ compa vÏ tam gi¸c ABC c©n t¹i B cã 
c¹nh ®¸y b»ng 3cm, c¹nh bªn b»ng 4cm. 

b) Dïng th íc cã chia xentimÐt vμ compa vÏ tam gi¸c ®Òu ABC cã c¹nh 
b»ng 3cm. 

47. Trong c¸c tam gi¸c trªn c¸c h×nh 116, 117, 118 tam gi¸c nμo lμ tam gi¸c 
c©n, tam gi¸c nμo lμ tam gi¸c ®Òu ? V× sao ? 
 
 
 
 

 
 

H×nh 116        H×nh 117        H×nh 118 

48. C¾t mét tÊm b×a h×nh tam gi¸c c©n. H·y gÊp tÊm b×a ®ã sao cho hai c¹nh bªn 
trïng nhau ®Ó kiÓm tra r»ng hai gãc ë ®¸y b»ng nhau. 

49. a) TÝnh c¸c gãc ë ®¸y cña mét tam gi¸c c©n biÕt gãc ë ®Ønh b»ng 40o. 

b) TÝnh gãc ë ®Ønh cña mét tam gi¸c c©n biÕt gãc ë ®¸y b»ng 40o.  

LuyÖn tËp 

50. Hai thanh AB vμ AC cña v× kÌo mét 
m¸i nhμ th êng b»ng nhau (h.119) 
vμ th êng t¹o víi nhau mét gãc 
b»ng : 

a) 145o nÕu m¸i lμ t«n ; 

b) 100o nÕu m¸i lμ ngãi. 

TÝnh gãc ABC trong tõng tr êng hîp. 

 

 

 

 

 

 
H×nh 119 
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 Tõ c¸c ®Þnh lÝ 1 vμ 2, ta cã c¸c hÖ qu¶ :

Trong mét tam gi¸c ®Òu, mçi gãc b»ng 60g o.

NÕu mét tam gi¸c cã ba gãc b»ng nhau th× tam gi¸c ®ã lμ tam gi¸c ®Òu. 

NÕu mét tam gi¸c c©n cã mét gãc b»ng 60g o th× tam gi¸c ®ã lμ tam gi¸c ®Òu. 

Bμi tËp

46. a) Dïng th íc cã chia xentimÐt vμ compa vÏ tam gi¸c ABC c©n t¹i B cã
c¹nh ®¸y b»ng 3cm, c¹nh bªn b»ng 4cm.
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b»ng 3cm. 

47. Trong c¸c tam gi¸c trªn c¸c h×nh 116, 117, 118 tam gi¸c nμo lμ tam gi¸c
c©n, tam gi¸c nμ

H×nh 116        H×nh 117        H×nh 118

48. C¾t mét tÊm b×a h×nh tam gi¸c c©n. H·y gÊp tÊm b×a ®ã sao cho hai c¹nh bªn 
trïng nhau ®Ó ki

49. a) TÝnh c¸c gãc ®Ønh b»ng 40o.

b) TÝnh gãc ë ®Ø b»ng 40o. 

LuyÖn tËp

50. Hai thanh AB vμ AC cña v× kÌo mét 
m¸i nhμ th êng b»ng nhau (h.119)
vμ th êng t¹o víi nhau mét gãc
b»ng :

a) 145o nÕu m¸i lμ t«n ;

b) 100o nÕu m¸i lμ ngãi.

TÝnh gãc ABC trong tõng trrr êng hîp. H×nh 119 
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51. Cho tam gi¸c ABC c©n t¹i A. LÊy ®iÓm D thuéc c¹nh AC, ®iÓm E thuéc 
c¹nh AB sao cho AD = AE. 

a) So s¸nh ABD  vμ ACE.  

b) Gäi I lμ giao ®iÓm cña BD vμ CE. Tam gi¸c IBC lμ tam gi¸c g× ? V× sao ? 

52. Cho gãc xOy cã sè ®o 120o, ®iÓm A thuéc tia ph©n gi¸c cña gãc ®ã. KÎ AB 

vu«ng gãc víi Ox (B  Ox), kÎ AC vu«ng gãc víi Oy (C  Oy). Tam gi¸c 
ABC lμ tam gi¸c g× ? V× sao ? 

Bμi ®äc thªm 

Gi¶ thiÕt vμ kÕt luËn cña ®Þnh lÝ 1 vμ ®Þnh lÝ 2 ë 
trang 126 cã thÓ viÕt nh  sau (h.120) : 

 §Þnh lÝ 1 §Þnh lÝ 2 

GT ABC 
AB = AC 

ABC 

B C  

KL B C  AB = AC 

 

 

 

 

H×nh 120 

Ta thÊy : B C  lμ gi¶ thiÕt cña ®Þnh lÝ 2 nh ng lμ kÕt luËn cña ®Þnh lÝ 1, 
AB = AC lμ kÕt luËn cña ®Þnh lÝ 2 nh ng lμ gi¶ thiÕt cña ®Þnh lÝ 1. NÕu gäi 
®Þnh lÝ 1 lμ ®Þnh lÝ thuËn th× ®Þnh lÝ 2 lμ ®Þnh lÝ ®¶o. 

Ta cã thÓ viÕt gép hai ®Þnh lÝ 1 vμ 2 nãi trªn nh  sau : 

Víi mäi ABC :    AB AC B C  

KÝ hiÖu “ ” ®äc lμ khi vμ chØ khi. 

NÕu cã X  Y vμ cã Y  X th× ta cã thÓ viÕt X  Y. 

Mét sè vÝ dô vÒ c¸c ®Þnh lÝ thuËn vμ ®¶o : 

VÝ dô 1. XÐt hai ® êng th¼ng bÞ c¾t bëi mét ® êng th¼ng thø ba. 

§Þnh lÝ thuËn : NÕu hai gãc so le trong b»ng nhau th× hai ® êng th¼ng 
song song. 

§Þnh lÝ ®¶o : NÕu hai ® êng th¼ng song song th× hai gãc so le trong b»ng nhau. 
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51. Cho tam gi¸c ABC c©n t¹i A. LÊy ®iÓm D thuéc c¹nh AC, ®iÓm E thuéc
c¹nh AB sao cho AD = AE.

a) So s¸nh ABD  vμ ACE.

b) Gäi I lμ giao ®iÓm cña BD vμ CE. Tam gi¸c IBC lμ tam gi¸c g× ? V× sao ? 

52. Cho gãc xOy cã sè ®o 120o, ®iÓm A thuéc tia ph©n gi¸c cña gãc ®ã. KÎ AB 

vu«ng gãc víi Ox (B  Ox), kÎ AC vu«ng gãc víi Oy (C  Oy). Tam gi¸c
ABC lμ tam gi¸c g× ? V× sao ? 

Bμi ®äc thªm 

Gi¶ thiÕt vμ kÕt luËn cña ®Þnh lÝ 1 vμ ®Þnh lÝ 2 ë 
trang 126 cã thÓ

 

GT 

KL H×nh 120 

Ta thÊy : B C Õt luËn cña ®Þnh lÝ 1,
AB = AC lμ kÕt cña ®Þnh lÝ 1. NÕu gäi 
®Þnh lÝ 1 lμ ®Þnh

Ta cã thÓ viÕt gé

Víi mäi ABC 

KÝ hiÖu “ ” ®äc lμ khi vμ chØ khi.

NÕu cã X  Y vμ cã Y  X th× ta cã thÓ viÕt X  Y.

Mét sè vÝ dô vÒ c¸c ®Þnh lÝ thuËn vμ ®¶o :

VÝ dô 1. XÐt hai ® êng th¼ng bÞ c¾t bëi mét ® êng th¼ng thø ba.

§Þnh lÝ thuËn : NÕu hai gãc so le trong b»ng nhau th× hai ® êng th¼ng 
song song.

§Þnh lÝ ®¶o : NÕu hai ®®® êng th¼ng song song th× hai gãc so le trong b»ng nhau. 
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VÝ dô 2. 

§Þnh lÝ thuËn : Trong mét tam gi¸c ®Òu, ba gãc b»ng nhau. 

§Þnh lÝ ®¶o : NÕu mét tam gi¸c cã ba gãc b»ng nhau th× tam gi¸c ®ã lμ tam 
gi¸c ®Òu. 

Chó ý r»ng kh«ng ph¶i ®Þnh lÝ nμo còng cã ®Þnh lÝ ®¶o. 

Ch¼ng h¹n víi ®Þnh lÝ : Hai gãc ®èi ®Ønh th× b»ng nhau, c©u ph¸t biÓu ®¶o : 
Hai gãc b»ng nhau th× ®èi ®Ønh kh«ng ®óng, nã kh«ng ph¶i lμ mét ®Þnh lÝ. 

§7 §Þnh lÝ Py-ta-go 

Trong tam gi¸c vu«ng, nÕu biÕt ®é dμi cña hai c¹nh 
th× ta tÝnh ® îc ®é dμi cña c¹nh thø ba 

1.   §Þnh lÝ Py-ta-go 

 ?1 VÏ mét tam gi¸c vu«ng cã c¸c c¹nh gãc vu«ng b»ng 3cm vμ 4cm. §o ®é dμi 

c¹nh huyÒn. 

 ?2 LÊy giÊy tr¾ng c¾t t¸m tam gi¸c vu«ng b»ng nhau. Trong mçi tam gi¸c 
vu«ng ®ã, ta gäi ®é dμi c¸c c¹nh gãc vu«ng lμ a vμ b, gäi ®é dμi c¹nh huyÒn 
lμ c. C¾t  hai tÊm b×a h×nh vu«ng cã c¹nh b»ng a + b. 
a) §Æt bèn tam gi¸c vu«ng lªn tÊm b×a h×nh vu«ng nh  h×nh 121. PhÇn b×a 
kh«ng bÞ che lÊp lμ mét h×nh vu«ng cã c¹nh b»ng c, tÝnh diÖn tÝch phÇn b×a 
®ã theo c. 

 

 

 
 

 

 

H×nh 121             H×nh 122 

b) §Æt bèn tam gi¸c vu«ng cßn l¹i lªn tÊm b×a h×nh vu«ng thø hai nh  
h×nh 122. PhÇn b×a kh«ng bÞ che lÊp gåm hai h×nh vu«ng cã c¹nh lμ a vμ b, 
tÝnh diÖn tÝch phÇn b×a ®ã theo a vμ b. 

c) Tõ ®ã rót ra nhËn xÐt g× vÒ quan hÖ gi÷a c2 vμ a2 + b2 ? 
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VÝ dô 2. 

§Þnh lÝ thuËn : Trong mét tam gi¸c ®Òu, ba gãc b»ng nhau. 

§Þnh lÝ ®¶o : NÕu mét tam gi¸c cã ba gãc b»ng nhau th× tam gi¸c ®ã lμ tam 
gi¸c ®Òu. 

Chó ý r»ng kh«ng ph¶i ®Þnh lÝ nμo còng cã ®Þnh lÝ ®¶o.

Ch¼ng h¹n víi ®Þnh lÝ : Hai gãc ®èi ®Ønh th× b»ng nhau, c©u ph¸t biÓu ®¶o :
Hai gãc b»ng nhau th× ®èi ®Ønh kh«ng ®óng, nã kh«ng ph¶i lμ mét ®Þnh lÝ.

§7 §Þnh lÝ Py-ta-go 

Trong tam gi¸c vu«ng, nÕu biÕt ®é dμi cña hai c¹nh 
th× ta tÝnh ® îc ®é dμi cña c¹nh th

1.   §Þnh lÝ Py-ta-g

 ?1 VÏ mét tam gi¸c m vμ 4cm. §o ®é dμi

c¹nh huyÒn.

 ?2 LÊy giÊy tr¾ng Trong mçi tam gi¸c
vu«ng ®ã, ta gäi gäi ®é dμi c¹nh huyÒn 
lμ c. C¾t  hai tÊm
a) §Æt bèn tam  h×nh 121. PhÇn b×a
kh«ng bÞ che lÊp nh diÖn tÝch phÇn b×a 
®ã theo c.

H×nh 121             H×nh 122

b) §Æt bèn tam gi¸c vu«ng cßn l¹i lªn tÊm b×a h×nh vu«ng thø hai nh
h×nh 122. PhÇn b×a kh«ng bÞ che lÊp gåm hai h×nh vu«ngåå cã c¹nh lμg a vμ b,
tÝnh diÖn tÝch phÇn b×a ®ã theo a vμ b. 

c) Tõ ®ã rót ra nhËn xÐt g× vÒ quan hÖ gi÷a c2 vμ a2 + b2 ? 
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 Ta cã ®Þnh lÝ Py-ta-go : 

Trong mét tam gi¸c vu«ng, b×nh ph ¬ng cña c¹nh huyÒn b»ng tæng c¸c 
b×nh ph ¬ng cña hai c¹nh gãc vu«ng. 

 

                              ABC vu«ng t¹i A  2 2 2BC AB AC  (h.123) 

 

      H×nh 123 

L u ý : §Ó cho gän, ta gäi b×nh ph ¬ng ®é dμi cña mét ®o¹n th¼ng lμ b×nh 
ph ¬ng cña ®o¹n th¼ng ®ã. 

 ?3 T×m ®é dμi x trªn c¸c h×nh 124, 125. 

 
 

 

 

H×nh 124           H×nh 125 

2.  §Þnh lÝ Py-ta-go ®¶o 

 ?4  VÏ tam gi¸c ABC cã AB = 3cm, AC = 4cm, BC = 5cm. H·y dïng th íc ®o 

gãc ®Ó x¸c ®Þnh sè ®o cña gãc BAC.  

 Ta cã thÓ chøng minh ® îc ®Þnh lÝ Py-ta-go ®¶o : 

NÕu mét tam gi¸c cã b×nh ph ¬ng cña mét c¹nh b»ng tæng c¸c b×nh 
ph ¬ng cña hai c¹nh kia th× tam gi¸c ®ã lμ tam gi¸c vu«ng. 

 

                            ABC, 2 2 2BC AB AC   oBAC 90  (h.126) 

 

H×nh 126 
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 Ta cã ®Þnh lÝ Py-ta-go :

Trong mét tam gi¸c vu«ng, b×nh ph ¬ng cña c¹nh huyÒn b»ng tæng c¸c
b×nh ph ¬ng cña hai c¹nh gãc vu«ng.

                              ABC vu«ng t¹i A 2 2 2BC AB AC2 22  (h.123)

      H×nh 123

L u ý : §Ó cho gän, ta gäi b×nh ph ¬ng ®é dμi cña mét ®o¹n th¼ng lμ b×nh 
ph ¬ng cña ®o¹n th¼ng ®ã.

 ?3 T×m ®é dμi x trª

h 125

2.  §Þnh lÝ Py-ta-g

 ?4  VÏ tam gi¸c AB m. H·y dïng th íc ®o 

gãc ®Ó x¸c ®Þnh 

 Ta cã thÓ chøn

NÕu mét tam gi¸c cã b×nh ph ¬ng cña mét c¹nh b»ng tæng c¸c b×nh
ph ¬ng cña hai c¹nh kia th× tam gi¸c ®ã lμ tam gi¸c vu«ng.

                    ABC, 2 2 2BC AB AC2 22 oBAC 90  (h.126) 

H×nh 126 
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Bμi tËp 

53. T×m ®é dμi x trªn h×nh 127.  

 

 
 
 

a)       b)            c)        d) 
          H×nh 127 

54. §o¹n lªn dèc tõ C ®Õn A dμi 8,5m, ®é dμi CB b»ng 7,5m (h.128). TÝnh 
chiÒu cao AB. 

 

 

 

 

 
H×nh 128          H×nh 129 

55. TÝnh chiÒu cao cña bøc t êng (h.129) biÕt r»ng chiÒu dμi cña thang lμ 4m 
vμ ch©n thang c¸ch t êng lμ 1m. 

LuyÖn tËp 1 

56. Tam gi¸c nμo lμ tam gi¸c vu«ng trong c¸c tam gi¸c cã ®é dμi ba c¹nh nh  sau : 

a) 9cm, 15cm, 12cm ; 

b) 5dm, 13dm, 12dm ; 

c) 7m, 7m, 10m ? 

57. Cho bμi to¸n : “Tam gi¸c ABC cã AB = 8, AC = 17, BC = 15 cã ph¶i lμ tam 
gi¸c vu«ng hay kh«ng ?”. B¹n T©m ®· gi¶i bμi to¸n ®ã nh  sau : 

2 2 2 2AB AC 8 17 64 289 353  

2 2BC 15 225.  

Do 353  225 nªn         2 2 2AB AC BC .  
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Bμi tËp

53. T×m ®é dμi x trªn h×nh 127. 

a)       b)            c)        d)
          H×nh 127 

54. §o¹n lªn dèc tõ C ®Õn A dμi 8,5m, ®é dμi CB b»ng 7,5m (h.128). TÝnh
chiÒu cao AB.

h 129 

55. TÝnh chiÒu cao u dμi cña thang lμ 4m 
vμ ch©n thang c

56. Tam gi¸c nμo lμ é dμi ba c¹nh nhh  sau :

a) 9cm, 15cm, 1

b) 5dm, 13dm, 12dm ; 

c) 7m, 7m, 10m ? 

57. Cho bμi to¸n : “Tam gi¸c ABC cã AB = 8, AC = 17, BC = 15 cã ph¶i lμ tam 
gi¸c vu«ng hay kh«ng ?”. B¹n T©m ®· gi¶i bμi to¸n ®ã nh  sau :

2 2 2 2AB AC 8 17 64 289 3532 2 2 22 2AC 8 17 64 289AC 8 17 64 2892 2 22 22 2

2 2BC 15 225.2 2

Do 353  225 nªn         2 2 2AB AC BC .2 2 22ACAC22
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c¸chhhhh t ênênênênênênênggggg lμ 11111m. 

LuyÖyÖyÖyÖyÖyÖyÖyÖn tËp 1 
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VËy tam gi¸c ABC kh«ng ph¶i lμ tam gi¸c vu«ng. 

Lêi gi¶i trªn ®óng hay sai ? NÕu sai, h·y söa l¹i cho ®óng. 

58. §è : Trong lóc anh Nam dùng tñ cho ®øng th¼ng, tñ cã bÞ v íng vμo trÇn 
nhμ kh«ng ? (h.130). 

 

 

 

 
 
 

H×nh 130 

  Cã thÓ em ch a biÕt 

Kho¶ng mét ngh×n n¨m tr íc C«ng nguyªn, ng êi Ai CËp ®· biÕt c¨ng d©y gåm 
c¸c ®o¹n cã ®é dμi 3, 4, 5 ®Ó t¹o ra mét gãc vu«ng (h.131). V× thÕ, tam gi¸c cã ®é 
dμi ba c¹nh b»ng 3, 4, 5 ®¬n vÞ ® îc gäi lμ tam gi¸c Ai CËp. 

Khi lμm nhμ tre, nhμ gç, ng êi thî méc ®ôc c¸c lç A, B, C cña trô chèng AB, phÇn 
qu¸ giang AC, v× kÌo BC sao cho AB, AC, BC tØ lÖ víi 3, 4, 5 (h.132) th× khi dùng 
lªn, bao giê trô chèng còng vu«ng gãc víi qu¸ giang. 

 

 

 

 

 
 
 

 
 
 
 
 

H×nh 131                H×nh 132 
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VËy tam gi¸c ABC kh«ng ph¶i lμ tam gi¸c vu«ng.

Lêi gi¶i trªn ®óng hay sai ? NÕu sai, h·y söa l¹i cho ®óng.ÕÕ

58. §è : Trong lóc anh Nam dùng tñ cho ®øng th¼ng, tñ cã bÞ v íng vμo trÇn 
nhμ kh«ng ? (h.130). 

H×nh 130

  Cã thÓ em

Kho¶ng mét ngh ®· biÕt c¨ng d©y gåm 
c¸c ®o¹n cã ®é dμi 3, 4, 5 ®Ó t¹o ra mét gãc vu«ng (h.131). V× thÕ, tam gi¸c cã ®é
dμi ba c¹nh b»ng

Khi lμm nhμ tre, n cña trô chèng AB, phÇn
qu¸ giang AC, v× kÌo BC sao cho AB, AC, BC tØ lÖ víi 3, 4, 5 (h.132) th× khi dùng
lªn, bao giê trô ch
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Khi x©y mãng nhμ, ®Ó kiÓm tra xem hai 
phÇn mãng AB vμ AC cã vu«ng gãc víi 
nhau hay kh«ng (h.133), ng êi thî c¶ 
th êng lÊy AB = 3dm, AC = 4dm, råi ®o 
BC, nÕu BC = 5dm th× hai phÇn mãng 
AB vμ AC vu«ng gãc víi nhau. 

 
 
 
 

LuyÖn tËp 2 

59. B¹n T©m muèn ®ãng mét nÑp chÐo AC 
®Ó chiÕc khung h×nh ch÷ nhËt ABCD 
® îc v÷ng h¬n (h.134). TÝnh ®é dμi AC, 
biÕt r»ng AD = 48cm, CD = 36cm. 

60. Cho tam gi¸c nhän ABC. KÎ AH 
vu«ng gãc víi BC (H  BC). Cho biÕt  
AB = 13cm, AH = 12cm, HC = 16cm. 
TÝnh c¸c ®é dμi AC, BC. 

61. Trªn giÊy kÎ « vu«ng (®é dμi c¹nh cña 
« vu«ng b»ng 1), cho tam gi¸c ABC 
nh  h×nh 135. TÝnh ®é dμi mçi c¹nh cña 
tam gi¸c ABC. 

62. §è : Ng êi ta buéc con Cón b»ng sîi 
d©y cã mét ®Çu buéc t¹i ®iÓm O lμm 
cho con Cón c¸ch ®iÓm O nhiÒu nhÊt lμ 
9m (h.136). Con Cón cã thÓ tíi c¸c vÞ 
trÝ A, B, C, D ®Ó canh gi÷ m¶nh v ên 
h×nh ch÷ nhËt ABCD hay kh«ng ? (c¸c 
kÝch th íc nh  trªn h×nh vÏ). 

 
 

 
 

 
 

H×nh 136 

 

 

 

 

 
 

H×nh 134 

 

 

 

 

 

 

 
H×nh 135 

 

 

 

 

 

 
 

H×nh 133 
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Khi x©y mãng nhμ, ®Ó kiÓm tra xem hai 
phÇn mãng AB vμ AC cã vu«ng gãc víi
nhau hay kh«ng (h.133), ng êi thî c¶ 
th êng lÊy AB = 3dm, AC = 4dm, råi ®o
BC, nÕu BC = 5dm th× hai phÇn mãng
AB vμ AC vu«ng gãc víi nhau.

LuyÖn tËp 2

59. B¹n T©m muèn ®ãng mét nÑp chÐo AC 
®Ó chiÕc khung h×nh ch÷ nhËt ABCD
® îc v÷ng h¬n (h.134). TÝnh ®é dμi AC,
biÕt r»ng AD =

60. Cho tam gi¸c
vu«ng gãc víi 
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Cã thÓ em ch a biÕt 

GhÐp hai h×nh vu«ng thμnh mét h×nh vu«ng 

Cho hai h×nh vu«ng ABCD c¹nh a vμ DEFG c¹nh b (a  b) ®Æt c¹nh nhau nh  ë 
h×nh 137. Ta cã thÓ c¾t hai h×nh vu«ng ®ã thμnh mét sè m¶nh råi ghÐp l¹i thμnh 
mét h×nh vu«ng míi. 

 
 
 
 

 

 H×nh 137            H×nh 138 

V× diÖn tÝch cña h×nh vu«ng míi b»ng a2 + b2  nªn 
c¹nh c cña h×nh vu«ng míi ph¶i tho¶ m·n ®iÒu 

kiÖn 2 2 2c a b .  Do ®ã nÕu ta lÊy ®iÓm H trªn 
c¹nh AD sao cho AH = b (h.138) th× theo ®Þnh lÝ 
Py-ta-go c¹nh h×nh vu«ng míi b»ng BH. 

Ta c¾t h×nh theo BH vμ HF råi quay c¸c tam gi̧ c 
BAH vμ FGH nh  trªn h×nh 139, ta ® îc h×nh 
vu«ng míi BHFK. 

 
 

 

§8. C¸c tr êng hîp b»ng nhau cña tam gi¸c vu«ng 

Thªm mét c¸ch n÷a ®Ó nhËn biÕt hai tam gi¸c vu«ng b»ng nhau 

1.   C¸c tr êng hîp b»ng nhau ®· biÕt cña hai tam gi¸c vu«ng 

Nhê c¸c tr êng hîp b»ng nhau cña tam gi¸c, 
ta ®· suy ra : 

 NÕu hai c¹nh gãc vu«ng cña tam gi¸c 
vu«ng nμy lÇn l ît b»ng hai c¹nh gãc 
vu«ng cña tam gi¸c vu«ng kia th× hai tam 
gi¸c vu«ng ®ã b»ng nhau (theo tr êng hîp 
c¹nh - gãc - c¹nh, h.140). 

 

 

 

 
 

 
 
 

H×nh 139 

H×nh 140 
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Cã thÓ em ch a biÕt

GhÐp hai h×nh vu«ng thμnh mét h×nh vu«ng 

Cho hai h×nh vu«ng ABCD c¹nh a vμ DEFG c¹nh b (a  b) ®Æt c¹nh nhau nh  ë 
h×nh 137. Ta cã thÓ c¾t hai h×nh vu«ng ®ã thμnh mét sè m¶nh råi ghÐp l¹i thμnh 
mét h×nh vu«ng míi. 

 H×nh 137            

V× diÖn tÝch cña h×n
c¹nh c cña h×nh v

kiÖn 2 2 2c a b2 2 22aa2

c¹nh AD sao cho 
Py-ta-go c¹nh h×nh

Ta c¾t h×nh theo B
BAH vμ FGH nh
vu«ng míi BHFK. 

§8. C¸c tr m gi¸c vu«ng

Thªm mét c¸ch n÷a ®Ó nhËn biÕt hai tam giÓ ¸c vu«ng b»ng nhau 

1.   C¸c tr êng hîp b»ng nhau ®· biÕt cña hai tam gi¸c vu«ng

Nhê c¸c trrr êng hîp b»ng nhau cña tam gi¸c,
ta ®· suy ra :

 NÕu hai c¹nh gãc vu«ng cña tam gi¸c 
vu«ng nμy lÇn l ît b»ng hai c¹nh gãc
vu«ng cña tam gi¸c vu«ng kia th× hai tam 
gi¸c vu«ng ®ã b»ng nhau (theo tr êng hîp 
c¹nh - gãc - c¹nh, h.140).
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 NÕu mét c¹nh gãc vu«ng vμ mét gãc nhän kÒ c¹nh Êy cña tam gi¸c 
vu«ng nμy b»ng mét c¹nh gãc vu«ng vμ mét gãc nhän kÒ c¹nh Êy cña 
tam gi¸c vu«ng kia th× hai tam gi¸c vu«ng ®ã b»ng nhau (theo tr êng hîp 
gãc - c¹nh - gãc, h.141). 

 NÕu c¹nh huyÒn vμ mét gãc nhän cña tam gi¸c vu«ng nμy b»ng c¹nh 
huyÒn vμ mét gãc nhän cña tam gi¸c vu«ng kia th× hai tam gi¸c vu«ng ®ã 
b»ng nhau (theo tr êng hîp gãc - c¹nh - gãc, h.142). 

 

 

 

 

 

 

H×nh 141          H×nh 142 

 ?1   Trªn mçi h×nh 143, 144, 145 cã c¸c tam gi¸c vu«ng nμo b»ng nhau ? V× sao ? 

 

 

 

 

 

 

H×nh 143        H×nh 144        H×nh 145 

2.   Tr êng hîp b»ng nhau vÒ c¹nh huyÒn vμ c¹nh gãc vu«ng 

 Nhê ®Þnh lÝ Py-ta-go, ta dÔ dμng chøng minh ® îc mét tr êng hîp b»ng 
nhau n÷a cña hai tam gi¸c vu«ng. 

NÕu c¹nh huyÒn vμ mét c¹nh gãc vu«ng cña tam gi¸c vu«ng nμy b»ng 
c¹nh huyÒn vμ mét c¹nh gãc vu«ng cña tam gi¸c vu«ng kia th× hai tam 
gi¸c vu«ng ®ã b»ng nhau. 
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 NÕu mét c¹nh gãc vu«ng vμ mét gãc nhän kÒ c¹nh Êy cña tam gi¸c 
vu«ng nμy b»ng mét c¹nh gãc vu«ng vμ mét gãc nhän kÒ c¹nh Êy cña 
tam gi¸c vu«ng kia th× hai tam gi¸c vu«ng ®ã b»ng nhau (theo tr êng hîp 
gãc - c¹nh - gãc, h.141). 

 NÕu c¹nh huyÒn vμ mét gãc nhän cña tam gi¸c vu«ng nμy b»ng c¹nh 
huyÒn vμ mét gãc nhän cña tam gi¸c vu«ng kia th× hai tam gi¸c vu«ng ®ã
b»ng nhau (theo tr êng hîp gãc - c¹nh - gãc, h.142). 

142

?1  Trªn mçi h×nh 14 b»ng nhau ? V× sao ? 

H×nh 143        H×nh 144        H×nh 145

2.   Tr êng hîp b»ng nhau vÒ c¹nh huyÒn vμ c¹nh gãc vu«ng

 Nhê ®Þnh lÝ Py-ta-go, ta dÔ dμng chøng minh ® îc mét trr êng hîp b»ng
nhau n÷a cña hai tam gi¸c vu«ng. 

NÕu c¹nh huyÒn vμ mét c¹nh gãc vu«ng cña tam gi¸c vu«ng nμy b»ng 
c¹nh huyÒn vμ mét c¹nh gãc vu«ng cña tam gi¸c vu«ng kia th× hai tam
gi¸c vu«ng ®ã b»ng nhau.
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ABC, oA 90  

GT  DEF, oD 90  

BC = EF, AC = DF 

KL  ABC = DEF 

H×nh 146 

Chøng minh (h.146) : §Æt BC = EF = a,  AC = DF = b. 

XÐt ABC vu«ng t¹i A, theo ®Þnh lÝ Py-ta-go ta cã AB2 + AC2 = BC2  nªn : 

AB2 = BC2  AC2 = a2  b2        (1) 

XÐt DEF vu«ng t¹i D, theo ®Þnh lÝ Py-ta-go ta cã DE2 + DF2 = EF2  nªn : 

DE2 = EF2  DF2 = a2  b2        (2) 

Tõ (1) vμ (2) suy ra AB2 = DE2 nªn AB = DE. 

Tõ ®ã suy ra ABC = DEF (c.c.c). 

 ?2   Cho tam gi¸c ABC c©n t¹i A. KÎ AH vu«ng 

gãc víi BC (h.147). Chøng minh r»ng 

AHB = AHC (gi¶i b»ng hai c¸ch). 

 

 

H×nh 147 

Bμi tËp 

63. Cho tam gi¸c ABC c©n t¹i A. KÎ AH vu«ng gãc víi BC (H  BC). Chøng 
minh r»ng : 

a) HB = HC ; 

b) BAH CAH.  

64. C¸c tam gi¸c vu«ng ABC vμ DEF cã oA D 90 ,  AC = DF. H·y bæ sung 

thªm mét ®iÒu kiÖn b»ng nhau (vÒ c¹nh hay vÒ gãc) ®Ó ABC = DEF. 
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ABC, oA 90

GT DEF, oD 90

BC = EF, AC = DF

KL ABC = DEF

H×nh 146 

Chøng minh (h.146) : §Æt BC = EF = a,  AC = DF = b.

XÐt ABC vu«ng t¹i A, theo ®Þnh lÝ Py-ta-go ta cã AB2 + AC2 = BC2  nªn :

AB2 = BC2  AC2 = a2  b2        (1)

XÐt DEF vu«ng t¹i D, theo ®Þnh lÝ Py-ta-go ta cã DE F2  nªn : 

    (2)

Tõ (1) vμ (2) suy

Tõ ®ã suy ra A

?2  Cho tam gi¸c A

gãc víi BC (

AHB = AHC

H×nh 147 

Bμi tËp

63. Cho tam gi¸c ABC c©n t¹i A. KÎ AH vu«ng gãc víi BC (H  BC). Chøng 
minh r»ng :

a) HB = HC ;

b) BAH CAH.

64. C¸c tam gi¸c vu«ng ABC vμ DEF cã oA D 90 ,o  AC = DF. H·y bæ sung

thªm mét ®iÒu kiÖn b»ng nhau (vÒ c¹nh hay vÒ gãc) ®Ó ABC = DEF. 
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LuyÖn tËp 

65. Cho tam gi¸c ABC c©n t¹i A o(A 90 ).  VÏ BH  AC (H  AC), CK  AB 

(K  AB). 

a) Chøng minh r»ng AH = AK. 

b) Gäi I lμ giao ®iÓm cña BH vμ CK. Chøng minh r»ng AI lμ tia ph©n gi¸c 
cña gãc A. 

66. T×m c¸c tam gi¸c b»ng nhau trªn h×nh 148 :   

 

 

 

 

 

H×nh 148 

§9 Thùc hμnh ngoμi trêi 

 

 

Em cã thÓ ®o 
® îc kho¶ng 
c¸ch gi÷a hai 
®iÓm A vμ B bÞ 
ng¨n c¸ch bëi 
con s«ng hay 
kh«ng ? 

H×nh 149 

  ? Trªn h×nh 149, kh«ng trùc tiÕp ®o ® îc ®é dμi ®o¹n th¼ng AB th× lμm thÕ 
nμo ®Ó biÕt ®é dμi cña nã ? 
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1.   NhiÖm vô 

Cho tr íc hai cäc A vμ B trong ®ã ta nh×n thÊy cäc B nh ng kh«ng ®i ® îc 
®Õn B. H·y t×m c¸ch x¸c ®Þnh kho¶ng c¸ch AB gi÷a hai ch©n cäc. 

2.   ChuÈn bÞ 

Mçi tæ häc sinh chuÈn bÞ : 

 Ba cäc tiªu, mçi cäc dμi kho¶ng 1,2m. 

 Mét gi¸c kÕ. 

 Mét sîi d©y dμi kho¶ng 10m ®Ó kiÓm tra kÕt qu¶. 

 Mét th íc ®o. 

3.   H íng dÉn c¸ch lμm (h.150) 

 Dïng gi¸c kÕ v¹ch ® êng th¼ng xy 
vu«ng gãc víi AB t¹i A. 

 Mçi tæ chän mét ®iÓm E n»m trªn xy.  

 X¸c ®Þnh ®iÓm D sao cho E lμ trung 
®iÓm cña AD. 

 Dïng gi¸c kÕ v¹ch tia Dm vu«ng gãc 
víi AD. 

 B»ng c¸ch giãng ® êng th¼ng, chän 
®iÓm C n»m trªn tia Dm sao cho B, E, 
C th¼ng hμng. 

 §o ®é dμi CD. 

 H·y gi¶i thÝch v× sao CD = AB. B¸o 
c¸o kÕt qu¶ ®é dμi AB. 

 

 

 

H×nh 150 
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