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Ch ¬ng I  phÐp nh©n v  phÐp chia c¸c ®a thøc 

§1. Nh©n ®¬n thøc víi ®a thøc 

Ch¼ng kh¸c g× nh©n mét sè víi mét tæng ! 
A.(B + C) = A.B + A.C. 

1.  Quy t¾c  

 ?1   H·y viÕt mét ®¬n thøc vμ mét ®a thøc tuú ý. 

 H·y nh©n ®¬n thøc ®ã víi tõng h¹ng tö cña ®a thøc võa viÕt. 

 H·y céng c¸c tÝch t×m ® îc. 

Ch¼ng h¹n, nÕu ®¬n thøc vμ ®a thøc võa viÕt lÇn l ît lμ 5x vμ 3x2  4x + 1 

th× ta cã : 

5x.(3x2  4x + 1) = 5x . 3x2 + 5x . (  4x) + 5x . 1 

   = 15x3  20x2 + 5x. 

Ta nãi ®a thøc 15x3  20x2 + 5x lμ tÝch cña ®¬n thøc 5x vμ ®a thøc 3x2  4x + 1. 

Tæng qu¸t, ta cã quy t¾c nh©n mét ®¬n thøc víi mét ®a thøc nh  sau : 

Muèn nh©n mét ®¬n thøc víi mét ®a thøc, ta nh©n ®¬n thøc víi tõng 
h¹ng tö cña ®a thøc råi céng c¸c tÝch víi nhau. 

2.  ¸p dông 

VÝ dô. Lμm tÝnh nh©n :  ( 2x3). 
2 1

x 5x
2

. 

Gi¶i. Ta cã : ( 2x3). 
2 1

x 5x
2

 = ( 2x3). x2
 + ( 2x3) . 5x + ( 2x3). 

1

2
 

                                                 = 2x5  10x4 + x3. 
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Ch ¬ng I phÐp nh©n v  phÐp chia c¸c ®a thøc

§1. Nh©n ®¬n thøc víi ®a thøc 

1.  Quy t¾c  

 ?1  H·y viÕt mét ®

H·y nh©n ®¬n thøc ®ã víi tõng h¹ng tö cña ®a thøc võa viÕt.

H·y céng c¸c 

Ch¼ng h¹n, nÕu μ 5x vμ 3x2  4x + 1 

th× ta cã : 

5x 5x.1

Ta nãi ®a thøc 1 vμ ®a thøc 3x2  4x + 1.

Tæng qu¸t, ta cã quy t¾c nh©n mét ®¬n thøc víi mét ®a thøc nh  sau :

Muèn nh©n m n ®¬n thøc víi tõng
h¹ng tö cña ®a thøc råi céng c¸c tÝch víi nhau.

2.  ¸p dông

VÝ dô. Lμm tÝnh nh©n :  ( 2x3). .

Gi¶i. Ta cã : ( 2x3). 2 12 1
x 5x2 5x

2
x 5x

2
x 5x5x  = ( 2x3).x2+ ( 2x3). 5x + ( 2x3).

11

Ch¼ng kh¸c g× nh©n mét sè víi mét tæng !
A.(B + C) = A.B + A.C. 

22

                                                 = 2x5  10x4 + x3.
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 ?2   Lμm tÝnh nh©n : 

3 21 1
3

2 5
x y x xy . 6xy3. 

 ?3   Mét m¶nh v ên h×nh thang cã hai ®¸y b»ng (5x + 3) mÐt vμ (3x + y) mÐt, 

chiÒu cao b»ng 2y mÐt. 

 H·y viÕt biÓu thøc tÝnh diÖn tÝch m¶nh v ên nãi trªn theo x vμ y. 

 TÝnh diÖn tÝch m¶nh v ên nÕu cho x = 3 mÐt vμ y = 2 mÐt. 

Bμi tËp 

1. Lμm tÝnh nh©n : 

a)  x2 3 1
5x x

2
 ;    

b)  (3xy  x2 + y)
3
2

x2y ; 

c)  (4x3  5xy + 2x)
1

xy
2

. 

2. Thùc hiÖn phÐp nh©n, rót gän råi tÝnh gi¸ trÞ cña biÓu thøc : 

a)  x(x  y) + y(x + y)       t¹i x = 6 vμ y = 8 ; 

b)  x(x2  y)  x2(x + y) + y(x2  x)  t¹i x = 
1

2
 vμ y = 100. 

3. T×m x, biÕt : 

a) 3x(12x  4)  9x(4x  3) = 30 ; 

b) x(5  2x) + 2x(x  1) = 15. 

4.  §è. §o¸n tuæi  

B¹n h·y lÊy tuæi cña m×nh : 

 Céng thªm 5 ; 

 § îc bao nhiªu ®em nh©n víi 2 ; 

 LÊy kÕt qu¶ trªn céng víi 10 ; 

 5 

 ?2    Lμm tÝnh nh©n :

3 1 1233x y x xy3 2 123x y x xy3 xx2x
2 5

3
2 5

x y x xy
2 5

xx . 6xy3.

 ?3    Mét m¶nh v ên h×nh thang cã hai ®¸y b»ng (5x + 3)x mÐt vμ (3x + y) mÐt, 

chiÒu cao b»ng 2y mÐt.2

H·y viÕt biÓu thøc tÝnh diÖn tÝch m¶nh v ên nãi trªn theo x vμ y.

TÝnh diÖn tÝch m¶nh v ên nÕu cho x = 3x mÐt vμ y = 2 mÐt.

Bμi tËp

1. Lμm tÝnh nh©n :

a)  x2 35x x335 3 x5x x

b)  (3xy  x2 + y

c)  (4x3  5xy +

2. Thùc hiÖn phÐp høc : 

a)  x(x  y) + y( 8 ;

b)  x(x2  y)  x 100.

3. T×m x, biÕt :

a) 3x(12x  4)  9x(4x  3) = 30 ; 

b) x(5  2x) + 2x(x  1) = 15. 

4. §è. §o¸n tuæi  

B¹n h·y lÊy tuæi cña m×nh : 

 Céng thªm 5 ; 

 § îc bao nhiªu ®em nh©n víi 2 ;

 LÊy kÕt qu¶ trªn céng víi 10 ; 

x) (5

x

h

:

y

 

 

(x

x

11

22
 ;    

y)
3
2

x22222yy ; 

2x)))))))
11

xy
11
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 Nh©n kÕt qu¶ võa t×m ® îc víi 5 ; 

 §äc kÕt qu¶ cuèi cïng sau khi ®· trõ ®i 100. 

T«i sÏ ®o¸n  ® îc tuæi cña b¹n. Gi¶i thÝch t¹i sao. 

5.    Rót gän biÓu thøc : a)  x(x  y) + y(x  y) ; 

                                b)  xn 1(x + y)  y(xn 1 + yn 1). 

6. §¸nh dÊu  vμo « mμ em cho lμ ®¸p sè ®óng :  

Gi¸ trÞ cña biÓu thøc ax(x  y) + y3(x + y) t¹i x = 1 vμ y = 1 (a lμ h»ng sè) lμ 

a  

 a + 2  

2a  

2a  

§2. Nh©n ®a thøc víi ®a thøc  

1.   Quy t¾c  

VÝ dô. Nh©n ®a thøc x  2 víi ®a thøc 6x2  5x + 1. 

Gîi ý.    H·y nh©n mçi h¹ng tö cña ®a thøc x  2 víi ®a thøc 6x2  5x + 1. 

 H·y céng c¸c kÕt qu¶ võa t×m ® îc (chó ý dÊu cña c¸c h¹ng tö). 

Gi¶i 

(x  2)(6x2  5x + 1) = x . (6x2  5x + 1)  2 . (6x2  5x + 1) 

= x . 6x2 + x . ( 5x) + x . 1 + ( 2) . 6x2 + ( 2) . ( 5x) + ( 2) . 1 

= 6x3  5x2 + x  12x2 + 10x  2 

= 6x3  17x2 + 11x  2. 

Ta nãi ®a thøc 6x3  17x2 + 11x  2 lμ tÝch cña ®a thøc x  2 vμ ®a thøc  

6x2  5x + 1. 

6

 Nh©n kÕt qu¶ võa t×m ® îc víi 5 ; 

 §äc kÕt qu¶ cuèi cïng sau khi ®· trõ ®i 100. 

T«i sÏ ®o¸n  ® îc tuæi cña b¹n. Gi¶i thÝch t¹i sao.

5.    Rót gän biÓu thøc : a)  x(x  y) + y(x  y) ;

                                b)  xn 1(x + y)  y(xn 1 + yn 1). 

6. §¸nh dÊu  vμo « mμ em cho lμ ®¸p sè ®óng :  

Gi¸ trÞ cña biÓu thøc ax(x  y) + y3(x + y) t¹i x = 1 vμ y = 1 (a lμ h»ng sè) lμ 

a  

a + 2

§ c

1.   Quy t¾c 

VÝ dô. Nh©n ®a 

Gîi ý.   H·y nh a thøc 6x2  5x + 1.

 H·y céng c¸c kÕt qu¶ võa t×m ® îc (chó ý dÊu cña c¸c h¹ng tö).

Gi¶i

(x  2)(6x2  5x + 1) = x.(6x2  5x + 1)  2.(6x2  5x + 1) 

= x.6x2 + x.( 5x) + x.1 + ( 2).6x2 + (2 2).( 5x) + ( 2).1

= 6x3  5x2 + x  12x2 + 10x  2

= 6x3  17x2 + 11x  2.

Ta nãi ®a thøc 6x3  17x2 + 11x  2 lμ tÝch cña ®a thøc x  2 vμ ®a thøc  

6x2  5x + 1.

 2 22
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Tæng qu¸t, ta cã quy t¾c nh©n ®a thøc víi ®a thøc nh  sau : 

Muèn nh©n mét ®a thøc víi mét ®a thøc, ta nh©n mçi h¹ng tö cña ®a 
thøc n y víi tõng h¹ng tö cña ®a thøc kia råi céng c¸c tÝch víi nhau. 

   NhËn xÐt.  TÝch cña hai ®a thøc lμ mét ®a thøc. 

 ?1   Nh©n ®a thøc 
2
1

xy  1 víi ®a thøc x3  2x  6. 

  Chó ý.  Khi nh©n c¸c ®a thøc mét biÕn ë vÝ dô trªn, ta cßn cã thÓ tr×nh bμy 
nh  sau : 

 6x2   5x + 1 

           x   2 

 12x2 + 10x  2    (kÕt qu¶ cña phÐp nh©n 2 víi ®a thøc 6x2  5x + 1) 

   6x3    5x2 +     x     (kÕt qu¶ cña phÐp nh©n x víi ®a thøc 6x2  5x + 1) 

   6x3  17x2 + 11x  2  

ë c¸ch nμy, tr íc hÕt ta ph¶i s¾p xÕp c¸c ®a thøc theo luü thõa gi¶m dÇn 
hoÆc t¨ng dÇn cña biÕn, sau ®ã tr×nh bμy nh  sau : 

 §a thøc nμy viÕt d íi ®a thøc kia. 

 KÕt qu¶ cña phÐp nh©n mçi h¹ng tö cña ®a thøc thø hai víi ®a thøc thø 
nhÊt ® îc viÕt riªng trong mét dßng. 

 C¸c ®¬n thøc ®ång d¹ng ® îc xÕp vμo cïng mét cét. 

 Céng theo tõng cét. 

2.   ¸p dông 

 ?2   Lμm tÝnh nh©n : a) (x + 3)(x2 + 3x  5) ; 

b) (xy  1)(xy + 5). 

 ?3   ViÕt biÓu thøc tÝnh diÖn tÝch cña mét h×nh ch÷ nhËt theo x vμ y, biÕt hai kÝch 

th íc cña h×nh ch÷ nhËt ®ã lμ (2x + y) vμ (2x  y). 

¸p dông : TÝnh diÖn tÝch cña h×nh ch÷ nhËt khi x = 2,5 mÐt vμ y = 1 mÐt. 
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Tæng qu¸t, ta cã quy t¾c nh©n ®a thøc víi ®a thøc nh  sau : 

Muèn nh©n mét ®a thøc víi mét ®a thøc, ta nh©n mçi h¹ng tö cña ®a tt
thøc n y víi tõng h¹ng tö cña ®a thøc kia råi céng c¸c tÝch víi nhau. 

   NhËn xÐt.  TÝch cña hai ®a thøc lμ mét ®a thøc.

 ?1    Nh©n ®a thøc
2
1

xy  1 víi ®a thøc x3  2x2  6.

  Chó ý. Khi nh©n c¸c ®a thøc mét biÕn ë vÝ dô trªn, ta cßn cã thÓ tr×nh bμy 
nh  sau :

 6x2   5x + 1

        

12x2 + 1 ®a thøc 6x2  5x + 1) 

   6x3  5x2 +  a thøc 6x2  5x + 1)

   6x3  17x2 + 

ë c¸ch nμy, trë eo luü thõa gi¶m dÇn
hoÆc t¨ng dÇn c

 §a thøc nμy v

 KÕt qu¶ cña p ø hai víi ®a thøc thø 
nhÊt ®®® îc viÕt r

 C¸c ®¬n thøc 

 Céng theo tõng cét.

2.   ¸p dông

 ?2    Lμm tÝnh nh©n : a) (x + 3)(x x(( 2 + 3x  5) ;

b) (xy  1)(xy(  + 5). 

 ?3    ViÕt biÓu thøc tÝnh diÖn tÝch cña mét h×nh ch÷ nhËt theo x vμ y, biÕt hai kÝch 

th íc cña h×nh ch÷ nhËt ®ã lμ (2x2  +x y) vμ (2x22 y). 

¸p dông : TÝnh diÖn tÝch cña h×nh ch÷ nhËt khi x¸ = 2,5 x mÐt vμ y = 1 mÐt. 
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Bμi tËp 

7. Lμm tÝnh nh©n : 

a) (x2  2x + 1)(x  1) ;     b) (x3  2x2 + x  1)(5  x). 

Tõ c©u b), h·y suy ra kÕt qu¶ phÐp nh©n : (x3  2x2 + x  1)(x  5). 

8. Lμm tÝnh nh©n : 

a) 2 2 1
x y xy 2y

2
(x  2y) ;  b) (x2  xy + y2)(x + y). 

9. §iÒn kÕt qu¶ tÝnh ® îc vμo b¶ng : 

Gi¸ trÞ cña x vμ y 
Gi¸ trÞ cña biÓu thøc 

(x  y)(x2 + xy + y2) 

x = 10  ;  y = 2  

x = 1  ;  y = 0  

x =    2  ;  y = 1  

x =  0,5 ;  y = 1,25 
(tr êng hîp nμy cã thÓ dïng 

m¸y tÝnh bá tói ®Ó tÝnh) 
 

LuyÖn tËp 

10. Thùc hiÖn phÐp tÝnh : 

a) (x2  2x + 3)
1

x 5
2

;   b) (x2  2xy + y2)(x  y). 

11. Chøng minh r»ng gi¸ trÞ cña biÓu thøc sau kh«ng phô thuéc vμo gi¸ trÞ  
cña biÕn : 

 (x  5)(2x + 3)  2x(x  3) + x + 7. 

12. TÝnh gi¸ trÞ cña biÓu thøc (x2  5)(x + 3) + (x + 4)(x  x2) trong mçi tr êng 
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Bμi tËp
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13. T×m x, biÕt : 

(12x  5)(4x  1) + (3x  7)(1  16x) = 81. 

14. T×m ba sè tù nhiªn ch½n liªn tiÕp, biÕt tÝch cña hai sè sau lín h¬n tÝch cña 
hai sè ®Çu lμ 192. 

15. Lμm tÝnh nh©n : 

a) 
1 1

x y x y
2 2

 ;    b) 
1 1

x y x y
2 2

.  

§3. Nh÷ng h»ng ®¼ng thøc ®¸ng nhí 

1.  B×nh ph ¬ng cña mét tæng 

 ?1   Víi a, b lμ hai sè bÊt k×, thùc hiÖn phÐp tÝnh (a + b)(a + b).  

Tõ ®ã rót ra (a + b)2 = a2 + 2ab + b2. 

Víi a > 0, b > 0, c«ng thøc nμy ® îc minh ho¹ 
bëi diÖn tÝch c¸c h×nh vu«ng vμ h×nh ch÷ nhËt 
trong h×nh 1. 

Víi A vμ B lμ c¸c biÓu thøc tuú ý, ta còng cã :  

    2 2 2(A B) A 2AB B    (1)                         H×nh 1 

 ?2   Ph¸t biÓu h»ng ®¼ng thøc (1) b»ng lêi.  

¸p dông 

a) TÝnh (a + 1)2. 

b) ViÕt biÓu thøc x2 + 4x + 4 d íi d¹ng b×nh ph ¬ng cña mét tæng. 

c) TÝnh nhanh :   512 ; 3012. 
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2.   B×nh ph ¬ng cña mét hiÖu 

 ?3   TÝnh a + (  b) 2   (víi a, b lμ c¸c sè tuú ý). 

Tõ ®ã rót ra (a  b)2 = a2  2ab + b2.   

Víi hai biÓu thøc tuú ý A vμ B ta còng cã : 

2 2 2(A B) A 2AB B       (2) 

Häc sinh cã thÓ tù t×m ® îc h»ng ®¼ng thøc (2) b»ng c¸ch thùc hiÖn phÐp 

nh©n (A  B)(A  B). 

 ?4   Ph¸t biÓu h»ng ®¼ng thøc (2) b»ng lêi. 

¸p dông 

a) TÝnh 
2

1
x

2
. 

b) TÝnh (2x  3y)2. 

c) TÝnh nhanh 992. 

3.   HiÖu hai b×nh ph ¬ng 

 ?5   Thùc hiÖn phÐp tÝnh (a + b)(a  b)  (víi a, b lμ c¸c sè tuú ý). 

Tõ ®ã rót ra a2  b2 = (a + b)(a  b). 

Víi A vμ B lμ c¸c biÓu thøc tuú ý ta còng cã : 

      2 2A B (A B)(A B)       (3) 

 ?6   Ph¸t biÓu h»ng ®¼ng thøc (3) b»ng lêi. 

¸p dông 

a) TÝnh (x + 1)(x  1). 

b) TÝnh (x  2y)(x + 2y). 

c) TÝnh nhanh  56 . 64. 
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 ?7   Ai ®óng ? Ai sai ?  

§øc viÕt : 

x2  10x + 25 = (x  5)2. 

Thä viÕt : 

x2  10x + 25 = (5  x)2. 

H ¬ng nªu nhËn xÐt : Thä viÕt sai, 
§øc viÕt ®óng. 

S¬n nãi : Qua vÝ dô trªn m×nh rót ra 
® îc mét h»ng ®¼ng thøc rÊt ®Ñp ! 

H·y nªu ý kiÕn cña em. S¬n rót ra ® îc h»ng ®¼ng thøc nμo ? 

Bμi tËp 

16. ViÕt c¸c biÓu thøc sau d íi d¹ng b×nh ph ¬ng cña mét tæng hoÆc mét hiÖu :  

a)  x2 + 2x + 1 ;        b) 9x2 + y2 + 6xy ;   

c) 25a2 + 4b2  20ab ;      d) x2  x + .1

4
 

17. Chøng minh r»ng : 

(10a + 5)2 = 100a . (a + 1) + 25. 

Tõ ®ã em h·y nªu c¸ch tÝnh nhÈm b×nh ph ¬ng cña mét sè tù nhiªn cã tËn 
cïng b»ng ch÷ sè 5 . 

¸p dông ®Ó tÝnh :  252 ; 352 ; 652 ; 752 . 

18. H·y t×m c¸ch gióp b¹n An kh«i phôc l¹i nh÷ng h»ng ®¼ng thøc bÞ mùc lμm 
nhoÌ ®i mét sè chç : 

a) x2 + 6xy + ... = (... + 3y) 2 ; 

b) ...  10xy + 25y2 = (...  ...)2 ; 

H·y nªu mét ®Ò bμi t ¬ng tù. 
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19. §è. TÝnh diÖn tÝch phÇn h×nh cßn l¹i mμ kh«ng cÇn ®o. 

Tõ mét miÕng t«n h×nh vu«ng cã c¹nh b»ng a + b, b¸c thî c¾t ®i mét miÕng 
còng h×nh vu«ng cã c¹nh b»ng a  b (cho a > b). DiÖn tÝch phÇn h×nh  
cßn l¹i lμ bao nhiªu ? DiÖn tÝch phÇn h×nh cßn l¹i cã phô thuéc vμo vÞ trÝ  
c¾t kh«ng ?  

 

LuyÖn tËp  

20. NhËn xÐt sù ®óng, sai cña kÕt qu¶ sau :  

x2+ 2xy + 4y2 = (x + 2y)2. 

21. ViÕt c¸c ®a thøc sau d íi d¹ng b×nh ph ¬ng cña mét tæng hoÆc mét hiÖu : 

a) 9x2  6x + 1 ;      b) (2x + 3y)2 + 2 . (2x + 3y) + 1. 

H·y nªu mét ®Ò bμi t ¬ng tù. 

22. TÝnh nhanh : 

a) 1012 ;         b) 1992 ;      c) 47 . 53. 

23. Chøng minh r»ng : 

(a + b)2 = (a  b)2 + 4ab ; 

(a  b)2 = (a + b)2  4ab. 

¸p dông 

a) TÝnh (a  b)2, biÕt a + b = 7 vμ   a . b = 12. 

b) TÝnh (a + b)2, biÕt a  b = 20 vμ  a . b = 3. 

24. TÝnh gi¸ trÞ cña biÓu thøc  49x2  70x + 25  trong mçi tr êng hîp sau : 

a) x = 5 ;          b) x = 1 .
7

 

25. TÝnh :  

a) (a + b + c)2 ;        b) (a + b  c)2 ; 

c) (a b  c)2. 
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§4. Nh÷ng h»ng ®¼ng thøc ®¸ng nhí (tiÕp) 

4.  LËp ph ¬ng cña mét tæng 

 ?1   TÝnh (a + b)(a + b)2   (víi a, b lμ hai sè tuú ý). 

Tõ ®ã rót ra (a + b)3 = a3 + 3a2b + 3ab2 + b3. 

Víi A vμ B lμ c¸c biÓu thøc tuú ý ta còng cã : 

3 3 2 2 3(A B) A 3A B 3AB B      (4) 

 ?2   Ph¸t biÓu h»ng ®¼ng thøc (4) b»ng lêi. 

¸p dông 

a) TÝnh (x + 1)3. 

b) TÝnh (2x + y)3. 

5.  LËp ph ¬ng cña mét hiÖu 

 ?3   TÝnh a + (  b) 3   (víi a, b lμ c¸c sè tuú ý). 

Tõ ®ã rót ra (a b)3 = a3  3a2b + 3ab2  b3. 

Víi A vμ B lμ c¸c biÓu thøc tuú ý ta còng cã : 

3 3 2 2 3(A B) A 3A B 3AB B      (5) 

 ?4   Ph¸t biÓu h»ng ®¼ng thøc (5) b»ng lêi. 

¸p dông 

a) TÝnh 
3

1
x

3
. 

b) TÝnh (x  2y)3. 

c) Trong c¸c kh¼ng ®Þnh sau, kh¼ng ®Þnh nμo ®óng ?  

1) (2x  1)2 = (1  2x)2 ;  

2) (x  1)3 = (1  x)3 ; 

3) (x + 1)3 = (1 + x)3 ;   
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4) x2  1 = 1  x2 ;   

 5) (x 3)2 = x2  2x + 9. 

Em cã nhËn xÐt g× vÒ quan hÖ cña (A  B)2 víi (B  A)2, cña (A  B)3 víi 

(B  A)3 ? 

Bμi tËp 
26. TÝnh : 

a) (2x2 + 3y)3 ;       b) 
3

1 x 3
2

. 

27. ViÕt c¸c biÓu thøc sau d íi d¹ng lËp ph ¬ng cña mét tæng hoÆc mét hiÖu : 

a)   x3 + 3x2  3x + 1 ;  

b) 8  12x + 6x2  x3. 

28. TÝnh gi¸ trÞ cña biÓu thøc : 

a) x3 + 12x2 + 48x + 64  t¹i x = 6 ; 

b) x3  6x2 + 12x  8   t¹i x = 22. 

29. §è. §øc tÝnh ®¸ng quý. 
H·y viÕt mçi biÓu thøc sau d íi d¹ng b×nh ph ¬ng hoÆc lËp ph ¬ng cña mét 
tæng hoÆc mét hiÖu, råi ®iÒn ch÷ cïng dßng víi biÓu thøc ®ã vμo b¶ng cho 
thÝch hîp. Sau khi thªm dÊu, em sÏ t×m ra mét trong nh÷ng ®øc tÝnh quý b¸u 
cña con ng êi. 

x3  3x2 + 3x  1    N 

16 + 8x + x2      U 

3x2 + 3x + 1 + x3    H 

1  2y + y2       ¢ 

(x 1)3 (x + 1)3 (y 1)2 (x 1)3 (1 + x)3 (1 y)2 (x + 4)2 

       

 

§5. Nh÷ng h»ng ®¼ng thøc ®¸ng nhí (tiÕp) 

6.   Tæng hai lËp ph ¬ng 

 ?1   TÝnh (a + b)(a2  ab + b2)  (víi a, b lμ c¸c sè tuú ý). 

Tõ ®ã rót ra a3 + b3 = (a + b)(a2  ab + b2). 
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Víi A vμ B lμ c¸c biÓu thøc tuú ý ta còng cã : 

3 3 2 2A B (A B)(A AB B )      (6) 

(L u ý : Ta quy íc gäi A2  AB + B2 lμ b×nh ph ¬ng thiÕu cña hiÖu A  B). 

 ?2   Ph¸t biÓu h»ng ®¼ng thøc (6) b»ng lêi.  

¸p dông 

a) ViÕt x3 + 8 d íi d¹ng tÝch. 

b) ViÕt  (x + 1)(x2  x + 1) d íi d¹ng tæng. 

7.   HiÖu hai lËp ph ¬ng 

 ?3   TÝnh (a  b)(a2 + ab + b2)  (víi a, b lμ c¸c sè tuú ý). 

Tõ ®ã rót ra  a3  b3 = (a  b)(a2 + ab + b2). 

Víi A vμ B lμ c¸c biÓu thøc tuú ý ta còng cã : 

3 3 2 2A B (A B)(A AB B )      (7) 

(L u ý : Ta quy íc gäi A2 + AB + B2 lμ b×nh ph ¬ng thiÕu cña tæng A + B). 

 ?4   Ph¸t biÓu h»ng ®¼ng thøc (7) b»ng lêi. 

¸p dông 

a) TÝnh (x  1)(x2 + x + 1). 

b) ViÕt 8x3  y3 d íi d¹ng tÝch. 

c) H·y ®¸nh dÊu  vμo « cã ®¸p sè ®óng cña tÝch : (x + 2)(x2  2x + 4). 

x3 + 8  

x3  8  

(x + 2)3  

(x 2)3  
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Víi A vμ B lμ c¸c biÓu thøc tuú ý ta còng cã :
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Ta cã b¶y h»ng ®¼ng thøc ®¸ng nhí : 
 

1)  (A + B)2  =  A2 + 2AB + B2 

2)  (A  B)2  =  A2  2AB + B2 

3)  A2  B2  =  (A + B)(A  B) 

4)  (A + B)3  =  A3 + 3A2B + 3AB2 + B3 

5)   (A  B)3  =  A3  3A2B + 3AB2  B3 

6)  A3 + B3  =  (A + B)(A2  AB + B2) 

7)  A3  B3  =  (A  B)(A2 + AB + B2). 

 

Bμi tËp 
30. Rót gän c¸c biÓu thøc sau : 

a) (x + 3)(x2  3x + 9)  (54 + x3) ; 

b) (2x + y)(4x2  2xy + y2)  (2x  y)(4x2 + 2xy + y2). 

31. Chøng minh r»ng :  

a) a3 + b3 = (a + b)3  3ab(a + b) ; 

b) a3  b3 = (a  b)3 + 3ab(a  b). 

¸p dông : TÝnh a3 + b3, biÕt a . b = 6 vμ a + b =  5. 

32. §iÒn c¸c ®¬n thøc thÝch hîp vμo « trèng : 

a) (3x + y)(    +  ) = 27x3 + y3 ; 

b) (2x  )(  + 10x +  ) = 8x3  125. 

LuyÖn tËp 
33. TÝnh : 

a) (2 + xy)2 ;        b) (5  3x)2 ; 

c) (5  x2)(5 + x2) ;      d) (5x  1)3 ; 

e) (2x  y)(4x2 + 2xy + y2) ;   f) (x + 3)(x2  3x + 9). 

16 

Ta cã b¶y h»ng ®¼ng thøc ®¸ng nhí :
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e) (2x  y)(4x2 + 2xy + y2) ;   f) (x + 3)(x2  3x + 9). 

2x

y)(

h

+ ) 27x + y ;
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34. Rót gän c¸c biÓu thøc sau : 

a) (a + b)2  (a  b)2 ;     b) (a + b)3  (a  b)3  2b3 ; 

c) (x + y + z)2  2(x + y + z)(x + y) + (x + y)2. 
35. TÝnh nhanh : 

a) 342 + 662 + 68 . 66 ;     b) 742 + 242  48 . 74. 
36. TÝnh gi¸ trÞ cña biÓu thøc :   

a) x2 + 4x + 4  t¹i x = 98 ;    b) x3 + 3x2 + 3x + 1 t¹i x = 99. 
37. Dïng bót ch× nèi c¸c biÓu thøc sao cho chóng t¹o thμnh hai vÕ cña mét h»ng 

®¼ng thøc (theo mÉu) :  

(x  y)(x2 + xy + y2)  x3 + y3 

(x + y)(x  y)  x3  y3 

x2  2xy + y2  x2 + 2xy + y2 

(x + y)2  x2  y2 

(x + y)(x2  xy + y2)  (y  x)2 

y3 + 3xy2 + 3x2y + x3  x3  3x2y + 3xy2  y3 

(x  y)3  (x + y)3 

38. Chøng minh c¸c ®¼ng thøc sau : 

a) (a  b)3 = (b  a)3 ;      b) ( a  b)2 = (a + b)2. 

Trß ch¬i : §«i b¹n nhanh nhÊt 
Cã 14 tÊm b×a, trªn mçi tÊm ghi s½n mét vÕ cña mét trong b¶y h»ng ®¼ng thøc 
®¸ng nhí v  óp mÆt cã ch÷ xuèng phÝa d íi. Mçi ®ît ch¬i sÏ cã 14 b¹n tham gia, 
mçi ng êi bèc th¨m lÊy mét tÊm b×a (kh«ng ® îc lËt mÆt b×a lªn khi ch a cã hiÖu 
lÖnh). Träng t i phÊt cê, tÊt c¶ gi¬ cao tÊm b×a m×nh cã v  ®«i b¹n cã hai tÊm b×a xÕp 
th nh mét h»ng ®¼ng thøc t×m ®øng c¹nh nhau nhanh nhÊt sÏ gi nh chiÕn th¾ng.  

2 2x 2xy y       2(x y)  
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34. Rót gän c¸c biÓu thøc sau : 
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38. Chøng minh c¸c

a) (a  b)3 = (b a + b)2. 
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lÖnh). Träng t i phÊt cê, tÊt c¶ gi¬ cao tÊm b×a m×nh cã v  ®«i b¹n cã hai tÊm b×a xÕp
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§6. Ph©n tÝch ®a thøc thμnh nh©n tö 
b»ng ph ¬ng ph¸p ®Æt nh©n tö chung 

1.   VÝ dô 

VÝ dô 1.  H·y viÕt 2x2   4x thμnh mét tÝch cña nh÷ng ®a thøc. 

Gîi ý.  Ta thÊy 2x2 = 2x . x  

   4x = 2x . 2. 

Gi¶i.   2x2  4x = 2x.x  2x.2 = 2x(x  2). 

ViÖc biÕn ®æi 2x2  4x thμnh tÝch 2x(x  2) ® îc gäi lμ ph©n tÝch ®a thøc 

2x2  4x thμnh nh©n tö. 

Ph©n tÝch ®a thøc thμnh nh©n tö (hay thõa sè) lμ biÕn ®æi ®a thøc ®ã thμnh 
mét tÝch cña nh÷ng  ®a thøc. 

C¸ch lμm nh  vÝ dô trªn gäi lμ ph©n tÝch ®a thøc thμnh nh©n tö b»ng ph ¬ng 
ph¸p ®Æt nh©n tö chung (mét sè ph ¬ng ph¸p kh¸c ®Ó ph©n tÝch ®a thøc 
thμnh nh©n tö chóng ta sÏ nghiªn cøu sau). 

VÝ dô 2.  Ph©n tÝch ®a thøc 15x3  5x2 + 10x thμnh nh©n tö. 

Gi¶i.  15x3  5x2 + 10x = 5x . 3x2 – 5x . x + 5x . 2 = 5x(3x2  x + 2). 

2.   ¸p dông 

 ?1    Ph©n tÝch c¸c ®a thøc sau thμnh nh©n tö :  

a) x2  x ; 

b) 5x2(x  2y) 15x(x  2y) ; 

c) 3(x  y)  5x(y  x). 

   Chó ý.  NhiÒu khi ®Ó lμm xuÊt hiÖn nh©n tö chung ta cÇn ®æi dÊu c¸c h¹ng tö 
(l u ý tíi tÝnh chÊt A =  (  A)). 

 ?2    T×m x sao cho 3x2  6x = 0. 

Gîi ý.  Ph©n tÝch ®a thøc 3x2  6x thμnh nh©n tö, ta ® îc 3x(x  2). 

TÝch trªn b»ng 0 khi mét trong c¸c nh©n tö b»ng 0.  
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Gi¶i.   2x2  4x = 2x.x  2x.2 = 2x(x  2). 

ViÖc biÕn ®æi 2x2  4x thμnh tÝch 2x(x  2) ® îc gäi lμ ph©n tÝch ®a thøc

2x2  4x thμnh n

Ph©n tÝch ®a th ®æi ®a thøc ®ã thμnh
mét tÝch cña nh÷

C¸ch lμm nh  v nh©n tö b»ng ph ¬ng 
ph¸p ®Æt nh©n ®Ó ph©n tÝch ®a thøc
thμnh nh©n tö ch

VÝ dô 2.  Ph©n t n tö. 

Gi¶i.  15x3  5x 3x2  x + 2).

2.   ¸p dông

 ?1    Ph©n tÝch c¸c ®

a) x2 x ; x

b) 5x2(x  2y2 ) 15x(x(  2y2 ) ; 

c) 3(x y)  5x(y x). 

  Chó ý.  NhiÒu khi ®Ó lμm xuÊt hiÖn nh©n tö chung ta cÇn ®æi dÊu c¸c h¹ng tö 
(l u ý tíi tÝnh chÊt A =  (  A)).

 ?2    T×m x sao cho 3x2  6x = 0.x

Gîi ý.  Ph©n tÝch ®a thøc 3x2  6x thμnh nh©n tö, ta ® îc 3x(x  2). 

TÝch trªn b»ng 0 khi mét trong c¸c nh©n tö b»ng 0.  
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Bμi tËp 

39. Ph©n tÝch c¸c ®a thøc sau thμnh nh©n tö :  

a) 3x  6y ;          b) 
5
2

x2 + 5x3 + x2y ; 

c) 14x2y  21xy2 + 28x2y2 ;    d) 
5
2

x(y  1)  
5
2

y(y  1) ; 

e) 10x(x  y)  8y(y  x). 

40. TÝnh gi¸ trÞ cña biÓu thøc : 

a) 15 . 91,5 + 150 . 0,85 ; 

b) x(x  1) y(1  x) t¹i x = 2001 vμ y = 1999. 

41. T×m x, biÕt : 

a) 5x(x  2000)  x + 2000 = 0 ;  

b) x3  13x = 0. 

42. Chøng minh r»ng 55n + 1  55n chia hÕt cho 54 (víi n lμ sè tù nhiªn). 

§7. Ph©n tÝch ®a thøc thμnh nh©n tö 
b»ng ph ¬ng ph¸p dïng h»ng ®¼ng thøc 

1 .  VÝ dô 

Ph©n tÝch c¸c ®a thøc sau thμnh nh©n tö : 

a) x2  4x + 4 ;   b)  x2  2 ;     c) 1  8x3. 

Gi¶i 

a) x2  4x + 4 = x2  2x . 2 + 22 = (x  2)2. 

b) 2 2 2x 2 x ( 2) (x 2)(x 2).  

c) 1  8x3 = 13  (2x)3 = (1 2x)(1 + 2x + 4x2). 

C¸ch lμm nh  c¸c vÝ dô trªn gäi lμ ph©n tÝch ®a thøc thμnh nh©n tö b»ng 

ph ¬ng ph¸p dïng h»ng ®¼ng thøc. 
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Bμi tËp

39. Ph©n tÝch c¸c ®a thøc sau thμnh nh©n tö :  

a) 3x  6y ;          b) 
5
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x2 + 5x3 + x2y ; 

c) 14x2y  21xy2 + 28x2y2 ;    d) 
5
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x(y  1) 
5
2

y(y  1) ; 
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§7. Ph©n tÝch ®a thøc thμnh nh©n tö 
b»ng p ng thøc 

1 .  VÝ dô
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 ?1   Ph©n tÝch c¸c ®a thøc sau thμnh nh©n tö : 

a) x3 + 3x2 + 3x + 1 ; 

b)  (x + y)2– 9x2. 

 ?2   TÝnh nhanh : 1052  25. 

2.   ¸p dông  

VÝ dô.  Chøng minh r»ng (2n + 5)2  25 chia hÕt cho 4 víi mäi sè nguyªn n. 

Gi¶i.  Ta cã  

(2n + 5)2  25 = (2n + 5)2  52 

= (2n + 5  5)(2n + 5 + 5) 

= 2n(2n + 10) 

= 4n(n + 5) 

nªn (2n + 25) 25  chia hÕt cho 4 víi mäi sè nguyªn n. 

Bμi tËp 

43. Ph©n tÝch c¸c ®a thøc sau thμnh nh©n tö : 

a) x2 + 6x + 9 ;       b) 10x  25  x2 ; 

c) 8x3  
8
1  ;        d) 

25
1

x2  64y2. 

44. Ph©n tÝch c¸c ®a thøc sau thμnh nh©n tö : 

a) x3 + 
27
1  ;        b) (a + b)3  (a  b)3 ; 

c) (a + b)3 + (a  b)3 ;     d) 8x3 + 12x2y + 6xy2 + y3 ; 

e  x3 + 9x2  27x + 27. 

45. T×m x, biÕt : 

a) 2  25x2 = 0 ;       b) x2  x + 
1

4
 = 0. 
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8
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44. Ph©n tÝch c¸c ®a thøc sau thμnh nh©n tö : 
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27
1
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46. TÝnh nhanh : 

a) 732  272 ;        b) 372  132 ; 

c) 20022  22. 

§8. Ph©n tÝch ®a thøc thμnh nh©n tö 
b»ng ph ¬ng ph¸p nhãm h¹ng tö 

1 .  VÝ dô 

VÝ dô 1. Ph©n tÝch ®a thøc sau thμnh nh©n tö : 

x2  3x + xy  3y. 
Gîi ý 

 C¸c h¹ng tö cã nh©n tö chung hay kh«ng ? 

 Lμm thÕ nμo ®Ó xuÊt hiÖn nh©n tö chung ?  

Gi¶i.   x2  3x + xy  3y = (x2  3x) + (xy  3y) 

 = x(x  3) + y(x  3) 

 = (x  3)(x + y). 

VÝ dô 2. Ph©n tÝch ®a thøc sau thμnh nh©n tö : 

2xy + 3z + 6y + xz. 

Gi¶i.  Ta cã thÓ nhãm mét c¸ch thÝch hîp c¸c h¹ng tö nh  sau : 

2xy + 3z + 6y + xz = (2xy + 6y) + (3z + xz) 

   = 2y(x + 3) + z(x + 3) 

   = (x + 3)(2y + z). 

C¸ch lμm nh  c¸c vÝ dô trªn ® îc gäi lμ ph©n tÝch ®a thøc thμnh nh©n tö 

b»ng ph ¬ng ph¸p nhãm h¹ng tö. 

§èi víi mét ®a thøc cã thÓ cã nhiÒu c¸ch nhãm nh÷ng h¹ng tö thÝch hîp. 

Ch¼ng h¹n ë vÝ dô 1, ta cã thÓ ph©n tÝch b»ng c¸ch nhãm kh¸c : 

x2  3x + xy  3y = (x2 + xy) + (  3x  3y) 

  = x(x + y)  3(x + y) 

  = (x + y)(x  3). 
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46. TÝnh nhanh : 

a) 732  272 ;        b) 372  132 ; 

c) 20022  22. 

§8. Ph©n tÝch ®a thøc thμnh nh©n tö 
b»ng ph ¬ng ph¸p nhãm h¹ng tö 

1 .  VÝ dô

VÝ dô 1. Ph©n tÝch ®a thøc sau thμnh nh©n tö :

x2  3x + xy  3y. 
Gîi ý 

 C¸c h¹ng tö c

 Lμm thÕ nμo ®

Gi¶i.   x2  3x

VÝ dô 2. Ph©n tÝ

Gi¶i.  Ta cã thÓ nhãm mét c¸ch thÝch hîp c¸c h¹ng tö nh  sau :

2xy + 3z + 6y + xz = (2xy + 6y) + (3z + xz) 

) 

   = (x + 3)(2y + z). 

C¸ch lμm nh  c¸c vÝ dô trªn ® îc gäi lμ ph©n tÝch ®a thøc thμnh nh©n tö 

b»ng ph ¬ng ph¸p nhãm h¹ng tö. öö

§èi víi mét ®a thøc cã thÓ cã nhiÒu c¸ch nhãm nh÷ng h¹ng tö thÝch hîp.
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2. ¸p dông 

 ?1   TÝnh nhanh 15 . 64 + 25 . 100 + 36 . 15 + 60 . 100. 

 ?2   Khi th¶o luËn nhãm, mét b¹n ra ®Ò bμi : H·y 

ph©n tÝch ®a thøc x x x x4 3 29 9  thμnh 

nh©n tö. 

B¹n Th¸i lμm nh  sau : 

x x x x4 3 29 9  = 3 2( 9 9).x x x x  

B¹n Hμ lμm nh  sau : 

x x x x4 3 29 9  = x x x x4 3 2( 9 ) ( 9 )  

           = 3( 9) ( 9)x x x x  = 3( 9)( ).x x x  

B¹n An lμm nh  sau : 

x x x x4 3 29 9   = x x x x4 2 3( ) (9 9 )  = x x x x2 2 2( 1) 9 ( 1)  

              = x x x2 2( 1)( 9 )  = 2( 9)( 1).x x x  

H·y nªu ý kiÕn cña em vÒ lêi gi¶i cña c¸c b¹n. 

Bμi tËp 

47. Ph©n tÝch c¸c ®a thøc sau thμnh nh©n tö : 

a) x2  xy + x  y ;      b) xz + yz  5(x + y) ; 

c) 3x2  3xy  5x + 5y. 

48. Ph©n tÝch c¸c ®a thøc sau thμnh nh©n tö : 

a) x2 + 4x  y2 + 4 ;      b) 3x2 + 6xy + 3y2  3z2 ; 

c) x2  2xy + y2  z 2 + 2zt  t2. 

49. TÝnh nhanh : 

a) 37,5 . 6,5  7,5 . 3,4  6,6 . 7,5 + 3,5 . 37,5 ; 

b) 452
 + 402  152 + 80 . 45. 

22

2. ¸p dông

 ?1    TÝnh nhanh 15 .64 + 25 .100 + 36 .15 + 60 .100.

 ?2  Khi th¶o luËn nhãm, mét b¹n ra ®Ò bμi : H·y
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50. T×m x, biÕt : 

a) x(x 2) + x  2 = 0 ;  

b) 5x(x 3)  x + 3 = 0. 

§9. Ph©n tÝch ®a thøc thμnh nh©n tö 
b»ng c¸ch phèi hîp nhiÒu ph ¬ng ph¸p 

1.   VÝ dô 

VÝ dô 1. Ph©n tÝch ®a thøc sau thμnh nh©n tö : 

5x3 + 10x2y + 5xy2. 

Gîi ý 

 §Æt nh©n tö chung ? 

 Dïng h»ng ®¼ng thøc ? 

 Nhãm nhiÒu h¹ng tö ? 

 Hay cã thÓ phèi hîp c¸c ph ¬ng ph¸p trªn ? 

Gi¶i.   5x3 + 10x2y + 5xy2  = 5x(x2 + 2xy + y2) 

              = 5x(x + y)2. 

VÝ dô 2. Ph©n tÝch ®a thøc sau thμnh nh©n tö : 

2 2x 2xy y 9.  

Gi¶i.   2 2x 2xy y 9   = 2 2(x 2xy y ) 9  

= 2 2(x y) 3  

= (x  y  3)(x  y + 3).

 ?1   Ph©n tÝch ®a thøc 2x3y  2xy3  4xy2  2xy thμnh nh©n tö. 

2.   ¸p dông 

 ?2  a) TÝnh nhanh gi¸ trÞ cña biÓu thøc x2 + 2x + 1  y2 t¹i x = 94,5 vμ y = 4,5. 

Gîi ý.  Ph©n tÝch ®a thøc x2 + 2x + 1  y2 thμnh nh©n tö råi thay sè vμo tÝnh. 
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50. T×m x, biÕt :

a) x(x 2) + x  2 = 0 ; 

b) 5x(x 3)  x + 3 = 0. 

§9. Ph©n tÝch ®a thøc thμnh nh©n tö 
b»ng c¸ch phèi hîp nhiÒu ph ¬ng ph¸p

1.   VÝ dô

VÝ dô 1. Ph©n tÝch ®a thøc sau thμnh nh©n tö :

Gîi ý 

 §Æt nh©n tö ch

 Dïng h»ng ®¼

 Nhãm nhiÒu h

 Hay cã thÓ ph

Gi¶i.   5x3 + 1

       

VÝ dô 2. Ph©n tÝ

Gi¶i.   2x 22 y y ( y y )

= 2 2(x y) 32

= (x  y  3)(x  y + 3).

 ?1  Ph©n tÝch ®a thøc 2x22 3y  2xy22 3  4xy4 2  2xy thμnh nh©n tö2 . öö

2.   ¸p dông

 ?2 a)   TÝnh nhanh gi¸ trÞ cña biÓu thøc x2 + 2x2  + 1x y2 t¹i x = 94,5x vμ y = 4,5. 

Gîi ý.  Ph©n tÝch ®a thøc x2 + 2x + 1  y2 thμnh nh©n tö råi thay sè vμo tÝnh. 

x y y ( y y )y2

Ých ®a thøc sau thμnh nh©n tö :

h

¼

h

h

1

Ý

Ých ®a thøc sau thμnh nh©n tö : 

5xxxxxxx33 +++ 1111000x0x2yy +++ 555x5xyy2.

hunggggg ??

¼ng thththththhthøøøøøc ???? 

h¹nggggg tttö ? 

hèi hhhhhhîpîpîppppp c¸ccccccc ph ¬ngg phhhhh¸p trªn ???? ??

10x22222y + ++ 5x55555 y22222 2 ===== 5x(x22222 + 2222222xxy + yyyyyyy2222222)

      ======= 5x5x5x5x5x5x5x5 (x( +++++ yyyyyy)))))))2. 

Ých ®®®®®a ththhhhhhøc sau thμnhhhhhhhh nh©n tö : 

2 2x 22x 2x 2x 2x 22xxxxxxx2 y yyy yy yy yy yy yy 9999999.2yyyyyyy
22xy y 92y   = 2 222(xxxxx 2x22222 y y ) 922xy y )y

x22xxxx2

5

xx(x222

¬n

x22

h ®®a th

 

xy2

¬¬ng 

tÝchh

2xyx

2x2

øc sa

= 55x(

x(x

ph¸
2 +
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b) Khi ph©n tÝch ®a thøc x2  4x  2xy  4y + y2 thμnh nh©n tö, b¹n ViÖt 

lμm nh  sau : 

 x2  4x  2xy  4y + y2   =  (x2  2xy + y2) + (4x  4y) 

    = (x  y)2 + 4(x  y)  

= (x  y)(x  y + 4). 

Em h·y chØ râ trong c¸ch lμm trªn, b¹n ViÖt ®· sö dông nh÷ng ph ¬ng ph¸p 
nμo ®Ó ph©n tÝch ®a thøc thμnh nh©n tö. 

 

Bμi tËp 

51. Ph©n tÝch c¸c ®a thøc sau thμnh nh©n tö : 

a) x3  2x2 + x ;       b) 2x2 + 4x + 2  2y2 ; 

c) 2xy  x2  y2 + 16. 

52. Chøng minh r»ng (5n + 2)2  4 chia hÕt cho 5 víi mäi sè nguyªn n. 

53. Ph©n tÝch c¸c ®a thøc sau thμnh nh©n tö : 

a) x2  3x + 2 ; 

(Gîi ý. Ta kh«ng thÓ ¸p dông ngay c¸c ph ¬ng ph¸p ®· häc ®Ó ph©n tÝch 

nh ng nÕu t¸ch h¹ng tö 3x = x 2x th× ta cã x2  3x + 2 = x2  x  2x + 2 

vμ tõ ®ã dÔ dμng ph©n tÝch tiÕp. 

Còng cã thÓ t¸ch 2 =  4 + 6, khi ®ã ta cã x2  3x + 2 = x2  4  3x + 6, tõ 

®ã dÔ dμng ph©n tÝch tiÕp). 

b) x2 + x  6 ; 

c) x2 + 5x + 6. 
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b) Khi ph©n tÝch ®a thøc x2  4x  2xy  4y + y2 thμnh nh©n tö, b¹n ViÖt

lμm nh  sau :

x2  4x  2xy  4y + y2   =  (x2  2xy + y2) + (4x  4y)

    = (x  y)2 + 4(x y)  

= (x  y)(x  y + 4).

Em h·y chØ râ trong c¸ch lμm trªn, b¹n ViÖt ®· sö dông nh÷ng ph ¬ng ph¸p 
nμo ®Ó ph©n tÝch ®a thøc thμnh nh©n tö. 

51. Ph©n tÝch c¸c ®a

a) x3  2x2 + x ; y2 ;

c) 2xy  x2  y2
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a) x2  3x + 2 ;

(Gîi ý. Ta kh«ng thÓ ¸p dông ngay c¸c ph ¬ng ph¸p ®· häc ®Ó ph©n tÝch

nh ng nÕu t¸ch h¹ng tö 3x = x 2x th× ta cã x2  3x + 2 = x2  x  2x + 2

vμ tõ ®ã dÔ dμng ph©n tÝch tiÕp. 

Còng cã thÓ t¸ch 2 =  4 + 6, khi ®ã ta cã x2  3x + 2 = x2  4  3x + 6, tõ 

®ã dÔ dμng ph©n tÝch tiÕp). 

b) x2 + x  6 ;

c) x2 + 5x + 6.
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LuyÖn tËp  
54. Ph©n tÝch c¸c ®a thøc sau thμnh nh©n tö : 

a) x3 + 2x2y + xy2  9x  ;     b) 2x  2y  x2 + 2xy  y2 ; 

c) x4  2x2.

55. T×m x, biÕt : 

a) x3  1
4

x = 0 ;        b) (2x  1)2  (x + 3)2 = 0 ; 

c) x2(x  3) + 12  4x = 0. 

56. TÝnh nhanh gi¸ trÞ cña ®a thøc : 

a) x2 + 1
2

x + 1
16

 t¹i x = 49,75 ;   b) x2  y2  2y  1 t¹i x = 93 vμ y = 6. 

57. Ph©n tÝch c¸c ®a thøc sau thμnh nh©n tö : 

a) x2  4x + 3 ;        b) x2 + 5x + 4 ; 

c) x2  x  6 ;         d) x4 + 4. 

(Gîi ý c©u d) : Thªm vμ bít 24x  vμo ®a thøc ®· cho). 

58. Chøng minh r»ng n3  n chia hÕt cho 6 víi mäi sè nguyªn n. 

§10. Chia ®¬n thøc cho ®¬n thøc 

Cho A vμ B lμ hai ®a thøc, B  0. Ta nãi ®a thøc A chia hÕt cho ®a thøc B 
nÕu t×m ® îc mét ®a thøc Q sao cho A = B . Q. 

A ® îc gäi lμ ®a thøc bÞ chia, B ® îc gäi lμ ®a thøc chia, Q ® îc gäi 

lμ ®a thøc th ¬ng (gäi t¾t lμ th ¬ng). KÝ hiÖu Q = A : B hoÆc Q = A .
B

  

Trong §10 nμy, ta xÐt tr êng hîp ®¬n gi¶n nhÊt cña phÐp chia hai ®a thøc, ®ã 
lμ phÐp chia ®¬n thøc cho ®¬n thøc. 

1.   Quy t¾c 

ë líp 7 ta ®· biÕt : Víi mäi x  0, m, n  N, m  n th× :  

  xm : xn = m nx   nÕu m > n  

        xm : xn = 1     nÕu m = n. 
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a) x2  4x + 3 ; 
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nÕu t×m ® îc m
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 ?1   Lμm tÝnh chia : 

a) x3 : x2 ; 

b) 15x7 : 3x2 ; 

c) 20x5 : 12x. 

 ?2    a) TÝnh 15x2y2 : 5xy2. 

b) TÝnh 12x3y : 9x2. 

NhËn xÐt. §¬n thøc A chia hÕt cho ®¬n thøc B khi mçi biÕn cña B ®Òu lμ 
biÕn cña A víi sè mò kh«ng lín h¬n sè mò cña nã trong A.  

Quy t¾c 

Muèn chia ®¬n thøc A cho ®¬n  thøc B (tr êng hîp A chia hÕt cho B) ta 
l m nh  sau : 

 Chia hÖ sè cña ®¬n thøc A cho hÖ sè cña ®¬n thøc B. 

 Chia luü thõa cña tõng biÕn trong A cho luü thõa cña cïng biÕn ®ã 
trong B. 

  Nh©n c¸c kÕt qu¶ võa t×m ® îc víi nhau. 

2.   ¸p dông 

 ?3    a) T×m th ¬ng trong phÐp chia, biÕt ®¬n thøc bÞ chia lμ 15x3y5z, ®¬n thøc 

chia lμ 5x2y3. 

b) Cho P = 12x4y2 : ( 9xy2). TÝnh gi¸ trÞ cña biÓu thøc P t¹i x = 3 vμ  
y = 1,005. 
 

Bμi tËp 

Lμm tÝnh chia trong c¸c bμi 59, 60, 61. 

59. a) 53 : ( 5)2 ;     b) 
53

4
 :  

33

4
;     c) ( 12)3 : 83. 
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 ?1    Lμm tÝnh chia :

a) x3 : x2 ;

b) 15x7 : 3x2 ;

c) 20x00 5 : 12x22 . 

 ?2   a)  TÝnh 15x2y2 : 5xy2. 
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NhËn xÐt. §¬n thøc A chia hÕt cho ®¬n thøc B khi mçi biÕn cña B ®Òu lμ
biÕn cña A víi sè mò kh«ng lín h¬n sè mò cña nã tro

Quy t¾c

Muèn chia ®¬ A chia hÕt cho B) ta 
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  Nh©n c¸c kÕ

2.   ¸p dông
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Bμi tËp
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60. a) x10 : ( x)8 ;     b) ( x)5 : ( x)3 ;     c) ( y)5 : ( y)4. 

61. a) 5x2y4 : 10x2y ;    b) 
4
3

x3y3 : 2 21
x y

2
 ;  c) ( xy)10 : ( xy)5.

62. TÝnh gi¸ trÞ cña biÓu thøc 15x4y3z2 : 5xy2z2  t¹i x = 2, y = 10 vμ z = 2004. 

§11. Chia ®a thøc cho ®¬n thøc 

1.   Quy t¾c 

 ?1    Cho ®¬n thøc 3xy2. 

 H·y viÕt mét ®a thøc cã c¸c h¹ng tö ®Òu chia hÕt cho 3xy2 ; 

 Chia c¸c h¹ng tö cña ®a thøc ®ã cho 3xy2 ; 

 Céng c¸c kÕt qu¶ võa t×m ® îc víi nhau. 

Ch¼ng h¹n : 

(15x2y5 + 12x3y2  10xy3) : 3xy2 

=  (15x2y5 : 3xy2) + (12x3y2 : 3xy2) + ( 10xy3 : 3xy2) 

=  5xy3 + 4x2 
10

3
y. 

§a thøc 5xy3  4x2  
3
10

y lμ th ¬ng cña phÐp chia ®a thøc 15x2y5 12x3y2  10xy3 

cho ®¬n thøc 3xy2. 

Ta cã quy t¾c chia ®a thøc cho ®¬n thøc (tr êng hîp c¸c h¹ng tö cña ®a thøc A 

®Òu chia hÕt cho ®¬n thøc B) nh  sau : 

Quy t¾c 

Muèn chia ®a thøc A cho ®¬n thøc B (tr êng hîp c¸c h¹ng tö cña ®a 
thøc A ®Òu chia hÕt cho ®¬n thøc B), ta chia mçi h¹ng tö cña A cho B 
råi céng c¸c kÕt qu¶ víi nhau. 
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VÝ dô.  Thùc hiÖn phÐp tÝnh : 

(30x4y3  25x2y3  3x4y4) : 5x2y3. 

Gi¶i.   (30x4y3  25x2y3 3x4y4) : 5x2y3  

  = (30x4y3 : 5x2y3) + ( 25x2y3 : 5x2y3) + ( 3x4y4 : 5x2y3) 

  = 6x2  5  
3

5
x2y. 

  Chó ý. Trong thùc hμnh ta cã thÓ tÝnh nhÈm vμ bá bít mét sè phÐp tÝnh 
trung gian. 

2.   ¸p dông 

 ?2   a) Khi thùc hiÖn phÐp chia (4x4  8x2y2 + 12x5y) : (  4x2), b¹n Hoa viÕt : 

4x4  8x2y2 + 12x5y = 4x2( x2 + 2y2 3x3y) 

nªn     (4x4  8x2y2 + 12x5y) : (  4x2) = x2 + 2y2  3x3y. 

Em h·y nhËn xÐt xem b¹n Hoa gi¶i ®óng hay sai. 

b) Lμm tÝnh chia : 

(20x4y  25x2y2  3x2y) : 5x2y. 

Bμi tËp 

63. Kh«ng lμm tÝnh chia, h·y xÐt xem ®a thøc A cã chia hÕt cho ®¬n thøc B kh«ng : 

 A  = 15xy2 + 17xy3 + 18y2 

B  = 6y2. 

64. Lμm tÝnh chia : 

a) ( 2x5 + 3x2  4x3) : 2x2 ;   b) (x3  2x2y + 3xy2) : 
1

x
2

 ; 

c) (3x2y2 + 6x2y3  12xy) : 3xy. 
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VÝ dô.  Thùc hiÖn phÐp tÝnh :

(30x4y3  25x2y3  3x4y4) : 5x2y3.

Gi¶i.   (30x4y3  25x2y3 3x4y4) : 5x2y3 

  = (30x4y3 : 5x2y3) + ( 25x2y3 : 5x2y3) + ( 3x4y4 : 5x2y3) 

  = 6x2  5
3

5
x2y.

 Chó ý. Trong thùc hμnh ta cã thÓ tÝnh nhÈm vμ bá bít mét sè phÐp tÝnh
trung gian.

2.   ¸p dông
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65. Lμm tÝnh chia : 

4 3 2 23(x y)  2(x y) 5(x y) : (y x) . 

(Gîi ý. Cã thÓ ®Æt x  y = z råi ¸p dông quy t¾c chia ®a thøc cho ®¬n thøc).

66. Ai ®óng, ai sai ?  

Khi gi¶i bμi tËp : "XÐt xem ®a thøc A = 5x4  4x3 + 6x2y cã chia hÕt cho 

®¬n thøc B = 2x2 hay kh«ng.", 

Hμ tr¶ lêi : "A kh«ng chia hÕt cho B v× 5 kh«ng chia hÕt cho 2", 

Quang tr¶ lêi : "A chia hÕt cho B v× mäi h¹ng tö cña A ®Òu chia hÕt cho B". 

Cho biÕt ý kiÕn cña em vÒ lêi gi¶i cña hai b¹n. 

§12. Chia ®a thøc mét biÕn ®· s¾p xÕp 

1.   PhÐp chia hÕt 

§Ó chia ®a thøc (2x4  13x3 + 15x2
 + 11x  3) cho ®a thøc (x2  4x  3) 

ta lμm nh  sau : 

  §Æt phÐp chia  

2x4  13x3 + 15x2 + 11x  3   x2  4x  3 

 

Chia h¹ng tö bËc cao nhÊt cña ®a thøc bÞ chia cho h¹ng tö bËc cao nhÊt cña 
®a thøc chia : 

2x4 : x2 = 2x2. 

Nh©n 2x2 víi ®a thøc chia x2  4x  3 råi lÊy ®a thøc bÞ chia trõ ®i tÝch  
nhËn ® îc : 

   2x4  13x3 + 15x2 + 11x  3    x2  4x  3 

  2x4    8x3    6x2        2x2 

        5x3  + 21x2 + 11x  3 

HiÖu võa t×m ® îc gäi lμ d  thø nhÊt. 
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 Chia h¹ng tö bËc cao nhÊt cña d  thø nhÊt cho h¹ng tö bËc cao nhÊt cña  

®a thøc chia, cô thÓ lμ : 

  5x3 : x2 =  5x. 

LÊy d  thø nhÊt trõ ®i tÝch cña  5x víi ®a thøc chia ta ® îc d  thø hai : 

   2x4  13x3 + 15x2 + 11x  3    x2  4x  3 

   2x4    8x3     6x2       2x2  5x 

           5x3  + 21x2 + 11x  3 

   5x3  + 20x2 + 15x 

              x2    4x  3 

Thùc hiÖn t ¬ng tù nh  trªn, ta ® îc : 

   2x4  13x3 + 15x2 + 11x  3    x2  4x  3 

   2x4    8x3     6x2       2x2  5x + 1 

           5x3  + 21x2 + 11x  3 

   5x3  + 20x2 + 15x 

              x2    4x  3 

       x2    4x  3 

          0 

 D  cuèi cïng b»ng 0, ta ® îc th ¬ng lμ 2x2  5x + 1. Khi ®ã ta cã : 

(2x4 13x3 + 15x2
 + 11x  3) : (x2  4x  3) = 2x2  5x + 1. 

PhÐp chia cã d  b»ng 0 lμ phÐp chia hÕt. 

  ?   KiÓm tra l¹i tÝch (x2  4x  3)(2x2  5x + 1) cã b»ng (2x4 13x3 + 15x2
 + 

+ 11x  3) hay kh«ng. 
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 Chia h¹ng tö bËc cao nhÊt cña d  thø nhÊt cho h¹ng tö bËc cao nhÊt cña 

®a thøc chia, cô thÓ lμ : 
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2.   PhÐp chia cã d  

Thùc hiÖn phÐp chia ®a thøc (5x3  3x2 + 7) cho ®a thøc (x2 + 1). 

Lμm t ¬ng tù nh  trªn, ta ® îc : 

5x3  3x2     +  7   x2 + 1 

5x3     + 5x     5x  3 

        3x2   5x  +  7 

       3x2      3 

  5x + 10 

§Õn ®©y ta thÊy ®a thøc d  5x + 10 cã bËc b»ng 1 nhá h¬n bËc cña ®a thøc 
chia (b»ng 2) nªn phÐp chia kh«ng thÓ tiÕp tôc ® îc. 

PhÐp chia trong tr êng hîp nμy ® îc gäi lμ phÐp chia cã d , 5x + 10 gäi lμ 
d  vμ ta cã : 

5x3  3x2 + 7 = (x2 + 1)(5x  3)  5x + 10. 

  Chó ý. Ng êi ta chøng minh ® îc r»ng ®èi víi hai ®a thøc tuú ý A vμ B 
cña cïng mét biÕn (B  0), tån t¹i duy nhÊt mét cÆp ®a thøc Q vμ R sao cho 
A = B . Q + R, trong ®ã R b»ng 0 hoÆc bËc cña R nhá h¬n bËc cña B (R ® îc 
gäi lμ d  trong phÐp chia A cho B). 

Khi R = 0 phÐp chia A cho B lμ phÐp chia hÕt. 

Bμi tËp 

67. S¾p xÕp c¸c ®a thøc theo luü thõa gi¶m dÇn cña biÕn råi lμm phÐp chia : 

a) (x3  7x + 3  x2) : (x  3) ;  b) (2x4  3x3  3x2  2 + 6x) : (x2  2). 

68. ¸p dông h»ng ®¼ng thøc ®¸ng nhí ®Ó thùc hiÖn phÐp chia : 

a) (x2 + 2xy + y2) : (x + y) ;   b) (125x3 + 1) : (5x + 1) ; 

c) (x2  2xy + y2) : (y  x). 

69. Cho hai ®a thøc : A = 3x4 + x3 + 6x  5 vμ B = x2 + 1. T×m d  R trong phÐp 

chia A cho B råi viÕt A d íi d¹ng A = B . Q + R. 
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LuyÖn tËp 

70. Lμm tÝnh chia : 

a) (25x5  5x4 + 10x2) : 5x2 ;           b) (15x3y2  6x2y  3x2y2) : 6x2y. 

71. Kh«ng thùc hiÖn phÐp chia, h·y xÐt xem ®a thøc A cã chia hÕt cho ®a thøc B 
hay kh«ng. 

a) A = 15x4  8x3 + x2      

 B = 
2
1

x2 ; 

b) A = x2  2x + 1 

B = 1  x. 

72. Lμm tÝnh chia : 

 (2x4 + x3  3x2 + 5x  2) : (x2  x + 1). 

73. TÝnh nhanh : 

a) (4x2  9y2) : (2x  3y) ;     b) (27x3  1) : (3x  1) ; 

c) (8x3 + 1) : (4x2  2x + 1) ;    d) (x2  3x + xy  3y) : (x + y). 

74. T×m sè a ®Ó ®a thøc 2x3  3x2 + x + a chia hÕt cho ®a thøc x + 2. 

¤n tËp ch ¬ng I 

A.  C©u hái 

1. Ph¸t biÓu c¸c quy t¾c nh©n ®¬n thøc víi ®a thøc, nh©n ®a thøc víi ®a thøc. 

2. ViÕt b¶y h»ng ®¼ng thøc ®¸ng nhí. 

3. Khi nμo th× ®¬n thøc A chia hÕt cho ®¬n thøc B ? 

4. Khi nμo th× ®a thøc A chia hÕt cho ®¬n thøc B ? 

5. Khi nμo th× ®a thøc A chia hÕt cho ®a thøc B ? 
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B.  Bμi tËp 

75. Lμm tÝnh nh©n : 

a) 5x2
 . (3x2  7x + 2) ;      b) 

3
2

xy . (2x2y  3xy + y2). 

76. Lμm tÝnh nh©n : 

a) (2x2  3x)(5x2  2x + 1) ;    b) (x  2y)(3xy + 5y2 + x). 

77. TÝnh nhanh gi¸ trÞ cña biÓu thøc : 

a) M = x2 + 4y2  4xy                   t¹i x = 18 vμ y = 4 ; 

b) N = 8x3  12x2y + 6xy2  y3      t¹i x = 6 vμ y = 8. 

78. Rót gän c¸c biÓu thøc sau : 

a) (x + 2)(x 2)  (x  3)(x + 1) ; 

b) (2x + 1)2 + (3x 1)2 + 2(2x + 1)(3x 1). 

79. Ph©n tÝch c¸c ®a thøc sau thμnh nh©n tö : 

a) x2  4 + (x 2)2 ;       b) x3  2x2 + x xy2 ; 

c) x3  4x2  12x + 27. 

80. Lμm tÝnh chia : 

a) (6x3  7x2  x + 2) : (2x + 1) ;  b) (x4  x3 + x2 + 3x) : (x2 2x + 3) ; 

c) (x2  y2 + 6x + 9) : (x + y + 3). 

81. T×m x, biÕt : 

a) 
3
2

x(x2  4) = 0 ;       b) (x + 2)2  (x  2)(x + 2) = 0 ; 

c) x + 2 2 32x 2x 0.  

82. Chøng minh : 

a) x2  2xy + y2 + 1 > 0  víi mäi sè thùc x vμ y ; 

b) x  x2  1 < 0     víi mäi sè thùc x. 

83. T×m n  Z ®Ó  2n2  n + 2 chia hÕt cho 2n + 1. 
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B.  Bμi tËp 

75. Lμm tÝnh nh©n : 

a) 5x2 . (3x2  7x + 2) ;      b)
3
2

xy.(2x2y  3xy + y2). 

76. Lμm tÝnh nh©n : 

a) (2x2  3x)(5x2  2x + 1) ;    b) (x  2y)(3xy + 5y2 + x).

77. TÝnh nhanh gi¸ trÞ cña biÓu thøc :

a) M = x2 + 4y2  4xy                   t¹i x = 18 vμ y = 4 ; 

b) N = 8x3  12x2y + 6xy2  y3     t¹i x = 6 vμ y = 8.

78. Rót gän c¸c biÓu thøc sau : 

a) (x + 2)(x 2)

b) (2x + 1)2 + (3

79. Ph©n tÝch c¸c ®a

a) x2  4 + (x xy2 ;

c) x3  4x2  12

80. Lμm tÝnh chia :

a) (6x3  7x2  + 3x) : (x2 2x + 3) ; 

c) (x2  y2 + 6x

81. T×m x, biÕt :

a) 
3
2

x(x2  4) = 0 ;       b) (x + 2)2  (x  2)(x + 2) = 0 ;

c) x + 2 2 32x 2x 0.2 3

82. Chøng minh :

a) x2  2xy + y2 + 1 > 0  víi mäi sè thùc x vμ y ; 

b) x  x2  1 < 0     víi mäi sè thùc x.

83. T×m n Z ®Ó  2n2  n + 2 chia hÕt cho 2n + 1. 

x +x

+

 

u thøc sau : 

)

3

a

2

x

u thøc sau : 

) (((((((x 3)(x + 11)1)1)1)) ;;; 

3x 1)2 ++++++ 2(2xxxxxxx +++++ + 111)11 (333x 1)1 . 

a thøøøøøøccc c c c sau ttthtttt μnh nh©nnnnn tö ::

2)2 ;       b)))) x3 22222x2 ++++++ x 

2x ++ 2222227.77777  

x + 2) : (2(2((2((2(( xxx +++++ 1)))1)1)1) ;;;;;;  b)bb)b)bb) ((((xxxx4 x3 + x2 +

+ 9999) : (((((x + y + 3). x 

) x +

x(x
3

2

t :

x +x + 9)

2) :) : (2

 

töö :

)..

22 2x2x

4) = = 0

(x + +(

+ 1))

) x3

8.8.8.88.8.8.8.8.  
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Ch ¬ng II  ph©n thøc ®¹i sè 

 

 
 
 

 

 

 

 

ë líp 7 ta ®· biÕt, tõ tËp hîp c¸c sè nguyªn Z ta thiÕt lËp ® îc tËp hîp c¸c 

sè h÷u tØ Q. Khi ®ã, mçi sè nguyªn còng lμ mét sè h÷u tØ. T ¬ng tù, b©y giê 
tõ tËp hîp c¸c ®a thøc ta sÏ thiÕt lËp mét tËp hîp míi gåm nh÷ng biÓu thøc 
gäi lμ nh÷ng ph©n thøc ®¹i sè. Häc ch ¬ng nμy, c¸c em sÏ biÕt thÕ nμo lμ 
mét ph©n thøc ®¹i sè, biÕt c¸c quy t¾c lμm tÝnh trªn c¸c ph©n thøc ®¹i sè vμ 
sÏ thÊy r»ng nh÷ng quy t¾c Êy t ¬ng tù nh  c¸c quy t¾c lμm tÝnh trªn c¸c 
ph©n sè.  

§1. Ph©n thøc ®¹i sè 

Ph©n sè ® îc t¹o th nh tõ sè nguyªn. 
Ph©n thøc ®¹i sè ® îc t¹o th nh tõ ... ? 

1.   §Þnh nghÜa  

Quan s¸t c¸c biÓu thøc cã d¹ng 
A

B
 sau ®©y :  

a) 
3

4x 7

2x 4x 5
 ;     b) 

2

15

3x 7x 8
 ;     c) 

x 12 .
1

 

a, b , b 0Z A(x)

B(x)
a

b
Q

A(x), B(x)
B(x) 0
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Ch ¬ng II ph©n thøc ®¹i sè

ë líp 7 ta ®· bi lËp ® îc tËp hîp c¸c 

sè h÷u tØ Q. Khi ®ã, mçi sè nguyªn còng lμ mét sè h÷u tØ. TTT ¬ng tù, b©y giê 
tõ tËp hîp c¸c ® gåm nh÷ng biÓu thøc 
gäi lμ nh÷ng ph em sÏ biÕt thÕ nμo lμ 
mét ph©n thøc ® c ph©n thøc ®¹i sè vμ
sÏ thÊy r»ng nh t¾c lμm tÝnh trªn c¸c
ph©n sè. 

Ph©n sè ® îc t¹o th nh tõ sè nguyªn. 
Ph©n thøc ®¹i sè ® îc t¹o th nh tõ ... ? 

1.   §Þnh nghÜa 

Quan s¸t c¸c biÓu thøc cã d¹ng 
A

B
 sau ®©y :  

a) 
3

4x 7

2x 4x 53 4x4x
 ;     b)

2

15

3x 7x 82 7x7x
 ;     c)

x 12 .
1

a, b , b 0, b, x)
a

b
Q

A(x), B(x)
B(x) 0

u
g
e

©n sè ® îc t¹o th nh tõ sè nguyªnPh©P

i

i
®
h
®
h

iÕt, tttõ tËËËËËËËppppp pp hîîp p p pppp c¸c¸c¸c¸c¸c¸cccc sèèèèè nguuuuuuuuyªyªyªyªyyy n ZZZZZZ ta tthhhiÕt 

i ®ãããã, mmmmçmmm i sèsèsèsèsèèèsè nguyªn ccccòngggg lμ mémmmmmmm t sèsèssss  h÷u
®a thhhhhhøøøøøcøø  taaaaa sÏ thiÕt lËppppp méééét tËp hîhhh p mmmmíi g
h©n tthhhhøh c ®¹i sèèèèè. HHHHäH ccccc chèèè ¬ng nnnnμnnn y,,, cccc¸c e
®¹i sèsèsèsèsèèsè,,,,, biÕtÕtÕtÕtÕtÕtÕt c¸cccc quyyy tt¾¾¾c lμμμm tttÝnÝnÝnÝnÝnÝÝ h trtrrrtrrrªnnnn c¸t
h÷nggggg quyuyuyuyuyu  t¾c¾c¾ccc ÊÊÊÊÊÊÊyy t ¬nnnnng tùùùùùùù nnnnnnhhhh ccccc¸̧̧̧c¸̧̧ qqqquy 

§§§§§§§1. Ph©n thøc ®¹i sèè èèèè

Ph©n sè ® îc t¹o ttttttthhhhhhh nh tõ sè nguyªn©

§1.

ng
qu

n ZZZZZZ

¾c 
¸c 
Êy

quy
Häc

p 
äc c

ò
mé
ng lμ

ªn

lμ m

Zn Z

 nggh

Ph
Ph

Ph©
h©n h

§1. PPh§1

¬n
t¾c
ng 
¾c lμ

¬n
μ

tËpp h
mét

hîp
mét sè

a thiÕiÕ

A(A(A(A(A(A(A(A((A((A(AAAAA x)x)x)xx)x)x)x)xxx)xx

B(B(B(B(B(B(B(B(B(BB(B(x)x)x)x)xx)x)x)x)x)x)xx)x

B(B(B(BBB(B(B(B(B(BB(B x
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Ta nhËn thÊy trong c¸c biÓu thøc nμy A vμ B lμ nh÷ng ®a thøc. Nh÷ng biÓu 
thøc nh  thÕ ® îc gäi lμ nh÷ng ph©n thøc ®¹i sè.  

Ta cã ®Þnh nghÜa : 

Mét ph©n thøc ®¹i sè (hay nãi gän lμ ph©n thøc) lμ mét biÓu thøc cã d¹ng 
A

B
, trong ®ã A, B lμ nh÷ng ®a thøc vμ B kh¸c ®a thøc 0.  

A ® îc gäi lμ tö thøc (hay tö), B ® îc gäi lμ mÉu thøc (hay mÉu). 

Mçi ®a thøc còng ® îc coi nh  mét ph©n thøc víi mÉu thøc b»ng 1.  

 ?1   Em h·y viÕt mét ph©n thøc ®¹i sè. 

 ?2   Mét sè thùc a bÊt k× cã ph¶i lμ mét ph©n thøc kh«ng ? V× sao ? 

 Sè 0, sè 1 còng lμ nh÷ng ph©n thøc ®¹i sè. 

2.   Hai ph©n thøc b»ng nhau 

Hai ph©n thøc 
A

B
 vμ 

C

D
 gäi lμ b»ng nhau nÕu A.D = B.C. Ta viÕt :  

A C

B D
 nÕu A.D = B.C. 

VÝ dô.  
2

x 1 1

x 1x 1
 v× (x 1)(x + 1) = 1 . (x2 1).  

 ?3   Cã thÓ kÕt luËn
2

3 2
3

6 2

x y x

xy y
hay kh«ng ? 

 ?4   XÐt xem hai ph©n thøc 
3

x
 vμ 

2 2

3 6

x x

x
 cã b»ng nhau kh«ng. 

 ?5   B¹n Quang nãi r»ng : 
3 3

3
3

x
,

x
 cßn b¹n V©n th× nãi : 

3 3 1

3

x x .
x x

 

Theo em, ai nãi ®óng ? 

 35

Ta nhËn thÊy trong c¸c biÓu thøc nμy A vμ B lμ nh÷ng ®a thøc. Nh÷ng biÓu 
thøc nh  thÕ ® îc gäi lμ nh÷ng ph©n thøc ®¹i sè.  

Ta cã ®Þnh nghÜa :

Mét ph©n thøc ®¹i sè (hay nãi gän lμ ph©n thøc) lμ mét biÓu thøc cã d¹ng 
A

B
, trong ®ã A, B lμ nh÷ng ®a thøc vμ B kh¸c ®a thøc 0. 

A ®®® îc gäi lμ tö thøc (hay tö), B ®®® îc gäi lμ mÉu thøc (hay mÉu). 

Mçi ®a thøc còng ® îc coi nh  mét ph©n thøc víi mÉu thøc b»ng 1.  

 ?1    Em h·y viÕt mét ph©n thøc ®¹i sè.

 ?2    Mét sè thùc a bÊ V× sao ?

 Sè 0, sè 1 còng 

2.   Hai ph©n thøc

Hai ph©n thøc
A

B
C. Ta viÕt : 

VÝ dô.
2

x 1

x 12

 ?3    Cã thÓ kÕt luËn
2

3 2
3

6 3
x y x2

xy y23
hay kh«ng ?

 ?4    XÐt xem hai ph©n thøc 
3

x
 vμ

2 2

3 6

x x2 2
 cã b»ng nhau kh«ng.

 ?5  B¹n Quang nãi r»ng :
3 3

3
3

,
x

 cßn b¹n V©n th× nãi : 
3 3 1

3

33333 .
x x

Theo em, ai nãi ®óng ?

V

C

Ê

c

A

B

VVÊt k×k×××××× ccccãããã phphphph¶i¶i¶i¶i llllμμμμ mmmmétététét pppph©h©h©h©nnnn ththththøcøcøcøc kkkkh«h«h«h«ngngngnngngg ? V

lμ nnnnhh÷ng g gg g g g pppphphph©n thøhøhøhøhøh ccc ccc ®®®®®¹i sè. 

c b»n»n»n»n»nn»ng nnnnnhau 

A

B
vvvvvvμ

C

DDDDDDD
gggggggäiääääää  lμμμμ b»nnng nnhaauu nÕÕÕÕÕuuuuu uu A.DDDDDDD ==== B.

A CCC

B DBB DB DB DB D
nÕnÕnÕnÕnÕnnÕu u A.AAAAAA DDDDDD = B.C. 

11111

x 111111
 v× × (x(x(x(xx(x 1)1)1)1)1)1))(x(x(x(x(x(x(x +++ 11111))))))) == 1111111 . (x(x(x(x(x(x( 2 1111).   v×

AA

b»

thÓthÓ kÕ

11

1

B

AA

lμ b»n

h«ngg ?

uËn
3x

1
 v×v×

D

C
nÕ

nhnhau

V× 

høhøøøøhøhøhøhøøøhøhøcccc ccccc b

saaaaaaaoooooooooooo ?????????????
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Bμi tËp 
1. Dïng ®Þnh nghÜa hai ph©n thøc b»ng nhau chøng tá r»ng : 

a) 
5y 20xy

7 28x
 ;           b) 

3x(x 5) 3x

2(x 5) 2
 ; 

c) 
2

x 2 (x 2)(x 1)

x 1 x 1
 ;       d) 

2 2x x 2 x 3x 2

x 1 x 1
 ; 

e) 
3

2

x 8
x 2.

x 2x 4
 

2. Ba ph©n thøc sau cã b»ng nhau kh«ng ? 

2 2

2 2

x 2x 3 x 3 x 4x 3 ., ,
xx x x x

 

3. Cho ba ®a thøc : x2 4x, x2 + 4, x2 + 4x. H·y chän ®a thøc thÝch hîp trong 

ba ®a thøc ®ã råi ®iÒn vμo chç trèng trong ®¼ng thøc d íi ®©y : 

2

... x .
x 4x 16

 

§2. TÝnh chÊt c¬ b¶n cña ph©n thøc 

 TÝnh chÊt cña ph©n thøc cã gièng tÝnh chÊt cña ph©n sè hay kh«ng ? 
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Bμi tËp
1. Dïng ®Þnh nghÜa hai ph©n thøc b»ng nhau chøng tá r»ng :

a) 
5y 20xy

7 28x
 ;           b) 

3x(x 5) 3x

2(x 5) 2
 ; 

c) 
2

x 2 (x 2)(x 1)

x 1 x 12

2 (x 2)(x2 (x 2)(x
 ;       d)

2 2x x 2 x 3x 22 2

x 1 x 1

x 2 x 3xx 2 x 3x2

1 x1 x
 ; 

e) 
3

2

x 83
x 2.

x 2x 42
x

2x2x

2. Ba ph©n thøc sau cã b»ng nhau kh«ng ?

3. Cho ba ®a thøc a thøc thÝch hîp trong

ba ®a thøc ®ã rå íi ®©y :

§2. TÝnh chÊt c¬ b¶n cña ph©n thøc

h©n sè hay kh«ng ?  TÝnh chÊt cñaa

a

h

ha 

å

T

2 2

2 2

xxxxxx 2x 3 3 4x 32 2
., ,, ,,,,

x xxx2

22222x 3x 3x 3x 3x 3 x 3x 3x 3x 3x 3 x 4x 4x 4x 4x 4xxxxxx2

2xxxxxx x2xxxx

: x2222 444x44444 , xxxxxxxx22222 + 4, x2 + 444xx. HHHHHHH·y· ccccccchähähh nnn ®a

åi ®iiÒnÒnÒnnÒnnÒn vμooooo chç trèng tronnnng ®¼nnnnnng g thhhhhhhøøcøccø d

2

... x .
x 4x 4x 4x 4x 44x 11162x

TÝnhhhhh chhhhhhhhÊÊÊtÊt c¬ ¬¬ b¶b¶b¶b¶b¶b¶b¶b nnnnn ñññcña pphpppp ©©©©n th

ph©©©©©©n nnnnn hhhhthhthøcøcøcøcøcøcøcø ccccccã ããããã gigigigigigig ènènènènènènènnggggggg tÝtÝtÝtÝtÝtÝnhnhnhnhnhnh cccccchÊhÊhÊhÊhÊhÊhÊttt tttt ccñcñcñcñcñaaaaaa phththththtt

6

x

cñcña p

h cch

x2

.

g tron

4x. 

ng

x. H

x2x

4x4x 3

h©n th

Êt c¬

6 x

¼¼ng

y

ng th

yy ch

x



 37 

1.   TÝnh chÊt c¬ b¶n cña ph©n thøc 

 ?1   H·y nh¾c l¹i tÝnh chÊt c¬ b¶n cña ph©n sè.  

 ?2   Cho ph©n thøc 
3

x
. H·y nh©n tö vμ mÉu cña ph©n thøc nμy víi x + 2 råi so 

s¸nh ph©n thøc võa nhËn ® îc víi ph©n thøc ®· cho. 

 ?3   Cho ph©n thøc 
2

3
3

6

x y

xy
. H·y chia tö vμ mÉu cña ph©n thøc nμy cho 3xy råi so 

s¸nh ph©n thøc võa nhËn ® îc víi ph©n thøc ®· cho. 

Ph©n thøc ®¹i sè cã tÝnh chÊt c¬ b¶n sau :  

NÕu nh©n c¶ tö v  mÉu cña mét ph©n thøc víi cïng mét ®a thøc kh¸c  
®a thøc 0 th× ® îc mét ph©n thøc b»ng ph©n thøc ®· cho : 

A A . M
=

B B . M
 (M l  mét ®a thøc kh¸c ®a thøc 0). 

NÕu chia c¶ tö v  mÉu cña mét ph©n thøc cho mét nh©n tö chung cña 
chóng th× ® îc mét ph©n thøc b»ng ph©n thøc ®· cho : 

A A : N
=

B B : N
 (N l  mét nh©n tö chung). 

TÝnh chÊt nμy ® îc gäi lμ tÝnh chÊt c¬ b¶n cña ph©n thøc. 

 ?4   Dïng tÝnh chÊt c¬ b¶n cña ph©n thøc, h·y gi¶i thÝch v× sao cã thÓ viÕt :  

a) 
2x(x 1) 2x

(x 1)(x 1) x 1
 ;        b) 

A A .
B B

 

2.   Quy t¾c ®æi dÊu  

§¼ng thøc b) cña ?4  cho ta quy t¾c ®æi dÊu sau ®©y : 

NÕu ®æi dÊu c¶ tö v  mÉu cña mét ph©n thøc th× ® îc mét ph©n thøc 
b»ng ph©n thøc ®· cho : 

A A .=
B B

 

 37

1.   TÝnh chÊt c¬ b¶n cña ph©n thøc

 ?1    H·y nh¾c l¹i tÝnh chÊt c¬ b¶n cña ph©n sè. 

 ?2    Cho ph©n thøc 
3

x
. H·y nh©n tö vμ mÉu cña ph©n thøc nμy víi x + 2 råi so 

s¸nh ph©n thøc võa nhËn ®®® îc víi ph©n thøc ®· cho.

 ?3    Cho ph©n thøc
2

3
3

6

x y2

xy
. H·y chia tö vμ mÉu cña ph©n thøc nμy cho 3xy råi so

s¸nh ph©n thøc võa nhËn ®®® îc víi ph©n thøc ®· cho.

Ph©n thøc ®¹i sè cã tÝnh chÊt c¬ b¶n sau :  

NÕu nh©n c¶ tö g mét ®a thøc kh¸c 
®a thøc 0 th× ®®® cho : 

A

B
høc 0). 

NÕu chia c¶ tö nh©n tö chung cña 
chóng th× ®®® îc mét ph©n thøc b»ng ph©n thøc ®· cho :

g).

TÝnh chÊt nμy ® øc.

 ?4    Dïng tÝnh chÊt c sao cã thÓ viÕt : 

a) 
2x(x 1)

(x 1)(x 1) x 11)(x 1) x1)(x 1) x

A .
B B

2.   Quy t¾c ®æi dÊu 

§¼ng thøc b) cña ?4  cho ta quy t¾c ®æi dÊu sau ®©y :

NÕu ®æi dÊu c¶ tö v  mÉu cña mét ph©n thøc th× ®®® îc mét ph©n thøc 
b»ng ph©n thøc ®· cho : 

A A .=
B B

uy t¾c ®æ

(x(x

c

ch

h

o

g

ø

s

1x

A

B B

c

ö

A

B

ö 

c

c
gö v  mÉu cña mét ph©n thøc víi cïng

îc mmmmmmét ph©h©n ththhøøcøcøcøcøc bb»n»n»n»n»n»n»ng gg gg gg phphppp ©©n thøøhøc ®· c

A AAAA . MMMMMMM
=

B BBBB .. MM. M. M.
 (M M MM MMM llllllllllll  mét ®a thththththththhøcøøøøøø kh¸h¸hh¸h¸h¸h c ®®®®a th

ö v mmmmmmÉu cña mét phhhhh©n thøc ccccho mmmmét 
mééttt pppppph©©nnn nn thøcøcøcc b»»»»n» ggggg phh©©n thøøøøøøøc ®·®·®·®··· cho

AAAAA A :::::: NNN
======

B BB BB BB BB BBB : N
((N lllll mmmmmétt nnnnnnnh©h©h©h©h©h©©h n tötötötötöööö chhhhung

îc gäi llllllllμμμμμμ tÝtÝtÝtÝ hnhnhnh ccccchÊhÊhÊhÊhÊhÊÊt tt c¬c¬c¬¬¬¬¬ bbbbbb¶¶¶n¶n ccñaññañaa pppppph©nnn thø

c¬ bbbbb¶nnn n n nn cña ph©n thøc, h·yyyy gi¶i thhhhÝhh chhhh v× s

2x2x2x2x2x22x

x 1x
 ;        b) 

AAAAAA A

B B

cñ

mmé

c k

Quy y t¾¾

)(x)(x

1)1)

t c¬Êt c¬ b¶

gäiäi lμ

: NB

N
(NN

b»ng
h©

ng p
©n

høc khc kh

th
íi 

høc
i cïn

thøcø

®æi ®æi d

) xx

2

cña a p

nh ch

 mé

h©n 
høc c chh

h¸c ®a 

· cho
g méméméméméméméméméémémééétt t ®a®a®a®a®a®a®a®a®a®aa®a®®a®a®a®® t

:



 38 

 ?5   Dïng quy t¾c ®æi dÊu h·y ®iÒn mét ®a thøc thÝch hîp vμo chç trèng trong 
mçi ®¼ng thøc sau : 

a) 
4

y x x y

x ...
 ;         b) 

2 2
5

11 11

x ... .
x x

 

Bμi tËp 
4. C« gi¸o yªu cÇu mçi b¹n cho mét vÝ dô vÒ hai ph©n thøc b»ng nhau. D íi 

®©y lμ nh÷ng vÝ dô mμ c¸c b¹n Lan, Hïng, Giang, Huy ®· cho :  
2

2

x 3 x 3x

2x 5 2x 5x
  (Lan) ;   

2

2

(x 1) x 1

1x x
   (Hïng) ; 

  
4 x x 4

3x 3x
    (Giang) ;   

3 2(x 9) (9 x)

2(9 x) 2
  (Huy). 

Em h·y dïng tÝnh chÊt c¬ b¶n cña ph©n thøc vμ quy t¾c ®æi dÊu ®Ó gi¶i thÝch 
ai viÕt ®óng, ai viÕt sai. NÕu cã chç nμo sai em h·y söa l¹i cho ®óng.  

5. §iÒn ®a thøc thÝch hîp vμo mçi chç trèng trong c¸c ®¼ng thøc sau : 

a) 
3 2x x ...

(x 1)(x 1) x 1
 ;        b) 

2 25(x y) 5x 5y .
2 ...

 

6. §è. H·y dïng tÝnh chÊt c¬ b¶n cña ph©n thøc ®Ó ®iÒn mét ®a thøc thÝch 
hîp vμo chç trèng : 

5

2

x 1 ... .
x 1x 1

 

§3. Rót gän ph©n thøc 

 C¸ch rót gän ph©n thøc cã gièng c¸ch 
rót gän ph©n sè hay kh«ng ? 

 ?1   Cho ph©n thøc 
3

2
4

10

x .
x y

 

a) T×m nh©n tö chung cña c¶ tö vμ mÉu. 

b) Chia c¶ tö vμ mÉu cho nh©n tö chung. 

38 

 ?5    Dïng quy t¾c ®æi dÊu h·y ®iÒn mét ®a thøc thÝch hîp vμo chç trèng trong 
mçi ®¼ng thøc sau :

a) 
4

y x x y

x ...
 ;         b)

2 2
5

11 112 2
x ... .
x x2

Bμi tËp
4. C« gi¸o yªu cÇu mçi b¹n cho mét vÝ dô vÒ hai ph©n thøc b»ng nhau. D íi

®©y lμ nh÷ng vÝ dô mμ c¸c b¹n Lan, Hïng, Giang, Huy ®· cho : 
2

2

x 3 x 3x2

2x 5 2x 5x2

3 x3 x2
  (Lan) ;  

2

2

(x 1) x 12

x x2

1) x1) x2
   (Hïng) ; 

 
4 x x 4

3x

x xx x
    (Giang) ;   

3(x 9)39)
Huy).

Em h·y dïng tÝn c ®æi dÊu ®Ó gi¶i thÝch 
ai viÕt ®óng, ai v l¹i cho ®óng.  

5. §iÒn ®a thøc th ¼ng thøc sau :

a)
3 2x x3 2

(x 1)(x 1)1)(x 1)1)(x

2 25x 52 y .
...

5x2

6. §è. H·y dïng tÝnh chÊt c¬ b¶n cña ph©n thøc ®Ó ®iÒn mét ®a thøc thÝch
hîp vμo chç trè

 C¸ch rót gän ph©n thøc cã gièng c¸ch
rót gän ph©n sè hay kh«ng ?

 ?1    Cho ph©n thøc
3

2
4

10

x .
x y

a) T×m nh©n tö chung cña c¶ tö vμ mÉu.

b) Chia c¶ tö vμ mÉu cho nh©n tö chung.
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Ta thÊy ph©n thøc võa t×m ® îc ®¬n gi¶n h¬n ph©n thøc ®· cho. C¸ch biÕn 
®æi mμ em võa lμm gäi lμ rót gän ph©n thøc. 

 ?2   Cho ph©n thøc 
2

5 10

25 50

x .
x x

 

a) Ph©n tÝch tö vμ mÉu thμnh nh©n tö råi t×m nh©n tö chung cña chóng. 

b) Chia c¶ tö vμ mÉu cho nh©n tö chung. 

NhËn xÐt. Muèn rót gän mét ph©n thøc ta cã thÓ : 

Ph©n tÝch tö vμ mÉu thμnh nh©n tö (nÕu cÇn) ®Ó t×m nh©n tö chung ; 

Chia c¶ tö vμ mÉu cho nh©n tö chung. 

VÝ dô 1.  Rót gän ph©n thøc 
3 2

2

x 4x 4x .
x 4

 

Gi¶i.  
3 2 2 2

2

x 4x 4x x(x 4x 4) x(x 2) x(x 2) .
(x 2)(x 2) (x 2)(x 2) x 2x 4

 

 ?3   Rót gän ph©n thøc 
2

3 2
2 1

5 5

x x .
x x

 

 Chó ý. Cã khi cÇn ®æi dÊu ë tö hoÆc mÉu ®Ó nhËn ra nh©n tö chung cña tö 
vμ mÉu (l u ý tíi tÝnh chÊt A = ( A)). 

VÝ dô 2. Rót gän ph©n thøc 
1 x .

x(x 1)
 

Gi¶i. 
1 x

x(x 1)
 = 

(x 1)

x(x 1)
= 

1.
x

 

 ?4   Rót gän ph©n thøc 
3(x y) .

y x
 

Bμi tËp 
7. Rót gän ph©n thøc : 

a) 
2 2

5

6x y
;

8xy
            b) 

2

3

10xy (x y)

15xy(x y)
 ; 

c) 
22x 2x

;
x 1

            d) 
2

2

x xy x y .
x xy x y
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Ta thÊy ph©n thøc võa t×m ® îc ®¬n gi¶n h¬n ph©n thøc ®· cho. C¸ch biÕn
®æi mμ em võa lμm gäi lμ rót gän ph©n thøc. 

 ?2    Cho ph©n thøc
2

5 10

25 502
.

x502

a) Ph©n tÝch tö vμ mÉu thμnh nh©n tö råi t×m nh©n tö chung cña chóng.

b) Chia c¶ tö vμ mÉu cho nh©n tö chung.

NhËn xÐt. Muèn rót gän mét ph©n thøc ta cã thÓ :

Ph©n tÝch tö vμ mÉu thμnh nh©n tö (nÕu cÇn) ®Ó t×m nh©n tö chung ;

Chia c¶ tö vμ mÉu cho nh©n tö chung.

VÝ dô 1. Rót gän ph©n thøc 
3 2

2

x 4x 4x3 2
.

x 42

4x4x2

Gi¶i.
3 2

2

x 4x 4x x(x 4x 4) x(x 2) x(x 2)3 2
.

x 2x 42

4x 4x x(x 4x 4) x(x 2) x(x2

x

 ?3    Rót gän ph©n th

Chó ý. Cã khi cÇn ®æi dÊu ë tö hoÆc mÉu ®Ó nhËn ra nh©n tö chung cña tö 
vμ mÉu (l u ý tí

VÝ dô 2. Rót gä

Gi¶i.
1 x

x(x 1)
 =

 ?4  Rót gän ph©n th
y

Bμi tËp
7. Rót gän ph©n thøc :

a) 
2 2

5

6x y
;

8xy
            b) 

2

3

10xy (x y)

15xy(x y)
 ;

c)
22x 2x2

;
x 1

            d)
2

2

x xy x y .
x xy x y

xy xxy x

xy xxy x

n

y
h

x 4

4

h

c
í

än

=

x 4
2 24xxxx xx (x 4444x 4)4)4)4))) (((x( 222x 2)))))222 2222

(xx(xxxxx 2)(x 2))))) (x 2)(x 2)4

4xxxxxx xx (x 44x 4)4) (x( 2x 2)))22 22222

2)(x 2))))) (x 2)(x 2)2)(x (x (x

øc
2

3 2
2 1

5 5555555 3
x xx xx xxxx2

.
x53

22
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8. Trong tê nh¸p cña mét b¹n cã ghi mét sè phÐp rót gän ph©n thøc nh  sau : 

a) 
3xy x

9y 3
 ;           b) 

3xy 3 x

9y 3 3
 ; 

c) 
3xy 3 x 1 x 1

9y 9 3 3 6
 ;      d) 

3xy 3x x .
9y 9 3

 

Theo em c©u nμo ®óng, c©u nμo sai ? Em h·y gi¶i thÝch. 

9. ¸p dông quy t¾c ®æi dÊu råi rót gän ph©n thøc :  

a) 
336(x 2)

32 16x
 ;          b) 

2

2

x xy .
5y 5xy

 

10. §è. §è em rót gän ® îc ph©n thøc 
7 6 5 4 3 2

2

x x x x x x x 1 .
x 1

 

LuyÖn tËp 
11. Rót gän ph©n thøc : 

a) 
3 2

5

12x y

18xy
 ;           b) 

3

2

15x(x 5) .
20x (x 5)

 

12. Ph©n tÝch tö vμ mÉu thμnh nh©n tö råi rót gän ph©n thøc : 

a) 
2

4

3x 12x 12

x 8x
 ;         b) 

2

2

7x 14x 7.
3x 3x

 

13. ¸p dông quy t¾c ®æi dÊu råi rót gän ph©n thøc : 

a) 
3

45x(3 x)

15x(x 3)
 ;          b) 

2 2

3 2 2 3

y x .
x 3x y 3xy y

 

§4. Quy ®ång mÉu thøc nhiÒu ph©n thøc 

    L m thÕ n o ®Ó quy ®ång mÉu thøc nhiÒu ph©n thøc ? 

Cho hai ph©n thøc 
1

x y
 vμ 

1 .
x y

 Dïng tÝnh chÊt c¬ b¶n cña ph©n thøc ta 

cã thÓ biÕn ®æi chóng thμnh hai ph©n thøc cã mÉu thøc chung nh  sau : 

40 

8. Trong tê nh¸p cña mét b¹n cã ghi mét sè phÐp rót gän ph©n thøc nh  sau : 

a) 
3xy x

9y 3
 ;           b) 

3xy 3 x

9y 3 3
 ;

c) 
3xy 3 x 1 x 1

9y 9 3 3 6

3 x 1 x1 x

9 3
 ;      d)

3xy 3x x .
9y 9 3

Theo em c©u nμo ®óng, c©u nμo sai ? Em h·y gi¶i thÝch.

9. ¸p dông quy t¾c ®æi dÊu råi rót gän ph©n thøc :  

a)
336(x 2)

32 16x
 ;          b)

2

2

x x2 y .
5y 5xy

10. §è.èè  §è em rót gän ® îc ph©n thøc
7 6 5 4 3 2x x x x x x x 17 6 5 4 3 2x x x x x xx x x x x x6 5 4 3 26 5 4 36 5 4 3

11. Rót gän ph©n th

a) 
3 2

5

12x y

18xy
 ;   

3) .
5)

12. Ph©n tÝch tö vμ mÉu thμnh nh©n tö råi rót gän ph©n thøc : 

a) 
2

4

3x 12x 12

x 8x4

12x12x 7.
x

13. ¸p dông quy t¾

a)
3

45x(3 x)

15x(x 3)
 ;          b) 

2

3 2 2 3

x .
x 3x3 y 3xy y223x y 3xy2

§4. Quy ®ång mÉu thøc nhiÒu ph©n thøc

    L m thÕ n o ®Ó quy ®ång mÉu thøc nhiÒu ph©n thøc ?

Cho hai ph©n thøc 
1

x y
 vμ

1 .
x y

 Dïng tÝnh chÊt c¬ b¶n cña ph©n thøc ta 

cã thÓ biÕn ®æi chóng thμnh hai ph©n thøc cã mÉu thøc chung nh  sau : 

¾

)

5

h

x

b);

¾¾

x x x x x x x 1x x x x x xx x x x x x

h

 

1

2

x x x x x x x 1 .
11x 1x 12222

x x x x x xx x x x x x

LLLLuyÖnnnn tËËËpp
høc ::::::

      b) 
22222

1555515515x(x 5xxxxxx )

222202 xx (x xxxx 5222222

mÉÉÉÉÉu thμnμnμnμnμnμnμ h nh©n ö råi rót gägägägägägäg n ph©©©n th

12
;;       bb))

2

2

7x777x7x7x7 14x2

3x3333 3x2

¾c ®®®æiæiæiæiæiii dÊuÊuÊuÊuÊuÊu rrrrrrråiåiåiåiåiåiå rrrrrrótótótótótótót ggggggggänänänänänän ppppppph©h©h©h©h©©h©nn n n n nn ththththththhøcøcøcøcøcøc : 

; b)
2y2

iiiiii dÊ

tttö

 

x(x

3

3

x)

y tt¾c ®®

  

μnhμnh nh

 

p p

x

§44

3)
;   

i dÊÊu

 

h©n tö

 b)
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1

x y
 = 

1.(x y)

(x y)(x y)
 

x y

(x y)(x y)
 ; 

 
1

x y
 = 

1.(x y)

(x y)(x y)

x y .
(x y)(x y)

 

Quy ®ång mÉu thøc nhiÒu ph©n thøc lμ biÕn ®æi c¸c ph©n thøc ®· cho thμnh 
nh÷ng ph©n thøc míi cã cïng mÉu thøc vμ lÇn l ît b»ng c¸c ph©n thøc ®· cho. 
Ta th êng kÝ hiÖu "mÉu thøc chung" bëi MTC, ch¼ng h¹n, trong vÝ dô trªn 
MTC = (x y)(x + y).  

§Ó quy ®ång mÉu thøc nhiÒu ph©n thøc, tr íc hÕt ta h·y xem cã thÓ t×m mÉu 
thøc chung cña nh÷ng ph©n thøc míi nμy nh  thÕ nμo. 

1.   T×m mÉu thøc chung 
Qua vÝ dô trªn ta thÊy, cã thÓ chän mÉu thøc chung lμ mét tÝch chia hÕt cho 
mÉu thøc cña mçi ph©n thøc ®· cho. 

 ?1   Cho hai ph©n thøc 
2 3
2 5

6 4
.vμ

x yz xy
 Cã thÓ chän mÉu thøc chung lμ 12x2y3z 

hoÆc 24x3y4z hay kh«ng ? NÕu ® îc th× mÉu thøc chung nμo ®¬n gi¶n h¬n ? 

  Khi quy ®ång mÉu thøc cña hai ph©n thøc 
2

1

4 8 4x x
 vμ 

2
5

6 6x x
,  

ta cã thÓ t×m MTC nh  sau : 

 Ph©n tÝch c¸c mÉu thøc thμnh nh©n tö :  

4x2 8x + 4 = 4(x2 2x + 1) = 4(x 1)2 ;  

    6x2 6x    = 6x(x 1). 

 Chän mÉu thøc chung lμ :   12x(x 1)2.  

Cã thÓ m« t¶ c¸ch t×m mÉu thøc chung cña hai ph©n thøc trªn bëi b¶ng sau : 

 
Nh©n tö 
b»ng sè 

Luü thõa 
cña x 

Luü thõa 
cña (x 1) 

MÉu thøc 

4x2 8x + 4 = 4(x 1)2 
4  (x 1)2 

MÉu thøc 

6x2 6x = 6x(x 1) 
6 x x 1 

MTC 
12x(x 1)2 

12 
BCNN(4, 6) 

x (x 1)2 
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1

x y
 = 

1.(x y)

(x y)(x y)y)(xy)(x

x y

(x y)(x y)y)(xy)(x
 ;

1

x y
 =

1.(x y)

(x y)(x y)y)(x

x y .
(x y)(x y)y)(x

Quy ®ång mÉu thøc nhiÒu ph©n thøc lμ biÕn ®æi c¸c ph©n thøc ®· cho thμnh
nh÷ng ph©n thøc míi cã cïng mÉu thøc vμ lÇn l ît b»ng c¸c ph©n thøc ®· cho.
Ta th êng kÝ hiÖu "mÉu thøc chung" bëi MTC, ch¼ng h¹n, trong vÝ dô trªn
MTC = (x y)(x + y). 

§Ó quy ®ång mÉu thøc nhiÒu ph©n thøc, tr íc hÕt ta h·y xem cã thÓ t×m mÉu 
thøc chung cña nh÷ng ph©n thøc míi nμy nh  thÕ nμo. 

1.   T×m mÉu thøc chung 
Qua vÝ dô trªn ta thÊy, cã thÓ chän mÉu thøc chung lμ mét tÝch chia hÕt cho
mÉu thøc cña m

 ?1  Cho hai ph©n th thøc chung lμ 12x22 2y3z 

hoÆc 24x44 3y4z ha g nμo ®¬n gi¶n h¬n ?

Khi quy ®ång
8 4888

 vμ
2
5

6 62 x62
, 

ta cã thÓ t×m MT

 Ph©n tÝch c¸c 

4x2 8

    6x2 6

 Chän mÉu thø

Cã thÓ m« t¶ c¸ øc trªn bëi b¶ng sau :

Nh©n tö 
b»ng sè 

Luü thõa 
cña x 

Luü thõa 
cña (x 1)

MÉu thøc

4x2 8x + 4 = 4(x 1)2 4  (x 1)2 

MÉu thøc

6x2 6x = 6x(x 1)
6 x x 1

MTC 
12x(x 1)2

12 
BCNN(4, 6) 

x (x 1)2

ø

g
1

8888

ø

ø

c

ø

t
m

h

a

g

T

8

6

ta thÊy, cã thÓ chän mÉu thøc chung lμ 
mçi ppppppphh©hh©h©n hhththøøøøc ®®®®··· hhhcho. 

høc
2 3222222
2 55555

6 22
.vμμμμμ

xxx yxx xy42
Cãããããã ttttttthÓhÓhÓhhÓhh  chähähähähähähän mmmmÉu 

ay khhhhhh«««««n«« g ??? ?? NÕu ®®® îc th× mmÉu ttthhøhhhh c chchchhcc ung

g mmmmmmmÉÉuÉuÉuÉuÉÉÉ  thhøhøhøhøhøøc cñññña hhhai ph©©©©n thøøøøøøøøc 
2

1

4 8444444 2 82 88
TC nnnnhn ssau :: 

mÉuuuuu thøc thhhhhμnμ h nhhh©nnnnnn tö :  

8x ++++ 4 = 44444444(x(x(x(x2 2x2x2x2x2x2xx + 111111))))))) ===== 4(4(4(4(xxxx 1)2 ; 

6x    ======= 6x(x 1). 

øc chuhuhuuhuhuu ggng lllllllμμμμμ :::::   1212121212122x(x(x(x(x(x(x(x x x  1)1)1)1)1)1 2222..  

ch t××m ÉmÉu thøøc ccccccchuhuhuhuhuhuhungngngngngngngn  cñña hai phh©n thøh

uuuunggngngnggg

c ttththth nhhhh©

Ó h

t¶ c

thhøc c

x  

4 == 4

øc th

: 
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Qua vÝ dô trªn ta thÊy : 

Khi quy ®ång mÉu thøc nhiÒu ph©n thøc, muèn t×m mÉu thøc chung ta cã thÓ 
lμm nh  sau : 

 Ph©n tÝch mÉu thøc cña c¸c ph©n thøc ®· cho thμnh nh©n tö ; 

 MÉu thøc chung cÇn t×m lμ mét tÝch mμ c¸c nh©n tö ® îc chän nh  sau : 

 Nh©n tö b»ng sè cña mÉu thøc chung lμ tÝch c¸c nh©n tö b»ng sè ë c¸c 
mÉu thøc cña c¸c ph©n thøc ®· cho. (NÕu c¸c nh©n tö b»ng sè ë c¸c mÉu 
thøc lμ nh÷ng sè nguyªn d ¬ng th× nh©n tö b»ng sè cña mÉu thøc chung lμ  
BCNN cña chóng) ; 

 Víi mçi luü thõa cña cïng mét biÓu thøc cã mÆt trong c¸c mÉu thøc,  
ta chän luü thõa víi sè mò cao nhÊt. 

2.   Quy ®ång mÉu thøc  

VÝ dô.  Quy ®ång mÉu thøc hai ph©n thøc 
2

1

4x 8x 4
 vμ 

2

5 .
6x 6x

 

Gi¶i. ë môc 1, ta ®· t×m ® îc : MTC = 12x(x 1)2.  

V× 12x(x 1)2 = 3x . 4(x 1)2 = 3x(4x2 8x + 4) nªn ph¶i nh©n c¶ tö vμ 
mÉu cña ph©n thøc thø nhÊt víi 3x : 

2 2 2 2

1 1 1 . 3x 3x .
4x 8x 4 4(x 1) 4(x 1) . 3x 12x(x 1)

 

V× 12x(x 1)2 = 6x(x 1) . 2(x 1) = (6x2 6x) . 2(x 1) nªn ph¶i nh©n c¶ 

tö vμ mÉu cña ph©n thøc thø hai víi 2(x 1) : 

2 2

5 5 5 . 2(x 1) 10(x 1) .
6x(x 1) 6x(x 1) . 2(x 1)6x 6x 12x(x 1)

 

Ta nãi 3x lμ nh©n tö phô cña mÉu thøc 4x2 8x + 4 vμ 2(x  1) lμ nh©n tö 

phô cña mÉu thøc 6x2 6x. 

Qua vÝ dô trªn ta cã nhËn xÐt :  

Muèn quy ®ång mÉu thøc nhiÒu ph©n thøc ta cã thÓ lμm nh  sau : 

 Ph©n tÝch c¸c mÉu thøc thμnh nh©n tö råi t×m mÉu thøc chung ; 
 T×m nh©n tö phô cña mçi mÉu thøc ; 
 Nh©n c¶ tö vμ mÉu cña mçi ph©n thøc víi nh©n tö phô t ¬ng øng. 

 ?2   Quy ®ång mÉu thøc hai ph©n thøc : 
2

3

5x x
 vμ 

5

2 10
.

x
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Qua vÝ dô trªn ta thÊy :

Khi quy ®ång mÉu thøc nhiÒu ph©n thøc, muèn t×m mÉu thøc chung ta cã thÓ 
lμm nh  sau : 

 Ph©n tÝch mÉu thøc cña c¸c ph©n thøc ®· cho thμnh nh©n tö ; 

 MÉu thøc chung cÇn t×m lμ mét tÝch mμ c¸c nh©n tö ® îc chän nh  sau : 

 Nh©n tö b»ng sè cña mÉu thøc chung lμ tÝch c¸c nh©n tö b»ng sè ë c¸c
mÉu thøc cña c¸c ph©n thøc ®· cho. (NÕu c¸c nh©n tö b»ng sè ë c¸c mÉu
thøc lμ nh÷ng sè nguyªn d ¬ng th× nh©n tö b»ng sè cña mÉu thøc chung lμ 
BCNN cña chóng) ;

 Víi mçi luü thõa cña cïng mét biÓu thøc cã mÆt trong c¸c mÉu thøc,  
ta chän luü thõa víi sè mò cao nhÊt.

2.   Quy ®ång mÉu thøc  

VÝ dô.  Quy ®ån  vμ 
2

5 .
6x 6x2

Gi¶i. ë môc 1, t

V× 12x(x 1)2 ªn ph¶i nh©n c¶ tö vμ 
mÉu cña ph©n th

2 2 2 2

1 1 1 . 3x 3x .
4x 8x 4 4(x 1) 4(x 1) . 3x 12x(x 1)2 2 22 28x 4 4(x 1) 4(x 1) . 3x 12x(x8x 4 4(x 1) 4(x 1) 3x 12x(x2 22 2

V× 12x(x 1)2 = 1) nªn ph¶i nh©n c¶ 

tö vμ mÉu cña p

2 2

5 5 5 . 2(x 1) 10(x 1) .
6x 6x 12x(x 1)2

10(x

66x 12x(x6x 12x(x

Ta nãi 3x lμ nh©n tö phô cña mÉu thøc 4x 8x + 4 vμ 2(x  1) lμ nh©n tö 

phô cña mÉu thøc 6x2 6x.

Qua vÝ dô trªn ta cã nhËn xÐt :  

Muèn quy ®ång mÉu thøc nhiÒu ph©n thøc ta cã thÓ lμm nh  sau : 

 Ph©n tÝch c¸c mÉu thøc thμnh nh©n tö råi t×m mÉu thøc chung ; 
 T×m nh©n tö phô cña mçi mÉu thøc ; 
 Nh©n c¶ tö vμ mÉu cña mçi ph©n thøc víi nh©n tö phô t ¬ng øng. 

 ?2  Quy ®ång mÉu thøc hai ph©n thøc :
2

3

5x x2 5
vμ

5

2 10
.

a ua trª

x lμ

2

ª

xx

1

2

1

2

tö phô cña mÉu thøc 4x 8x + 4 v©n

66

©

n

t

h

88

=

h

x 1266666 xx 11111)1) 6x6x6x6x6x6x6x(x(x(xx 1) 2.. (xx(xxx 1)))1))x

ng mÉmÉmmÉmmÉm uuuu ththththøcøcøcøc hhhhaiaiaiai pppph©h©h©h©nnnn ththththøcøcøcøc 
2

1

4x444 8xxx 42 8xxx

ta ®····· t×mmmmmmm ®®®® îcîcîccc ::::: MMMMMMTCTCTCCTCT  = 111111112x2x2x2x2x222 (x 1)2...  

= 33xxx . 4((xxxx xxxx 1)2 = 333x(4xxxx2 8x88888 ++++++ 4444) nª
høc ththththhhthø nhhhhhhhÊt víi 3x :

2 22 22 22 22 22 22 2

1 11 . 3xxx

8x 4 4(xx 11) 44(x 11111) . 3333x3x 12x2 22 22 22 22 228x 4 4(xxxxxxx 11) 44 x 11111))))) .))) 3x3xxx3xxx3 12x2 22 2222 22 2222

= 6xxxxx(x 111)111 . 2(x 1)))))) = (6x2 6x) . 2222(x 

h©nn thøc cc cc ththththøøøø hahahahahaaiiiiii vívívívvvv i 2(2(2(2(2(2(2(xxxxxx 1)1)1)1)1)1) :::: 

5 5 . 2(x 1) 1

x 126 (x 1)1))1) 6x6x6xx6xx(xxx 1)11)1)1)1) . 2. 222. 2. (x(x(((( 11111)

1) 1

11) 666xx6x(x 1) 22222(x( 12xx 1)1)1)))) 6x6x6x6x6x6x6x(xxxx 11)1)1)1)1) ... 2.... (x((x(xx(x 111)11)666x
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x
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 ?3   Quy ®ång mÉu thøc hai ph©n thøc : 
2

3 5
;

10 25
.

xx x
  

Bμi tËp 

14. Quy ®ång mÉu thøc c¸c ph©n thøc sau : 

a) 
5 3 3 4

5 7, ;
x y 12x y

         b) 
3 5 4 2

4 11, .
15x y 12x y

 

15. Quy ®ång mÉu thøc c¸c ph©n thøc sau : 

a) 
2

5 3,
2x 6 x 9

 ;         b) 
2 2

2x x, .
x 8x 16 3x 12x

 

16. Quy ®ång mÉu thøc c¸c ph©n thøc sau (cã thÓ ¸p dông quy t¾c ®æi dÊu ®èi 
víi mét ph©n thøc ®Ó t×m mÉu thøc chung thuËn tiÖn h¬n) : 

a) 
2

3 2

4x 3x 5 1 2x, , 2
x 1 x x 1

 ;    b) 
10 5 1, , .

x 2 2x 4 6 3x
 

17. §è. Cho hai ph©n thøc : 
2 2

3 2 2

5x 3x 18x, .
x 6x x 36

 

Khi quy ®ång mÉu thøc, b¹n TuÊn ®· chän MTC = x2(x 6)(x + 6), cßn 
b¹n Lan b¶o r»ng : “Qu¸ ®¬n gi¶n ! MTC = x 6”. §è em biÕt b¹n nμo 
chän ®óng ?  

LuyÖn tËp 

18. Quy ®ång mÉu thøc hai ph©n thøc : 

a) 
3x

2x 4
 vμ 

2
x 3

x 4
 ;  

b) 
2

x 5

x 4x 4
 vμ 

x .
3x 6

 

19. Quy ®ång mÉu thøc c¸c ph©n thøc sau : 

a) 
2

1 8, ;
x 2 2x x

         b) x2 + 1, 
4

2

x

x 1
 ; 

c) 
3

3 2 2 3 2

x x, .
x 3x y 3xy y y xy
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 ?3  Quy ®ång mÉu thøc hai ph©n thøc :
2

3 5
;

10 25
.

xx x2 5
 

Bμi tËp

14. Quy ®ång mÉu thøc c¸c ph©n thøc sau :

a) 
5 3 3 4

5 7, ;
x y 12x y5 3 33 3

         b)
3 5 4 2

4 11, .
4 215x y 12x y3 5 45 4

15. Quy ®ång mÉu thøc c¸c ph©n thøc sau :

a) 
2

5 3,
2x 6 x 92

 ;         b)
2

2x x .
x 8x 16 3x 12x2 8x

16. Quy ®ång mÉu thøc c¸c ph©n thøc sau (cã thÓ ¸p dông quy t¾c ®æi dÊu ®èi 
víi mét ph©n thø n) : 

a) 
2

3

4x 3x 52

x3

3x 53x

1

5 1, .
4 6 3x4 64 6

17. §è.èè  Cho hai ph©

Khi quy ®ång m x2(x 6)(x + 6), cßn
b¹n Lan b¶o r» §è em biÕt b¹n nμo
chän ®óng ?  

18. Quy ®ång mÉu t

a) 
3x

2x 4
 vμ

2
x

x 42
;

b)
2

x 5

x 4x 42 4x4x
 vμ 

x .
3x 6

19. Quy ®ång mÉu thøc c¸c ph©n thøc sau :

a) 
2

1 8, ;
x 2 2x x

         b) x2 + 1, 
4

2

x

x 12
 ;

c) 
3

3 2 2 3 2

x x3
, .

x 3x3 y 3xy y y xy2 3 223x y 3xy y y2 33

2x2

 v

t

5

x

;
22
x

t

thøc c¸c ph©n thøc sau (cã thÓ ¸p dôn
ø

©

m
»

5

g
n
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2222
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20. Cho hai ph©n thøc : 
2 2

1 x, .
x 3x 10 x 7x 10

 

Kh«ng dïng c¸ch ph©n tÝch c¸c mÉu thøc thμnh nh©n tö, h·y chøng tá r»ng 
cã thÓ quy ®ång mÉu thøc hai ph©n thøc nμy víi mÉu thøc chung lμ 

x3 + 5x2 4x 20. 

§5. PhÐp céng c¸c ph©n thøc ®¹i sè 
 
 

 
 
 
 

 
 
 

 
1.   Céng hai ph©n thøc cïng mÉu thøc 

Quy t¾c céng hai ph©n thøc còng t ¬ng tù nh  quy t¾c céng hai ph©n sè.  

Quy t¾c 

Muèn céng hai ph©n thøc cã cïng mÉu thøc, ta céng c¸c tö thøc víi 
nhau v  gi÷ nguyªn mÉu thøc. 

VÝ dô 1. Céng hai ph©n thøc : 
2x 4x 4 .

3x 6 3x 6
  

Gi¶i.  
2 2 2x 4x 4 x 4x 4 (x 2) x 2 .

3x 6 3x 6 3x 6 3(x 2) 3
 

 ?1   Thùc hiÖn phÐp céng :   
2 2

3 1 2 2

7 7

x x .
x y x y
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20. Cho hai ph©n thøc : 
2 2

1 x, .
2x 3x 10 x 7x 102 210 x 7x10 x 7x2

Kh«ng dïng c¸ch ph©n tÝch c¸c mÉu thøc thμnh nh©n tö, h·y chøng tá r»ng 
cã thÓ quy ®ång mÉu thøc hai ph©n thøc nμy víi mÉu thøc chung lμ

x3 + 5x2 4x 20.

§5. PhÐp céng c¸c ph©n thøc ®¹i sè

1.   Céng hai ph©

Quy t¾c céng ha céng hai ph©n sè.  

Quy t¾c

Muèn céng ha éng c¸c tö thøc víi 
nhau v  gi÷ nguyªn mÉu thøc.

VÝ dô 1. Céng hai ph©n thøc :
2x 4x 42

.
3x 6 3x 66 3x6 3x

 

Gi¶i. 
2 2 2x 4x 4 x 4x 4 (x 2) x 22 2 22

.
3x 6 3x 6 3x 6 3(x 2) 3

4 x 4x 4 (x 2) x4 x 4x 4 (x 2) x2 222 ( )

6 3x 6 3x 6 3(x6 3x 6 3x 6 3(x

 ?1  Thùc hiÖn phÐp céng :   
2 2

3 1 2 2

7 72
1 21 21 21 21 2 .

x y x y7

dôÝ d
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©
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2.   Céng hai ph©n thøc cã mÉu thøc kh¸c nhau 

Ta ®· biÕt quy ®ång mÉu thøc hai ph©n thøc vμ quy t¾c céng hai ph©n thøc 
cïng mÉu thøc. Cã thÓ ¸p dông nh÷ng ®iÒu ®ã ®Ó céng hai ph©n thøc cã mÉu 
thøc kh¸c nhau. 

 ?2  Thùc hiÖn phÐp céng : .
xx x2

6 3

2 84
 

Ta cã quy t¾c céng hai ph©n thøc cã mÉu thøc kh¸c nhau nh  sau :  

Quy t¾c 

Muèn céng hai ph©n thøc cã mÉu thøc kh¸c nhau, ta quy ®ång mÉu 
thøc råi céng c¸c ph©n thøc cã cïng mÉu thøc võa t×m ® îc. 

KÕt qu¶ cña phÐp céng hai ph©n thøc ® îc gäi lμ tæng cña hai ph©n thøc Êy. 
Ta th êng viÕt tæng nμy d íi d¹ng rót gän. 

Cã thÓ tr×nh bμy mét phÐp céng ph©n thøc nh  vÝ dô sau. 

VÝ dô 2. Lμm tÝnh céng : 
2

x 1 2x .
2x 2 x 1

 

Gi¶i.     2x 2 = 2(x 1) ;  x2 1 = (x 1)(x + 1). 

MTC = 2(x 1)(x + 1). 

    
2

x 1 2x

2x 2 x 1
 = 

x 1 2x

2(x 1) (x 1)(x 1)
 

= 
(x 1)(x 1) 2.( 2x)

2(x 1)(x 1) 2(x 1)(x 1)
 

2(x 1) 4x

2(x 1)(x 1)
 = 

2 2 2x 2x 1 4x x 2x 1 (x 1) x 1 .
2(x 1)(x 1) 2(x 1)(x 1) 2(x 1)(x 1) 2(x 1)

 

 ?3   Thùc hiÖn phÐp céng : 
2

12 6

6 36 6

y .
y y y

 

  Chó ý.  PhÐp céng c¸c ph©n thøc còng cã c¸c tÝnh chÊt sau : 

1) Giao ho¸n : 
A C C A

B D D B
 ; 

2) KÕt hîp : .A C E A C E

B D F B D F
 

Nhê tÝnh chÊt kÕt hîp, trong mét d·y phÐp céng nhiÒu ph©n thøc, ta kh«ng 
cÇn ®Æt dÊu ngoÆc. 
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2.   Céng hai ph©n thøc cã mÉu thøc kh¸c nhau 

Ta ®· biÕt quy ®ång mÉu thøc hai ph©n thøc vμ quy t¾c céng hai ph©n thøc
cïng mÉu thøc. Cã thÓ ¸p dông nh÷ng ®iÒu ®ã ®Ó céng hai ph©n thøc cã mÉu
thøc kh¸c nhau. 

 ?2 Thùc hiÖn phÐp céng : .
x x2

6 3

2 8x4
Ta cã quy t¾c céng hai ph©n thøc cã mÉu thøc kh¸c nhau nh  sau : 

Quy t¾c

Muèn céng hai ph©n thøc cã mÉu thøc kh¸c nhau, ta quy ®ång mÉu
thøc råi céng c¸c ph©n thøc cã cïng mÉu thøc võa t×m îc. 

KÕt qu¶ cña phÐp céng hai ph©n thøc ® îc gäi lμ tæng ©n thøc Êy.
Ta th êng viÕt t

Cã thÓ tr×nh bμy u. 

VÝ dô 2. Lμm tÝn

Gi¶i.     2 1). 

   
2

x 1 2x

2x 2 x2

11

= 
(x 1)(x 1)

2(x 1)(x 1)

1)(x 1)1)(x

1)(x 1)1)(x

2x 2x 1 4x x 2x 1 (x 1) x 12
.

2(x 1)(x 1) 2(x 1)(x 1) 2(x 1)(x 1) 2(x 1)

2x 1 4x x 2x 1 (x 1) x2x 1 4x x 2x 1 (x 1) x

1)(x 1) 2(x 1)(x 1) 2(x 1)(x 1) 2(x1)(x 1) 2(x 1)(x 1) 2(x 1)(x 1) 2(x

 ?3  Thùc hiÖn phÐp céng :
2

12 6

6 36 6

y .
y y y6

  Chó ý. PhÐp céng c¸c ph©n thøc còng cã c¸c tÝnh chÊt sau :

1) Giao ho¸n :
A C C A

B D D B
;

2) KÕt hîp : .A C E A C EE AA C E A C EE AE AE A

B D F B D FF BB D F B D FF BF BF B
Nhê tÝnh chÊt kÕt hîp, trong mét d·y phÐp céng nhiÒu ph©n thøc, ta kh«ng
cÇn ®Æt dÊu ngoÆc.

ó

4

u

1

221

4

1

4

p é g p î gä gg
t

y

n

2

x

))

uu

p g p g gg
æng nμy d íi d¹ng rót gän. 

y mééééét phÐp cécécéécéécéngngngngngngn pph©hhhhh nnn nn n ththtththththøcøcøcøcøcøcøc nnnnnnnh  vÝ dôôôô sau

nh cccccéngngngngngngngn  : 
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 ?4   ¸p dông c¸c tÝnh chÊt trªn ®©y cña phÐp céng c¸c ph©n thøc ®Ó lμm phÐp 
tÝnh sau : 

2 2
2 1 2

24 4 4 4

x x x .
xx x x x

 

Bμi tËp 
21. Thùc hiÖn c¸c phÐp tÝnh sau : 

a) 
3x 5 4x 5

;
7 7

         b) 
2 3 2 3

5xy 4y 3xy 4y

2x y 2x y
 ; 

c) 
x 1 x 18 x 2 .
x 5 x 5 x 5

 

22. ¸p dông quy t¾c ®æi dÊu ®Ó c¸c ph©n thøc cã cïng mÉu thøc råi lμm tÝnh 
céng ph©n thøc : 

a) 
2 22x x x 1 2 x

x 1 1 x x 1
 ;      b) 

2 24 x 2x 2x 5 4x .
x 3 3 x x 3

 

23. Lμm c¸c phÐp tÝnh sau : 

a) 
2 2

y 4x
;

2x xy y 2xy
       b) 

2 2

1 3 x 14

x 2 x 4 (x 4x 4)(x 2)
 ; 

c) 
1 1

;
x 2 (x 2)(4x 7)

      d) 
1 1 1 .

x 3 (x 3)(x 2) (x 2)(4x 7)
 

24. Mét con mÌo ®uæi b¾t mét con chuét. 
LÇn ®Çu mÌo ch¹y víi vËn tèc x m/s. 
Ch¹y ® îc 3m th× mÌo b¾t ® îc 
chuét. MÌo vên chuét 40 gi©y råi th¶ 
cho chuét ch¹y. Sau ®ã 15 gi©y mÌo l¹i 
®uæi b¾t, nh ng víi vËn tèc nhá h¬n 
vËn tèc lÇn ®Çu lμ 0,5m/s. Ch¹y ® îc 
5m mÌo l¹i b¾t ® îc chuét. LÇn nμy 
th× mÌo c¾n chÕt chuét. Cuéc s¨n ®uæi 
kÕt thóc. 

H·y biÓu diÔn qua x : 

Thêi gian lÇn thø nhÊt mÌo ®uæi b¾t ® îc chuét ; 

Thêi gian lÇn thø hai mÌo ®uæi b¾t ® îc chuét ; 

Thêi gian kÓ tõ ®Çu ®Õn khi kÕt thóc cuéc s¨n. 
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 ?4  ¸p dông c¸c tÝnh chÊt trªn ®©y cña phÐ¸ p céng c¸c ph©n thøc ®Ó lμm phÐp Ð
tÝnh sau :

2 2
2 1 2

4 42
x x x .

x x x x2
1 21 2

442x x xx x4 4 44 44 22

Bμi tËp
21. Thùc hiÖn c¸c phÐp tÝnh sau : 

a) 
3x 5 4x 5

;
7 7

5 4x5 4x
         b)

2 3 2 3

5xy 4y 3xy 4y

2x y 2x y

4y 3xy
 ;

c) 
x 1 x 18 x 2 .
x 5 x 5 x 5

1 x 18 x1 x 18 x

5 x 5 x5 x 5 x

22. ¸p dông quy t¾ mÉu thøc råi lμm tÝnh
céng ph©n thøc 

a)
22x2

x 1 1

x xx x

1 11 1

5 4x .
x 3

5

x

23. Lμm c¸c phÐp tÝ

a) 
2

y

2x xy y2 xy y 2

x 14

x 4x 4)(x 2)2x 4x 4)(x4x 4)(x2
 ;

c) 
1

x 2 (x 22 (x 22 (x

1 .
2) (x 2)(4x 7)2) (x 2)(4x2) (x 2)(4x

24. Mét con mÌo ®u
LÇn ®Çu mÌo ch
Ch¹y ® îc 3m
chuét. MÌo vên
cho chuét ch¹y. Sau ®ã 15 gi©y mÌo l¹i
®uæi b¾t, nh ng víi vËn tèc nhá h¬n
vËn tèc lÇn ®Çu lμ 0,5m/s. Ch¹y ® îc 
5m mÌo l¹i b¾t ® îc chuét. LÇn nμy
th× mÌo c¾n chÕt chuét. Cuéc s¨n ®uæi
kÕt thóc.

H·y biÓu diÔn qua x :

Thêi gian lÇn thø nhÊt mÌo ®uæi b¾t ® îc chuét ;

Thêi gian lÇn thø hai mÌo ®uæi b¾t ® îc chuét ;

Thêi gian kÓ tõ ®Çu ®Õn khi kÕt thóc cuéc s¨n. 
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Cã thÓ em ch a biÕt 

KÕt qu¶ cña c¸c b i tËp 23 c), d) ®Òu l  
4 .

4x 7
 NÕu cho x mét gi¸ trÞ l  mét sè 

tù nhiªn bÊt k× th× b i to¸n cho ta c¸ch biÓu diÔn mét ph©n sè t ¬ng øng d íi d¹ng tæng 
cña kh«ng qu¸ ba ph©n sè Ai CËp (tøc l  ph©n sè víi tö sè b»ng 1 ; xem To¸n 6, 
TËp hai, trang 7). Ch¼ng h¹n, víi x = 2, dïng b i tËp 23 c), ta cã c¸ch biÓu diÔn cña 

ph©n sè 
4

15
 l  

4 1 1 ,
15 4 60

 dïng b i tËp 23 d) ta cã : 
4 1 1 1 .

15 5 20 60
  

Nh  to¸n häc Ðc-®èt (P. Erdös) ®· nªu lªn mét b i to¸n tæng qu¸t nh  sau : 

"Chøng minh r»ng víi mäi sè tù nhiªn n > 4, ph©n sè 
4

n
 b»ng tæng cña ba ph©n sè  

Ai CËp kh¸c nhau".  

§Õn nay vÉn ch a cã lêi gi¶i cho b i to¸n n y. 

Ðc-®èt sinh n¨m 1913 t¹i Hung-ga-ri v  mÊt v o n¨m 1996. ¤ng cã nhiÒu 
c«ng tr×nh to¸n häc næi tiÕng v  ®· nhËn ® îc nhiÒu gi¶i th ëng quèc tÕ. ¤ng ®· 
dïng phÇn lín sè tiÒn th ëng cña m×nh ®Ó gióp ®ì sinh viªn häc tËp. 

LuyÖn tËp 
25. Lμm tÝnh céng c¸c ph©n thøc sau : 

a) 
2 2 3

5 3 x

2x y 5xy y
 ;        b) 

x 1 2x 3

2x 6 x(x 3)
 ; 

c) 
2

3x 5 25 x

25 5xx 5x
 ;        d) x2 + 

4

2

x 1

1 x
 + 1 ; 

e) 
2

3 2

4x 3x 17 2x 1 6 .
1 xx 1 x x 1

 

26. Mét ®éi m¸y xóc trªn c«ng tr êng ® êng 
Hå ChÝ Minh nhËn nhiÖm vô xóc  

11600m3 ®Êt. Giai ®o¹n ®Çu cßn nhiÒu 
khã kh¨n nªn m¸y lμm viÖc víi n¨ng suÊt 

trung b×nh x m3/ngμy vμ ®éi ®μo ® îc 

5000m3. Sau ®ã c«ng viÖc æn ®Þnh h¬n, 

n¨ng suÊt cña m¸y t¨ng 25m3/ngμy.  
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Cã thÓ em ch a biÕt 

KÕt qu¶ cña c¸c b i tËp 23 c), d) ®Òu l
4 .

4x 7
 NÕu cho x mét gi¸ trÞ l  mét sè 

tù nhiªn bÊt k× th× b i to¸n cho ta c¸ch biÓu diÔn mét ph©n sè t ¬ng øng d íi d¹ng tæng 
cña kh«ng qu¸ ba ph©n sè Ai CËp (tøc l  ph©n sè víi tö sè b»ng 1 ; xem To¸n 6, 
TËp hai, trang 7). Ch¼ng h¹n, víi x = 2, dïng b i tËp 23 c), ta cã c¸ch biÓu diÔn cña

ph©n sè 
4

15
 l

4 1 1 ,
15 4 60

 dïng b i tËp 23 d) ta cã : 
4 1 1 1 .

15 5 20 60
  

Nh  to¸n häc Ðc-®èt (P. Erdös) ®· nªu lªn mét b i to¸n tæng qu¸t nh  sau : 

"Chøng minh r»ng víi mäi sè tù nhiªn n > 4, ph©n sè 
4

n
 b»ng tæng cña ba ph©n sè 

Ai CËp kh¸c nhau".  

§Õn nay vÉn ch

Ðc-®èt sinh n¨m  1996. ¤ng cã nhiÒu
c«ng tr×nh to¸n h h ëng quèc tÕ. ¤ng ®·
dïng phÇn lín sè häc tËp. 

25. Lμm tÝnh céng c

a) 
2 2

5 3

2x y 5xy2

2x 3

x(x 3)

2x

x(x
 ;

c) 
2

3x 5 2

25x 5x2

5 2
2

1

x
 + 1 ;

e) 
2

3 2

4x 3x 172
.

1 xx 1 x x 13 2

3x 173x
21 x x1 x x2

26. Mét ®éi m¸y xóc trªn c«ng trrr êng ® êng
Hå ChÝ Minh nhËn nhiÖm vô xóc 

11600m3 ®Êt. Giai ®o¹n ®Çu cßn nhiÒu
khã kh¨n nªn m¸y lμm viÖc víi n¨ng suÊt 

trung b×nh x m3/ngμy vμ ®éi ®μo ® îc

5000m3. Sau ®ã c«ng viÖc æn ®Þnh h¬n,

n¨ng suÊt cña m¸y t¨ng 25m3/ngμy. 
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a) H·y biÓu diÔn : 

 Thêi gian xóc 5000m3 ®Çu tiªn ; 

 Thêi gian lμm nèt phÇn viÖc cßn l¹i ;  

 Thêi gian lμm viÖc ®Ó hoμn thμnh c«ng viÖc.  

b) TÝnh thêi gian lμm viÖc ®Ó hoμn thμnh c«ng viÖc víi x = 250m3/ngμy. 

27. §è. Rót gän råi tÝnh gi¸ trÞ cña biÓu thøc  
2x 2(x 5) 50 5x

5x 25 x x(x 5)
 

t¹i x = 4. 

NÕu coi tö sè cña ph©n sè tèi gi¶n mμ em t×m ® îc lμ ngμy cßn mÉu sè lμ 
th¸ng th× ®ã chÝnh lμ mét ngμy lÔ trªn thÕ giíi. §è em biÕt ®ã lμ ngμy g× ? 

§6. PhÐp trõ c¸c ph©n thøc ®¹i sè 

 Trõ ... m  ho¸ ra céng....ThÕ míi hay ! 

1.   Ph©n thøc ®èi 

 ?1   Lμm tÝnh céng : 
3 3 .

1 1

x x

x x
 

Hai ph©n thøc ® îc gäi lμ ®èi nhau nÕu tæng cña chóng b»ng 0. 

VÝ dô.  
3x

x 1
 lμ ph©n thøc ®èi cña 

3x ,
x 1

 ng îc l¹i 
3x

x 1
 lμ ph©n thøc ®èi 

cña 
3x .

x 1
  

Tæng qu¸t, víi ph©n thøc 
A

B
 ta cã 

A

B
 + 

A

B
 = 0. Do ®ã 

A

B
 lμ ph©n thøc 

®èi cña 
A

B
 vμ ng îc l¹i 

A

B
 lμ ph©n thøc ®èi cña 

A .
B

 

Ph©n thøc ®èi cña ph©n thøc 
A

B
 ® îc kÝ hiÖu bëi 

A .
B
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a) H·y biÓu diÔn :

 Thêi gian xóc 5000m3 ®Çu tiªn ;

 Thêi gian lμm nèt phÇn viÖc cßn l¹i ;  

 Thêi gian lμm viÖc ®Ó hoμn thμnh c«ng viÖc.  

b) TÝnh thêi gian lμm viÖc ®Ó hoμn thμnh c«ng viÖc víi x = 250m3/ngμy. 

27. §è.èè  Rót gän råi tÝnh gi¸ trÞ cña biÓu thøc  
2x 2(x 5) 50 5x2

5x 25 x x(x 5)

5) 505) 50( )( )

t¹i x = 4. 

NÕu coi tö sè cña ph©n sè tèi gi¶n mμ em t×m ®è îc lμ ngμy cßn mÉu sè lμ
th¸ng th× ®ã chÝn biÕt ®ã lμ ngμy g× ? 

§6. PhÐp trõ c¸c ph©n thøc ®¹i sè

 ay ! 

1.   Ph©n thøc ®è

 ?1  Lμm tÝnh céng :

Hai ph©n thøc ® g b»ng 0.

VÝ dô.
3x

x 1
 lμ ph©n thøc ®èi cña ,

x 1
 ng îc l¹i 

3x

x 1
 lμ ph©n thøc ®èi 

cña
3x .

x 1
 

Tæng qu¸t, víi ph©n thøc 
A

B
 ta cã 

A

B
 +

A

B
 = 0. Do ®ã 

A

B
 lμ ph©n thøc

®èi cña
A

B
 vμ ng îc l¹i

A

B
 lμ ph©n thøc ®èi cña 

A .
B

Ph©n thøc ®èi cña ph©n thøc
A

B
 ® îc kÝ hiÖu bëi

A .
B

ña

3

a

g
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μ
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n
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Nh  vËy :  

 
A A A A.  vμ  
B B B B

  

 ?2   T×m ph©n thøc ®èi cña 
1 x .

x
 

2.   PhÐp trõ  

Quy t¾c 

Muèn trõ ph©n thøc 
A

B
 cho ph©n thøc ,C

D
 ta céng 

A

B
 víi ph©n thøc 

®èi cña 
C

D
 :                   

A

B
 

C

D
 = 

A

B
 + .C

D
 

KÕt qu¶ cña phÐp trõ 
A

B
 cho 

C

D
 ® îc gäi lμ hiÖu cña 

A

B
 vμ 

C .
D

 

VÝ dô.  Trõ hai ph©n thøc : 
1 1 .

y(x y) x(x y)
  

Gi¶i. 
1 1 1 1

y(x y) x(x y) y(x y) x(x y)
 = 

                                      
x y x y 1 .

xy(x y) xy(x y) xy(x y) xy
 

 ?3   Lμm tÝnh trõ ph©n thøc : 
2 2

3 1

1

x x .
x x x

 

 ?4   Thùc hiÖn phÐp tÝnh : 
2 9 9

1 1 1

x x x .
x x x

  

(Chó ý.  Thø tù thùc hiÖn c¸c phÐp tÝnh vÒ ph©n thøc còng gièng nh  thø tù 
thùc hiÖn c¸c phÐp tÝnh vÒ sè). 

Bμi tËp 

28. Theo quy t¾c ®æi dÊu ta cã A A .
B B

 Do ®ã ta còng cã A A .
B B

 Ch¼ng 

h¹n, ph©n thøc ®èi cña 4
5 x

 lμ 4 4 4 .
5 x (5 x) x 5

 ¸p dông ®iÒu 

nμy h·y ®iÒn nh÷ng ph©n thøc thÝch hîp vμo nh÷ng chç trèng d íi ®©y : 

 a) 
2x 2

1 5x
 = ...  = ... ;        b) 

4x 1

5 x
 = ... . 
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Nh  vËy : 

A A A A.  vμ  
B B B B

AA
vμ  

 ?2    T×m ph©n thøc ®èi cña
1 x .

x
2.   PhÐp trõ  

Quy t¾c 

Muèn trõ ph©n thøc
A

B
 cho ph©n thøc ,C

D
 ta céng 

A

B
 víi ph©n thøc 

®èi cña
C

D
 :                  

A

B

C

D
=

A

B
 + .C

D

KÕt qu¶ cña phÐ
A

B
 vμ .

D

VÝ dô.  Trõ hai p

Gi¶i.
1

y(x y)

                      
x y 1 .

xy(x y) xy

x y

xy(x

 ?3    Lμm tÝnh trõ ph©

 ?4    Thùc hiÖn phÐp 

(Chó ý. Thø tù thùc hiÖn c¸c phÐp tÝnh vÒ ph©n thøc còng gièng nh  thø tù 
thùc hiÖn c¸c phÐp tÝnh vÒ sè). èè

Bμi tËp

28. Theo quy t¾c ®æi dÊu ta cã A A .
B B

 Do ®ã ta còng cã A A .
B B

 Ch¼ng 

h¹n, ph©n thøc ®èi cña 4
5 x

 lμ 4 4 4 .
5 x (5 x) x 5(5 x) x(5 x) x

¸p dông ®iÒu

nμy h·y ®iÒn nh÷ng ph©n thøc thÝch hîp vμo nh÷ng chç trèng d íi ®©y : 

 a)
2x 22

1 5x
 = ...  = ... ;        b) 

4x 1

5 x
 = ... . 

c¸

p 

B

c
h Ò è)èèh

ù 

Ð

p

 

©

B

A
Ðp trõrõrõõrõ 

A

B
chchchchoooo

C

DDDDDD
®®®® îcîcîcîc ggggäiäiäiäi llllμμμμ hihihihiÖuÖuÖuÖu cccccñaññññ

A

B

ph©nnnnn thøhøøøhøøøcccc : 
1 11 .

yyyy((y x y) xxxxxx(x y)y) xxxx(x
  

1 1 1

xxxx((xx( yyy) yyyy(xx(xx(x(x y) x(x y))))))yy) y(xx y) x(x
 = 

             
x y

xy(xxx y) xxxxyxxx (xxxx yy))

yy

) xxxyxx (x yy))

©n tttthhøc :
2 222 22222

3 1xxxxx 3 .
x xxx x xxx2 211111

33

x1

tÝnhhhhh h :
2 9 9

1 11 11 11 11 1 11

xxxxx 2 99 .
xxxx xxxxxxx1 11 11 11 11 11 11 1 11111

2 92 99

1 1111 11
  

ù thùc hiÖn c¸c phÐhÐhÐhÐhÐhÐÐhÐÐp p p p pppp tÝtÝtÝtÝtÝtÝtÝÝnnnnnh vÒ ph©n thøc c
h h Ò è)èè

hù

xxxxx

x

xxxxx

yy

B

Ö
Th

n c¸c
hø t

pp tÝnp tÝnh 

øc ::
xx

xyy

x

y)y)

x(x(xx )

u cñña

quy 

pphÐp
thùc
p

ththùc

x

x 2222x

22 11

333

yy

x(xx

1
)

B

BBBBBBBBBBB

A
vvvμμμμμμμ 

CCCCCCCCCCCC .
DDDDDDDDDD



 50 

29. Lμm tÝnh trõ c¸c ph©n thøc sau : 

a) 
2 2

4x 1 7x 1

3x y 3x y
 ;          b) 

4x 5 5 9x

2x 1 2x 1
 ;  

c) 
11x x 18

2x 3 3 2x
 ;          d) 

2x 7 3x 5 .
10x 4 4 10x

 

30. Thùc hiÖn c¸c phÐp tÝnh sau : 

a) 
2

3 x 6

2x 6 2x 6x
 ;         b) 

4 2
2

2

x 3x 2.x 1
x 1

 

31. Chøng tá r»ng mçi hiÖu sau ®©y b»ng mét ph©n thøc cã tö b»ng 1 : 

a) 
1 1

x x 1
 ;            b) 

2 2

1 1 .
xy x y xy

 

32. §è. §è em tÝnh nhanh ® îc tæng sau : 

1 1 1 1

x(x 1) (x 1)(x 2) (x 2)(x 3) (x 3)(x 4)

1 1 .
(x 4)(x 5) (x 5)(x 6)

 

LuyÖn tËp 

33. Lμm c¸c phÐp tÝnh sau : 

a) 
2

3 3

4xy 5 6y 5

10x y 10x y
 ;        b) 

2

7x 6 3x 6 .
2x(x 7) 2x 14x

  

34. Dïng quy t¾c ®æi dÊu råi thùc hiÖn c¸c phÐp tÝnh : 

a) 
4x 13 x 48

5x(x 7) 5x(7 x)
 ;       b) 

2 2

1 25x 15.
x 5x 25x 1

 

35. Thùc hiÖn c¸c phÐp tÝnh : 

a) 
2

x 1 1 x 2x(1 x)

x 3 x 3 9 x
 ;      b) 

2 2

3x 1 1 x 3 .
x 1(x 1) 1 x
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29. Lμm tÝnh trõ c¸c ph©n thøc sau :

a) 
2 2

4x 1 7x 1

3x y 3x y

1 7x1 7x
 ;          b) 

4x 5 5 9x

2x 1 2x 1
 ; 

c) 
11x x 18

2x 3 3 2x3 33 3
 ;          d) 

2x 7 3x 5 .
10x 4 4 10x4 44 4

30. Thùc hiÖn c¸c phÐp tÝnh sau :

a) 
2

3 x 6

2x 6 2x 6x2
 ;         b)

4 2
2

2

x 3x 24 2
.x 12

x 12

3x3x2
1

31. Chøng tá r»ng mçi hiÖu sau ®©y b»ng mét ph©n thøc cã tö b»ng 1 : 

a)
1 1

x x 1
 ;  

2 2

1 .
x y xyx y

32. §è. §è em tÝnh 

1 1 1 1

x(x 1) (x 1)(x 2) (x 2)(x 3) (x 3)(x 4)1) (x 1)(x 2) (x 2)(x 3) (x 3)(x1) (x 1)(x 2) (x 2)(x 3) (x 3)(x

33. Lμm c¸c phÐp tÝ

a)
3 3

4xy 5 6y 5

10x y 10x y3 3

5 6y
 ;        b) 

2

7x 6 3x 6 .
2x(x 7) 2x 14x2

  

34. Dïng quy t¾c ®æi dÊu råi thùc hiÖn c¸c phÐp tÝnh : 

a)
4x 13 x 48

5x(x 7) 5x(7 x)

13 x13 x

7) 5x(77) 5x(7
 ;       b) 

2 2

1 25x 15.
x 5x 25x 12 2

35. Thùc hiÖn c¸c phÐp tÝnh :

a)
2

x 1 1 x 2x(1 x)

x 3 x 3 9 x

1 1 x 2x(11 1 x 2x(1

3 x3 x
 ;      b)

2 2

3x 1 1 x 3 .
(x 1) 1 x2 x 1 111) x

ngïn ¾

55

Ý

33

5
b)

7x 6y

Ý

yy

Ý

Ö y g é p

))

Ö y g é p

        b) 
1

xxxxy

nhaaaaanh hhhhhh h ®® îcîcîcîcîcîccîc tæng sauuuuu : 

11111 1

) (((((xxx 1x 1)))))()) x 22222) () xxx 2x 2))(x 33333) (((((xxxx 3

1 111111 .
(x(x(x(x(x(( 4)4444)4 ((((x 55) (x 5)(xxxx 6))))

) (((((xxx 1x 1x )))))() x 2222) (xxx 2x 2))(x 3333333) (((((xxxx 3

4)4)4)4)4))((((x(( 55) (xxxxxxx 5)(xxxxxx

LuyÖÖÖÖÖÖÖÖnnnnn nnn tËp

Ýnh sasasassaaauu

2y 52y
b)

7x 62

uu ::::::uuuuu

55)55

y

Dïngg

30x y31

55

Ðp ttÝnh

)4

1

((x

((x(xx

1

b))

q

x

uy t¾t¾c

10

y

0

222 5

au :

Lu

5)5)

2)(x2)(x

xyy

11
xxxxxxx

111111111

ccccccccããããããããããããã tötötötötötöötöttötööö bbbbbbbbbbbbbbbb»n»n»»n»n»n»n»n»n»nnnnngggggggggggggggg 111111111111 ::::::
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36. Mét c«ng ti may ph¶i s¶n xuÊt 10 000 s¶n phÈm trong x ngμy. Khi thùc 
hiÖn kh«ng nh÷ng ®· lμm xong sím mét ngμy mμ cßn lμm thªm ® îc  
80 s¶n phÈm. 

a) H·y biÓu diÔn qua x : 

 Sè s¶n phÈm ph¶i s¶n xuÊt trong mét ngμy theo kÕ ho¹ch ; 

 Sè s¶n phÈm thùc tÕ ®· lμm ® îc trong mét ngμy ;  

 Sè s¶n phÈm lμm thªm trong mét ngμy. 

b) TÝnh sè s¶n phÈm lμm thªm trong mét ngμy víi x = 25. 

37. §è. Cho ph©n thøc 
2

2x 1 .
x 3

 §è em t×m ® îc mét ph©n thøc mμ khi lÊy ph©n 

thøc ®· cho trõ ®i ph©n thøc ph¶i t×m th× ® îc mét ph©n thøc b»ng ph©n thøc 
®èi cña ph©n thøc ®· cho. 

§7. PhÐp nh©n c¸c ph©n thøc ®¹i sè 

 Còng gièng quy t¾c nh©n c¸c ph©n sè. 

Ta ®· biÕt quy t¾c nh©n hai ph©n sè : 
a c a .c. .
b d b .d

 

 ?1   Cho hai ph©n thøc : 
23

5

x

x
 vμ 

2

3
25

6

x .
x

 Còng lμm nh  nh©n hai ph©n sè, h·y 

nh©n tö víi tö vμ mÉu víi mÉu cña hai ph©n thøc nμy ®Ó ® îc mét ph©n thøc. 

ViÖc c¸c em võa lμm chÝnh lμ nh©n hai ph©n thøc. Nh  vËy, c¸ch nh©n hai 
ph©n thøc còng gièng c¸ch nh©n hai ph©n sè. Ta cã quy t¾c nh©n hai ph©n 
thøc nh  sau : 

Quy t¾c 

Muèn nh©n hai ph©n thøc, ta nh©n c¸c tö thøc víi nhau, c¸c mÉu thøc 
víi nhau : 

.. .

.

A C A C

B D B D
 

KÕt qu¶ cña phÐp nh©n hai ph©n thøc ® îc gäi lμ tÝch. Ta th êng viÕt tÝch 
nμy d íi d¹ng rót gän. 
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36. Mét c«ng ti may ph¶i s¶n xuÊt 10 000 s¶n phÈm trong x ngμy. Khi thùc
hiÖn kh«ng nh÷ng ®· lμm xong sím mét ngμy mμ cßn lμm thªm ® îc 
80 s¶n phÈm.

a) H·y biÓu diÔn qua x : 

 Sè s¶n phÈm ph¶i s¶n xuÊt trong mét ngμy theo kÕ ho¹ch ; 

 Sè s¶n phÈm thùc tÕ ®· lμm ® îc trong mét ngμy ; 

 Sè s¶n phÈm lμm thªm trong mét ngμy. 

b) TÝnh sè s¶n phÈm lμm thªm trong mét ngμy víi x = 25.

37. §è.èè  Cho ph©n thøc 
2

2x 1 .
x 32

 §è em t×m ® îc mét ph©n thøc mμ khi lÊy ph©n

thøc ®· cho trõ ®i ph©n thøc ph¶i t×m th× ® îc mét ph©n thøc b»ng ph©n thøc
®èi cña ph©n thøc ®· cho.

§7. PhÐp nh©n c¸c ph©n thøc ®¹i sè

 Còng gièng quy t¾c nh©n c¸c ph©n sè. 

Ta ®· biÕt quy t

 ?1    Cho hai ph©n th nh©n hai ph©n sè, h·y 

nh©n tö víi tö vμ ®®® îc mét ph©n thøc.

ViÖc c¸c em võa lμm chÝnh lμ nh©n hai ph©n thøc. Nh  vËy, c¸ch nh©n hai 
ph©n thøc còng gièng c¸ch nh©n hai ph©n sè. Ta cã quy t¾c nh©n hai ph©n
thøc nh  sau :

Quy t¾c 

Muèn nh©n hai ph©n thøc, ta nh©n c¸c tö thøc víi nhau, c¸c mÉu thøc
víi nhau : 

. .
.

A C A C.

B D B D.

KÕt qu¶ cña phÐp nh©n hai ph©n thøc ® îc gäi lμ tÝch. Ta th êng viÕt tÝch
nμy d íi d¹ng rót gän. 

uy 

c c

μ

¹

s

n

®

h
iè ¸ h h© h i h© è T ã

õ

μ

øc ®· cho.

P

C

¾

h

μ

øc ®· cho.
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Cònnnnngggg g gièèèènèèè g quqqquuyyyy t¾tttt ccccc nhhhh©n c¸̧̧c¸ pphhh©h n s
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a cccc a ..cccccccc ......
b d bbb.bbb d
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23

5
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x
vμ

2222222

33333333
2525252525255

6

xxxxxx .
x

Còng llllllμmμμμ nnnnh  n
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23x2
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vííi m
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É

vμ
xx2

sè 
a

h©n c¸

høøc ®®
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VÝ dô.  Thùc hiÖn phÐp nh©n ph©n thøc : 
2

2

x .(3x 6).
2x 8x 8

 

Gi¶i.  
2 2 2

2 2 2

x x 3x 6 x (3x 6). .(3x 6)
12x 8x 8 2x 8x 8 2x 8x 8

 =  

  
2

2

3x (x 2)

2(x 4x 4)
 =

2 2

2

3x (x 2) 3x .
2(x 2)2(x 2)

 

 ?2   Lμm tÝnh nh©n ph©n thøc : 
2 2

5

( 13) 3. .
132

x x

xx
  

 ?3   Thùc hiÖn phÐp tÝnh : 
2 3

3

6 9 ( 1). .
1 2( 3)

x x x

x x
 

  Chó ý.  PhÐp nh©n c¸c ph©n thøc cã c¸c tÝnh chÊt : 

a) Giao ho¸n : . .A C C A

B D D B
 ; 

b) KÕt hîp : . . ..A C E A C E

B D F B D F
 ; 

c) Ph©n phèi ®èi víi phÐp céng : . . .A C E A C A E

B D F B D B F
 

Nhê tÝnh chÊt kÕt hîp, trong mét d·y phÐp nh©n nhiÒu ph©n thøc ta kh«ng 
cÇn ®Æt dÊu ngoÆc. 

 ?4   TÝnh nhanh : 
5 3 4 2

4 2 5 3

3 5 1 7 2 .. .
2 37 2 3 5 1

x x x x x

xx x x x
 

Bμi tËp 

38. Thùc hiÖn c¸c phÐp tÝnh sau : 

a) 
2

3 2

15x 2y.
7y x

 ;    b) 
2 2

4

4y 3x.
8y11x

 ;   c) 
3 2

2

x 8 x 4x. .
5x 20 x 2x 4

 

39. Thùc hiÖn c¸c phÐp tÝnh sau (chó ý vÒ dÊu) : 

a) 
5x 10 4 2x.
4x 8 x 2

 ;        b) 
2x 36 3 ..

2x 10 6 x
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VÝ dô. Thùc hiÖn phÐp nh©n ph©n thøc : 
2

2

x .(3x 6).
2x 8x 82 8x8x

Gi¶i.  
2 2 2

2 2 2

x x 3x 6 (3 6).(3x(3x 6)
2x 8x 8 2x 8x 8 2x 8x 82 2 22

26 x (3x
2

.6)6)
8x 8 2x 8x 8 2x 8x8x 8 2x 8x 8 2x 8x2 222 1

 =  

2

2

3x (x 2)2

2(x 4x 4)2 4x4x
 =

2 2

2

3x (x 2) 3x2
.

2(x 2)2(x 2)

 ?2    Lμm tÝnh nh©n ph©n thøc :
2

5

( 13)2
. .

2

233

1313

13) 33

x
 

 ?3    Thùc hiÖn phÐp tÝnh :
2 3

3

6 9 ( 1). .
1 2( 3)

x2 6 9 (9 (6 9 (9 (

x

  Chó ý. PhÐp nh

a) Giao ho¸n : 

b) KÕt hîp :
AA

BB

c) Ph©n phèi ®è . ..C A E

D B F

Nhê tÝnh chÊt k u ph©n thøc ta kh«ng
cÇn ®Æt dÊu ngo

 ?4    TÝnh nhanh :
3

x

Bμi tËp

38. Thùc hiÖn c¸c phÐp tÝnh sau :

a) 
2

3 2

15x 2y.
7y x3

 ;    b)
2

4

4y .
11x

23x3x

8y8y
 ;   c) 

3 2

2

x 8 x 4x3 2
. .

5x 20 x 2x 42

8 x8 x2

2x2x

39. Thùc hiÖn c¸c phÐp tÝnh sau (chó ý vÒ dÊu) :

a) 
5x 10 4 2x.
4x 8 x 2

10 410 4

8 x8 x
 ;        b)

2x 36 32
..

2x 10 6 x

hùc c¸

x

C

D

u

μ Ë

2( 3)x

h
A

AA

BB

è

k
o

2( 3)

h©n c¸c¸cc¸cc¸c cccc phphphph©n©n©n©n tttthøhøhøhøcccc cãcãcãcã cccc¸c¸c¸c¸c ttttÝnÝnÝnÝnhhhh chchchchÊtÊtÊttÊt :::::::

..A C C AAAAAAA

B D BD BBBBBB
;;;; 

A CCCC E AEE C E. ....A CCCC EE AE C E

B DDDD FFFF BFF D F
. ....

B DDDDDD FFF BFF D F
 ; 

èi víííííií ppppppphÐp p pppp p céngggg : 
AAA AAAAAAA C

BBB BB D

C E .C E

D FFFFFFFFD FFFFF

kÕt hhhhhîp, ttttttrrrororrr ng métt d·····y·  phÐppppp nnnnnnnhhh©h n nnnnhiÒu
Æc. 
5 333333 4 22222

4 22222 5 3

5 1 7 25 333333 4 2222
.. .

2 3777 3 55553 53 15 33222 2

1 73333 4 22

3 5 33777 22 2

5 75 5 1 7333

27 277 222 3 5555537 277 2227 2 3 53 53 53 5333 52 32222

μ Ë

trooororoo ét d

DD
:

hùc c hi

x4x

335

trontrong 

ngg :
A

EE.
F

E

Êt :

x 2.

n 

2
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2 2

1111

métmét d

DD
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40. Rót gän biÓu thøc sau theo hai c¸ch (sö dông vμ kh«ng sö dông tÝnh chÊt 
ph©n phèi cña phÐp nh©n ®èi víi phÐp céng) : 

3
2x 1 x. .x x 1

x x 1
 

41. §è. §è em ®iÒn ® îc vμo chç trèng cña d·y phÐp nh©n d íi ®©y nh÷ng ph©n 
thøc cã mÉu thøc b»ng tö thøc céng víi 1 : 

1 x 1. ................... .
x x 1 x 7

 

§8. PhÐp chia c¸c ph©n thøc ®¹i sè 

ThËt l  k× ! Chia... m  ho¸ ra nh©n... ! 

1.   Ph©n thøc nghÞch ®¶o 

 ?1   Lμm tÝnh nh©n ph©n thøc : 
3

3

5 7. .
7 5

x x

x x
 

Hai ph©n thøc ® îc gäi lμ nghÞch ®¶o cña nhau nÕu tÝch cña chóng b»ng 1. 

VÝ dô. 
3x 5

x 7
 vμ 

3

x 7

x 5
 lμ hai ph©n thøc nghÞch ®¶o cña nhau. 

Tæng qu¸t, nÕu 
A

B
 lμ mét ph©n thøc kh¸c 0 th× 

A B.
B A

 = 1. Do ®ã : 

 
B

A
 lμ ph©n thøc nghÞch ®¶o cña ph©n thøc 

A

B
 ; 

   
A

B
 lμ ph©n thøc nghÞch ®¶o cña ph©n thøc 

B .
A

 

 ?2   T×m ph©n thøc nghÞch ®¶o cña mçi ph©n thøc sau :  

a) 
23

2

y

x
 ;     b) 

2 6

2 1

x x

x
 ;    c) 

1

2x
 ;    d) 3x + 2. 
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40. Rót gän biÓu thøc sau theo hai c¸ch (sö dông vμ kh«ng sö dông tÝnh chÊt 
ph©n phèi cña phÐp nh©n ®èi víi phÐp céng) :

x 1 . .
x

3
2 x

x x 122 x
12 x 1x

x 1x 1

41. §è.èè  §è em ®iÒn ® îc vμo chç trèng cña d·y phÐp nh©n d íi ®©y nh÷ng ph©n
thøc cã mÉu thøc b»ng tö thøc céng víi 1 : 

1 x 1. .................. .. . ..................
x x 1 x 71 x

§8. PhÐp chia c¸c ph©n thøc ®¹i sè

T ! 

1.   Ph©n thøc ng

 ?1    Lμm tÝnh nh©n p

Hai ph©n thøc ® h cña chóng b»ng 1.

VÝ dô.
3x 53

x 7
 v ña nhau. 

Tæng qu¸t, nÕu
A

B
 lμ mét ph©n thøc kh¸c 0 th×

A B.
B A

 = 1. Do ®ã :

B

A
 lμ ph©n thøc nghÞch ®¶o cña ph©n thøc

A

B
 ;

  
A

B
 lμ ph©n thøc nghÞch ®¶o cña ph©n thøc

B .
A

 ?2    T×m ph©n thøc nghÞch ®¶o cña mçi ph©n thøc sau : 

a) 
23

2

y

x
 ;     b)

2 6

2 1

x x

x
 ;    c)

1

2x
 ;    d) 3x + 2.x

¸t n

v

h

ñ

A BA

v

P

T

p

®

¹PhÐpppp chia c¸c pppph©n thøc ®¹

ThËttttt l kkkk× ! ChChChChhChhia... mmmmm hhhhhho¸o¸o¸o¸o¸o¸̧ ra nnnhnnnhn ©nnn... 

hÞccchhhh h ®¶¶ooo oo

ph©nnnnn thøhhøøhøhøc :
3

3

5 7. .
7 5

5xxxx3 55

x xxxxx

®®® îcccc gäi llllllμμμμ ngngnggnghÞÞhÞhÞhÞhÞchchhchchchch ®¶ooooooo ccccccñañaañañaña nnnnhahaahahahahauuuuu nÕuuuu tÝch

vμ
3

x 7x 7x 7x 7777

x 5x 5x 5x 5x 5x 53
 lμ hahahahahah iiiii phphphphphphp ©n thøhøhøhøhøhh ccccc ngngngnngghÞchhhhhh ®¶¶¶¶o cñ

A A BA

5555555

7

qu¸t, n

7
vμ 

x
v

gägäi lμ

x

3x3 555

oo¸ ra 

øcc ®¹

Õuu
A

B

AA

x 5

7
 lμμ

7

nghÞcÞchh

.
7

7

nh©n.

¹ii sssssssèèè è èèèè è è èè èè 
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2.   PhÐp chia 

Ta còng cã quy t¾c chia ph©n thøc t ¬ng tù nh  quy t¾c chia ph©n sè. 

Quy t¾c 

Muèn chia ph©n thøc 
A

B
 cho ph©n thøc 

C

D
 kh¸c 0, ta nh©n 

A

B
 víi ph©n 

thøc nghÞch ®¶o cña 
C

D
 : 

. ,:
A C A D

B D B C
 víi 0.

C

D
 

 ?3   Lμm tÝnh chia ph©n thøc :   
2

2

1 4 2 4 .:
34

x x

xx x
 

 ?4   Thùc hiÖn phÐp tÝnh sau :   
2

2

4 6 2 .: :
5 35

x x x

y yy
 

Bμi tËp 

42. Lμm tÝnh chia ph©n thøc : 

a)  
3

2

20x 4x
:

5y3y
 ;       b) 

2

4x 12 3(x 3) .:
x 4(x 4)

 

43. Thùc hiÖn c¸c phÐp tÝnh sau :  

a) 
2

5x 10
: (2x 4)

x 7
 ;        b) 2 2x 10

(x 25) :
3x 7

 ; 

c) 
2

2

x x 3x 3 .:
5x 55x 10x 5

 

44. T×m biÓu thøc Q, biÕt r»ng : 

2 2

2

x 2x x 4. .Q
x 1 x x

 

54

2.   PhÐp chia

Ta còng cã quy t¾c chia ph©n thøc t ¬ng tù nh  quy t¾c chia ph©n sè.

Quy t¾c

Muèn chia ph©n thøc 
A

B
 cho ph©n thøc 

C

D
 kh¸c 0, ta nh©n

A

B
 víi ph©n 

thøc nghÞch ®¶o cña
C

D
 : 

. ,:
A C A D

B D B C
víi 0.

C

D

 ?3    Lμm tÝnh chia p
2

 ?4    Thùc hiÖn phÐp 

42. Lμm tÝnh chia p

a) :
20x

:
2

20x
23y23

3(x 3) .
x 4

3(x

43. Thùc hiÖn c¸c phÐp tÝnh sau :  

a) 
2

5x 10
: (2x 4)

x 72
 ;        b) 2 2x 10

(x 25) :2

3x 7
 ;

c)
2

2

x x 3x 32
.:

5x 55x 10x 52

x 3xx 3x

10x10x

44. T×m biÓu thøc Q, biÕt r»ng :

2 2

2

x 2x x 42 2
. .Q

x 1 x x2

2x x2x x2

x2

n c

33

p pp

h
2

h

h©nnn tttthøhøhøhøcccc ::::  
2

22

1 4 2 42
.:::::

34

4x x2 42 2

xx xxx xx xxx xx x2 4

tÝnhhhhh sasasasasass u :   
2

2

4 6 2222222
......: ::

5 35

xxxxxxx6 22

y y3y

Bμμi tttttËp 

h©nn thøc : 

34xxx4xxx

5yyyyyy5yyyy
 ;       b) 

222

4xxxxx 12222 3
:

(x(x(x(((( 4)4444

12222 3

hÐp tÝnh sau :  

;  

:

ttttË

x22

105x

n c¸c¸c

5

4xx

5y5y

3

øc c : 

BBμ

5
:

22x2

2x2

7
: (2x

phhÐp thÐ tÝh

;   ;

tËp

y
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45. §è. §è em ®iÒn ® îc vμo chç trèng cña d·y phÐp chia d íi ®©y nh÷ng ph©n 
thøc cã tö thøc b»ng mÉu thøc céng víi 1 : 

x x 2 x 3 x...................................... .: : :
x 1 x 1 x 2 x 6

 

Em h·y ra cho b¹n mét c©u ®è t ¬ng tù, víi vÕ ph¶i cña ®¼ng thøc lμ 
x ,

x n
 

trong ®ã n lμ sè tù nhiªn lín h¬n 1 tuú ý mμ em thÝch.  

§9. BiÕn ®æi c¸c biÓu thøc h÷u tØ. 
Gi¸ trÞ cña ph©n thøc 

Khi n o gi¸ trÞ cña ph©n thøc ® îc x¸c ®Þnh ? 

1.   BiÓu thøc h÷u tØ 

§Õn b©y giê ta ®· biÕt r»ng trong tËp hîp c¸c ph©n thøc ®¹i sè cã c¸c phÐp 
to¸n : céng, trõ, nh©n, chia. Quan s¸t c¸c biÓu thøc sau : 

0,  
2 ,
5

  7 ,  2 1 ,2x 5 x
3

   (6x + 1)(x  2), 

2

2

2x
2x 1 x 1, , .4x

3x 33x 1
x 1

 

Mçi biÓu thøc trªn ®©y lμ mét ph©n thøc hoÆc biÓu thÞ mét d·y c¸c phÐp to¸n : 
céng, trõ, nh©n, chia trªn nh÷ng ph©n thøc. Ta gäi nh÷ng biÓu thøc nh  thÕ 
lμ nh÷ng biÓu thøc h÷u tØ. 

BiÓu thøc 

2

2x
2

x 1
3

x 1

 biÓu thÞ phÐp chia tæng 
2x

2
x 1

 cho 
2

3 .
x 1
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45. §è.èè  §è em ®iÒn ® îc vμo chç trèng cña d·y phÐp chia d íi ®©y nh÷ng ph©n
thøc cã tö thøc b»ng mÉu thøc céng víi 1 : 

x x 2 x 3 x...................................... .: : ::
x 1 x 1 x 2 x 6

2 x2 x

1 x 1 x 21 x 1 x x

Em h·y ra cho b¹n mét c©u ®è t ¬ng tù, víi vÕ ph¶i cña ®¼ng thøc lμ
x ,

x n
trong ®ã n lμ sè tù nhiªn lín h¬n 1 tuú ý mμ em thÝch.  

§9. BiÕn ®æi c¸c biÓu thøc h÷u
Gi¸ trÞ cña ph©n thøc

Khi n Þnh ?

1.   BiÓu thøc h÷u

§Õn b©y giê ta øc ®¹i sè cã c¸c phÐp
to¸n : céng, trõ, nh©n, chia. Quan s¸t c¸c biÓu thøc sau : 

0, )(x  2), 

2x 12

Mçi biÓu thøc trªn ®©y lμ mét ph©n thøc hoÆc biÓu thÞ mét d·y c¸c phÐp to¸n :
céng, trõ, nh©n, chia trªn nh÷ng ph©n thøc. Ta gäi nh÷ng biÓu thøc nh  thÕ 
lμ nh÷ng biÓu thøc h÷u tØ.

BiÓu thøc

2

2x
2

x 1
3

x 12

 biÓu thÞ phÐp chia tæng 
2x

2
x 1

 cho 
2

3 .
x 12

çi biÓu thøbi

Þ

ø

)

2

Gi¸ trÞ cña ph©n thøc

n

u

 

Þ

Gi¸ trÞ cña ph©n thøc 

n o gi¸ trrÞÞÞÞÞÞ cñcñcñcñcñcña ph©n©nnn thøc ®®®®®®® îc x¸̧̧̧c ®Þ

u tØ

®· bibibibibibibiiÕt r»»»»n»» g trrrong g tËËËËËpp hîîîîp c¸cccccccc ph©h©©©©©nnnn thø
nh©©©©n©n, chiaaaaaa. .. .. . Quuuuan ss¸ttttt c¸cccc biÓÓiÓÓÓÓuuu thøøøcøøøø ssau 

22222 ,
55555

 ,  2 111111 ,2x2x222222 5 xxx2

333333
   (6xx + 1

222

2

2x2xxxxx
2x 1x 1x 1x 1x 1 xx 1x 1x 1x 1xx 1,,,, , .,,,,4x4x4x4x4x4x4xx

333x 3x 3xx 3xxx3x 12

7 x2

¸tttt c

® îîîîî c ®

Mçi b
ng

biÓÓ

7

Quaan s
ong tËË

® î® îc

c

trõ
ng

 t
rõ, n

thøc
h

thø t

x

2x2x2

¸t c¸c 
hî

c¸c
îp 

¸cc ®Þ®Þn

÷÷÷÷÷÷÷÷÷÷÷uuuuuuuuuuuuu tØtØtØtØtØtØtØtØtØtØtØ. . 
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2.   BiÕn ®æi mét biÓu thøc h÷u tØ thμnh mét ph©n thøc 

Nhê c¸c quy t¾c cña c¸c phÐp to¸n céng, trõ, nh©n, chia c¸c ph©n thøc ta cã 
thÓ biÕn ®æi mét biÓu thøc h÷u tØ thμnh mét ph©n thøc. 

VÝ dô 1.  BiÕn ®æi biÓu thøc A = 

11
x
1

x
x

 thμnh mét ph©n thøc. 

Gi¶i.  A = 
1

1
x

 : 
1

x
x

 = 
2x 1 x 1

:
x x

 = 

   = 
2

x 1 x (x 1) .x 1 ..
x x .(x 1)(x 1) x 1x 1

 

 ?1   BiÕn ®æi biÓu thøc  

 B = 

2

2
1

1
2

1
1

x
x

x

 

thμnh mét ph©n thøc. 

3.   Gi¸ trÞ cña ph©n thøc 

Khi lμm tÝnh trªn c¸c ph©n thøc ta chØ viÖc thùc hiÖn theo c¸c quy t¾c cña 
c¸c phÐp to¸n, kh«ng cÇn quan t©m ®Õn gi¸ trÞ cña biÕn. Nh ng khi lμm 
nh÷ng bμi to¸n liªn quan ®Õn gi¸ trÞ cña ph©n thøc th× tr íc hÕt ph¶i t×m ®iÒu 
kiÖn cña biÕn ®Ó gi¸ trÞ t ¬ng øng cña mÉu thøc kh¸c 0. §ã chÝnh lμ ®iÒu 
kiÖn ®Ó gi¸ trÞ cña ph©n thøc ® îc x¸c ®Þnh. NÕu t¹i gi¸ trÞ cña biÕn mμ gi¸ 
trÞ cña mét ph©n thøc ® îc x¸c ®Þnh th× ph©n thøc Êy vμ ph©n thøc rót gän 
cña nã cã cïng mét gi¸ trÞ. 

VÝ dô 2.  Cho ph©n thøc 
3x 9 .

x(x 3)
 

a) T×m ®iÒu kiÖn cña x ®Ó gi¸ trÞ cña ph©n thøc 
3x 9

x(x 3)
 ® îc x¸c ®Þnh ; 

b) TÝnh gi¸ trÞ cña ph©n thøc t¹i x = 2004. 
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2.   BiÕn ®æi mét biÓu thøc h÷u tØ thμnh mét ph©n thøc 

Nhê c¸c quy t¾c cña c¸c phÐp to¸n céng, trõ, nh©n, chia c¸c ph©n thøc ta cã 
thÓ biÕn ®æi mét biÓu thøc h÷u tØ thμnh mét ph©n thøc.

VÝ dô 1.  BiÕn ®æi biÓu thøc A =

11
x
1

x
x

 thμnh mét ph©n thøc.

Gi¶i.  A =  :  =
2x 1 x 12

:
x x

 =

   = 
2

x 1 x (x 1) .x 1 ..
x

 ?1  BiÕn ®æi biÓu th

thμnh mét ph©n

3.   Gi¸ trÞ cña ph

Khi lμm tÝnh trª theo c¸c quy t¾c cña 
c¸c phÐp to¸n, kh«ng cÇn quan t©m ®Õn gi¸ trÞ cña biÕn. Nh ng khi lμm 
nh÷ng bμi to¸n l r íc hÕt ph¶i t×m ®iÒu 
kiÖn cña biÕn ®Ó gi¸ trÞ t ¬ng øng cña mÉu thøc kh¸c 0. §ã chÝnh lμ ®iÒu 
kiÖn ®Ó gi¸ trÞ cña ph©n thøc ®®® îc x¸c ®Þnh. NÕu t¹i gi¸ trÞ cña biÕn mμ gi¸
trÞ cña mét ph©n thøc ® îc x¸c ®Þnh th× ph©n thøc Êy vμ ph©n thøc rót gän
cña nã cã cïng mét gi¸ trÞ.

VÝ dô 2.  Cho ph©n thøc 
3x 9 .

x(x 3)

a) T×m ®iÒu kiÖn cña x ®Ó gi¸ trÞ cña ph©n thøc
3x 9

x(x 3)
 ® îc x¸c ®Þnh ; 

b) TÝnh gi¸ trÞ cña ph©n thøc t¹i x = 2004. 

a n
cña mét 

biÕ

b
r

gi¸ trÞ t ¬ng øng cña mÉu thøc kh¸c®Ó
l

®

2 x .(x 1)(x 1) x 12

h

 

h

ª

x .(x 1)(x 1) x 12x 12 1) x1) x

øc 

B = 

2

222222
1

1
22222

1
1

x
x

x

thøøøøøøc.

©n thøc 

ªn ccccc¸c pppppphp ©n thøc taaaaaa chØ viÖc thhhhhùùcùùù hhhhiÖn 
kh««««««nggggggg cÇn qqqqqquauauan n t©m ®Õ®Õ®Õn n gig ¸ trrrrrrÞ ÞÞÞÞÞÞ ccccña b
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11
2

x 1
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®Ó
cña
Ó gi¸Ó

n q
¸Ó
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Gi¶i 

a) Gi¸ trÞ cña ph©n thøc nμy ® îc x¸c ®Þnh víi ®iÒu kiÖn x(x  3)  0. Nh ng 

mét tÝch (cña nhiÒu sè) kh¸c 0 khi mäi thõa sè ®Òu kh¸c 0. Do ®ã x  0 vμ 

x  3  0. VËy ®iÒu kiÖn ®Ó gi¸ trÞ cña ph©n thøc 
3x 9

x(x 3)
 ® îc x¸c ®Þnh lμ : 

x  0 vμ x  3.  

b) V× 
3x 9

x(x 3)
 = 

3(x 3) 3

x(x 3) x
 vμ x = 2004 tho¶ m·n ®iÒu kiÖn cña biÕn nªn 

cã thÓ tÝnh gi¸ trÞ cña ph©n thøc ®· cho b»ng c¸ch tÝnh gi¸ trÞ cña ph©n thøc 

rót gän 
3 .
x

 VËy gi¸ trÞ cña ph©n thøc ®· cho b»ng 
3 1 .

2004 668
 

 ?2   Cho ph©n thøc 
2

1 .x

x x
 

a) T×m ®iÒu kiÖn cña x ®Ó gi¸ trÞ cña ph©n thøc ® îc x¸c ®Þnh. 

b) TÝnh gi¸ trÞ cña ph©n thøc t¹i x = 1 000000 vμ t¹i x = 1.  

Bμi tËp 

46. BiÕn ®æi mçi biÓu thøc sau thμnh mét ph©n thøc ®¹i sè : 

a) 

1
1

x
1

1
x

 ;            b) 
2

2

2
1

x 1 .
x 2

1
x 1

  

47. Víi gi¸ trÞ nμo cña x th× gi¸ trÞ cña mçi ph©n thøc sau ® îc x¸c ®Þnh ? 

a) 
5x

2x 4
 ;            b) 

2

x 1 .
x 1
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Gi¶i

a) Gi¸ trÞ cña ph©n thøc nμy ® îc x¸c ®Þnh víi ®iÒu kiÖn x(x  3)  0. Nh ng 

mét tÝch (cña nhiÒu sè) kh¸c 0 khi mäi thõa sè ®Òu kh¸c 0. Do ®ã x  0 vμ 

x  3  0. VËy ®iÒu kiÖn ®Ó gi¸ trÞ cña ph©n thøc 
3x 9

x(x 3)
 ® îc x¸c ®Þnh lμ :

x  0 vμ x  3. 

b) V× 
3x 9

x(x 3)
 = 

3(x 3) 3

x(x 3) x
 vμ x = 2004 tho¶ m·n ®iÒu kiÖn cña biÕn nªn

cã thÓ tÝnh gi¸ trÞ cña ph©n thøc ®· cho b»ng c¸ch tÝnh gi¸ trÞ cña ph©n thøc

rót gän
3 .
x

 VËy gi¸ trÞ cña ph©n thøc ®· cho b»ng
2004

 ?2  Cho ph©n thøc

a) T×m ®iÒu kiÖn c ®Þnh.

b) TÝnh gi¸ trÞ c = 1.  

46. BiÕn ®æi mçi biÓ :

a)

1
1

x
1

1
x

 ;            b)
2

2

1
x 1 .

x 22
1

x 12

 

47. Víi gi¸ trÞ nμo cña x th× gi¸ trÞ cña mçi ph©n thøc sau ® îc x¸c ®Þnh ? 

a)
5x

2x 4
 ;            b)

2

x 1 .
x 12

1

iÓ

c

=

:

1

Ó

y g Þ p g
2004

n

c

Ó

42004

2

1 .x

x x2

n cñaaaaa a x ®ÓÓÓÓÓ gi¸ trÞ cña pph©©©©n thøcøcøccøcøcc ®ÓÓÓÓÓÓ ®® îcîcîcîcîcî  x¸c

ña ppppppphhhh©hhhh n tththtththhøc tt¹¹¹i x = 1 0000000000000000 x vμ ttttttt¹¹¹i x =x

BμBμBμBμBμBμBμμii tËtËtËtËtËtËtËp pppppp

Óu thhhhhhøcøcøcøccøcøc sau tthhhhhμnμnμnμnμnh hhh mét phphphphphpp ©n©n©n©n©n thøc ®®®¹®®®® iii sè :

2
1

c sa

1
11
x ;

biÓu biÓu thø

¹i xx = x¹

a p

1

ph©

202

x

 

øc sau

BBBμ

00000

thøøc c ®®

u

nnnnnnnh h hhh h h h hhh gigigigigigiiigigigiiigiggi¸ ¸̧̧̧̧̧̧̧̧ ¸ ¸ trtrrtrtrtrtrtttttrtrrÞÞÞ Þ ÞÞÞÞÞÞÞ cñcccccc
3 13 13 11113 11111111 .
0444444444 6666666666666666666666666666 88888888888888
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48. Cho ph©n thøc 
2x 4x 4 .

x 2
 

a) Víi ®iÒu kiÖn nμo cña x th× gi¸ trÞ cña ph©n thøc ® îc x¸c ®Þnh ? 

b) Rót gän ph©n thøc. 

c) T×m gi¸ trÞ cña x ®Ó gi¸ trÞ cña ph©n thøc b»ng 1. 

d) Cã gi¸ trÞ nμo cña x ®Ó gi¸ trÞ cña ph©n thøc b»ng 0 hay kh«ng ? 

49. §è. §è em t×m ® îc mét ph©n thøc (cña mét biÕn x) mμ gi¸ trÞ cña nã ® îc 
x¸c ®Þnh víi mäi gi¸ trÞ cña x kh¸c c¸c íc cña 2. 

LuyÖn tËp 

50. Thùc hiÖn c¸c phÐp tÝnh : 

a) 
2

2

x 3x
1 : 1

x 1 1 x
 ;     b) (x2  1)

1 1 .1
x 1 x 1

 

51. Lμm c¸c phÐp tÝnh sau :  

a) 
2

2 2

x y x 1 1
:

x y xy y
 ; 

b) 
2 2

1 1 1 1 .:
x 2 x 2x 4x 4 x 4x 4

 

52. Chøng tá r»ng víi x  0 vμ x   a (a lμ mét sè nguyªn), gi¸ trÞ cña biÓu thøc 

2 2x a 2a 4a.a
x a x x a

 

lμ mét sè ch½n. 

53. a) BiÕn ®æi mçi biÓu thøc sau thμnh mét ph©n thøc ®¹i sè :  

1
1

x
 ;       1 + 

1
1

1
x

 ;                  1 + 
1

1
1

1
1

x

;  
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48. Cho ph©n thøc
2x 4x 42

.
x 2

4x4x

a) Víi ®iÒu kiÖn nμo cña x th× gi¸ trÞ cña ph©n thøc ® îc x¸c ®Þnh ? 

b) Rót gän ph©n thøc.

c) T×m gi¸ trÞ cña x ®Ó gi¸ trÞ cña ph©n thøc b»ng 1. 

d) Cã gi¸ trÞ nμo cña x ®Ó gi¸ trÞ cña ph©n thøc b»ng 0 hay kh«ng ?

49. §è.èè  §è em t×m ® îc mét ph©n thøc (cña mét biÕn x) mμ gi¸ trÞ cña nã ® îc 
x¸c ®Þnh víi mäi gi¸ trÞ cña x kh¸c c¸c íc cña 2. 

LuyÖn tËp 

50. Thùc hiÖn c¸c p

a) :
x

:
x

111
x 1x 1

1 .1 1
11

1 1
1

x 1 x 1
1

x 1 x 11 x1 x1 x

51. Lμm c¸c phÐp tÝ

a)
2x y

:
x yx yy

22y x2 xy x

b)
1

2

1

x 4x 44x222

52. Chøng tá r»ng ví gi¸ trÞ cña biÓu thøc

.
2 2x a2 2 2a 4a.a

x a 2a 4a

x a
a

x x aaa x xx x
lμ mét sè ch½n.

53. a) BiÕn ®æi mçi biÓu thøc sau thμnh mét ph©n thøc ®¹i sè :  

1
1

x
 ;       1 +

1
1

1
x

 ;                  1 +
1

1
1

1
1

x

; 

mé

gí

Ö Ë

p

::

Ý

4

hÐppp tttttÝnÝnÝnÝnhhhh ::::

2222222333xxxxxx333333xx
1

333333xx
1

222221111 22222
1

1 xxxxxxx22221 x1 x1 x1 x1 xxx
 ;     b) (x(x(x(x(x(x(x2  1)

Ýnh sasasassaaau :  

x 1 1x 1 1x 1 1
222 y xy2 yyyyy xy

 ; 

.::
111 11111 11

::
1 11

2

11
2 x 2 2x 2 22 x22 xx4x 44 x 4x2 4422

íi x 000000 vμμμ μμμ xxxxxxx aaaaaa (((((((a aa a a aaa lμlμlμlμlμlμlμ mmmmmmmétététététét ssssssè èèèèè è ngnngguyuyuyuyuyªnnªnnªªn), g000 v

b)

μ mé

ngg vííi

x22

1

xx
 ;

 b) b)

s

®

sè chh

x 0 v

4x4

(x2 1
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b) Em h·y dù ®o¸n kÕt qu¶ cña phÐp biÕn ®æi biÓu thøc 
1

1
1

1
1

1
1

1
1

1
x

 

thμnh ph©n thøc ®¹i sè vμ kiÓm tra l¹i dù ®o¸n ®ã. 

54. T×m c¸c gi¸ trÞ cña x ®Ó gi¸ trÞ cña c¸c ph©n thøc sau ® îc x¸c ®Þnh : 

a) 
2

3x 2

2x 6x
 ;            b) 

2

5 .
x 3

 

55. Cho ph©n thøc 
2

2

x 2x 1.
x 1

 

a) Víi gi¸ trÞ nμo cña x th× gi¸ trÞ cña ph©n thøc ® îc x¸c ®Þnh ? 

b) Chøng tá ph©n thøc rót gän cña ph©n thøc ®· cho lμ 
x 1 .
x 1

 

c) §Ó tÝnh gi¸ trÞ cña ph©n thøc ®· cho t¹i x = 2 vμ t¹i x = 1, b¹n Th¾ng ®· 
lμm nh  sau : 

 Víi x = 2, ph©n thøc ®· cho cã gi¸ trÞ lμ 
2 1

3 ;
2 1

  

 Víi x = 1, ph©n thøc ®· cho cã gi¸ trÞ lμ 
1 1

0.
1 1

 

Em cã ®ång ý kh«ng ? NÕu kh«ng, em h·y chØ ra chç mμ em cho lμ sai.  

Theo em, víi nh÷ng gi¸ trÞ nμo cña biÕn th× cã thÓ tÝnh ® îc gi¸ trÞ cña  
ph©n thøc ®· cho b»ng c¸ch tÝnh gi¸ trÞ cña ph©n thøc rót gän ? 

56. Cho ph©n thøc 
2

3

3x 6x 12 .
x 8

 

a) Víi ®iÒu kiÖn nμo cña x th× gi¸ trÞ cña ph©n thøc ® îc x¸c ®Þnh ? 

b) Rót gän ph©n thøc. 

c) Em cã biÕt trªn 1cm2 bÒ mÆt da cña em cã bao nhiªu con vi khuÈn kh«ng ? 

TÝnh gi¸ trÞ cña biÓu thøc ®· cho t¹i x = 
2000
4001

 em sÏ t×m ® îc c©u tr¶ lêi 

thËt ®¸ng sî. (Tuy nhiªn trong sè ®ã chØ cã 20% lμ vi khuÈn cã h¹i). 
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b) Em h·y dù ®o¸n kÕt qu¶ cña phÐp biÕn ®æi biÓu thøc 
1

1
1

1
1

1
1

1
1

1
x

thμnh ph©n thøc ®¹i sè vμ kiÓm tra l¹i dù ®o¸n ®ã.

54. T×m c¸c gi¸ trÞ cña x ®Ó gi¸ trÞ cña c¸c ph©n thøc sau ® îc x¸c ®Þnh : 

a)
2

3x 2

2x 6x2
 ;            b)

2

5 .
x 32

55. Cho ph©n thøc
2

2

x 2x 12
.2x2x

a) Víi gi¸ trÞ nμ ¸c ®Þnh ? 

b) Chøng tá ph©
x 1 .
x 1

c) §Ó tÝnh gi¸ trÞ cña ph©n thøc ®· cho t¹i x = 2 vμ t¹i x = 1, b¹n Th¾ng ®· 
lμm nh  sau : 

 Víi x = 2, ph©

 Víi x = 1, ph

Em cã ®ång ý k mμ em cho lμ sai. 

Theo em, víi nh÷ng gi¸ trÞ nμo cña biÕn th× cã thÓ tÝnh ® îc gi¸ trÞ cña  
ph©n thøc ®· ch ót gän ?

56. Cho ph©n thøc
2

3

3x 6x 122
.

x 83

6x6x

a) Víi ®iÒu kiÖn nμo cña x th× gi¸ trÞ cña ph©n thøc ® îc x¸c ®Þnh ?

b) Rót gän ph©n thøc.

c) Em cã biÕt trªn 1cm2 bÒ mÆt da cña em cã bao nhiªu con vi khuÈn kh«ng ? 

TÝnh gi¸ trÞ cña biÓu thøc ®· cho t¹i x = 
2000
4001

 em sÏ t×m ® îc c©u tr¶ lêi

thËt ®¸ng sî. (Tuy nhiªn trong sè ®ã chØ cã 20% lμ vi khuÈn cã h¹i).

ph

¸c
x

x

x

m

t
ó

n
ho

2

μ

©

r

©

h

k

¸

2x 12

μo cññññññañ  x th× gi¸ tttttrÞrrrrÞrÞ ccccccñaaaaaaa ppppppph©h©h©h©h©hh©n thøc ® îîîîc x¸

©n thhhhhøc rórórórórórórót gäääään n n nnn n cñcñcñcñcñcña phhhhh©n tttttttthøhøhøhøhøhhh c ®······· choooo lμ 

rÞ cñañañañañañaa ph©©©©©nnnn n thøc ®· chhhho ttt¹i x ====== 2 vvvμvμvμvv  t¹i x

©n thøhøhøhøhøhøøcc cccc ®······ cccccccho cã gggi¸̧̧̧ trÞ lllμ 
2 1

33 ;
22222 122

 

h©n thøc ®· cchohohohohohohoh cccccccããã ããã giiiiiii¸̧̧̧̧ trtrtrtrtrtrÞÞÞÞÞÞ Þ llμlμlμll  
1 1

0.
1 111111

1

111

kh«nnnnng ?????? NÕu kh«ng, em h·y chØ rararararaa chhhhç m

nh÷ngngngnngngg gi¸i¸̧i¸i¸̧̧ tttttttrÞrÞrÞrÞrÞrÞrÞ nnnnnμoμoμoμoμoμoμo ccccccccñañañañañañaa bbbbbbbiÕÕÕiÕiÕiÕiÕnnnnnnn ththththththth××××× ×× cãcãcãcãcãcã tttthÓ t
o b»n»»»»»» g ¸̧c¸ hhch tÝÝÝnhhhhh gigigigigiggig ¸ ¸ ¸̧̧̧̧̧ trtrtrtrtrtrtrt ÞÞÞÞÞÞ ññcña hhph©n thøhøhøhøc ró

ggggggiiiiig

®·

¸̧̧ trã

c ®®®®®®

x¸

V

ph©o ph©n

®· c
íi n

h
nh÷

h«ng

høc ®·

o cãcã g

ho tt¹i x

høc ®·c ®·

øc ®® î

íi ®iÒiÒu

thøc
3

t
3x

o b»
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o b»ng
g gi

NÕ

¸
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chho ccã
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x = = 2 v
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¤n tËp ch ¬ng II 

B¶ng tãm t¾t 

Trong b¶ng tãm t¾t nμy, ta kÝ hiÖu A, B, ... lμ nh÷ng ®a thøc. 

 

I. Kh¸i niÖm vÒ ph©n thøc ®¹i sè vμ tÝnh chÊt cña ph©n thøc ®¹i sè 

1. Ph©n thøc ®¹i sè lμ biÓu thøc cã d¹ng A ,
B

 víi A, B lμ nh÷ng ®a thøc 

vμ B kh¸c ®a thøc 0. 

2. Hai ph©n thøc b»ng nhau : A C
B D

 nÕu A. D = B. C. 

3. TÝnh chÊt c¬ b¶n cña ph©n thøc : nÕu M  0 th× 
A . MA .

B B . M
 

II. C¸c phÐp to¸n trªn tËp hîp c¸c ph©n thøc ®¹i sè 

1. PhÐp céng 

a) Céng hai ph©n thøc cïng mÉu thøc : A B A B .
M M M

 

b) Céng hai ph©n thøc kh¸c mÉu thøc : 

 Quy ®ång mÉu thøc ; 

 Céng hai ph©n thøc cã cïng mÉu thøc võa t×m ® îc. 

2. PhÐp trõ 

a) Ph©n thøc ®èi cña A
B

 kÝ hiÖu bëi A .
B

 

A A A .
B B B

 

b) A C A C .
B D B D

 

3. PhÐp nh©n 
A . CA C. .

B D B . D
 

4. PhÐp chia 

a) Ph©n thøc nghÞch ®¶o cña ph©n thøc A
B

 kh¸c 0 lμ B .
A

 

b) A C A D C.: 0 .
B D B C D
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¤n tËp ch ¬ng II

B¶ng tãm t¾t

Trong b¶ng tãm t¾t nμy, ta kÝ hiÖu A, B, ... lμ nh÷ng ®a thøc. 

I. Kh¸i niÖm vÒ ph©n thøc ®¹i sè vμ tÝnh chÊt cña ph©n thøc ®¹i sè 

1. Ph©n thøc ®¹i sè lμ biÓu thøc cã d¹ng A ,
B

 víi A, B lμ nh÷ng ®a thøc 

vμ B kh¸c ®a thøc 0.

2. Hai ph©n thøc b»ng nhau : A C
B D

 nÕu A. D = B. C

3. TÝnh chÊt c¬ b¶n cña ph©n thøc : nÕu M  0 th×
B

II. C¸c phÐp to¸n trªn tËp hîp c¸c ph©n thøc ®¹i sè 

1. PhÐp céng

a) Céng hai p B .
M

b) Céng hai p

 Quy ®ång m

 Céng hai p c.

2. PhÐp trõ 

a) Ph©n thøc 

b) A C
B D B D

C
D

3. PhÐp nh©n 
A . CA C. .

B D B . D

4. PhÐp chia

a) Ph©n thøc nghÞch ®¶o cña ph©n thøc A
B

 kh¸c 0 lμ B .
A

b) A C A D C: 0 .C A D C
B D B C D

: A D C.
B C D

. P

D

s

M

c

B DB

p
B

p 

g

p

p

m

ph

B

to¸̧̧̧̧n trªn tËpËpËpËpËpËpËp hhhhhhîpîppîpîpp cccccc¸c¸c¸c¸̧c¸c¸c ppppppph©hhhhhh n thøc ®¹i

g 

ph©nnnnnn ttttttthhhhøh c cccïccccc ng mÉu ttttthøccc : A BA BA BA BA BA BA B A
M MMMMMMMM M

BBBBBB
MMMMM

ph©nnnnn thøcccc ccc kh¸cccc mmmmÉuÉÉuÉuÉuÉ ttttthøccc  : 

mÉuuuuu tttththttt øc ;;;;;; 

h©nnn thøhøhøhøhøhøøc cããããããã cïcïcïcïc nng mmmÉÉÉÉu thhhhøh cccc vvvvvõvv a t×t×t×t××t×t××m ®® îc

®èi cña AAAAA
B

kkkÝÝÝ hihihihihiÖuÖuÖuÖuÖuÖuÖu bbbbbbbëiëiëiëiëëiëi AAAAAA .
B

A A A .
B BB BB BB BB BB BB B BBBBBBB

A CCC .
B D
A
BBB

ÉÉÉuu t

¹i

. Ph3. PhÐ

D
C
D
C
D

cñaña A

cïngg

u thø

høøc : A

thøø

nh©np

BBB
AAA

B
kÝ h

Éu t øhø

: 
MM MMM

BB

¹¹i sè

. CCCCCCCCCCCCCC. . .... .

×
A .A .A .A .A .A .A .A .A .AA MMMMMMMMMMMMMMAAAAAAAAAAAAA .........
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A. C©u hái 

1. §Þnh nghÜa ph©n thøc ®¹i sè. Mét ®a thøc cã ph¶i lμ ph©n thøc ®¹i sè 
kh«ng ? Mét sè thùc bÊt k× cã ph¶i lμ mét ph©n thøc ®¹i sè kh«ng ? 

2. §Þnh nghÜa hai ph©n thøc ®¹i sè b»ng nhau.  

3. Ph¸t biÓu tÝnh chÊt c¬ b¶n cña ph©n thøc ®¹i sè. 

4. Nªu quy t¾c rót gän mét ph©n thøc ®¹i sè. H·y rót gän ph©n thøc 
3

8x 4 .
8x 1

 

5. Muèn quy ®ång mÉu thøc cña nhiÒu ph©n thøc cã mÉu thøc kh¸c nhau ta 
lμm thÕ nμo ? 

H·y quy ®ång mÉu thøc cña hai ph©n thøc : 
2

x

x 2x 1
 vμ 

2
3 .

5x 5
 

6. Ph¸t biÓu c¸c quy t¾c : céng hai ph©n thøc cïng mÉu thøc, céng hai ph©n 

thøc kh¸c mÉu thøc. Lμm tÝnh céng : 
3 2
3x x 1 .

x 1 x x 1
 

7. Hai ph©n thøc nh  thÕ nμo ® îc gäi lμ hai ph©n thøc ®èi nhau ? T×m ph©n 

thøc ®èi cña ph©n thøc x 1 .
5 2x

  

8. Ph¸t biÓu quy t¾c trõ hai ph©n thøc ®¹i sè. 

9. Ph¸t biÓu quy t¾c nh©n hai ph©n thøc ®¹i sè. 

10. Cho ph©n thøc 
A

B
 kh¸c 0, viÕt ph©n thøc nghÞch ®¶o cña nã. 

11. Ph¸t biÓu quy t¾c chia hai ph©n thøc ®¹i sè.  

12. Gi¶ sö 
A(x)

B(x)
 lμ mét ph©n thøc cña biÕn x. H·y nªu ®iÒu kiÖn cña biÕn ®Ó gi¸ 

trÞ cña ph©n thøc ® îc x¸c ®Þnh. 

B. Bμi tËp 

57. Chøng tá mçi cÆp ph©n thøc sau b»ng nhau : 

a) 3
2x 3

 vμ 
2
3x 6

2x x 6
 ;     b) 2

x 4
 vμ 

2

3 2
2x 6x .

x 7x 12x
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A. C©u hái 

1. §Þnh nghÜa ph©n thøc ®¹i sè. Mét ®a thøc cã ph¶i lμ ph©n thøc ®¹i sè 
kh«ng ? Mét sè thùc bÊt k× cã ph¶i lμ mét ph©n thøc ®¹i sè kh«ng ? 

2. §Þnh nghÜa hai ph©n thøc ®¹i sè b»ng nhau. 

3. Ph¸t biÓu tÝnh chÊt c¬ b¶n cña ph©n thøc ®¹i sè. 

4. Nªu quy t¾c rót gän mét ph©n thøc ®¹i sè. H·y rót gän ph©n thøc
3

8x 4 .
8x 13

5. Muèn quy ®ång mÉu thøc cña nhiÒu ph©n thøc cã mÉu thøc kh¸c nhau ta
lμm thÕ nμo ? 

H·y quy ®ång m
1

 v
2
3 .

5x 52

6. Ph¸t biÓu c¸c q u thøc, céng hai ph©n 

thøc kh¸c mÉu t .
1

7. Hai ph©n thøc n ®èi nhau ? T×m ph©n 

thøc ®èi cña ph©

8. Ph¸t biÓu quy t¾

9. Ph¸t biÓu quy t¾

10. Cho ph©n thøc
A

a nã. 

11. Ph¸t biÓu quy t¾

12. Gi¶ sö 
A(x)

B(x)
 lμ mét ph©n thøc cña biÕn x. H·y nªu ®iÒu kiÖn cña biÕn ®Ó gi¸

trÞ cña ph©n thøc ® îc x¸c ®Þnh.

B. Bμi tËp

57. Chøng tá mçi cÆp ph©n thøc sau b»ng nhau :

a) 3
2x 3

 vμ
2
3x 6

2x x 62 xx
 ;     b) 2

x 4
 vμ

2

3 2
2x 6x2

.
x 7x 12x3 27x7x2

cñ
x)

q

1

u

B

¾

B

m

q

t

n

©

¾

¾

A

mÉu thøc cña hai php ©n thøc : 
222

x

22222x 22x22

quy ttt¾c : ccécécécécéng hhaiaiaiaiaia phhhhh©n thøc cïng mmmÉu

thøcccc. LLLLμLμLL m tÝtÝtÝtÝtÝtÝÝtÝnh céng ::::
3 23 23 22222
33x33x3x3x xxx 1

x 1 x x3 23 23 2222 x

nh ttttthhÕ nnnnnnnμo ® îcîcîc gggggääiii lμ hai phhhhh©n tttthhhhøc 

©n thhhhhhøøcøcøcøcøø  xxx 1xxxx .
5 2xxx

 

¾c trrrõõõ haiiiiiii phppppp ©n thø ®®®®¹i sè. 

¾c nhhhhh©n hhhhhhhhaiaiaiai pppph©hh©h©h©©nnnnnn ththththtththøccc ®®®®®®®¹i¹¹i¹i¹¹i ssssèèèè. 

A

B
kkkkkkh¸̧̧̧̧̧̧c 0, viÕÕt t phppppp ©n thøcc ngggghÞchhhh ®®®®®¶ooo cñ

¾c chia hai ph©n thththhhthhhhøcøcøcøcøcøcø ®®®®®®®®¹i sè.  c

c 0

phphpphpp øccc ®

c cccccc mÉ

cñ

söö
A

B
¶ s

u qu

(

quy 

B

A
 kh

h©n ©n ha

i phi ph©n

2x

c gägäi l

x3
3x
3

x
c cïc ï

2

xxx

ph
(

ph©n
x)

)
 lμ m

(

c chic chia

h¸cc 0, 

ph©nn

thøc ®

ha

1

i p

x2x2

g mÉ
x
mÉu 

1

©
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58. Thùc hiÖn c¸c phÐp tÝnh sau : 

a) 2x 1 2x 1 4x:
2x 1 2x 1 10x 5

 ;   b) 
2
1 2 x 1: x 2

x 1 xx x
 ; 

c) 
3

2 2 2
1 x x 1 1. .

x 1 x 1 x 2x 1 1 x
 

59. a) Cho biÓu thøc 
xP yP .

x P y P
 Thay P = 

xy
x y

 vμo biÓu thøc ®· cho råi 

rót gän biÓu thøc. 

b) Cho biÓu thøc 
2 2

2 2
P Q .

P Q
 Thay P = 

2 2
2xy

x y
 vμ Q = 

2 2
2xy

x y
 vμo biÓu 

thøc ®· cho råi rót gän biÓu thøc. 

60. Cho biÓu thøc 
2

2
x 1 3 x 3 4x 4. .

2x 2 2x 2 5x 1
 

a) H·y t×m ®iÒu kiÖn cña x ®Ó gi¸ trÞ cña biÓu thøc ® îc x¸c ®Þnh. 

b) Chøng minh r»ng khi gi¸ trÞ cña biÓu thøc ® îc x¸c ®Þnh th× nã kh«ng phô 
thuéc vμo gi¸ trÞ cña biÕn x. 

61. T×m ®iÒu kiÖn cña x ®Ó gi¸ trÞ cña biÓu thøc 
2

2 2 2
5x 2 5x 2 x 100.

x 10x x 10x x 4
 

® îc x¸c ®Þnh. TÝnh gi¸ trÞ cña biÓu thøc t¹i x = 20 040. 

62. T×m gi¸ trÞ cña x ®Ó gi¸ trÞ cña ph©n thøc 
2

2
x 10x 25

x 5x
 b»ng 0. 

63. ViÕt mçi ph©n thøc sau d íi d¹ng tæng cña mét ®a thøc vμ mét ph©n thøc 
víi tö thøc lμ mét h»ng sè, råi t×m c¸c gi¸ trÞ nguyªn cña x ®Ó gi¸ trÞ cña 
ph©n thøc còng lμ sè nguyªn : 

a) 
23x 4x 17

x 2
 ;          b) 

2x x 2 .
x 3

 

64. TÝnh gi¸ trÞ cña ph©n thøc trong bμi tËp 62 t¹i x = 1,12 vμ lμm trßn  
kÕt qu¶ ®Õn ch÷ sè thËp ph©n thø ba. 
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58. Thùc hiÖn c¸c phÐp tÝnh sau :

a) 4x:
10x 5

:2x 1 2x 11 2x1 2x
2x 1 2x 1 10x1 2x 11 2x

 ;   b) :1 2 x 1 x 21:: x1 2 x x 2
x

2xxx
2 x 1x x2 x 11
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2
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1 1
2

. 1 1
2x 2x 1 1 x2 2221 x 2x 1 12x 1 122

59. a) Cho biÓu thøc 
xP yP .

x P y P
 Thay P = 

xy
x y

 vμo biÓu thøc ®· cho råi

rót gän biÓu thøc. 

b) Cho biÓu thøc 
2 2

2 2
P Q2

.
P Q2

 Thay P =
2 2
2xy

x y
 vμ Q

2
2xy

 vμo biÓu 

thøc ®· cho råi rót gän biÓu thøc.

60. Cho biÓu thøc 

a) H·y t×m ®iÒu c x¸c ®Þnh.

b) Chøng minh ®Þnh th× nã kh«ng phô
thuéc vμo gi¸ trÞ

61. T×m ®iÒu kiÖn cñ
2

2
x 1002

.
x 42

5x 2 x25x 2

x 10x22 x2x 10x22

® îc x¸c ®Þnh. T

62. T×m gi¸ trÞ cña x  b»ng 0. 

63. ViÕt mçi ph©n thøc sau d íi d¹ng tæng cña mét ®a thøc vμ mét ph©n thøc 
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x 2
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2x x 22
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x 3
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kÕt qu¶ ®Õn ch÷ sè thËp ph©n thø ba. 
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§5. Dùng h×nh b»ng th íc vμ compa. 
Dùng h×nh thang 

VÏ h×nh m  chØ dïng hai dông cô : compa v  th íc. 

1.   Bμi to¸n dùng h×nh 

Ta ®· biÕt vÏ h×nh b»ng nhiÒu dông cô : th íc (th íc th¼ng), compa, ªke, 
th íc ®o gãc,... . Ta xÐt c¸c bμi to¸n vÏ h×nh mμ chØ sö dông hai dông cô lμ 
th íc vμ compa, chóng ® îc gäi lμ c¸c bμi to¸n dùng h×nh. 

Víi th íc, ta cã thÓ : 

 VÏ ® îc mét ® êng th¼ng khi biÕt hai ®iÓm cña nã. 

 VÏ ® îc mét ®o¹n th¼ng khi biÕt hai ®Çu mót cña nã. 

 VÏ ® îc mét tia khi biÕt gèc vμ mét ®iÓm cña tia. 

Víi compa, ta cã thÓ vÏ ® îc mét ® êng trßn khi biÕt t©m vμ b¸n kÝnh cña nã. 

2.   C¸c bμi to¸n dùng h×nh ®· biÕt 

ë h×nh häc líp 6 vμ h×nh häc líp 7, víi th íc vμ compa, ta ®· biÕt c¸ch gi¶i 
c¸c bμi to¸n dùng h×nh sau : 

a) Dùng mét ®o¹n th¼ng b»ng mét ®o¹n th¼ng cho tr íc (h. 46a). 

b) Dùng mét gãc b»ng mét gãc cho tr íc (h. 46b). 

c) Dùng ® êng trung trùc cña mét ®o¹n th¼ng cho tr íc, dùng trung ®iÓm 
cña mét ®o¹n th¼ng cho tr íc (h. 46c). 

 

 

 

 

 

 

 

H×nh 46 
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§5. Dùng h×nh b»ng th íc vμ compa. 
Dùng h×nh thang

VÏ h×nh m  chØ dïng hai dông cô : compa v  th íc. 

1.   Bμi to¸n dùng h×nh 

Ta ®· biÕt vÏ h×nh b»ng nhiÒu dông cô : th íc (th íc th¼ng), compa, ªke, 
th íc ®o gãc,... . Ta xÐt c¸c bμi to¸n vÏ h×nh mμ chØ sö dông hai dông cô lμ 
th íc vμ compa, chóng ® îc gäi lμ c¸c bμi to¸n dùng h×n

Víi th íc, ta cã thÓ :

 VÏ ® îc mét ® ¼ Ó

 VÏ ® îc mét ®

 VÏ ® îc mét t

Víi compa, ta cã m vμ b¸n kÝnh cña nã.

2.   C¸c bμi to¸n d

ë h×nh häc líp a, ta ®· biÕt c¸ch gi¶i 
c¸c bμi to¸n dùn

a) Dùng mét ®o c (h. 46a). 

b) Dùng mét gã

c) Dùng ® êng íc, dùng trung ®iÓm
cña mét ®o¹n th

H×nh 46 
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® ê h¼ khi biÕ h i ®iÓ ñ ã
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t

ã
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¹

ã

® êng th¼ng khi biÕt hai ®iÓm cña nã.

®o¹nnnnn th¼ng khhhhiii i ii bibbbbibiÕtÕÕtÕtÕÕt hhhhhhaiaiaiaiiaiai ®®®®®®®ÇuÇÇuÇÇuÇuÇ  mót cñaa nã. 

tia kkkkkhi bbbbbbiÕiÕiÕiÕiÕii t gèèècccccc vvvvvvμμμμμ méméméémém t ®iiiiiiiiÓmÓmÓÓmÓÓÓmm cñaaaaaaa tia..

ã thÓÓÓÓÓ vvvvvvvÏ ® îîîcîî  mét ® êêêêêng trßn kkkkkkhi bbbbbbbiÕÕÕÕt t©m

dùngngngngngngg h××nnnnnh ®···· biÕi tt  
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c b»»»»»ng mmmmmmét gãc chohohohohohohoo ttttr íc (h. 4666b66 ). 
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d) Dùng tia ph©n gi¸c cña mét gãc cho tr íc (h. 47a). 

e) Qua mét ®iÓm cho tr íc, dùng ® êng th¼ng vu«ng gãc víi mét ® êng 

th¼ng cho tr íc (h. 47b). 

g) Qua mét ®iÓm n»m ngoμi mét ® êng th¼ng cho tr íc, dùng ® êng th¼ng 
song song víi mét ® êng th¼ng cho tr íc (h. 47c). 

h) Dùng tam gi¸c biÕt ba c¹nh, hoÆc biÕt hai c¹nh vμ gãc xen gi÷a, hoÆc biÕt 

mét c¹nh vμ hai gãc kÒ (dùa vμo c¸c bμi to¸n a) vμ b)). 

 

 

 

 

 

 

 

H×nh 47 

Ta ® îc sö dông c¸c bμi to¸n dùng h×nh trªn ®Ó gi¶i c¸c bμi to¸n dùng 
h×nh kh¸c. 

3.   Dùng h×nh thang 

VÝ dô.  Dùng h×nh thang ABCD biÕt ®¸y AB = 3cm, ®¸y CD = 4cm, c¹nh 

bªn AD = 2cm, D  = 70o. 

Gi¶i. (h. 48) 

 
 

 

 

 

H×nh 48 
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d) Dùng tia ph©n gi¸c cña mét gãc cho tr íc (h. 47a). 

e) Qua mét ®iÓm cho tr íc, dùng ® êng th¼ng vu«ng gãc víi mét ® êng 

th¼ng cho tr íc (h. 47b). 

g) Qua mét ®iÓm n»m ngoμi mét ® êng th¼ng cho tr íc, dùng ® êng th¼ng 
song song víi mét ® êng th¼ng cho tr íc (h. 47c). 

h) Dùng tam gi¸c biÕt ba c¹nh, hoÆc biÕt hai c¹nh vμ gãc xen gi÷a, hoÆc biÕt 

mét c¹nh vμ hai gãc kÒ (dùa vμo c¸c bμi to¸n a) vμ b)). 

Ta ® îc sö dôn ¶i c¸c bμi to¸n dùng
h×nh kh¸c. 

3.   Dùng h×nh tha

VÝ dô. Dùng h×nh thang ABCD biÕt ®¸y AB = 3cm, ®¸y CD = 4cm, c¹nh 

bªn AD = 2cm, D  = 70 .

Gi¶i. (h. 48) 

H×nh 48 

. (h. 48)
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a

H××nnh 47 

ng ccccc¸c bbbbbbbμi to¸o¸o¸o¸o¸̧̧n ddùùnnnnng hhh×n×n×n×n×n×n× hhh trªnªnªnªnªnªnª  ®ÓÓÓÓ gi¶

anggggg 

h×nh ththhthththanaanangggggg ABABABABABABCDCDCDCDCDCCDD bbbbbbbbiÕiÕiÕiÕiÕiÕiÕtt ttt t ®¸®¸®¸®¸®¸®¸y yyyyy ABABABABABAB = 33333ccccmcc , 

D = 70oD

dùùùn

H

¶i. (hhi

= 2c

ùngng h×

ang 

i to¸̧

HH×nh

8) 48

DD

h than

dùnng
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a) Ph©n tÝch 

Gi¶ sö ®· dùng ® îc h×nh thang ABCD tho¶ m·n yªu cÇu cña ®Ò bμi. Tam 
gi¸c ACD dùng ® îc v× biÕt hai c¹nh vμ gãc xen gi÷a. §iÓm B ph¶i tho¶ 
m·n hai ®iÒu kiÖn : 

 B n»m trªn ® êng th¼ng ®i qua A vμ song song víi CD. 

 B c¸ch A mét kho¶ng 3cm nªn n»m trªn ® êng trßn t©m A b¸n kÝnh 3cm. 

b)  C¸ch dùng 

 Dùng ACD cã oD 70 , DC = 4cm, DA = 2cm. 

 Dùng tia Ax song song víi DC (tia Ax vμ ®iÓm C n»m trong cïng mét nöa 
mÆt ph¼ng bê AD). 

 Dùng ®iÓm B trªn tia Ax sao cho AB = 3cm. KÎ ®o¹n th¼ng BC. 

c)  Chøng minh 

Tø gi¸c ABCD lμ h×nh thang v× AB // CD. 

H×nh thang ABCD cã CD = 4cm, D  = 70o, AD = 2cm, AB = 3cm nªn tho¶ 
m·n yªu cÇu cña bμi to¸n. 

d) BiÖn luËn 
Ta lu«n dùng ® îc mét h×nh thang tho¶ m·n ®iÒu kiÖn cña ®Ò bμi. 

Bμi tËp 
29. Dùng tam gi¸c ABC vu«ng t¹i A, biÕt c¹nh huyÒn BC = 4cm, gãc nhän 

oB 65 .  

30. Dùng tam gi¸c ABC vu«ng t¹i B, biÕt c¹nh huyÒn AC = 4cm, c¹nh gãc 
vu«ng BC = 2cm. 

31. Dùng h×nh thang ABCD (AB // CD), biÕt AB = AD = 2cm, AC = DC = 4cm. 

LuyÖn tËp 

32. H·y dùng mét gãc b»ng o30 . 

33. Dùng h×nh thang c©n ABCD, biÕt ®¸y CD = 3cm, ® êng chÐo AC = 4cm, 
oD 80 . 

34. Dùng h×nh thang ABCD, biÕt oD 90 , ®¸y CD = 3cm, c¹nh bªn AD = 2cm, 
c¹nh bªn BC = 3cm. 
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a) Ph©n tÝch

Gi¶ sö ®· dùng ® îc h×nh thang ABCD tho¶ m·n yªu cÇu cña ®Ò bμi. Tam
gi¸c ACD dùng ® îc v× biÕt hai c¹nh vμ gãc xen gi÷a. §iÓm B ph¶i tho¶
m·n hai ®iÒu kiÖn : 

 B n»m trªn ® êng th¼ng ®i qua A vμ song song víi CD. 

 B c¸ch A mét kho¶ng 3cm nªn n»m trªn ® êng trßn t©m A b¸n kÝnh 3cm.

b)  C¸ch dùng

 Dùng ACD cã oD 70 , DC = 4cm, DA = 2cm.

 Dùng tia Ax song song víi DC (tia Ax vμ ®iÓm C n»m trong cïng mét nöa
mÆt ph¼ng bê AD). 

 Dùng ®iÓm B trªn tia Ax sao cho AB = 3cm. KÎ ®o¹n th¼ng BC. 

c)  Chøng minh

Tø gi¸c ABCD l

H×nh thang ABC m, AB = 3cm nªn tho¶ 
m·n yªu cÇu cñ

d) BiÖn luËn 
Ta lu«n dùng ® cña ®Ò bμi. 

29. Dùng tam gi¸c ABC vu«ng t¹i A, biÕt c¹nh huyÒn BC = 4cm, gãc nhän
oB 65 .o

30. Dùng tam gi¸c AC = 4cm, c¹nh gãc 
vu«ng BC = 2cm

31. Dùng h×nh thang ABCD (AB // CD), biÕt AB = AD = 2cm, AC = DC = 4cm.

LuyÖn tËp 

32. H·y dùng mét gãc b»ng o30 .o

33. Dùng h×nh thang c©n ABCD, biÕt ®¸y CD = 3cm, ® êng chÐo AC = 4cm,
oD 80 .

34. Dùng h×nh thang ABCD, biÕt oD 90 , ®¸y CD = 3cm, c¹nh bªn AD = 2cm, 
c¹nh bªn BC = 3cm. 
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§6. §èi xøng trôc 

 

V× sao cã thÓ gÊp tê giÊy l m 
t  ®Ó c¾t ch÷ H (h. 49) ? 

H×nh 49 

 
1.   Hai ®iÓm ®èi xøng qua mét ® êng th¼ng 

 ?1  Cho ® êng th¼ng d vμ mét ®iÓm A kh«ng thuéc d. H·y vÏ ®iÓm A' sao cho d 

lμ ® êng trung trùc cña ®o¹n th¼ng AA'. 

 Cho h×nh 50. Ta gäi A' lμ ®iÓm ®èi xøng víi ®iÓm A qua ® êng th¼ng d, 
A lμ ®iÓm ®èi xøng víi ®iÓm A' qua ® êng th¼ng d, hai ®iÓm A vμ A' lμ hai 
®iÓm ®èi xøng víi nhau qua ® êng th¼ng d. 

§Þnh nghÜa 

Hai ®iÓm gäi l  ®èi xøng víi nhau qua 
® êng th¼ng d nÕu d l  ® êng trung trùc 
cña ®o¹n th¼ng nèi hai ®iÓm ®ã. 

Quy íc. NÕu ®iÓm B n»m trªn ® êng th¼ng d 
th× ®iÓm ®èi xøng víi B qua ® êng th¼ng d 
còng lμ ®iÓm B (h. 50). 

2.   Hai h×nh ®èi xøng qua mét ® êng th¼ng 

 ?2   Cho ® êng th¼ng d vμ ®o¹n th¼ng AB (h. 51). 

 VÏ ®iÓm A' ®èi xøng víi A qua d. 

 VÏ ®iÓm B' ®èi xøng víi B qua d. 

 LÊy ®iÓm C thuéc ®o¹n th¼ng AB, vÏ ®iÓm 
C' ®èi xøng víi C qua d. 

 

 

 
 
 

H×nh 50 

 

 

 

 

 
H×nh 51 
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§6. §èi xøng trôc

V× sao cã thÓ gÊp tê giÊy l m 
t  ®Ó c¾t ch÷ H (h. 49) ?

H×nh 49 

1.   Hai ®iÓm ®èi xøng qua mét ® êng th¼ng

?1 Cho ®®® êng th¼ng d vμ mét ®iÓm A kh«ng thuéc d. H·y vÏ ®iÓm A' sao cho d 

lμ ®®® êng trung t

 Cho h×nh 50. A qua ® êng th¼ng d, 
A lμ ®iÓm ®èi x ai ®iÓm A vμ A' lμ hai 
®iÓm ®èi xøng v

§Þnh nghÜa

Hai ®iÓm gäi
®®® êng th¼ng d
cña ®o¹n th¼n

Quy íc. NÕu ®
th× ®iÓm ®èi xø
còng lμ ®iÓm B (

2.   Hai h×nh ®èi xøng qua mét ® êng th¼ng

?2   Cho ®®® êng th¼ng d vμ ®o¹n th¼ng AB (h. 51).

 VÏ ®iÓm A' ®èi xøng víi A qua d.

 VÏ ®iÓm B' ®èi xøng víi B qua d.

 LÊy ®iÓm C thuéc ®o¹n th¼ng AB, vÏ ®iÓm 
C' ®èi xøng víi C qua d.
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 Dïng th íc ®Ó kiÓm nghiÖm r»ng ®iÓm C' 
thuéc ®o¹n th¼ng A'B'.  

Trªn h×nh 52, hai ®o¹n th¼ng AB vμ A'B' gäi 
lμ hai ®o¹n th¼ng ®èi xøng víi nhau qua 
® êng th¼ng d. 

Tæng qu¸t, ta ®Þnh nghÜa : Hai h×nh gäi lμ  
®èi xøng víi nhau qua ® êng th¼ng d nÕu 
mçi ®iÓm thuéc h×nh nμy ®èi xøng víi mét 
®iÓm thuéc h×nh kia qua ® êng th¼ng d vμ 
ng îc l¹i. 

§ êng th¼ng d gäi lμ trôc ®èi xøng cña hai h×nh ®ã. 

Trªn h×nh 53, ta cã : 

 Hai ®o¹n th¼ng AB vμ A'B' ®èi xøng víi nhau qua trôc d ; 

 Hai ® êng th¼ng AC vμ A'C' ®èi xøng víi nhau qua trôc d ; 

 Hai gãc ABC vμ A'B'C' ®èi xøng víi nhau qua trôc d ; 

 Hai tam gi¸c ABC vμ A'B'C' ®èi xøng víi nhau qua trôc d. 

 

 

 

 

 

 

 

H×nh 53           H×nh 54 

Ng êi ta chøng minh ® îc r»ng : NÕu hai ®o¹n th¼ng (gãc, tam gi¸c) ®èi 

xøng víi nhau qua mét ® êng th¼ng th× chóng b»ng nhau. 

Trªn h×nh 54, ta cã hai h×nh H vμ H ' ®èi xøng víi nhau qua trôc d. 

 

 

 

 

 

 

H×nh 52 
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 Dïng th íc ®Ó kiÓm nghiÖm r»ng ®iÓm C' 
thuéc ®o¹n th¼ng A'B'. 

Trªn h×nh 52, hai ®o¹n th¼ng AB vμ A'B' gäi
lμ hai ®o¹n th¼ng ®èi xøng víi nhau qua 
®®® êng th¼ng d.

Tæng qu¸t, ta ®Þnh nghÜa : Hai h×nh gäi lμ 
®èi xøng víi nhau qua ®®® êng th¼ng d nÕu 
mçi ®iÓm thuéc h×nh nμy ®èi xøng víi mét 
®iÓm thuéc h×nh kia qua ®®® êng th¼ng d vμ
ng îc l¹i. 

§ êng th¼ng d gäi lμ trôc ®èi xøng cña hai h×nh ®ã.g

Trªn h×nh 53, ta

 Hai ®o¹n th¼ng AB vμ A'B' ®èi xøng víi nhau qua trôc d ; 

 Hai ® êng th¼ng AC vμ A'C' ®èi xøng víi nhau qua trôc d ; 

 Hai gãc ABC vμ A'B'C' ®èi xøng víi nhau qua trôc d ;

 Hai tam gi¸c ABC vμ A'B'C' ®èi xøng víi nhau qua trôc d. 

H×nh 53           H×nh 54 

Ng êi ta chøng minh ® îc r»ng : NÕu hai ®o¹n th¼ng (gãc, tam gi¸c) ®èi 

xøng víi nhau qua mét ®®® êng th¼ng th× chóng b»ng nhau. 

Trªn h×nh 54, ta cã hai h×nh H vμ HH H ' ®èi xøng víi nhau qua trôc d.
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3.  H×nh cã trôc ®èi xøng 

 ?3  Cho tam gi¸c ABC c©n t¹i A, ® êng cao AH (h. 55). T×m h×nh ®èi xøng víi 

mçi c¹nh cña tam gi¸c ABC qua AH. 

 Trªn h×nh 55, ®iÓm ®èi xøng víi mçi ®iÓm thuéc c¹nh 
cña tam gi¸c ABC qua AH còng thuéc c¹nh cña tam 
gi¸c ABC. Ta nãi ® êng th¼ng AH lμ trôc ®èi xøng cña 
tam gi¸c ABC. 

Tæng qu¸t, ta ®Þnh nghÜa : § êng th¼ng d gäi lμ trôc ®èi 

xøng cña h×nh H nÕu ®iÓm ®èi xøng víi mçi ®iÓm 

thuéc h×nh H qua ® êng th¼ng d còng thuéc h×nh H. 

Trong tr êng hîp nμy ta cßn nãi r»ng h×nh H cã trôc ®èi xøng d. 

 ?4  Mçi h×nh sau cã bao nhiªu trôc ®èi xøng ? 

a) Ch÷ c¸i in hoa A (h. 56a) 

b) Tam gi¸c ®Òu ABC (h. 56b) 

c) § êng trßn t©m O (h. 56c). 

 
 

 

 

 

 

 

H×nh 56 

 

 

 

 

 

 

 

H×nh 55 
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3.  H×nh cã trôc ®èi xøng 

?3 Cho tam gi¸c ABC c©n t¹i A, ®®® êng cao AH (h. 55). T×m h×nh ®èi xøng víi 

mçi c¹nh cña tam gi¸c ABC qua AH. 

 Trªn h×nh 55, ®iÓm ®èi xøng víi mçi ®iÓm thuéc c¹nh
cña tam gi¸c ABC qua AH còng thuéc c¹nh cña tam 
gi¸c ABC. Ta nãi ® êng th¼ng AH lμ trôc ®èi xøng cña
tam gi¸c ABC.

Tæng qu¸t, ta ®Þnh nghÜa : § êng th¼ng d gäi lμ trôc ®èi

xøng cña h×nh H nÕu ®iÓm ®èi xøng víi mçi ®iÓm H
còng thuéc h×nhH.

Trong tr êng hî ®èi xøng d. 

?4 Mçi h×nh sau cã

a) Ch÷ c¸i in ho

b) Tam gi¸c ®Òu

c) § êng trßn t©
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Ng êi ta chøng minh ® îc ®Þnh lÝ sau :  

§ êng th¼ng ®i qua trung ®iÓm hai ®¸y 
cña h×nh thang c©n l  trôc ®èi xøng cña 
h×nh thang c©n ®ã. 

Trªn h×nh 57, ® êng th¼ng HK lμ trôc ®èi xøng 

cña h×nh thang c©n ABCD. 

Bμi tËp 

35. VÏ h×nh ®èi xøng víi c¸c h×nh ®· cho qua trôc d (h. 58). 

 

 

 

 

 
 
 

 

 

H×nh 58 

36. Cho gãc xOy cã sè ®o 50o, ®iÓm A n»m trong gãc ®ã. VÏ ®iÓm B ®èi xøng 

víi A qua Ox, vÏ ®iÓm C ®èi xøng víi A qua Oy. 

a) So s¸nh c¸c ®é dμi OB vμ OC. 

b) TÝnh sè ®o gãc BOC. 

37. T×m c¸c h×nh cã trôc ®èi xøng trªn h×nh 59. 
 
 

 
      a)     b)      c)      d)     e)    g)     h)          i) 

H×nh 59 

 

 

 

 
 
 

H×nh 57 
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Ng êi ta chøng minh ® îc ®Þnh lÝ sau : 

Trªn h×nh 57, ® êng th¼ng HK lμ trôc ®èi xøng 

cña h×nh thang c©n ABCD.

Bμi tËp

35. VÏ h×nh ®èi xøng víi c¸c h×nh ®· cho qua trôc d (h. 58

36. Cho gãc xOy cã  VÏ ®iÓm B ®èi xøng

víi A qua Ox, vÏ ®iÓm C ®èi xøng víi A qua Oy. 

a) So s¸nh c¸c ®é dμi OB vμ OC. 

b) TÝnh sè ®o gãc BOC.

37. T×m c¸c h×nh cã trôc ®èi xøng trªn h×nh 59. 

      a)     b)      c)      d)     e)    g)     h)          i)

H×nh 59 

§ êng th¼ng ®i qua trung ®iÓm hai ®¸y 
cña h×nh thang c©n lll  trôc ®èi xøng cña
h×nh thang c©n ®ã.
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38. Thùc h nh. C¾t mét tÊm b×a h×nh tam gi¸c c©n, mét tÊm b×a h×nh thang c©n. 

H·y cho biÕt ® êng nμo lμ trôc ®èi xøng cña mçi h×nh, sau ®ã gÊp mçi tÊm 
b×a ®Ó kiÓm tra l¹i ®iÒu ®ã. 

LuyÖn tËp 

39. a) Cho hai ®iÓm A, B thuéc cïng mét nöa mÆt 

ph¼ng cã bê lμ ® êng th¼ng d (h. 60). Gäi C lμ 
®iÓm ®èi xøng víi A qua d. Gäi D lμ giao ®iÓm 

cña ® êng th¼ng d vμ ®o¹n th¼ng BC. Gäi E lμ 

®iÓm bÊt k× cña ® êng th¼ng d (E kh¸c D). 
Chøng minh r»ng AD + DB < AE + EB. 

b) B¹n Tó ®ang ë vÞ trÝ A, cÇn ®Õn bê s«ng d lÊy n íc råi ®i ®Õn vÞ trÝ B 
(h. 60). Con ® êng ng¾n nhÊt mμ b¹n Tó nªn ®i lμ con ® êng nμo ? 

40. Trong c¸c biÓn b¸o giao th«ng sau ®©y, biÓn nμo cã trôc ®èi xøng ? 

a) BiÓn nguy hiÓm : ® êng hÑp hai bªn (h. 61a) ; 

b) BiÓn nguy hiÓm : ® êng giao víi ® êng s¾t cã rμo ch¾n (h. 61b) ; 

c) BiÓn nguy hiÓm : ® êng u tiªn gÆp ® êng kh«ng u tiªn bªn ph¶i (h. 61c) ; 

d) BiÓn nguy hiÓm kh¸c (h. 61d). 

 

 
 

 

 

 
H×nh 61 (viÒn ®á, nÒn vμng) 

41. C¸c c©u sau ®óng hay sai ? 
a) NÕu ba ®iÓm th¼ng hμng th× ba ®iÓm ®èi xøng víi chóng qua mét trôc 
còng th¼ng hμng. 

b) Hai tam gi¸c ®èi xøng víi nhau qua mét trôc th× cã chu vi b»ng nhau. 

c) Mét ® êng trßn cã v« sè trôc ®èi xøng. 

d) Mét ®o¹n th¼ng chØ cã mét trôc ®èi xøng. 

 

 

 

 

H×nh 60 
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38. Thùc h nh. C¾t mét tÊm b×a h×nh tam gi¸c c©n, mét tÊm b×a h×nh thang c©n. 

H·y cho biÕt ® êng nμo lμ trôc ®èi xøng cña mçi h×nh, sau ®ã gÊp mçi tÊm 
b×a ®Ó kiÓm tra l¹i ®iÒu ®ã.

LuyÖn tËp 

39. a) Cho hai ®iÓm A, B thuéc cïng mét nöa mÆt 

ph¼ng cã bê lμ ® êng th¼ng d (h. 60). Gäi C lμ 
®iÓm ®èi xøng víi A qua d. Gäi D lμ giao ®iÓm 

cña ® êng th¼ng d vμ ®o¹n th¼ng BC. Gäi E lμ 

®iÓm bÊt k× cña ® êng th¼ng d (E kh¸c D). 
Chøng minh r»n

b) B¹n Tó ®ang íc råi ®i ®Õn vÞ trÝ B
(h. 60). Con ® êng ng¾n nhÊt mμ b¹n Tó nªn ®i lμ con ® êng nμo ? 

40. Trong c¸c biÓn b¸o giao th«ng sau ®©y, biÓn nμo cã trôc ®èi xøng ?

a) BiÓn nguy hiÓ

b) BiÓn nguy hiÓ h¾n (h. 61b) ;

c) BiÓn nguy hiÓ ªn bªn ph¶i (h. 61c) ; 

d) BiÓn nguy hiÓ

H×nh 61 (viÒn ®á, nÒn vμng)

41. C¸c c©u sau ®óng hay sai ? 
a) NÕu ba ®iÓm th¼ng hμng th× ba ®iÓm ®èi xøng víi chóng qua mét trôc 
còng th¼ng hμng. 

b) Hai tam gi¸c ®èi xøng víi nhau qua mét trôc th× cã chu vi b»ng nhau.

c) Mét ® êng trßn cã v« sè trôc ®èi xøng. 

d) Mét ®o¹n th¼ng chØ cã mét trôc ®èi xøng. 
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42. §è. 
a) H·y tËp c¾t ch÷ D (h. 62a) b»ng 
c¸ch gÊp ®«i tê giÊy. KÓ tªn mét vμi 
ch÷ c¸i kh¸c (kiÓu ch÷ in hoa) cã trôc 
®èi xøng. 

b) V× sao ta cã thÓ gÊp tê giÊy lμm t  
®Ó c¾t ch÷ H (h. 62b) ? 

 

Cã thÓ em ch a biÕt 

Tia s¸ng v  ® êng ®i cña qu¶ bi-a 

Trªn h×nh 63, tia s¸ng tõ A chiÕu tíi mÆt g ¬ng d t¹i ®iÓm B v  t¹o víi d mét 
gãc m th× bao giê nã còng ph¶n x¹ l¹i theo tia BC t¹o víi d mét gãc còng b»ng m. 
C¸c tia BA v  BC ®èi xøng víi nhau qua ® êng vu«ng gãc víi d t¹i B. 

 

 

 

 

H×nh 63 

Còng trªn h×nh 63, qu¶ bi-a tõ A ch¹m v o d 
(th nh cña b n bi-a) t¹i ®iÓm B v  t¹o víi d mét 
gãc m th× bao giê nã còng bËt l¹i theo tia BC t¹o 
víi d mét gãc còng b»ng m. C¸c tia BA v  BC 
®èi xøng víi nhau qua ® êng vu«ng gãc 

víi d t¹i B. 

Trªn mÆt b n bi-a EFGH cã hai qu¶ bi-a ë A v  
C (h. 64). Quan s¸t trªn h×nh vÏ, ta thÊy : NÕu ta 
®¸nh v o qu¶ bi-a ë A sao cho nã ®Ëp v o th nh 
b n EF t¹i ®iÓm B th× qu¶ bi-a ®ã sÏ bËt l¹i v  

®Ëp v o qu¶ bi-a ë C. 

 

 

 

 
 

H×nh 62 
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42. §è. 
a) H·y tËp c¾t ch÷ D (h. 62a) b»ng 
c¸ch gÊp ®«i tê giÊy. KÓ tªn mét vμi 
ch÷ c¸i kh¸c (kiÓu ch÷ in hoa) cã trôc
®èi xøng.

b) V× sao ta cã thÓ gÊp tê giÊy lμm t
®Ó c¾t ch÷ H (h. 62b) ?

Cã thÓ em ch a biÕt 

a

Trªn h×nh 63, tia Óm B v  t¹o víi d mét 
gãc m th× bao giê nã còng ph¶n x¹ l¹i theo tia BC t¹o víi d mét gãc còng b»ng m.
C¸c tia BA v  BC íi d t¹i B. ¹

H×nh 63 

Còng trªn h×nh 6
(th nh cña b n bi-a) t¹i ®iÓm B v ¹ é
gãc m th× bao giê nã còng bËt l¹i theo tia BC t¹o 
víi d mét gãc còng b»ng m. C¸c tia BA v  BC 
®èi xøng víi nhau qua ® êng vu«ng gãc 

víi d t¹i B.

Trªn mÆt b n bi-a EFGH cã hai qu¶ bi-a ë A v
C (h. 64). Quan s¸t trªn h×nh vÏ, ta thÊy : NÕu ta
®¸nh v o qu¶ bi-a ë A sao cho nã ®Ëp v o th nh 
b n EF t¹i ®iÓm B th× qu¶ bi-a ®ã sÏ bËt l¹i v

®Ëp v o qu¶ bi-a ë C. 

H×nh 62

H×nh 64 
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§7. H×nh b×nh hμnh 

Khi hai ®Üa c©n n©ng 
lªn v  h¹ xuèng (h. 65), 
ABCD lu«n lu«n l  
h×nh g× ? 

H×nh 65 

1.  §Þnh nghÜa 

 ?1   C¸c c¹nh ®èi cña tø gi¸c ABCD trªn h×nh 66 cã g× ®Æc biÖt ? 

 Tø gi¸c ABCD trªn h×nh 66 lμ mét h×nh b×nh hμnh.  

H×nh b×nh h nh l  tø gi¸c cã c¸c c¹nh ®èi song song. 

 

 

 
 

H×nh 66          H×nh 67 

Tø gi¸c ABCD lμ h×nh b×nh hμnh   
AB // CD

AD // BC
 

 Tõ ®Þnh nghÜa h×nh b×nh hμnh vμ h×nh thang, ta suy ra : H×nh b×nh hμnh 
lμ mét h×nh thang ®Æc biÖt (h×nh b×nh hμnh lμ h×nh thang cã hai c¹nh bªn 
song song). 

2.  TÝnh chÊt 
 ?2  Cho h×nh b×nh hμnh ABCD (h. 67). H·y thö ph¸t hiÖn c¸c tÝnh chÊt vÒ c¹nh, 

vÒ gãc, vÒ ® êng chÐo cña h×nh b×nh hμnh ®ã. 

§Þnh lÝ 

Trong h×nh b×nh h nh : 
a) C¸c c¹nh ®èi b»ng nhau. 
b) C¸c gãc ®èi b»ng nhau. 
c) Hai ® êng chÐo c¾t nhau t¹i trung ®iÓm cña mçi ® êng. 
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§7. H×nh b×nh hμnh

Khi hai ®Üa c©n n©ng 
lªn v  h¹ xuèng (h. 65),
ABCD lu«n lu«n l
h×nh g× ?

H×nh 65 

1.  §Þnh nghÜa

?1   C¸c c¹nh ®èi cña tø gi¸c ABCD trªn h×nh 66 cã g× ®Æ

 Tø gi¸c ABCD trªn h×nh 66 lμ mét h× h b× h hμ h

H×nh song song.

Tø
// CD

// BC

 Tõ ®Þnh nghÜa y ra : H×nh b×nh hμnh 
lμ mét h×nh tha hang cã hai c¹nh bªn 
song song).

2.  TÝnh chÊt
?2 Cho h×nh b×nh hμnh ABCD (h. 67). H·y thö ph¸t hiÖn c¸c tÝnh chÊt vÒ c¹nh, 

vÒ gãc, vÒ ®®® êng chÐo cña h×nh b×nh hμnh ®ã.

§Þnh lÝ

Trong h×nh b×nh h nh : 
a) C¸c c¹nh ®èi b»ng nhau.
b) C¸c gãc ®èi b»ng nhau.
c) Hai ®®® êng chÐo c¾t nhau t¹i trung ®iÓm cña mçi ®®® êng.
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GT ABCD lμ h×nh b×nh hμnh 
  AC c¾t BD t¹i O 

 a) AB = CD, AD = BC 

KL  b) A C, B D  

c) OA = OC, OB = OD 

Chøng minh 

a) H×nh b×nh hμnh ABCD (h. 68) lμ h×nh thang cã 
hai c¹nh bªn AD, BC song song nªn AD = BC, 
AB = CD. 

b) (h. 68). ABC = CDA (c.c.c) suy ra B D. 

Chøng minh t ¬ng tù : A C.  

c) (h. 69) AOB vμ COD cã : 

  AB = CD (c¹nh ®èi h×nh b×nh hμnh) 

  1 1A C  (so le trong, AB // CD) 

  1 1B D  (so le trong, AB // CD). 

Do ®ã AOB = COD (g.c.g), suy ra OA = OC, OB = OD. 

3.   DÊu hiÖu nhËn biÕt 

1. Tø gi¸c cã c¸c c¹nh ®èi song song l  h×nh b×nh h nh. 

2. Tø gi¸c cã c¸c c¹nh ®èi b»ng nhau l  h×nh b×nh h nh. 

3. Tø gi¸c cã hai c¹nh ®èi song song v  b»ng nhau l  h×nh b×nh h nh. 

4. Tø gi¸c cã c¸c gãc ®èi b»ng nhau l  h×nh b×nh h nh. 

5. Tø gi¸c cã hai ® êng chÐo c¾t nhau t¹i trung ®iÓm cña mçi ® êng l  
h×nh b×nh h nh. 

Häc sinh tù chøng minh c¸c dÊu hiÖu nhËn biÕt trªn. 

 

 

 

 

H×nh 68 

 

 

 

 

 

H×nh 69 
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GT ABCD lμ h×nh b×nh hμnh
  AC c¾t BD t¹i O

 a) AB = CD, AD = BC 

KL  b) A C, B D

c) OA = OC, OB = OD 

Chøng minh 

a) H×nh b×nh hμnh ABCD (h. 68) lμ h×nh thang cã
hai c¹nh bªn AD, BC song song nªn AD = BC,
AB = CD. 

b) (h 68) ABC CDA (c.c.c) suy ra B D.

c) (h. 69) AO

  AB = CD (c¹

 1 1A C1  (so

  1 1B D1  (so 

Do ®ã AOB = OD.

3.   DÊu hiÖu nhË

1. Tø gi¸c cã c¸c c¹nh ®èi song song lll  h×nh b×nh h nh.

2. Tø gi¸c cã c¸c c¹nh ®èi b»ng nhau lll  h×nh b×nh h nh.

3. Tø gi¸c cã hai c¹nh ®èi song song v  b»ng nhau lll  h×nh b×nh h nh. 

4. Tø gi¸c cã c¸c gãc ®èi b»ng nhau lll  h×nh b×nh h nh.

5. Tø gi¸c cã hai ®®® êng chÐo c¾t nhau t¹i trung ®iÓm cña mçi ®®® êng lll
h×nh b×nh h nh.

Häc sinh tù chøng minh c¸c dÊu hiÖu nhËn biÕt trªn.ÊÊ

H×nh 68 

H×nh 69 
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 ?3  Trong c¸c tø gi¸c ë h×nh 70, tø gi¸c nμo lμ h×nh b×nh hμnh ? V× sao ? 

 

 

 

 

H×nh 70 

Bμi tËp 

43. C¸c tø gi¸c ABCD, EFGH, MNPQ 
trªn giÊy kÎ « vu«ng ë h×nh 71 cã 
lμ h×nh b×nh hμnh hay kh«ng ? 

44. Cho h×nh b×nh hμnh ABCD. Gäi E 
lμ trung ®iÓm cña AD, F lμ trung 
®iÓm cña BC. Chøng minh r»ng 
BE = DF. 

45. Cho h×nh b×nh hμnh ABCD (AB > BC). 
Tia ph©n gi¸c cña gãc D c¾t AB ë E, 
tia ph©n gi¸c cña gãc B c¾t CD ë F. 

a) Chøng minh r»ng DE // BF. 

b) Tø gi¸c DEBF lμ h×nh g× ? 
V× sao ? 

LuyÖn tËp 

46. C¸c c©u sau ®óng hay sai ? 

a) H×nh thang cã hai c¹nh ®¸y b»ng nhau lμ h×nh b×nh hμnh. 

b) H×nh thang cã hai c¹nh bªn song song lμ h×nh b×nh hμnh. 

c) Tø gi¸c cã hai c¹nh ®èi b»ng nhau lμ h×nh b×nh hμnh. 

d) H×nh thang cã hai c¹nh bªn b»ng nhau lμ h×nh b×nh hμnh. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

H×nh 71 
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?3 Trong c¸c tø gi¸c ë h×nh 70, tø gi¸c nμo lμ h×nh b×nh hμnh ? V× sao ?

H×nh 70 

μ Ë

43. C¸c tø gi¸c AB
trªn giÊy kÎ « v
lμ h×nh b×nh hμn

44. Cho h×nh b×nh h
lμ trung ®iÓm c
®iÓm cña BC. 
BE = DF.

45. Cho h×nh b×nh hμ
Tia ph©n gi¸c cñ
tia ph©n gi¸c cñ

a) Chøng minh r

b) Tø gi¸c DE
V× sao ?

LuyÖn tËp 

46. C¸c c©u sau ®óng hay sai ? 

a) H×nh thang cã hai c¹nh ®¸y b»ng nhau lμ h×nh b×nh hμnh. 

b) H×nh thang cã hai c¹nh bªn song song lμ h×nh b×nh hμnh.

c) Tø gi¸c cã hai c¹nh ®èi b»ng nhau lμ h×nh b×nh hμnh.

d) H×nh thang cã hai c¹nh bªn b»ng nhau lμ h×nh b×nh hμnh. 
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47. Cho h×nh 72, trong ®ã ABCD lμ h×nh 
b×nh hμnh.  
a) Chøng minh r»ng AHCK lμ h×nh 
b×nh hμnh. 
b) Gäi O lμ trung ®iÓm cña HK. 
Chøng minh r»ng ba ®iÓm A, O, C 
th¼ng hμng. 

48. Tø gi¸c ABCD cã E, F, G, H theo thø tù lμ trung ®iÓm cña c¸c c¹nh AB, BC, 
CD, DA. Tø gi¸c EFGH lμ h×nh g× ? V× sao ? 

49. Cho h×nh b×nh hμnh ABCD. Gäi I, K theo thø tù lμ trung ®iÓm cña CD, AB. 
§ êng chÐo BD c¾t AI, CK theo thø tù ë M vμ N. Chøng minh r»ng : 

a) AI // CK. 
b) DM = MN = NB. 

§8. §èi xøng t©m 

C¸c ch÷ c¸i N v  S trªn 
chiÕc la b n (h. 73) cã chung 
tÝnh chÊt sau : ®ã l  c¸c ch÷ 
c¸i cã t©m ®èi xøng. 

 H×nh 73 

1.  Hai ®iÓm ®èi xøng qua mét ®iÓm 

 ?1  Cho ®iÓm O vμ ®iÓm A. H·y vÏ ®iÓm A' sao cho O lμ trung ®iÓm cña ®o¹n 

th¼ng AA'. 
 Cho h×nh 74. Ta gäi A' lμ ®iÓm ®èi xøng víi 

®iÓm A qua ®iÓm O, A lμ ®iÓm ®èi xøng víi 
®iÓm A' qua ®iÓm O, hai ®iÓm A vμ A' lμ hai 
®iÓm ®èi xøng víi nhau qua ®iÓm O. 

§Þnh nghÜa 

Hai ®iÓm gäi l  ®èi xøng víi nhau qua ®iÓm O nÕu O l  trung ®iÓm cña 
®o¹n th¼ng nèi hai ®iÓm ®ã. 

Quy íc. §iÓm ®èi xøng víi ®iÓm O qua ®iÓm O còng lμ ®iÓm O. 

 

 

 

 

H×nh 72 

 

 

H×nh 74 
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47. Cho h×nh 72, trong ®ã ABCD lμ h×nh 
b×nh hμnh.  
a) Chøng minh r»ng AHCK lμ h×nh 
b×nh hμnh. 
b) Gäi O lμ trung ®iÓm cña HK. 
Chøng minh r»ng ba ®iÓm A, O, C 
th¼ng hμng. 

48. Tø gi¸c ABCD cã E, F, G, H theo thø tù lμ trung ®iÓm cña c¸c c¹nh AB, BC, 
CD, DA. Tø gi¸c EFGH lμ h×nh g× ? V× sao ? 

49. Cho h×nh b×nh hμnh ABCD. Gäi I, K theo thø tù lμ trung ®iÓm cña CD, AB.
§ êng chÐo BD c¾t AI, CK theo thø tù ë M vμ N. Chøng minh r»ng :

a) AI // CK.
b) DM = MN = NB.

C¸c ch÷
chiÕc la b
tÝnh chÊt 
c¸i cã t©m

73 

1.  Hai ®iÓm ®èi x

?1 Cho ®iÓm O vμ ®iÓm A. H·y vÏ ®iÓm A' sao cho O lμ trung ®iÓm cña ®o¹n

th¼ng AA'

 Cho h×nh 74. Ta gäi A' lμ ®iÓm ®èi xøng víi 
®iÓm A qua ®iÓm O, A lμ ®iÓm ®èi xøng víi
®iÓm A' qua ®iÓm O, hai ®iÓm A vμ A' lμ hai 
®iÓm ®èi xøng víi nhau qua ®iÓm O.

§Þnh nghÜa 

Hai ®iÓm gäi lll  ®èi xøng víi nhau qua ®iÓm O nÕu O lll  trung ®iÓm cña
®o¹n th¼ng nèi hai ®iÓm ®ã. 

Quy íc. §iÓm ®èi xøng víi ®iÓm O qua ®iÓm O còng lμ ®iÓm O.
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2.  Hai h×nh ®èi xøng qua mét ®iÓm 

 ?2  Cho ®iÓm O vμ ®o¹n th¼ng AB (h. 75). 

 VÏ ®iÓm A' ®èi xøng víi A qua O. 

 VÏ ®iÓm B' ®èi xøng víi B qua O. 

 LÊy ®iÓm C thuéc ®o¹n th¼ng AB, vÏ ®iÓm 
C' ®èi xøng víi C qua O. 

 Dïng th íc ®Ó kiÓm nghiÖm r»ng ®iÓm C' 
thuéc ®o¹n th¼ng A'B'. 

 Trªn h×nh 76, hai ®o¹n th¼ng AB vμ A'B' 
gäi lμ hai ®o¹n th¼ng ®èi xøng víi nhau qua 
®iÓm O. 

Tæng qu¸t, ta ®Þnh nghÜa : Hai h×nh gäi lμ ®èi xøng víi nhau qua ®iÓm O nÕu 
mçi ®iÓm thuéc h×nh nμy ®èi xøng víi mét ®iÓm thuéc h×nh kia qua ®iÓm O 
vμ ng îc l¹i. 
§iÓm O gäi lμ t©m ®èi xøng cña hai h×nh ®ã. 

 Trªn h×nh 77, ta cã : 

 Hai ®o¹n th¼ng AB vμ A'B' ®èi xøng 
víi nhau qua t©m O. 

 Hai ® êng th¼ng AC vμ A'C' ®èi xøng 
víi nhau qua t©m O. 

 Hai gãc ABC vμ A'B'C' ®èi xøng víi 
nhau qua t©m O. 

 Hai tam gi¸c ABC vμ A'B'C' ®èi xøng 
víi nhau qua t©m O. 

Ng êi ta còng chøng minh ® îc r»ng : NÕu 

hai ®o¹n th¼ng (gãc, tam gi¸c) ®èi xøng víi 

nhau qua mét ®iÓm th× chóng b»ng nhau. 

 Trªn h×nh 78, ta cã hai h×nh H vμ H ' ®èi 

xøng víi nhau qua t©m O. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

H×nh 77 

 

 

 

 

H×nh 78 

H×nh 76 

H×nh 75 
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2.  Hai h×nh ®èi xøng qua mét ®iÓm 

 ?2 Cho ®iÓm O vμ ®o¹n th¼ng AB (h. 75).

VÏ ®iÓm A' ®èi xøng víi A qua O.

VÏ ®iÓm B' ®èi xøng víi B qua O.

LÊy ®iÓm C thuéc ®o¹n th¼ng AB, vÏ ®iÓm 
C' ®èi xøng víi C qua O.

Dïng th íc ®Ó kiÓm nghiÖm r»ng ®iÓm C' 
thuéc ®o¹n th¼ng A'B'.

 Trªn h×nh 76, hai ®o¹n th¼ng AB vμ A'B' 
gäi lμ hai ®o¹n th¼ng ®èi xøng víi nhau qua
®iÓm O.

Tæng qu¸t, ta ®Þ nhau qua ®iÓm O nÕu
mçi ®iÓm thuéc h×nh kia qua ®iÓm O
vμ ng îc l¹i.
§iÓm O gäi lμ t©

 Trªn h×nh 77, 

 Hai ®o¹n th¼n
víi nhau qua t©m

 Hai ® êng th¼
víi nhau qua t©m

 Hai gãc ABC
nhau qua t©m O

 Hai tam gi¸c ABC vμ A'B'C' ®èi xøng 
víi nhau qua t©m O.

Ng êi ta còng chøng minh ® îc r»ng : NÕu 

hai ®o¹n th¼ng (gãc, tam gi¸c) ®èi xøng víi

nhau qua mét ®iÓm th× chóng b»ng nhau.

 Trªn h×nh 78, ta cã hai h×nh H vμH H ' ®èi'

xøng víi nhau qua t©m O.
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3.  H×nh cã t©m ®èi xøng 

 ?3  Gäi O lμ giao ®iÓm hai ® êng chÐo cña h×nh 
b×nh hμnh ABCD (h. 79). T×m h×nh ®èi xøng 
víi mçi c¹nh cña h×nh b×nh hμnh qua ®iÓm O. 
 Trªn h×nh 79, ®iÓm ®èi xøng víi mçi ®iÓm 

thuéc c¹nh cña h×nh b×nh hμnh ABCD qua 
®iÓm O còng thuéc c¹nh cña h×nh b×nh hμnh. 
Ta nãi ®iÓm O lμ t©m ®èi xøng cña h×nh b×nh 
hμnh ABCD. 

Tæng qu¸t, ta ®Þnh nghÜa : §iÓm O gäi lμ t©m ®èi xøng cña h×nh H nÕu ®iÓm 
®èi xøng víi mçi ®iÓm thuéc h×nh H qua ®iÓm O còng thuéc h×nh H. Trong 
tr êng hîp nμy, ta cßn nãi r»ng h×nh H cã t©m ®èi xøng O. 

§Þnh lÝ 

 Giao ®iÓm hai ® êng chÐo cña h×nh b×nh h nh l  t©m ®èi xøng cña 
h×nh b×nh h nh ®ã. 

 ?4  Trªn h×nh 80, c¸c ch÷ c¸i N vμ S cã t©m ®èi xøng, ch÷ c¸i E kh«ng cã t©m 
®èi xøng. H·y t×m thªm mét vμi ch÷ c¸i kh¸c (kiÓu ch÷ in hoa) cã t©m 
®èi xøng. 

 

 

 

 

 
H×nh 80  

Bμi tËp 
50. VÏ ®iÓm A' ®èi xøng víi A qua B, vÏ ®iÓm C' ®èi xøng víi C qua B (h. 81). 

 

 

 

 
 

H×nh 79 

H×nh 81 
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3.  H×nh cã t©m ®èi xøng 

 ?3 Gäi O lμ giao ®iÓm hai ®®® êng chÐo cña h×nh
b×nh hμnh ABCD (h. 79). T×m h×nh ®èi xøng 
víi mçi c¹nh cña h×nh b×nh hμnh qua ®iÓm O.
 Trªn h×nh 79, ®iÓm ®èi xøng víi mçi ®iÓm

thuéc c¹nh cña h×nh b×nh hμnh ABCD qua 
®iÓm O còng thuéc c¹nh cña h×nh b×nh hμnh.
Ta nãi ®iÓm O lμ t©m ®èi xøng cña h×nh b×nh
hμnh ABCD.

Tæng qu¸t, ta ®Þnh nghÜa : §iÓm O gäi lμ t©m ®èi xøng cña h×nh H nÕu ®iÓm H
®èi xøng víi mçi ®iÓm thuéc h×nh H qua ®iÓm O còng thuéc h×nhH H. HH Trong 
tr êng hîp nμy, ta cßn nãi r»ng h×nh H cã t©m ®èi xøH
§Þnh lÝ

?4 Trªn h×nh 80, c¸c ch÷ c¸i N vμ S cã t©m ®èi xøng, ch÷ c¸i E kh«ng cã t©m 
®èi xøng. H·y ch÷ in hoa) cã t©m 
®èi xøng.

Bμi tËp
50. VÏ ®iÓm A' ®èi xøng víi A qua B, vÏ ®iÓm C' ®èi xøng víi C qua B (h. 81). 
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51. Trong mÆt ph¼ng to¹ ®é, cho ®iÓm H cã to¹ ®é (3 ; 2). H·y vÏ ®iÓm K ®èi 
xøng víi H qua gèc to¹ ®é vμ t×m to¹ ®é cña K. 

52. Cho h×nh b×nh hμnh ABCD. Gäi E lμ ®iÓm ®èi 
xøng víi D qua ®iÓm A, gäi F lμ ®iÓm ®èi 
xøng víi D qua ®iÓm C. Chøng minh r»ng 
®iÓm E ®èi xøng víi ®iÓm F qua ®iÓm B. 

53. Cho h×nh 82, trong ®ã MD // AB vμ ME // AC. 
Chøng minh r»ng ®iÓm A ®èi xøng víi ®iÓm M 
qua ®iÓm I. 
                                                                                              H×nh 82 

LuyÖn tËp 

54. Cho gãc vu«ng xOy, ®iÓm A n»m trong gãc ®ã. Gäi B lμ ®iÓm ®èi xøng víi 
A qua Ox, gäi C lμ ®iÓm ®èi xøng víi A qua Oy. Chøng minh r»ng ®iÓm B 
®èi xøng víi ®iÓm C qua O. 

55. Cho h×nh b×nh hμnh ABCD, O lμ giao ®iÓm cña hai ® êng chÐo. Mét ® êng 
th¼ng ®i qua O c¾t c¸c c¹nh AB vμ CD theo thø tù ë M vμ N. Chøng minh 
r»ng ®iÓm M ®èi xøng víi ®iÓm N qua O. 

56. Trong c¸c h×nh sau, h×nh nμo cã t©m ®èi xøng ? 
a) §o¹n th¼ng AB (h. 83a) ; 
b) Tam gi¸c ®Òu ABC (h. 83b) ; 
c) BiÓn cÊm ®i ng îc chiÒu (h. 83c). 
d) BiÓn chØ h íng ®i vßng tr¸nh ch íng ng¹i vËt (h. 83d). 
 

 

 

 

H×nh 83                 

57. C¸c c©u sau ®óng hay sai ? 

a) T©m ®èi xøng cña mét ® êng th¼ng lμ ®iÓm bÊt k× cña ® êng th¼ng ®ã. 

b) Träng t©m cña mét tam gi¸c lμ t©m ®èi xøng cña tam gi¸c ®ã. 

c) Hai tam gi¸c ®èi xøng víi nhau qua mét ®iÓm th× cã chu vi b»ng nhau. 

(nÒn ®á) (nÒn xanh) 
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51. Trong mÆt ph¼ng to¹ ®é, cho ®iÓm H cã to¹ ®é (3 ; 2). H·y vÏ ®iÓm K ®èi
xøng víi H qua gèc to¹ ®é vμ t×m to¹ ®é cña K.

52. Cho h×nh b×nh hμnh ABCD. Gäi E lμ ®iÓm ®èi 
xøng víi D qua ®iÓm A, gäi F lμ ®iÓm ®èi
xøng víi D qua ®iÓm C. Chøng minh r»ng
®iÓm E ®èi xøng víi ®iÓm F qua ®iÓm B.

53. Cho h×nh 82, trong ®ã MD // AB vμ ME // AC.
Chøng minh r»ng ®iÓm A ®èi xøng víi ®iÓm M
qua ®iÓm I. 
                                                                                           H×nh 82

LuyÖn tËp 

54. Cho gãc vu«ng lμ ®iÓm ®èi xøng víi
A qua Ox, gäi C ng minh r»ng ®iÓm B 
®èi xøng víi ®iÓ

55. Cho h×nh b×nh h êng chÐo. Mét ® êng 
th¼ng ®i qua O c¾t c¸c c¹nh AB vμ CD theo thø tù ë M vμ N. Chøng minh 
r»ng ®iÓm M ®è

56. Trong c¸c h×nh 
a) §o¹n th¼ng A
b) Tam gi¸c ®Òu
c) BiÓn cÊm ®i n
d) BiÓn chØ h ín d). 

H×nh 83                 

57. C¸c c©u sau ®óng hay sai ? 

a) T©m ®èi xøng cña mét ® êng th¼ng lμ ®iÓm bÊt k× cña ® êng th¼ng ®ã. 

b) Träng t©m cña mét tam gi¸c lμ t©m ®èi xøng cña tam gi¸c ®ã. μ

c) Hai tam gi¸c ®èi xøng víi nhau qua mét ®iÓm th× cã chu vi b»ng nhau.

(nÒn ®á) (nÒn xanh)
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§9. H×nh ch÷ nhËt 

Víi mét chiÕc ªke, ta cã thÓ kiÓm tra ® îc mét tø gi¸c cã 
l  h×nh ch÷ nhËt hay kh«ng. Víi mét chiÕc compa, ta còng 
cã thÓ l m ® îc ®iÒu ®ã. 

1.  §Þnh nghÜa 

Tø gi¸c ABCD trªn h×nh 84 cã oA B C D 90  
lμ mét h×nh ch÷ nhËt. 

H×nh ch÷ nhËt l  tø gi¸c cã bèn gãc vu«ng.

Tø gi¸c ABCD lμ h×nh ch÷ nhËt   oA B C D 90 .      
H×nh 84

 ?1  Chøng minh r»ng h×nh ch÷ nhËt ABCD trªn h×nh 84 còng lμ mét h×nh b×nh 

hμnh, mét h×nh thang c©n. 

 Tõ ®Þnh nghÜa h×nh ch÷ nhËt, ta suy ra : H×nh ch÷ nhËt còng lμ mét h×nh 
b×nh hμnh, còng lμ mét h×nh thang c©n. 

2.  TÝnh chÊt 

H×nh ch÷ nhËt cã tÊt c¶ c¸c tÝnh chÊt cña h×nh b×nh hμnh, cña h×nh 

thang c©n. 

Tõ tÝnh chÊt cña h×nh thang c©n vμ h×nh b×nh hμnh, ta cã : 

Trong h×nh ch÷ nhËt, hai ® êng chÐo b»ng nhau v  c¾t nhau t¹i trung 
®iÓm cña mçi ® êng. 

3.  DÊu hiÖu nhËn biÕt 

1. Tø gi¸c cã ba gãc vu«ng l  h×nh ch÷ nhËt. 

2. H×nh thang c©n cã mét gãc vu«ng l  h×nh ch÷ nhËt. 

3. H×nh b×nh h nh cã mét gãc vu«ng l  h×nh ch÷ nhËt. 

4. H×nh b×nh h nh cã hai ® êng chÐo b»ng nhau l  h×nh ch÷ nhËt. 

 97

§9. H×nh ch÷ nhËt

1.  §Þnh nghÜa

Tø gi¸c ABCD trªn h×nh 84 cã oA B C D 90B C DB C D
lμ mét h×nh ch÷ nhËt.

H×nh ch÷ nhËt ll tø gi¸c cã bèn gãc vu«ng

Tø gi¸c ABCD l o90 .      
H×nh 84

?1 Chøng minh r»ng h×nh ch÷ nhËt ABCD trªn h×nh 84 còng lμ mét h×nh b×nh 

hμnh, mét h×nh 

 Tõ ®Þnh nghÜa h×nh ch÷ nhËt, ta suy ra : H×nh ch÷ nhËt còng lμ mét h×nh
b×nh hμnh, còng

2.  TÝnh chÊt

H×nh ch÷ nhËt b×nh hμnh, cña h×nh

thang c©n.

Tõ tÝnh chÊt cña h×nh thang c©n vμ h×nh b×nh hμnh, ta cã : 

Trong h×nh ch÷ nhËt, hai ®®® êng chÐo b»ng nhau v  c¾t nhau t¹i trung
®iÓm cña mçi ®®® êng. 

3.  DÊu hiÖu nhËn biÕt 

1. Tø gi¸c cã ba gãc vu«ng lll  h×nh ch÷ nhËt. 

2. H×nh thang c©n cã mét gãc vu«ng lll  h×nh ch÷ nhËt. 

3. H×nh b×nh h nh cã mét gãc vu«ng lll  h×nh ch÷ nhËt. 

4. H×nh b×nh h nh cã hai ®®® êng chÐo b»ng nhau lll  h×nh ch÷ nhËt.

Víi mét chiÕc ªke, ta cã thÓ kiÓm tra ® îc mét tø gi¸c cã 
l  h×nh ch÷ nhËt hay kh«ng. Víi mét chiÕc compa, ta còng
cã thÓ l m ® îc ®iÒu ®ã. 
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Sau ®©y ta chøng minh dÊu hiÖu nhËn biÕt 4, c¸c dÊu hiÖu cßn l¹i häc sinh 
tù chøng minh. 

GT ABCD lμ h×nh b×nh hμnh, AC = BD 

KL ABCD lμ h×nh ch÷ nhËt 

Chøng minh. (h. 85) 

ABCD lμ h×nh b×nh hμnh nªn AB // CD, AD // BC. 
Ta cã AB // CD, AC = BD nªn ABCD lμ h×nh 
thang c©n (h×nh thang cã hai ® êng chÐo b»ng 

nhau lμ h×nh thang c©n),  suy ra ADC BCD . 

Ta l¹i cã oADC BCD 180  (gãc trong 
cïng phÝa, AD // BC) nªn 

oADC BCD 90 .  Do ®ã h×nh thang c©n ABCD cã bèn gãc cïng b»ng o90 .  
VËy ABCD lμ h×nh ch÷ nhËt. 

 ?2  Víi mét chiÕc compa, ta sÏ kiÓm tra ® îc hai ®o¹n th¼ng b»ng nhau hay kh«ng 

b»ng nhau. B»ng compa, ®Ó kiÓm tra tø gi¸c ABCD cã lμ h×nh ch÷ nhËt hay kh«ng, 
ta lμm thÕ nμo ? 

4.  ¸p dông vμo tam gi¸c 

 ?3  Cho h×nh 86. 

a) Tø gi¸c ABDC lμ h×nh g× ? V× sao ? 

b) So s¸nh c¸c ®é dμi AM vμ BC. 

c) Tam gi¸c vu«ng ABC cã AM lμ ® êng trung 
tuyÕn øng víi c¹nh huyÒn. H·y ph¸t biÓu tÝnh 
chÊt t×m ® îc ë c©u b) d íi d¹ng mét ®Þnh lÝ. 

 ?4  Cho h×nh 87. 

a) Tø gi¸c ABDC lμ h×nh g× ? V× sao ? 

b) Tam gi¸c ABC lμ tam gi¸c g× ? 

c) Tam gi¸c ABC cã ® êng trung tuyÕn AM 
b»ng nöa c¹nh BC. H·y ph¸t biÓu tÝnh chÊt t×m 
® îc ë c©u b) d íi d¹ng mét ®Þnh lÝ. 

 

 

 
 

 
H×nh 85 
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Sau ®©y ta chøng minh dÊu hiÖu nhËn biÕt 4, c¸c dÊu hiÖu cßn l¹i häc sinh 
tù chøng minh. 

GT ABCD lμ h×nh b×nh hμnh, AC = BD

KL ABCD lμ h×nh ch÷ nhËt 

Chøng minh. (h. 85) 

ABCD lμ h×nh b×nh hμnh nªn AB // CD, AD // BC.
Ta cã AB // CD, AC = BD nªn ABCD lμ h×nh 
thang c©n (h×nh thang cã hai ® êng chÐo b»ng

nhau lμ h×nh thang c©n),  suy ra ADC BCD . 

Ta l¹i cã oADC BCD 180 (gãc trong
cïng phÝa, AD

ADC BCD 9BCDBCD n gãc cïng b»ng o90 .  o

VËy ABCD lμ h

 ?2 Víi mét chiÕc co g b»ng nhau hay kh«ng 

b»ng nhau. B»ng compa, ®Ó kiÓm tra tø gi¸c ABCD cã lμ h×nh ch÷ nhËt hay kh«ng, 
ta lμm thÕ nμo ?

4.  ¸p dông vμo 

?3 Cho h×nh 86.

a) Tø gi¸c ABDC

b) So s¸nh c¸c ®

c) Tam gi¸c vu«
tuyÕn øng víi c¹nh huyÒn. H·y ph¸t biÓu tÝnh 
chÊt t×m ®®® îc ë c©u b) d íi d¹ng mét ®Þnh lÝ.

?4 Cho h×nh 87. 

a) Tø gi¸c ABDC lμ h×nh g× ? V× sao ?

b) Tam gi¸c ABC lμ tam gi¸c g× ?

c) Tam gi¸c ABC cã ®®® êng trung tuyÕn AM 
b»ng nöa c¹nh BC. H·y ph¸t biÓu tÝnh chÊt t×m
®®® îc ë c©u b) d íi d¹ng mét ®Þnh lÝ. 

nh 85 

H×nh 86 

H×nh 87 
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  Ta cã c¸c ®Þnh lÝ ¸p dông vμo tam gi¸c : 

1. Trong tam gi¸c vu«ng, ® êng trung tuyÕn øng víi c¹nh huyÒn b»ng 
nöa c¹nh huyÒn. 
2. NÕu mét tam gi¸c cã ® êng trung tuyÕn øng víi mét c¹nh b»ng nöa 
c¹nh Êy th× tam gi¸c ®ã l  tam gi¸c vu«ng. 

Bμi tËp 

58. §iÒn vμo chç trèng, biÕt r»ng a, b lμ ®é dμi c¸c c¹nh, d lμ ®é dμi ® êng chÐo 
cña mét h×nh ch÷ nhËt. 

a 5 ... 13  

b 12 6  ... 

d ... 10  7 

59. Chøng minh r»ng : 

a) Giao ®iÓm hai ® êng chÐo cña h×nh ch÷ nhËt lμ t©m ®èi xøng cña h×nh 
ch÷ nhËt ®ã. 
b) Hai ® êng th¼ng ®i qua trung ®iÓm hai cÆp c¹nh ®èi cña h×nh ch÷ nhËt lμ 
hai trôc ®èi xøng cña h×nh ch÷ nhËt ®ã. 

60. TÝnh ®é dμi ® êng trung tuyÕn øng víi c¹nh huyÒn cña mét tam gi¸c vu«ng 
cã c¸c c¹nh gãc vu«ng b»ng 7cm vμ 24cm. 

61. Cho tam gi¸c ABC, ® êng cao AH. Gäi I lμ trung ®iÓm cña AC, E lμ ®iÓm 
®èi xøng víi H qua I. Tø gi¸c AHCE lμ h×nh g× ? V× sao ? 

LuyÖn tËp 
62. C¸c c©u sau ®óng hay sai ? 

a) NÕu tam gi¸c ABC 
vu«ng t¹i C th× ®iÓm C 
thuéc ® êng trßn cã ® êng 
kÝnh lμ AB (h. 88). 
b) NÕu ®iÓm C thuéc 
® êng trßn cã ® êng kÝnh 
lμ AB (C kh¸c A vμ B) th× 
tam gi¸c ABC vu«ng t¹i C 
(h. 89). 

 

 

 

 

      H×nh 88                                   H×nh 89 
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  Ta cã c¸c ®Þnh lÝ ¸p dông vμo tam gi¸c : 

1. Trong tam gi¸c vu«ng, ®®® êng trung tuyÕn øng víi c¹nh huyÒn b»ng íí
nöa c¹nh huyÒn.
2. NÕu mét tam gi¸c cã ®®® êng trung tuyÕn øng víi mét c¹nh b»ng nöa 
c¹nh Êy th× tam gi¸c ®ã lll  tam gi¸c vu«ng.

Bμi tËp

58. §iÒn vμo chç trèng, biÕt r»ng a, b lμ ®é dμi c¸c c¹nh, d lμ ®é dμi ® êng chÐo
cña mét h×nh ch÷ nhËt. 

a 5 ...

59. Chøng minh r»n

a) Giao ®iÓm h m ®èi xøng cña h×nh
ch÷ nhËt ®ã.
b) Hai ® êng th¼ng ®i qua trung ®iÓm hai cÆp c¹nh ®èi cña h×nh ch÷ nhËt lμ
hai trôc ®èi xøn

60. TÝnh ®é dμi ® ê a mét tam gi¸c vu«ng 
cã c¸c c¹nh gãc

61. Cho tam gi¸c A m cña AC, E lμ ®iÓm
®èi xøng víi H q o ?

62. C¸c c©u sau ®óng hay sai ? 
a) NÕu tam gi¸c ABC 
vu«ng t¹i C th× ®iÓm C 
thuéc ® êng trßn cã ® êng 
kÝnh lμ AB (h. 88).
b) NÕu ®iÓm C thuéc
® êng trßn cã ® êng kÝnh 
lμ AB (C kh¸c A vμ B) th× 
tam gi¸c ABC vu«ng t¹i C 
(h. 89).       H×nh 88                                   H×nh 89 
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63. T×m x trªn h×nh 90. 

 

 

 

 

H×nh 90         H×nh 91 

64. Cho h×nh b×nh hμnh ABCD. C¸c tia ph©n gi¸c cña c¸c gãc A, B, C, D c¾t 
nhau nh  trªn h×nh 91. Chøng minh r»ng EFGH lμ h×nh ch÷ nhËt. 

65. Tø gi¸c ABCD cã hai ® êng chÐo vu«ng gãc víi nhau. Gäi E, F, G, H theo 
thø tù lμ trung ®iÓm cña c¸c c¹nh AB, BC, CD, DA. Tø gi¸c EFGH lμ h×nh 
g× ? V× sao ? 

66. §è. Mét ®éi c«ng nh©n ®ang 
trång c©y trªn ®o¹n ® êng AB  
th× gÆp ch íng ng¹i vËt che lÊp 
tÇm nh×n (h. 92). §éi ®· dùng c¸c 
®iÓm C, D, E nh  trªn h×nh vÏ råi 
trång c©y tiÕp trªn ®o¹n ® êng EF 
vu«ng gãc víi DE. V× sao AB vμ EF cïng n»m trªn mét ® êng th¼ng ? 

§10. § êng th¼ng song song 
víi mét ® êng th¼ng cho tr íc 

C¸c ®iÓm c¸ch ® êng th¼ng d mét kho¶ng b»ng h n»m 
trªn ® êng n o ? 

1.   Kho¶ng c¸ch gi÷a hai ® êng th¼ng song song 

 ?1  Cho hai ® êng th¼ng song song a vμ b (h. 93). 

Gäi A vμ B lμ hai ®iÓm bÊt k× thuéc ® êng 
th¼ng a, AH vμ BK lμ c¸c ® êng vu«ng gãc 
kÎ tõ A vμ B ®Õn ® êng th¼ng b. Gäi ®é dμi 
AH lμ h. TÝnh ®é dμi BK theo h. 

 

 

 

 

H×nh 93 

 

 

 

 
H×nh 92 
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63. T×m x trªn h×nh 90. 

H×nh 90         H×nh 91

64. Cho h×nh b×nh hμnh ABCD. C¸c tia ph©n gi¸c cña c¸c gãc A, B, C, D c¾t 
nhau nh  trªn h×nh 91. Chøng minh r»ng EFGH lμ h×nh ch÷ nhËt.

65. Tø gi¸c ABCD cã hai ® êng chÐo vu«ng gãc víi nha F, G, H theo 
thø tù lμ trung ®iÓm cña c¸c c¹nh AB, BC, CD, DA. Tø gi¸c EFGH lμ h×nh 
g× ? V× sao ?

66. §è. Mét ®éi 
trång c©y trªn 
th× gÆp ch íng 
tÇm nh×n (h. 92)
®iÓm C, D, E nh
trång c©y tiÕp trª
vu«ng gãc víi D êng th¼ng ? 

§ g 
ví íc

1.   Kho¶ng c¸ch gi÷a hai ® êng th¼ng song song 

?1 Cho hai ®®® êng th¼ng song song a vμ b (h. 93).

Gäi A vμ B lμ hai ®iÓm bÊt k× thuéc ®®® êng 
th¼ng a, AH vμ BK lμ c¸c ®®® êng vu«ng gãc
kÎ tõ A vμ B ®Õn ®®® êng th¼ng b. Gäi ®é dμi
AH lμ h. TÝnh ®é dμi BK theo h. 

H×nh 93 

C¸c ®iÓm c êng th¼ng d mét kho¶ng b»ng h n»m 
trªn ® êng n o ?
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  Ta rót ra nhËn xÐt : Mäi ®iÓm thuéc ® êng th¼ng a trªn h×nh 93 c¸ch 
® êng th¼ng b mét kho¶ng b»ng h. T ¬ng tù, mäi ®iÓm thuéc ® êng th¼ng b 
còng c¸ch ® êng th¼ng a mét kho¶ng b»ng h. Ta nãi h lμ kho¶ng c¸ch gi÷a 
hai ® êng th¼ng song song a vμ b. 

§Þnh nghÜa. Kho¶ng c¸ch gi÷a hai ® êng th¼ng song song lμ kho¶ng c¸ch 
tõ mét ®iÓm tuú ý trªn ® êng th¼ng nμy ®Õn ® êng th¼ng kia. 

2.   TÝnh chÊt cña c¸c ®iÓm c¸ch ®Òu mét ® êng th¼ng cho tr íc 

 ?2   Cho ® êng th¼ng b. Gäi a vμ a' lμ 

hai ® êng th¼ng song song víi ® êng 

th¼ng b vμ cïng c¸ch ® êng th¼ng b 

mét kho¶ng b»ng h (h. 94), (I) vμ (II) 

lμ c¸c nöa mÆt ph¼ng bê b. Gäi M, 

M' lμ c¸c ®iÓm c¸ch ® êng th¼ng b 

mét kho¶ng b»ng h, trong ®ã M 

thuéc nöa mÆt ph¼ng (I), M' thuéc 

nöa mÆt ph¼ng (II). Chøng minh r»ng M  a, M'  a'. 

TÝnh chÊt. C¸c ®iÓm c¸ch ® êng th¼ng b mét kho¶ng b»ng h n»m trªn hai 

® êng th¼ng song song víi b vμ c¸ch b mét kho¶ng b»ng h. 

 ?3  XÐt c¸c tam gi¸c ABC cã c¹nh BC cè ®Þnh, ® êng cao øng víi c¹nh BC lu«n 

b»ng 2cm (h. 95). §Ønh A cña c¸c tam gi¸c ®ã n»m trªn ® êng nμo ? 

NhËn xÐt. Tõ ®Þnh nghÜa kho¶ng c¸ch 

gi÷a hai ® êng th¼ng song song vμ tÝnh 

chÊt trªn, ta cã : TËp hîp c¸c ®iÓm c¸ch 

mét ® êng th¼ng cè ®Þnh mét kho¶ng 

b»ng h kh«ng ®æi lμ hai ® êng th¼ng 

song song víi ® êng th¼ng ®ã vμ c¸ch 

® êng th¼ng ®ã mét kho¶ng b»ng h. 
H×nh 95 

 

 

 

 

 

 

H×nh 94 
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  Ta rót ra nhËn xÐt : Mäi ®iÓm thuéc ® êng th¼ng a trªn h×nh 93 c¸ch
® êng th¼ng b mét kho¶ng b»ng h. TT ¬ng tù, mäi ®iÓm thuéc ® êng th¼ng b 
còng c¸ch ® êng th¼ng a mét kho¶ng b»ng h. Ta nãi h lμ kho¶ng c¸ch gi÷a 
hai ®®® êng th¼ng song song a vμ b.

§Þnh nghÜa. Kho¶ng c¸ch gi÷a hai ®®® êng th¼ng song song lμ kho¶ng c¸ch 
tõ mét ®iÓm tuú ý trªn ®®® êng th¼ng nμy ®Õn ®®® êng th¼ng kia.

2.   TÝnh chÊt cña c¸c ®iÓm c¸ch ®Òu mét ® êng th¼ng cho tr íc 

?2   Cho ®®® êng th¼ng b. Gäi a vμ a' lμ

hai ®®® êng th¼ng song song víi ®®® êng 

th¼ng b vμ cïng

mét kho¶ng b»n

lμ c¸c nöa mÆt

M' lμ c¸c ®iÓm

mét kho¶ng b»

thuéc nöa mÆt 

nöa mÆt ph¼ng (

TÝnh chÊt. C¸c b»ng h n»m trªn hai

®®® êng th¼ng song song víi b vμ c¸ch b mét kho¶ng b»ng h. 

?3 XÐt c¸c tam gi¸c  øng víi c¹nh BC lu«n

b»ng 2cm (h. 95). §Ønh A cña c¸c tam gi¸c ®ã n»m trªn ®®® êng nμo ?

NhËn xÐt. Tõ ®Þnh nghÜa kho¶ng c¸ch

gi÷a hai ® êng th¼ng song song vμ tÝnh

chÊt trªn, ta cã : TËp hîp c¸c ®iÓm c¸ch

mét ®®® êng th¼ng cè ®Þnh mét kho¶ng 

b»ng h kh«ng ®æi lμ hai ®®® êng th¼ng 

song song víi ®®® êng th¼ng ®ã vμ c¸ch

®®® êng th¼ng ®ã mét kho¶ng b»ng h. 
H×nh 95 

H×nh 94 
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3.   § êng th¼ng song song c¸ch ®Òu 

Trªn h×nh 96a, c¸c ® êng th¼ng a, b, c, d song song víi nhau vμ kho¶ng c¸ch 
gi÷a c¸c ® êng th¼ng a vμ b, b vμ c, c vμ d b»ng nhau. Ta gäi chóng lμ c¸c 
® êng th¼ng song song c¸ch ®Òu. 

 

a)               b) 
H×nh 96 

 ?4  Cho h×nh 96b, trong ®ã c¸c ® êng th¼ng a, b, c, d song song víi nhau. 
Chøng minh r»ng :  

 a) NÕu c¸c ® êng th¼ng a, b, c, d song song c¸ch ®Òu th× EF = FG = GH. 
 b) NÕu EF = FG = GH th× c¸c ® êng th¼ng a, b, c, d song song c¸ch ®Òu. 

Ta cã ®Þnh lÝ : 
 NÕu c¸c ® êng th¼ng song song c¸ch ®Òu c¾t mét ® êng th¼ng th× chóng 

ch¾n trªn ® êng th¼ng ®ã c¸c ®o¹n th¼ng liªn tiÕp b»ng nhau. 

 NÕu c¸c ® êng th¼ng song song c¾t mét ® êng th¼ng vμ chóng ch¾n trªn 
® êng th¼ng ®ã c¸c ®o¹n th¼ng liªn tiÕp b»ng nhau th× chóng song song 
c¸ch ®Òu. 

Bμi tËp 
67. Cho ®o¹n th¼ng AB. KÎ tia Ax bÊt k×. Trªn tia 

Ax lÊy c¸c ®iÓm C, D, E sao cho AC = CD = DE 
(h. 97). KÎ ®o¹n th¼ng EB. Qua C, D kÎ c¸c 
® êng th¼ng song song víi EB. Chøng minh r»ng 
®o¹n th¼ng AB bÞ chia ra ba phÇn b»ng nhau. 

68. Cho ®iÓm A n»m ngoμi ® êng th¼ng d vμ cã 
kho¶ng c¸ch ®Õn d b»ng 2cm. LÊy ®iÓm B bÊt k× 
thuéc ® êng th¼ng d. Gäi C lμ ®iÓm ®èi xøng víi 
®iÓm A qua ®iÓm B. Khi ®iÓm B di chuyÓn trªn 
® êng th¼ng d th× ®iÓm C di chuyÓn trªn ® êng nμo ? 
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3.   § êng th¼ng song song c¸ch ®Òu 

Trªn h×nh 96a, c¸c ® êng th¼ng a, b, c, d song song víi nhau vμ kho¶ng c¸ch
gi÷a c¸c ® êng th¼ng a vμ b, b vμ c, c vμ d b»ng nhau. Ta gäi chóng lμ c¸c
®®® êng th¼ng song song c¸ch ®Òu.

a)               

?4 Cho h×nh 96b, song song víi nhau. 
Chøng minh r»n

 a) NÕu c¸c ®®® êng th¼ng a, b, c, d song song c¸ch ®Òu th× EF = FG = GH. 
 b) NÕu EF = FG ng song c¸ch ®Òu.

Ta cã ®Þnh lÝ :

NÕu c¸c ®®® ên êng th¼ng th× chóng 
ch¾n trªn ®®® êng th¼ng ®ã c¸c ®o¹n th¼ng liªn tiÕp b»ng nhau.

 NÕu c¸c ®®® ên g vμ chóng ch¾n trªn
®®® êng th¼ng ®ã c¸c ®o¹n th¼ng liªn tiÕp b»ng nhau th× chóng song song 
c¸ch ®Òu.

67. Cho ®o¹n th¼ng AB. KÎ tia Ax bÊt k×. Trªn tia
Ax lÊy c¸c ®iÓm C, D, E sao cho AC = CD = DE 
(h. 97). KÎ ®o¹n th¼ng EB. Qua C, D kÎ c¸c
® êng th¼ng song song víi EB. Chøng minh r»ng 
®o¹n th¼ng AB bÞ chia ra ba phÇn b»ng nhau. 

68. Cho ®iÓm A n»m ngoμi ® êng th¼ng d vμ cã 
kho¶ng c¸ch ®Õn d b»ng 2cm. LÊy ®iÓm B bÊt k×
thuéc ® êng th¼ng d. Gäi C lμ ®iÓm ®èi xøng víi
®iÓm A qua ®iÓm B. Khi ®iÓm B di chuyÓn trªn 
® êng th¼ng d th× ®iÓm C di chuyÓn trªn ® êng nμo ?

H×nh 97 

ênê
97). KÎ 

n th

s

AB KÎ tia Ax bÊt k× Trªn tia

h
n

®®®
g

g

g Ag

n
n
G

n
g

n
ã

H×nh 96

tronnnnng ®ã c¸cc¸c¸c¸c¸c¸ ®®®®®®®®® ênêêêêê ggggg g ththththththh¼n¼n¼n¼n¼n¼n¼ng gg ggg g a, b, cccc, d 
ng :  
ng thhhhh¼n¼n¼n¼nnng a,a,,,,,, bbbbbb, c, d sonnnnng ssoonggg cccccccc¸chhhh hh h ®ÒÒÒÒu th
G = GHGHGHGHGHGHGH thh×h×h×h×× c¸c ®®® ênggggg th¼¼¼¼ng a, bb, c,c,,,, dddd son

ng thhhhhh¼¼¼¼¼n¼¼¼ g ssosossosos ng ssonggg ccccc¸chhhh ®Òuu c¾t mmmmmmmééét ®®®
g th¼¼¼¼¼n¼ g gggggg ®ã ccccc¸c¸̧̧̧̧ ®o¹¹nn ttttth¼nnnnnng gggggg liliilililiiiªªªªnª  tiÕiÕiÕiÕiÕÕÕÕp bbbb»ng

ng thhhhh¼ng ssososss ngn  songgg cccc¾c t mét ®®®®®®®®®®®®® êng tttth¼ng
ã c¸̧̧̧̧c ®o¹¹¹¹n thhhhhhh¼n¼n¼n¼¼n¼n¼nngggg gggg liªnªnªnªnªnªªn tttttiÕiÕiÕiÕiÕiÕiÕp ppp b»ng nhhhhau 

BμBμBμBμBμBμBμμiiiii ii tËtËtËtËtËËtËp p ppppp
g AB KÎ tia Ax bbbbbbbÊtÊtÊtÊtÊtÊtÊt k× Trªn tiaA

sooososo onggg

ttttth¼
on

d 

. 
êng

97).
Êy c¸

)9

n th
¸

th¼n

®o¹
son

o¹n
g song 

c ®o
song

o
ng c

g th¼
song
¼
ong c

, b,

th
th¼n

th¼ng
KÎ ®
ng

®iÓm
KÎ ®o

g 
Óm C

AB

th¼ng
song
ng

song c

th¼
¸ch 
¼
h ®Ò

aa, b
¸c
b, c

c¸ch ®Ò

 dd so

bbbbbbbbbb)))))))))



 103 

69. GhÐp mçi ý (1), (2), (3), (4) víi mét trong c¸c ý (5), (6), (7), (8) ®Ó ® îc mét 
kh¼ng ®Þnh ®óng : 

(1) TËp hîp c¸c ®iÓm c¸ch ®iÓm A 
cè ®Þnh mét kho¶ng 3cm 
(2) TËp hîp c¸c ®iÓm c¸ch ®Òu hai 
®Çu cña ®o¹n th¼ng AB cè ®Þnh 
(3) TËp hîp c¸c ®iÓm n»m trong 
gãc xOy vμ c¸ch ®Òu hai c¹nh cña 
gãc ®ã 
(4) TËp hîp c¸c ®iÓm c¸ch ®Òu 
® êng th¼ng a cè ®Þnh mét 
kho¶ng 3cm 

(5) lμ ® êng trung trùc cña 
®o¹n th¼ng AB. 
(6) lμ hai ® êng th¼ng song 
song víi a vμ c¸ch a mét 
kho¶ng 3cm. 
(7) lμ ® êng trßn t©m A b¸n 
kÝnh 3cm. 
(8) lμ tia ph©n gi¸c cña gãc 
xOy. 

LuyÖn tËp 

70. Cho gãc vu«ng xOy, ®iÓm A thuéc tia Oy sao cho OA = 2cm. LÊy B lμ mét 
®iÓm bÊt k× thuéc tia Ox. Gäi C lμ trung ®iÓm cña AB. Khi ®iÓm B di chuyÓn 
trªn tia Ox th× ®iÓm C di chuyÓn trªn ® êng nμo ? 

71. Cho tam gi¸c ABC vu«ng t¹i A. LÊy M lμ mét ®iÓm bÊt k× thuéc c¹nh BC. 
Gäi MD lμ ® êng vu«ng gãc kÎ tõ M ®Õn AB, ME lμ ® êng vu«ng gãc kÎ tõ 
M ®Õn AC, O lμ trung ®iÓm cña DE. 

a) Chøng minh r»ng ba ®iÓm A, O, M th¼ng hμng. 

b) Khi ®iÓm M di chuyÓn trªn c¹nh BC th× ®iÓm O di chuyÓn trªn ® êng nμo ? 

c) §iÓm M ë vÞ trÝ nμo trªn c¹nh BC th× AM cã ®é dμi nhá nhÊt ? 

72. §è. §Ó v¹ch mét ® êng th¼ng 
song song víi mÐp gç AB vμ 
c¸ch mÐp gç 10cm, b¸c thî méc 
®Æt ®o¹n bót ch× CD dμi 10cm 
vu«ng gãc víi ngãn tay trá lÊy 
lμm c÷ (h. 98), råi ® a ngãn trá 
ch¹y däc theo mÐp gç AB. C¨n 
cø vμo kiÕn thøc nμo mμ ta kÕt 
luËn ® îc r»ng ®Çu ch× C v¹ch 
nªn ® êng th¼ng song song víi 
AB vμ c¸ch AB lμ 10cm ? 
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69. GhÐp mçi ý (1), (2), (3), (4) víi mét trong c¸c ý (5), (6), (7), (8) ®Ó ® îc mét 
kh¼ng ®Þnh ®óng : 

(1) TËp hîp c¸c ®iÓm c¸ch ®iÓm A
cè ®Þnh mét kho¶ng 3cm
(2) TËp hîp c¸c ®iÓm c¸ch ®Òu hai
®Çu cña ®o¹n th¼ng AB cè ®Þnh
(3) TËp hîp c¸c ®iÓm n»m trong 
gãc xOy vμ c¸ch ®Òu hai c¹nh cña
gãc ®ã 
(4) TËp hîp c¸c ®iÓm c¸ch ®Òu 
® êng th¼ng a cè ®Þnh mét 
kho¶ng 3cm 

(5) lμ ® êng trung trùc cña 
®o¹n th¼ng AB.
(6) lμ hai ® êng th¼ng song
song víi a vμ c¸ch a mét 
kho¶ng 3cm. 
(7) lμ ® êng trßn t©m A b¸n
kÝnh 3cm. 
(8) lμ tia ph©n gi¸c cña gãc 
xOy. 

70. Cho gãc vu«ng xOy, ®iÓm A thuéc tia Oy sao cho OA = 2cm. LÊy B lμ mét 
®iÓm bÊt k× thué Khi ®iÓm B di chuyÓn
trªn tia Ox th× ®

71. Cho tam gi¸c ABC vu«ng t¹i A. LÊy M lμ mét ®iÓm bÊt k× thuéc c¹nh BC.
Gäi MD lμ ® ên êng vu«ng gãc kÎ tõ 
M ®Õn AC, O lμ

a) Chøng minh r

b) Khi ®iÓm M d yÓn trªn ® êng nμo ?

c) §iÓm M ë vÞ trÝ nμo trªn c¹nh BC th× AM cã ®é dμi nhá nhÊt ?

72. §è.èè  §Ó v¹ch m
song song víi 
c¸ch mÐp gç 10cm, b¸c thî méc 
®Æt ®o¹n bót ch× CD dμi 10cm hh
vu«ng gãc víi ngãn tay trá lÊy 
lμm c÷ (h. 98), råi ® a ngãn trá 
ch¹y däc theo mÐp gç AB. C¨n 
cø vμo kiÕn thøc nμo mμ ta kÕt 
luËn ® îc r»ng ®Çu ch× C v¹ch 
nªn ® êng th¼ng song song víi 
AB vμ c¸ch AB lμ 10cm ? 

H×nh 98 

u«n v

p gç

m

b¸ th é

K

b

y

n

0

m

0

m

é
®

A
n
μ

r

d

LuyÖn tËp
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§11. H×nh thoi 

 

C¸c thanh s¾t ë cöa 
xÕp (h. 99) t¹o th nh 
nh÷ng h×nh thoi 

 

H×nh 99 

1.  §Þnh nghÜa 

Tø  gi¸c  ABCD  trªn  h×nh  100  cã 

AB = BC = CD = DA lμ mét h×nh thoi. 

H×nh thoi l  tø gi¸c cã bèn c¹nh b»ng nhau.

Tø gi¸c ABCD lμ h×nh thoi  AB = BC = CD = DA.             H×nh 100 

 ?1  Chøng minh r»ng tø gi¸c ABCD trªn h×nh 100 còng lμ mét h×nh b×nh hμnh. 

Tõ ®Þnh nghÜa h×nh thoi, ta suy ra : H×nh thoi còng lμ mét h×nh b×nh hμnh. 

2.  TÝnh chÊt 

H×nh thoi cã tÊt c¶ c¸c tÝnh chÊt cña h×nh b×nh hμnh. 

 ?2  Cho h×nh thoi ABCD, hai ® êng chÐo c¾t 

nhau t¹i O (h. 101).  

a) Theo tÝnh chÊt cña h×nh b×nh hμnh, hai 
® êng chÐo cña h×nh thoi cã tÝnh chÊt g× ? 

b) H·y ph¸t hiÖn thªm c¸c tÝnh chÊt kh¸c 
cña hai ® êng chÐo AC vμ BD. 

§Þnh lÝ 

Trong h×nh thoi : 

a) Hai ® êng chÐo vu«ng gãc víi nhau. 
b) Hai ® êng chÐo l  c¸c ® êng ph©n gi¸c cña c¸c gãc cña h×nh thoi. 

 

 

 

 

 

H×nh 101 

104 

§11. H×nh thoi

C¸c thanh s¾t ë cöa 
xÕp (h. 99) t¹o th nh
nh÷ng h×nh thoi

H×nh 99 

1.  §Þnh nghÜa

Tø  gi¸c  ABCD  trªn  h×nh  100  cã 

AB = BC = CD 

H×nh thoi lll  tø 

Tø gi¸c ABCD l        H×nh 100

?1 Chøng minh r»ng tø gi¸c ABCD trªn h×nh 100 còng lμ mét h×nh b×nh hμnh. 

Tõ ®Þnh nghÜa h ét h×nh b×nh hμnh. 

2.  TÝnh chÊt

H×nh thoi cã tÊt

?2 Cho h×nh thoi 

nhau t¹i O (h. 1

a) Theo tÝnh chÊt cña h×nh b×nh hμnh, hai 
®®® êng chÐo cña h×nh thoi cã tÝnh chÊt g× ?

b) H·y ph¸t hiÖn thªm c¸c tÝnh chÊt kh¸c 
cña hai ®®® êng chÐo AC vμ BD. 

§Þnh lÝ

Trong h×nh thoi :

a) Hai ®®® êng chÐo vu«ng gãc víi nhau.
b) Hai ®®® êng chÐo lll  c¸c ®®® êng ph©n gi¸c cña c¸c gãc cña h×nh thoi.
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GT ABCD lμ h×nh thoi 

  AC  BD 
KL  AC lμ ® êng ph©n gi¸c cña gãc A, BD lμ ® êng ph©n gi¸c cña gãc B 

CA lμ ® êng ph©n gi¸c cña gãc C, DB lμ ® êng ph©n gi¸c cña gãc D 

Chøng minh. (h. 101) 

ABC cã AB = BC (®Þnh nghÜa h×nh thoi) nªn lμ tam gi¸c c©n. 

BO lμ ® êng trung tuyÕn cña tam gi¸c c©n ®ã (v× AO = OC theo tÝnh chÊt 
® êng chÐo h×nh b×nh hμnh). 

ABC c©n t¹i B cã BO lμ ® êng trung tuyÕn nªn BO còng lμ ® êng cao vμ 
® êng ph©n gi¸c. 

VËy BD  AC vμ BD lμ ® êng ph©n gi¸c cña gãc B. 

Chøng minh t ¬ng tù, CA lμ ® êng ph©n gi¸c cña gãc C, DB lμ ® êng ph©n 
gi¸c cña gãc D, AC lμ ® êng ph©n gi¸c cña gãc A. 

3.  DÊu hiÖu nhËn biÕt 

1. Tø gi¸c cã bèn c¹nh b»ng nhau l  h×nh thoi. 
2. H×nh b×nh h nh cã hai c¹nh kÒ b»ng nhau l  h×nh thoi. 
3. H×nh b×nh h nh cã hai ® êng chÐo vu«ng gãc víi nhau l  h×nh thoi. 
4. H×nh b×nh h nh cã mét ® êng chÐo l  ® êng ph©n gi¸c cña mét gãc 
l  h×nh thoi. 

 ?3  H·y chøng minh dÊu hiÖu nhËn biÕt 3. 

Häc sinh tù chøng minh c¸c dÊu hiÖu nhËn biÕt cßn l¹i. 

Bμi tËp 

73. T×m c¸c h×nh thoi trªn h×nh 102. 

 

 

 

 
 

 105

GT ABCD lμ h×nh thoi

  AC  BD 
KL  AC lμ ® êng ph©n gi¸c cña gãc A, BD lμ ® êng ph©n gi¸c cña gãc B 

CA lμ ® êng ph©n gi¸c cña gãc C, DB lμ ® êng ph©n gi¸c cña gãc D

Chøng minh. (h. 101)

ABC cã AB = BC (®Þnh nghÜa h×nh thoi) nªn lμ tam gi¸c c©n. 

BO lμ ® êng trung tuyÕn cña tam gi¸c c©n ®ã (v× AO = OC theo tÝnh chÊt 
® êng chÐo h×nh b×nh hμnh).

ABC c©n t¹i B cã BO lμ ® êng trung tuyÕn nªn BO còng lμ ® êng cao vμ
® êng ph©n gi¸c. 

VËy BD  AC vμ BD lμ ® êng ph©n gi¸c cña gãc B

Chøng minh t ¬ C, DB lμ ® êng ph©n
gi¸c cña gãc D, 

3.  DÊu hiÖu nhË

1. Tø gi¸c cã b
2. H×nh b×nh h h thoi.
3. H×nh b×nh h nhau lll  h×nh thoi.
4. H×nh b×nh h ©n gi¸c cña mét gãc 
lll  h×nh thoi.

?3 H·y chøng minh

Häc sinh tù chø

Bμi tËp

73. T×m c¸c h×nh thoi trªn h×nh 102.m m

ø
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vμ BD lμ ® êng ph©n gi¸c cña gãc B

¬
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h
h
h

h

vμ BD lμ ® êng ph©n gi¸c cña gãc B. 

¬ng tùtùttùtù, CACACACACA lllllμμμμμ ®®®®® êêênênênggg hphphphphppp ©©n©n©n gggi¸i¸i¸i¸i¸ccc ññcñcñcñaaaa gãgg c 
ACCCCC lμ ® ênênênênênênê ggggg g ph©nnn giiiii¸i c cñññññññaaaaa a gãgggggg c A. 

n bbbiÕtÕtÕtÕtÕtÕtÕ  

bèn ccc¹c¹c nhhhh b»nggg g g hhnhhnhauaauuaua  lll hhhh×nh thhhhthoi.
h nhhhhhh ccccccã hahahahahahahai c¹¹¹nh kkkÒ b»nnnng nhahahahahahh u llllllllll hhhh×nh
h nhhhhhh cãã ããããã hai iiiii ®®®®®®®® ênggg chhhhhÐo vvvvvvu«u«u«u«u«u««u ng gggggggãcc víi 
h nhhh cã mémémémémm t ®®® ênnng cchÐo lll ®®®®®®®®® êngg ph©

h dÊÊÊÊÊu hhhhhhhiiiÖiiii u nhËn biÕt 3. 
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H×nh 102 

74. Hai ® êng chÐo cña mét h×nh thoi b»ng 8cm vμ 10cm. C¹nh cña h×nh thoi 
b»ng gi¸ trÞ nμo trong c¸c gi¸ trÞ sau : 

(A) 6cm ;    (B) 41cm  ;    (C) 164cm  ;    (D) 9cm ? 

75. Chøng minh r»ng c¸c trung ®iÓm cña bèn c¹nh cña mét h×nh ch÷ nhËt lμ c¸c 
®Ønh cña mét h×nh thoi. 

76. Chøng minh r»ng c¸c trung ®iÓm cña bèn c¹nh cña mét h×nh thoi lμ c¸c ®Ønh 
cña mét h×nh ch÷ nhËt. 

77. Chøng minh r»ng : 
a) Giao ®iÓm hai ® êng chÐo cña h×nh thoi lμ t©m ®èi xøng cña h×nh thoi. 
b) Hai ® êng chÐo cña h×nh thoi lμ hai trôc ®èi xøng cña h×nh thoi. 

78. §è. H×nh 103 biÓu diÔn mét phÇn cña cöa xÕp, gåm nh÷ng thanh kim lo¹i 
dμi b»ng nhau vμ ® îc liªn kÕt víi nhau bëi c¸c chèt t¹i hai ®Çu vμ t¹i trung 
®iÓm. V× sao t¹i mçi vÞ trÝ cña cöa xÕp, c¸c tø gi¸c trªn h×nh vÏ ®Òu lμ h×nh 
thoi, c¸c ®iÓm chèt I, K, M, N, O n»m trªn mét ® êng th¼ng ? 
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74. Hai ® êng chÐo cña mét h×nh thoi b»ng 8cm vμ 10cm. C¹nh cña h×nh thoi
b»ng gi¸ trÞ nμo trong c¸c gi¸ trÞ sau :

(A) 6cm ;      (D) 9cm ?

75. Chøng minh r»n t h×nh ch÷ nhËt lμ c¸c
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§12. H×nh vu«ng 

Cã tø gi¸c n o võa l  h×nh ch÷ nhËt, võa l  h×nh thoi hay kh«ng ? 

1.  §Þnh nghÜa 

Tø gi¸c ABCD trªn h×nh 104 cã oA B C D 90  vμ 
AB  = BC = CD = DA lμ mét h×nh vu«ng. 

H×nh vu«ng l  tø gi¸c cã bèn gãc vu«ng v  cã bèn 
c¹nh b»ng nhau. 

Tø gi¸c ABCD lμ h×nh vu«ng  
oA B C D 90

AB BC CD DA
 

Tõ ®Þnh nghÜa h×nh vu«ng, ta suy ra : 

 H×nh vu«ng lμ h×nh ch÷ nhËt cã bèn c¹nh b»ng nhau. 

 H×nh vu«ng lμ h×nh thoi cã bèn gãc vu«ng. 

Nh  vËy h×nh vu«ng võa lμ h×nh ch÷ nhËt, võa lμ h×nh thoi. 

2.   TÝnh chÊt 
H×nh vu«ng cã tÊt c¶ c¸c tÝnh chÊt cña h×nh ch÷ nhËt vμ h×nh thoi. 

 ?1  § êng chÐo cña h×nh vu«ng cã nh÷ng tÝnh chÊt g× ? 

3.  DÊu hiÖu nhËn biÕt 

1. H×nh ch÷ nhËt cã hai c¹nh kÒ b»ng nhau l  h×nh vu«ng. 
2. H×nh ch÷ nhËt cã hai ® êng chÐo vu«ng gãc víi nhau l  h×nh vu«ng. 
3. H×nh ch÷ nhËt cã mét ® êng chÐo l  ® êng ph©n gi¸c cña mét gãc 

l  h×nh vu«ng. 
4. H×nh thoi cã mét gãc vu«ng l  h×nh vu«ng. 
5. H×nh thoi cã hai ® êng chÐo b»ng nhau l  h×nh vu«ng. 

Häc sinh tù chøng minh c¸c dÊu hiÖu nhËn biÕt trªn. 
NhËn xÐt. Mét tø gi¸c võa lμ h×nh ch÷ nhËt, võa lμ h×nh thoi th× tø gi¸c ®ã 
lμ h×nh vu«ng. 
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§12. H×nh vu«ng

Cã tø gi¸c n o võa l  h×nh ch÷ nhËt, võa l  h×nh thoi hay kh«ng ? 

1.  §Þnh nghÜa

Tø gi¸c ABCD trªn h×nh 104 cã oA B C D 90 vμ 
AB = BC = CD = DA lμ mét h×nh vu«ng.

H×nh vu«ng lll  tø gi¸c cã bèn gãc vu«ng v  cã bèn 
c¹nh b»ng nhau. 

oA B C D 90

BC CD DA

D

BC CDBC CD

Tõ ®Þnh nghÜa h

H×nh vu«ng lμ

H×nh vu«ng lμ

Nh  vËy h×nh vu«ng võa lμ h×nh ch÷ nhËt, võa lμ h×nh thoi.

2.   TÝnh chÊt 
H×nh vu«ng cã t μ h×nh thoi.

?1 § êng chÐo cña

3.  DÊu hiÖu nhË

1. H×nh ch÷ nhËt cã hai c¹nh kÒ b»ng nhau l  h×nh vu«ng. 
2. H×nh ch÷ nhËt cã hai ®®® êng chÐo vu«ng gãc víi nhau lll  h×nh vu«ng.
3. H×nh ch÷ nhËt cã mét ®®® êng chÐo lll  ®®® êng ph©n gi¸c cña mét gãc 

lll  h×nh vu«ng.
4. H×nh thoi cã mét gãc vu«ng lll  h×nh vu«ng.
5. H×nh thoi cã hai ®®® êng chÐo b»ng nhau lll  h×nh vu«ng.

Häc sinh tù chøng minh c¸c dÊu hiÖu nhËn biÕt trªn.ÊÊ
NhËn xÐt. Mét tø gi¸c võa lμ h×nh ch÷ nhËt, võa lμ h×nh thoi th× tø gi¸c ®ãõõ
lμ h×nh vu«ng.
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 ?2  T×m c¸c h×nh vu«ng trªn h×nh 105. 

 

 

 

 
 

         H×nh 105 

Bμi tËp 

79. a) Mét h×nh vu«ng cã c¹nh b»ng 3cm. § êng chÐo cña h×nh vu«ng ®ã b»ng : 

6cm, 18cm,  5cm hay 4cm ? 

b) § êng chÐo cña mét h×nh vu«ng b»ng 2dm. C¹nh cña h×nh vu«ng ®ã 

b»ng : 1dm, 
3

dm,
2

 
4

2dm hay dm
3

 ? 

80. H·y chØ râ t©m ®èi xøng cña h×nh vu«ng, c¸c trôc ®èi xøng cña h×nh vu«ng. 

81. Cho h×nh 106. Tø gi¸c AEDF lμ h×nh g× ? V× sao ? 

 

 

 

 

 

 

H×nh 106          H×nh 107 

82. Cho h×nh 107, trong ®ã ABCD lμ h×nh vu«ng. Chøng minh r»ng tø gi¸c 
EFGH lμ h×nh vu«ng. 

108
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LuyÖn tËp 

83. C¸c c©u sau ®óng hay sai ? 

a) Tø gi¸c cã hai ® êng chÐo vu«ng gãc víi nhau lμ h×nh thoi. 

b) Tø gi¸c cã hai ® êng chÐo vu«ng gãc víi nhau t¹i trung ®iÓm cña mçi 
® êng lμ h×nh thoi. 

c) H×nh thoi lμ tø gi¸c cã tÊt c¶ c¸c c¹nh b»ng nhau. 

d) H×nh ch÷ nhËt cã hai ® êng chÐo b»ng nhau lμ h×nh vu«ng. 

e) H×nh ch÷ nhËt cã hai ® êng chÐo vu«ng gãc víi nhau lμ h×nh vu«ng. 

84. Cho tam gi¸c ABC, D lμ ®iÓm n»m gi÷a B vμ C. Qua D kÎ c¸c ® êng th¼ng 

song song víi AB vμ AC, chóng c¾t c¸c c¹nh AC vμ AB theo thø tù ë E vμ F. 

a) Tø gi¸c AEDF lμ h×nh g× ? V× sao ? 

b) §iÓm D ë vÞ trÝ nμo trªn c¹nh BC th× tø gi¸c AEDF lμ h×nh thoi ? 

c) NÕu tam gi¸c ABC vu«ng t¹i A th× tø gi¸c AEDF lμ h×nh g× ? §iÓm D ë vÞ 
trÝ nμo trªn c¹nh BC th× tø gi¸c AEDF lμ h×nh vu«ng ? 

85. Cho h×nh ch÷ nhËt ABCD cã AB = 2AD. Gäi E, F theo thø tù lμ trung 
®iÓm cña AB, CD. Gäi M lμ giao ®iÓm cña AF vμ DE, N lμ giao ®iÓm cña 
BF vμ CE. 

a) Tø gi¸c ADFE lμ h×nh g× ? V× sao ? 

b) Tø gi¸c EMFN lμ h×nh g× ? V× sao ? 

86. §è. LÊy mét tê giÊy gÊp lμm t  råi c¾t chÐo theo 

nh¸t c¾t AB (h. 108). Sau khi më tê giÊy ra, ta ® îc 

mét tø gi¸c. Tø gi¸c nhËn ® îc lμ h×nh g× ? V× sao ? 

NÕu ta cã OA = OB th× tø gi¸c nhËn ® îc lμ h×nh g× ? 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

H×nh 108 

 109

LuyÖn tËp 

83. C¸c c©u sau ®óng hay sai ?

a) Tø gi¸c cã hai ® êng chÐo vu«ng gãc víi nhau lμ h×nh thoi.

b) Tø gi¸c cã hai ® êng chÐo vu«ng gãc víi nhau t¹i trung ®iÓm cña mçi 
® êng lμ h×nh thoi. 

c) H×nh thoi lμ tø gi¸c cã tÊt c¶ c¸c c¹nh b»ng nhau. 

d) H×nh ch÷ nhËt cã hai ® êng chÐo b»ng nhau lμ h×nh vu«ng.

e) H×nh ch÷ nhËt cã hai ® êng chÐo vu«ng gãc víi nhau lμ h×nh vu«ng.

84. Cho tam gi¸c ABC, D lμ ®iÓm n»m gi÷a B vμ C. Qua êng th¼ng

song song víi AB vμ AC, chóng c¾t c¸c c¹nh AC vμ AB theo thø tù ë E vμ F.

a) Tø gi¸c AED

b) §iÓm D ë vÞ trÝ nμo trªn c¹nh BC th× tø gi¸c AEDF lμ h×nh thoi ?

c) NÕu tam gi¸c ABC vu«ng t¹i A th× tø gi¸c AEDF lμ h×nh g× ? §iÓm D ë vÞ
trÝ nμo trªn c¹nh
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b) Tø gi¸c EMF
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¤n tËp ch ¬ng I 

C¸c néi dung chÝnh : 

1. Tø gi¸c. 

2. H×nh thang, h×nh thang c©n. 

3. H×nh b×nh h nh v  c¸c d¹ng ®Æc biÖt cña nã (h×nh 

ch÷ nhËt, h×nh thoi, h×nh vu«ng). 

A. C©u hái 

1. Ph¸t biÓu ®Þnh nghÜa tø gi¸c. 

2. Ph¸t biÓu ®Þnh nghÜa h×nh thang, h×nh thang c©n. 

3. Ph¸t biÓu c¸c tÝnh chÊt cña h×nh thang c©n. 

4. Ph¸t biÓu c¸c tÝnh chÊt cña ® êng trung b×nh cña tam gi¸c, ® êng trung b×nh 
cña h×nh thang. 

5. Ph¸t biÓu ®Þnh nghÜa h×nh b×nh hμnh, h×nh ch÷ nhËt, h×nh thoi, h×nh vu«ng. 

6. Ph¸t biÓu c¸c tÝnh chÊt cña h×nh b×nh hμnh, h×nh ch÷ nhËt, h×nh thoi, h×nh vu«ng. 

7. Nªu c¸c dÊu hiÖu nhËn biÕt h×nh b×nh hμnh, h×nh ch÷ nhËt, h×nh thoi, h×nh vu«ng. 

8. ThÕ nμo lμ hai ®iÓm ®èi xøng víi nhau qua mét ® êng th¼ng ? Trôc ®èi xøng 
cña h×nh thang c©n lμ ® êng th¼ng nμo ? 

9. ThÕ nμo lμ hai ®iÓm ®èi xøng víi nhau qua mét ®iÓm ? T©m ®èi xøng cña h×nh 
b×nh hμnh lμ ®iÓm nμo ? 
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¤n tËp ch ¬ng I

A. C©u hái 

1. Ph¸t biÓu ®Þnh nghÜa tø gi¸c. 

2. Ph¸t biÓu ®Þnh nghÜ

3. Ph¸t biÓu c¸c tÝnh c

4. Ph¸t biÓu c¸c tÝnh ¸c, ® êng trung b×nh 
cña h×nh thang.

5. Ph¸t biÓu ®Þnh nghÜ hoi, h×nh vu«ng.

6. Ph¸t biÓu c¸c tÝnh c ×nh thoi, h×nh vu«ng.

7. Nªu c¸c dÊu hiÖu nh nh thoi, h×nh vu«ng. 

8. ThÕ nμo lμ hai ®iÓm h¼ng ? Trôc ®èi xøng 
cña h×nh thang c©n

C¸c néi dung chÝnh :

1. Tø gi¸c. 

2. H×nh thang, h×nh thang c©n.

3. H×nh b×nh h nh v  c¸c d¹ng ®Æc biÖt cña nã (h×nh 

ch÷ nhËt, h×nh thoi, h×nh vu«ng). 

9. ThÕ nμo lμ hai ®iÓm ®èi xøng víi nhau qua mét ®iÓm ? T©m ®èi xøng cña h×nh
b×nh hμnh lμ ®iÓm 

m

¸

h

×

n

h

©m
n

m

g

Ü

c

Ü

c

h

m
n

Üa h××××××nhnhnnhnh tttthahahahangngngng,, h×h×h×h×nhnhnhnh tttthahahahangngngng cccc©n©n©n©n..

chÊt cña hh×n×n×n×n×n×n×nhhhhhh thanggg gg c©©©©n.

chÊÊÊÊÊt ccccccccññññañ ®®®®®® êêêêêng trunnnnng bbb××bb×nhhhhhhh cñc a tatt mmmm gi

Üa h×××××nnnnhn  b××n×n××n× h hμμμμ hnnhnh, h×hhh nnnnnh cchh÷ nhËËËËËËËt, hhh×n×n××n×n× h th

hÊt ccññññññña aaa h×nhnhnhnhnhnhnh b×××nnh hhhμnnnnnh, hhhh×nh cccccch÷ nnnnnnnhËËËËt, h×

hËn bbbbbiÕt hhhhhhh×n×n×n×n×n××nh b×nh h nhhhhh, h×nh chhhhhh÷÷÷÷ ÷÷t nhËtttt, h×n

m ®®®èèi xønønøønøøngggg vívívííívvíi i iiii hhnhnhnhnnhau qqqqqquauauauauua mmmmététtététt ® ênnnng th
n lμ ®®®®® ênnnnnng th¼ng nμo oooooo ? 

m ®èèèèèiè xxxxøng g g gg g vívívívívívívíii i i i nhnhnhnhnhnhnhauaa qqqqqquauauauauauu mmmmmmmétététététéé  ®iÓÓÓÓÓmmmm mmm ? T©
nμo ???? 
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B. Bμi tËp 

87. S¬ ®å ë h×nh 109 biÓu thÞ quan hÖ gi÷a c¸c tËp hîp h×nh thang, h×nh b×nh 
hμnh, h×nh ch÷ nhËt, h×nh thoi, h×nh vu«ng. Dùa vμo s¬ ®å ®ã, h·y ®iÒn vμo 
chç trèng : 

a) TËp hîp c¸c h×nh ch÷ nhËt lμ tËp hîp con cña tËp hîp c¸c h×nh... 

b) TËp hîp c¸c h×nh thoi lμ tËp hîp con cña tËp hîp c¸c h×nh... 

c) Giao cña tËp hîp c¸c h×nh ch÷ nhËt vμ tËp hîp c¸c h×nh thoi lμ tËp hîp 
c¸c h×nh... 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

H×nh 109 

88. Cho tø gi¸c ABCD. Gäi E, F, G, H theo thø tù lμ trung ®iÓm cña AB, BC, 
CD, DA. C¸c ® êng chÐo AC, BD cña tø gi¸c ABCD cã ®iÒu kiÖn g× th× 
EFGH lμ : 

a) H×nh ch÷ nhËt ? 

b) H×nh thoi ? 

c) H×nh vu«ng ? 

89. Cho tam gi¸c ABC vu«ng t¹i A, ® êng trung tuyÕn AM. Gäi D lμ trung ®iÓm 
cña AB, E lμ ®iÓm ®èi xøng víi M qua D. 

a) Chøng minh r»ng ®iÓm E ®èi xøng víi ®iÓm M qua AB. 

b) C¸c tø gi¸c AEMC, AEBM lμ h×nh g× ? V× sao ? 

c) Cho BC = 4cm, tÝnh chu vi tø gi¸c AEBM. 

d) Tam gi¸c vu«ng ABC cã ®iÒu kiÖn g× th× AEBM lμ h×nh vu«ng ? 
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B. Bμi tËp

87. S¬ ®å ë h×nh 109 biÓu thÞ quan hÖ gi÷a c¸c tËp hîp h×nh thang, h×nh b×nh 
hμnh, h×nh ch÷ nhËt, h×nh thoi, h×nh vu«ng. Dùa vμo s¬ ®å ®ã, h·y ®iÒn vμo
chç trèng : 

a) TËp hîp c¸c h×nh ch÷ nhËt lμ tËp hîp con cña tËp hîp c¸c h×nh... 

b) TËp hîp c¸c h×nh thoi lμ tËp hîp con cña tËp hîp c¸c h×nh... 

c) Giao cña tËp hîp c¸c h×nh ch÷ nhËt vμ tËp hîp c¸c h×nh thoi lμ tËp hîp
c¸c h×nh... 

88. Cho tø gi¸c AB ng ®iÓm cña AB, BC,
CD, DA. C¸c ® D cã ®iÒu kiÖn g× th×
EFGH lμ :

a) H×nh ch÷ nhË

b) H×nh thoi ? 

c) H×nh vu«ng ?

89. Cho tam gi¸c ABC vu«ng t¹i A, ® êng trung tuyÕn AM. Gäi D lμ trung ®iÓm
cña AB, E lμ ®iÓm ®èi xøng víi M qua D. 

a) Chøng minh r»ng ®iÓm E ®èi xøng víi ®iÓm M qua AB. 

b) C¸c tø gi¸c AEMC, AEBM lμ h×nh g× ? V× sao ?

c) Cho BC = 4cm, tÝnh chu vi tø gi¸c AEBM. 

d) Tam gi¸c vu«ng ABC cã ®iÒu kiÖn g× th× AEBM lμ h×nh vu«ng ? 
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H×nh 1111109

BCDDD. Gäi E, FFFFFFFF, G,G,G,G,G,G,GG HHH ttttthhhhhheoeoeoeoeoeoeo tthø tù lμ trun
® ênnnng chhhhhhhhÐo AC, BBBBBBBD DD D D D D D ñcña tø gi¸i¸i¸̧̧̧c AAABCD

Ët ? 
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H×nh 0
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90. §è. T×m trôc ®èi xøng vμ t©m ®èi xøng cña : 

a) H×nh 110 (s¬ ®å mét s©n quÇn vît) ; 

b) H×nh 111. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

H×nh 110          H×nh 111 

 

112

90. §è. T×m trôc ®èi xøng vμ t©m ®èi xøng cña : 

a) H×nh 110 (s¬ ®å mét s©n quÇn vît) ; 

b) H×nh 111.

H×nh 110          H×nh 1111××nh 11101100        H×nH×nH×H×H h 11  
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Ch ¬ng II  §a gi¸c. diÖn tÝch ®a gi¸c 

 

 

 

 

 

 

Ngò gi¸c ®Òu vμ ngò gi¸c kh«ng ®Òu 

§1. §a gi¸c. §a gi¸c ®Òu 

Tam gi¸c, tø gi¸c ® îc gäi chung l  g× ? 

1.   Kh¸i niÖm vÒ ®a gi¸c 

Mçi h×nh 112, 113, 114, 115, 116, 117 lμ mét ®a gi¸c. 

 

 

 

 

 

 H×nh 112       H×nh 113      H×nh 114 

 

 

 

 

 
 

        H×nh 115        H×nh 116         H×nh 117 
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Ch ¬ng II §a gi¸c. diÖn tÝch ®a gi¸c 

Ngò gi¸c ®Òu vμ ngò gi¸c kh«ng ®Ò

Ta  ?

1.   Kh¸i niÖm vÒ 

Mçi h×nh 112, 1

 H×nh 112       H×nh 113      H×nh 114 

        H×nh 115        H×nh 116         H×nh 117 

 1

a

1

§1. §aaaaaaa ggggigig ¸̧̧c.. §§§§§a§  gi¸i¸i¸i¸i¸i¸i¸c ®ÒÒu

am gigigigigiigi¸̧c, tttttøt  gi¸c ® îîîîc ggggäi chhhuuhh ngggggg l  g×

®a gi¸i¸iiii c 

113, 114, 111111 5, 11116 111117 lμμμ métététététt ®®®®®®®a gi¸̧̧̧c. 6,, 1

¸̧ccccc u

HH×

11115, , 

îîc gä

¸cc ®

h 11nh 112

6, 11

chchuhungn

Òuu

®®®®®®®®®®ÒuÒuÒuuÒuÒuuÒuÒuuÒuu 
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§a gi¸c ABCDE (h×nh 114, h×nh 117) lμ h×nh gåm n¨m ®o¹n th¼ng AB, BC, 
CD, DE, EA, trong ®ã bÊt k× hai ®o¹n th¼ng nμo cã mét ®iÓm chung còng 
kh«ng cïng n»m trªn mét ® êng th¼ng. C¸c ®iÓm A, B, C, D, E ® îc gäi  
lμ c¸c ®Ønh, c¸c ®o¹n th¼ng AB, BC, CD, DE, EA ® îc gäi lμ c¸c c¹nh cña 
®a gi¸c ®ã. 

 ?1  T¹i sao h×nh gåm n¨m ®o¹n th¼ng AB, BC, 

CD, DE, EA ë h×nh 118 kh«ng ph¶i lμ  
®a gi¸c ? 

 C¸c ®a gi¸c ë h×nh 115, 116, 117 ® îc 

gäi lμ c¸c ®a gi¸c låi. 

§Þnh nghÜa 

§a gi¸c låi l  ®a gi¸c lu«n n»m trong mét nöa mÆt ph¼ng cã bê l  
® êng th¼ng chøa bÊt k× c¹nh n o cña ®a gi¸c ®ã. 

 ?2  T¹i sao c¸c ®a gi¸c ë h×nh 112, 113, 114 kh«ng ph¶i lμ ®a gi¸c låi ? 

  Chó ý. Tõ nay, khi nãi ®Õn ®a gi¸c mμ kh«ng chó thÝch g× thªm, ta hiÓu ®ã 

lμ ®a gi¸c låi. 

 ?3 Quan s¸t ®a gi¸c ABCDEG ë h×nh 119 råi ®iÒn vμo chç trèng trong c¸c c©u sau : 

C¸c ®Ønh lμ c¸c ®iÓm : A, B, ... 
C¸c ®Ønh kÒ nhau lμ : A vμ B, hoÆc B vμ C, hoÆc ...  
C¸c c¹nh lμ c¸c ®o¹n th¼ng : AB, BC, ... 
C¸c ® êng chÐo lμ c¸c ®o¹n th¼ng nèi hai ®Ønh kh«ng 
kÒ nhau : AC, CG, ... 

C¸c gãc lμ : A , B , ... 
C¸c ®iÓm n»m trong ®a gi¸c (c¸c ®iÓm trong cña ®a gi¸c) 
lμ M, N, ... 
C¸c ®iÓm n»m ngo i ®a gi¸c (c¸c ®iÓm ngo i cña ®a 
gi¸c) lμ : Q, ... 

  §a gi¸c cã n ®Ønh (n  3) ® îc gäi lμ h×nh n-gi¸c hay h×nh n c¹nh. Víi 

n = 3, 4, 5, 6, 8 ta quen gäi lμ tam gi¸c, tø gi¸c, ngò gi¸c, lôc gi¸c, b¸t gi¸c. 

Víi n = 7, 9, 10,... ta gäi lμ h×nh 7 c¹nh, h×nh 9 c¹nh, h×nh 10 c¹nh, .... 

 

 

 

 

 

 

H×nh 119 

 

 

 

 

 

 

H×nh 118 
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§a gi¸c ABCDE (h×nh 114, h×nh 117) lμ h×nh gåm n¨m ®o¹n th¼ng AB, BC, 
CD, DE, EA, trong ®ã bÊt k× hai ®o¹n th¼ng nμo cã mét ®iÓm chung còng 
kh«ng cïng n»m trªn mét ® êng th¼ng. C¸c ®iÓm A, B, C, D, E ® îc gäi  
lμ c¸c ®Ønh, c¸c ®o¹n th¼ng AB, BC, CD, DE, EA ® îc gäi lμ c¸c c¹nh cña 
®a gi¸c ®ã.

?1 T¹i sao h×nh gåm n¨m ®o¹n th¼ng AB, BC, 

CD, DE, EA ë h×nh 118 kh«ng ph¶i lμ  
®a gi¸c ?

 C¸c ®a gi¸c ë h×nh 115, 116, 117 ® îc 

gäi lμ c¸c ®a gi¸c låi.

§Þnh nghÜa 

§a gi¸c låi lll mÆt ph¼ng cã bê lll
®®® êng th¼ng c

?2  T¹i sao c¸c ®a gi¸c ë h×nh 112, 113, 114 kh«ng ph¶i lμ ®a gi¸c låi ?

  Chó ý. Tõ nay, ch g× thªm, ta hiÓu ®ã 

lμ ®a gi¸c låi.

?3 Quan s¸t ®a gi¸c èng trong c¸c c©u sau :

Æc B vμ C, hoÆc ... 
BC, ... 

ng nèi hai ®Ønh kh«ng 
kÒ nhau : AC, CG, ...

C¸c gãc lμ : A , B , ...
C¸c ®iÓm n»m trong ®a gi¸c (c¸c g ®iÓm trong cña ®a gi¸c)
lμ M, N, ... 
C¸c ®iÓm n»m ngo i ®a gi¸c (c¸ci ®iÓm ngo i cña ®a
gi¸c) lμ : Q, ...

  §a gi¸c cã n ®Ønh (n  3) ® îc gäi lμ h×nh n-gi¸c hay h×nh n c¹nh. Víi 

n = 3, 4, 5, 6, 8 ta quen gäi lμ tam gi¸c, tø gi¸c, ngò gi¸c, lôc gi¸c, b¸t gi¸c.

Víi n = 7, 9, 10,... ta gäi lμ h×nh 7 c¹nh, h×nh 9 c¹nh, h×nh 10 c¹nh, .... 

H×nh 119

c

è

Æ
 

n
kÒ nhau : AC CG

c

g

c

m ®a a a gigigig ¸c¸c¸c lllu«u«u«nn n n»n»n»mm m trtrtrononongg g g méméméétt t nönönönööa m
chøaaaaa bÊt k× c¹¹c¹c¹c¹c¹c¹nhnhnhnhnhnhn nn ooooo o ññññññcña aaa ®a®a®a®a®®a®a gi¸c ®ãããã.

gi¸ccc ë ëëë ë ë ë h×nhhhhhhhh 112, 113, 114444 kh««««««««ngnnnn pppppph¶h¶h¶¶hh i lμ

khiii nnnnãnnn i ®®®®Õ®® n ®aaaa gi¸̧̧c mμ kh«ngggggggg chóóóóóóó thÝcg

c ABBBBCDEGG ëë ë ë ë ë h×nh 111919999 råi ®iÒnÒnÒnÒnÒnÒnn vμo chççç trè

C¸̧̧̧̧̧̧̧c ®Ønh lμ μμμμ c¸c¸c¸c¸c¸c¸c¸c cccccc ®®iÓm : AAAA, ,,  B, .... 
CCC¸C¸CCC c ®Ønh kÒ nhau lμ : A vμvμvμvμμμ B,,, hoÆ
CC¸C¸CC¸C¸ccc c c cc c¹c¹c¹c¹c¹c¹c¹nhnhnhnhnhnhn lllllllμ μ μ μμμ μ c¸c¸̧c¸c¸c¸cc c c c c ®o®o®o®o®o®o® ¹n¹n¹n¹n¹n¹n¹n tttttth¼h¼h¼h¼h¼h¼h¼ngngngngngng : AB,
C¸CC¸C¸c ®®®®® êêênggggg g chchchchchchchchc ÐoÐoÐoÐoÐoÐoÐo lllμμμ ¸̧c¸c ®®®o¹n th¼n
kÒ nhau : ACC CCCGC
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2.   §a gi¸c ®Òu 
H×nh 120a, b, c, d lμ nh÷ng vÝ dô vÒ ®a gi¸c ®Òu. 

 

 

 

 
       a) Tam gi¸c ®Òu         b) H×nh vu«ng       c) Ngò gi¸c ®Òu       d) Lôc gi¸c ®Òu 
            (tø gi¸c ®Òu) 
              H×nh 120 

§Þnh nghÜa 

§a gi¸c ®Òu l  ®a gi¸c cã tÊt c¶ c¸c c¹nh b»ng nhau v  tÊt c¶ c¸c gãc 
b»ng nhau. 

 ?4 H·y vÏ c¸c trôc ®èi xøng vμ t©m ®èi xøng cña mçi h×nh 120a, b, c, d (nÕu cã). 

Bμi tËp 
1. H·y vÏ ph¸c mét lôc gi¸c låi. 

H·y nªu c¸ch nhËn biÕt mét ®a gi¸c låi. 
2. Cho vÝ dô vÒ ®a gi¸c kh«ng ®Òu trong mçi tr êng hîp sau : 

a) Cã tÊt c¶ c¸c c¹nh b»ng nhau ; 
b) Cã tÊt c¶ c¸c gãc b»ng nhau. 

3. Cho h×nh thoi ABCD cã oA 60 . Gäi E, F, G, H lÇn l ît lμ trung ®iÓm 
cña c¸c c¹nh AB, BC, CD, DA. Chøng minh r»ng ®a gi¸c EBFGDH lμ lôc 
gi¸c ®Òu. 

4. §iÒn sè thÝch hîp vμo c¸c « trèng trong b¶ng sau : 

  

 

  §a gi¸c 
n c¹nh 

Sè c¹nh 4    

Sè ® êng chÐo xuÊt ph¸t tõ 
mét ®Ønh  2   

Sè tam gi¸c ® îc t¹o thμnh   4  

Tæng sè ®o c¸c gãc cña
®a gi¸c   

o

o
4 .180

720
  

5. TÝnh sè ®o mçi gãc cña ngò gi¸c ®Òu, lôc gi¸c ®Òu, n-gi¸c ®Òu. 
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2.   §a gi¸c ®Òu
H×nh 120a, b, c, d lμ nh÷ng vÝ dô vÒ ®a gi¸c ®Òu.

       a) Tam gi¸c ®Òu         b) H×nh vu«ng       c) Ngò gi¸c ®Òu       d) Lôc gi¸c ®Òu 
            (tø gi¸c ®Òu)
              H×nh 120

§Þnh nghÜa

§a gi¸c ®Òu lll  ®a gi¸c cã tÊt c¶ c¸c c¹nh b»ng nh c¶ c¸c gãc
b»ng nhau. 

?4 H·y vÏ c¸c trôc 120a, b, c, d (nÕu cã).

1. H·y vÏ ph¸c mé
H·y nªu c¸ch nh

2. Cho vÝ dô vÒ ®a au : 
a) Cã tÊt c¶ c¸c 
b) Cã tÊt c¶ c¸c 

3. Cho h×nh thoi A n l ît lμ trung ®iÓm 
cña c¸c c¹nh AB, BC, CD, DA. Chøng minh r»ng ®a gi¸c EBFGDH lμ lôc
gi¸c ®Òu. 

4. §iÒn sè thÝch hî

 §a gi¸c 
n c¹nh 

Sè c¹nh 4   

Sè ® êng chÐo xuÊt ph¸t tõ 
mét ®Ønh  2  

Sè tam gi¸c ® îc t¹o thμnh   4 

Tæng sè ®o c¸c gãc cña
®a gi¸c  

o

o
4 .180

720

5. TÝnh sè ®o mçi gãc cña ngò gi¸c ®Òu, lôc gi¸c ®Òu, n-gi¸c ®Òu.

Sè c¹

hî

12

a

Ç

îî

é
h

A
A

1®èi xøng vμ t©m m m ®è®è®è®è®è®èi xxxxxxxønønønønønønøng gggggg ññcña ççmçi h×hh××h××nh 1

BμBμBμBμBμi tttttËp  
ét lôôôc c c  gi¸cccccc låi.
hËn bbbbbib Õt mmmmmmmét ®a aaa a giigigi¸c¸̧̧̧ lllåi. 
gi¸cccc kkkkkh«nnnngnnn  ®ÒÒuu trooonggggg mççççi tr êêênêêêê g hîhîhîhhîhhh p sa
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§2. DiÖn tÝch h×nh ch÷ nhËt 

C«ng thøc tÝnh diÖn tÝch h×nh ch÷ nhËt l  c¬ së 
®Ó suy ra c«ng thøc tÝnh diÖn tÝch c¸c ®a gi¸c kh¸c 

1.  Kh¸i niÖm diÖn tÝch ®a gi¸c 

ë c¸c líp d íi ta ®· häc sè ®o cña mét ®o¹n th¼ng (cßn gäi lμ ®é dμi  
®o¹n th¼ng) vμ sè ®o cña gãc ; ch¼ng h¹n : ®o¹n th¼ng AB cã ®é dμi lμ 3cm, 

gãc AOB cã sè ®o lμ 45o,.... 

Ta còng ®· quen víi kh¸i niÖm “diÖn tÝch”, ch¼ng h¹n nãi : S©n tr êng em 

cã diÖn tÝch kho¶ng 600m2, viªn g¹ch vu«ng èp t êng c¹nh b»ng 1dm cã 

diÖn tÝch b»ng 1dm2,.... 

Ho¹t ®éng ?1  d íi ®©y gióp ta hiÓu diÖn tÝch còng lμ mét sè ®o vμ diÖn tÝch 

cã tÝnh chÊt g×. 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
H×nh 121 

 ?1   XÐt c¸c h×nh A, B, C, D, E vÏ trªn l íi kÎ « vu«ng (h.121), mçi « vu«ng lμ 
mét ®¬n vÞ diÖn tÝch. 

a) KiÓm tra xem cã ph¶i diÖn tÝch h×nh A lμ diÖn tÝch 9 « vu«ng, diÖn tÝch 

h×nh B còng lμ diÖn tÝch 9 « vu«ng hay kh«ng ?  

Ta nãi : diÖn tÝch h×nh A b»ng diÖn tÝch h×nh B. 
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§2. DiÖn tÝch h×nh ch÷ nhËt

C«ng thøc tÝnh diÖn tÝch h×nh ch÷ nhËt l  c¬ së
®Ó suy ra c«ng thøc tÝnh diÖn tÝch c¸c ®a gi¸c kh¸c 

1.  Kh¸i niÖm diÖn tÝch ®a gi¸c 

ë c¸c líp d íi ta ®· häc sè ®o cña mét ®o¹n th¼ng (cßn gäi lμ ®é dμi  
®o¹n th¼ng) vμ sè ®o cña gãc ; ch¼ng h¹n : ®o¹n th¼ng AB cã ®é dμi lμ 3cm, 

gãc AOB cã sè ®o lμ 45o,.... 

Ta còng ®· quen víi kh¸i niÖm “diÖn tÝch”, ch¼ng h¹n nãi : S©n tr êng em

cã diÖn tÝch kho¶ng 600m2, viªn g¹ch vu«ng èp t êng c¹nh b»ng 1dm cã

diÖn tÝch b»ng 1 2

Ho¹t ®éng ?1 mét sè ®o vμ diÖn tÝch 

cã tÝnh chÊt g×.

H×nh 121

 ?1  XÐt c¸c h×nhA, B, C, D, E vÏ trªn l íi kÎ « vu«ng (h.121), mçi « vu«ng lμ 
mét ®¬n vÞ diÖn tÝch.

a) KiÓm tra xem cã ph¶i diÖn tÝch h×nh A lμ diÖn tÝch 9 « vu«ng, diÖn tÝch

h×nhB còng lμ diÖn tÝch 9 « vu«ng hay kh«ng ? 

Ta nãi : diÖn tÝch h×nh A b»ng diÖn tÝch h×nhA B.

m

1 2

mm

dm2,....
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sèèèè



 117 

b) V× sao ta nãi : diÖn tÝch h×nh D gÊp bèn lÇn diÖn tÝch h×nh C ? 

c) So s¸nh diÖn tÝch h×nh C víi diÖn tÝch h×nh E. 

Tõ ho¹t ®éng trªn, ta rót ra hai nhËn xÐt sau : 

 Sè ®o cña phÇn mÆt ph¼ng giíi h¹n bëi mét ®a gi¸c ® îc gäi lμ diÖn tÝch 
®a gi¸c ®ã. 

 Mçi ®a gi¸c cã mét diÖn tÝch x¸c ®Þnh. DiÖn tÝch ®a gi¸c lμ mét sè d ¬ng.  

DiÖn tÝch ®a gi¸c cã c¸c tÝnh chÊt sau : 

1) Hai tam gi¸c b»ng nhau th× cã diÖn tÝch b»ng nhau. 

2) NÕu mét ®a gi¸c ® îc chia thμnh nh÷ng ®a gi¸c kh«ng cã ®iÓm trong 
chung th× diÖn tÝch cña nã b»ng tæng diÖn tÝch cña nh÷ng ®a gi¸c ®ã. 

3) NÕu chän h×nh vu«ng cã c¹nh b»ng 1cm, 1dm, 1m, ..., lμm ®¬n vÞ ®o diÖn 
tÝch th× ®¬n vÞ diÖn tÝch t ¬ng øng lμ 21cm ,  21dm , 21m , .... 

H×nh vu«ng cã c¹nh dμi 10m, 100m cã diÖn tÝch t ¬ng øng lμ 1a, 1ha. H×nh 
vu«ng cã c¹nh dμi 1km cã diÖn tÝch lμ 21km . 

DiÖn tÝch ®a gi¸c ABCDE th êng ® îc kÝ hiÖu lμ ABCDES  hoÆc S nÕu kh«ng 

sî bÞ nhÇm lÉn. 

2.   C«ng thøc tÝnh diÖn tÝch h×nh ch÷ nhËt 

Ta thõa nhËn ®Þnh lÝ sau : 

DiÖn tÝch h×nh ch÷ nhËt b»ng tÝch hai kÝch th íc cña nã :

S = a . b. 

 

Ch¼ng h¹n, nÕu a = 3,2cm, b = 1,7cm th× : 

S = a . b = 3,2 . 1,7 = 5,44 2(cm ). 

3.  C«ng thøc tÝnh diÖn tÝch h×nh vu«ng, tam gi¸c vu«ng 

 ?2  Tõ c«ng thøc tÝnh diÖn tÝch h×nh ch÷ nhËt h·y suy ra c«ng thøc tÝnh diÖn tÝch 

h×nh vu«ng, tam gi¸c vu«ng. 

Gîi ý.    H×nh vu«ng lμ mét tr êng hîp riªng cña h×nh ch÷ nhËt. 

         Tam gi¸c vu«ng lμ nöa h×nh ch÷ nhËt. 
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b) V× sao ta nãi : diÖn tÝch h×nh D gÊp bèn lÇn diÖn tÝch h×nh C ?C
c) So s¸nh diÖn tÝch h×nh C víi diÖn tÝch h×nh E.EE
Tõ ho¹t ®éng trªn, ta rót ra hai nhËn xÐt sau : 

 Sè ®o cña phÇn mÆt ph¼ng giíi h¹n bëi mét ®a gi¸c ® îc gäi lμ diÖn tÝch 
®a gi¸c ®ã. 

 Mçi ®a gi¸c cã mét diÖn tÝch x¸c ®Þnh. DiÖn tÝch ®a gi¸c lμ mét sè d ¬ng. 

DiÖn tÝch ®a gi¸c cã c¸c tÝnh chÊt sau : 

1) Hai tam gi¸c b»ng nhau th× cã diÖn tÝch b»ng nhau. 

2) NÕu mét ®a gi¸c ® îc chia thμnh nh÷ng ®a gi¸c kh«ng cã ®iÓm trong
chung th× diÖn tÝch cña nã b»ng tæng diÖn tÝch cña nh÷ng ®a gi¸c ®ã. 

3) NÕu chän h×nh vu«ng cã c¹nh b»ng 1cm, 1dm, 1m, ..., lμm ®¬n vÞ ®o diÖn 
tÝch th× ®¬n vÞ d 2 , ...2

H×nh vu«ng cã  øng lμ 1a, 1ha. H×nh
vu«ng cã c¹nh d

DiÖn tÝch ®a gi¸ DE  hoÆc S nÕu kh«ngDE

sî bÞ nhÇm lÉn. 

2.   C«ng thøc tÝn

Ta thõa nhËn ®Þn

DiÖn tÝch h×nh nã :

Ch¼ng h¹n, nÕu a = 3,2cm, b = 1,7cm th× :

S = a . b = 3,2 . 1,7 = 5,44 2(cm ).2

3.  C«ng thøc tÝnh diÖn tÝch h×nh vu«ng, tam gi¸c vu«ng 

?2 Tõ c«ng thøc tÝnh diÖn tÝch h×nh ch÷ nhËt h·y suy ra c«ng thøc tÝnh diÖn tÝch t

h×nh vu«ng, tam gi¸c vu«ng. 

Gîi ý.    H×nh vu«ng lμ mét tr êng hîp riªng cña h×nh ch÷ nhËt.

        Tam gi¸c vu«ng lμ nöa h×nh ch÷ nhËt.
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DiÖn tÝch h×nh vu«ng b»ng b×nh ph ¬ng c¹nh cña nã : 

2S .a  

DiÖn tÝch tam gi¸c vu«ng b»ng nöa tÝch hai c¹nh 
gãc vu«ng : 

1
S .b.

2
a  

 

 ?3  Ba tÝnh chÊt cña diÖn tÝch ®a gi¸c ®· ® îc vËn dông nh  thÕ nμo khi chøng 

minh c«ng thøc tÝnh diÖn tÝch tam gi¸c vu«ng ? 

Bμi tËp 

6. DiÖn tÝch h×nh ch÷ nhËt thay ®æi nh  thÕ nμo nÕu : 

a) ChiÒu dμi t¨ng 2 lÇn, chiÒu réng kh«ng ®æi ? 

b) ChiÒu dμi vμ chiÒu réng t¨ng 3 lÇn ? 

c) ChiÒu dμi t¨ng 4 lÇn, chiÒu réng gi¶m 4 lÇn ? 

7. Mét gian phßng cã nÒn h×nh ch÷ nhËt víi kÝch th íc lμ 4,2m vμ 5,4m, cã 
mét cöa sæ h×nh ch÷ nhËt kÝch th íc lμ 1m vμ 1,6m vμ mét cöa ra vμo h×nh 
ch÷ nhËt kÝch th íc 1,2m vμ 2m. 

Ta coi mét gian phßng ®¹t møc chuÈn vÒ ¸nh s¸ng nÕu diÖn tÝch c¸c cöa 
b»ng 20% diÖn tÝch nÒn nhμ. Hái gian phßng trªn cã ®¹t møc chuÈn vÒ  
¸nh s¸ng hay kh«ng ? 

8. §o c¹nh (®¬n vÞ mm) råi tÝnh diÖn tÝch tam gi¸c vu«ng d íi ®©y (h. 122) : 

 

 

 

 

 

H×nh 122 
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DiÖn tÝch h×nh vu«ng b»ng b×nh ph ¬ng c¹nh cña nã : 

2S .22

DiÖn tÝch tam gi¸c vu«ng b»ng nöa tÝch hai c¹nh 
gãc vu«ng :

1
S .b.

1

2
.

?3  Ba tÝnh chÊt cña diÖn tÝch ®a gi¸c ®· ®®® îc vËn dông nh  thÕ nμo khi chøng 

minh c«ng thøc tÝnh diÖn tÝch tam gi¸c vu«ng ?

6. DiÖn tÝch h×nh c

a) ChiÒu dμi t¨n

b) ChiÒu dμi vμ 

c) ChiÒu dμi t¨n

7. Mét gian phßng lμ 4,2m vμ 5,4m, cã 
mét cöa sæ h×nh μ mét cöa ra vμo h×nh
ch÷ nhËt kÝch th

Ta coi mét gian nÕu diÖn tÝch c¸c cöa
b»ng 20% diÖn cã ®¹t møc chuÈn vÒ 
¸nh s¸ng hay kh

8. §o c¹nh (®¬n vÞ mm) råi tÝnh diÖn tÝch tam gi¸c vu«ng d íi ®©y (h. 122) :
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LuyÖn tËp 

9. ABCD lμ mét h×nh vu«ng c¹nh 12cm, AE = xcm 
(h. 123). TÝnh x sao cho diÖn tÝch tam gi¸c ABE 

b»ng 
1

3
 diÖn tÝch h×nh vu«ng ABCD. 

10. Cho mét tam gi¸c vu«ng. H·y so s¸nh tæng 
diÖn tÝch cña hai h×nh vu«ng dùng trªn hai 
c¹nh gãc vu«ng víi diÖn tÝch h×nh vu«ng dùng 
trªn c¹nh huyÒn. 

Gîi ý.  Sö dông ®Þnh lÝ Py-ta-go. 

11. C¾t hai tam gi¸c vu«ng b»ng nhau tõ mét tÊm b×a. H·y ghÐp hai tam gi¸c ®ã 
®Ó t¹o thμnh : 

a) Mét tam gi¸c c©n ; 

b) Mét h×nh ch÷ nhËt ; 

c) Mét h×nh b×nh hμnh. 

DiÖn tÝch cña c¸c h×nh nμy cã b»ng nhau kh«ng ? V× sao ? 

12. TÝnh diÖn tÝch c¸c h×nh d íi ®©y (h. 124) (mçi « vu«ng lμ mét ®¬n vÞ diÖn tÝch). 

 

 

 

 

H×nh 124 

13. Cho h×nh 125, trong ®ã ABCD lμ h×nh ch÷ 
nhËt, E lμ mét ®iÓm bÊt k× n»m trªn ® êng 
chÐo AC, FG // AD vμ HK // AB. 

Chøng minh r»ng hai h×nh ch÷ nhËt EFBK 
vμ EGDH cã cïng diÖn tÝch. 

14. Mét ®¸m ®Êt h×nh ch÷ nhËt dμi 700m, réng 400m. H·y tÝnh diÖn tÝch ®¸m 

®Êt ®ã theo ®¬n vÞ 2m , 2km , a, ha. 

15. §è. VÏ h×nh ch÷ nhËt ABCD cã AB = 5cm, BC = 3cm. 

a) H·y vÏ mét h×nh ch÷ nhËt cã diÖn tÝch nhá h¬n nh ng cã chu vi lín h¬n 
h×nh ch÷ nhËt ABCD. VÏ ® îc mÊy h×nh nh  vËy ? 

 

 

 

 

 

 
 

H×nh 123 

 

 

 

 

H×nh 125 
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LuyÖn tËp 

9. ABCD lμ mét h×nh vu«ng c¹nh 12cm, AE = xcm 
(h. 123). TÝnh x sao cho diÖn tÝch tam gi¸c ABE

b»ng
1

3
 diÖn tÝch h×nh vu«ng ABCD.

10. Cho mét tam gi¸c vu«ng. H·y so s¸nh tæng 
diÖn tÝch cña hai h×nh vu«ng dùng trªn hai 
c¹nh gãc vu«ng víi diÖn tÝch h×nh vu«ng dùng
trªn c¹nh huyÒn. 

Gîi ý.  Sö dông ®Þnh lÝ Py-ta-go. 

11. C¾t hai tam gi¸c vu«ng b»ng nhau tõ mét tÊm b×a. H·y ghÐp hai tam gi¸c ®ã 
®Ó t¹o thμnh :

a) Mét tam gi¸c

b) Mét h×nh ch÷

c) Mét h×nh b×nh

DiÖn tÝch cña c¸c h×nh nμy cã b»ng nhau kh«ng ? V× sao ?

12. TÝnh diÖn tÝch c¸ mét ®¬n vÞ diÖn tÝch). 

13. Cho h×nh 125, 
nhËt, E lμ mét 
chÐo AC, FG // AD vμ HK // AB. 

Chøng minh r»ng hai h×nh ch÷ nhËt EFBK 
vμ EGDH cã cïng diÖn tÝch.

14. Mét ®¸m ®Êt h×nh ch÷ nhËt dμi 700m, réng 400m. H·y tÝnh diÖn tÝch ®¸m

®Êt ®ã theo ®¬n vÞ 2m , 2 2km , a, ha. 2

15. §è. VÏ h×nh ch÷ nhËt ABCD cã AB = 5cm, BC = 3cm. 

a) H·y vÏ mét h×nh ch÷ nhËt cã diÖn tÝch nhá h¬n nh ng cã chu vi lín h¬n
h×nh ch÷ nhËt ABCD. VÏ ® îc mÊy h×nh nh  vËy ? 
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b) H·y vÏ h×nh vu«ng cã chu vi b»ng chu vi h×nh ch÷ nhËt ABCD. VÏ ® îc 
mÊy h×nh vu«ng nh  vËy ? So s¸nh diÖn tÝch h×nh ch÷ nhËt víi diÖn tÝch h×nh 
vu«ng cã cïng chu vi võa vÏ. T¹i sao trong c¸c h×nh ch÷ nhËt cã cïng chu vi 
th× h×nh vu«ng cã diÖn tÝch lín nhÊt ? 

§3. DiÖn tÝch tam gi¸c 

Chøng minh c«ng thøc tÝnh diÖn tÝch tam gi¸c nh  thÕ n o ? 

  §Þnh lÝ 

DiÖn tÝch tam gi¸c b»ng nöa tÝch cña mét c¹nh víi 
chiÒu cao øng víi c¹nh ®ã : 

1
S . h.

2
a  

 

 

 

GT     
ABC cã diÖn tÝch lμ S

AH  BC
 

KL     
1

S BC.AH
2

 

Chøng minh 
Cã ba tr êng hîp x¶y ra (h. 126a, b, c). 
 

 

 

 

a)          b)          c) 
H×nh 126 

a) Tr êng hîp ®iÓm H trïng víi B hoÆc C (ch¼ng h¹n H trïng víi B nh  
h×nh 126a). Khi ®ã tam gi¸c ABC vu«ng t¹i B, theo §2, ta cã : 

1
S BC.AH.

2
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b) H·y vÏ h×nh vu«ng cã chu vi b»ng chu vi h×nh ch÷ nhËt ABCD. VÏ ® îc 
mÊy h×nh vu«ng nh  vËy ? So s¸nh diÖn tÝch h×nh ch÷ nhËt víi diÖn tÝch h×nh 
vu«ng cã cïng chu vi võa vÏ. T¹i sao trong c¸c h×nh ch÷ nhËt cã cïng chu vi 
th× h×nh vu«ng cã diÖn tÝch lín nhÊt ? 

§3. DiÖn tÝch tam gi¸c

Chøng minh c«ng thøc tÝnh diÖn tÝch tam gi¸c nh  thÕ n o ?

  §Þnh lÝ

DiÖn tÝch tam 
chiÒu cao øng

GT     
ABC cã

AH  B

KL    
1

S BC
1

2

Chøng minh
Cã ba tr êng hî

a)          b)          c)
H×nh 126 

a) Tr êng hîp ®iÓm H trïng víi B hoÆc C (ch¼ng h¹n H trïng víi B nh
h×nh 126a). Khi ®ã tam gi¸c ABC vu«ng t¹i B, theo §2, ta cã :

1
S BC.AH.

1

2

C
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ã
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b) Tr êng hîp ®iÓm H n»m gi÷a hai ®iÓm B vμ C (h×nh 126b). Khi ®ã tam 
gi¸c ABC ® îc chia thμnh hai tam gi¸c vu«ng BHA vμ CHA, mμ 

BHA
1

S BH.AH
2

, CHA
1

S HC.AH
2

 

vËy       

ABC
1 1

S (BH HC).AH BC.AH.
2 2

 

c) Tr êng hîp ®iÓm H n»m ngoμi ®o¹n th¼ng BC. Gi¶ sö ®iÓm C n»m gi÷a 
hai ®iÓm B vμ H nh  h×nh 126c. 
Häc sinh tù chøng minh. 

  ?  H·y c¾t mét tam gi¸c thμnh ba m¶nh ®Ó ghÐp l¹i thμnh mét h×nh ch÷ nhËt. 

Gîi ý.  Xem h×nh 127 

 

 

H×nh 127 

Bμi tËp 
16. Gi¶i thÝch v× sao diÖn tÝch cña tam gi¸c ® îc t« ®Ëm trong c¸c h×nh 128, 129, 

130 b»ng nöa diÖn tÝch h×nh ch÷ nhËt t ¬ng øng : 

 

 

 

 
    H×nh 128        H×nh 129         H×nh 130 

17. Cho tam gi¸c AOB vu«ng t¹i O víi ® êng 
cao OM (h. 131). H·y gi¶i thÝch v× sao ta 
cã ®¼ng thøc : 

AB . OM = OA . OB. 
H×nh 131 

18. Cho tam gi¸c ABC vμ ® êng trung tuyÕn 
AM (h. 132). Chøng minh : AMB AMCS S . 

 
 
 

  H×nh 132 
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b) Tr êng hîp ®iÓm H n»m gi÷a hai ®iÓm B vμ C (h×nh 126b). Khi ®ã tam
gi¸c ABC ® îc chia thμnh hai tam gi¸c vu«ng BHA vμ CHA, mμ

BHA
1

S BH.AHBHA
1

2
, CHA

1
S HC.AHCHA

1

2
vËy       

ABC
1 1

S (BH HC).AH BC.AH.ABC
1 1

2 2
( )( )(BH HC).AH(BH HC).AH

c) Tr êng hîp ®iÓm H n»m ngoμi ®o¹n th¼ng BC. Gi¶ sö ®iÓm C n»m gi÷a 
hai ®iÓm B vμ H nh  h×nh 126c.
Häc sinh tù chøng minh.

  ? H·y c¾t mét tam gi¸c thμnh ba m¶nh ®Ó ghÐp l¹i thμnh mét h×nh ch÷ nhËt. 

Gîi ý. Xem h×nh 127

16. Gi¶i thÝch v× sao ng c¸c h×nh 128, 129,
130 b»ng nöa di

    H×nh 128        H×nh 129         H×nh 130 

17. Cho tam gi¸c A
cao OM (h. 131). H·y gi¶i thÝch v× sao ta
cã ®¼ng thøc :

AB . OM = OA . OB.
H×nh 131

18. Cho tam gi¸c ABC vμ ® êng trung tuyÕn
AM (h. 132). Chøng minh : AMB AMCS SAMB . 

  H×nh 132
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LuyÖn tËp 
19. a) Xem h×nh 133. H·y chØ ra c¸c tam gi¸c cã cïng diÖn tÝch (lÊy « vu«ng 

lμm ®¬n vÞ diÖn tÝch) : 

 

 
 
 
 

 

 

 

 

H×nh 133 

b) Hai tam gi¸c cã diÖn tÝch b»ng nhau 
th× cã b»ng nhau hay kh«ng ? 

20. VÏ h×nh ch÷ nhËt cã mét c¹nh b»ng mét 
c¹nh cña mét tam gi¸c cho tr íc vμ cã 
diÖn tÝch b»ng diÖn tÝch cña tam gi¸c ®ã. 
Tõ ®ã suy ra mét c¸ch chøng minh kh¸c 
vÒ c«ng thøc tÝnh diÖn tÝch tam gi¸c. 

21. TÝnh x sao cho diÖn tÝch h×nh ch÷ nhËt 
ABCD gÊp ba lÇn diÖn tÝch tam gi¸c 
ADE (h. 134). 

22. Tam gi¸c PAF ® îc vÏ trªn giÊy kÎ « vu«ng (h. 135). 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

H×nh 134 

H×nh 135 
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LuyÖn tËp 
19. a) Xem h×nh 133. H·y chØ ra c¸c tam gi¸c cã cïng diÖn tÝch (lÊy « vu«ng

lμm ®¬n vÞ diÖn tÝch) : 

b) Hai tam gi¸c
th× cã b»ng nhau

20. VÏ h×nh ch÷ nh
c¹nh cña mét t
diÖn tÝch b»ng d
Tõ ®ã suy ra m
vÒ c«ng thøc tÝn

21. TÝnh x sao cho
ABCD gÊp ba 
ADE (h. 134).

22. Tam gi¸c PAF ®

H×nh 134

H×nh 135 
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H·y chØ ra : 

a) Mét ®iÓm I sao cho  PIF PAFS S  ; 

b) Mét ®iÓm O sao cho POF PAFS 2.S  ; 

c) Mét ®iÓm N sao cho PNF PAF
1

S S
2

. 

23. Cho tam gi¸c ABC. H·y chØ ra mét sè vÞ trÝ cña ®iÓm M n»m trong tam gi¸c 
®ã sao cho : 

AMB BMC MACS S S .  

24. TÝnh diÖn tÝch cña mét tam gi¸c c©n cã c¹nh ®¸y b»ng a vμ c¹nh bªn b»ng b. 

25. TÝnh diÖn tÝch cña mét tam gi¸c ®Òu cã c¹nh b»ng a. 

§4. DiÖn tÝch h×nh thang 

Tõ c«ng thøc tÝnh diÖn tÝch tam gi¸c, 
cã tÝnh ® îc diÖn tÝch h×nh thang hay kh«ng ? 

1.  C«ng thøc tÝnh diÖn tÝch h×nh thang 

 ?1  H·y chia h×nh thang ABCD thμnh hai tam gi¸c råi tÝnh diÖn tÝch h×nh thang 

theo hai ®¸y vμ ® êng cao (h. 136). 

Gîi ý.  ADCS   = ... 

ABCS   = ... 

    ABCDS   = ...           H×nh 136 

DiÖn tÝch h×nh thang b»ng nöa tÝch cña tæng hai ®¸y 
víi chiÒu cao : 

1
S ( b).h.

2
a  
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H·y chØ ra : 

a) Mét ®iÓm I sao cho  PIF PAFS SPIF  ; 

b) Mét ®iÓm O sao cho POF PAFS 2.SPOF  ; 

c) Mét ®iÓm N sao cho PNF PAF
1

S SPNF
1

2
. 

23. Cho tam gi¸c ABC. H·y chØ ra mét sè vÞ trÝ cña ®iÓm M n»m trong tam gi¸c 
®ã sao cho :

AMB BMC MACS S S .AMB BMC MACBMC

24. TÝnh diÖn tÝch cña mét tam gi¸c c©n cã c¹nh ®¸y b»ng a vμ c¹nh bªn b»ng b.

25. TÝnh diÖn tÝch cña mét tam gi¸c ®Òu cã c¹nh b»ng a. 

Tõ c«ng thøc tÝnh diÖn tÝch tam gi¸c,
cã tÝn «ng ?

1.  C«ng thøc tÝn

?1 H·y chia h×nh thang ABCD thμnh hai tam gi¸c råi tÝnh diÖn tÝch h×nh thang 

theo hai ®¸y vμ 

Gîi ý. ADCS  ADC

ABCS   = ...ABC

   ABCDS   = ...           H×nh 136 

DiÖn tÝch h×nh thang b»ng nöa tÝch cña tæng hai ®¸y 
víi chiÒu cao :

1
S ( b).h.

1

2

«

h

T
n

n

th
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2.  C«ng thøc tÝnh diÖn tÝch h×nh b×nh hμnh 

 ?2  H·y dùa vμo c«ng thøc tÝnh diÖn tÝch h×nh thang ®Ó tÝnh diÖn tÝch h×nh 

b×nh hμnh. 

Gîi ý.  H×nh b×nh hμnh lμ h×nh thang cã hai ®¸y b»ng nhau. 

DiÖn tÝch h×nh b×nh h nh b»ng tÝch cña mét c¹nh víi 
chiÒu cao øng víi c¹nh ®ã : 

S = a.h. 

 

3.   VÝ dô 

Cho h×nh ch÷ nhËt víi hai kÝch th íc a, b (h. 137). 

a) H·y vÏ mét tam gi¸c cã mét c¹nh b»ng c¹nh 
cña h×nh ch÷ nhËt vμ cã diÖn tÝch b»ng diÖn 
tÝch cña h×nh ch÷ nhËt ®ã. 

b) H·y vÏ mét h×nh b×nh hμnh cã mét c¹nh 
b»ng mét c¹nh cña h×nh ch÷ nhËt vμ cã diÖn 
tÝch b»ng nöa diÖn tÝch cña h×nh ch÷ nhËt ®ã. 

Gi¶i. a) Tam gi¸c cã c¹nh b»ng a muèn cã diÖn tÝch b»ng a.b th× chiÒu cao 
øng víi c¹nh a ph¶i b»ng 2b. Mét trong nh÷ng tam gi¸c nh  thÕ ® îc vÏ ë 
h×nh 138a. T ¬ng tù, mét trong nh÷ng tam gi¸c cã c¹nh b»ng b vμ chiÒu cao 

t ¬ng øng b»ng 2a (cã diÖn tÝch b»ng
1

b.2a ab)
2

 ® îc vÏ ë h×nh 138b. 

 

 

 

 

 

 

 

a)                 b) 
H×nh 138 

H×nh 137 
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2.  C«ng thøc tÝnh diÖn tÝch h×nh b×nh hμnh 

?2 H·y dùa vμo c«ng thøc tÝnh diÖn tÝch h×nh thang ®Ó tÝnh diÖn tÝch h×nh

b×nh hμnh.

Gîi ý.  H×nh b×nh hμnh lμ h×nh thang cã hai ®¸y b»ng nhau. 

DiÖn tÝch h×nh b×nh h nh b»ng tÝch cña mét c¹nh víi 
chiÒu cao øng víi c¹nh ®ã :

S = a.h.a

3.   VÝ dô

Cho h×nh ch÷ nh

a) H·y vÏ mét ta
cña h×nh ch÷ n
tÝch cña h×nh ch

b) H·y vÏ mét
b»ng mét c¹nh 
tÝch b»ng nöa di

Gi¶i. a) Tam gi b»ng a.b th× chiÒu cao 
øng víi c¹nh a ph¶i b»ng 2b. Mét trong nh÷ng tam gi¸c nh  thÕ ® îc vÏ ë 
h×nh 138a. TT ¬ng tù, mét trong nh÷ng tam gi¸c cã c¹nh b»ng b vμ chiÒu cao

t ¬ng øng b»ng c vÏ ë h×nh 138b.

a)                 b)
H×nh 138 

H×nh 137 
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hËt víi hai kÝch th í b (h 137)
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hËt víi hai kÝch th íc a, b (h. 137).
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b) H×nh b×nh hμnh cã c¹nh b»ng a muèn cã diÖn tÝch b»ng 
1
2

ab th× chiÒu cao 

øng víi c¹nh a ph¶i b»ng 
1
2

b. Mét trong nh÷ng h×nh b×nh hμnh nh  thÕ 

® îc vÏ ë h×nh 139a. T ¬ng tù, mét trong nh÷ng h×nh b×nh hμnh cã c¹nh 

b»ng b vμ cã chiÒu cao t ¬ng øng b»ng 
1
2

a (cã diÖn tÝch b»ng 
1
2

ab) ® îc vÏ 

ë h×nh 139b. 
 

 

 

 

 

 

a)                                                                 b) 
H×nh 139 

Bμi tËp 

26. TÝnh diÖn tÝch m¶nh ®Êt h×nh thang 

ABED theo c¸c ®é dμi ®· cho trªn 

h×nh 140 vμ biÕt diÖn tÝch h×nh ch÷ 

nhËt ABCD lμ 828 2m .  
 
 

 

 

      H×nh 140 

27. V× sao h×nh ch÷ nhËt ABCD vμ h×nh b×nh hμnh ABEF (h. 141) l¹i cã cïng 
diÖn tÝch ? Suy ra c¸ch vÏ mét h×nh ch÷ nhËt cã cïng diÖn tÝch víi mét h×nh 
b×nh hμnh cho tr íc. 
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b) H×nh b×nh hμnh cã c¹nh b»ng a muèn cã diÖn tÝch b»ng
1
2

ab th× chiÒu cao 

øng víi c¹nh a ph¶i b»ng 
1
2

b. Mét trong nh÷ng h×nh b×nh hμnh nh  thÕ 

® îc vÏ ë h×nh 139a. T ¬ng tù, mét trong nh÷ng h×nh b×nh hμnh cã c¹nh 

b»ng b vμ cã chiÒu cao t ¬ng øng b»ng
1
2

a (cã diÖn tÝch b»ng
1
2

ab) ® îc vÏ 

ë h×nh 139b.

a)                                                                 b)

26. TÝnh diÖn tÝch m

ABED theo c¸c
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27. V× sao h×nh ch÷ nhËt ABCD vμ h×nh b×nh hμnh ABEF (h. 141) l¹i cã cïng 
diÖn tÝch ? Suy ra c¸ch vÏ mét h×nh ch÷ nhËt cã cïng diÖn tÝch víi mét h×nh 
b×nh hμnh cho tr íc. 
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H×nh 141 

28. Xem h×nh 142 (IG // FU). H·y ®äc tªn mét sè h×nh cã cïng diÖn tÝch víi 
h×nh b×nh hμnh FIGE. 

 

 
 

 
H×nh 142 

29. Khi nèi trung ®iÓm cña hai ®¸y h×nh thang, t¹i sao ta ® îc hai h×nh thang cã 
diÖn tÝch b»ng nhau ? 

30. Trªn h×nh 143 ta cã h×nh thang ABCD víi 
® êng trung b×nh EF vμ h×nh ch÷ nhËt GHIK. 
H·y so s¸nh diÖn tÝch hai h×nh nμy, tõ ®ã suy 
ra mét c¸ch chøng minh kh¸c vÒ c«ng thøc 
diÖn tÝch h×nh thang. 

31. Xem h×nh 144. H·y chØ ra c¸c h×nh cã cïng diÖn tÝch (lÊy « vu«ng lμm  
®¬n vÞ diÖn tÝch). 

 

 

 
 
 
 

 
 

H×nh 144 

 

 

 

 

H×nh 143 
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