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Ch ¬ng I c¨n bËc hai. c¨n bËc ba 

1. C¨n bËc hai 

PhÐp to¸n ng îc cña phÐp b×nh ph ¬ng 
lμ phÐp to¸n nμo ? 

1. C¨n bËc hai sè häc 

ë líp 7, ta ®· biÕt : 

 C¨n bËc hai cña mét sè a kh«ng ©m lμ sè x sao cho x2= a. 

 Sè d ¬ng a cã ®óng hai c¨n bËc hai lμ hai sè ®èi nhau : Sè d ¬ng 

kÝ hiÖu lμ a  vμ sè ©m kÝ hiÖu lμ a . 

 Sè 0 cã ®óng mét c¨n bËc hai lμ chÝnh sè 0, ta viÕt 0  = 0.  

T×m c¸c c¨n bËc hai cña mçi sè sau : 

 a) 9 ;     b) 
4

9
 ;     c) 0,25 ;      d) 2. 

®Þnh nghÜa 

Víi sè d ¬ng a, sè a  ® îc gäi lμ c¨n bËc hai sè häc cña a. 

Sè 0 còng ® îc gäi lμ c¨n bËc hai sè häc cña 0. 

VÝ dô 1. C¨n bËc hai sè häc cña 16 lμ 16  (= 4). 

C¨n bËc hai sè häc cña 5 lμ 5.  

Chó ý. Víi a  0, ta cã : 

NÕu x = a  th× x  0 vμ x2 = a ; 

NÕu x  0 vμ x2 = a th× x = a . 
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Ch ¬ng I c¨n bËc hai. c¨n bËc ba 

1. C¨n bËc hai 
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ë líp 7, ta ®· b

C¨n bËc hai cña mét sè a kh«ng ©m lμ sè x sao cho x2= a.
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Ta viÕt 

2

x 0,
x a

x a.
 

T×m c¨n bËc hai sè häc cña mçi sè sau : 

a) 49 ;   b) 64 ;    c) 81  ;     d) 1,21. 

Gi¶i mÉu 

49  = 7, v× 7  0 vμ 72 = 49. 

PhÐp to¸n t×m c¨n bËc hai sè häc cña sè kh«ng ©m gäi lμ phÐp khai 
ph ¬ng (gäi t¾t lμ khai ph ¬ng). §Ó khai ph ¬ng mét sè, ng êi ta cã thÓ 
dïng m¸y tÝnh bá tói hoÆc dïng b¶ng sè (xem 5). 

Khi biÕt c¨n bËc hai sè häc cña mét sè, ta dÔ dμng x¸c ®Þnh ® îc c¸c c¨n 
bËc hai cña nã. Ch¼ng h¹n, c¨n bËc hai sè häc cña 49 lμ 7 nªn 49 cã hai 
c¨n bËc hai lμ 7 vμ 7. 

T×m c¸c c¨n bËc hai cña mçi sè sau : 

a) 64  ;       b) 81 ;       c) 1,21. 

2. So s¸nh c¸c c¨n bËc hai sè häc 

Ta ®· biÕt : 

Víi hai sè a vμ b kh«ng ©m, nÕu a < b th× a b.  

Ta cã thÓ chøng minh ® îc : 

Víi hai sè a vμ b kh«ng ©m, nÕu a b  th× a < b. 

Nh  vËy ta cã ®Þnh lÝ sau ®©y. 

§Þnh lÝ   

      Víi hai sè a vμ b kh«ng ©m, ta cã  

     a < b  a < b.  

VÝ dô 2. So s¸nh 

a) 1 vμ 2  ;         b) 2 vμ 5.  
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Gi¶i 

a) 1 < 2 nªn 1 2.  VËy 1 2.    

b) 4 < 5 nªn 4 5.  VËy 2 5.  

So s¸nh 

a) 4 vμ 15  ;        b) 11  vμ 3. 

VÝ dô 3. T×m sè x kh«ng ©m, biÕt : 

a) x 2  ;        b) x 1.  

Gi¶i 

a) 2 4,  nªn x 2  cã nghÜa lμ x 4.   

    V× x  0 nªn x 4   x > 4. VËy x > 4. 

b) 1 1,  nªn x 1  cã nghÜa lμ x 1.   

     V× x  0 nªn x 1   x < 1. VËy 0  x < 1. 

T×m sè x kh«ng ©m, biÕt : 

a) x 1 ;        b) x 3.  

1. T×m c¨n bËc hai sè häc cña mçi sè sau råi suy ra c¨n bËc hai cña chóng : 

121 ;  144 ;  169 ;  225 ;  256 ;  324 ;  361 ;  400. 

2. So s¸nh  

a) 2 vμ 3   ;  b) 6 vμ 41   ;   c) 7 vμ 47 . 

3. Dïng m¸y tÝnh bá tói, tÝnh gi¸ trÞ gÇn ®óng cña nghiÖm mçi ph ¬ng tr×nh 
sau (lμm trßn ®Õn ch÷ sè thËp ph©n thø ba) : 

a) x2 = 2  ;           b) x2 = 3 ; 

c) x2 = 3,5 ;         d) x2 = 4,12. 

H íng dÉn. NghiÖm cña ph ¬ng tr×nh x2 = a (víi a  0) lμ c¸c c¨n bËc hai 

cña a. 
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Gi¶i
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4. T×m sè x kh«ng ©m, biÕt : 

a) x 15  ;         b) 2 x 14  ; 

c) x 2  ;        d) 2x 4.  

5. §è. TÝnh c¹nh mét h×nh vu«ng, biÕt diÖn tÝch cña nã b»ng diÖn tÝch cña 
h×nh ch÷ nhËt cã chiÒu réng 3,5m vμ chiÒu dμi 14m (h.1). 

H×nh 1 

 

 

Tõ thêi xa x a, ng êi ta ®· thÊy gi÷a H×nh häc vμ §¹i sè cã mèi liªn quan mËt 
thiÕt. Kh¸i niÖm c¨n bËc hai còng cã phÇn xuÊt ph¸t tõ H×nh häc. Khi biÕt ®é dμi 
c¹nh h×nh vu«ng, ta tÝnh ® îc diÖn tÝch h×nh ®ã b»ng c¸ch b×nh ph ¬ng (hay 
n©ng lªn luü thõa bËc hai) ®é dμi c¹nh. Ng îc l¹i, nÕu biÕt diÖn tÝch h×nh vu«ng, 
ta t×m ® îc ®é dμi c¹nh cña nã nhê khai ph ¬ng sè ®o diÖn tÝch. Ng êi ta coi 
phÐp lÊy c¨n bËc hai sè häc lμ phÐp to¸n ng îc cña phÐp b×nh ph ¬ng vμ coi 
viÖc t×m c¨n mét sè lμ t×m "c¸i gèc, c¸i nguån". §iÒu nμy hiÖn cßn thÊy trong 

ng«n ng÷ mét sè n íc. Ch¼ng h¹n, ë tiÕng Anh, tõ square cã nghÜa lμ 
h×nh vu«ng vμ còng cã nghÜa lμ b×nh ph ¬ng, tõ root cã nghÜa lμ rÔ, lμ nguån 

gèc, cßn tõ square root lμ c¨n bËc hai.  

 7 
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2. C¨n thøc bËc hai vμ h»ng ®¼ng thøc 2A = A          

1.  C¨n thøc bËc hai 

H×nh ch÷ nhËt ABCD cã ® êng chÐo 

AC = 5 cm vμ c¹nh BC = x (cm) th× c¹nh 

AB = 225 x (cm). V× sao ? (h.2).  

Ng êi ta gäi 225 x  lμ c¨n thøc 

bËc hai cña 25 – x2, cßn 25 – x2 lμ biÓu thøc lÊy c¨n. 

Mét c¸ch tæng qu¸t : 

Víi A lμ mét biÓu thøc ®¹i sè, ng êi ta gäi A  lμ c¨n thøc bËc hai cña A, 
cßn A ® îc gäi lμ biÓu thøc lÊy c¨n hay biÓu thøc d íi dÊu c¨n. 

A  x¸c ®Þnh (hay cã nghÜa) khi A lÊy gi¸ trÞ kh«ng ©m.  

VÝ dô 1. 3x  lμ c¨n thøc bËc hai cña 3x ; 3x  x¸c ®Þnh khi 3x  0, tøc 

lμ khi x  0. Ch¼ng h¹n, víi x = 2 th× 3x  lÊy gi¸ trÞ 6  ; víi x = 12 th× 

3x  lÊy gi¸ trÞ 36 6.  

Víi gi¸ trÞ nμo cña x th× 5 2x  x¸c ®Þnh ? 

2.  H»ng ®¼ng thøc 2A A  

 §iÒn sè thÝch hîp vμo « trèng trong b¶ng sau : 

a 2 1 0 2 3 

a2      

2a  
     

 

 

 

 

H×nh 2 
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h
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AAAAA c¨
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§Þnh lÝ     

       Víi mäi sè a, ta cã 2a  =  a  . 

Chøng minh 

Theo ®Þnh nghÜa gi¸ trÞ tuyÖt ®èi th×  a   0. 

Ta thÊy : 

NÕu a  0 th×  a  = a, nªn (  a )2 = a2 ; 

NÕu a < 0 th×  a  = a, nªn (  a )2 = ( a)2 = a2. 

Do ®ã, (  a )2 = a2 víi mäi sè a. 

VËy  a  chÝnh lμ c¨n bËc hai sè häc cña a2, tøc lμ 2a  =  a . 

VÝ dô 2. TÝnh 

a) 212  ;          b) 2( 7) .  

Gi¶i 

a) 212 = 12  = 12. 

b) 2( 7) = 7  = 7. 

VÝ dô 3. Rót gän 

 a) 2( 2 1)  ;       b) 2(2 5) . 

Gi¶i 

a) 2( 2 1)  = 2 1  = 2 1 (v× 2 1).  

VËy 2( 2 1)  = 2 1. 

b) 2(2 5)  = 2 5   = 5 2  (v× 5 2).  

VËy 2(2 5)  = 5   2.  
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§Þnh lÝ   

      Víi mäi sè a, ta cã 2a  = a .

Chøng minh

Theo ®Þnh nghÜa gi¸ trÞ tuyÖt ®èi th× a  0.

Ta thÊy :

NÕu a  0 th× a = a, nªn ( a )2 = a2 ;

NÕu a < 0 th× a = a, nªn ( a )2 = ( a)2 = a2.

Do ®ã, ( a )2 = a2 víi mäi sè a.

VËy a  chÝnh lμ = a .

VÝ dô 2. TÝnh

a) 212  ;    2

Gi¶i 

a) 212 =2 12  =

b) 2( 7) = 7

VÝ dô 3. Rót gä

 a) 2( 2 1)  

Gi¶i

a) 2( 2 1)  = 2 1  = 2 1 (v× 2 1).

VËy 2( 2 1) = 2 1. 

b) 2(2 5)  = 2 5   = 5 2  (v× 5 2).

VËy 2(2 5)  = 5  2.  
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a víi mäi sè a. 

μ

=

7

ä

 

ä

μ c¨nnnnnn n bbËbËbËc hhhhaiiii èèèsè hhhhäcääää ccccñññañañ  a2222, øøtøtøc lμlμlμμlμ 2a2

      bbbbb) 22222( 7) .2222

= 122222.2  

7 ===== 7.

n 

;      bbbbbbb))))) 22222(2(2(2(2(2 5)5)5)5) .

) ((

1)2

änn ää

7.

) (

lμ

2 1 21

 ;

)) .2222

 = a .
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Chó ý. Mét c¸ch tæng qu¸t, víi A lμ mét biÓu thøc ta cã 2A  =  A ,  

cã nghÜa lμ : 

2A  = A nÕu A  0 (tøc lμ A lÊy gi¸ trÞ kh«ng ©m) ; 

2A  =  A nÕu A < 0 (tøc lμ A lÊy gi¸ trÞ ©m). 

VÝ dô 4. Rót gän 

 a) 2(x 2)  víi x  2 ;     b) 6a   víi a < 0. 

Gi¶i 

a) 2(x 2)  =  x 2  = x  2 (v× x  2). 

b) 6a  = 3 2(a )  =  a3 . 

V× a < 0 nªn a3< 0, do ®ã  a3  =  a3. 

VËy 6a  =  a3 (víi a < 0). 

6. Víi gi¸ trÞ nμo cña a th× mçi c¨n thøc sau cã nghÜa :  

a) 
a

3
 ;    b) 5a  ;   c) 4 a  ;    d) 3a 7  ? 

7. TÝnh  

 a) 2(0,1)  ;  b) 2( 0,3) ;  c) 2( 1, 3)  ;  d) 0,4 2( 0, 4) .   

8. Rót gän c¸c biÓu thøc sau : 

a) 2(2 3)  ;       b) 2(3 11)  ; 

c) 2 2a  víi a  0 ;      d) 3 2(a 2)  víi a < 2. 

10

Chó ý. Mét c¸ch tæng qu¸t, víi A lμ mét biÓu thøc ta cã 2A = A ,  

cã nghÜa lμ : 

2A  = A nÕu A  0 (tøc lμ A lÊy gi¸ trÞ kh«ng ©m) ;

2A  =  A nÕu A < 0 (tøc lμ A lÊy gi¸ trÞ ©m).

VÝ dô 4. Rót gän

a) 2(x 2)  víi x  2 ;     b) 6a   víi a < 0. 6

Gi¶i 

a) 2(x 2)  = 

b) 6a  = 6 3(a3

V× a < 0 nªn a3

VËy 6a  = 6  a

6. Víi gi¸ trÞ nμo 

a)
a

3
 ;    d) 3a 7  ?

7. TÝnh 

 a) 2(0,1)  ;  b) 2( 0,3) ;  c) 2( 1, 3)  ;  d) 0,4 2( 0, 4) .2  

8. Rót gän c¸c biÓu thøc sau : 

a) 2(2 3)  ;       b) 2(3 11)  ; 

c) 2 2a  víi a 2  0 ;      d) 3 2(a 2)  víi a < 2. 

2 2 ( × 2)

33

<

a

 x 2  = x  2 (v× x  2). 

2)  =  a3 ...

< 0,,,,, ddddoooooo ®ãã   a3  = aaa3. 

a3 (vívívívvíííi a <<<< <<< 0). 

cñaaa a thhhhhhh×××××× mçi c¨n ththththththththøøøøcøcø  sau cã nngnnn hÜÜaaa :  

b))))))) 5a5a5a5a5a5aaa ;;;;;; ccccccc))))))) 4 a4 a4 a4 a4 a4 a ;;;   

) (

 

a thh×

,1 21)

b) 5

mççi c

.
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9. T×m x, biÕt :  

a) 2x = 7 ;        b) 2x  =  8  ; 

c) 24x 6  ;        d) 29x =  12 . 

10. Chøng minh 

a) 2( 3 1) 4 2 3  ;     b) 4 2 3 3 1.  

11. TÝnh  

a) 16 . 25 + 196  : 49  ;     b) 36 : 22.3 .18  169  ; 

c) 81  ;           d) 2 23 4 . 

12. T×m x ®Ó mçi c¨n thøc sau cã nghÜa :  

a) 2x 7  ;   b) 3x 4  ;   c) 
1

1 x
 ;   d) 21 x . 

13. Rót gän c¸c biÓu thøc sau : 

 a) 2 2a  5a  víi a < 0 ;     b) 225a  + 3a   víi a  0 ; 

 c) 49a  + 3a2 ;         d) 5 64a   3a3   víi a < 0. 

14. Ph©n tÝch thμnh nh©n tö 

a) x2 3 ;           b) x2 6 ; 

c) x2 + 2 3 x  + 3 ;        d) x2 2 5 x  + 5.  

H íng dÉn. Dïng kÕt qu¶ : 

Víi a  0 th× a = 2( a ) .  

15. Gi¶i c¸c ph ¬ng tr×nh sau :  

a) x2 5 = 0 ;          b) x2 – 2 11  x + 11 = 0. 
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9. T×m x, biÕt : 

a) 2x = 7 ;        b)2 2x  = 8  ; 
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Ó
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16. §è. H·y t×m chç sai trong phÐp chøng minh "Con muçi nÆng b»ng 
con voi" d íi ®©y.  
 

 

 

 

 

 

 

Gi¶ sö con muçi nÆng m (gam), cßn con voi nÆng V (gam). Ta cã  

m2 + V2 = V2 + m2. 

Céng c¶ hai vÕ víi  2mV, ta cã 

m2  2mV + V2 = V2  2mV + m2, 

hay         (m V) 2 = (V m) 2. 

LÊy c¨n bËc hai mçi vÕ cña ®¼ng thøc trªn, ta ® îc 

2 2(m V) (V m) .  

Do ®ã     m V = V m. 

Tõ ®ã ta cã 2m = 2V, suy ra m = V. VËy con muçi nÆng b»ng con voi (!). 

3. Liªn hÖ gi÷a phÐp nh©n vμ phÐp khai ph ¬ng 

1.  §Þnh lÝ 

TÝnh vμ so s¸nh :  16 . 25  vμ 16. 25 . 

§Þnh lÝ   

       Víi hai sè a vμ b kh«ng ©m, ta cã 

 a.b = a. b . 

12 

16. §è. H·y t×m chç sai trong phÐp chøng minh "Con muçi nÆng b»ng
con voi" d íi ®©y.  

Gi¶ sö con muçi nÆng m (gam), cßn con voi nÆng V (gam). Ta cã  

Céng c¶ hai vÕ 

hay        

LÊy c¨n bËc ha

Do ®ã     m

Tõ ®ã ta cã 2m = 2V, suy ra m = V. VËy con muçi nÆng b»ng con voi (!). 

3. Liªn hÖ hai ph ¬ng 

1.  §Þnh lÝ 

TÝnh vμ so s¸nh : 16 . 25  vμ 16. 25 . 

§Þnh lÝ   

       Víi hai sè aè vμ b kh«ng ©m, ta cã 

a.b = a. b .

Þnh

Æ

h

i

m

m2 + V2 = V2 + m2.

víi  2mV,,,,, tatatatatatata ccccãããã 

mmmm2 222222mVVVVV +++++++ V2222 = V2 2222222mVmVmVV +++++ mmmm2,

(mmmmmm V)) 22222222 = (V mmmmm) 2.

i mçççççiiiii vÕ cccña ®®®®¼¼¼n¼nggg thhhhhøc ttttrªn, ttaaaa a ® îîîîîc 

2 22222(mmmmmm V)VVVVVV (V m) .2 2V)V (V(V

m V = VVVVVV m. 

= 22222V, ssuuuyuuyuuu rrraaaaa mmmmmm ======= V.V.V..V. VVVVVVËËËyËy ccccononnononnn muççççi nÆ

gi÷÷÷÷÷÷÷aaa phhphphÐpÐpÐÐÐÐp nhnhnhnhnhnhnhh©n©n©n©n©n©n©n vvvμμμμμμ phphphÐpÐpÐpp khg

V VVVVV . 

mmmmm)

V

Þnhh lÝ

hÖÖ

V, V, su

= V V=

(V(VVV

g ththøc

) 22

 2mVmV

vμ s

gi÷gi÷a

ra m

m. m

m)22

trªnn t

+ m2

VVVVVVVVV (((((((((((gagagagagaagagaaggaggg m)m)mm)m)m)m)m)m)m)m). ..... . TaTaTaTaTTaTaTaTaTaTaTTTT ccccccccccccccãããããããããã
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Chøng minh. V× a  0 vμ b  0 nªn a . b  x¸c ®Þnh vμ kh«ng ©m. 

Ta cã 2 2 2( a. b) ( a ) .( b)  = a.b. 

VËy a . b  lμ c¨n bËc hai sè häc cña a.b, tøc lμ a.b a. b.  

 Chó ý. §Þnh lÝ trªn cã thÓ më réng cho tÝch cña nhiÒu sè kh«ng ©m.  

2.  ¸p dông 

a) Quy t¾c khai ph ¬ng mét tÝch 

Muèn khai ph ¬ng mét tÝch cña c¸c sè kh«ng ©m, ta cã thÓ khai 
ph ¬ng tõng thõa sè råi nh©n c¸c kÕt qu¶ víi nhau. 

VÝ dô 1. ¸p dông quy t¾c khai ph ¬ng mét tÝch, h·y tÝnh : 

a) 49 .1,44 .25  ;       b) 810 . 40.  

Gi¶i 

a) 49 . 1,44 . 25 49 . 1, 44 . 25  = 7 . 1,2 . 5 = 42. 

b) 810 . 40 81 . 4 . 100 81. 4. 100  = 9 . 2 . 10 = 180. 

TÝnh  

a) 0,16 . 0, 64 . 225   ;    b) 250 . 360.  

b) Quy t¾c nh©n c¸c c¨n bËc hai  

Muèn nh©n c¸c c¨n bËc hai cña c¸c sè kh«ng ©m, ta cã thÓ nh©n c¸c 
sè d íi dÊu c¨n víi nhau råi khai ph ¬ng kÕt qu¶ ®ã. 

VÝ dô 2. TÝnh 

a) 5 . 20  ;        b) 1,3 . 52 . 10.  

Gi¶i 

a) 5 . 20 5 .20 100  = 10. 

b) 21,3 . 52 . 10 1,3 .52 .10 13.52 13.13.4 (13.2)  = 26. 
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Chøng minh. V× a  0 vμ b  0 nªn a . b  x¸c ®Þnh vμ kh«ng ©m.

Ta cã 2 2 2( a. b) ( a ) .( b)2 22  = a.b.

VËy a . b  lμ c¨n bËc hai sè häc cña a.b, tøc lμ a.b a. b.

Chó ý. §Þnh lÝ trªn cã thÓ më réng cho tÝch cña nhiÒu sè kh«ng ©m. 

2.  ¸p dông 

a) Quy t¾c khai ph ¬ng mét tÝch 

Muèn khai ph ¬ng mét tÝch cña c¸c sè kh«ng ©m, ta cã thÓ khai 
ph ¬ng tõng thõa sè råi nh©n c¸c kÕt qu¶ víi nhau

VÝ dô 1. ¸p dôn Ýnh :

a) 49 .1,44 .25

Gi¶i 

a) 49 . 1,44 . 2 2.

b) 810 . 40 10 = 180.

TÝnh  

a) 0,16 . 0, 64

b) Quy t¾c nh©

Muèn nh©n c¸c c¨n bËc hai cña c¸c sè kh«ng ©m, ta cã thÓ nh©n c¸c
sè d íi dÊu c¨n víi nhau råi khai ph ¬ng kÕt qu¶ ®ã.

VÝ dô 2. TÝnh

a) 5 . 20 ;       b) 1,3 . 52 . 10.

Gi¶i 

a) 5 . 20 5 .20 1005 205 20  = 10.
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dôÝ d

nh©

©

Ýn

2

1

c¨n bËc hai cña c¸c sè kh«ng ©m, ¸c

©

¸

©

thõa sè råi nh©n c¸c kÕt qu¶ víi nhau

n

5

2

4

Ý

q

ng qqqqquy t¾¾c khai i i phphphphphh ¬n¬n¬n¬n¬n¬n¬nggggg mémm t tÝch, hhh·h y t

5  ;      bbbbb) 81818181818810 . 40000000.

25 49 . 1, 44444444 . 255555 == 7 . 1,222,,  . 555555 == 42

81 . 4444444 . 100000000000000 8111. 4. 100000000  = 9999999 . 222 . 1

. 2222225   ;;;;;    b)b)b)b)b)b)b 250 . 3336333 0.

©n cccc¸c¸c cccccc c¨̈̈̈̈nnnn n bËbËbËbËbËbËbËcccccc hahahahahahahai 

¸c c¨n bËc hai cñcñññññaaaaaaa ccc¸c sè kh«ng ©m, c

cccccc c

48

444444

t

Ý dôô

d íi 
nh©n

dÊ
©n

hh©n 

25  

81

25

10 400 . 40

Ýchh h

h

. TÝnÝn

Êu c¨
¸

c¨n
c c¨¸ ¨

¸c c¨̈

 

4 14

 7 1

y tÝnh

ngggg gg gggg ©m©©m©m©m©m©©©©m©©m,,,,,,, tatatatatatatatatataaa ccccccccccccããããããããããã th
auuuuuuuu.
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TÝnh  

a) 3 . 75  ;         b) 20 . 72 . 4, 9. 

Chó ý. Mét c¸ch tæng qu¸t, víi hai biÓu thøc A vμ B kh«ng ©m ta cã 

A.B A . B.  

§Æc biÖt, víi biÓu thøc A kh«ng ©m ta cã 

2 2( A) A A.  

VÝ dô 3. Rót gän c¸c biÓu thøc sau : 

a) 3a . 27a   víi a  0  ;     b) 2 49a b . 

Gi¶i  

a) 2 23a . 27a 3a.27a 81a (9a)  =  9a  = 9a (v× a  0). 

b) 2 4 2 49a b 9 . a . b 3.  a  . 2 2(b ) = 3  a  b2. 

Ta cßn cã thÓ rót gän nh  sau : 2 4 2 29a b (3ab )  =   3a b2   = 3  a  b2. 

Rót gän c¸c biÓu thøc sau (víi a vμ b kh«ng ©m) : 

a) 33a . 12a  ;        b) 22a . 32ab .  

17. ¸p dông quy t¾c khai ph ¬ng mét tÝch, h·y tÝnh 

 a) 0,09 .64  ;        b) 4 22 .( 7)  ; 

 c) 12,1 .360  ;        d) 2 42 .3 .  

18. ¸p dông quy t¾c nh©n c¸c c¨n bËc hai, h·y tÝnh 

a) 7 . 63  ;         b) 2,5 . 30 . 48  ; 

c) 0,4 . 6,4  ;        d) 2,7 . 5 . 1,5 . 

14 

TÝnh  
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Chó ý. Mét c¸ch tæng qu¸t, víi hai biÓu thøc A vμ B kh«ng ©m ta cã

A.B A . B.

§Æc biÖt, víi biÓu thøc A kh«ng ©m ta cã

2 2( A) A A.2 2AA

VÝ dô 3. Rót gän c¸c biÓu thøc sau : 

a) 3a . 27a   víi a 0 ; b) 2 49a b2 .

Gi¶i 

a) 3a . 27a 9a (v× a  0).

b) 2 49a b2 4

Ta cßn cã thÓ ró = 3a b2bb  = 3 a b2. 

Rót gän c¸c biÓ

a) 33a . 12a  3

17. ¸p dông quy t¾c khai ph ¬ng mét tÝch, h·y tÝnh

 a) 0,09 .64  ;        b) 4 22 .( 7)4  ; 

 c) 12,1 .360  ;        d) 2 42 .3 .  2 4

18. ¸p dông quy t¾c nh©n c¸c c¨n bËc hai, h·y tÝnh

a) 7 . 63  ;         b) 2,5 . 30 . 48  ; 

c) 0,4 . 6,4  ;        d) 2,7 . 5 . 1,5 . 

) .60

qu

9

=

khai ph ¬ng mét tÝch h·y tÝnh¾c¾

víi a  0  ;     b) 9a b .

ó

Ó

; )

2 22 22 2222233333a.27aaaaaa7 8181111a (a (aaaa 9a99 )22233333a 27aaaaaa 81aa2 = 9a = 9

222222 49 . aaaaaaa . bbbbb2222 3. a ... 2 2222222(bbbb )2 = 3 aaaaaaa b2. 

ót gägägäään nhhhhhhh  sauuuu : 2 4 24 244 22 29aaaaa b (((((3ab )bbbb2 4 24 244 224  =

Óu thhhhhøh c ccc sasss u (v(v(v(v(v(vííííi a vvvμ b kkh«h«hh«h«h««nnnng ©mmmmm)mm :: 

;       b)b)b)b)b)b)) 22a . 32aabbb .  2

¾c khai ph ¬ng mét tÝch h·y tÝnhk

μ b

2 ======

a) 0,00

 quy

 

(vvíi

9 29a2

2(b )2

a)

2

2 =2

12,1

9 .649

t¾c kh

  

μ b

= 3= a

9a == 9
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19. Rót gän c¸c biÓu thøc sau : 

a) 20,36a  víi a < 0 ;      b) 4 2a (3 a)  víi a  3 ; 

c) 227.48(1 a)  víi a > 1 ;   d) 4 21
. a (a b)

a b
 víi a > b. 

20.  Rót gän c¸c biÓu thøc sau : 

a)
2a

3
 . 

3a

8
 víi a  0  ;    b) 13a  .

52

a
 víi a > 0 ; 

c) 5a . 45a   3a  víi a  0  ;   d) (3  a)2 20, 2 . 180a .  

21. Khai ph ¬ng tÝch 12 . 30 . 40 ® îc : 

(A)    1200 ;    (B)    120 ;    (C)    12 ;    (D)    240. 

H·y chän kÕt qu¶ ®óng.  

22. BiÕn ®æi c¸c biÓu thøc d íi dÊu c¨n thμnh d¹ng tÝch råi tÝnh  

a) 2 213 12  ;        b) 2 217 8  ;  

c) 2 2117 108  ;       d) 2 2313 312 . 

23. Chøng minh 

a) (2 3 )(2 + 3 ) = 1 ; 

b) ( 2006 2005)  vμ ( 2006 2005 ) lμ hai sè nghÞch ®¶o cña nhau. 

24. Rót gän vμ t×m gi¸ trÞ (lμm trßn ®Õn ch÷ sè thËp ph©n thø ba) cña c¸c 

c¨n thøc sau : 

 a) 2 24(1 6x 9x )    t¹i x = 2 ; 

 b) 2 29a (b 4 4b)   t¹i a = 2, b = 3 . 
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19. Rót gän c¸c biÓu thøc sau :

a) 20,36a  víi a < 0 ;      b) 4 2a (3 a)4  víi a  3 ; 

c) 227.48(1 a)  víi a > 1 ;   d) 4 21
. a (a b)4

a b
 víi a > b.

20.  Rót gän c¸c biÓu thøc sau :

a)
2a

3
 .

3a

8
 víi a  0  ;    b) 13a  .

52

a
 víi a > 0 ;

c) 5a . 45a  3a  víi a  0  ;   d) (3  a)2 2 . 

21. Khai ph ¬ng tÝc

(A)    1200 ;    (B)    120 ;    (C)    12 ;    (D)    240.

H·y chän kÕt q

22. BiÕn ®æi c¸c biÓ åi tÝnh 

a) 2 213 122  ;

c) 2117 1082 2 . 

23. Chøng minh

a) (2 3 )(2 + 3 ) = 1 ; 

b) ( 2006 2005)  vμ ( 2006 2005 ) lμ hai sè nghÞch ®¶o cña nhau. 

24. Rót gän vμ t×m gi¸ trÞ (lμm trßn ®Õn ch÷ sè thËp ph©n thø ba) cña c¸c

c¨n thøc sau : 

 a) 2 24(1 6x 9x )26x6x    t¹i x = 2 ; 

 b) 2 29a (b 4 4b)2 2 44   t¹i a = 2, b = 3 . 

( 20062

3 )

2

3 ) 1

c

qu

Ó

;

2

ch 12 . 30 . 40 ® îc : 

 (B)    1212212121200000 ;;    (C)    1112 ; 

u¶ ®®®®®óngggg.g.gg   

Óu ttthhhhøcøcøcøcøcøcc d íiíiíiíiíiííi ddddÊu ccc¨nn thμμμμμnhhhnhhhhh ddd¹nngggg gggg tÝÝcch r

       b)b)b)b)b)b))  2 22221111711 82  ; 

2  ;       d) 22222 2313 33331222222

3 ) 1

nnnn t

; 

( 200

3 )(2

hh

 ; 

  

dÊuu

C)  1

gän 

66

+ 3

 

 

¨n thμhμ

;  

2222222200000,0000000 .2 .2 .2 .2 .2 .2 .. 1818181818188181818188880a0a00a0a00a0a0a0a0a0a000 .
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25. T×m x, biÕt : 

a) 16x 8  ;        b) 4x 5  ; 

c) 9(x 1) = 21 ;      d) 24(1 x)   6 = 0. 

26. a) So s¸nh 25 9  vμ 25  + 9  ; 

b) Víi a > 0 vμ b > 0, chøng minh a b  < a  + b .  

27. So s¸nh 

a) 4 vμ 2 3  ;        b) 5  vμ 2. 

4. Liªn hÖ gi÷a phÐp chia vμ phÐp khai ph ¬ng 

1.  §Þnh lÝ 

TÝnh vμ so s¸nh 
16

25
 vμ 

16
.

25
 

§Þnh lÝ   

    Víi sè a kh«ng ©m vμ sè b d ¬ng, ta cã 

 
a a .
b b

 

Chøng minh. V× a  0 vμ b > 0 nªn 
a

b
 x¸c ®Þnh vμ kh«ng ©m. 

Ta cã  

2 2

2

a ( a ) a
.

bb ( b)
 

VËy 
a

b
 lμ c¨n bËc hai sè häc cña 

a
,

b
 tøc lμ 

a a
.

b b
 

16 

25. T×m x, biÕt :

a) 16x 8  ;        b) 4x 5  ; 

c) 9(x 1) = 21 ;      d) 24(1 x)  6 = 0. 

26. a) So s¸nh 25 9  vμ 25  + 9  ;

b) Víi a > 0 vμ b > 0, chøng minh a b  < a  + b . 

27. So s¸nh 

a) 4 vμ 2 3  ;        b) 5  vμ 2. 

4. Liªn hÖ hai ph ¬ng 

1.  §Þnh lÝ

TÝnh vμ so s¸nh

§Þnh lÝ  

    Víi 

Chøng minh. V× a  0 vμ b > 0 nªn 
a

b
 x¸c ®Þnh vμ kh«ng ©m.

Ta cã 

2 2

2

( a ) a2
.

b( b)

aaa

bb

VËy 
a

b
 lμ c¨n bËc hai sè häc cña

a
,

b
 tøc lμ

a a
.

b b

ng minh

ha

h

hhgi÷÷÷÷÷÷a phÐpÐpÐpÐpÐpÐpÐp chcccchiaiaiaaiaaa vvvvvvvμμμμμμμ phÐppp kh

h
111666

252525252555
 vμμμμ μμ

166666
.

25555

sè aaaaa è kh«««««n«« g ©m vμμμμμμ sèsèsèsèsèsèsè bbbbb d ¬ng, ta cããã 

a aa .
bbbbbbb bbbbbbb

kh

høøng mmø

a khh«

5

hÐÐ

nh. Vin

g ©m

kkha ph
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2.  ¸p dông 

a) Quy t¾c khai ph ¬ng mét th ¬ng 

Muèn khai ph ¬ng mét th ¬ng 
a

b
, trong ®ã sè a kh«ng ©m vμ sè b 

d ¬ng, ta cã thÓ lÇn l ît khai ph ¬ng sè a vμ sè b, råi lÊy kÕt qu¶ thø 
nhÊt chia cho kÕt qu¶ thø hai. 

VÝ dô 1. ¸p dông quy t¾c khai ph ¬ng mét th ¬ng, h·y tÝnh 

a) 
25

121
 ;          b) 

9 25
.:

16 36
 

Gi¶i 

a) 
25 25 5

.
121 11121

 

b) 
9 25 9 25 3 5 9

.: : :
16 36 16 36 4 6 10

 

TÝnh  

a) 
225

256
 ;           b) 0, 0196 . 

b) Quy t¾c chia hai c¨n bËc hai 

Muèn chia c¨n bËc hai cña sè a kh«ng ©m cho c¨n bËc hai cña sè b d ¬ng, 
ta cã thÓ chia sè a cho sè b råi khai ph ¬ng kÕt qu¶ ®ã. 

VÝ dô 2. TÝnh 

a) 
80

5
 ;          b) 

49 1
.: 3

8 8
 

Gi¶i 

a) 
80 80

16 4.
55

 

b) 
49 1 49 25 49

: 3 :
8 8 8 8 25

 = 
7

.
5
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2.  ¸p dông 

a) Quy t¾c khai ph ¬ng mét th ¬ng

Muèn khai ph ¬ng mét th ¬ng
a

b
, trong ®ã sè a kh«ng ©m vμ sè b

d ¬ng, ta cã thÓ lÇn l ît khai ph ¬ng sè a vμ sè b, råi lÊy kÕt qu¶ thø 
nhÊt chia cho kÕt qu¶ thø hai.

VÝ dô 1. ¸p dông quy t¾c khai ph ¬ng mét th ¬ng, h·y tÝnh

a)
25

121
;         b)

9 25
.:

16 36

Gi¶i 

a)
25 25

121 12

b)
9 25

:
16 36

TÝnh  

a) 
225

256
;    

b) Quy t¾c chi

Muèn chia c¨n hai cña sè b d ¬ng, 
ta cã thÓ chia ã.

VÝ dô 2. TÝnh 

a)
80

5
;         b)

49 1
.: 3

8 8

Gi¶i

a)
80 80

16 4.
55

16

b)
49 1 49 25 49

: 3 :
8 8 8 8 25

:  =
7

.
5

8

TÝn

ã

5

2

a

n

5 55555
.

111

9 25 3 5 9
.::: :

16666 3666666 4 6 10
:

       b) ))))) 0,, 010101010101196 .

a haaaaai c¨̈̈̈̈̈̈̈nnnnn bËbËbËËbËccc hahahahahahaai iiii ii

n bËËËccc hahahahahahaai cña sè a kh«ng ©m cho cc¨c¨ccca n bËc ¨̈
sè aaaaaa cccccchhohhoo ssssssè è è è èèè bbbbbbb rrrrråiåiåiåiåiåiåi kkkkkkkkhahahahahahahh i i iii ii phphphphphpph ¬n¬n¬n¬n¬n¬n¬ng g g g g g g kÕkÕkÕkÕkÕkÕkÕtt t tt t quququuqq ¶ ®ãhohohohohooochh

i c

)
8

5

80

TÝnhh

hia
¨n b
a sè

bËc¨n

ai cc¨n

  

10
.

;  

a cho 
ai cñ

s
ai cña

Ëc hh
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TÝnh    

a) 
999

111
 ;          b) 

52
.

117
 

Chó ý. Mét c¸ch tæng qu¸t, víi biÓu thøc A kh«ng ©m vμ biÓu thøc 
B d ¬ng, ta cã  

A A
.

B B
 

VÝ dô 3. Rót gän c¸c biÓu thøc sau : 

 a) 
24a

25
 ;         b) 

27a

3a
 víi a > 0. 

Gi¶i 

 a) 
2 2 24a 4a 4. a

25 525
= 

2

5
 a .  

 b) 
27a 27a

9 3
3a3a

 (víi a > 0). 

Rót gän  

a) 
2 42a b

50
  ;        b) 

22ab

162
  víi a  0. 

28. TÝnh  

a) 
289

225
 ;          b) 

14
2

25
; 

c) 
0,25

9
 ;         d) 

8,1
.

1,6
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TÝnh    

a)
999

111
 ;         b) 

52
.

117

Chó ý. Mét c¸ch tæng qu¸t, víi biÓu thøc A kh«ng ©m vμ biÓu thøc
B d ¬ng, ta cã  

A A
.

B B

VÝ dô 3. Rót gän c¸c biÓu thøc sau : 

 a) 
24a

25
 ;         b)

27a
víi a > 0

Gi¶i 

 a) 
24a 42

25 2

 b) 
27a 2

33a

Rót gän 

a)
2 42a b2

50
  ;  0.

28. TÝnh 

a)
289

225
 ;          b)

14
2

25
; 

c) 
0,25

9
 ;         d) 

8,1
.

1,6

0

      b) víi a > 0

4

2

7

3

     b)
3a

 víi a > 0.

2 2222222a 4. aaaaaa22

5555525
= 

2

5
aaaaa .

7a
9 3

3a
9  (vvíi a >>>>> 0)).

     b)
22ab

161616161611 2222
  vvvvívv i aaa  0

>íi

h

 

(vívíi a

 

>a 

  

> 0 .0).

00000000. 
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29. TÝnh 

a) 
2

18
 ;          b) 

15

735
 ; 

c) 
12500

500
 ;         d) 

5

3 5

6
.

2 .3
 

30. Rót gän c¸c biÓu thøc sau : 

a) 
2

4

y x
.

x y
 víi x > 0, y  0 ;    b) 

4
2

2

x
2y .

4y
 víi y < 0 ; 

c)
2

6

25x
5xy .

y
 víi x < 0, y > 0 ;  d) 3 3

4 8

16
0,2x y .

x y
 víi x  0, y  0. 

31. a) So s¸nh 25 16  vμ 25 16  ; 

b) Chøng minh r»ng, víi a > b > 0 th× a b  < a b.  

32. TÝnh 

a) 
9 4

1 .5 .0,01
16 9

 ;       b) 1,44 .1,21 1,44 . 0,4  ; 

c) 
2 2165 124

164
 ;       d) 

2 2

2 2

149 76

457 384
. 

33. Gi¶i ph ¬ng tr×nh 

a) 2.x 50 0   ;       b) 3 . x 3 12 27  ; 

c) 23.x 12 0  ;          d) 
2x

20 0.
5

 

34. Rót gän c¸c biÓu thøc sau : 

a) 2
2 4

3
ab .

a b
 víi a < 0, b  0 ;    b) 

227(a 3)

48
 víi a > 3 ; 
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29. TÝnh 

a)
2

18
 ;          b)

15

735
 ; 

c)
12500

500
 ;         d)

5

3 5

6
.

2 .33

30. Rót gän c¸c biÓu thøc sau : 

a) 
2

4

y x
.

x y
 víi x > 0, y  0 ;    b)

4
2

2

x
2y .2

4y
 víi y < 0 ; 

c)
2

6

25x
5xy .

y

3 3
8y

 0, y  0.

31. a) So s¸nh 25

b) Chøng minh b.

32. TÝnh 

a)
9 4

1 .5 .0
16 9

1 1,44 . 0,4  ; 

c)
2165 1242

164

2

2

76

457 384
.

33. Gi¶i ph ¬ng tr×nh 

a) 2.x 50 05050   ;       b) 3 . x 3 12 273 123 12  ; 

c) 23.x 12 02 1212  ;          d) 
2x

20 0.
5

20

34. Rót gän c¸c biÓu thøc sau :

a) 2
2 4

3
ab .2

a b2
 víi a < 0, b  0 ;    b) 

227(a 3)

48
 víi a > 3 ; 

16

y

1

7

457 3

4

 víi x < 0, y > 0 ;  d) 3 30 2 3 3

5

0

víi x < 0, y > 0 ;  d)
4

0,2x y .3 3

x

166  vμ 25252525252 1116  ; 

r»nnnng, vvvvívv i a a a aa aaa > b > 0 ttttth× a bbbbbb < a

0,011111  ;       b) 1111,1 44 ..1,21

2

;;      ddd)))
2222

2

141414141414999 7992222

457 32

) 22

ph ¬

16464

1242

 ; 

aa

.
x

2

50

g tr×nr×nh

;

 

b  

y

vvvvvíiíiíiíiíiíiiíiíi yyyyyyyyyyyy <

8888888

161616161616161616111616
vvvvvvvvvvvíiíiííiííiíiíiííiííiíi xxxxxxxxxxxxxxx 
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H×nh 3 

c) 
2

2

9 12a 4a

b
víi a   1,5 vμ b < 0 ;   d)

2

ab
(a b).

(a b)
víi a < b < 0. 

35. T×m x, biÕt : 

a) 2(x 3) 9  ;           b) 24x 4x 1 6.  
 
36. Mçi kh¼ng ®Þnh sau ®óng hay sai ? 

V× sao ? 

a) 0,01 = 0,0001  ; 

b) 0,5 0,25  ; 

c) 39  < 7 vμ 39  > 6 ; 

d) (4 13).2x 3(4 13)  

2x 3.  

37. §è. Trªn l íi « vu«ng, mçi « vu«ng 
c¹nh 1cm, cho bèn ®iÓm M, N, P, Q 
(h.3). 
H·y x¸c ®Þnh sè ®o c¹nh, ® êng 

chÐo vμ diÖn tÝch cña tø gi¸c MNPQ. 

5. B¶ng c¨n bËc hai 

Mét c«ng cô tiÖn lîi ®Ó khai ph ¬ng khi kh«ng cã m¸y tÝnh. 

§Ó t×m c¨n bËc hai cña mét sè d ¬ng, ng êi ta cã thÓ sö dông b¶ng tÝnh s½n 
c¸c c¨n bËc hai. Trong cuèn "B¶ng sè víi 4 ch÷ sè thËp ph©n" cña V.M. Bra-®i-x¬, 
b¶ng c¨n bËc hai lμ b¶ng IV dïng ®Ó khai c¨n bËc hai cña bÊt cø sè d ¬ng 
nμo cã nhiÒu nhÊt bèn ch÷ sè. 

1.  Giíi thiÖu b¶ng 

B¶ng c¨n bËc hai ® îc chia thμnh c¸c hμng vμ c¸c cét. Ta quy íc gäi tªn 
cña c¸c hμng (cét) theo sè ® îc ghi ë cét ®Çu tiªn (hμng ®Çu tiªn) cña 

20

H×nh 3 

c) 
2

2

9 12a 4a

b

12a12a
víi a  1,5 vμ b < 0 ;   d)

2

ab
(a b).

(a b)
víi a < b < 0.

35. T×m x, biÕt : 

a) 2(x 3) 923)3)  ;           b) 24x 4x 1 6.2 4x 14x 1

36. Mçi kh¼ng ®Þnh sau ®óng hay sai ?
V× sao ? 

a) 0,01 = 0,0001  ;

b) 0,5 0,250 50 5  ; 

c) 39  < 7 vμ 39 > 6 ;

d) (4 13).2x13).2x

2x 3.2x

37. §è. Trªn l íi «
c¹nh 1cm, cho 
(h.3). 
H·y x¸c ®Þnh 

chÐo vμ diÖn tÝc

Mét c«ng g cã m¸y tÝnh.

§Ó t×m c¨n bËc hai cña mét sè d ¬ng, ng êi ta cã thÓ sö dông b¶ng tÝnh s½n
c¸c c¨n bËc hai. Trong cuèn "B¶ng sè víi 4 ch÷ sè thËp ph©n" cña V.M.íí Bra-®i-x¬, 
b¶ng c¨n bËc hai lμ b¶ng IV dïng ®Ó khai c¨n bËc hai cña bÊt cø sè d ¬ng
nμo cã nhiÒu nhÊt bèn ch÷ sè.

1.  Giíi thiÖu b¶ng

B¶ng c¨n bËc hai ® îc chia thμnh c¸c hμng vμ c¸c cét. Ta quy íc gäi tªn
cña c¸c hμng (cét) theo sè ® îc ghi ë cét ®Çu tiªn (hμng ®Çu tiªn) cña

Ó t×m c¨n b×m

gg

39 > 6 ;

«

c

39  > 6 ; 

3(3(33(3(4 14 14 14 13)3)3)3)3(33(3(3 444

« vuuuu«nngngngnn , mçmçmçmçmçççmçi « vu«nnnnng 
bènnnnn ®®®®®i®® Ómmmmm M, N, P, QQQQQ 

sè ®®®®®o®®® ccccccc¹nh, ® ênênnng 

ch ccñññña tøttttt  gi¸i¸i¸i¸ii¸i¸c cccc MNMNNPQQQQQ. 

5.5.5.5.5.5.5. B¶ng c¨c¨c¨c¨c¨c¨c¨̈n bËc hhhhah i

g cô ôô titititititiÖnÖnÖÖÖnÖ lllllîiîiîiîiîiîîîi ®®®®®®Ó ÓÓÓÓÓÓ khkhkhkhkhkhhkhaiaiaiaiaiaiai pppppphhhhhh ¬n¬n¬n¬n¬n¬ngggggg khkkhkhkhkhkhiiiii khkhkhkk «nÖÖÖÖn

QQQQ. 

®

§Ó t×m
c c

×m 

c«n«ng

5

i¸c M

®

MN

ên

QQ

n bË
c¨n

¨n
bËc h

n bË¨ bË

cô tiÖn

B¶¶

PQ. 

g
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mçi trang. C¨n bËc hai cña c¸c sè ® îc viÕt bëi kh«ng qu¸ ba ch÷ sè tõ 

1,00 ®Õn 99,9 ® îc ghi s½n trong b¶ng ë c¸c cét tõ cét 0 ®Õn cét 9. TiÕp 

®ã lμ chÝn cét hiÖu chÝnh ® îc dïng ®Ó hiÖu chÝnh ch÷ sè cuèi cña c¨n 
bËc hai cña c¸c sè ® îc viÕt bëi bèn ch÷ sè tõ 1,000 ®Õn 99,99. 

2.  C¸ch dïng b¶ng 

a) T×m c¨n bËc hai cña sè lín h¬n 1 
vμ nhá h¬n 100 

VÝ dô 1. T×m 1,68 .  

T¹i giao cña hμng 1,6 vμ cét 8, ta thÊy 

sè 1,296. VËy 1,68   1,296 (mÉu 1). 

VÝ dô 2. T×m 39,18 .  

T¹i giao cña hμng 39, vμ cét 1, ta thÊy 

sè 6,253. Ta cã 39,1   6,253. 

T¹i giao cña hμng 39, vμ cét 8 

hiÖu chÝnh, ta thÊy sè 6. 

Ta dïng sè 6 nμy ®Ó hiÖu 

chÝnh ch÷ sè cuèi ë sè 

6,253 nh  sau : 

6,253 + 0,006 = 6,259. 

VËy 39,18   6,259 (mÉu 2). 

T×m    

a) 9,11  ;      b) 39,82.  

B¶ng tÝnh s½n c¨n bËc hai cña t¸c gi¶ V.M. Bra-®i-x¬ chØ cho phÐp ta t×m 

trùc tiÕp c¨n bËc hai cña sè lín h¬n 1 vμ nhá h¬n 100. Tuy nhiªn, dùa vμo 

tÝnh chÊt cña c¨n bËc hai, ta vÉn dïng b¶ng nμy ®Ó t×m ® îc c¨n bËc hai 

cña sè kh«ng ©m lín h¬n 100 hoÆc nhá h¬n 1. 

N ... 8 ... 

. 

. 

. 
1,6 

. 

. 

. 

 
 
 
 
 

 

1,296 

 

 

MÉu 1 

N ... 1 ... 8 ... 

. 

. 

. 
39, 

. 

. 

. 

 
 
 
 
 

 

6,253 

 

 6  

MÉu 2 
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1,00 ®Õn 99,9 ® îc ghi s½n trong b¶ng ë c¸c cét tõ cét 0 ®Õn cét 9. TiÕp 

®ã lμ chÝn cét hiÖu chÝnh ® îc dïng ®Ó hiÖu chÝnh ch÷ sè cuèi cña c¨n 
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2.  C¸ch dïng b¶ng

a) T×m c¨n bËc hai cña sè lín h¬n 1
vμ nhá h¬n 100

VÝ dô 1. T×m 1,68 . 

T¹i giao cña hμng 1,6 vμ cét 8, ta thÊy 

sè 1,296. VËy 1 68 1 296 ( É 1)

VÝ dô 2. T×m 

T¹i giao cña h

sè 6,253. Ta cã

T¹i giao cña hμn

hiÖu chÝnh, ta

Ta dïng sè 6 

chÝnh ch÷ sè

6,253 nh  sau :

6,253 + 0,00

VËy 39,18   6

T×m    

a) 9,11  ;     b) 39,82.

B¶ng tÝnh s½n c¨n bËc hai cña t¸c gi¶ V.M. Bra-®i-x¬ chØ cho phÐp ta t×m

trùc tiÕp c¨n bËc hai cña sè lín h¬n 1 vμ nhá h¬n 100. Tuy nhiªn, dùa vμo 

tÝnh chÊt cña c¨n bËc hai, ta vÉn dïng b¶ng nμy ®Ó t×m ® îc c¨n bËc hai 

cña sè kh«ng ©m lín h¬n 100 hoÆc nhá h¬n 1.

N ... 8 ...

.

.

.
1,6 ,296 

MÉu 1 

1 ... 8 ...

253 6 

MÉu 2 

m

0

2

É
6

0

1 68 1 296 (mÉu 1)

μ

ã

n

a

è 

0

1,68   1,296 (mÉu 1).

39,111118 . 

μng 3999999,, vμ cécécécéécéétt 1, taaaaa thÊÊÊÊÊÊÊyyyyy

339393939939,,1  6,253.

ng 39399999,,, vμ cccécc t 8

a thhhÊhhÊh yyy y yyy sèèèèèèè 6.

nμyyyyy ®ÓÓÓÓÓ®Ó hiÖu uuuu

cuuuuuèi ë sèsèsèsèsèsèsè 

 

06 === 6,,22259. 

6,259 (mÉu 2). 

.

.

..

NNNN N ........

.

....

.
39,

.

.

.

6,2

É
25

,,259

ë 

N

m    

,1818  

0006 ==00

ë 

hiÖu 

.

yy 

9,11

,259259

6,2559.

NN

66666666 1,1,1,1,1,1,11,1111111 2



 22 

b) T×m c¨n bËc hai cña sè lín h¬n 100 

VÝ dô 3. T×m 1680.  

Ta biÕt  1680 = 16,8 . 100. 

Do ®ã 1680 16,8 . 100 10 . 16,8.  

Tra b¶ng ta ® îc 16,8   4,099. VËy 1680 10 .4,099 40,99.  

T×m  

a) 911  ;      b) 988 . 

c) T×m c¨n bËc hai cña sè kh«ng ©m vμ nhá h¬n 1  

VÝ dô 4. T×m 0,00168 .  

Ta biÕt   0,00168 = 16,8 : 10000.  

Do ®ã 0,00168  16,8 : 10000  4,099 : 100 0,04099.  

Chó ý. §Ó thùc hμnh nhanh, khi t×m c¨n bËc hai cña sè kh«ng ©m lín 

h¬n 100 hoÆc nhá h¬n 1, ta dïng h íng dÉn cña b¶ng : "Khi dêi dÊu 

phÈy trong sè N ®i 2, 4, 6,... ch÷ sè th× ph¶i dêi dÊu phÈy theo cïng chiÒu 

trong sè N  ®i 1, 2, 3,... ch÷ sè" (vÝ dô 3 minh ho¹ tr êng hîp dêi dÊu 

phÈy ë sè 16,8 sang ph¶i 2 ch÷ sè nªn ph¶i dêi dÊu phÈy ë sè 4,099 sang 

ph¶i 1 ch÷ sè ; vÝ dô 4 minh ho¹ tr êng hîp dêi dÊu phÈy ë sè 16,8 sang 

tr¸i 4 ch÷ sè nªn ph¶i dêi dÊu phÈy ë sè 4,099 sang tr¸i 2 ch÷ sè). 

Dïng b¶ng c¨n bËc hai, t×m gi¸ trÞ gÇn ®óng cña nghiÖm ph ¬ng tr×nh  

x2 = 0,3982. 
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b) T×m c¨n bËc hai cña sè lín h¬n 100

VÝ dô 3. T×m 1680.

Ta biÕt  1680 = 16,8 . 100. 

Do ®ã 1680 16,8 . 100 10 . 16,8.

Tra b¶ng ta ® îc 16,8   4,099. VËy 1680 10 .4,099 40,99.10 .4,09910 .4,099

T×m  

a) 911  ;      b) 988 .

c) T×m c¨n bËc

VÝ dô 4. T×m 

Ta biÕt   0,0016

Do ®ã 0,0016 0,04099.

Chó ý. §Ó t cña sè kh«ng ©m lín

h¬n 100 hoÆc b¶ng : "Khi dêi dÊu

phÈy trong sè N phÈy theo cïng chiÒu

trong sè N  ® ¹ tr êng hîp dêi dÊu 

phÈy ë sè 16,8 phÈy ë sè 4,099 sang

ph¶i 1 ch÷ sè ; phÈy ë sè 16,8 sang

tr¸i 4 ch÷ sè nªn ph¶i dêi dÊu phÈy ë sè 4,099 sang tr¸i 2 ch÷ sè).

Dïng b¶ng c¨n bËc hai, t×m gi¸ trÞ gÇn ®óng cña nghiÖm ph ¬ng tr×nh 

x2 = 0,3982.
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Dïng b¶ng sè ®Ó t×m c¨n bËc hai sè häc cña mçi sè sau ®©y råi dïng m¸y 
tÝnh bá tói kiÓm tra vμ so s¸nh kÕt qu¶ (tõ bμi 38 ®Õn bμi 40). 

38. 5,4 ;  7,2 ;   9,5 ;   31 ;   68. 

39. 115 ;  232 ;  571 ;  9691. 

40. 0,71 ;  0,03 ;  0,216 ;  0,811 ;  0,0012 ;  0,000315. 

41. BiÕt 9,119   3,019. H·y tÝnh  

911,9 ;    91190 ;    0,09119 ;   0,0009119.  

42. Dïng b¶ng c¨n bËc hai ®Ó t×m gi¸ trÞ gÇn ®óng cña nghiÖm mçi ph ¬ng 
tr×nh sau : 

a) x2 = 3,5 ;       b) x2 = 132. 

Thêi xa x a, con ng êi lμm tÝnh b»ng c¸ch ®Õm ngãn tay, ngãn ch©n råi ®Õn ®èt 
ngãn tay, ®èt ngãn ch©n ; khi gÆp c¸c sè lín h¬n, ng êi ta dïng hßn sái, 
h¹t c©y. Sau ®ã, hä lμm ra c¸c bμn tÝnh g¶y (cã thÓ b¾t ®Çu do ghÐp x©u c¸c 
h¹t c©y l¹i). Dïng bμn tÝnh g¶y, ng êi ta cã thÓ tÝnh to¸n ® îc víi c¶ c¸c sè 
thËp ph©n. HiÖn nay, bμn tÝnh g¶y vÉn cßn ® îc sö dông ngay c¶ ë c¸c n íc 

rÊt s½n m¸y tÝnh bá tói. 

Sù ph¸t triÓn cña khoa häc, kÜ thuËt vμ nhu cÇu th ¬ng m¹i ®· ®ßi hái ph¶i ®Æt 
ra c¸c b¶ng tÝnh s½n. C¸c nhμ thiªn v¨n häc, to¸n häc C«-pÐc-nÝch (Ba Lan), 
Kª-ple (§øc), Nª-pe (Anh) lμ nh÷ng ng êi ®Çu tiªn x©y dùng kÜ thuËt tÝnh to¸n 
vμ ®· lËp ra nhiÒu b¶ng tÝnh s½n. B¶ng sè víi 4 ch÷ sè thËp ph©n lμ mét d¹ng 

b¶ng tÝnh s½n nh  thÕ. 

Ngμy nay, nh÷ng chiÕc m¸y tÝnh bá tói gän nhÑ kh«ng chØ thay thÕ c¸c b¶ng 

tÝnh s½n ®Ó tÝnh mét c¸ch nhanh chãng mμ cßn cã ®é chÝnh x¸c cao h¬n. Tuy 

nhiªn, còng nh  c¸c bμn tÝnh g¶y, c¸c b¶ng tÝnh s½n vÉn cã nh÷ng u thÕ 

riªng nªn ng êi ta vÉn tiÕp tôc dïng chóng. M¹nh h¬n nh÷ng chiÕc m¸y 
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Dïng b¶ng sè ®Ó t×m c¨n bËc hai sè häc cña mçi sè sau ®©y råi dïng m¸y
tÝnh bá tói kiÓm tra vμ so s¸nh kÕt qu¶ (tõ bμi 38 ®Õn bμi 40). 

38. 5,4 ;  7,2 ;   9,5 ;   31 ;   68. 

39. 115 ;  232 ;  571 ;  9691.

40. 0,71 ;  0,03 ;  0,216 ;  0,811 ;  0,0012 ;  0,000315. 

41. BiÕt 9,119   3,019. H·y tÝnh 

911,9 ;    91190 ;    0,09119 ;   0,0009

42. Dïng b¶ng c¨n bËc hai ®Ó t×m gi¸ trÞ gÇn ®óng cña nghiÖm mçi ph ¬ng 
tr×nh sau :

a) x2 = 3,5 ;  

Thêi xa x a, con ngãn ch©n råi ®Õn ®èt 
ngãn tay, ®èt ngãn ch©n ; khi gÆp c¸c sè lín h¬n, ng êi ta dïng hßn sái, 
h¹t c©y. Sau ®ã, hä lμm ra c¸c bμn tÝnh g¶y (cã thÓ b¾t ®Çu do ghÐp x©u c¸c 
h¹t c©y l¹i). Dïn ¸n ® îc víi c¶ c¸c sè 
thËp ph©n. HiÖn g ngay c¶ ë c¸c n íc

rÊt s½n m¸y tÝnh bá tói.

Sù ph¸t triÓn cña khoa häc, kÜ thuËt vμ nhu cÇu th ¬ng m¹i ®· ®ßi hái ph¶i ®Æt 
ra c¸c b¶ng tÝnh s½n. C¸c nhμ thiªn v¨n häc, to¸n häc C«-pÐc-nÝch (Ba Lan), 
Kª-ple (§øc), Nª-pe (Anh) lμ nh÷ng ng êi ®Çu tiªn x©y dùng kÜ thuËt tÝnh to¸n
vμ ®· lËp ra nhiÒu b¶ng tÝnh s½n. B¶ng sè víi 4 ch÷ sè thËp ph©n lμ mét d¹ng 

b¶ng tÝnh s½n nh  thÕ.

Ngμy nay, nh÷ng chiÕc m¸y tÝnh bá tói gän nhÑ kh«ng chØ thay thÕ c¸c b¶ng 

tÝnh s½n ®Ó tÝnh mét c¸ch nhanh chãng mμ cßn cã ®é chÝnh x¸c cao h¬n. Tuy 

nhiªn, còng nh  c¸c bμn tÝnh g¶y, c¸c b¶ng tÝnh s½n vÉn cã nh÷ng u thÕ 

riªng nªn ng êi ta vÉn tiÕp tôc dïng chóng. M¹nh h¬n nh÷ng chiÕc m¸y
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tÝnh bá tói vμ còng dÔ dμng mang theo bªn ng êi lμ nh÷ng chiÕc m¸y tÝnh 

x¸ch tay.  

 

Chuçi h¹t c©y ®Ó ®Õm, bμn tÝnh g¶y, chiÕc m¸y tÝnh bá tói 
 vμ chiÕc m¸y tÝnh x¸ch tay. 

6. BiÕn ®æi ®¬n gi¶n biÓu thøc chøa c¨n thøc bËc hai 

1. § a thõa sè ra ngo i dÊu c¨n 

Víi a  0, b  0, h·y chøng tá 2a b a b. 

 §¼ng thøc 2a b a b  trong  cho phÐp ta thùc hiÖn phÐp biÕn ®æi 

2a b a b  (víi a  0, b  0) PhÐp biÕn ®æi nμy ® îc gäi lμ phÐp ® a 

thõa sè ra ngoμi dÊu c¨n. 

 §«i khi, ta ph¶i biÕn ®æi biÓu thøc d íi dÊu c¨n vÒ d¹ng thÝch hîp råi 
míi thùc hiÖn ® îc phÐp ® a thõa sè ra ngoμi dÊu c¨n. 

VÝ dô 1 

a) 23 .2 3 2.  

b) 220 4 .5 2 .5 2 5.  

 Cã thÓ sö dông phÐp ® a thõa sè ra ngoμi dÊu c¨n ®Ó rót gän biÓu thøc 
chøa c¨n thøc bËc hai. 

VÝ dô 2. Rót gän biÓu thøc 
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tÝnh bá tói vμ còng dÔ dμng mang theo bªn ng êi lμ nh÷ng chiÕc m¸y tÝnh 

x¸ch tay. 

Chuçi h¹t c©y ®Ó ®Õm, bμn tÝnh g¶y, chiÕc m¸
vμ chiÕc m¸y tÝnh x¸ch tay

6. BiÕn ®æi ® thøc bËc hai 

1. § a thõa sè r

Víi a  0, b  0

 §¼ng thøc c hiÖn phÐp biÕn ®æi

2a b a b  (v2 ® îc gäi lμ phÐp ® a 

thõa sè ra ngoμ

 §«i khi, ta ph Ò d¹ng thÝch hîp råi 
míi thùc hiÖn ® îc phÐp ® a thõa sè ra ngoμi dÊu c¨n. 

VÝ dô 1 

a) 23 .2 3 2.2

b) 220 4 .5 2 .5 2 5.24 5 2 54 5 2 5

 Cã thÓ sö dông phÐp ® a thõa sè ra ngoμi dÊu c¨n ®Ó rót gän biÓu thøc
chøa c¨n thøc bËc hai.

VÝ dô 2. Rót gän biÓu thøc
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3 5 20 5.  

Gi¶i 

23 5 20 5 3 5 2 .5 5  

= 3 5 2 5 5  

= (3 2 1) 5  

= 6 5.  

C¸c biÓu thøc 3 5, 2 5  vμ 5  ® îc gäi lμ ®ång d¹ng víi nhau. 

Rót gän biÓu thøc  

a) 2 8 50  ;        b) 4 3 27 45 5 . 

Mét c¸ch tæng qu¸t : 

Víi hai biÓu thøc A, B mμ B  0, ta cã 2A .B A B,  tøc lμ : 

NÕu A  0 vμ B  0 th× 2A B A B  ;  

NÕu A < 0 vμ B  0 th× 2A B A B.  

VÝ dô 3. § a thõa sè ra ngoμi dÊu c¨n 

a) 24x y   víi x  0, y  0 ; 

b) 218xy  víi x  0, y < 0. 

Gi¶i 

a) 2 24x y (2x) y 2x y 2x y  (víi x  0, y  0). 

b) 2 218xy (3y) 2x 3y 2x 3y 2x  (víi x  0, y < 0). 

§ a thõa sè ra ngoμi dÊu c¨n 

a) 4 228a b   víi b  0 ; 

b) 2 472a b   víi a < 0. 

 25

3 5 20 5.2020

Gi¶i

23 5 20 5 3 5 2 .5 52220 5 3 5 2 .520 5 3 5 2 .52

= 3 5 2 5 52 52 5

= (3 2 1) 522

= 6 5.

C¸c biÓu thøc 3 5, 2 5  vμ 5  ® îc gäi lμ ®ång d¹ng víi nhau.

Rót gän biÓu thøc  

a) 2 888 7 45 57 4545 .

Mét c¸ch tæng 

Víi hai biÓu thø B, tøc lμ : 

NÕu A  0

NÕu A < 0

VÝ dô 3. § a th

a) 24x y   víi 

b) 218xy  víi 

Gi¶i 

a) 2 24x y (2x) y 2x y 2x y(2x) y 2x y  (víi x  0, y  0). 

b) 2 218xy (3y) 2x 3) 2x 32 y 2x 3y 2x(3y) 2x 3y 2x  (víi x  0, y < 0).

§ a thõa sè ra ngoμi dÊu c¨n

a) 4 228a b   4 2 víi b  0 ;

b) 2 472a b2  víi a < 0.
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2.  § a thõa sè v o trong dÊu c¨n 

 PhÐp ® a thõa sè ra ngoμi dÊu c¨n cã phÐp biÕn ®æi ng îc víi nã lμ 
phÐp ® a thõa sè vμo trong dÊu c¨n. 

Víi A  0 vμ B  0 ta cã 2A B A B.  

Víi A < 0 vμ B  0 ta cã 2A B A B.  

VÝ dô 4. § a thõa sè vμo trong dÊu c¨n  

a) 3 7  ;         b) 2 3  ; 

c) 25a 2a  víi a  0 ;     d) 23a 2ab  víi ab  0. 

Gi¶i  

a) 23 7 3 .7 63.  

b) 22 3 2 .3 12.  

c) 2 2 2 4 55a 2a (5a ) .2a 25a .2a 50a .  

d) 2 2 2 4 53a 2ab (3a ) .2ab 9a .2ab 18a b.  

§ a thõa sè vμo trong dÊu c¨n 

a) 3 5  ;         b) 1, 2 5  ; 

c) 4ab a   víi a  0 ;    d) 22ab 5a  víi a  0. 

 Cã thÓ sö dông phÐp ® a thõa sè vμo trong (hoÆc ra ngoμi) dÊu c¨n ®Ó 
so s¸nh c¸c c¨n bËc hai. 

VÝ dô 5. So s¸nh 3 7  víi 28.  

Gi¶i 

C¸ch 1. 23 7 3 .7 63 . 

V× 63 28  nªn 3 7 28.  

C¸ch 2. 228 2 .7 2 7.  V× 3 7 2 7  nªn 3 7 28.  
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§ a thõa sè vμ

a) 3 5  ;    

c) 4ab a   4 víi 0.

 Cã thÓ sö dông phÐp ® a thõa sè vμo trong (hoÆc ra ngoμi) dÊu c¨n ®Ó
so s¸nh c¸c c¨n bËc hai. 

VÝ dô 5. So s¸nh 3 7  víi 28.

Gi¶i 

C¸ch 1. 23 7 3 .7 6323 73 7 .

V× 63 28  nªn 3 7 28.

C¸ch 2. 228 2 .7 2 7.22 72 7  V× 3 7 2 7  nªn 3 7 28.

dôÝ d

sö

55

0

phÐp ® a thõa sè vμo trong (hoÆc rng

a

n

77

22

(

o

63.

22 .3 111111112222.2222 3

2 2222 4 5(5a ))))) .2a 2a 2a 2a 2a 2a 555a .22222a 50aaaaaaa .2 2222 44444 52225a 22222a5a

2 222 44444 5(3aaaaaaa ) .22a2a2a2a2a2abbbb 9a ..2aa2a2a2a2a2abbb 1b 1b 18a2 2 44444 5(3aaaaaa ) 2222a2a2abbbb a 2a2a2a2a2a2 b)

o trrrong dÊu c¨c¨c¨c¨c¨c¨c¨̈nnnnnnn

    b) 1, 2 5  ; 

a 0 ;;;;    dddddddd))))))) 222222a2a2a2a2a2a2ab 5b 5b 55b 5b 5b 5aaaa2222222 vívívívívívíi aa  0

ng phÐp ® a thõa sèèèèèèè vμo trong (hoÆc rg

dÊu

9a9a

Ý dô

nh cs¸
Ó sö 

v

ö d

víi a

ng ddÊu

2abab

a .2a4.2a4 2

. So o

c¨n 
ông
n b

g ph

 0 ;  

c¨̈nn

9a9a4

50

íiíiíiíiíiíiíiíi aaaaaaaaab b bbbbbbbbbb 0000000000. ...



 27 

43. ViÕt c¸c sè hoÆc biÓu thøc d íi dÊu c¨n thμnh d¹ng tÝch råi ® a  thõa sè 
ra ngoμi dÊu c¨n 

a) 54  ;      b) 108  ;   c) 0,1 20000  ; 

d) 0,05 28800  ;   e) 27 .63.a .  

44. § a thõa sè vμo trong dÊu c¨n 

3 5  ; 
2

5 2 ; xy
3

 víi xy  0 ; 
2

x
x

  víi x > 0. 

45. So s¸nh 

 a) 3 3  vμ 12  ;       b) 7 vμ 3 5  ; 

 c) 
1

51
3

vμ 
1

150
5

 ;       d)
1

6
2

 vμ 
1

.6
2

 

46. Rót gän c¸c biÓu thøc sau víi x  0 : 

a) 2 3x 4 3x 27 3 3x  ;    b) 3 2x 5 8x 7 18x 28.  

47. Rót gän  

a) 
2

2 2

2 3(x y)

2x y
    víi x  0, y  0 vμ x  y ; 

b) 2 22
5a (1 4a 4a )

2a 1
   víi a > 0,5. 

7. BiÕn ®æi ®¬n gi¶n biÓu thøc 
chøa c¨n thøc bËc hai 

 

1.  Khö mÉu cña biÓu thøc lÊy c¨n 

Khi biÕn ®æi biÓu thøc chøa c¨n thøc bËc hai, ng êi ta cã thÓ sö dông 
phÐp khö mÉu cña biÓu thøc lÊy c¨n. D íi ®©y lμ mét sè tr êng hîp 
®¬n gi¶n. 
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43. ViÕt c¸c sè hoÆc biÓu thøc d íi dÊu c¨n thμnh d¹ng tÝch råi ® a  thõa sè 
ra ngoμi dÊu c¨n 

a) 54  ;      b) 108  ;   c) 0,1 20000  ; 

d) 0,05 28800  ;   e) 27 .63.a .2

44. § a thõa sè vμo trong dÊu c¨n

3 5  ; 
2

5 2 ; xy
3

5 2 ;  víi xy  0 ;
2

x
x

  víi x > 0. 

45. So s¸nh 

 a) 3 3  vμ 12

 c)
1

51
3

vμ 
1

5
.

46. Rót gän c¸c biÓ

a) 2 3x 4 3x4 3x 7 18x 28.7 18x7 18x

47. Rót gän 

a)
2 2

2 3(x

x y2

b) 22
5a (2

2a 1

7. BiÕn ®æi ®¬n gi¶n biÓu thøc 
chøa c¨n thøc bËc hai 

1.  Khö mÉu cña biÓu thøc lÊy c¨n 

Khi biÕn ®æi biÓu thøc chøa c¨n thøc bËc hai, ng êi ta cã thÓ sö dông 
phÐp khö mÉu cña biÓu thøc lÊy c¨n. D íi ®©y lμ mét sè tr êng hîp 
®¬n gi¶n.

BiÕ ®æi ® i¶ biÓ thø7

2

Ó

xx

x

(

 ;       b) 7 vμ 3 5  ; 

15550  ;       d)
1111

6
22

vμ 
1

6666
2

Óu thøhøhøhhøøcccccc sauuuuuuu víi x 00000 : 

x 27272222727 3333 333 xx 27222272  ;    b)))) 3 22x 5x 5x 5x 5x 5x 8x8555555 8x

2222222x yyy)

2
   víii x 0, y  0 vμ μ xxxx xx yy ; 

2(1 4a 4a )24a4a    víiíiíiíiíiíiii aa > 0,5.

7 BiÕ ®æi ® i¶ biÓ thø

 0

66666
1

a4a

víi 

b)

6  vμ

55  ; 55

7. Bi

4a2)

 0,x

3 22xx

6
1

.

xxxxxxxxxxx
 vívívívívívívívíívívívíívívv iiiiiiiii xxxxxxxxxxxxxx >
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VÝ dô 1. Khö mÉu cña biÓu thøc lÊy c¨n 

a) 
2

3
 ;      b) 

5a

7b
 víi a.b > 0. 

Gi¶i 

a) 
2

2 2.3 2.3 6
.

3 3.3 33
 

b) 
2

5a 5a.7b 5a.7b 35ab
.

7b 7b.7b 7 b(7b)
 

Mét c¸ch tæng qu¸t :  

Víi c¸c biÓu thøc A, B mμ A.B  0 vμ B  0, ta cã 

A AB
.

B B
 

Khö mÉu cña biÓu thøc lÊy c¨n 

a) 
4

;
5

      b) 
3

125
 ;     c) 

3

3

2a
 víi a > 0. 

2.  Trôc c¨n thøc ë mÉu 

Trôc c¨n thøc ë mÉu còng lμ mét phÐp biÕn ®æi ®¬n gi¶n th êng gÆp. 
D íi ®©y lμ mét sè tr êng hîp ®¬n gi¶n. 

VÝ dô 2. Trôc c¨n thøc ë mÉu 

a) 
5

2 3
 ;     b) 

10

3 1
 ;    c) 

6
.

5 3
 

Gi¶i 

a) 
5 5 3 5 3 5

3
2.3 62 3 2 3. 3

. 

b) 
10 10( 3 1) 10( 3 1)

5( 3 1)
3 13 1 ( 3 1)( 3 1)

. 

c) 
6 6( 5 3) 6( 5 3)

3( 5 3)
5 35 3 ( 5 3)( 5 3)

. 
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VÝ dô 1. Khö mÉu cña biÓu thøc lÊy c¨n

a)
2

3
 ;      b)

5a

7b
 víi a.b > 0. 

Gi¶i 

a)
2 2.3 2.3 6

.
3 3.3 323

b)
2

5a 5a.7b 5a.7b 35ab
.

7b 7b.7b 7 b(7b)
Mét c¸ch tæng qu¸t :  

Víi c¸c biÓu thøc A B μ A B 0 μ B 0 ã

Khö mÉu cña b

a) 
4

;
5

    víi a > 0.

2.  Trôc c¨n thøc

Trôc c¨n thøc ¬n gi¶n th êng gÆp. 
D íi ®©y lμ mé

VÝ dô 2. Trôc c¨

a)
5

2 3
 ;     b)

3 1
 ;    c) .

5 3
Gi¶i 

a)
5 5 3 5 3 5

3
2.3 62 3 2 3. 3

.

b)
10 10( 3 1) 10( 3 1)

5( 3 1)
3 13 1 ( 3 1)( 3 1)

1) 10( 31) 10( 3
5( 3

1 ( 3 1)( 31 ( 3 1)( 3
.

c)
6 6( 5 3) 6( 5 3)

3( 5 3)
5 35 3 ( 5 3)( 5 3)3)(

3) 6( 53) 6( 5
3( 5

3 ( 5 3)( 53 ( 5 3)( 5
.

; 

c¨

b)

v

¬

; c)

¨̈

øc A B μ A B 0 μ B 0 t ã

c

é

øc A, B mμ A.B  0 vμ B  0, ta cã

A AA AA AA AAA AA ABBBBBBB
.

B BBBBBB

iÓu thhøhøhøhhh c lÊlÊlÊÊÊÊÊÊy c¨n

 b)b)b)b)b)b)) 
33333

122225
;;;     c)))))))) 

3

3333

2a2a22a2a22
v

c ë mÉÉuuuuuuu

ë mmmmmÉu còcòccòccòcc ngngnggng llllμμμμμμ mémmmm t phphphphphphphÐpÐpÐpÐp bbbbiÕiÕiiÕiÕÕÕn ®ææææi ®¬
ét sèèèèè tr êêêêêng hîp ®¬n gi¶n.

¨n tthøhøhøhøhøøøc ë ë ë ë mÉmÉmÉmÉÉmÉmÉuuuuuuu 
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1001010
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66
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5

i
3

¶i

;  

cc¨n 

sè

t

mÉu
tr
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5
 ;   

2

cã
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øc ëë
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Trong vÝ dô trªn ë c©u b), ®Ó trôc c¨n thøc ë mÉu, ta nh©n c¶ tö vμ mÉu 

víi biÓu thøc 3 1 . Ta gäi biÓu thøc 3 1  vμ biÓu thøc 3 1  lμ hai 
biÓu thøc liªn hîp víi nhau. T ¬ng tù, ë c©u c), ta nh©n c¶ tö vμ mÉu víi 

biÓu thøc liªn hîp cña 5 3  lμ 5 3 .  

Mét c¸ch tæng qu¸t : 

a) Víi c¸c biÓu thøc A, B mμ B > 0, ta cã  

A A B
.

BB
 

b) Víi c¸c biÓu thøc A, B, C mμ A  0 vμ A  B2, ta cã 

2

C C( A B)
.

A B A B
 

c) Víi c¸c biÓu thøc A, B, C mμ A  0, B  0 vμ A  B, ta cã 

 
C C( A B)

.
A BA B

 

Trôc c¨n thøc ë mÉu : 

a) 
5

,
3 8

  
2

b
 víi b > 0 ; 

b) 
5

5 2 3
 ,  

2a

1 a
 víi a  0 vμ a  1 ; 

c) 
4

,
7 5

 
6a

2 a b
 víi a > b > 0. 

Khö mÉu cña biÓu thøc lÊy c¨n (c¸c bμi 48 vμ 49) 

48.
1

600
 ;   

11

540
 ;   

3

50
 ;   

5

98
 ;   

2(1 3)
.

27
 

49. ab 
a

b
 ;   

a

b

b

a
 ;  

2

1 1

b b
 ;  

39a

36b
 ;   3xy

2
.

xy
  

(Gi¶ thiÕt c¸c biÓu thøc cã nghÜa). 
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a) 
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,
3 8

 
2

b
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5

5 2 3
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1
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4

,
7 5 2
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Trôc c¨n thøc ë mÉu víi gi¶ thiÕt c¸c biÓu thøc ch÷ ®Òu cã nghÜa (tõ 
bμi 50 ®Õn bμi 52) 

50.
5

10
 ;     

5

2 5
 ;       

1

3 20
 ;       

2 2 2

5 2
 ;    

y b. y
.

b. y
  

51.
3

3 1
 ;  

2

3 1
 ;   

2 3

2 3
 ;   

b

3 b
 ;   

p
.

2 p 1
 

52.
2

;
6 5

    
3

;
10 7

   
1

x y
 ;     

2ab
.

a b
 

53. Rót gän c¸c biÓu thøc sau (gi¶ thiÕt c¸c biÓu thøc ch÷ ®Òu cã nghÜa) : 

a) 218( 2 3) ;      b) ab 
2 2

1
1

a b
 ; 

c) 
3 4

a a

b b
 ;       d) 

a ab
.

a b
 

54. Rót gän c¸c biÓu thøc sau (gi¶ thiÕt c¸c biÓu thøc ch÷ ®Òu cã nghÜa) : 

2 2

1 2
 ;   

15 5

1 3
 ;  

2 3 6

8 2
 ;  

a a

1 a
 ; 

pp 2 .
p 2

 

55. Ph©n tÝch thμnh nh©n tö (víi a, b, x, y lμ c¸c sè kh«ng ©m) 

a) ab b a a 1 ; 

b) 3 3 2 2x y x y xy . 

56. S¾p xÕp theo thø tù t¨ng dÇn 

a) 3 5 , 2 6 , 29 , 4 2 ;   b) 6 2 , 38 , 3 7 , 2 14 . 

57. 25x 16x 9  khi x b»ng 

(A)   1 ;    (B)   3  ;    (C)   9 ;    (D)   81. 

H·y chän c©u tr¶ lêi ®óng. 
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3 b
 ;   

p
.

2 p 1

52.
2

;
6 5

   
3

;
10 7

  
1

x y
 ;     

2ab
.

a b

53. Rót gän c¸c biÓ ÷ ®Òu cã nghÜa) : 

a) 18( 2 3

c)
3 4

a a

b b3
 ; 

54. Rót gän c¸c biÓ ÷ ®Òu cã nghÜa) : 

2 2

1 2
 ;   

pp 2 .
p 2

55. Ph©n tÝch thμnh nh©n tö (víi a, b, x, y lμ c¸c sè kh«ng ©m) 

a) ab b ab ab a

b) 3 3 2 2x y y xy3 2y x y .

56. S¾p xÕp theo thø tù t¨ng dÇn 

a) 3 5 , 2 6 , 29 , 4 2 ;   b) 6 2 , 38 , 3 7 , 2 14 . 
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8. Rót gän biÓu thøc chøa c¨n thøc bËc hai 

§Ó rót gän biÓu thøc cã chøa c¨n thøc bËc hai, ta cÇn biÕt vËn dông thÝch 
hîp c¸c phÐp tÝnh vμ c¸c phÐp biÕn ®æi ®· biÕt. 

VÝ dô 1. Rót gän 
a 4

5 a 6 a 5
4 a

víi a > 0. 

Gi¶i. Ta cã   

a 4
5 a 6 a 5

4 a
 = 

2

6 4a
5 a a a 5

2 a
  

   = 5 a 3 a 2 a 5  = 6 a 5 . 

Rót gän 3 5a 20a 4 45a a  víi a  0. 

Rót gän biÓu thøc ® îc ¸p dông trong nhiÒu bμi to¸n vÒ biÓu thøc cã chøa 
c¨n thøc bËc hai. 

VÝ dô 2. Chøng minh ®¼ng thøc 

(1 2 3) (1 2 3)  = 2 2 . 
Gi¶i. BiÕn ®æi vÕ tr¸i, ta cã  

    (1 2 3) (1 2 3)  = 2 2(1 2) ( 3)  

   = 1 2 2 2 3  = 2 2 . 

Sau khi biÕn ®æi, ta thÊy vÕ tr¸i b»ng vÕ ph¶i. VËy ®¼ng thøc ® îc chøng minh. 

Chøng minh ®¼ng thøc 

2a a b b
ab ( a b)

a b
 víi a > 0, b > 0. 

VÝ dô 3. Cho biÓu thøc  

P = 

2
a 1 a 1 a 1

.
2 2 a a 1 a 1

 víi a > 0 vμ a  1. 

a) Rót gän biÓu thøc P ; 

b) T×m gi¸ trÞ cña a ®Ó P < 0. 
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8. Rót gän biÓu thøc chøa c¨n thøc bËc hai 

§Ó rót gän biÓu thøc cã chøa c¨n thøc bËc hai, ta cÇn biÕt vËn dông thÝch
hîp c¸c phÐp tÝnh vμ c¸c phÐp biÕn ®æi ®· biÕt. 

VÝ dô 1. Rót gän
a 4

5 a 6 a 5
4 a

6 a6 víi a > 0.

Gi¶i. Ta cã  

a 4
5 a 6 a 5

4 a
6 a6 a  = 

2

6 4a
5 a a a 5

22 a
a aa a

2

= 5 a 3 a 2 a3 a 2 a3 a 5 . 

Rót gän 3 5a

Rót gän biÓu th vÒ biÓu thøc cã chøa
c¨n thøc bËc ha

VÝ dô 2. Chøng 

(1 22
Gi¶i. BiÕn ®æi v

(1 2 3)22

2 .

Sau khi biÕn ®æi, øc ®® îc chøng minh. 

Chøng minh ®¼n

2a a b b
ab ( a b)

a b
ab ( a( a  víi a > 0, b > 0.

VÝ dô 3. Cho biÓu thøc  

P = 

2
a 1 a 1

a 1 a 1

2
a 1 1 a1 aa 1

.
a 1

.
2 2

..
1 a1 a2 2 a2 2 a

 víi a > 0 vμ a  1.

a) Rót gän biÓu thøc P ;

b) T×m gi¸ trÞ cña a ®Ó P < 0. 

dôÝ d

a

hø

b bb

n

h
a

22
v

)

,

22222000a 4 44 44 4555a aa2222222000a0a 4 44 44 455a5a vvíiíiíiíi aa 0000. 

høc ®®® îccccccc ¸̧̧̧̧̧p dôdôôôôôôngngngngngng ttttttrooooong nnnnnnnnhih Ò bbbbbbμi toooo¸n 
ai.

minhnhnhnhnhhh ®¼nnnnng thøc 

2 3)2 (111111 2 32 32 32 3)2222 == 2 2 .
vÕ trrrrr¸iiiiiii, ,,, ta cccccccã  

) (1 2222 3222 )22  = 2 222(1 2) ( 3)22)2

  == 1 21 21 221 2 22 222 2 322222 2 22 22 ==== 2

, ta ttttthÊyy y y y yy vÕ tr¸i b»ng vÕ ph¶i. VËyyyyy ®¼nnnng th

ng thhhhhhhøcøcøcøcøcøc 

b bb

ccø

= (1

Òuuuu ¸

Ý dô

a

h ®®¼nng

ta thhÊy

2 322

33)

hiÒÒu bÒ b

3. Chho

a

a bb

thøc

vÕ tr¸y 

    ==

= (1)

= 2

i to¸̧n

55555555555  

55a ======= 6 a66 a6 a6 a66 a6 a66 a66 a66 a6
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Gi¶i  

a) P = 

2 2 2a. a 1 ( a 1) ( a 1)
.

2 a ( a 1)( a 1)
 

      = 
2a 1 a 2 a 1 a 2 a 1

.
a 12 a

 = 
2

(a 1)( 4 a )

(2 a )
  

  = 
(1 a).4 a 1 a

.
4a a

 

VËy P = 
1 a

a
 víi a > 0 vμ a  1.   

b) Do a > 0 vμ a  1 nªn P < 0 khi vμ chØ khi 

1 a

a
 < 0  1  a < 0  a > 1. 

Rót gän c¸c biÓu thøc sau : 

a) 
2x 3

x 3
 ;        b) 

1 a a

1 a
 víi a  0 vμ a  1. 

58. Rót gän c¸c biÓu thøc sau : 

a) 
1 1

5 20 5
5 2

 ;     b) 
1

4,5 12,5
2

 ; 

c) 20 45 3 18 72  ;   d) 0,1. 200 2 . 0,08 0,4 . 50 . 

59. Rót gän c¸c biÓu thøc sau  (víi a > 0, b > 0) : 

a) 3 25 a 4b 25a 5a 16ab 2 9a  ; 

b) 3 3 3 35a 64ab 3 . 12a b 2ab 9ab 5b 81a b.   

32

Gi¶i  

a) P =

2 2 2( a 1) ( a 1)2
.

( a 1)( a 1)

a a 1 ( a 1) ( a1) ( a21a. a 1a. a 11

2 1)( a1)( a2 a2 a

      =
2 a 2 a 1 a 2 a 12 1 22

.
a 1

a 2 a 1 a 2 a2 a 1 a 2 aa 11

2 a2
 = 

2

(a 1)( 4 a )

(2 a )

1)(1)(
 

  =
(1 a).4 a 1 a

.
4a a

a) 4 a 1a) 4 a 1

VËy P = 
1 a

a
 víi a > 0 vμ a  1.  

b) Do a > 0 vμ a

1

a

Rót gän c¸c biÓ

a) 
2x 32

x 3
 ;   vμ a  1.

58. Rót gän c¸c biÓ

a)
1

5 20 5
5 2

2020  ;     b) 
1

4,5 12,5
2

4,5  ; 

c) 20 45 3 18 7245 3 1845 3 18  ;   d) 0,1. 200 2 . 0,08 0,4 . 502 . 0,082 . 0,08 .

59. Rót gän c¸c biÓu thøc sau  (víi a > 0, b > 0) : 

a) 3 25 a 4b 25a 5a 16ab 2 9a25 3 24b 25a 5a 16ab4b 25a 5a 16ab3 2  ; 

b) 3 3 3 35a 64ab 3 . 12a b 2ab 9ab 5b 81a b.3 12 b 2 b3 3 3 33 . 12a b 2ab 9ab3 . 12a b 2ab 9ab3 3  

1

v

1

Ó

a

a

Ó

a  1 nªn P < 0 khi vμ chØ khi

a

a
<<<<< 0 111 aa <<<<<< 000000 aa > 1

Óu thøhøhøhøhøøhøc saaaaau : 

   b))) 
1 a11 a11 aa a

1 aaaaaa
vvíi aaaaaaa  0 v

Óu thøhøhøhhøhøøccccc saasasasaauuuuuuuu ::::::

1

ccc sssssø

1
b

. 

2

5

1

c biÓÓu

 b)

1.1

0 4

222020

thøc s

1

aa a
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60. Cho biÓu thøc B = 16x 16 9x 9 4x 4 x 1  víi x  1. 

a) Rót gän biÓu thøc B ; 

b) T×m x sao cho B cã gi¸ trÞ lμ 16. 

61. Chøng minh c¸c ®¼ng thøc sau : 

a) 
3 2 3

6 2 4
2 3 2

 = 
6

6
 ; 

b) 
6 2x 1

x 6x : 6x 2
x 3 3

  víi x > 0. 

Rót gän c¸c biÓu thøc sau (c¸c bμi 62 vμ 63) : 

62. a) 
1 33 1

48 2 75 5 1
2 311

 ;  b) 
2

150 1,6 . 60 4,5 . 2 6
3

 ; 

c) ( 28 2 3 7) 7 84   ;  d) 2( 6 5) 120 . 

63. a) 
a a b

ab
b b a

  víi a > 0 vμ b > 0 ; 

b) 
2

2

m 4m 8mx 4mx
.

811 2x x
 víi m > 0 vμ x  1. 

64. Chøng minh c¸c ®¼ng thøc sau :  

a) 

2
1 a a 1 a

a 1
1 a1 a

 víi a  0 vμ a  1 ; 

b) 
2 4

2 2 2

a b a b

b a 2ab b
 =  a    víi a + b > 0 vμ b  0. 
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60. Cho biÓu thøc B = 16x 16 9x 9 4x 4 x 116 9x 9 4x 4 x16 9x 9 4x 4 x  víi x 1. 

a) Rót gän biÓu thøc B ; 

b) T×m x sao cho B cã gi¸ trÞ lμ 16. 

61. Chøng minh c¸c ®¼ng thøc sau : 

a)
3 2 3

6 2 4
2 3 2

22  = 
6

6
 ;

b)
1

: 6x 2
3

6 2x6 2x
x 6

6 2x
: 6x6x

x 3
x 6x6x

x 3x 3
  víi x > 0.

Rót gän c¸c biÓ

62. a) 
1

48 2 75
2

2 75
2

60 4,5 . 2 6
3

260 4,5 .  ;

c) ( 28 2 32 32 3 120 .

63. a)
a

ab
b

ab

b) 
2

m

811 2x x2x2x
 1.

64. Chøng minh c¸c ®¼ng thøc sau :  

a)

2
1 a aa a

a 1
1 a

1 aa a 11 a1 a
a

1 a1 a1 a
 víi a  0 vμ a  1 ; 

b)
2 4

2 2 2

a b a b2

b a 2ab b2 22 2ab2ab
 = a   víi a + b > 0 vμ b  0.

høng minhng

22x

66

8122

Ó

55

Óu thhhhhøc cc cc cc c sau (c(c(c(c(c¸c bμi 62 vvvvvvμ 6366666 ) : :

33333333 1
5 5 1

333111111
5  ;  bbbbb) 150 1,6,6,6,6,66 . 61,6,6,6,66 . 6

7777) 77777 8484848484847777) 7777777   ; ddddd) 2( 6(( 6 5)55)55 25)5 2

a b

b a
  vvvvívv i a > 0 vμvμvμvμvμvμvμμ bbbbbb > 0 ; 

222222

2

4444m 88m 8m 8m 888mx 4m4m4m4m4m4m4m44 xxxxxxx
.

81

888mxmxmx
víi m > 0 vμ x .

; )

hønng m

22x

m

b

b
 

b

84

  b) 

vμμ 63

a

minh c

x

i h ¸

2x
.

4m

íi a >

;  d)

150

: 
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65. Rót gän råi so s¸nh gi¸ trÞ cña M víi 1, biÕt  

M = 
1 1 a 1

:
a a a 1 a 2 a 1

 víi a > 0 vμ a  1. 

66. Gi¸ trÞ cña biÓu thøc 
1 1

2 3 2 3
 b»ng 

(A)  
1

2
 ;   (B)  1 ;   (C)  4 ;    (D)   4. 

H·y chän c©u tr¶ lêi ®óng. 

9. C¨n bËc ba  

Cã g× kh¸c c¨n bËc hai kh«ng ? 

1.  Kh¸i niÖm c¨n bËc ba 

Bμi to¸n : Mét ng êi thî cÇn lμm 

mét thïng h×nh lËp ph ¬ng chøa 

® îc ®óng 64 lÝt n íc. 

Hái ng êi thî ®ã ph¶i chän ®é dμi 

c¹nh cña thïng lμ bao nhiªu ®ªximÐt ? 

Gi¶i 

Gäi x (dm) lμ ®é dμi c¹nh cña 
thïng h×nh lËp ph ¬ng. Theo bμi 

ra ta cã x3 = 64. Ta thÊy x = 4 v× 43 = 64. VËy ®é dμi c¹nh cña thïng lμ 4dm.  

Tõ 43 = 64, ng êi ta gäi 4 lμ c¨n bËc ba cña 64. 

§Þnh nghÜa 

C¨n bËc ba cña mét sè a lμ sè x sao cho x3 = a. 
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65. Rót gän råi so s¸nh gi¸ trÞ cña M víi 1, biÕt 

M =
a 1

:
a 2 a 1

1 1

a 2 a2 aa a a 11a a 1a a
 víi a > 0 vμ a  1. 

66. Gi¸ trÞ cña biÓu thøc
1 1

2 3 2 33 23 2
 b»ng

(A)  
1

2
 ;   (B)  1 ;   (C)  4 ;    (D)   4.

H·y chän c©u tr¶ lêi ®óng. 

9. C¨n bËc ba 

1.  Kh¸i niÖm c¨

Bμi to¸n : Mét

mét thïng h×nh

® îc ®óng 64 lÝ

Hái ng êi thî ®

c¹nh cña thïng lμ

Gi¶i 

Gäi x (dm) lμ ®é dμi c¹nh cña 
thïng h×nh lËp ph ¬ng. Theo bμi 

ra ta cã x3 = 64. Ta thÊy x = 4 v× 43 = 64. VËy ®é dμi c¹nh cña thïng lμ 4dm.  

Tõ 43 = 64, ng êi ta gäi 4 lμ c¨n bËc ba cña 64. 

§Þnh nghÜa 

C¨n bËc ba cña mét sè aè  lμ sè x sao cho x3 = a.

a

g h×nh 
d

lμμ

¨

t

h

Ý

®

μ

Cãããã g× khhhhhhh¸c¸c¸c¸c¸c¸c c¨nnn bbbbbËc hhhhaiaiaaiaaia kkkkh«ng ? 

n bËbËbËbËbËËËc bbbabbb  

t ngg êiêiêiêiêêiêi thîîîîîîî cÇnnn lμμμm 

h lËËËËËp phhhhhhh ¬ng ch a 

Ýt n íc.

®ã ppppph¶iiiiiii chän ®é dμiμiμiμiμμμiμ  

μ baaaooo oo nnnhnnnn iªu ®ª®ª®ª®ª®ªªxixixixiximÐmÐmmÐmÐm t ?nhn iª

høøøa

m 

? 

ta c

ng h
x (d

h
d

g lμ ba

 p

balμ

ph¶i

c.

¬ngh

Çn l

khkh«n

ã x3 =

nh l
) lμ

nh lË
lμ

nhiªiªu 

chän

høa

m 

g ?
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VÝ dô 1.  2 lμ c¨n bËc ba cña 8, v× 23= 8. 

5 lμ c¨n bËc ba cña 125, v× ( 5)3= 125. 

Ta c«ng nhËn kÕt qu¶ sau : 

Mçi sè a ®Òu cã duy nhÊt mét c¨n bËc ba. 

C¨n bËc ba cña sè a ® îc kÝ hiÖu lμ 3 a.  Sè 3 gäi lμ chØ sè cña c¨n. PhÐp 
t×m c¨n bËc ba cña mét sè gäi lμ phÐp khai c¨n bËc ba. 

 Chó ý. Tõ ®Þnh nghÜa c¨n bËc ba, ta cã 33 33( a ) a  = a. 

T×m c¨n bËc ba cña mçi sè sau : 

a)  27 ;   b)  – 64  ;    c)  0 ;    d)  
1

.
125

  

Gi¶i mÉu.  3 33 27 3 3.  

NhËn xÐt 

C¨n bËc ba cña sè d ¬ng lμ sè d ¬ng ; 

C¨n bËc ba cña sè ©m lμ sè ©m ; 

C¨n bËc ba cña sè 0 lμ chÝnh sè 0. 

2.  TÝnh chÊt  

T ¬ng tù tÝnh chÊt cña c¨n bËc hai, ta cã c¸c tÝnh chÊt sau cña c¨n bËc ba : 

a) a < b  3 a  < 3 b . 

b) 3 3 3ab a . b . 

c) Víi  b  0, ta cã 
3

3
3

a a
.

b b
 

Dùa vμo c¸c tÝnh chÊt trªn, ta cã thÓ so s¸nh, tÝnh to¸n, biÕn ®æi c¸c biÓu 

thøc chøa c¨n bËc ba.  

VÝ dô 2. So s¸nh 2 vμ 3 7 . 

Gi¶i. Ta cã 2 = 3 8  ; 8 > 7 nªn 3 8  > 3 7.  VËy 2 > 3 7 . 
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VÝ dô 1. 2 lμ c¨n bËc ba cña 8, v× 23= 8. 

5 lμ c¨n bËc ba cña 125, v× ( 5)3= 125.

Ta c«ng nhËn kÕt qu¶ sau :

Mçi sè a ®Òu cã duy nhÊt mét c¨n bËc ba. 

C¨n bËc ba cña sè a ® îc kÝ hiÖu lμ 3 a.  Sè 3 gäi lμ chØ sè cña c¨n. PhÐp
t×m c¨n bËc ba cña mét sè gäi lμ phÐp khai c¨n bËc ba.

Chó ý. Tõ ®Þnh nghÜa c¨n bËc ba, ta cã 33 333( a ) a3 33 = a.

T×m c¨n bËc ba cña mçi sè sau :

a)  27 ;  b
125

Gi¶i mÉu. 3 27

NhËn xÐt 

C¨n bËc b

C¨n bËc b

C¨n bËc b

2.  TÝnh chÊt  

TT ¬ng tù tÝnh chÊt cña c¨n bËc hai, ta cã c¸c tÝnh chÊt sau cña c¨n bËc ba :

a) a < b 3 a

b) 33 3 3ab a . b3 33 .

c) Víi  b  0, ta cã
3

3
3

a a3
.

b b

Dùa vμo c¸c tÝnh chÊt trªn, ta cã thÓ so s¸nh, tÝnh to¸n, biÕn ®æi c¸c biÓu 

thøc chøa c¨n bËc ba.  

VÝ dô 2. So s¸nh 2 vμ 3 7 .

Gi¶i. Ta cã 2 = 3 8  ; 8 > 7 nªn 3 8  > 3 7.  VËy 2 > 3 7 .

V

33

ah

b

7

b

b

b

h

b)  – 64646464  ;;;;  cccc))))  0000 ;;;;    d)

33 37 3 3.33 33

ba cñañañaññña sè è d ¬nnng lμlμμμlμ sèèèèè d ¬ng ;

ba cñañañañañañaa sè ©m©m©m©m©m©m©m lμμμμ sè ©mmmmm ;

ba cññññña sè èèèèèè 0 0 lμ chÝnh sssssè 0.00000  

hÊt cccccñaaaaaaa c¨n bËcË  hai, ta cã c¸c tÝnhhhhhh chhhhÊt s

< 3333333 bbbb . 

c¨

nnnh

mmm sè

Ví

ab 33

33 a

chÊchÊt cñ

0 lμ è

lμ ssè 

lμ ssè d

d

 bb 

. 3 b3

< 3 b<

c¨n n

Ýnh c

©m ;

è

m ;

¬n

) 
1

333aaa =========

1111111111
....

255555555
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VÝ dô 3. Rót gän 3 38a 5a . 

Gi¶i. Ta cã 3 38a 5a = 3 33 8. a  5a = 2a 5a = 3a. 

TÝnh 3 31728 : 64  theo hai c¸ch. 

67. H·y t×m 

3 512  ;  3 729  ;  3 0,064  ;     3 0,216  ;  3 0,008 . 

68. TÝnh  

a) 3 3 327 8 125  ;      b)
3

3 3
3

135
54. 4.

5
 

69. So s¸nh  

a) 5 vμ 3 123  ;        b) 5 3 6  vμ 6 3 5 . 

T×m c¨n bËc ba nhê b¶ng sè vμ m¸y tÝnh bá tói 

1.  T×m c¨n bËc ba nhê b¶ng sè 

Trong "B¶ng sè víi 4 ch÷ sè thËp ph©n" cña V.M. Bra-®i-x¬ kh«ng cã 
b¶ng tÝnh s½n c¨n bËc ba, nh ng ta cã thÓ dïng b¶ng lËp ph ¬ng (b¶ng V) 

®Ó t×m c¨n bËc ba cña mét sè cho tr íc.  

a) Giíi thiÖu b¶ng lËp ph ¬ng  

B¶ng lËp ph ¬ng ® îc chia thμnh c¸c hμng vμ c¸c cét. Ta còng quy íc 
gäi tªn cña c¸c hμng (cét) theo sè ® îc ghi ë cét ®Çu tiªn (hμng ®Çu tiªn) 
cña mçi trang. 
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VÝ dô 3. Rót gän 3 38a 5a3 .

Gi¶i. Ta cã 3 38a 5a3 = 3 33 8. a3  5a = 2a 5a = 3a.

TÝnh 3 31728 : 643  theo hai c¸ch.

67. H·y t×m 

3 512  ; 3 729  ;  3 0,064  ;     3 0,216  ; 3 8

68. TÝnh  

a) 3 327 833 88 4.

69. So s¸nh 

a) 5 vμ 3 123  ; .

T×m c¨n bËc ba nhê b¶ng sè vμ m¸y tÝnh bá tói

1.  T×m c¨n bËc ba nhê b¶ng sè 

Trong "B¶ng sè víi 4 ch÷ sè thËp ph©n" cña V.M. Bra-®i-x¬ kh«ng cã 
b¶ng tÝnh s½n c¨n bËc ba, nh ng ta cã thÓ dïng b¶ng lËp ph ¬ng (b¶ng V)

®Ó t×m c¨n bËc ba cña mét sè cho tr íc. 

a) Giíi thiÖu b¶ng lËp ph ¬ng 

B¶ng lËp ph ¬ng ® îc chia thμnh c¸c hμng vμ c¸c cét. Ta còng quy íc
gäi tªn cña c¸c hμng (cét) theo sè ® îc ghi ë cét ®Çu tiªn (hμng ®Çu tiªn)
cña mçi trang.

ron ¶n

b

4

tn

3 11253  ;      b)bb)b)b))b)
33

3 3
333333

1313131355555
55554.3

55555

       b)))) 5 3 6 vμ 6666 3 5

n bËbËbËbËbËËccccc bababababababaa nnnnnnhêhêhêhêhêhêhêh bbbbbbbb¶n¶n¶n¶n¶n¶n¶ngggg gg sèsèsèsèsèsèsè vvvvvvvμμμμμμμ m¸m¸m¸m¸m¸m¸y tcccc bbc

55555

rongng

c¨nn b

cc¨̈n b

 b)

55
3

tÝnh
B¶
h

¶ng 

Ëcc ba

bËËc b

5 3 66

. 4.3

3 0,0,0,0,0,00,000,0,0,000,0000000000000000000000000008888888888888 .......
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Dïng b¶ng lËp ph ¬ng ta cã thÓ t×m ® îc lËp ph ¬ng cña sè tõ 1,000 ®Õn 

10,00. Víi nh÷ng sè ® îc viÕt bëi kh«ng qu¸ ba ch÷ sè, lËp ph ¬ng cña 

nã ® îc t×m trùc tiÕp tõ b¶ng. Víi nh÷ng sè ® îc viÕt bëi bèn ch÷ sè, ta 
ph¶i dïng thªm c¸c sè ë cét hiÖu chÝnh. 

b) C¸ch dïng b¶ng lËp ph ¬ng t×m c¨n bËc ba 

VÝ dô 1. T×m 3 344,5.  

Ta t×m sè 344,5 ë trong b¶ng. Sè 
344,5 n»m ë giao cña hμng 7,0 vμ 

cét 1, cã nghÜa (7,01)3  344,5.  

VËy 3 344,5   7,01 (mÉu 3). 

VÝ dô 2. T×m 3 103.  

Do kh«ng t×m thÊy sè 103 ë trong 

b¶ng, ta chän sè gÇn nhÊt víi nã. 

§ã lμ sè 103,16 n»m ë giao 
cña hμng 4,6 vμ cét 9 nªn 

(4,69)3  103,16. Do ®ã 

3 103,16   4,69. Trªn hμng 

4,6 ta t×m trong c¸c cét hiÖu 
chÝnh sè nμo gÇn víi sè 16 
nhÊt, ta thÊy sè 13 (hoÆc 

sè 19), n»m ë cét 2 (hoÆc 

cét 3) hiÖu chÝnh. Ta hiÖu 

chÝnh 3 103,16  ®Ó x¸c ®Þnh 3 103  nh  sau : 

4,69  0,002 = 4,688 (hoÆc 4,69  0,003 = 4,687). 

VËy 3 103   4,688 (hoÆc 3 103   4,687) (mÉu 4). 

VÝ dô 3. T×m 3 0,103.  

Ta biÕt   0,103 = 103 : 1000. 

Do ®ã   3 3 33 0,103 103 : 1000 103 : 10.  

N 0 1 ... 

. 

. 

. 
7,0 

. 

. 

. 

 
 
 
 
 

 

344,5 

 

 

MÉu 3 

N ... 9 1 2 3 ... 

. 

. 

. 
4,6 

. 

. 

. 

  
 

103,16 
 

 

 

 

13 19  

MÉu 4 
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Dïng b¶ng lËp ph ¬ng ta cã thÓ t×m ® îc lËp ph ¬ng cña sè tõ 1,000 ®Õn

10,00. Víi nh÷ng sè ® îc viÕt bëi kh«ng qu¸ ba ch÷ sè, lËp ph ¬ng cña

nã ® îc t×m trùc tiÕp tõ b¶ng. Víi nh÷ng sè ® îc viÕt bëi bèn ch÷ sè, ta
ph¶i dïng thªm c¸c sè ë cét hiÖu chÝnh. è

b) C¸ch dïng b¶ng lËp ph ¬ng t×m c¨n bËc ba 

VÝ dô 1. T×m 3 344,5.

Ta t×m sè 344,5 ë trong b¶ng. Sè 
344,5 n»m ë giao cña hμng 7,0 vμ 

cét 1, cã nghÜa (7,01)3  344,5.  

VËy 3 344,5   7,01 (mÉu 3). 

VÝ dô 2. T×m 3

Do kh«ng t×m 

b¶ng, ta chän sè

§ã lμ sè 103,16
cña hμng 4,6 v

(4,69)3  103,

3 103,16   4,6

4,6 ta t×m trong
chÝnh sè nμo g
nhÊt, ta thÊy 

sè 19), n»m ë 

cét 3) hiÖu chÝnh. Ta hiÖu

chÝnh 3 103,16  ®Ó x¸c ®Þnh 3 103  nh  sau :

4,69  0,002 = 4,688 (hoÆc 4,69  0,003 = 4,687). 

VËy 3 103   4,688 (hoÆc 3 103   4,687) (mÉu 4). 

VÝ dô 3. T×m 3 0,103.  

Ta biÕt   0,103 = 103 : 1000. 

Do ®ã   3 3 33 0,103 103 : 1000 103 : 10.3 3 33

N 0 1 ...

.

.

.
7,0 

.
44,5

MÉu 3 

9 1 2 3 ...

3,16 13 19

Éu 4 
iÖu Ö

9

3

É
h

è

6
v

,

6

g
g

103.....  

thÊÊÊÊÊy sèèèè 111111103 ë tttrrrorrr nnnnng 

è gÇÇnnn nnnnnnnnhhhhÊh t vívívívívívvv iii nã.

6 n»»»»»»mmmmmm m ë ggggiao 
vμ cécécécécéét 9 nªn 

,16. DDDDDo ®ã 

9. TTTTTrªn hμhhhhh ng 

g c¸ccccc cét hiÖuuuÖu 
gÇn vvvíi sssssè 16 
sè 13333333 (hoÆc

cétttttt 22222 (((((((hohohohohohhoh ÆcÆcÆcÆcÆcÆÆc 

Ýnh. Ta hiÖu 

.

.

N ... 9

.

.

.
4,4,4,4,4,4,4,66666 

.

.

....

103

MÉ
nh

22
(h

hi

h 3 1n

hiÖu 

m 

u c

m ë 

sè

cé

sè 1
víi 

cét t hiÖ

μng 

ã 

1

4,66

,16  

hÝ

6 ®

nh. Ýn

ét

TÝ

2 (

(ho
è 1
ho

Öu 
6

N 

M

34343343434343433333 4,444444
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Tra b¶ng t×m 3 103   4,688. VËy 3 0,103   4,688  0,1 = 0,4688. 

Chó ý. B¶ng lËp ph ¬ng cã nªu h íng dÉn "Khi dêi dÊu phÈy trong sè 

N ®i 1 ch÷ sè th× ph¶i dêi dÊu phÈy trong sè N3 ®i 3 ch÷ sè" nªn khi t×m 

c¨n bËc ba, ta thùc hμnh nh  sau : 

Khi dêi dÊu phÈy trong sè N ®i 3, 6, 9,... ch÷ sè, ta dêi dÊu phÈy theo 

cïng chiÒu ë sè 3 N  ®i 1, 2, 3,... ch÷ sè (vÝ dô 3 minh ho¹ tr êng hîp dêi 
dÊu phÈy ë sè 103 sang tr¸i 3 ch÷ sè nªn ph¶i dêi dÊu phÈy ë sè 4,688 
sang tr¸i 1 ch÷ sè). 

2.  T×m c¨n bËc ba b»ng m¸y tÝnh bá tói 

Cã thÓ dïng m¸y tÝnh bá tói cã nót bÊm 3 ®Ó t×m c¨n bËc ba nh  sau. 

VÝ dô 4. (Trªn m¸y CASIO fx-220).  

TÝnh Nót bÊm KÕt qu¶ 
 
3 1728  

 
3 11390,625  

3 12,167  

 
 

 

12 

 
22,5 

 

2,3 

VÝ dô 5. (Trªn m¸y SHARP EL 500M) 

TÝnh Nót bÊm KÕt qu¶ 
 
3 1728  

 

            x  

 

12 

3 11390,625      x 22,5 

3 12,167           x  2,3 

1 7 2 8 SHIFT 

1 1 3 9 

1 2  1 

0  6 2 5 SHIFT 

6 7 SHIFT 

 
3  

 
3  

 
3  

3 2ndF 

1 1 3 9 0  6 2 5 

1 7 2 8 

3 2ndF 

3 2ndF 

= 

1 2  1 6 7 = ( ) 

= 

 +
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Tra b¶ng t×m 3 103   4,688. VËy 3 0,103   4,688  0,1 = 0,4688. 

Chó ý. B¶ng lËp ph ¬ng cã nªu h íng dÉn "Khi dêi dÊu phÈy trong sè 

N ®i 1 ch÷ sè th× ph¶i dêi dÊu phÈy trong sè N3 ®i 3 ch÷ sè" nªn khi t×m

c¨n bËc ba, ta thùc hμnh nh  sau : 

Khi dêi dÊu phÈy trong sè N ®i 3, 6, 9,... ch÷ sè, ta dêi dÊu phÈy theo 

cïng chiÒu ë sè 3 N  ®i 1, 2, 3,... ch÷ sè (vÝ dô 3 minh ho¹ tr êng hîp dêi 
dÊu phÈy ë sè 103 sang tr¸i 3 ch÷ sè nªn ph¶i dêi dÊu phÈy ë sè 4,688
sang tr¸i 1 ch÷ sè).

2.  T×m c¨n bËc ba b»ng m¸y tÝnh bá tói 

Cã thÓ dïng m¸ n bËc ba nh  sau.

VÝ dô 4. (Trªn m

TÝnh KÕt qu¶

3 1728  

3 11390,625  

3 12,167

12

22,5

2,3 

VÝ dô 5. (Trªn m

TÝnh Nót bÊm KÕt qu¶ 

3 1728              x 12

3 11390,625   x 22,5

3 12,167   x 2,3

1

1

1

IFT 3

3 2ndF      

1 1

      

 3 9 0 6 2 5

1 7 2 8

3 2ndF    

3 2ndF         

=

1 2 1 6 7 =( )

=

Ê

I

m

¸ 3

m

7

n¸y tÝnh bá tói cã nót bÊm 3 ®Ó t×m c¨n

m¸yyyyy CASIOO fffffffx-x-x-x-x-xx 2222222222000000)... 

Nóttttt bÊÊÊmmm mm

m¸yyyyyy SHSHSHSHSHS ARARARARARARARP PPPPPP ELELELELELLEL 50505050505500M0M0M0M0M0M0M)))) 

Ê

7 22222 8 SHSSHSHSHIFIFIFFFIFT

1 3 9

2 1

0000 6 2222 2222 5555 5555 SHI

666 6666 7 SHIFT 3

33

+

HHHHHHHAAAAASSSHSHSS

1

ªn m¸y

1

0

FTT

mm

×m×m c×m

y SHAA

66

6

nnn bbbbbbbbbbbbbbbbbbËcËcËcËcËcËccËcËcËccËË bbbbbbbbbbbba a aa a aaaa aa aaaaaa nnnnnnnn
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¬ng I 

1. Nªu ®iÒu kiÖn ®Ó x lμ c¨n bËc hai sè häc cña sè a kh«ng ©m. Cho vÝ dô. 

2. Chøng minh 2a  =  a  víi mäi sè a. 

3. BiÓu thøc A ph¶i tho¶ m·n ®iÒu kiÖn g× ®Ó A  x¸c ®Þnh ? 

4. Ph¸t biÓu vμ chøng minh ®Þnh lÝ vÒ mèi liªn hÖ gi÷a phÐp nh©n vμ phÐp 
khai ph ¬ng. Cho vÝ dô. 

5. Ph¸t biÓu vμ chøng minh ®Þnh lÝ vÒ mèi liªn hÖ gi÷a phÐp chia vμ phÐp 
khai ph ¬ng. Cho vÝ dô. 

1)  2A  =  A .  

2)   AB  = A B  (víi A  0 vμ B  0). 

3)  
A

B
  = 

A

B
 (víi A  0 vμ B > 0). 

4)  2A B  = B  (víi B  0).  

5)  A B  = 2A B  (víi A  0 vμ B  0).

A B  = 2A B  (víi A < 0 vμ B  0).  

 6)  
A

B
 = 

1
AB

B
 (víi AB  0 vμ B  0). 

 7)  
A

B
 = 

A B

B
 (víi B > 0). 

8)   
2

C C( A B)

A B A B
 (víi A  0 vμ A  B2). 

9)  
C

A B
 = 

C( A B)

A B
 (víi A  0, B  0 vμ A  B). 
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¬ng I

1. Nªu ®iÒu kiÖn ®Ó x lμ c¨n bËc hai sè häc cña sè a kh«ng ©m. Cho vÝ dô. 

2. Chøng minh 2a  = 2 a  víi mäi sè a.

3. BiÓu thøc A ph¶i tho¶ m·n ®iÒu kiÖn g× ®Ó A  x¸c ®Þnh ?

4. Ph¸t biÓu vμ chøng minh ®Þnh lÝ vÒ mèi liªn hÖ gi÷a phÐp nh©n vμ phÐp 
khai ph ¬ng. Cho vÝ dô.

5. Ph¸t biÓu vμ chøng minh ®Þnh lÝ vÒ mèi liªn hÖ gi÷a phÐp chia vμ phÐp 
khai ph ¬ng. Cho vÝ dô.

1)  A

2)   A

3) 
A

B

4) A

5)  A

A

6)
A

B
 = 

1
AB

B
(víi AB  0 vμ B  0).

 7)  
A

B
 = 

A B

B
 (víi B > 0). 

8)  
2

C C( A B)

A B A B
 (víi A  0 vμ A  B2).

9) 
C

A B
 =

C( A B)

A B
(víi A  0, B  0 vμ A  B).

1A

B

A

B

A

B

B

2 ===== AAAAAAAA . 

B ===== A B  (víi A  0 vμ B  0)... 

A
  =====

A

BBBBB
(v(v((v((v(víiii A 00000 vμ B > > >> > > 00)0 .

2B2  = BB (v(v(v(v(v(vvíiíiíiííiíííi B 000000)))))).). 

B ===== 2AAA BAAAA2 (víi A 0 vμ B 00000).)))))

B ====== 22222A BA BA BAA BA BA BA2222222 (v(v(vv(v(v(v( íiíiíiíiíiíiíií AAAAAAA <<<<<<< 000000 vvvvvvμμμμμμμ BBBBBBB 00000)).).))  

A 1

í

0000 vA

6)

AA B

B  = A

íi AA 

0

 7)  

B

A

=

A B2 (A

B ((víví

0 vμ Bvμ B

μ B 

p

gigigigigigigigiiigii÷a÷a÷a÷a÷a÷a÷a÷a÷a÷a÷÷aa ppppppppppppphÐhÐhÐhÐhÐÐhÐhÐhÐhÐhÐhÐppp p p pppppppp chchchchchchchhi
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70. T×m gi¸ trÞ c¸c biÓu thøc sau b»ng c¸ch biÕn ®æi, rót gän thÝch hîp : 

a) 
25 16 196

. .
81 49 9

 ;        b) 
1 14 34

..3 2 2
16 25 81

  ; 

c) 
640 . 34,3

567
  ;       d) 2 221,6 . 810 . 11 5 . 

71. Rót gän c¸c biÓu thøc sau : 

a) ( 8 3. 2 10) 2 5  ;    b) 2 20,2 ( 10) .3 2 ( 3 5) ; 

c)
1 1 3 4 1

. . 2 . 200 :
2 2 2 5 8

 ;    d) 2 2 42 ( 2 3) 2.( 3) 5 ( 1) .  

72. Ph©n tÝch thμnh nh©n tö (víi c¸c sè x, y, a, b kh«ng ©m vμ a  b) 

a) xy y x x 1 ;     b) ax by bx ay  ; 

c) 2 2a b a b ;      d) 12 x x.  

73. Rót gän råi tÝnh gi¸ trÞ cña c¸c biÓu thøc sau : 

a) 29a 9 12a 4a  t¹i a = 9 ;   b) 23m
1 m 4m 4

m 2
 t¹i m = 1,5 ; 

c) 21 10a 25a 4a  t¹i a = 2 ;  d) 24x 9x 6x 1  t¹i x = 3 . 

74. T×m x, biÕt : 

a) 2(2x 1) 3  ;  

b) 
5 1

15x 15x 2 15x.
3 3

   

75. Chøng minh c¸c ®¼ng thøc sau : 

a) 
2 3 6 216 1

.
38 2 6

 = 1,5 ; 
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70. T×m gi¸ trÞ c¸c biÓu thøc sau b»ng c¸ch biÕn ®æi, rót gän thÝch hîp :

a)
25 16 196

. .
81 49 9

 ;        b)
1 14 34

3 2 2..
16 25 81

  ; 

c) 
640 . 34,3

567
  ;       d) 2 221,6 . 810 . 11 52 .

71. Rót gän c¸c biÓu thøc sau : 

a) ( 8 3. 2 10) 2 510)3. 2 10) 23. 2 10) 2  ;    b) 22 5)0,2 ( 10)10) ;

c)
1 1 31 1 3

. .
1 1 3

.
2 2 2

. .. 2 42.( 3) 5 ( 1) .2 422.( 3) 5 (3) 5 (22

72. Ph©n tÝch thμnh m vμ a  b) 

a) xy y xy xy x bx aybx  ; 

c) 2a b a2b ab 2

73. Rót gän råi tÝnh

a) 9a 99a 99 4m 44m4m  t¹i m = 1,5 ; 

c) 1 10a 2510a 2510a 6x 16x  t¹i x = 3 .

74. T×m x, biÕt :

a) 2(2x 1) 321)1)  ; 

b)
5 1

15x 15x 2 15x.
3 3

15x 215x 2    

75. Chøng minh c¸c ®¼ng thøc sau : 

a)
1

.
6

2 3 6 2162 3 6 2162 3 6 216

8 2 338 2 3
 = 1,5 ; 

5

1)1(2

iÕt 

5

m

66555

h

222

h

111
:::

8

444
2 . 200

44
2

5
2 . 2002 ;;    d)d)dd)d)d)d) 22 ( 2 3)))))23))))2

h nhh©©nnnn tttö (v(vvvvvvvííííií  c¸c sèèè x, yyyy, a, b khkhkhkhhhh«nnnng ©m

x 1x  ;     b)))) ax bbbbyybbbbbyy

22222222bbbb ;      d)))) 12 x xxxx .xx

h gi¸̧̧ trÞÞÞÞÞÞ cccccña cccc¸̧̧̧c¸̧̧  biiiÓuuuuu thøcøcøcøcøcøcø  sauu :::::: 

2212aaaaa 4aaaaaaaa12aaaaa tttt¹i¹¹i¹i¹i aaaaa ===== 9 ;   b)b)b)b)b)b)b  23m
111 m1 2

m 2
m2

25a 4aaaaaaa25a2 ttttt¹i¹i¹i¹i¹i¹i¹i aaaaaa ======= 222222 ;;;;;; ddddddd))))) 22224x4x4x4x4x4x4x 999x99x 62222999x9x9x 6222244444aaaaaa4

biiiÓ
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(2xx

iÕt ::

22 225a225a22

24a2
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 b)
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15x

1)1)

4a

¹i a 
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d) 1

axx
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b) 
14 7 15 5 1

:
1 2 1 3 7 5

 = 2 ; 

c) 
a b b a 1

:
ab a b

 = a  b  víi a, b d ¬ng vμ a  b ; 

d) 
a a a a

1 1
a 1 a 1

 = 1  a  víi a  0 vμ a  1. 

76. Cho biÓu thøc 

Q = 
2 2 2 2 2 2

a a b
1 :

a b a b a a b
  víi a > b > 0. 

a) Rót gän Q ; 

b) X¸c ®Þnh gi¸ trÞ cña Q khi a = 3b. 
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b) 
1

:
7 5

14 7 15 57 157 1514 7 15 514 7 15 5

71 2 1 31 2 1 32 1 32 1
 = 2 ; 

c)
a b b a 1

:
ab a b

 = a  b  víi a, b d ¬ng vμ a  b ;

d)
a a a aa aa aa a a a

1 1
aa a aa a

1
1 1

1 1
a 1 a 1a 1 a 11 a1 a1 a

 = 1  a  víi a  0 vμ a  1.

76. Cho biÓu thøc

Q =
2 2

a a b
:

a b2 2

aaaa
1

aaaa
1

b
víi a

a) Rót gän Q ;

b) X¸c ®Þnh gi¸

:11 víi a

¸

2 2 2 2
:

a aa a bb222 2
11

a aaa ba ba ba b2 222 22 22 22 22 22 22 22 22 2a ba b
  víi a

¸ trÞ cññññññña Q Q Q kkkkhkkkk i a = 3bbbbb. 

vív i a aaaaaaa >>>>>>>>>>>>> bbbbbbbbbbbbbbbbbbb > >>>> > >>>>>>>>>> .0.00..0.0.0.000.0  
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Ch ¬ng II  hμm sè bËc nhÊt 

1. Nh¾c l¹i vμ bæ sung c¸c kh¸i niÖm vÒ hμm sè 

1.  Kh¸i niÖm h m sè 

 NÕu ®¹i l îng y phô thuéc vμo ®¹i l îng thay ®æi x sao cho víi mçi gi¸ 
trÞ cña x, ta lu«n x¸c ®Þnh ® îc chØ mét gi¸ trÞ t ¬ng øng cña y th× y ® îc 
gäi lμ hμm sè cña x, vμ x ® îc gäi lμ biÕn sè. 

 Hμm sè cã thÓ ® îc cho b»ng b¶ng hoÆc b»ng c«ng thøc,... 

VÝ dô 1  

a) y lμ hμm sè cña x ® îc cho b»ng b¶ng sau :  

x 
1

3

1

2
 1 2 3 4 

y 6 4 2 1 
2

3
 

1

2
 

b) y lμ hμm sè cña x ® îc cho b»ng c«ng thøc :  

y = 2x  ;     y 2x 3  ;      
4

.y
x

 

 Khi hμm sè ® îc cho b»ng c«ng thøc y = f(x), ta hiÓu r»ng biÕn sè x chØ 
lÊy nh÷ng gi¸ trÞ mμ t¹i ®ã f(x) x¸c ®Þnh. Ch¼ng h¹n, ë c¸c vÝ dô trªn, gi¸ 
trÞ cña c¸c biÓu thøc 2x, 2x + 3 lu«n lu«n x¸c ®Þnh víi mäi gi¸ trÞ cña x 
nªn trong c¸c hμm sè y = 2x vμ y = 2x + 3, biÕn sè x cã thÓ lÊy nh÷ng gi¸ 

trÞ tuú ý ; cßn trong hμm sè y = 
4
x

, biÕn sè x chØ lÊy nh÷ng gi¸ trÞ kh¸c 0, 

v× gi¸ trÞ cña biÓu thøc 
4

x
 kh«ng x¸c ®Þnh khi x = 0. 

42 

Ch ¬ng II  hμm sè bËc nhÊt

1. Nh¾c l¹i vμ bæ sung c¸c kh¸i niÖm vÒ hμm sè 

1.  Kh¸i niÖm h m sè 

 NÕu ®¹i l îng y phô thuéc vμo ®¹i l îng thay ®æi x sao cho víi mçi gi¸ 
trÞ cña x, ta lu«n x¸c ®Þnh ® îc chØ mét gi¸ trÞ t ¬ng øng cña y th× y ® îc 
gäi lμ hμm sè cña x, vμ x ®è Õ è

 Hμm sè cã thÓ thøc,...

VÝ dô 1  

a) y lμ hμm sè c

x
1

3
3 4

y 6
2

3

1

2

b) y lμ hμm sè c

y = 2x  ;    
x

 Khi hμm sè ® îc cho b»ng c«ng thøc y = f(x), ta hiÓu r»ng biÕn sè x chØ
lÊy nh÷ng gi¸ trÞ mμ t¹i ®ã f(x) x¸c ®Þnh. Ch¼ng h¹n, ë c¸c vÝ dô trªn, gi¸ 
trÞ cña c¸c biÓu thøc 2x, 2x + 3 lu«n lu«n x¸c ®Þnh víi mäi gi¸ trÞ cña x
nªn trong c¸c hμm sè y = 2x vμ y = 2x + 3, biÕn sè x cã thÓ lÊy nh÷ng gi¸ 

trÞ tuú ý ; cßn trong hμm sè y =
4
x

, biÕn sè x chØ lÊy nh÷ng gi¸ trÞ kh¸c 0, 

v× gi¸ trÞ cña biÓu thøc
4

x
 kh«ng x¸c ®Þnh khi x = 0.

y n
h

c

t
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2

3

c

ña x, vμ x ® i lμ biÕ è

Ó

c

3

6

c

ña x, vμ x ® îc gäi lμ biÕn sè.èè
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 Khi y lμ hμm sè cña x, ta cã thÓ viÕt y = f(x), y = g(x),... VÝ dô, ®èi víi 
hμm sè y 2x 3 , ta cßn cã thÓ viÕt y f(x) 2x 3  ; khi ®ã, thay cho 

c©u "Khi x b»ng 3 th× gi¸ trÞ t ¬ng øng cña y lμ 9", ta viÕt f(3) = 9. 

 Khi x thay ®æi mμ y lu«n nhËn mét gi¸ trÞ kh«ng ®æi th× hμm sè y ® îc 

gäi lμ hμm h»ng. 

Cho hμm sè 
1

y f(x) x 5.
2

 

TÝnh  f(0) ;  f(1) ;  f(2) ;  f(3) ;  f( 2) ;  f( 10). 

2.  §å thÞ cña h m sè 

a) BiÓu diÔn c¸c ®iÓm sau trªn mÆt ph¼ng to¹ ®é Oxy : 

1
A ; 6

3
 ,    

1
B ; 4

2
 ,   C(1 ; 2)  ,  D(2 ; 1)  ,  

2
E 3 ;

3
 ,  

1
F 4 ;

2
. 

b) VÏ ®å thÞ cña hμm sè y = 2x.

TËp hîp tÊt c¶ c¸c ®iÓm biÓu diÔn c¸c cÆp gi¸ trÞ t ¬ng øng (x ; f(x)) trªn 
mÆt ph¼ng to¹ ®é ® îc gäi lμ ®å thÞ cña hμm sè y = f(x). Ch¼ng h¹n, tËp 

hîp c¸c ®iÓm A, B, C, D, E, F vÏ ® îc trong a) lμ ®å thÞ cña hμm sè 

® îc cho b»ng b¶ng ë vÝ dô 1a) ; tËp hîp c¸c ®iÓm cña ® êng th¼ng vÏ 

® îc trong b) lμ ®å thÞ cña hμm sè y = 2x. 

3.  H m sè ®ång biÕn, nghÞch biÕn 

TÝnh gi¸ trÞ y t ¬ng øng cña c¸c hμm sè y = 2x + 1 vμ y = 2x + 1 theo 
gi¸ trÞ ®· cho cña biÕn x råi ®iÒn vμo b¶ng sau :  

 

x 2,5 2 1,5 1 0,5 0 0,5 1 1,5 

y 2x 1           

y = 2x + 1          
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 Khi y lμ hμm sè cña x, ta cã thÓ viÕt y = f(x), y = g(x),... VÝ dô, ®èi víi 
hμm sè y 2x 32x2x , ta cßn cã thÓ viÕt y f(x) 2x 3f(x) 2xf(x) 2x  ; khi ®ã, thay cho 

c©u "Khi x b»ng 3 th× gi¸ trÞ t ¬ng øng cña y lμ 9", ta viÕt f(3) = 9.

 Khi x thay ®æi mμ y lu«n nhËn mét gi¸ trÞ kh«ng ®æi th× hμm sè y ® îc

gäi lμ hμm h»ng.

Cho hμm sè 
1

y f(x) x 5.
2

f(x) xx

TÝnh  f(0) ; f(1) ; f(2) ;  f(3) ;  f( 2) ;  f( 10). 

2.  §å thÞ cña h m sè 

a) BiÓu diÔn c¸ y : 

A
1

; 66
3

; 6
3

 ,   B
2

;
3

;
3

 ,  F
1

4 ;4
2

4 ;
2

. 

b) VÏ ®å thÞ cña

TËp hîp tÊt c¶ c ng øng (x ; f(x)) trªn
mÆt ph¼ng to¹ f(x). Ch¼ng h¹n, tËp 

hîp c¸c ®iÓm A lμ ®å thÞ cña hμm sè 

® îc cho b»ng b¶ng ë vÝ dô 1a) ; tËp hîp c¸c ®iÓm cña ® êng th¼ng vÏ 

® îc trong 

3.  H m sè ®ång

TÝnh gi¸ trÞ y t ¬ng øng cña c¸c hμm sè y = 2x + 1 vμ y = 2x + 1 theo 
gi¸ trÞ ®· cho cña biÕn x råi ®iÒn vμo b¶ng sau :  

x 2,5 2 1,5 1 0,5 0 0,5 1 1,5 

y 2x 12x2x          

y = 2x + 1          

trÞ ®· ch

y

n

l

g

a

c
®

A

yyc ®iÓiÓiÓÓiÓmmm m sasasasauuuu trtrtrt ªnªnªnªn mmmmÆtÆtÆtÆt pppph¼h¼h¼h¼h¼ngngngng tttto¹o¹o¹o¹ ®®®®ééééé OxO y
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; 44

2
; 4

2
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a hμmμmμmμmμmmm sè è èèè y = 2x.
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a) XÐt hμm sè y = 2x + 1. 

DÔ thÊy  2x + 1 x¸c ®Þnh víi mäi x  R. 

Qua b¶ng trªn ta thÊy : Khi cho x c¸c gi¸ trÞ tuú ý t¨ng lªn th× c¸c gi¸ trÞ 
t ¬ng øng cña y = 2x + 1 còng t¨ng lªn. Ta nãi r»ng hμm sè y = 2x + 1 
®ång biÕn trªn R. 

b) XÐt hμm sè y = 2x + 1, ta thÊy : 

2x + 1 x¸c ®Þnh víi mäi x  R. 

Khi cho x c¸c gi¸ trÞ tuú ý t¨ng lªn th× c¸c gi¸ trÞ t ¬ng øng cña y = 2x + 1 l¹i 
gi¶m ®i. Ta nãi r»ng hμm sè y 2x 1  nghÞch biÕn trªn R. 

Mét c¸ch tæng qu¸t : 

Cho hμm sè y = f(x) x¸c ®Þnh víi mäi gi¸ trÞ cña x thuéc R 
a) NÕu gi¸ trÞ cña biÕn x t¨ng lªn mμ gi¸ trÞ t ¬ng øng f(x) còng t¨ng lªn 
th× hμm sè y = f(x) ® îc gäi lμ hμm sè ®ång biÕn trªn R (gäi t¾t lμ hμm 
sè ®ång biÕn). 
b) NÕu gi¸ trÞ cña biÕn x t¨ng lªn mμ gi¸ trÞ t ¬ng øng f(x) l¹i gi¶m ®i th× 
hμm sè y = f(x) ® îc gäi lμ hμm sè nghÞch biÕn trªn R (gäi t¾t lμ hμm sè 
nghÞch biÕn).  

Nãi c¸ch kh¸c, víi x1, x2 bÊt k× thuéc R : 

NÕu x1 < x2 mμ f(x1) < f(x2) th× hμm sè y = f(x) ®ång biÕn trªn R ; 

NÕu x1 < x2 mμ f(x1) > f(x2) th× hμm sè y = f(x) nghÞch biÕn trªn R. 

1. a) Cho hμm sè 
2

y f(x) x.
3

 

TÝnh : f( 2) ;  f( 1) ;  f(0) ;     f
1

2
 ;   f(1) ;     f(2) ;        f(3). 

b) Cho hμm sè y = g(x) = 
2

x 3.
3

 

TÝnh : g( 2) ;  g( 1) ;  g(0) ;  g
1

2
 ;   g(1) ;     g(2) ;   g(3).  

c) Cã nhËn xÐt g× vÒ gi¸ trÞ cña hai hμm sè ®· cho ë trªn khi biÕn x lÊy 
cïng mét gi¸ trÞ ? 
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a) XÐt hμm sè y = 2x + 1. 

DÔ thÊy  2x + 1 x¸c ®Þnh víi mäi x R. 

Qua b¶ng trªn ta thÊy : Khi cho x c¸c gi¸ trÞ tuú ý t¨ng lªn th× c¸c gi¸ trÞ 
t ¬ng øng cña y = 2x + 1 còng t¨ng lªn. Ta nãi r»ng hμm sè y = 2x + 1
®ång biÕn trªn R. 

b) XÐt hμm sè y = 2x + 1, ta thÊy :

2x + 1 x¸c ®Þnh víi mäi x R. 

Khi cho x c¸c gi¸ trÞ tuú ý t¨ng lªn th× c¸c gi¸ trÞ ttt ¬ng øng cña y = 2x + 1 l¹i 
gi¶m ®i. Ta nãi r»ng hμm sè y 2x 12x2x  nghÞch biÕn trªn R. 

Mét c¸ch tæng qu¸t :

Cho hμm sè y = f(x)è x¸c ®Þnh víi mäi gi¸ trÞ cña x thu

a) NÕu gi¸ trÞ c ng f(x còng t¨ng lªn 
th× hμm sè y = è ªn R (gäi t¾t lμ hμm 
sè ®ång biÕn). 
b) NÕu gi¸ trÞ c ng f(x) l¹i gi¶m ®i th× 
hμm sè y = f(x)è R (gäi t¾t lμ hμm sè 
nghÞch biÕn).  

Nãi c¸ch kh¸c,

NÕu x1 < x2 mμ g biÕn trªn R ;

NÕu x1 < x2 mμ ch biÕn trªn R.

1. a) Cho hμm sè y ( )
3

TÝnh : f( 2) ;  f( 1) ;  f(0) ;     f
1

22
 ;   f(1) ;     f(2) ;        f(3). 

b) Cho hμm sè y = g(x) =
2

x 3.
3

TÝnh : g( 2) ;  g( 1) ;  g(0) ;  g
1

22
 ;   g(1) ;     g(2) ;   g(3).  

c) Cã nhËn xÐt g× vÒ gi¸ trÞ cña hai hμm sè ®· cho ë trªn khi biÕn x lÊy
cïng mét gi¸ trÞ ?
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c
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= f(x) x¸c ®Þnh víi mäi gi¸ trÞ cña x thu
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2. Cho hμm sè 
1

y x 3.
2

 

a) TÝnh c¸c gi¸ trÞ t ¬ng øng cña y theo c¸c gi¸ trÞ cña x råi ®iÒn vμo 
b¶ng sau : 

x 2,5 2 1,5 1 0,5 0 0,5 1 1,5 2 2,5 

1
y x 3

2
 

 
          

b) Hμm sè ®· cho lμ hμm sè ®ång biÕn hay nghÞch biÕn ? V× sao ? 

3. Cho hai hμm sè y = 2x vμ y = 2x. 

a) VÏ trªn cïng mét mÆt ph¼ng to¹ ®é ®å thÞ cña hai hμm sè ®· cho. 

b) Trong hai hμm sè ®· cho, hμm sè nμo ®ång biÕn ? Hμm sè nμo nghÞch 
biÕn ? V× sao ? 

4. §å thÞ hμm sè y = 3 x ® îc vÏ 
b»ng compa vμ th íc th¼ng ë 
h×nh 4. 

H·y t×m hiÓu vμ tr×nh bμy l¹i c¸c 
b íc thùc hiÖn vÏ ®å thÞ ®ã. 

5. a) VÏ ®å thÞ cña c¸c hμm sè y = x 
vμ y = 2x trªn cïng mét mÆt 
ph¼ng to¹ ®é Oxy (h.5). 

b) § êng th¼ng song song víi 
trôc Ox vμ c¾t trôc Oy t¹i ®iÓm 
cã tung ®é y = 4 lÇn l ît c¾t c¸c 
® êng th¼ng y = 2x, y = x t¹i 
hai ®iÓm A vμ B. 

T×m to¹ ®é cña c¸c ®iÓm A, B vμ 
tÝnh chu vi, diÖn tÝch cña tam 
gi¸c OAB theo ®¬n vÞ ®o trªn 
c¸c trôc to¹ ®é lμ xentimÐt. 

6. Cho c¸c hμm sè y = 0,5x vμ 
y = 0,5x + 2. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
H×nh 4 

 

 

 

 

 

 
H×nh 5 
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2. Cho hμm sè 
1

y x 3.
2

x

a) TÝnh c¸c gi¸ trÞ t ¬ng øng cña y theo c¸c gi¸ trÞ cña x råi ®iÒn vμo
b¶ng sau : 

x 2,5 2 1,5 1 0,5 0 0,5 1 1,5 2 2,5 

1
y x 3

2
x           

b) Hμm sè ®· cho lμ hμm sè ®ång biÕn hay nghÞch biÕn ? V× sao ?

3. Cho hai hμm sè y = 2x vμ y = 2x.

a) VÏ trªn cïng mét mÆt ph¼ng to¹ ®é ®å thÞ cña hai hμm sè ®· cho.

b) Trong hai hμm sè ®· cho, hμm sè nμo ®ång biÕn ? Hμm sè nμo nghÞch
biÕn ? V× sao ?

4. §å thÞ hμm sè 
b»ng compa v
h×nh 4.

H·y t×m hiÓu vμ
b íc thùc hiÖn 

5. a) VÏ ®å thÞ cña
vμ y = 2x trªn
ph¼ng to¹ ®é O

b) § êng th¼n
trôc Ox vμ c¾t trôc Oy t¹i ®iÓm 
cã tung ®é y = 4 lÇn l ît c¾t c¸c
® êng th¼ng y = 2x, y = x t¹i
hai ®iÓm A vμ B.

T×m to¹ ®é cña c¸c ®iÓm A, B vμ
tÝnh chu vi, diÖn tÝch cña tam 
gi¸c OAB theo ®¬n vÞ ®o trªn
c¸c trôc to¹ ®é lμ xentimÐt. 

6. Cho c¸c hμm sè y = 0,5x vμ 
y = 0,5x + 2. 

H×nh 4

H×nh 5

®ai
¼nng

vμ 
®é
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a) TÝnh gi¸ trÞ y t ¬ng øng cña mçi hμm sè theo gi¸ trÞ ®· cho cña biÕn x 
råi ®iÒn vμo b¶ng sau :  

x 2,5 2,25 1,5 1 0 1 1,5 2,25 2,5 

y = 0,5x          

y = 0,5x + 2          

b) Cã nhËn xÐt g× vÒ c¸c gi¸ trÞ t ¬ng øng cña hai hμm sè ®ã khi biÕn x 
lÊy cïng mét gi¸ trÞ ? 

7. Cho hμm sè y = f(x) = 3x. 

Cho x hai gi¸ trÞ bÊt k× x1, x2 sao cho x1 < x2. 

H·y chøng minh f(x1) < f(x2) råi rót ra kÕt luËn hμm sè ®· cho ®ång biÕn 

trªn R. 

2. Hμm sè bËc nhÊt 

Hμm sè bËc nhÊt cã d¹ng nh  thÕ nμo ? 

1.  Kh¸i niÖm vÒ h m sè bËc nhÊt 

Bμi to¸n : Mét xe «t« chë kh¸ch ®i tõ bÕn xe PhÝa nam Hμ Néi vμo HuÕ 
víi vËn tèc trung b×nh 50km/h. Hái sau t giê xe «t« ®ã c¸ch trung t©m 
Hμ Néi bao nhiªu kil«mÐt ? BiÕt r»ng bÕn xe PhÝa nam c¸ch trung t©m 
Hμ Néi 8km. 

 

H·y ®iÒn vμo chç trèng (...) cho ®óng 

Sau 1 giê, «t« ®i ® îc : … 

Sau t giê, «t« ®i ® îc : …  

Sau t giê, «t« c¸ch trung t©m Hμ Néi lμ : s = … 
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TÝnh c¸c gi¸ trÞ t ¬ng øng cña s khi cho t lÇn l ît lÊy c¸c gi¸ trÞ 1 giê ; 2 giê ; 

3 giê ; 4 giê… råi gi¶i thÝch t¹i sao s lμ hμm sè cña t ?  

§Þnh nghÜa       

Hμm sè bËc nhÊt lμ hμm sè ® îc cho bëi c«ng thøc  

y = ax + b 

trong ®ã a, b lμ c¸c sè cho tr íc vμ a  0. 

Chó ý. Khi b = 0, hμm sè cã d¹ng y = ax (®· häc ë líp 7). 

2.  TÝnh chÊt 

§Ó t×m hiÓu tÝnh chÊt cña hμm sè bËc nhÊt, tr íc tiªn ta xÐt vÝ dô sau ®©y : 

VÝ dô. XÐt hμm sè y = f(x) = 3x + 1. 

Hμm sè y = 3x + 1 lu«n x¸c ®Þnh víi mäi gi¸ trÞ cña x thuéc R v× biÓu 
thøc –3x + 1 lu«n x¸c ®Þnh víi mäi gi¸ trÞ cña x thuéc R. 

Khi cho biÕn x lÊy hai gi¸ trÞ bÊt k× x1, x2 sao cho x1 < x2 hay x2  x1 > 0, 

ta cã 

f(x2)  f(x1) = ( 3x2 + 1)  ( 3x1 + 1) = 3(x2  x1) < 0 hay f(x1) > f(x2). 

VËy hμm sè y = 3x + 1 lμ hμm sè nghÞch biÕn trªn R. 

Cho hμm sè bËc nhÊt y =  f(x) = 3x + 1. 

Cho x hai gi¸ trÞ bÊt k× x1, x2, sao cho x1 < x2. H·y chøng minh  f(x1) < f(x2) 

råi rót ra kÕt luËn hμm sè ®ång biÕn trªn R. 

 Tæng qu¸t  

Hμm sè bËc nhÊt y = ax + b x¸c ®Þnh víi mäi gi¸ trÞ cña x thuéc R vμ cã 
tÝnh chÊt sau : 
a) §ång biÕn trªn R, khi a > 0. 
b) NghÞch biÕn trªn R, khi a < 0. 

Cho vÝ dô vÒ hμm sè bËc nhÊt trong c¸c tr êng hîp sau : 

a) Hμm sè ®ång biÕn ;       b) Hμm sè nghÞch biÕn. 
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8. Trong c¸c hμm sè sau, hμm sè nμo lμ hμm sè bËc nhÊt ? H·y x¸c ®Þnh c¸c hÖ 

sè a, b cña chóng vμ xÐt xem hμm sè bËc nhÊt nμo ®ång biÕn, nghÞch biÕn. 

a) y = 1  5x ;        b) y =  0,5x ; 

c) y = 2(x 1) 3 ;      d) y = 2x2 + 3. 

9. Cho hμm sè bËc nhÊt y = (m – 2)x + 3. T×m c¸c gi¸ trÞ cña m ®Ó hμm sè : 

a) §ång biÕn ;  

b) NghÞch biÕn. 

10. Mét h×nh ch÷ nhËt cã c¸c kÝch th íc lμ 20cm vμ 30cm. Ng êi ta bít mçi 

kÝch th íc cña h×nh ®ã ®i x (cm) ® îc h×nh ch÷ nhËt míi cã chu vi lμ 

y (cm). H·y lËp c«ng thøc tÝnh y theo x.  

11. H·y biÓu diÔn c¸c ®iÓm sau trªn mÆt ph¼ng to¹ ®é : A( 3 ; 0), B( 1 ; 1), 

C(0 ; 3) , D(1 ; 1),  E(3 ; 0),  F(1 ; 1), G(0 ; 3), H( 1 ; 1). 

12. Cho hμm sè bËc nhÊt y = ax + 3. T×m hÖ sè a, biÕt r»ng khi x = 1 th× 

y = 2,5. 

13. Víi nh÷ng gi¸ trÞ nμo cña m th× mçi hμm sè sau lμ hμm sè bËc nhÊt ? 

a) y = 5 m (x 1) ; 

b) y = 
m 1

m 1
x + 3,5. 

14. Cho hμm sè bËc nhÊt y = (1 5 ) x – 1. 

a)  Hμm sè trªn lμ ®ång biÕn hay nghÞch biÕn trªn R ? V× sao ? 

b) TÝnh gi¸ trÞ cña y khi x 1 5 ; 

c) TÝnh gi¸ trÞ cña x khi y 5 . 
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3. §å thÞ cña hμm sè y = ax + b (a  0) 

VÏ ®å thÞ hμm sè y = ax + b (a  0) nh  thÕ nμo ? 

1.  §å thÞ cña h m sè y = ax + b (a  0) 

BiÓu diÔn c¸c ®iÓm sau trªn cïng mét mÆt ph¼ng to¹ ®é :  

A(1 ; 2),          B(2 ; 4),          C(3 ; 6), 

A'(1 ; 2 + 3),   B'(2 ; 4 + 3),   C'(3 ; 6 + 3). 

Trªn mÆt ph¼ng to¹ ®é Oxy (h.6), víi 

cïng hoμnh ®é th× tung ®é cña mçi 

®iÓm A', B', C' ®Òu lín h¬n tung ®é cña 

mçi ®iÓm t ¬ng øng A, B, C lμ 3 ®¬n vÞ. 

Ta cã A'B'//AB vμ B'C'//BC (v× c¸c tø 

gi¸c AA'B'B vμ BB'C'C ®Òu lμ h×nh b×nh 

hμnh). 

Tõ ®ã suy ra : NÕu A, B, C cïng n»m 

trªn mét ® êng th¼ng (d) th× A', B', C' 

cïng n»m trªn mét ® êng th¼ng (d') song 

song víi (d). 

TÝnh gi¸ trÞ y t ¬ng øng cña c¸c hμm sè y = 2x vμ y = 2x + 3 theo gi¸ trÞ 

®· cho cña biÕn x råi ®iÒn vμo b¶ng sau :  

x 4 3 2 1 0,5 0 0,5 1 2 3 4 

y = 2x            

y = 2x + 3            
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Ta thÊy r»ng :  

Víi bÊt k× hoμnh ®é x nμo th× tung 

®é y cña ®iÓm thuéc ®å thÞ hμm sè 

y = 2x + 3 còng lín h¬n tung ®é y 

t ¬ng øng cña ®iÓm thuéc ®å thÞ 

hμm sè y = 2x lμ 3 ®¬n vÞ. 

Ta ®· biÕt, ®å thÞ cña hμm sè y = 2x 

lμ ® êng th¼ng ®i qua gèc to¹ ®é 

O(0 ; 0) vμ ®iÓm A(1 ; 2). Qua 

nhËn xÐt ë trªn, ta thÊy r»ng ®å 

thÞ cña hμm sè y = 2x + 3 lμ mét 

® êng th¼ng song song víi ® êng 

th¼ng y = 2x vμ c¾t trôc tung t¹i ®iÓm cã tung ®é b»ng 3 (h.7). 

 Tæng qu¸t 

§å thÞ cña hμm sè y = ax + b (a  0) lμ mét ® êng th¼ng :  

C¾t trôc tung t¹i ®iÓm cã tung ®é b»ng b ;  

 Song song víi ® êng th¼ng y = ax, nÕu b  0 ; trïng víi ® êng th¼ng 
y = ax, nÕu b = 0. 

 Chó ý. §å thÞ cña hμm sè y = ax + b (a 0) cßn ® îc gäi lμ ® êng 
th¼ng y = ax + b ; b ® îc gäi lμ tung ®é gèc cña ® êng th¼ng. 

2.  C¸ch vÏ ®å thÞ cña h m sè y = ax + b (a  0)  

 Khi b = 0 th× y = ax. §å thÞ cña hμm sè y = ax lμ ® êng th¼ng ®i qua 
gèc to¹ ®é O(0 ; 0) vμ ®iÓm A(1 ; a). 

XÐt tr êng hîp y = ax + b víi a  0 vμ b  0. 

Ta ®· biÕt ®å thÞ cña hμm sè y = ax + b lμ mét ® êng th¼ng. Do ®ã, ®Ó vÏ 
®å thÞ hμm sè y = ax + b, ta chØ cÇn x¸c ®Þnh ® îc hai ®iÓm ph©n biÖt nμo 
®ã thuéc ®å thÞ råi vÏ ® êng th¼ng ®i qua hai ®iÓm ®ã. 

Trong thùc hμnh, ta th êng x¸c ®Þnh hai ®iÓm ®Æc biÖt lμ giao ®iÓm cña 
®å thÞ víi hai trôc to¹ ®é. 
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B íc 1. Cho x = 0 th× y = b, ta ® îc ®iÓm P(0 ; b) thuéc trôc tung Oy. 

Cho y = 0 th× x =
b

,
a

 ta ® îc ®iÓm Q
b

; 0
a

 thuéc trôc 

    hoμnh Ox. 

B íc 2. VÏ ® êng th¼ng ®i qua hai ®iÓm P vμ Q ta ® îc ®å thÞ cña hμm  

sè y = ax + b. 

VÏ ®å thÞ cña c¸c hμm sè sau :  

a) y = 2x – 3 ; 

b) y = 2x + 3. 

15. a) VÏ ®å thÞ cña c¸c hμm sè y = 2x ; y = 2x + 5 ; y = 
2

x
3

 vμ y = 
2

x
3

 + 5 

trªn cïng mét mÆt ph¼ng to¹ ®é. 

b) Bèn ® êng th¼ng trªn c¾t nhau t¹o thμnh tø gi¸c OABC (O lμ gèc 

to¹ ®é). Tø gi¸c OABC cã ph¶i lμ h×nh b×nh hμnh kh«ng ? V× sao ? 

16. a) VÏ ®å thÞ cña c¸c hμm sè y = x vμ y = 2x + 2 trªn cïng mét mÆt ph¼ng 

to¹ ®é. 

b) Gäi A lμ giao ®iÓm cña hai ®å thÞ nãi trªn, t×m to¹ ®é ®iÓm A. 

c) VÏ qua ®iÓm B(0 ; 2) mét ® êng th¼ng song song víi trôc Ox, c¾t 

® êng th¼ng y = x t¹i ®iÓm C. T×m to¹ ®é cña ®iÓm C råi tÝnh diÖn tÝch 

tam gi¸c ABC (®¬n vÞ ®o trªn c¸c trôc to¹ ®é lμ xentimÐt). 

17. a) VÏ ®å thÞ cña c¸c hμm sè y = x + 1 vμ y = x + 3 trªn cïng mét mÆt 

ph¼ng to¹ ®é. 
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