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Chuong | - CAN BAC HAI. CAN BAC BA

§1. Can bac hai

Phép toan ngudc cla phép binh phudng
la phép toan nao ?

Cin bac hai sé hoc

O 16p 7, ta da biét :

e Can bac hai cia mot s6 a khong am 1a.s8,X*sao ¢ho x’=a.

e SO duong a c6 dung hai can baethai lathai s6 doi nhau : S6 duong
ki hieu 1a+/a va s am ki hieu 13-4/a .

® S0 0 c6 diing mot can bac hai(la chinh s6 0, ta viét Jo =o.

m Tim cdc cdn bdc hai ciia méi. s¢"sau :

4
a)9; b) 3 ; ¢)0,25; d) 2.

PINH NGHIA

Vi sodiiong as s6 Na duoc goi la cdn béc hai sé hoc ciia a.
S6-0xciing duoc goi la can bdc hai s6 hoc clia 0.

Vi du"l:°Can bac hai s6 hoc cua 16 1a J16 (=4).
Can bac hai s hoc ctia 5 la V5.

P Chity. Véia>0, taco :
Néux = va thixZOva‘x2=a;

Néux>0vax>=athix=a.




Ta viét

x>0,

x=+a o 5

X~ =a.
Tim cdn bdc hai s6 hoc ciia moi s6 sau :
a) 49 ; b) 64 ; c) 81 ; d) 1,21.
Gidi mdu

J49 =7,vi7>0va 77 = 49.

Phép todn tim can bac hai s6 hoc clia s6 khong am_goi la phép khai
phuong (goi tat 1a khai phuong). Dé khai phuong mot s0, ngudi ta c6 thé
dung may tinh bo tdi hoac dung bang s6 (xem §5).

Khi biét can bac hai s6 hoc clia mot s, ta dé dang x&e dinh dugc cac cian
bac hai clia né. Chang han, can bac hai sg-hoé ciig49 1a 7 nén 49 c6 hai
can bac hai la 7 va —7.

Tim cdc cdn bdc hai ciia moi s6 sau :
a) 64 b) 81 § c) 1,21.
So sanh cac cin bac hai'sé hod
Ta da biét :

Vi hai s6 a va b'khong am, né€u a < b thi Va <b.
Ta c6 thé chiingsminh duoc :

V6i hai s¢-a va b kliong am, néu Va <+/b thia<b.
Nhu vay tajed dinh'1{ sau day.

DINH LI

V&i hai s6 a va b khong am, ta cé

a<b<e x/5< \/E

Vidu 2. So sanh
a) 1va~2 ; b) 2 va /5.



Gidi

a) 1 <2 nén J1 <2, Vay1<\/§.

b) 4 <5 nén Ja <. Vay 2 <5.

So sdanh

a)4va 15 ; b) 11 va 3.

Vidu 3. Tim s6 x khong am, biét :

) Vx >2: b) Vx <1.

Gidi

a) 2 =+/4, nén vx >2 c6 nghia Ia Vx > V4.
Vix >0nén vx >4 < x >4, Vay x > 4.

b) 1=+/1, nén x <1 cé nghia la vx < V1

Vix>0nén vx <1 & x<1. Vay0=<x <.l

Tim s6'x khong am, biét :

a)JIx >1; bk < 3.
Bai tap
Tim can bac hai s§ ho¢ eta mdi s6 sau roi suy ra cin bac hai ctia chdng :
121 ; 144\69¢° 2255  256; 324; 361; 400.
So sdnh
a)2véx/3_’ ; b)6vém ; c)7vé\/ﬁ.
Diing may \tinh bo tdi, tinh gié tri gn ding cua nghiém mdi phuong trinh
sau (lamtron dén chit s6 thap phan thi ba) :
a)x2:2; b)x2=3;
0)x*=35; d) x*=4,12.
Hudng ddn. Nghiém clia phuong trinh X =a (v6i a > 0) 1a cdc can bac hai

cua a.



4.  Tim s6 x khong am, biét :

Vx=15; b) 2vx =14 ;
C)\/;<\/5; d)\/g<4.

5. P¢. Tinh canh mot hinh vuong, biét dién tich clia n6 bang dién tich cla
hinh chit nhat ¢6 chiéu rong 3,5m va chiéu dai 14m (h.1).

14m

3,5m

Hinh 1

5’@ Co6 thé em chua biét

TU thoi xa xua, ngudi'ta-da thdy gitta Hinh hoc va Dai s6 c6 mai lién quan mat
thiét. Khai niém can.bac haieling c6 phan xudt phat ti Hinh hoc. Khi biét do dai
canh hinh vuéngs ta tinb{duogc dién tich hinh d6 bang cach binh phuong (hay
nang lén luy thtia bac hai) d6 dai canh. Ngudc lai, néu biét dién tich hinh vuéng,
ta tim duge.dé daizeanh clia né nhd khai phuong sé do dién tich. Ngudi ta coi
phép 18y, can bac’hai s6 hoc 1a phép toan ngugc clia phép binh phuong va coi
viéc'tim can mot sé la tim "cai géc, cai ngudn”. Diéu nay hién con thay trong
ngoh ngihmot s6 nudc. Chéng han, & tiéng Anh, ti square c6 nghia la
hinh vegdnyg va ciing c6 nghia 1a binh phuong, ti root c¢6 nghia la ré, 1a nguén
goc, con ti square root |a can bac hai.



§2. Can thiic bac hai vé héing ddng thiic VA2 = |A|

—

Can thurc bac hai

Bl Hini chit nhae ABCD ¢6 duong chéo D A
AC =5 cmva canh BC = x (cm) thi canh < VB

AB = V25-x2 (¢cm). Vi sao ? (h.2).

Nguoi ta goi 25-x> 1a can thic Hinh 2

bac hai clia 25 — x°, con 25 — x° 12 biéu thiic 18y can.
Mot cdch tong qudt :

Vi A la mot biéu thife dai s6, nguoi ta goi(NA la~cdn thiie bdc hai ciia A,
con A duoc goi la biéu thirc ldy cdn hay bién thitc dudi ddu cdn.

JA xdc dinh (hay c6 nghia) khi AJldy gid-tri khong am.

Vidu 1. \/3x 1a can thic bacshai cid 3% ; V3x xdc dinh khi 3x > 0, tic
12 khi x > 0. Chang han, véi x'=2 thi V3x ldy gid tri V6 ; véi x = 12 thi
3x 14y gid tri v/36 = 6.

B Vi gid iri nao cdax iS5 - 2x xdc dinh ?

2. Hing dangthic VAZ =|Al

m Diénso thiclhiop vao 6 trong trong bang sau :

a -2 -1 0 2 3




DINH LI

Véi moi 56 a, ta c6Na® =

Chitng minh
Theo dinh nghia gi4 tri tuyét doi thi a/ > 0.
Ta thay :

Néu a >0 thi ja = a, nén (\a)2 =a’ R

Néu a <0 thi aj=—a, nén (:a)2 = (7.'11)2 =2

Do do, (a) =a° v6i moi s0 a.

Vay alchinh la can bac hai s6 hoc cta a’, tifc h&k la

Vidy 2. Tinh \50 ev
V122 ; by N7
Gidi .Y O
V122 = 12 = 12, %VQQ

O%' @)
b T = <7 =N \?‘

Vidu 3. Rt go;%oﬂ %

v
a) V(2 \hf\ &Q) b) V257
Gidi %O’ 0

a =21l =v2-1 (i 2 5.
Vaymmﬁl-
b) V2572 =[2-5| =v5-2 (i V5>2).
Vay J@ -5 =5 -2.



10

2 Chit y. Mot cdch tdng qudt, véi A la mot biéu thiic ta cé \/A;2 =|A|
co nghia la :
\/; = A néu A >0 (tic 1a A 18y gid tri khong am) ;
VA2 =~ A néi A <0 (tic 1a A Iy gid tri am).
Vidu 4. Rat gon
a) J(x-2)? voix>2; b) Va® véia<0.
Gidi
a) J(x—=2)2 = x—-2 =x-2(ix22). %,

SREEN R ﬁ‘
Via<0néna3<0 dods a° =—a.\2\

/\4&
0\2\ O
XIS
O% Bdiitap

Vi gia tri nao canj? rqo(gan thic sau c6 nghia :

Vay\/7 —a (voi a<0).

a)\/7 gSSa c) vd—a ; d) V3a+7 ?

T1nh% .\_
agﬁ(og?j; D NE0.32 0 V132 1 d)—044(-0,4).

Riit gon cdc biéu thiic sau :
Q) V2 -3) b) V3 V11)? ;
c)2\/a_2 véia>0; d) 3y(a—2)* véia<2.



10.

11.

12.

13.

14.

15.

Tim x, biét :

a)\/x72=7; b)\/x72={—8 :

o) Vax? =6 ; d) = -12]
Chiing minh
a) 3-1?=4-243; b) V423 -3 =-1.

Luyén tép

Tinh

a) V16 .25 +/196 :+/49 ;

¢) V81 ; ,Q‘\d)A AV
Tim x dé méi can thiic sau cé‘nqb\g\:oo
. J—GK DWW A
a) V2x+7 ; b) %x\#40 O\ a) V1+x2.

Riit gon cdc biéu thu’c&pu r\?\
a)2 \/7 Sa <é
<$“‘

c) 9a* :i- .

Phan tich ﬁlﬂ&%n tu

a) é}\g\,‘?:,r

c) x> ’lé'z\/\gx +3;

Hudng ddn. Dung két qua :
Véia>0thia=

Giai cdc phuong trinh sau :

a) X~5=0 ;

Q

RN

3@()\% @le 169 ;

b) V252° +3a  véia>0;

d)5v42® —32°  véia<o.

b) x> -6

d)x*-25x% +5.

(a)2.

b) x> =211 x + 11 =0.
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16. PHo. Hay tim chd sai trong phép chiing minh "Con mudi nang bang
con voi" dudi day.

Gia st con mudi nang m (gam), con con voi nang V. (gam). Ta cé
m’+ V> =V2+ m’.
Cong ca hai v€ véi — 2mV, ta co
m® —2mV + V’ = VZ-OmiV # i,
hay (m=V)%=(V-m)

Lay can bac hai méi vé ctia dang-thiic trén, ta duoc

Jm=vy? =gV -
Do do6 m-—V =V~ m:

Tir d6 ta ¢6 2m = 2V, 'suy ratn = V. Vay con mubi nang bang con voi (!).

§3. Lién.hé gilia phép nhan va phép khai phuong

1. Dinkli
m Tinh va@'so sanh :  \J16 .25 va \/E\/E
DINH LI

Véi hai s6’a va b khong dm, ta cé

Vab=ab.

12



Chitng minh. Via>0vab > 0 nén Va b xdc dinh va khong am.
Ta c6 (x/;.\/g)z = (\/5)2.(\/5)2 =a.b.
Vay Ja .+/b lacan bac hai s6 hoc ctia a.b, tic 1a vab = Ja/b.

» Chit y. Dinh li trén c6 thé mé rong cho tich ciia nhiéu sé khong am.

Ap dung

a) Quy tic khai phuong mot tich

Muén khai phwong mét tich cuia cdc s khong' amy.ta cé.thé khai
phuong tiing thita s6 roi nhdn cdc két qud voi nhau:

Vidul. Ap dung quy tic khai phuong mot tich, hay.tinh :

a) \[49.1,44 .25 ; b) \/810-40.

Gidi

a)\J49 . 1,44 .25 =49 \[1,44 a5 =7 12 .5 = 42.
b)/810.40 = \/81.4.100 =+B1.424100 =9.2. 10 = 180.

Tinh
a) J0,16.0,64 .225 ;; b) /250 . 360.

b) Quy tic nhaiy cac)ean bac hai

Muon whar cdéyedn bdc hai ciia cdc s6 khong dm, ta cé thé nhan cdc
$6 ditgi daucan vai nhau roi khai phuong két qud do.

V£ 2. Finh
a) V520 ; b) V1.3 .52 . +10.

Gidi

a) V5.4/20 = 4/5.20 = V100 = 10.

b) V1,3 .4/52.10 = J1,3.52.10 = \13.52 = [13.13.4 = /(13.2)? =26.

13
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17.

18.

14

a) 3.5 b) N20 N72./4,9.
» Chii y. Mot cdch tong qudt, véi hai biéu thitc A va B khong am ta cé
JAB=VA .VB.

Ddc biét, véi biéu thitc A khong dm ta cé

WA =va2 = A,

Vi du 3. Riit gon céc biéu thifc sau :

a)v32.427a v6ia=0 ; b) V9aZb* .

Gidi

a) @.m:m:m: (9&1)2 = %9a°=9%a (via>0).

b) J9a2b* =9 a2 bt =3.a J22 €3 b2,

Ta con c¢6 thé rit gon nhu sau : m = V(Sabz)2 = Zab’ =3alb’
Riit gon cdc biéu thitc sau (véia vab' khong am) :

a) V33 V12a ; b) «/2a .32ab>.

Bdi tap
Ap dung(quy tie Khai phuong mot tich, hiy tinh

a)AJ0,09 64 ; b) 2*.(-7)% ;
¢) J121.360 ; d) 22.3%.

Ap dung quy tic nhan cdc cin bac hai, hiy tinh

a) J7.463 ; b) 1/2.5.4/30./48 ;
0) V0.4 \J6.4 d) 2,7 5.415 .



19.

20.

21.

22,

23.

24.

Rt gon cdc biéu thiic sau :

a) 0,362 véia<O0:

¢) 4/27.48(1 —2a)* véia>

b) Va*3-a)® véia>3:

1
1; d) — Jat(a—-b)? véia>b.
.

Riit gon cdc biéu thiic sau :

2a 3a |
a)[— . 4/— véia>0 ;
3 8

’52
b) v13a .,|— v6ia>0;
a

¢)/5a.4/452 —3a v6ia=0 ; d) (3 — a)* — 0,2 /180> .

Khai phuong tich 12 . 30 . 40 duogc :
(A) 1200; B) 120;

Hay chon két qua ddng.

S
O
|

h A\ '
Luveﬁ*q@

U Q
Bién déi cdc biéu thic dudi @:@dmh dang tich roi tinh
17 ) O
V13 - 122 \\)O%V b) V172 -8 ;
<) \/11721082%046 d) ¥3132 - 3122 .

Chiing min Q/ &Q)v

22—V +y8)=1;
e

2
(G)ﬁz_é (D) 240.
\.J ?Q

b) é&?ﬁo ~bOOS) va (12006 ++/2005 ) 12 hai s6 nghich dao cta nhau.

Rut g;ﬁva tim gid tri (1am tron dén chit s6 thap phan thi ba) cua céc

can thic sau :
a) {4 +6x+ 9x2 )2

b) 4/92%(b” + 4 — 4b)

taixz—\/i;

taia=-2,b= —\/5.

15



25.

26.

27.

1.

16 16
m Tinh va so sanh E va —— -

Tim x, biét :
a) V16x =8 ; b)x/&zx/g;
o) Jox-1)=21; d) V41 -x)* —6=0.

a) So sdnh v/25+9 va v25 + /9 ;
b) Véia>0vab>0, ching minhva+b < +a + +/b.
So sanh

a)4va 243 ; b) —/5 va-2.

§4. Lién hé gitia phép chia va phép khai phuong

Pinh li

V25

DINH LI

Vi s6’ akhong dm va s6'b duong, ta cé
\/E _Ya
b b

a
Chiig-minh, Via >0 vab >0 nén —= xdc dinh va khong am.

Jb

. ,[JET Wa? _a
acod =——=
b)? b

= _

a a
Vay — la can bac hai s6 hoc clia . tuc la

Jb

STE

P



Ap dung
a) Quy tic khai phuong mot thuong

a .
Muon khai phuong mot thuong 5 trong do so a khong dm va so b

duong, ta cé thé' ldn luot khai phuwong sé a va sé'b, roi ldy két qud thir
nhdt chia cho két qud thit hai.

Vidu I. Ap dung quy tic khai phuong mot thuong, hdy tinh

a) g; b) ié
121 16 36
Gidi
25 25 5
R TP TR ETRRET]
N EREI IR SRR
1636 V16 V36 4 6 10
Tinh
a) %; b) \J0,0196 .

b) Quy tic chia hai-¢can bac¢hai

Mudn chia capBae haictia s6 a khong am cho can bdc hai ciia s6'b duong,
ta co thé chia'sé a ¢ho so'b roi khai phuong két qud do.

Vi du 2. Tinh

80 49 1
a) —— ; b) [— :4(3—
5 8 8

Gidi
Y80 [80
a)fz — =V16=4
S R COE= N

17




E Tinh

)\/999 _ ) V52
Jinn Ji17

2 Chit y. Mot cdch tdng qudt, voi biéu thicc A khong dm va biéu thiic
B duong, ta co

\/X JA
B VB
Vi du 3. Rit gon céc biéu thic sau :
| 42> . V27a \
a) \|— v6i a > 0
25 J3a
Gidi
: 422 4o aNa? 2
a) 4|— = = = — ¥
25 25 5 5
27a 27a
b) === =9 =3 (§ira >0)
\/5 3a
m Rut gon
) 2a%b* i V2ab? 0
a R voia> 0.
50 V162
Bai tap
28. Tinh
289 14
a) 4|—— b) 42—
225 25
0,25 8,1
c) ; d)
9 1,6



29.

30.

31.

32.

33.

34.

Riit gon cdc biéu thic sau :
2

a) —. Y v6ix>0,y=0;
y

25%2

6
y

c)5xy .

a) So sanh v25-16 va \/— \/—

b) Ching minh rang, véia>b >0 thl@é

@@@
Tinh \ <§s‘ys;)

@@ggoﬁ
. /1652 L&ED <2;?~
Giai on \)1?~

i 0.
c)x/gé

Rt gon cdc biéu thiic sau :

a) ab?.
a’b

voix<0,y>0; d)02xy

3
7 voia<0,b#0;

b)2y } voiy<0;
g voix =0,y = 0.
<

,

b) \/1,44.121-1,44.04 ;

1492 - 762
4572 3842

b) V3.x+V3 =12 427 ;

2
d)f%;——JEﬁzzO.

27(a7) .
véia>3;

19



35.

36.

37.

20

9 +12a + 4a>

c) 72vé'ia271,5v31b<0; d)(a—b). 2V()’i&<b<0.
b (a—b)

Tim x, biét :

2 _g. 2 _
a) J(x-3)2 =9 ; b) VaxZ + 4x+1=6.
Mbi khing dinh sau ding hay sai ?
Visao ?

N
a) 0,01 = 4/0,0001 ;
b) -0,5=4-0,25 ; M
) V39 <7va <39 >6; .
d) (4-/13).2x < B(4=+/13)
< 2x <3

Po. Tréen ludi 6 vuodng, moi 6 vudng “
canh lcm, cho bon diém M, N, P, Q
(h.3).
Hay xdc dinh s6 do canh, ‘duong Hinh 3

chéo va dién tich ctia td giAcMNPQ,

§5. BAng cén bac hai

(Mc}t cdng cu.tién Igi dé khai phuong khi khong c6 may tl’nh]

Dé-timi cafisbac hai ctia mot s6 duong, ngudi ta ¢6 thé st dung bang tinh sin
cédc tan"bac hai. Trong cudn "Bang s6 véi 4 chit s6 thap phan” clia V.M. Bra-di-xo,
bang cin bac hai 12 bang IV diing dé khai can bac hai chia bt cit s6 duong
nao c¢6 nhiéu nhat bon chi so.

Gigi thiéu bang
Béang can bac hai dugc chia thanh cdc hang va cédc cot. Ta quy udc goi tén
cua cdc hang (cot) theo s6 dugc ghi & cot dau tién (hang dau tién) cua



moi trang. Can bac hai cla cdc s6 dugc viét boi khong qud ba chit s6 t
1,00 dén 99,9 duoc ghi san trong bang & cdc cot tir cot 0 dén cot 9. Tiép
d6 1a chin cot hiéu chinh duogc dung dé hiéu chinh chit s6 cudi ctia can
bac hai cta cdc s6 dugc viét boi bon chit s6 tir 1,000 dén 99,99.

Cach dung bang

a) Tim can bac hai cia s6 16n hon 1
va nho hon 100 N 8

Vidu 1. Tim 1,68 .

Tai giao ctia hang 1,6 va cot 8, ta thdy
$0 1,296. Vay /1,68 ~ 1,296 (mau 1).

Vidu 2. Tim /39,18.

Tai giao clia hang 39, va cot 1, ta thdy
$0 6,253. Ta c¢6 /39,1 ~ 6,253.

L6 |- > 1

Mdu 1

Tai giao cua hang 39, va cot 8
hiéu chinh, ta thdy so 6,
Ta dung s6 6 nay dé hidu

chinh chit s6 cudi . ¢ )so

6,253 nhu sau : - v
nhu sau P ol 62

o A-----

6,253 + 0,006 = 6,259.

Vay /39,18 * 6259 (mau 2).

Mdu 2
Tim
a) 95 b) +/39,82.

Bang tinh sdn cdn bac hai cua tdc gia V.M. Bra-di-xo chi cho phép ta tim
tryc ti€p can bac hai ctia s6 16n hon 1 va nho hon 100. Tuy nhién, dua vao
tinh chét clia can bac hai, ta van dung bang nay dé tim dugc can bac hai

cua s0 khong am 16n hon 100 hoac nho hon 1.
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b) Tim can bac hai cta so 16n hon 100
Viduy 3. Tim v1680.

Ta biét 1680 = 16,8 . 100.
Do d6 V1680 = /16,8 . v100 =10 . /16,8.

Tra bang ta dugc /16,8 ~ 4,099. Vay 1680 ~ 10.4,099 = 40,99.

Tim
a) \911 ; b) \J988.

¢) Tim can bac hai ctia s6 khong am va nho hen’1
Vidu4. Tim 0,00168 .

Ta bi€t 0,00168 = 16,8 : 10000.
Do d6 +/0,00168 = /16,8 : ¥10000" 4,099 : 100 = 0,04099.

> Chii y. DE thuc hanh nharth, khi4im cdn bédc hai ciia s6 khong am lon
hon 100 hodc nhd hon 1), ta ‘dung huong ddn ciia bdang : "Khi doi ddu
phdy trong so'N di 2,4, 6,.\.°chit s6'thi phdi doi ddu phdy theo ciing chiéu
trong so IN dicd32, 35 chir 56" (vi du 3 minh hoa truong hop doi ddu
phdy ¢ 56 16,8 sang'phdi 2 chit s6 nén phdi doi ddu phdy ¢ s6 4,099 sang
phdi 1 chitsd’; wi,du 4 minh hoa truong hop doi ddu phdy ¢ s6 16,8 sang
trdi 4 chiF$6 pén phdi doi ddu phdy ¢ s6' 4,099 sang trdi 2 chit s6).

E Divag hdng'can bdc hai, tim gid tri gan ding ciia nghiém phuong trinh

22
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38.
39.
40.

41.

42.

Bdi t&p
Diung bdng s6' dé’ tim cdn bdc hai s6 hoc ciia moi s6 sau ddy roi ding mdy
tinh b tiii kiém tra va so sanh két qud (tir bai 38 dén bai 40).

54;72; 95; 31; 68.
115; 232; 571; 9691.
0,71; 0,03; 0,216; 0,811; 0,0012; 0,000315.

Biét 4/9,119 =~ 3,019. Hay tinh

Jo11,9 ; Vo1190;  J0,09119;  /0,0009119.

Dung bang cin bac hai dé tim gi4 tri gan dingZta nghiem méi phuong
trinh sau :

x> =35 b) x> = 132.

€6 thé em chura biét

Thai xa xua, con ngugdilam tinh'bang cach dém ngén tay, ngén chan réi dén dét
ngén tay, dét ngbén chan_skhi gép cac s6 16n hon, ngudi ta ding hon sdi,
hat cay. Sau dé7 ho lam'Fa’cac ban tinh gdy (c6 thé bat dau do ghép xau cac
hat cay lai). Bung banitinh gdy, ngudi ta c6 thé tinh toan dudc véi ca cac s6
thap phan. Hién nay,*ban tinh gy van con dudc s dung ngay ca & cac nudc
rat sdn may tinh bo tui.
Su phattrién clia khoa hoc, ki thuat va nhu cau thuong mai da doi hdi phai dat
ra‘cac bang tinh sdn. Cac nha thién van hoc, toan hoc Cé-péc-nich (Ba Lan),
Ké-ple=(®iic), Né-pe (Anh) 1a nhiing ngudi dau tién xay dung ki thuat tinh toan
va d& lap ra nhiéu bang tinh sdn. Bang s& v6i 4 chii s6 thap phan la mét dang
bang tinh san nhu thé.
Ngay nay, nhiing chi€c may tinh bd tdi gon nhe khéng chi thay thé cac bang
tinh s&n dé tinh mot cach nhanh chéng ma con c6 do chinh xac cao hon. Tuy
nhién, cling nhu cac ban tinh gay, cac bang tinh sin van cé nhiing uu thé
rieng nén ngudi ta van ti€p tuc dung ching. Manh hon nhiing chiéc may
23



1.

tinh bd tui va cling dé dang mang theo bén ngudi la nhiing chi€c may tinh
xach tay.

oo00—al
C000—0
osse—4
0000—)
0000—0
(m(mu
0000—q
00u—0
0000—0)
0000—0
lmuuu

Chudi hat cday dé dém, ban tinh gdy, chiéc mdy tinh bo tii
va chiéc mdy tinh xdch tay%

() @
§6. Bién déi don gidn biéu thic Qﬁu’qﬁh thlc bdc hai

<</

Pua thira sé ra ngoai dz‘a’u ca C)

m Voia=0,b20, haychwngﬁJ 2&\/—

24

o Dzlmg thiic Va’b = a< rQQ% cho phép ta thuc hién phép bién déi
Va’b = avb (v6i gﬁ k gj 0) Phép bién déi nay duoc goi 1a phép dua
thita so'ra ngad} u,(%l

* Doi khi, fa)p ,msuen d6i biéu thic dusi ddu can vé dang thich hop réi
mdi thgc@én‘@} gc phép dua thira s6 ra ngoai ddu can.

b)«/— J4.5= \/ﬂ 245.

e C6 thé str dung phép dua thira s6 ra ngoai dau can dé rit gon biéu thic
chtta can thitc bac hai.

Vi du 2. Rit gon biéu thic



35 +20 ++5.

Gidi
3\/§+\/%+\/§=3\/§+\,22.5+\/§
= 3\/§+2\/§+\/§
=G+2+1V5
= 65.

Cic biéu thiic 3\/5, 245 va s duoc goi 1a dong dang~éi nhau.

Riit gon biéu thiic

a) 2 184350 ; b) 4V3 +X27 457 V5 .

Mot cdch tong quidt :
Vi hai biéu thicc A, Bma B> 0, ta c6 A B =JA|VB, nic la :

Néu A>0vaB>0rhi VA2B —AVB™;
Néu A <0va B> 0 thi VA’B =~AVB.

Vi du 3. Dua thira s6 ra ngoai dducan

a) 4x2y voi x > 0,y > 04

b) 1/18xy2 Vi x=0, $:<0.

Gidi

a) \l4x2 Z \/(2x)2y = |2x|\/§ = 2x\/§ (v6ix 20,y 20).
bYR8xIA= 1/(3y)?2x = [3y|v2x = -3yv/2x (v6i x>0,y <0).
Pua thita s6 ra ngoai ddu cdn

a) N28a%b? voib>0;

b) N72a%0*  véia<0.

25



26

DPua thira sé vao trong diu can

e Phép dua thira s6 ra ngoai ddu can c6 phép bién déi nguoc véi né 1a
phép dua thita so’ vao trong ddu cdn.

Véi A>0vaB>0tacé AVB = VAZB.
Vi A<0vaB>0tacé AVB = AZB.

Vi du 4. Dua thura s6 vao trong ddu can

a) 3V7 ; b) 243 ;
¢) 5a%\2a véia>0; d) —3a%\2ab véiab >0,
Gidi

a) 347 =327 = J63.
b) —243 = 223 = J12.
c) 5a2\/g = \/(5a2)2.2a = \/25a4.2a 3 \/50a5.

d) —3a2V2ab = —J(3a2)? 24 —{{9u* 2ab = —1845.

BPura thita s6'vao trong-ddu ciin
a) 345 ; b) 1,245 ;

¢) ab*Va el a> 0% d) —2ab>/5a vdia> 0.

o C6 thé(strdung{phép dua thira s6 vao trong (hodc ra ngoai) ddu can dé
so sanh-edc eanbic hai.

VEdn' 5. So'séanh 3v7 véi +/28.

Gidi
Cach 1. 37 =327 =63
Vi V63 > 28 nén 3v7 > v/28.

Cach 2. 28 =227 = 247. Vi 347 > 24/7 nen 347 > V/28.



43.

44.

45.

46.

47.

Bdi tap

Viét cac s6 hoidc biéu thitc duéi dau can thanh dang tich r6i dua thita s6
ra ngoai ddu can

a) V54 ; b) V108 ; ¢) 0,1+/20000 ;
d) —0,05+28800 ; e) y/7.63.2>.

Pua thira s6 vao trong dau can

2 2
35 542 751/xy voixy 20 ; x\/: voix > 0.
X

So sanh
)33 va V12 ; b) 7 va 35

1 1 1 1
) §\/Eva 5‘/150 ; d)?/E Vi 6\/;

Riit gon cdc biéu thic sau véi x >0 :
a) 24/3x — 443x +27 - 33x ; B) 3v2x7 54/8x + 7V/18x + 28.

Rut gon

2 Bx+y)?
a) 7% v6ix X0, y>0vax#y,;
X -y 2

2 2 2 b
b) ——+/5a°(1 —4a*+4a’)” v6ia>0,5.
2a—1

§7>Bi€n déi don gidn biéu thic
chla can thic béc hai
(tiép theo)

Khir mau cua biéu thirc 1ay cin

Khi bién ddi biéu thic chda can thic bac hai, ngudi ta ¢6 thé st dung
phép khir mau ctia biéu thifc 1dy can. Duéi day 1a mot s6 trudng hop
don gian.

27
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Vi du I. Khit mau ctia biéu thic 1y can
2 Sa

a) |— b) |— véia.b>0.
3 7b

2 23 V23 6

3 V33 JJ_z 3

5a \/5a.7b _~5a7b  /35ab
o N7bTb - figp2 7Dl

b)

Mot cdch tong quidt :

Vi cdc biéu thitc A, Bma A.B>0vaB =0, ta cé

Khit mdu ciia biéu thirc ldy can

4. 3 - 3 .
a) g, b) ﬁ, c) Evma>0.

Truc cén thirc 6 mau

Truc can thiic & mau ofing K 'mot phép bién déi don gian thudng gap.
Dudi day 1a mot so trudaghop don gian.

Vi du 2. Truc car thie-d mau

: 5 . 10 : 6
a) —= | —— C) —=——+.
2\/5 \/§+1 \/g—\/g
Gidh

5 53 53 5A

VB 2 23 6
10 103 -1) 103 - 1)
- - =53 -1).
NI RN ST ST wee
: 6 6(N5 +3) 6(N5 +/3)
C = =
G- (5-V3His+43) 5-3

=35 +3).



Trong vi du trén & cau b), dé truc can thiic & mau, ta nhan ca t vd miu
v6i biéu thitc v/3 — 1. Ta goi biéu thic v/3 +1 va biéu thic 3 —1 1a hai
biéu thiic lién hop véi nhau. Tuong tu, & cau c), ta nhan ca t va mau véi
biéu thiic lien hop clia /5 —/3 1a +/5 + /3.

Mot cdch tong qudt :

a) Véi cdc biéu thite A, Bma B> 0, ta ¢é
A AVB
VB B
b) Véi cdc biéu thite A, B,Cma A >0va A # Bz, ta ¢o
C  CWATB)
JAtB  A-B?
¢) Véi cac biéu thite A, B, Cma A >0, B 20va A®B, ta cé

¢ C(WA 7 VBj
JA:JB  A-BY
m Truc can thitc & mdu :
5 2
a)m, ﬁvmb>0;
b);,—ivo”iaZOMa;ﬁl;
5-243 7 1-+a

6a

4
NN AL O

voia>b>0.

Bai tap

Khgemdwciia biéu thiic 1dy cdn (cdc bai 48 va 49)

w LS [ [3[5 a3y
“ Veoo * V540 © V507 Vog '’ 27
a a b 1 1 923 2
49. ab = —4[— 5 J=Ft— i A[—  3xy,—
b’ bVa b b2 36b Xy

(Gia thiét cdc biéu thic ¢6 nghia).
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50.

51.

52.

53.

54.

5S.

56.

57.

30

Truc cdn thitc & mdu véi gid thiét cdc biéu thitc chit déu cé nghia (tir

bai 50 dén bai 52)

5 5 1 2W2+2  y+byfy
Jio T 250 3V20 52 by
3 2 243 b

. . . P
V1T B-17 0 2= 3+ T 2p-t
2 3 2ab

1
VNN TN NEN wa Vb

Luyén tap

Riit gon cdc biéu thiic sau (gia thiét cdc biéu thde chit:déu ¢6 nghia) :

1
a) V18(V2 —3)%; b) ab_ bt =
4<b
) a a & a+~ab
C) |—=+— —
Vb3 b4 Ja b

Riit gon cdc biéu thiic sau (gidthiéf oac biéu thifc chit déu c6 nghia) :

242 VI5=5) 5B3=V6 a-va p-2fp
1+2 146 . OB-2 = 1=+ -2

Phan tich thani nthan t(vai a, b, x, y 1a cdc s6 khong am)

a) ab + bva ¥ vatl ;
b) Vs Yy Ry — ey

Sap.xép.theo thi tu tang din
35, 246, V29, 4V2: b 62, V38, 37, 2414,
N25x —+/16x =9 khi x bing

(A) T3 B 3 © 9; (D) 8l.

Hay chon cau tra 10i ding.




§8. RGt gon biéu thiic chia cdn thic béc hai

Dé riit gon biéu thitc c6 chita can thitc bac hai, ta can biét van dung thich
hop cdc phép tinh va cdc phép bién déi da biét.

a 4
Vidu 1. Rit gon 5\/g+6\/;—a\/:+ J5 véia>0.
a
Giai. Ta co

4 6 4
5\/;+6\/§—a —+5 =5\/;+5\/;—a —j+\/§
a a

= 5Ja+3va-2Ja %S5 =63a k5.
Riit gon 3\/5a — /202 + 4/45a +~/a véia > 0.

Rit gon biéu thic duge dp dung trong nhiéu bai.todn vé biéu thic ¢6 chita
can thic bac hai.
Vidu 2. Chitng minh dang thitc

(1+v2 +43) 1+42 -3 =2\2.
Gidi. Bién d6i v€ trai, ta co
(1+32 +43) 1 +4293) L3 +V2)* - (3)
L1+2{2+42-3=2\2.
Sau khi bién déi, ta-thdy, véirédi biang vé phai. Vay dang thitc dugc ching minh.

Chitng minhddng thuté

%_@(\g_\/ﬁ)z véia>0,b>0.

Visdi 3-Cho biéu thitc

[JE 1]2 [J;_l Ja+1)
P= . I

— — —_ véia>0vaa=#l.
2 2/ (Va+1 Va-1)

a) Riit gon biéu thic P ;

b) Tim gi4 tri ciia a dé P < 0.
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Gidi

e \/5.\/;—1\2'(\/;—1)2—(\/5+1)2
2JEJ “a+DHa-1)

[a—1]2 a-2Ja+l-a-2va—-1 (a—1)-4va)

2Va a-1 @)
(1-a)4va 1-a

-

VayP= % v6ia>0vaazl.

Va

b) Doa>0vaa=1nénP<0khiva chi khi

l-a
<0esl-a<l0e=a> 1
Ja
m Riit gon cdc biéu thitc sau :
)x2—3 b)lfa\/; sia>0va 1
a ; véia>0vaa=l.
x+3 D Va
Bdi tap

58. Riit gon cac-biéy thié.sau :

1 (1 1
a) 5 g+5\/E+\/§; b)\/;+\/4,5+~/12,5;
¢) Y2045 + 318 + V72 ; d) 0,1.5200 + 2. 0,08 + 0,4 . /50 .
59. Riit gon cdc biéu thitc sau (v6ia>0,b>0):
a) 5va — 4bv25a° + 5av16ab> — 29 ;

b) Sav64ab’ — /3 . V122%b> + 2aby/0ab — 5by/81a’b.
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60.

61.

62.

63.

64.

Cho biéu thic B= v16x +16 —v9x + 9 + V4x + 4 +x +1 v6i x > —1.
a) Riit gon biéu thitc B ;
b) Tim x sao cho B c6 gid tri 1a 16.

Chiing minh céc déng thic sau :

a)ix/g+2\/§—4\/§=ﬁ;
2 3 2 6
1
b) [X\/E+,ﬁ+\/6x\:\/6x2— v6i x > 0.
X 3 J 3

Luyén fap

Riit gon cdc biéu thitc sau (cdc bai 62 va.63) ;

1 33 1 2
a)5m72J7—7ﬁ+5 1250 V150 + /1,6 .60 +4.5. 25—\/8;

(28 ~ 243 + VIVT + 8% ~df (V6 +/5)% — V120.
a)\/E+\/E+3\/E Véia= 0vab>0;
b bWa

m 4m - 8mx + 4mx> .
b) A véim>0vax#l.
1-2x% x 31

Chimg mifth-céc dang thic sau :

2
1>ava 1-va )
a) +~a =1 véia=z0vaa=l;
1-+/a 1-a
a+b a’b?

b) a véia+b>0vab=0.

b> aZ +2ab + b2 -
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65.

66.

34

Ruit gon rdi so sanh gid tri cuia M vdi 1, biét
v [ 1Y) Va1
= + B

ka—\/g \/E—IJ a-2va+1

véia>0vaa=l.

Gid tri ctia biéu thiic

béng

1
2+\/§ 2—\/3
1
(A) 5 B 13 © -4, (D) 4.

Hay chon céu tra 16i ding.

§9. Can bac ba
&
)
[ C6 gi khac can bac hai khéng ‘$
RO\

Khai niém cin bac ba \2\

D)
Bai todn : Mot ngudi thg c%‘ﬁmoo'
mot thang hinh lap pbuq}g chitia
duogc ding 64 lit nué% A
Hoi ngudi tho d&g@@ do dai
canh clia thtmi‘ o @?ﬁdeximét ?
Gigi ) ’,?’S
Goi ;\d‘%@d(} dai canh cua
th})’fi?hinu@p phuong. Theo bai
ra ﬁ/c(xe‘E 64. Ta thdy x =4 vi 43 =64. Vay do dai canh cua thung 1a 4dm.

Tir4® = 64, nguoi ta goi 4 1a can bac ba cta 64.

PINH NGHIA

P, PO 3
Cdn bdc ba cua mét s6 a la s6 x sao cho x™ = a.




Viduyl. 21acanbac bacua 8, vi 2%=3.
—5 la can bac ba cta —125, vi (—5)3= -125.
Ta cong nhan két qua sau :

Moi s6'a déu 6 duy nhdt mét cdn bdc ba.

Can bac ba cua s6 a duoc ki hiéu la Ja. 563 goi 1a chi s6 cua can. Phép
tim can bac ba ctia mot s6 goi la phép khai can bac ba.

> Chii y. Twr dinh nghia cdn bdc ba, ta co (%/a_)3 = %/a_3 = a.

Tim cdn bdc ba ciia méi s6 sau :

1
27 ; b) —64; 0 ; d), —=
a) ) c) ) 123
Gidi miu. Y27 =33 =3,
Nhdn xét

Can bac ba ctia s6 duong 1a-s6 duong ;

Can bac ba ctia s6 am Ja 50 am;

Can bac ba ctia s6 Oda chifilyso 0.
Tinh chat

Tuong tu tinh chdtcua ¢an*bac hai, ta c6 céc tinh chat sau ciia can bac ba :
a)a<b< %/; < %/E .

b) Yab=Fa 1 ¥b .

Ja

Jo

Dua vao cdc tinh chat trén, ta cé thé so sdnh, tinh todn, bién ddi cdc biéu
thiic chtra can bac ba.

a
c) Véib2 0, tacod 3E=

Vidu?2.So sdnh 2 va/7 .
Gia’i.Tac()2=§/§;8>7nénz’/§>§ﬁ. Vay 2 > 7.
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67.

68.

69.

36

Vi dy 3. Rit gon V8a> - 5a.
Gidi. Ta co 3 8a3 —Sa= %/g.%/a?— 5a=2a-5a=-3a
Tinh J1728 : 364 theo hai cdch.

BAi t&p
Hay tim
Bz, Y7295 Jooes ; Y-0216 ;  IYE0,008.

Tinh

3
w Y57 Y5 _ YT E ﬁ}?

So sanh \2\
a)5va Y123 ; \z\lﬁség\({\faﬁf

C
'Oo

A NHO BANG SO VA MAY TINH BO TUI

Tim cmea%_& nhé bang sé

T@B&g sO vGi 4 chir s6 thap phan" cta V.M. Bra-di-xo khong c6
bang &san can bac ba, nhung ta c6 thé diing bang 1ap phuong (bang V)

Y
dé tim can bac ba ctia mot s6 cho trudc.

a) Gi6i thiéu bang lap phuong

Bang lap phuong dugc chia thanh cdc hang va cdc cot. Ta ciing quy udc
g0i tén cua cdc hang (cot) theo s6 dugc ghi & cot ddu tién (hang dau tién)
clia mdi trang.



Duing bang lap phuong ta c¢é thé tim dugc lap phuong clia s6 tir 1,000 dén
10,00. V§&i nhitng s6 dugc viét bai khong qué ba chit s6, 1ap phuong cua
né duge tim truc ti€p tir bang. V6i nhitng s6 duge viét bdi bon chit so, ta
phéi dung thém céc s6 & cot hiéu chinh.

b) Cach dung bang lap phuong tim cin bac ba

Vidu 1. Tim 3/344,5.

N 0 1

Ta tim s6 344,5 & trong bang. SO A

344,5 nim & giao cia hang 7,0 va |

. . ~ 3 . |
cot 1, c6 nghia (7,01)” =~ 344.5. 7,0 |€f0 3445

Vay 3/344,5 = 7,01 (méu 3).

Vidu 2. Tim 103.

Mau 3
Do khong tim thdy s6 103 & trong

bang, ta chon s6 gén nhat véi no.
D6 1a s6 103,16 nam & giao
cua hang 4,6 va cot 9 nén
(4,69)° ~ 103,16. Do d6
3103,16 ~ 4.,69. Trén hang
4,6 ta tim trong c4c cot hiéu 4;6 P 103.16

e R

19

v
=

chinh s6 nao gan vdi s6-16
nhit, ta thays8 13 “hoac
s6 19), nam~& ¢ot 2Ahoac
cot 3) hiéu-chifth- Ta hiéu
chinh<30346-d¢é xdc dinh J103 nhu sau :

4,69 — 0,002 = 4,688 (hoac 4,69 — 0,003 = 4,687).

Mdu 4

Vay J103 ~ 4,688 (hoac 3103 ~ 4,687) (méu 4).
Vidy 3. Tim 3/0,103.
Tabiét 0,103 = 103 : 1000.

Do dé6 300,103 = 3103 : 31000 = 3103 : 10.
37



Tra bang tim v/103 ~ 4,688. Vay 30,103 ~ 4,688 x 0,1 = 0,4688.

> Chii y. Bdng ldp phuong ¢é néu huéng dan "Khi doi ddu phdy trong s¢
N di 1 chit sO' thi phdi doi ddu phdy trong s6'N° di 3 chit s6” nén khi tim
can bdc ba, ta thuc hanh nhu sau :

Khi doi ddu phdy trong so' N di 3, 6, 9,... chit s0, ta doi ddu phdy theo
cung chiéu & s6 IN di 1,2, 3,... chit s6 (vi du 3 minh hoa truong hop doi
ddu phdy ¢ so" 103 sang trdi 3 chit s6 nén phdi doi ddu phdy & so” 4,688
sang trdi 1 chit so).

Tim can bac ba bing may tinh b4 tai

C6 thé ding mdy tinh bd tdi c6 ndt bam ¥ dé iy can'bac ba nhu sau.

Vidu 4. (Trén may CASIO fx-220).

Tinh Nt bam Két qua

72 2
yisooeas LB o[l [2] [s][smurr] ]| 225

—12,167 EE 23

Vidu5. (Trén mdy SHARP EL-500M)

Tinh Nt bAm Két qua

728 VIDEEEE] 2

Y11390,625 VM IOMGIEICIEIRIEE] 25

e | Bl VO] DRICGEEE | -2




2w b=

Néu diéu kién dé x 1a can bac hai s6 hoc cuia s6 a khong am. Cho vi du.

On tép chuong |

Céu hoi

Chiing minh Va2 = a véi moi O a.

Biéu thic A phai thod man diéu kién gi dé VA xdc dinh ?

Phat biéu va chiing minh dinh I vé méi lién hé gita phép nhan va phép
khai phuong. Cho vi du.

Phat biéu va chiing minh dinh 1i vé méi lién h¢ gilia phép chia va phép
khai phuong. Cho vi du.

1)
2)

3)

4)

5)

6)

)

8)

9)

Cac cbéng thic bién dbiccan thic
\/A_2 = A.
JVAB = VAVB (v6i Az 0vaB>0).

A JA

\g =ﬁ(véﬁA20véB>O).

Ja%s = A/B-(6i B> 0).

AVB = VAXB Vi A > 0va B> 0).
AN = XA%B (i A <0VvaB20).

A 1

\/: = —AB (v6i AB>0va B = 0).
B Bl

A AVB

N = —— (W6iB>0).
C  CWA%B)
JA+B  A-B?
C C(A F/B)
AsB . AB

(v6i A > 0va A = B).

v6iA>20,B>0vaA=B).
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70.

71.

72.

73.

74.

75.

40

Bdi tap

Tim gi4 tri cdc biéu thic sau bang céch bién déi, rit gon thich hop :

25 16 196 1 14 34
a) | — —.— ; b) ,3—2—2— ;
81 49 9 16 25 ~81

J640 . 343
) — d) 21,6 /810 V112 - 5%

Rt gon cdc biéu thiic sau :

D) (8324 VI0WZ V5 ;) 0210284203 5) ;

B 22237 2.3 51

.1.
2 8’

c)[l. ! 3.\/5+4.\/200j
2 2 5

Phan tich thanh nhan tir (v6i cédc s6 x, yya/b khong am va a > b)

a) Xy—y\/;+\/;—l; b)\/;;—\/@-k\/b_—\/a_;
o)a+b+va®—b?; 12— Jx - x.

Riit gon réi tinh gid tri ctidcac bidu thic sau :

3m
a)V—9a — V9 + 12a+4a” tdia=-9; b) 1+ Vm? - 4m+4 taim=15;

m-—2

¢) V1-10a+05a° <&a taia =~/2; d) 4x= Vx> +6x+1 taix = —~/3.

Tim x, biéty:

a) JEx =) =3 ;
5 1
b) g\/15x —V15x =2 =§\/15x.

Chiing minh c4c dang thic sau :

, [2\/5—\/3 \/ﬁj 1

J8-2 3



b(\/ﬁ—ﬁ Jis - sj_ L
"Now s s

avb+bva 1 e bd b
N =a-— Vo1 a, uong vaa#b;
Jib Ja—b ‘

a1 arvalf| ada) | Sia>0vaaxl
+ - =1-avéia>0vaa=l.
Va1 Ja-1

76. Cho biéu thic

c)

a a b ,. _
Q=\/a27b2 [1+\/32b2]-a\/32b2&@/ '_
a) Rit gon Q ; QC’ &
b) Xdc dinh gid tri ctia Q khi a = 3b. \2\0,&

e
gy
> O
SRS
o O
>
OLF
SR
XX
>F
lN\a
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Chuong Il - HAM SO BAC NHAT
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§1. Nhéc Igi va b sung céc khéi niém vé ham sé

Khai niém ham sé

e Néu dai luong y phu thuoc vao dai lugng thay déi X saocho véi méi gid
tri cla x, ta luon xdc dinh dugc chi mot gid tri tuong dng'cua y thi y dugc
g0i 1a ham so'cha x, va x dugc goi 1a bién so.

e Ham s6 c6 thé dugc cho bang bang hoac bang cong-thiic,...

Vidul

a) y 1a ham s6 ctia x dugc cho bang béng sad ;

1
3 2

S

y 6 4 2 1

| =

b) y 1a ham s6.elia x ditge cho bing cong thic :
y=2Xx ; y=2x+3; y=—-

X
e Khihiim s6dugc cho bang cong thic y = f(x), ta hiéu ring bién s6 x chi
1a¢/nhiing ¢i4 tri ma tai d6 f(x) xdc dinh. Chang han, & cédc vi du trén, gid
tri cia-edc biéu thic 2x, 2x + 3 luon luon xdc dinh v6i moi gid tri cha x

nén trong cdc ham s6 y = 2x vd y = 2x + 3, bién s6 x c6 thé 14y nhing gid

. . 4 . 2 1 - o
tri tuy ¥ ; con trong ham s6 y = —, bién s6 x chi 1dy nhiing gia tri khac 0,
X

4
Vi gid tri clia biéu thiic — khong xéc dinh khi x = 0.
X



e Khi y 12 ham s6 cla x, ta ¢ thé viét y = f(x), y = g(x),... Vi du, déi véi
ham s6 y = 2x + 3, ta con c6 thé viét y = f(x) = 2x +3 ; khi do, thay cho
cau "Khi x bang 3 thi gid tri tuong Gng cha y 12 9", ta viét f(3) = 9.

e Khi x thay ddi ma y luon nhan mot gié tri khong déi thi ham s6 y dugc

goi 1a ham hang.

Cho ham s6"y = f(x) = %x +5.
Tinh £(0); f(1); f2); f3); f(-2); f(-10).

D6 thi clla ham s&

a) Biéu dién cdc diém sau trén mdt phdng toa do,0xy, :

1 1 2 1
A(T§6j, B(—;4], Cls2), DQJL), E[3;—j, F[4;—j.
3 2 3 2

b) Vé do thi cia ham so'y = 2x.

Tap hop tat ca cdc diém biéu dign eac cap gia tri tuong tng (x ; f(x)) trén
mat phang toa do dwoc goi 12 ‘@0 thisciia ham s6'y = f(x). Chang han, tap
hop céc diém A, B, C, D, E, F y&.dtioc trong a) la d6 thi cua ham s&
duge cho bing bang &'vi’du 1) ; tap hop céc diém cla dudng thiang vé
dugc trong @b) 12 d6 thi céa ham s6 y = 2x.

Ham sd dang biény’nghich bién

Tinh gid, tri ¥ twong ting ciia cdc ham s6'y = 2x + 1 vay = -2x + 1 theo
Qid.I¥idd ¢ho 'ciia bién x roi dién vao bdng sau :

X 25| 2 |-15] -1 |[-05| O 0,5 1 1,5
y=2x+1
y=-2x+1
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a) Xét ham s6y =2x + 1.

Dé thay 2x + 1 xdc dinh v6i moi x € R.

Qua bang trén ta thdy : Khi cho x cdc gid tri tuy y tang lén thi cdc gia tri
tuong Gng cla y = 2x + 1 ciing tang 1én. Ta ndi ring ham s6 y = 2x + 1
dong bién trén R.

b) Xét ham s6 y = —2x + 1, ta thay :

—2x + 1 xac dinh v6i moi x € R.

Khi cho x céc gid tri tuy y tang 1én thi cic gid tri tuong dng ctia y = -2x + 1 lai
gidm di. Ta néi rang ham s6 y = —2x + 1 nghich bién trén.R.

Mot cdch tong qudt :

Cho ham s6'y = {(x) xdc dinh véi moi gid tri cuax thugc R

a) Néu gia tri ctia bién x tang lén ma gid tri tuond iing f(x) ciing tdang lén
thi ham s6'y = {(x) duoc goi la ham s dong bién-irén R (goi tdt la ham
s’ dong bién).

b) Néu gid tri ciia bién x tdang lén ma gid trifuong iing £(x) lai giam di thi
ham s6'y = {(x) dugc goi la ham so nighich-bién trén R (goi tdt la ham so
nghich bién).

Néi cdch khdc, vdi x|, X, bdt kithuge R :
Néu x| < x, ma f(x;) < f(x3) thishant s6'y = f(x) dong bién trén R ;

Néu x| < x, ma f(x;) >f(x,) thi ham so'y = f(x) nghich bién trén R.
Bai t&p
2
a) Cho hamso y\=-f(x) = gx.
1
Tinh(=2),; f(-1) ; f(0) ; f(aj R f(1) ; f(2) ; f(3).
) 2
b) Chotham s6 y =g(x) = §x+3.
1
Tinh:g(-2); g-D;  g0); g[zj - (C DR () R -(€))

¢) C6 nhan xét gi vé gia tri ctia hai ham s6 da cho & trén khi bién x 14y
cung mot gid tri ?



1
Cho ham s y = —Ex+3.

a) Tinh cdc gia tri tuong Gng cla y theo cdc gid tri cua x roi dién vao
bang sau :

X 25 -2 |-1,5 -1 |-05| 0 |05 1 |15] 2 |25

1
=——x+3
Y773

b) Ham s6 da cho 12 ham s6 déng bién hay nghich bién.2 Vi sao ?

Cho hai ham s y = 2x vay = —2x.

a) V& trén cling mot mat phang toa do do thi ctia hai ham 'sg'da cho.

b) Trong hai ham s¢ da cho, ham s6 nao dong bién ? Ham s6 nao nghich
bién ? Vi sao ?

Luyén tdp
D6 thi ham s6 y = +/3 x dugc vé 17
bing compa va thuéc thing & ¢
hinh 4. e S
Hay tim hiéu va trinh bay lai-cdc
bude thuc hién v& do thi do: glboao /o Bsp
a) V& d6 thi cha céc ham s6,y,='x .
va y =2x trén cling mot mat P
phéng toa do Oxy(h.5); : B

b) Puong thang song song véi
truc Ox yajeit fine Oy tai diém Hink 4
c6 tung. do'y &4 lan lugt cat cac

dudhg thang 'y = 2x, y = x tai 17 &
hdidiém A va B. N 3
Tim toa do cha cdc diém A, B va 4 A B
tinh chu vi, dién tich ctia tam
gidc OAB theo don vi do trén
céc truc toa do la xentimét.

Cho cdc ham s0 y = 0,5x va
y =0,5x + 2. 0

<V

Hinh 5
45
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a) Tinh gié tri y tuong tng cua moi ham s6 theo gid tri da cho cua bién x
roi dién vao bang sau :

X 25| 225|-15| -1 0 1 1,5 12,25 2,5

y =0,5x

y=0,5x+2

b) C6 nhan xét gi vé cdc gia tri tuong tng cla hai ham s6 d6 khi bién x
14y cung mot gid tri ?

Cho ham s6 y = f(x) = 3x.

Cho x hai gid tri bat ki x;, X, sao cho x; < x,.

Hay chiing minh f(x;) < f(x,) roi rit ra két luan-him«so déa’'cho dong bién
trén R.

§2. Ham s&bdc nhat

[ Ham s6 bac nhatco dang nhu thé nao ?J

Khai niém vé ham sé bac nhat

Bai todn : Mot xex0to.chd'khédch di tir bén xe Phia nam Ha Noi vao Hué
vGi van toc tnuag binh*50km/h. Hoi sau t gio xe 6t6 d6 cdch trung tam
Ha Noi bag ‘whigd kilomét ? Biét rang bén xe Phia nam cdch trung tam
Ha Noi 8km.

Trungtam Ha Noi Bén xe Hué

f  TTTTTTTTTTTTTTTTTTTTTTT —(

8km

Hay dién vao ché trong (...) cho diing

Sau 1 gio, 6to di dugc : ...

Sau t gio, 6t6 di duoc : ...

Sau t gio, 6t6 cdch trung tam Ha Noi la : s = ...



m Tinh cdc gid tri tuong ving cia s khi cho t lan luot ldy cdc gid tri 1 gio'; 2 gio';
3 gio; 4 gio... roi gidi thich tai sao s la ham sé cua t ?

DINH NGHIA

Ham s6 bdc nhdt la ham sé dugc cho bdi cong thiic
y=ax+b
trong dé a, b la cdc so cho trudc va a # 0.

2 Chii y. Khi b =0, ham s6 ¢é dang y = ax (da hoc ¢10p7).

2. Tinh chat
D¢ tim hiéu tinh chit ciia ham s6 bac nhat, trudc.tieh’taxét vi'du sau day :
Vidu. Xét ham s6 y = f(x) = 3x + 1.

Ham s6 y = —3x + 1 luon xdc dinh v6i'moi gid tri ctia x thuoc R vi biéu
thic —3x + 1 luon x4c dinh v6i moi gid'tri cidx thuoc R.

Khi cho bién x 18y hai gid tri bat-ki X,,X, sao cho x; <X, hay x, — x; >0,
ta co

f(x,) — f(x)) = (3%, + 1) =(3xy+H 1) = -3(x, — x7) < 0 hay f(x;) > f(x,).
Vay ham s6 y = —3x +.I-a hant s6 nghich bién trén R.
E Cho ham s6 bdcaihdt y =_f(x) = 3x + 1.

Cho x hai gid-iri"bdt Kixx,, X,, sao cho x; < X,. Hay chiing minh f(x,) < f(x,)

roi rit rgké¥ lugivham sé dong bién trén R.

o Tong.qudt

Ham sé/bdc nhdt y = ax + b xdc dinh vdi moi gid tri ciia x thudc R va cé
tinh ¢hidt sau :

a) Dong bién trén R, khi a > 0.

b) Nghich bién trén R, khi a < 0.

m Cho vi du vé ham s6 bdc nhdt trong cdc truong hop sau :

a) Ham s6 dong bién ; b) Ham so nghich bién.
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10.

11.

12.

13.

14.
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Bai tap
Trong cdc ham sO sau, ham s6 nao 1a ham s6 bac nhat ? Hay xdc dinh cdc hé
s0 a, b ctia ching va xét xem ham s bac nhat nao dong bién, nghich bién.
a)y=1-5x; b)y=-0,5x;
c)y=\/§(x—1)+\/§; d)y=2x2+3.
Cho ham s6 bac nhét y = (m — 2)x + 3. Tim cdc gid tri cia m dé ham s6 :
a) Dong bién ;
b) Nghich bién.
Mot hinh chit nhat c6 cdc kich thude 1a 20cm va 30em. Nguoi'ta b6t moi

kich thuéc cua hinh d6 di x (cm) dugc hinh ch@nhat méi c¢6 chu vi la

y (cm). Hay lap cong thite tinh y theo x.

Luyén 1Qp
Hay biéu dién cdc diém sau tréfi mat.phing toa do : A(=3 ; 0), B(-1; 1),
C(0;3),D(; 1), EGB;0) 4 F(oyT), GO ; =3), H-1; -1).

Cho ham s6 bac nhat y-= ax_+.3. Tim hé s6 a, biét rang khi x = 1 thi
y=25.

Véi nhiing gid tri'nao ctra-m thi mo6i ham s6 sau 1a ham s6 bac nhat ?

a)y = V5 —mX %15

m M
b)y= 1x+3‘,5.

Cho/ham/36 bac nhaty = (1 — v/5) x — 1.
a) Ham s6 trén 1a dong bién hay nghich bién trén R ? Vi sao ?
b) Tinh gid tri cta y khi x =1+ J5;

¢) Tinh gié tri cha x khi y = /5.



§3. D6 thiciahdm sy = ax + b (a = 0)

[Vé dé thi ham s6 y = ax + b (a # 0) nhu thé nao ?

1. Dothictahamséy=ax+b (a=0)

m Biéu dién cdc diém sau trén ciing mot mdt phang toa do.:
Al 5 2), B(2;4), C@3;0),
A'(1;2+3), B'(2;4+3), C'(3;6+3).

Trén mit phing toa do Oxy (h.6), véi Yy

ciing hoanh do thi tung do cla mobi

diém A', B', C' déu 16n hon tung do clia 9p------ c
moi diém tuong tng A, B, C1a 3 doncvi, B

Ta c6 A'B'//AB va B'C//BC (vi'eac tit sk--L L-4C
gidc AA'B'B va BBIC'C déu lishinh binh st L/
hanh). 4r-a-/si
T d6 suy ra : Néu A B, C cing nim 2":AE E
trén mot dudng thang-(d) thi A", B, C' P
cling nam trén mét.duong-thang (d') song 0 1 2 3 =
song voi (d). Hinh 6

m Tinh gida‘ta'y <ugng ting ciia cdac ham s6'y = 2x va'y = 2x + 3 theo gid tri
da cho~ciia bien x roi dién vao bang sau :

X -4 -3 -2|-1]-05|01]05]| 1 2 3 4

y =2x

y=2x+3
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Ta thdy rdng :

y
Véi bat ki hoanh do x nao thi tung )

doy cha diém thuoc do thi ham s6

y =2x + 3 cling 16n hon tung do y 3
tuong tng ctia diém thuoc do thi

ham s6 y = 2x 1a 3 don vi. -15

<Y

Ta da biét, d6 thi cia ham s6 y = 2x
la dudng thing di qua goc toa do
0(0;0) va diém A(l ; 2). Qua N

nhan xét & trén, ta thdy rang do

thi cua ham s6 y = 2x + 3 1a mot
. ) S— Hinh'7
duong thang song song véi duong

thing y = 2x va cit truc tung tai diém c6 tng do bang 3 (h.7).

o Tong quidt

Do thi ciia ham s6'y = ax + b (a-#£.0) la mot duong thing :

—Cdt truc tung tai diém cé tung’do bingb ;

— Song song véi duong thing y= ax, néu b# 0 ; tring véi duong thdng
y = ax, néu b =0.

> Chii y. D6 thivciia hém s’y = ax + b (a #0) con duoc goi la duong
thing y = ax b b dudc goi la tung do goc ciia duong thdng.

Cach vé-dé thicia hamséy =ax + b (a = 0)

e Khi't'= 0°tht y = ax. D6 thi clia ham s6 y = ax 1a dudng thing di qua
gdctoa d0\O(0 ; 0) va diém A(l ; a).

o Xétttuong hgpy =ax+bvéia=0vab 0.

Ta da biét do thi ctia hAm s6 y = ax + b 12 mot dudng thing. Do d6, dé vé
d6 thi ham s6 y = ax + b, ta chi can xéc dinh dugc hai diém phan biét nao
dé thugc d6 thi roi v& duong thang di qua hai diém do.

Trong thuc hanh, ta thudng xdc dinh hai diém dac biét 1a giao diém cla
d6 thi véi hai truc toa do.



Budce 1. Cho x =0 thiy = b, ta dugc diém P(0 ; b) thuoc truc tung Oy.

b ) b
Cho y = 0 thi x =——, ta dugc diém Q[—— ; Oj thuoc truc
a a

hoanh Ox.
Buée 2. VE duong thang di qua hai diém P va Q ta duoc dé thi ctia ham
sO0y =ax +b.

E Vé do thi ciia cdc ham sé sau :

15.

16.

17.

a)y=2x-3;
b)y=-2x+3.
Bai tap
L, . 2 2
a)VédOth;cuacéchams6y=2x;y=2x+5;y:7§x véyzfgx +5

trén cling mot mat phang toa do:

b) Bon duong thang trén.ca¥’ nhantao thanh tt gidc OABC (O la goc
toa do). T gidc OABC/c6 phéi-ta-hinh binh hanh khong ? Vi sao ?

a) V& do thi clia c4¢ hiim,s6y = X va y = 2x + 2 trén cing mot mat phiang
toa do.

b) Goi A 12 giao diém-clia hai do thi néi trén, tim toa do diém A.

c) V& qlaXdiém, B(0 ; 2) mot dudng thang song song véi truc Ox, cit
duongthang y-= x tai diém C. Tim toa do ctia diém C réi tinh dién tich

tafa gidc ABC (don vi do trén cdc truc toa do 1a xentimét).

Luyén fap

a) V& do thi clia cdc ham s6 y = x + 1 vd y = —x + 3 trén cling mot mat

phing toa do.
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