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BAI 1. TI LE THUC

. TOM TAT LY THUYET

1. Ti I thire 1a dang thic cua hai ti s6 . Ti ¢ thitc con duoc viét dudi dang a:b=c:d.

oo

<
d
2. Tinh chét cua ti Ié thuc:

“Néu 2=5 thi ad =bc.
b d

-Néu ad =bc (véi a,b,c,d =0 ) thi ta c6 bén ti Ié thirc %:

ol

| o
ol
| T

a_c a_b
b d c d

3. Nhan xét: Tu ti I thirc %:%(a,b,c,d #0) suy ra

I1. BAl TAP VA CAC DANG TOAN
Dang 1. Nhan biét ti so - ti ¢ thic
1A. Thay ti s6 sau day bang ti s6 gitra cac s6 nguyén:
8 4 -5

Q) —:— b) 0,75:2,5; c) —:1,5.
12 15 3
1B. Thay ti s sau day bang ti s6 giira cac sb nguyén:
g) 2115 b) 2,3:1,65: o 207
16 20 9
2A. Tim céc ti s6 bang nhau trong céc ti sé sau rdi lap ti 18 thic:
18:24; E:E; 2,7:3,6.
15 3

2B. Tim céc ti s6 bang nhau trong cac ti s6 sau rdi 1ap ti 1¢ thuc:
14. 49,
11 11°

Dang 2. Tim sé chwa biét trong ti ¢ thirc

(~10):(-35); 1,8:(-6,3).

3A. Tim x trong cac ti Ié thac sau:
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a)EZE; b)E:i_
6 8 X -8

3B. Tim x trong céc ti Ié thirc sau:
a)i:__ll; b)E:__ZO
16 12 10 X

Dang 3. Thiét lap céc ti 1é thirc tir dang thire cho truwéc
4A. Lap tat ca céc ti 16 thuc cd thé thu duoc tir dang thic:

18.(-20) = (~8).45
4B. Lap tat ca cac ti 1¢ thirc ¢6 thé thu duogc tir ding thuc:

(-10).20=(-25).8
Dang 4. Cac bai toan thuc té sir dung ti 18 thic
5A. Theo cong thirc 1am mét loai banh, cir 100 g bot banh thi can 15 g nho khd. Héi néu ¢ 36 g
nho khd thi can bao nhiéu gam bot banh dé 1am loai banh d6?
5B. PBé lam 12 kg muat tét, bac Nam can ding 2 kg duong. Hoi néu bac muén 1am 15 kg mut tét
cuing loai thi can bao nhiéu kg dudng?
6A. 15 ngudi thg may xong mét don hang trong 20 ngay. Hoi néu muébn hoan thanh don hang d6
trong 12 ngay thi can bao nhiéu nguoi tho (biét ning suit cac ngudi the 1a nhu nhau)?
6B. Pé stra xong Mot doan duong can 8 ngudi ¢éng nhan lam trong 10 ngay. Hoéi néu mudn sira
xong doan dudng d6 trong 5 ngdy thi can bao nhiéu nguoi cong nhan (biét niang suat cua cac cong
nhan l1a nhu nhau)?
I11. BAI TAP TU LUYEN

7. Thay ti s6 sau day bang ti s6 gita cac s6 nguyén:

a) 220 b) 1,25:0,225: 0 =>:0,2.
25 40 8
8. Tim cc ti s6 bang nhau trong cc ti s6 sau roi lap ti Ié thuc:
(-21):(-56); 0.1, 0,375:1.
15 15
9. Tim X trong cac ti I¢ thac sau:
a) = — -9 : b) 21 _-9
-16 12 X 3

10. Lap tat ca céc ti 1é thirc co thé thu duoc tir ddng thic:
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a) (-3).12=4.(-9) b) 5.125 = 25,
11. Nhan dip Tét nguyén dan, mot cira hang c6 chuwong trinh khuyén mai: mdi khi khach hang mua 5
hop cam thi dugc ting 2 hop mat. Hoi néu muén duoc ting 14 hop mut theo chuong trinh khuyén
mai d6 thi khach hang can mua bao nhiéu hop cam?
12. Bé chay day mot bé can, 3 may bom can chay trong 2 gio. Hoi néu ¢6 6 may bom cing chay vao

bé can d6 thi sau bao lau s& day bé?

13*. Chung minh néu céc sé a,b,c,d l4p thanh ti Ié thic %:% thi ta cling c6 cac ti 1¢ thuc sau:

2a+b 2c+d
3a-b 3c—-d’

a’+b* c’+d’
a’-b> c*-d?’

a) b)
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HUONG DAN GIAI - PAP SO

1A. a E:i:z.Ezg;
1215 34 2
b) 0,75:2,5=—;
10
0 2q5->.3_22_-10
3 3'2 33 9
1B. Tuong ty bai 1A:
a) Z; b)4_6; C)ilO_
4 33 243
2A. Vi 18:24 =2,7:3,6 nén ta cd thé lap duoc cac ti Ié thic:
18 _27, 18 _ 24 36_27.
24 3,6’ 2,7 3,6 24 18"
2B. Tuong tu bai 2A:

14 49 14
-10_11. -10_ -85, 1111,
—35 49’ 14~ 497 -35 -10’

11 11 1

3A.a)§=E:>X=%=£; b)E:ijx
6 8 8 4 x -8
3B. Tuong tu bai 3A:
a)xzi“l; b)xzﬂ_
3 11

4A. Vi 18.(-20) =(-8).45 nén ta co thé lap dugc bdn ti 1€ thic:

18_ -8 18_ 45 -20_-8.
45 -20° -8 -20° 45 18’
4B. Tuong tu bai 4A:
-10_8. -10 _ 25, 20 _ 8 .
-25 20’ 8 20’ -25 -10’

5A. Goi x(g) la khdi luong bot banh cén thiét.

24_36
18 2,7

49
=5_11
-10 14

11
=-32.
45_-20
18 -8
-25_20
-10 8°

. ° Lién hé tai lidu word toan SPT (zalo): 039.373.2038


https://zalo.me/0393732038
https://tailieumontoan.com/tai-lieu-toan-thcs-1

Website: tailieumontoan.com

x 100

Tacotiléthic —==——"Suyra x = 36.100
36 15

=240(9).

Vay khéi lugng bot banh can thiét 1a 240 g.
5B. Tuong tu bai 5A:
Bé4c Nam can dung 2,5 kg duong.
6A. Goi X (ngudi tho) la s6 ngudi thg can dé hoan thanh don hang d6 trong 12 ngay.

20.15

Taco tiIe thire - =22 suy ra x = 2213 _ 25 (ngusi tho).
15 12 12

Vay can 25 ngudi tho dé hoan thanh don hang trong 12 ngay.
6B. Tuong tu bai 6A:

Pé sira xong doan dudng d6 trong 5 ngay thi can 16 nguoi cong nhan.

7.8) 2.2l _8.
25740 15
b) 1,25:0,225 = 0
9
¢) .02="%
8 8
g -21_0,375, -21 56
- 56 1’ 0375 1 '
1 0375, =56 1
56 -21° -21 0,375
9.a) x=12; b) x=-9.
10 a) __3:__9’ __3:i’ E:__g’ i:E
4 12 -9 12 4 -3 -3 -9
p 525 125 _25
25 125’ 25 5 °

11. Pé duoc tang 14 hop mit theo chuwong trinh khuyén méi thi khach hang can mua 35 hop cam.

12. 6 may bom cung chay vao bé can dé s& day bé sau 1 gio.

13*, Huéng din : Pat & =

<
b d

=k . Suyra: a=bk; c=dk.Khido:
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2a+b 2c+d .. .. 2k+1
= (déu bang
3a-b 3c-d 3k -1
k?+1
k?-1

a) );

a’+b® c’+d?

b) a2 — b2 _Cz_dz

(déu bang

).
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BAI 2. TINH CHAT CUA DAY Ti SO BANG NHAU

. TOM TAT LY THUYET
1. Tinh chat caa day hai ti s6 bing nhau:

Tutile thic 2=C suyra 2-5_2+¥C¢_2a7C
b d b d b+d b-d

(Gia thiét cac ti s6 déu co nghia).

2. Mé rong tinh chat cho day ti sé bang nhau:

Tur ddy ti s6 bang nhau a_c_¢t suy ra:
b d f
a_Cc_e_a+c+e a-c+e
b d f b+d+f b-d+f
(Gia thiét cac ti s6 déu co nghia).
.. o4k @ C € YTV« 2 LA o tE A oK
3. Chuy: Néu B:E:T,tacon noi cac so a,c,e tilé vaicacso b,d, f.

Khi d6 ta cling viét a:c:e=b:d: f.
I1. BAl TAP VA CAC DANG TOAN
Dang 1. Sir dung tinh chit day ti s6 bing nhau dé tim cac dai lrong chua biét

1A. a) Tim hai s x va y, biét: %Z% VA x4y =60.

b) Tim hai s x va vy, bidt: ==Y va x—y=12.
6 10

c) Timbasd x,y va z, biét: x=%= va 2x—4y+2=-6.

AN

1B. a) Tim hai sé a va b, biét %:% va a+h=38.

b) Tim hai s6 a va b, biét: = =2 vab_a=16.
15 7
< 4 \ .z, A b c .
c) Timbaso a,b va c, biét 2= 476 va a—5b+4c=23.
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2A.a) Timbasé x,y va z, biét: 2= =% va x.y.z = 480

3 4 5
. . X N .z, X y Z . 2 2

b) Timcaso x,y va z biét: E=—=—4vax +2°=80.
. .z . z..a b ¢

2B. a) Tim hai so a,b va ¢, biét: —=—=— va abc=-24
8 6 4

b) Tim hai s a,b va ¢ biét E:%:% va a’—b? =—60

Dang 2. Ap dung tinh chit cia day hai ti s6 bang nhau dé giai bai toan thuc té

3A. Ti s6 s6 vién soi caa Minh va Nam 1a 1,25 . Hoi mdi ban cé bao nhiéu vién soi, biét raing Minh
¢6 nhiéu hon Nam 13 10 vién s6i?

3B. Ti sb s6 hoc sinh nam va s6 hoc sinh nit caa 16p 7A 12 0,75 . Biét rang sb hoc sinh nam it hon s6
hoc sinh nir 1a 5 ban, hoi 16p 7A ¢6 bao nhiéu hoc sinh nam va hoc sinh nix?

Dang 3. Ap dung tinh chat cia day ti s6 bang nhau dé giai bai toan thuc té

4A. Ba d6i cong nhan cd tat ca 75 nguoi va sé ¢ong nhan cua doi I, doi 11 va doi 11 ti 18 véi 3;5;7.
Tinh s6 cong nhan cua mdi doi.

4B. S6 ban thang ba doi bong A, B,C ghi duoc ti 1é v6i 8;10;11. Hoi mdi doi ghi duoc bao nhiéu
ban thing biét ca ba doi ghi dugc 58 ban thing?

I11. BAl TAP TU LUYEN

5. Tim hai s6 X va y, biét; %:% VA x+y =80.

6. Tim hai s a va b, biét: %% va a-b=16.

7. Tim céc s6 m,n va p, biét: m:n:p=6:8:9va m—n+p=21.

8. Trong mét thung hoa qua, ti s6 s6 qua cam va sé qua xodi 1a 2,5 . Biét s6 qua cam nhiéu hon sb
qua xoai 1a 15 , tinh s qua cam va xoai cd trong thung.

9. S6 quyén v cua ba ban Anh, Ngoc va Hang ti 1& véi 9;5;7. Hoi mdi ban cd bao nhiéu quyén vo
biét ca ba ban cd 63 quyén vo?

10. Tim hai s6 x va vy, biét:

a)

O
~

va xy = 24;

=% VA 4x—y =34;

< | =
wIlN

%
6
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X Y un g2 2
C) —=2vax* -y’ =-45.
)_2 3 y

a+b-c_a+c-b _b+c-a
c b

11*. Cho céc sb a,b,c,d thoa man a+b+c=0 va . Tinh gi4 trj

(a+b)(b+c)(c+a) |
abc

biéu thirc: A=
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HUONG DAN GIAI - PAP SO

1A. a) Sur dung tinh chét cua day hai ti s bing nhau ta co:

X_y _Xx+y _60_
8 12 8+12 20

Tu day tinh dugc x=3.8=24 va y=3.12=36.

b) Str dung tinh chat cua day hai ti s bang nhau ta c6:
X_y_x-y_12
6 10 6-10 -4

Tir d6 tinh duoc X =(-3).6 =18 va y =(~3).10=-30.

¢) St dung tinh chét caa day hai ti s6 bang nhau ta co:

y 7z 2x-4y+z _—6_3

X==—= == < = =
2 4 21-42+4 =2
Tuwdo: x=3,y=23=6;z=43=12.

1B.a)Tacc’):3=9=a+b=§=2.8uyraa=22;b=16.
11 8 11+8 19

b-a =E=—2.Suyra a=-30;b=-14.
7-15 -8

b) Ta cé: EZEZ
15 7

c)Taco: —=—=—= =— ==,
4 6 2—5.(—4)+4.6 46 2

b ¢ a-5b+4c 23 1

Suyraa=1b=-2;c=3.
2A. )Pt 2= —Z K= x=3ky=4k:z=5k.
3 4 5

Suy ra xyz = 3k.4k.5k = 480 = 60k* = k = 2.
Tudo x=3.2=6;y=4.2=8;z=52=10.

b) bat Z=l=i=k:>x=2k;y=—3k;z=—4k.
2 -3 -4

Suy ra x* +z° = (2k)? + (—4k)* =80 = 20k* = k = +2.
+THL k=2=x=4,y=-6;2=-8.
+TH2: k=-2=>x=-4,y=6;2=8.
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2B. a) Dt

=—=—=k=a=8k;b=6k;c=4k.

b
6

0| o
N|O

Suy ra abc = 8K.6k 4k = —24 =192k® = k = 71

Tuedéo a=-4b=-3c=-2.
byPat 2= - C ks a—4kb-8kic=16k.
48 16

Suy ra a® —b? = (4k)? — (16k)? = —60 = —240k? = k = i%.
Tur do (a;b;c)=(2;4;8) hoic (a;b;c)=(-2;-4;-8).
3A. Goi s6 vién soi cia Minh va Nam lan luot 1a x,y (vién).
Taco: x—y=10.

Theo dé bai ti s6 s vién soi cua Minh va Nam 1a 1,25 nén ta co:

X152
y 5
T tinh chat cua day hai ti s6 biang nhau ta co:
x_y_x-y_10_.,
5 4 -4 1

Suy ra x=10.5=50 va y=10.4=40.
Vay s6 vién soi cua Minh va Nam lan luot 12 50 vién va 40 vién.
3B. Tuong tu bai 3A.
Pap an: Laop 7A ¢o6 15 hoc sinh nam va 20 hoc sinh nir.
4A. Goi s6 cong nhan cua doi I, doi 11, doi 11 1an luot 14 x,y,z (cdng nhan).
Taco: x+y+z=75.
Theo d& bai s6 cdng nhan cia doi I, doi I va doi 11 i 18 vai 3:5;7 nén ta co: g _ % _ ; .
Tt tinh chat cua day ti s6 bang nhau ta c6:
X_y_z_X+y+z 15 _
3 5 7 3+5+7 15
Suyra x=5.3=15;y=5.5=25va z=5.7=35.
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Vay s6 cong nhan cua do6i I, doi IL, ddi 11 1an luot 12 15 cdng nhan, 25 cong nhan, 35 céng nhan.
4B. Tuong tu bai 4A.
Pap an: S6 ban thang cac doi bong A, B,C ghi duoc lan luot 1 16;20; 22 ban thang.
5. x=52,y=28.
6. a=-12,b=-28.
7. m=18,n=24,p=27.
8. S6 qua cam la 25 qua; s6 qua xoai 1a 10 qua.
9. S6 quyén vo cua ba ban Anh, Ngoc va Hang lan lugt 1a 27 quyén v, 15 quyén vé, 21 quyén vo.
10.a) x=12;y =14;
b) x=4;y=6 hoac x=-4;y=-6;
C) x=6;y=-9 hoac x=-6;y=09.
11*. Tur tinh chét caa day céc ti s6 bang nhau va a+b+c =0 ta c6:

a+b-c a+c-b b+c-a a+b-c+a+c-b+b+c-a
C b a a+b+c

1

Suyra a=b=c;tudo:

(a+b)(b+c)(c+a) 2a2b2c _8ahc _
abc abc abc

8.
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BAI 3. PAI LUONG TI LE THUAN

I. TOM TAT LY THUYET
1. Khai niém:

Pai luong y ti 1é thudn vai dai luong x theo hé sé ti 1é a (a 1a hang sé khac 0)) néu y = ax. Khi
d6 dai lugng X ciing ti & thuan voi dai luong y (theo hé sb ti 1& 1 ), Vi vy ta cling n6i X va y la
a

hai dai luong ti I¢ thuan (véi nhau).

2. Tinh chat:

Néu dai luong vy ti 1é thuan véi dai lugng X thi:

- Ti sb hai gi4 tri twong (ng cua ching ludn khong doi (va bang hé sé ti 18):

XX X
- Ti sb hai gi4 tri bat ki cua dai lwgng ndy bang ti sé hai gié tri twong (ng cua dai luong kia:

Vi XN %Yy %

Y, % Vs X% Y %
3. Mot s6 bai toan vé dai lwong ti 1é thuan: Dé giai toan vé dai lugng ti 18 thuan, ta can nhan biét
hai dai luong ti 1& thuan trong bai todn. Tir d6 ta c6 thé 1ap céc ti s6 bang nhau va dwa vao tinh chat
cua day ti s6 bang nhau dé tim céc yéu té chua biét.
I1. BAl TAP VA CAC DANG TOAN
Dang 1. Nhan biét dai lweng ti 1é thuan

1A. Cho biét x va y 14 hai dai luong ti 18 thuan. Bién s thich hop vao bang sau:

X 2 3 7

y -4 -10 12 -2

Viét cong thirc mo ta méi quan hé phy thudc giira hai dai luong X va .

1B. Cho biét x va y 1a hai dai lwong ti Ié thuan. Dién s thich hop vao bang sau:

X -3 -4 | 2

y -12 16 -20 24

Viét cong thirc mo ta méi quan hé phy thudc giira hai dai luong X va .

. ° Lién hé tai liéu word ton SDT (zalo): 039.373.2038 1
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2A. Theo bang gia tri dudi day, hai dai luong X va y c0 phai 1a hai dai lugng ti 1€ thuan khong?

a)
X 3 -4 8 -7
y 15 -20 40 -35
b)
X 2 -3 7 -7
y 6 9 21 -21

2B. Theo bang gid tri dudi day, hai dai lugng a va b co6 phai la hai dai lugng ti 1€ thuan khong?

a)
a | 10 | 20 | 25 | -30
b 2 -4 5 -5
b)
a | 8 | 4 | 12 -14
b | 4 | -2 6 7

3A. Cho biét x ti Ié thuan voi y theo hé sb ti 1& 3,y ti Ié thuan véi z theo hé sd tile -4 . Hoi x ti lé

A 22 1A 1IN

A g2 1A 1N

Dang 2. Giai c4c bai toan vé dai lweng ti I¢ thuan

4A. Hai binh nuéc cung c¢é dang hinh hop chit nhat véi day 1a nhiing hinh chir nhat bang nhau.
Chiéu cao cua cbc nho bang % chiéu cao cua céc to va dung tich cdc nhé bé hon dung tich cbe I6n

14 150ml . Tinh dung tich caa mdi cc.

4B. Hai btc tranh hinh chir nhat c6 chiéu rong bang nhau nhung chiéu dai bic tranh 16n gap 3 chiéu
dai buc tranh nho. Biét dé son toan b bé mit cua bac tranh nho can dung 250ml son, tinh lwong
son can dung dé son toan bo bé mit caa bic tranh 16n.

5A. Mot vi ti phu chia gia tai tri gia 10,5 ti dong cho ba nguoi con sao cho sé tién ba ngudi con nhan

. O Lién hé tai liéu word toan SDT (zalo): 039.373.2038 2


https://zalo.me/0393732038
https://tailieumontoan.com/tai-lieu-toan-thcs-1

Website: tailieumontoan.com

duoc ti 18 thuan véi 6:7;8. Hoi mdi nguoi con dugc chia bao nhiéu tién?

5B. Bac An chia 84 chiéc bat chi vao ba hop ¢& nho, trung binh va Ion. Biét sé bat chi trong ba hop
nho, trung binh va 16n tuong ang ti 1é thuan voi 1;2;4; tinh sé bt chi c6 trong mbi hop.

I11. BAI TAP TU LUYEN

6. Cho biét a va b 1a hai dai luong ti 1¢ thuan. Dién s6 thich hop vao bang sau:

a 9 12 -27

b -3 5 -6 -9

Viét cong thirc mo ta méi quan hé phu thudc giira hai dai luong a va b.

7. Theo bang gia tri dudi day, hai dai lugng X va y co phai 1a hai dai luong ti 1€ thuan khong?

a)
X 4 -6 8 -2
y 6 -9 12 -3
b)
X 4 | -8 -12 24
y 1| -2 3 6

8. Cho biét x ti I¢ thuan voi y theo hé sb ti I¢ 6,y ti 18 thuan véi z theo hé sé ti lé 7 . Hoi X ti lé
9. Hai binh dung nuéc c6 dang hinh hop chir nhat ¢é chiéu dai va chiéu rong twong tng bang nhau.
Thé tich binh nho va binh Ién lan luot 1a 500ml va 11. Biét chiéu cao cuaa binh I6n 14 40 cm, tinh
chiéu cao cua binh nho.

10. Ban Nhi chia 6,3 kg gao vao ba tui sao cho lwgng gao trong ba tdi ti 1€ thuan vai 2;3;4. Tinh
khéi luong gao c6 trong mai tui.

11*. Bon nguoi the sira 20m dudng trong 1,5 gio. Hoi trong 3 gio, 8 ngudi tho stra dugc bao nhiéu
mét duong (biét cac ngudi tho co cling ning suat)?

12*. LGc 7 gio, hai xe cing xuat phat tir Ha Noi va di trén cung tuyén duong. Dén 9 gio, khoang
cach giita hai xe 12 20 km. Biét van toc xe thir nhat gap 1,5 1an van toc xe tht hai, tinh quing duong

moi xe da di.
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HUONG DAN GIAI - PAP SO

1A.

X 2 3 7 5 -6 1

y -4 -6 -14 -10 12 -2

Cong thac mo ta mdi quan hé phu thudc giita hai dai luong x va y 1a; y =—2x.

1B.

x | 3 | -4 2] 4| 5 |6

y -12 -16 8 | 16 -20 24

Cong thirc mo ta mdi quan hé phy thudc giira hai dai luong X va y 1a: y = 4x.
2A. ) x va y la hai dai lugng ti 1é thuan.

b) x va y khong phai 1a hai dai lugng ti I¢ thuan.
2B. a) a va b khong phai 1a hai dai luong ti 1€ thuan.

b) a va b khong phai 1a hai dai lugng ti 1€ thuan.
3A. Taco X ti lé thuan véi y theo hé s6 ti 16 3 nén x =3y ;

y ti 1é thuan véi z theo hé sb ti 1é -4 nén y =—4z.

A

Suyra y=-12z, hay vy tilé thuan véi z theo hé sd ti l¢ 1a-12 .

3B. m ti lé thuan véi p theo hé so ti le 12 10 .

4A. Vi hai coc nuéc cing ¢é dang hinh try véi day 1a nhitng hinh tron bang nhau va chiéu cao cua

A - M 2 = A 5 A A e A 5 M 2 e A r
coc nho bang 3 chiéu cao cua coc to nén dung tich coc nho bang 3 dung tich coc lon.

Suy ra dung tich caa coc nho 1a 300ml ; cua cbe to 1a 450ml.
4B. Lugng son can dé son toan bo bé mit cua bic tranh 16n 12 750ml .
5A. Goi X;V;z (ti dong) lan luot 12 s6 tién mdi nguoi con duoc chia.

Theo d& bai tacé x+y+2z=105va == =%,
6 7 8
Theo tinh chit cua day ti sé bang nhau ta c6

Xy Xx+y+z_105_1

z
6 7 8 6+47+8 21 2
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Suy ra x:£.6=3;y=1.7=3,5;z:1.8:4.
2 2 2

Vay s6 tién mdi nguoi con duoc chia lan luot 13 3 ti dong; 3,5 ti dong va 4 ti dong.
5B. S6 bat chi ¢6 trong cac hop nho, trung binh va 16n lan luot 13 12 bat, 24 bat va 48 bat.
6.

a |9 |12 | -27r | -15 | 18 | 27
b | -3 | -4 9 5 -6 | -9

Cong thtc: a=-3b.
7.a) X va y lahai dai luong ti 1€ thuan.
b) x va y khong phai 1a hai dai lugng ti I¢ thuan.
8. X ti lé thuan voi z theo hé sb ti 16 12 42 |
9. Chiéu cao cua binh nho la 20 cm.
10. Khéi lwong gao c6 trong mdi tdi lan luot 1a 1,4 kg;2,1 kg va 2,8 kg .
11*. Vi cac ngudi tho c6 cing ning suit nén ta co cac nhan xét:
+ V6i ciing thoi gian, sé nguoi tho va do dai quing duong stra dugce 14 hai dai luong ti 18 thuan.
+ Vi s6 nguoi thg khong d6i, thoi gian stra va do dai quang duong sira dugce 12 hai dai luong ti 18
thuan.
Ap dung cac nhan xét trén, ta co :
Trong 1,5 gio, 4 nguoi tho stra dugc 20m duong;
Suy ra trong 1,5 gio, 8 nguoi tho stra dugc 40 m duong;
Vay trong 3 gio, 8 nguoi the stra duwoc 80 m duong.
12*. Goi van tdc xe thir nhét va xe thi hai lan luot 1a x(km/h) va y (km/h). DK: x> 0;y > 0.
Vi van téc xe thir nhat gap 1,5 1an vén téc xe thir hai nén ta co:

x=1,5y:>x=§y:>§=¥

3 2
Sau 2 gio, khoang cach gitra hai xe 1a 20 km nén ta co:
2X—-2y=20=x-y =10
Theo tinh chét cua day ti s6 bang nhau ta cé

y x-y 10

24 =~ 210
2 3-2 1

X
3
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Suyra: x=3.10=30;y=2.10=20.
T d6 quang duong xe thir nhat da di 1a: 30.2 =60(km).

Quang duong xe thir hai da di la: 20.2 =40(km).
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BAI 4. PAI LUQNG TI LE NGHICH

I. TOM TAT LY THUYET

1. Khai niém:
Néu dai lugng y ti Ié nghich véi dai lugng x theo cong thirc y = a (a l1a hang sb khéac 0) thi ta noi
X

y ti 1& nghich v6i x theo hé s ti 16 a. Néu vy ti I& nghich véi x theo hé s ti 1é a thi X ciing ti Ié
nghich véi y theo hé s ti Ié a. Khi d6 ta néi hai dai luong x va y ti Ié nghich véi nhau.

2. Tinh chat:

Néu hai dai lugng X va y ti 1é nghich véi nhau thi:

+ Tich hai gié tri twong @ng cua ching ludn khong d6i (va bang hé sb ti 1¢):

XY, =XY, =Xy, =...=a hay%:%:%:...:a
%

X%
+ Ti s hai gia tri bat ki cua dai lwong nay bang nghich dao cua ti s hai gi4 tri twong ung cua dai

lugng kia:

Vi % V%Y X

Yo X Ve X Ys X
3. Mt s6 bai toan vé dai lweng ti 18 nghich: Dé giai toan vé dai luong ti 18 nghich, ta can nhan
biét duoc hai dai lwogng ti 18 nghich trong bai toan. Tir d6 ta co thé 1ap céc ti s6 bang nhau va dua
vao tinh chit cua day ti s6 bang nhau dé tim cac yéu t6 chua biét.
I1. BAl TAP VA CAC DANG TOAN
Dang 1. Nhan biét dai lweng ti 1& nghich

1A. Cho biét x va y 1a hai dai luong ti 1& nghich. Dién sé thich hop vao bang sau:

X 3 1 -2

y -4 18 12 -1

Viét cong thirc md ta mdi quan hé phy thudc giira hai dai luong X va .

1B. Cho biét a va b 1a hai dai luong ti 1& nghich. Dién s thich hop vao bang sau:

a 6 9 -4

b -6 3 -2 12




Viét cong thirc mé ta mdi quan hé phu thudc giira hai dai luong a va b.

2A. Theo bang gia tri dudi day, hai dai luong X va y c0 phai la hai dai lugng ti 1€ nghich khong?

a)
X 20 -10 4 2
y 3 -6 15 30
b)
X 10 -4 50 -100
y 10 25 2 -1

2B. Theo bang gia tri dudi day, hai dai lugng a va b c6 phai 1a hai dai luong ti 1€ nghich khéng?

a)
a 9 2 -3 -6
b 6 27 -18 -9
b)
a 8 -4 16 32
b 4 -8 -2 1

3A. Cho biét y ti 18 nghich véi x theo hé sb ti 1é 20,x ti 1é nghich véi z theo hé sb ti 1¢ 16 . Hoi y
ti 1¢ thuan hay ti 1& nghich véi z va hé sé ti 1é bang bao nhiéu?

3B. Cho biét y ti I¢ nghich véi x theo hé s ti 16 —10,x ti I& nghich v&i z theo hé s6 ti 1 15 . Hoi
y ti 1& thuan hay ti 1& nghich véi z va hé sé ti 1é bang bao nhiéu?

Dang 2. Giai cac bai toan vé dai lweng ti 1& nghich

4A. Gia mdi kg gao loai 1l bing 60% gia mdi kg gao loai 1. Hoi vai cuing s tién dé mua 12 kg gao
loai | ¢6 thé mua bao nhiéu kg gao loai 11?

4B. Gia mdi chai nudc 1on bang 125% gia mdi chai nudc nho. Hoi voi ciing sb tién dé mua 8 chai
nudc 16n c6 thé mua bao nhiéu chai nudc nho?

5A. Ba d6i cong nhan stra ba doan dudng cd cung chiéu dai. Dai thir nhat stra xong trong 3 ngay,
doi thir hai trong 4 ngay va doi tha ba trong 9 ngay. Biét doi tha hai c6 nhiéu hon ddi thir ba 12 5
ngudi, tinh sé ¢ong nhan cua mdi ddi (ning suit cac cong nhan nhu nhau).

5B. Ba xe khai hanh cling mot lac dé cha nguyén liéu tir kho dén phan xuéng. Thai gian ba xe di



chuyén lan luot 1a 10 gio, 15 gio va 25 gio. Biét van téc xe thir nhat 16n hon van toc xe tht hai 13
5km/h, tinh van tc caa mdi xe.

11l. BAI TAP TU LUYEN

6. Cho biét a va b 1a hai dai lwong ti 1 nghich. Thay mdi dau "?" trong bang sau bang sé thich hop.

Viét cong thirc mé ta mdi quan hé phu thudc giira hai dai luong a va b.

7. Theo bang gia tri dudi day, hai dai luong x va y c0 phai la hai dai lugng ti 1€ nghich khong?

a

15

10

-30

b

-20

-6

60

-50

a)
X -8 2 -4 1
y 8 -32 16 -64
b)
X 4 -8 -12 24
y 30 -15 10 5

8. Cho biét y ti I& nghich vai x theo hé sé ti 1& 7,x ti 1& nghich véi z theo hé sé ti 16 -5 . Hoi vy ti
1& thuan hay ti 1& nghich véi z va hé sb ti 1¢ bang bao nhiéu?

9. Thé tich chai Ion bang 140% thé tich chai nho. Hoi véi cung lugng nude dé 1am day 20 chai nudc
16N ¢6 thé lam ddy bao nhiéu chai nuéc nho?

10. Ba nhém tho ciing may mat sb lugng 4o nhu nhau. Nhom thir nhat may xong trong 10 gio, nhém
thi hai trong 12 gio va nhém thir ba trong 20 gio. Biét nhdm thir ba c6 it hon nhém tht nhat 13 3
ngudi, tinh sé thg may cia mdi nhom (ning suét cac thg may nhu nhau).

11. B6n hop banh c6 gia bang nhau va chaa téng cong 34 goi banh. Hoi mdi hop chia bao nhiéu goi
banh biét gia mdi goi banh trong cac hop lan luot 1a 3000 dong, 6000 dong, 8000 déng va 12000
dong?



HUONG DAN GIAI - PAP SO

1A.

X 3 1 -2 - -1 12

y -4 -12 6 18 12 -1

Cong thixc md ta mdi quan hé phu thudc giira hai dai luong X va y 1a: y =

1B.

a 6 9 -4 | -12 18 -3

b -6 -4 9 3 -2 12

Cong thirc mo ta mdi quan hé phy thudc gitra hai dai lugng a va b 1a: b=

2A.a) x va y la hai dai lugng ti 1€ nghich.

b) x va y khoéng phai 1a hai dai lugng ti 1€ nghich.
2B. a) a va b la hai dai lugng ti 1€ nghich.

b) a va b khong phai 1a hai dai luvgng ti 1€ nghich.

3A. Tacd v tilé nghich véi x theo hé sé ti 16 20 nén y =@;
X

X ti 18 nghich véi z theo hé sé ti 1é 16 nén x _16
z

A2 1A TN

Suy ra yzgz ,hay y ti lé thuan véi z theo hé so ti 1¢ 1a %

2 1A I

3B. y tilé thuan véi z theo hé sd tilé la _?2

4A. Véi cling sb tién dé mua 12 kg gao loai | ¢6 thé mua 20 kg gao loai I1.

4B. V6i cuing s6 tién dé mua 8 chai nudc 16n ¢6 thé mua 10 chai nudc nho.
5A. Goi X;y;z (cdng nhan) lan luot 12 sb ngudi cia mdi doi cong nhan.
DK: X;y;z nguyén duong.
Theo dé baitacd y—z=5.

Vi ba d6i sira ba doan dudng c6 clng chiéu dai nén:

-12

—36

a



_y_z
3x=4y= 92hay1 1—1.
3 4 9
Theo tinh chét caa dy ti s6 bang nhau ta c6
X_y_z_y-z_5 _
T T R U R T
3 4 9 4 9 36

Suy ra x=1.36:12;y:£.36:9;z=1.36=4.
3 4 9

Vay s6 cong nhan ciia mdi doi lan luot 13 12 nguoi; 9 nguoi va 4 nguoi.
5B. Van téc cua mbi xe lan luot 1a 15 km/h, 10 km/h va 6 km/h.
6.

Cong thuc: b=—— 300

7.a) X va y la hai dai lugng ti 1€ nghich.
b) x va y khoéng phai 1a hai dai lugng ti 1€ nghich.

A g2 1A I

9. Vi cung luong nude dé 1am day 20 chai nudc 16n ¢6 thé 1am day 28 chai nudc nho.
10. S6 tho may ciia mdi nhdm lan lugt 1a 6 ngudi; 5 ngudi va 3 ngudi.

11. S g6i banh c6 trong mai hop banh lan luot 1a 16 gdi; 8 goi; 6 goi va 4 goi.



ON TAP CHUONG VI

1A. Lap tat ca cac ti & thic c6 thé duoc tir bon s6 sau: 0, 2;%;%2;%8.

0
A A 0 A 2 1A , 7 R \ X X . 25 25
1B. Lap tat ca cac ti 1€ thac co thé duoc tir bon so sau: 0, 25;5;1,5;?.
2A. Tim thanh phan chua biét x trong céc ti Ié thirc sau:
a) = = L5, b) S_x
20 6 X -4
2B. Tim thanh phan chua biét x trong céc ti Ié thic sau:
a) = = __8; b) 2 _x
2,6 3,9 X 4
3A. Tur ti I thuc %:% (v6i a,b khéac 0) co thé suy ra nhirng ti Ié thirc nao?

3B. Tu ti I¢ thac ;: 6 (V6i x,y khéc 0) c6 thé suy ra nhiing ti Ié thirc nao?
y

4A. Dam la tén cua mot don vi chiéu dai trong Hé do luong Anh. Biét rang 1 dam ~1,6 km.

a) Hoi mot con duong dai 3 km s& co chiéu dai 1a bao nhiéu dam (Iam tron két qua dén hang
phan tram)?

b) D6 dai cua mot vat thé tinh theo km c6 ti 1& thuan véi d6 dai cua vat thé d6 tinh theo dim
khong? Néu c6 thi hé sé ti 18 1a bao nhiéu?
4B. Pound (doc la pao va viét tit 1a Ib) 1a tén mot don vi khéi lwong trong Hé do ludng Anh. Biét
rang 11b = 0,45 kg.

a) Hoi mot ngudi ¢6 khéi lwong 60 kg s& c6 khdi lwong 13 bao nhiéu pound (1am tron két qua dén
hang don vi)?

b) Khéi lugng cua mot ngudi tinh theo kg co ti 16 thuan véi khéi luong ctua ngudi do6 tinh theo

A 42 12 1IN

5A. S6 do ba goc A, é,é cua tam giac ABC ti & vai 2;3;4. Tinh s6 do ba goc ciia tam giac do.

5B. S6 do ba géc D,E,F cuatam giac DEF ti I& nghich véi 2;3;6. Tinh sé do ba géc ctia tam giac
do.

6A. Ba doi xe tai cling van chuyén mot luong hang hod nhu nhau. Doi thir nhat van chuyén xong
trong 2 gio, doi thir hai trong 2,5 gid va doi thtr ba trong 3 gid. Biét doi thir nhat ¢ nhiéu hon doi



thir ba 1 10 xe, tinh sé xe ctia mdi d6i (lwgng hang hod mdi xe chd duoc 1a nhu nhau).

6B. Ba nhom tho thuc hién xay cac ngdi nha giéng nhau. Nhém thir nhat xay xong trong 40 ngay,
nhom tht hai trong 60 ngay va nhom thir ba trong 50 ngdy. Biét nhém tht ba c6 it hon nhom thi
nhat 14 3 ngudi the, tinh sé ngudi tho cia mdi nhom (ning suit cac ngudi tho nhu nhau).

11l. BAI TAP TU LUYEN
7. Lap tat ca cac ti 16 thirc c6 thé duoc tir bdn sb sau: 0, 6;_73;16;—20 .

8. Tim thanh phan chua biét x trong céc ti Ié thirc sau:

a)E:__Zl; b)iz__lG
x 15 -4 X

9. Tuti 16 thae = = (voi x,y,m,n khéc 0) cé thé suy ra nhing ti I thic nao?
y n
10. Gallon (doc 1a ga-1dng va viét tit 1 gal) 1a tén mot don vi thé tich trong Hé do luong Anh. Biét
ring 1 gal ~ 3,79

a) Hoi mot can ¢ dung tich 51 s& ¢ dung tich I1a bao nhiéu gallon (lam tron két qua dén hang
phan nghin)?

b) Dung tich cia mét vat tinh theo | ¢6 ti I€ thuan véi dung tich cua vat do tinh theo gallon

11. Sé do ba goc M, N, P cua tam giac MNP ti 18 véi 5;7;8. Tinh s do ba goc cia tam gidc do.

12. Ba ban Hoang, Tuan va Minh ctng di mot con dudng tir sdn bong da téi truong. Thoi gian ba
ban di chuyén lan Iuot la 10 phat, 12 phat va 15 phit. Biét mdi phat ban Minh di cham hon ban
Hoang 1a 10 m, tinh chiéu dai quang duong mdi ban di.

13*. Mot tam gi4c c6 chu vi bang 36 cm va do dai ba dudng cao ti 18 nghich véi 3;4;5. Tinh dién
tich tam giac do.

14*. Thoi gian mot ngudi tho 1am 6 c&i banh bang thoi gian mot may tu dong 1am 15 céi banh. Hoi
mét bao lau dé ngudi tho d6 lam duoc s banh bang s banh may tu dong lam trong 24 gio?



HUONG DAN GIAI - PAP SO

-8 1 -2 -8 1 =2
1A 02_ 3. 0.2_60. 9 _3. 60 _ 9
1 =2 -8 -2’ 1 072 2 -8
60 9 3 9 60 3
1B. Tuong tu bai 1A. Bap an:
25 25 25 25
0,25 13, 0,25 15, 3 18. 15 3
15 25’ 25 25 15 0,25 25 25°
3 18 3 1
2A.a) x=5; b) x=46.
2B. Tuong tw bai 2A. Dap én: a)x:_Tm; b) x = +10.
4 5 4 a b 5 a b
3B. Tuong ty bai 3A. Pap an:
x_6_y_65. x_T1. r_y
7y 7 x 6 y X 6

4A. a) Mot con duong dai 3 km s& cé chiéu dai xap xi 1,88 dam.
b) D6 dai cua mot vat thé tinh theo km ti 18 thuan véi do dai cua vat thé do tinh theo dim véi hé
s ti lé 1abang 1,6 .
4B. Tuong tu bai 4A. Pap an:
a) Mot ngudi ¢6 khéi luong 60 kg c6 khéi lwong xap xi 133 pound.
b) Khéi lwong cua mot nguoi tinh theo kg ti 18 thuan véi khéi lwong caa ngudi d6 tinh theo pound
véi hé sb ti 16 bang 0,45 .
5A. Sé do ba goc A, B,C cua tam giac ABC lan luot 13 40°;60°:80".
5B. S6 do ba goc D, E,F cuatam giac DEF lan luot 1a; 90°;607:30".
6A. Sb xe cua mdi doi lan luot 12 30 xe, 24 xe va 20 xe.

6B. S6 nguoi tho ciia mdi nhom lan luot 14 15 nguoi, 10 ngudi va 12 nguoi.

06_ 4 0.6_16 20 _ 4 16 _-20
16 -20° -3 20’ 16 0,6 0,6 -3

4 4



8.a) x=-10; b) x=48.

o X_M_ X _y. n_m. y_n
"y n m n y X X

10. a) Mot can ¢6 dung tich 51 s& cé dung tich 1a xap xi 1,319 gal.

b) Dung tich caa mot vat tinh theo 1 ti 1& thuan véi dung tich caa vat d6 tinh theo gallon véi hé sé
ti 1€ 14 3,79.

11. Sé do ba goc M, N, P cua tam giac MNP lan luot 12 45°;63";72°.
12. Chiéu dai quang duong mdi ban di 1a 300 m.
13*. Goi d¢ dai cac canh cuia tam giac lan luot [a a,b,c(cm).
bK: a,b,c>0.
Ki hiéu cac chiéu cao tuong Gng véi cac canh a,b,c lan luot 12 h,,h, h (cm). Ki hiéu dién tich
tam gi4c la S(cm?).

Theo dé bai ta c6:

a+b+c=36;3ha=4hb=5hcvaaha=%=C2°:S,
Ta co: ah, _bh, _ch, :sjhazé;hbzé;hczé;
2 2 2 a b C
ma 3h, = ah, =5h, = >0 -85 _105 a_b_c
a b c 6 8 10

Theo tinh chat caa day ti s6 bang nhau ta c6

a_b_c _a+b+c _36_3
6 8 10 6+8+10 24 2

Suy ra a=§.6=9; b:§.8=12; c=§.10:15.
2 2 2

Do dai cac canh cua tam giac lan luot 1a 9 cm,12 cm va 15 cm.
Dién tich tam giac la 54 cm?.

14*. Vi thoi gian mot nguoi tho 1am 6 cai banh bang thoi gian mot may ty dong 1am 15 cai banh nén
trong clng mot thoi gian, s6 banh may tu dong lam duoc gap %:% lan sé banh ngudi tho 1am

duoc.



Suy ra véi cuing sé lwong banh, thoi gian nguoi tho can gap g lan thoi gian may tu dong can.
Vay dé nguoi tho lam duoc sé banh bang sé banh may tu dong 1am trong 24 gio thi nguoi tho

can: 24.% =60 (gio).



BAI 1. BIEU THUC PAI SO

I. TOM TAT LY THUYET
1. Biéu thirc sb
Céc sb duoc ndi voi nhau bai ddu cac phép tinh (cong, trir, nhan, chia, ning Ién lity thira) tao thanh
mot biéu thirc s6. Bic biét, mdi sé déu duoc coi 1a mot biéu thic sb.
2. Biéu thire dai s6
- C4c sd, chir duoc ndi voi nhau boi dau cac phép tinh cong, trir, nhan, chia, nng lén liy thira lam
thanh mot biéu thirc dai s6. Dac biét, biéu thuc sé cling 1a biéu thire dai sb.
- Trong mét biéu thire dai s6, cac chir (néu co) dung dé thay thé hay dai dién cho nhiing sé nao d6
duoc goi 1a cac bién s (goi tat 1a cac bién).
*Ch y:
- Bé cho gon, khi viét cac biéu thirc dai s6, ta khdng viét diu nhan giira cac bién, ciing nhu giita bién
va sb.
Vidu: ab=ab;3.a=3a;...
- Thong thuong ta khdng viét thira s6 1 trong tich.
Vi du: 1xy = xy; (-1).ab =—ab.
- Vi céc bién, ta cling c6 thé 4p dung cac quy tic va tinh chat caa cac phép tinh ddi véi céc sd.
X(Y+2)=Xy+Xz; —(X—y+2)=—X+y—17Z...
Vidu: X+X+X=3X; y.y=y* X+y=Yy+X
X(Y+2)=xy+Xxz; —(X—y+2)=—X+y—17;...
3. Gi4 tri cha mot biéu thirc dai s6
Gid tri cua biéu thtrc dai s6 tai cac gia tri dd cho cua bién 12 gia tri cua biéu thirc sé nhan duoc khi
thay gia tri da cho caa mdi bién vao biéu thuc.
I1. BAl TAP VA CAC DANG TOAN
Dang 1. Viét cac biéu thirc dai s6 va dién dat cac biéu thirc dai s6
Phuwong phap gidi:
- Str dung céc chit, cac s6 va cac phép toan dé dién dat cac ménh dé phat biéu bang loi.
- Can cir vao ndi dung bai toan dé viét biéu thuc dai sé theo yéu cau cua dé bai.

1A. Viét cac biéu thac dai s6 dé biéu thi:



a) Tong cac binh phuong ciia X Va y;
b) Binh phuong ctia téng hai sé a va b;
¢) Tich caa 2 1an X véi hiéu cac binh phuong ciia X va y;
d) Trung binh cong cua x va vy.
1B. Viét cac biéu thirc dai sb dé biéu thi:
a) Lap phuong cua tong hai sé x va y;
b) Tong céc lap phuong cua hai sé a va b;
¢) Thuong cua téong X va y véi 3 lan y;
d) Trung binh céng cua x,y va z.
2A. Viét cac biéu thiic dai s6 dé biéu thi:
a) Chu vi hinh vuéng c6 canh bang x;
b) Chu vi hinh chir nhat c6 hai canh la x va y.
¢) Chu vi caa hinh tron c6 ban kinh 1a R.
2B. Viét cac biéu thuc dai s6 dé biéu thi:
a) Dién tich hinh vudng c6 canh bang X;
b) Dién tich hinh thang c6 day 16n 12 a, day nho 1a b va chiéu cao 14 h;
c) Dién tich hinh chit nhat ¢ chiéu rong a x(cm) va chiéu dai 1a 5 (cm).
3A. Viét cac biéu thiic dai s6 dé biéu thi:
a) Tich cua hai sb tu nhién 1¢ lién tiép;
b) Téng cac binh phuong cua hai sé ty nhién Ié bat ki;
¢) Nghich dao cua téng hai s6 x va .
3B. Viét c4c biéu thire dai s6 dé biéu thi:
a) Tich caa hai sb tu nhién chan lién tiép;
b) Hiéu cic binh phuong ctia hai s6 tu nhién I¢ bat ki;
¢) Tong cac nghich dao cua hai s X va .
4A. Budi da xanh c6 gia 45 nghin dong mot kilogam, cam canh c6 gia 40 nghin ddng mot kildgam.
Hay viét biéu thuc biéu thi cho s tién tng véi x kilogam buoi va y kildgam cam.
4B. Phuong cung cac ban du dinh goi banh chung gui cho ngudi dan vung li. Phuong can mua
8 kg gao nép vai gia x dong mot kg,5 kg dd xanh véi gia y dong mot kg va 3 kg thit ba chi heo

VG gid z dong mot kg. Hoi tong sé tién ban Phuong va cac ban phai tra 1a bao nhiéu?



5A. Hai voi nuéc cing chay vao mot bé can, voi mot mdi gio chay duoc x (lit), voi hai méi gio
chay duoc y (lit). Viét biéu thic biéu thi lugng nudc chay duoc vao bé caa hai voi, néu voi mot
chay trong 3 gio va voi hai chay trong 5 gio.
5B. Mot 6 t6 di quing duong tir A dén B véi van toc x km/h trong 3 gio. Sau d6 di tiép quéng
duong tr B dén C voi van téc y km/h trong 1,5 gio. Viét biéu thac biéu thi chiéu dai quing
duong AC.
6A. Dién dat cac biéu thuc sau bang loi:

a) x+3y; b) x*+1; c) (x—2y)°.
6B. Dién dat cac biéu thirc sau bang loi:

a) 5x—y; b) x*-5y; c) (x—y)(x+y).
Dang 2. Tinh gi4 tri ctia biéu thirc dai so
Phwong phap gidi: Dé tinh gié tri cua biéu thie dai sb khi biét gia tri cua cac bién, ta thay cac bién
trong biéu thuc bang nhitng s da cho dé dugc mot biéu thirc 6 rdi thuc hién phép tinh.
7A. Tinh gid tri caa biéu thic sau:

a) A=5x+1tai x=5,2.

b) B=xy?-3x’y+1 tai x=y=-1.

c) C=(2x—y).(x+5) tai x=1Ly=-2.
7B. Tinh gi4 tri cua biéu thic sau:

a) A=-5x+1tai x=-2.

b) B=y?-3y+1tai y=-1.

¢) C=(x—y)" (X~ y) tai x=—1y=3.
8A. Tinh gia tri cua biéu thic sau:
22
b) N =(3x*+y?-3)(x—y) biét x=y.

1
a) M —.
) 2

8B. Tinh gi4 tri ciia biéu thirc sau:

a) p= OV g X 1
Ox+2y y 3
b) Qe X=3_AYH3 ik yo3,

_3x+y 3y + X



9A. Mot khu vuon hinh chir nhat c6 chiéu rong x mét, chiéu dai gap do6i chiéu rong. Nguoi ta dao
mot 16i di xung quanh khu vuon (thudc dat cua vuon) rong 2 mét. Tinh dién tich con lai cua khu
vuon biét x =7 (mét).

9B. C6 mot voi chay vao mot bé chira nude, mdi gio chay duoc X lit nude. Cung lic d6 ¢ mot voi

khéac chay tir bé ra, mdi gior lwong nuéc chay ra bang % lwong nuéce chay vao.

a) Hay biéu thi s lugng nuéc cd trong bé sau khi mé dong thai ca hai voi trong a gio.
b) Tinh lwong nuée c6 trong bé trén biét x =30 (lit), a =3 (gio).
Dang 3. Tim gia tri [6n nhat va gia tri nhé nhat caa biéu thirc
Phuong phap giai:
- Dé tim gid tri cta bién x sao cho biéu thic A(x) nhan gia tri nhé nhét (hoac gia tri I6n nhat) ta
lam nhu sau:
+) Chira: A(x)>a (hodc A(x)<a).
+) Tim duoc gia tri cua x, dé A(x,)=a.
Vay min A(x)=a tai x=x, (hodc max A(x)=a tai x=Xx,).
Luu y: |A20; A*>0
10A. Tim gia tri nho nhat caa cac biéu thic:
a) A=(x—3)*+1; b) B =|3x+1-5.
10B. Tim gi4 tri nho nhat caa c4c biéu thic:
a) A=5+(-2x+1)*; b) B=|5y—2/+(x-1)*+3.
11A. Tim gia trj 16n nhit cua cac biéu thuc:
a) A=—(3x-1)°+2; b) B=4—3x-2.
11B. Tim gi4 tri I6n nhat cua cac biéu thic:
a) A=13-x%; b) B=5-(2x+5)*.
I11. BAl TAP TU LUYEN
12. Viét céc biéu thue dai s6 dé biéu thi:
a) Tich caa tong hai s6 X,y va hiéu cac binh phuong cua hai s6 do;
b) Tich ba s6 ty nhién lién tiép;

c) Mot s6 tu nhién chia 4 du 3 ;



d) Chu vi cua mot tam giac déu c6 canh bang a.
13. Dién dat céc biéu thuc dai s6 sau bang 10i:

X+y+2
5

14. Mot ngudoi thué nha véi gia 3 triéu ddng mot thang va ngudi d6 phai tra tién dich vy gigi thiéu la

a) 3xyz; b) 2(2x-y); c)

1 triéu dong (tién dich vu chi tra 1 lan).
a) Hay biéu thi gia tién ngudi d6 phai tra khi thué nha trong x thang.
b) Tinh s6 tién ngudi d6 phai tra sau khi ¢ 2 thang, 5 thang.

15. Tinh gi4 tri cta biéu thic :

2 2
a) A:L_'_nytaile;y:_z
X+Yy 3

b) B=3x>—x*+1 tai x=-3;x=0,5.
16. Tinh gi4 tri cua biéu thic :

X4y gt

a) C= X
11x -2y 2

5’

b) D =(x*—y*+1)(2x+2y) tai x=-y.
17. Tim gi4 tri nho nhat cua céc biéu thuc:

a) A=(2x+1)2++/3; b) B=(x—2y)"+|y-1+3;
18. Tim gia tri 16n nhit cua céc biéu thuc:

3

a) C=4-23x+1)?; b) D:m.



HUONG DAN GIAI - PAP SO

1A. a) X2 +y?; b) (a+b)?; ¢) 2x(x* - y*); d) x;y
1B. a) (x+y)°: b) a® +b°: ¢) XY ) XHY+z
3y 3
2A. a) 4x; b) 2(x+Y); c) 27R;
b)h
2B.a) X°; b) m; c) 5X.

2
3A.a) (2k+1)(2k +3) (k eN);
b) (2k +1)* +(2m +1)2(k,m EN);

1
X+Yy

3B.a) 2k.(2k +2) (véi k eN)

c)

b) (2k +1)* —(2m +1)* (k,m € )
c) l+1
Xy

4A. Biéu thirc biéu thi tong sé tién phai tra 13 : 45x + 40y (nghin dong)
4B. Tong so tién Phuong va cac ban phai tra 1a: 8x +5y + 3z (nghin d6ng)
5A. Biéu thirc biéu thi lugng nudc chay dugc 1a : 3x+5y (lit)
5B. Biéu thuc bicu thi chiéu dai quang dudong AC la: 3x+1,5y (km)
6A. a) Tong cia x vabalan y.

b) Téng cua binh phuwong sé x val.

¢) Binh phuong cua hiéu hai s6 x va hai lan y .
6B. a) Hiéu ciia nam l1an x va vy.

b) Hiéu cua lap phuong sd X vanam lan vy.

¢) Tich caa hiéu hai s6 x va y vai tong cua ching.
7A. a) Thay x =5,2 vao biéu thirc A taco: A=5.52+1=27.

b) Thay x =y =—1 vao biéu thuc B ta co:



B =(-1).(-1)° —3(-1)*(-1)+1=3.
¢) Thay x =1,y =—2 vao biéu thic C ta co:
C=[21-(-2)].(1+5)=24.

7B. Twong tu 7A.

a) A=41; b) B=5; c) C=-32.
a 1
3a+2b_3'*+2_3'§+2 7.

8A.a) M = _L

b

4a-3 48 5 ,1 5 2
b

b) Do x=y= x—y=0,thayvao N taco: N =(3x°+y*-3).0=0.

= 3 =

88.2) p= XtV _ Y L
X+2y gX,5 gl.,
y 3

b) Thay 3=x-y vao Q ta co:

_AX=x+y 4dy+x-y _ 3x+y 3y+X

= =1-1=0.
3X+y 3y + X 3X+y 3y+X

9A. Chiéu dai ctia khu vuon ban dau la: 2x(m)
Chiéu rong ctia phan con lai cia khu vuon [a: x—4(m)
Chiéu dai cua phan con lai cua khu vuon 1a: 2x—4(m)
Dign tich con lai ciia khu vuon 1a: (x—4).(2x—4)(m?)
Thay x =7, ta co dién tich con lai caa khu vuon la:
(7-4).(27-4)=30(m?).
9B. a) Trong a gio, voi chay vao bé duoc sé luong nudc 1a: a.x (lit)

Luong nudc chay ra bang 2 luwong nudc chay vao, nén so luong nuac co trong bé khi ma dong thoi
ca hai voi trong a gio la: Za.x (lit)

b) Thay x =30;a =3 vao biéu thic ta c6 lugng nude ¢ trong bé 1a: %.3.30 =67,5(lit)



10A. a) Nhan xét: (x—3)°>0,VXx < (x—-3)*+1>1< A>1.
Diu"="xayra < x-3=0< x=3.
MinA=1 tai x=3.
b) Nhan xét: 3x+1/>0,vx < [3x+1|-5>-5< B> -5.

Dau "="xay ra < [3x+1=0< x= —%.

MinB = =5 tai x=——.
3

10B. Twong tu 10A.
a) Min A=5 tai x=%;

b) Min B =3 tai x:1;y:§.

11A. @) Nhan xét: —(3x —1)% <0,Vx <> —(3x—1)? +2<2 < A< 2.

Dau "="xay ra < 3x-1=0< x=%.

MaxA = 2 tai x=%

b) Nhan xét: —[3x—2|<0,Vx < —[3x-2/+4<4 < B<4.

Dau "=" xay ra < —[3x-2/=0< x:%.

Max B = 4 tai X:%.

11B. Twong tu 11A.
a) MaxA=13 tai x=0;

b) Max B =5 tai x:-%.
12.8) (x+ y)_(XZ_yZ); b) n.(n+1).(n+2) (neN);
c) 4k +3(k e N) d) 3a.

13. a) Tich caaba lan x véi y va z;

b) Tich cua s6 2 va hiéu hai lan x va y;



¢) Trung binh cong caa 3s6 x,v,z.

14. a) Gia tién nguoi d6 phai tra khi thué nha trong x thang 1a : 3x +1 (triéu dong) ;
b) Sé tién nguoi d6 phai tra sau khi ¢ 2 thang 1a: 3.2+1=7 (triéu dong) ;
S6 tién ngudi d6 phai tra sau khi ¢ 5 thang 1a: 3.5+1=16 (triéu ddng).

15. Twong tw bai 7A.

1
a) A=<,
) 3

b)B:—89mjx=—&B=§t$x:05.

16. Twong tw bai 8A.

y 11.7-2 11.5-2
y 5

b) x=-y=>x+y=0=2x+2y=0.Dod6 D=0.
17. Twong tw bai 10A.

a) MinA=+/3 tai x=—%;

b) MinB=3 tai x=2;y=1.
18. Twong tw bai 11A.

a)MwC=4tmx=—%;

b) Maxng tal X =3.



BAI 2. PA THUC MOQT BIEN

|. TOM TAT LY THUYET

1. Pon thitc mot bién

- Pon thirc mét bién (goi tat 1a don thuc) 1 biéu thie dai s6 ¢6 dang a.x", trong d6 s6 thuca =0
duogc goi 1a hé s6, s6 mii n (n nguyén duong) cua lity thira cua bién goi 1a bac cua don thuc.

Vidu: —0,5x° 1a don thic mot bién X, vai hé sb1a —0,5; bacla 3.

* Cha y:

+) Sb 0 ciing duoc coi 1a mot don thire. Pon thie ndy khdng c6 bac.

+) Mot s6 khac 0 1a mot don thirc bac 0 .

- Cong (hay trir) hai don thirc cing bdc cung bién: Bé cong (hay trir) hai don thirc cing bac ta
cong (hay trir) cac hé sé véi nhau va giit nguyén lity thira cua bién. Téng nhan duoc 1a mot don
thuec.

- Nhan hai don thirc: Dé nhan hai don thic, ta nhan hai hé sb voi nhau va nhan hai lily thira cia
bién véi nhau. Tich nhan dugc ciing 13 mot don thuc.

2. Pa thic mét bién

- Pa thirc mdt bién

+) Pa thirc mgt bién (goi tat 1a da thirc) 12 tong cua nhirg don thirc cua cing mot bién; mdi don
thirc trong t6ng goi 1a mot hang tir ciia da thirc do.

+) S6 0 ciing duoc coi 1a mot da thirc, goi 1a da thirc khong.

+) M6t don thire cling 1a mét da thaec.

- Pa thirc mdt bién thu gon: 1a da thirc khdng chira hai don thirc ndo cing bac.

- Sap xép da thic mot bién: Pa thac mot bién thuong duoc sap xép theo lity thira tang hoic giam
cua bién.

- Bac va cac hé sé cia mot da thirc

Trong mot da thirc thu gon va khac da thirc khéng:

+) Bac cua hang tir c6 bac cao nhat goi 12 béc cia da thic do.

+) Heé sb cua hang tir c6 bac cao nhét goi 1 hé s¢ cao nhdt cua da thire do.

+) Hé sd caa hang tir bac 0 goi 12 hé sé tw do cua da thuce do.

- Nghiém cia da thirc mgt bién

+) Néu tai x=a, da thtc F(x) co giatribang 0, tac la F(a)=0, thitagoi a (hoic x=a ) la mot



nghiém cta da thuc F ().

+) Mot da thirc (khac da thire khdng) cé thé c6 mot nghiém, hai nghiém, ... hoac khdng cé nghiém.
S6 nghiém cua mot da thire (khac da thirc khong) khong vurot qua bac cua da thirc do.

I1. BAl TAP VA CAC DANG TOAN

Dang 1. Nhan biét don thicc mét bién

Phuwong phap gidgi: Dé nhan biét mot biéu thire 1a don thirc mot bién, ta cin ctr vao dinh nghia cta
no.

1A. Trong cac biéu thirc sau biéu thirc nao 1a don thirc mot bién, khi d6 hay xac dinh phan hé sé,
phan bién caa don thire do.

1 6
a) —3x°; b) = xy’z; c) ——;
) )4 y ) c
1 2 1 1
d) =A/5%%; e) -3(x%); =x2 == |y .
)LV ) -3() 0 e (-3)y
1B. Trong cac biéu thirc sau biéu thire ndo khong 1a don thirc mot bién.
2) 9X’: b) —%xy3; 00
d) 1+%x2; e) 3.5.t%; f) xy’z.

Dang 2. Nhan cac don thic

Phuwong phdp giai: Ta ap dung quy tic nhan cac don thirc tly y: Nhan cac hé s6 véi nhau va nhan
cac lity thira cua bién véi nhau.

2A. Thuc hién phép tinh va viét két qua dudi dang mot don thirc. Chi ra hé s6 va bac cua don thuc
do.

a) (—ixzj.ZXZ.E; b) (EXSJ.O,ZXEXZ
2 4 5
c) (—4x).(8x2).i; d) (—0.25x).(8x°). 1 xj.
16 2
2B. Thuc hién phép tinh va viét két qua dudi dang mot don thirc. Chi ra hé s6 va bac cua don thirc

do.

21 (3 5). 1 s)e,e.
a) —x .E.(—x j b) (O,6x).(15x j.Sx ;



2 2 2 . 3 2
) S X (-3%) g d) (2x°)(-5x).7

Dang 3. Cong, trir cac don thirc mdt bién cuing bac

Phwong phdp giai: Dé cong (trir) cac don thic cling bac ta cong (hay trir) cac hé sé vai nhau va giir
nguyén liiy thira cua bién.

3A. Tinh tong cac don thuc sau:

a) 3x2;§x2;—2x2; b) y;3y;-7y.

3B. Tinh tong cac don thic sau:

a) 523;—lz3;—4z3; b) —t2;2t2;§t2.
3 6
4A. Thyc hién phép cong don thuc va viét két qua dudi dang mot don thirc. Chi ra hé sé va bac cua
don thirc do.
7 5 5 5 5Y). 2 3 3 3 3
a) — X ——X +(-2x7); b) | ——y° |+3y° =2y’ +V°.
) X =X+ (=2xX) ) ( SV 3y -2y +y

4B. Thuc hién phép cong don thirc va viét két qua dudi dang mot don thac. Chi ra hé sé va bac cua

don thirc do.
a) -5z -3z +(-2)%z; b) 2t° +2,5t° - 3t* —|-2t°|.

5A. Mot bac ndng dan sir dung hai may bom dé tudi nude cho canh ddong. May bom thir nhat moi
gio bom duoc 20 m® nudc. May bom thir hai mdi gio bom duoc 18 m® nudc. Sau khi ca hai may
chay trong X gio, bac tit may tht hai va dé may thir nhat chay thém trong 0,5 gio nira roi tat. Hay
viét da thirc (bién x ) biéu thi dung tich nudc bac dd bom cho canh ddng. Tim hé sé cao nhat va hé
s6 tu do cia da thic do.

5B. O mot ctra hang sach gia mot chiée but bi 1a 4 nghin dong va mot quyén vo 13 9 nghin dong.
Hay viét da thtc biéu thi sé tién ban Nam mua 2 hop bt trong d6 mdi hop cd x chiéc bat; x quyén
v va Nam mua thém mot hop but chi mau gia 75 nghin ddng. Tim hé s6 cao nhat va hé sb ty do cua
da thuc do.

Dang 3. Thu gon va sap xép cac hang tir cia da thic

Phwong phdp gidi: Dé thu gon da thirc ta lam nhu sau:

Buoc 1. Xac dinh cac don thirc cung bac;

Buoc 2. Cong, trir cac don thirc cung bac.

Sau d6 sip xép céc hang tir cua da thire theo lily thira c6 bac ting hoic giam dan cua bién.



6A. Thu gon va sip xép céac hang tir cia da thirc theo lity thira giam dan cuaa bién:
a) A(x)=3x"—x*+5-x+2x* +1x3+x4—2;

b) B(x)=-2x*+5x" —x* +4+3x* + 2x* + x* =5X°;
c) C(x)=2x"—x"+2x" —x* +3x* —2x* - x* +1.
6B. Thu gon va sap xép cac hang tir ciia da thuc theo Iy thira ting dan cua bién:

a) A(X)=x"=3x"+2x* +x* = x* = x+x" = x* +3;

b) B(x):6x4+7x3—2x+%x+3—5x3;

c) C(x)=x"-3x +%—x+x5—2x2+1.

Dang 4. Xac dinh bac, h¢ so ciia da thic

Phuwong phap giai:

- Bac caa da thic mot bién (khac da thirc khong, da thu gon) 1a bac caa hang tir c6 bac 16n nhat
trong da thuc do.

- Hé s cua hang tir 6 bac cao nhat goi 1a hé s cao nhat; hé sé cua hang tir bac 0 goi 1a hé sé ty do
cua da thuc do.

7A. Xac dinh bac va hé s tu do, hé sb cao nhit ctia mdi da thic sau:
a) A(x):3x3—§x2 +7x-3;
b) B(X)=2x+8-3x*+2x* —4x" + X°;
c) C(x)=1+3x*—4x+8x* —5x+4x+3x’-2.
7B. Xac dinh bac va hé sé tu do, hé s6 cao nhat caa mdi da thuc sau:
a) A(X) :;x5 +x° —gxz +5x+1 ;
b) B(x)=x"+4x*+5x—-2-9x*;
c) C(x)=0,5x" —x* +4x’ - 2x—2x’ +x+1,5.
8A. Viét da thic M (x) théa man ddng thoi cac diéu kién sau:
- Bac ciia M (x) bing 5.

- Hé sb cua x® bang hé sb cua x bang - 3 .



- Hé s6 cao nhat cua M (X) bang 5 va hé sé tw do bang 1.
8B. Viét da thirc N (X) c6 bon hang tir ma h¢ s cao nhat bing 3 va hé s6 tu do bang - 5 .
Dang 5. Tinh gia tri ctia da thac
Phwong phdp gidi: Dé tinh gia tri cta da thirc ta lam nhu sau:
Buéc 1. Thu gon da thirc (néu can)
Buwéc 2. Thay gid tri caa bién vao da thic rdi thuc hién cac phép tinh.
Chu'y: Gia tri cua da thirc P(X) tai x=a duoc ki hiéu la P(a).
9A. Cho da thirc: P(x)=3x>+2x* +4—3x+3x* —=3x* —5x* + 3.
a) Thu gon va sap xép cac hang tir ciia P(X) theo liy thira giam dan cua bién.

b) Tinh P(O);P(—l);P(%j.

9B. Cho da thtc: Q(x):x2—2x3+4x2—6x+g—3x+x2+%+3x4.

a) Thu gon va sap xép cac hang tir ciia Q(x) theo lity thira tang dan cua bién.

b) Tinh Q(l);Q(—l);Q(%j.

10A. Theo trung tdm duy béo thoi tiét cua Nga, nhiét d6 ngoai troi ¢ thanh phé Matxcova ciia nuéc
ndy vao mot ngay cua thang 4 tai mot sé mai gid duwoc cho boi bang sau:

Thoi gian 0 (gio) 2 (gio) 5 (gio)

Nhiét do (°F) 28,4 32 338

Dua vao cong thire i do F sang d6 C 14 C :%(F ~32). Em hay:

a) Doi nhiét do tir cac mai gid cho trén ra don vi do C.
b) Cho biét nuéc dong bang & nhiét do bao nhiéu?
10B. Gia tri cia mot chiéc may tinh bang sau khi sir dung X nam dugc cho bai cong thuc:
F (x) =10200000 —1100000x (ddng)

a) Hay tinh F(1);F(2);F(3). Vacho biét F(1);F(2);F(3) co nghia la gi?
b) Sau bao nhiéu nim thi gia tri caa may tinh bang 13 4700000 ddng.

Dang 6. Tim nghiém cia da thic



Phuong phdp gidi: Dé tim nghiém ciia da thic P (X)), ta tim cac gia tri cia x sao cho P(x)=0.
11A. Cho da thirc P(x)=x*+x—2. Trong c4c s6 0;1,~1;2;-2, s6 nao la nghiém cua da thic P(x).
11B. Cho céc gia tri 1,2;-2;—6;8. Gia trj nao la nghiém cua da thac Q(x)=x*+5x—6.
12A. Cho da thirc F(x)=(2x* +7x)—(X* +4x+1)-9.

a) Thu gon da thuc F (X);

b) Ching minh rang 2 va -5 déu 1a nghiém ciia F ().
12B. Cho da thuc G(x)=-2x*—3+5x+3x* - 7X.

a) Thu gon da thirc G(x).

b) Ching minh rang -1 va 3 déu la nghiém cia G(x).

13A. Tim nghiém cua da thuc:

a) X+5; b) 2x-1; C) —3x+%;
2 . 2 . 2 1

d) x°-x; e) 2X° +6X; ) 3x +§x.
13B. Tim nghiém cua da thic:

2) X7 b) 12-3x 0 2x+%

d) 4x—x?; e) 2x° —32x; f) x+x°.
14A. Chang t6 cac da thirc sau khdng co nghiém:

a) X*+2; b) 2x* +1; c) X +7.
14B. Chuing to cac da thire sau khéng cé nghiém:

a) X’ +5; b) 3x*+2; c) x*+10.

15A. Cho da thirc P(x)=5x+a—2. Tim a dé da thirc P(x) c6 nghiém:
: . 3
a) x=-1; b) x=2; C) X=—.
4
15B. Cho da thirc Q(x)=-3ax+2a—-1. Tim a dé da thirc P(x) c6 nghi¢m:
2
a) x=3; b) x=-5; c)x=—§.

111. BAI TAP TU LUYEN



16. Tinh:

a) 7x5—3§x5; b) —1x4—(—§x4j+1x4;
4 2 8 4
-1 1 6
c) 5x.(3x)2.—x3; d) —=x.—=x2.3x%.
) 5X.(3x) c ) > %

17. Cho da thac A(X)=9x" —X* +4x* +9x—x* +9-9x" + x> - 3.

a) Thu gon da thuc trén rdi sap xép da thirc theo lity thira giam dan cua bién.
b) Xac dinh bac, hé s6 tu do, hé s6 cao nhat cua da thuc.
c) Tinh A(2); A(-1); A(0).

d) S6 ndo 1a nghiém cua da thirc trong cac sb sau: %;—2;—1.

18. Cho da thirc B(x)=(3x* —3x+2)—(2x* —=7x-1).
a) Thu gon da thac trén.
b) Tinh gid tri cua biéu thic tai x = 3;x = —%.
c) Giai thich vi sao -1 va -3 déu la nghiém cua B(x).

19. Tim nghiém ciia mdi da thirc sau:

a) 3x—2; b) 9-x*; c) 5x+(%lxj—6;
d) x(2x+1); e) (5x+3)—(x+1); ) x*=3x;
g) X*+3; h) 2x* +5; i) x*+16X.

20. Cho da thirc P(x)=x* —ax+2.
a) Xac dinh a dé P(x) nhan 2 1a nghiém.
b) Tim tap hop nghiém cua P(x) ung vai gia tri vira tim duoc cua a.

21. Nha may A san xuat mot 16 4o gom 200 chiéc 40 véi gia von ban dau 1a 30000000 dong va ban
mdi 40 gia 300000 dong. Khi d6 goi T 1 s tién Iai (hoac I18) cua nha may thu dugc khi ban x chiéc
40 (0<x<200)

a) Thiét lap da thtc biéu thi sb tién 13i (hoic 18) caa nha may sau khi ban duoc X chiéc &o.
b) Tinh s6 tién khi ban dwgc 150 chiéc 4o0. Khi d6 nha may 14i hay 15?



¢) Hoi can phai ban bao nhiéu chiéc 40 mai c6 thé thu hoi duoc vén ban dau?



HUONG DAN GIAI - PAP SO
1A.
+) —3x° 1a mot don tharc mot bién c6 hé sé: -3 ; phan bién: x°;
+) —g la mot don thac mot bién c6 hé sb —g; phan bién: x°;
+) %.\/gxz la mot don thirc mot bién co hé sb ?; phan bién: x*;
+) —3(x3)2 1a mot don thirc mot bién ¢ hé sé - 3 ; phan bién: (x3)2.

1B. Biéu thirc khong 1a don thirc mot bién 1a; —%xy3;l+%x2; Xy’z.

2A. 3 (—%XZJ.ZXZ.%:(—%.Z.EJ.(xz.xz):—%x“

-3

Hé sd: —; Bac: 4

b) (§x3 .0,2x.5x> =(§.0,2.5j.(x3.x.x2) _3ys
5 5 5

Heé sb: -2 ; Bac: 3
d) (-0, 25x).(8x2).(—%xj = (—O, 25.8.;j(x.x2.x) = x*

Heé sb: 1; Bac: 4.
2B. Tuwong tu 2A

a) L Heé sd: —1; Bac: 6;
8 8
b) =x°. Hé sb: =; Bac: 6;
2 2
c) —x°. Hésb: -1; Bac: 5 ;

d) —70x°. Hé sb: -70 ; Bac: 5;



3A. a) 3x2 12y +(-2x?) :(3+g—2j.x2 :Exz;
3 3 3

b) y+3y+(-7y)=(1+3-7)y=-3y.
3B. Twong tu 3A

2, 11,
a) —z°; b) =t°.
) 3 ) 6
4A. a)zx5—§x5+(—2x5)= T3 ale=3y
4" 4 4 4 2

Heé sb: —E; Bac: 5;
2
-2 -2 4
b) | —y° |+3y°-2y°+y’=| —+3-2+1|y’=—V°
)(3yj y -2y +y (3 )y 37

Heé sb: ﬂ; Bac: 3.
3
4B. Tuwong tu 4A
a) —16z. Hé s6: -16 ; Bac: 1;
b) —ltz. Heé sb: —1; Bac: 2 .
2 2
5A. Pa thiic biéu thi dung tich nudc bac da bom cho canh dong la:

20X +18x+0,5.20 = 38x +10(m3)

Hé s cao nhat 1a 38 va hé s6 tu do 1a 10.
5B. Pa thuc biéu thi sd tién ban Nam di mua la:
2.X4+9.x+75=17x+ 75 (nghin dong)

Heé sd cao nhat 1a 17 va hé sb tu do 1a 75 .

6A. a) A(x):3x4—x2+5—x+2x2+%x3+x4—2
1
— 3 4 4 - 3 _y2 2 2\ 5_2
(x+x)+3x+(x+x)x+( )

:4x4+%x3+x2—x+3

b) B(x)=-2x*+5x"—x* +4+3x* + 2x* + x* =5x°



= (5% —5X°) +(—x* +2x* ) +x° +(-2x* +3x* ) + 4
=x'+x*+x*+4
) C(x)=2x"—x"+2x* —x* +3x* —2x* —x* +1
= (X +3x°) +(2x* = x* )+ 2x° + (—x* = 2x7) +1
=2x"+ X" +2x7 =3x" +1

6B. Tuong tu 6A.

a) A(X)=3—-x+x"+x —4x*+2x";

b) B(x):3—%x+2x3+6x4;
3 2 4 5
C) C(x):E—x—Sx +x*+x°.

7A.a) A(x)=3x —%xz +7x-3;
Bac: 3; Hé sb tu do: -3 ; Hé s6 cao nhat: 3
b) B(x)=x"—4x"+2x* -3x* +2x+8
Bac: 5; Hé s tu do: 8; Hé s6 cao nhat: 1

c) C(x)=1+3x" —4x+8x* —5x +4x+3x* -2
= 3x° +(3x2 +8x2)+(—4x—5x+4x)+(1—2)

=3x* +11x* —5x -1
Bac: 3; Hé s tu do: -1; Hé sb cao nhat: 3.
7B. Twong tu 7A.

a) A(x):_—lx5+x4—§x2+5x+l;
2 5

Bac: 5; Hé sb tu do: 1; Hé sb cao nhit: —%;

b) B(x)=x"+4x*+5x-2-9x*
= X" +4x° —9x* +5x-2;
Bac: 4; Hé sb tu do: -2 ; Hé s6 cao nhat: 1;

c) C(x)=0,5x" —x* +4x° —2x - 2x* + x+1,5



:—x5+0,5x4+(4x3—2x3)+(—2x+x)+1,5

=—x>+0,5x" +2x* —x+1,5

Bac: 5; Hé s tu do: 1,5; Hé sb cao nhat: -1 .
8A. M (x)=5x"-3x"-3x+1,
8B. N(x)=3x"+2x*-x*—5 (Ngoai hang tir 3x*;-5, cac hang tir con lai tly y lya chon).
9A. a) P(x)=3x"+2x*+4-3x+3x*-3x’ -5x*+3

= (3x° —3x°) +(2x* +3x* —5x*) —3x+4+3

=-3X+7

b) P(0)=-3.0+7=7

P(-1)=-3.(-1)+7=10
P(%) = —3.§+7 =5

9B. Twong tu 9A.
a) Q(x)=2-9x+6x*—2x* +3x’

b) Q(l)zo;Q(_l):zz;Q@=_%
10A. a)
Thoi gian 0 (gio) 2 (gio) 5 (gio)
Nhiét do (°F) 28,4 32 33,8
Nhiét do (°C) 8(28,4—32) =2 8(32—32):0 8(33,8—32)=1

b) Nudc dong bang ¢ 0°C hay 32°F.
10B. a) F(1)=10200000-1100000.1 = 9100000 (dong)
F (2) =10200000 —1100000.2 = 8000000 ( déng)
F (3) =10200000 —1100000.1 = 6900000 (dong)
F(1);F(2);F(3) lan luot 1a gia tri cia chiéc may tinh bang sau khi sir dung 1 ndm, 2 ndm, 3 nim.

b) Ta cé: F(x)=10200000-1100000x = 4700000



1100000x = 10200000 — 4700000
1100000x = 5500000

x=5

Vay sau 5 nam thi gia trj may tinh chi con lai 1a 4700000 dong.

11A. Tinh: P(0)=0*+0-2=-2= 0 khong la nghiém cua P(x).
P(1)=1*+1-2=0=1 langhiém cua P(x).
P(-1)=(-1)*+(-1)-2=-2= -1 khdng la nghiém cua P(x).
P(2)=2%+2-2=4= 2 khong la nghiém cua P(x).
P(-2)=(-2)*+(-2)-2=0= -2 langhiém cua P(x).

11B. Twong ty nhw 11A.

Tacé 1;- 6 langhiém cua da thuc Q(x).

12A. ) F(x)=(2x*+7x)—(x* +4x+1)-9
=2X* +7x— x> —4x-1-9
= (2x* = x*)+(7x—4x)+(-1-9)
=x*+3x-10
b) Thay x=2 vao F(x) tac6: F(2)=0= x=2 la mot nghiém cua F(x);
Thay x=-5 vao F(x) tacé: F(-5)=0= x=-5 la mot nghiém cua F(x);

12B. Tuong tu bai 12A
a) G(x)=x"-2x-3
b) Tinh dugc G(-1)=0;G(3)=0 nén -1 va 3 la nghiém cua G(x).

13A.
a) Xx+5=0 b) 2x-1=0
x=0-5 2x=1
X==
2

Vay X =-5 la nghiém cua da thuc.

Vay x :% la nghiém cua da thuec.



Vay x :% la nghiém cua da thirc.

e) 2x* —6x=0
2x(x-3)=0
Xx=0 hoac x=3

Vay x e{0;3} langhiém cta da thic

13B. Twong tw nhu 13A.
a) X="7,; b) x=4;

d) xe{0;4}; e) xe{0;16};

14A.a) Taco x*>0,Vx, nén x> +2>2>0, moi X
Do d6 da thirc khdng c6 nghiém.
b) Tacd x*>>0,vx, nén 2x*+1>1>0, moi X
Do d6 da thirc khdng c6 nghiém.

c) Tacd x*>0,vx,nén x*+7>7>0, moi X

d) x¥*-x=0
x(x-1)=0
x=0 hoac x=1

Vay xe{0;1} 1a nghiém cua da thuc

f) 3x2+%x:0

x(3x+1j =0
2
TH1: x=0

TH2: 3x+%=0

Vay x e {O;—%} la nghiém cua da thuc

1
C) X=—=;
) 8

f) x=0 hoac x=-1



Do d6 da thic khong ¢6 nghiém.
14B. Twong tu nhu 14A.
15A. a) x =-1 1a nghiém cua da thac P(x) nén ta co:

P(-1)=5.(-1)+a-2=0=>-7+a=0

a="7,
Vay voi a=7 thi da thac P(x) c6 nghiém x=-1

b) x =2 la nghiém cua da thac P(x) nén ta co:
P(2)=5.2+a-2=0=8+a=0

a=-8.

Vay voi a=-8 thi da thic P(x) cd nghiém x =2

C) X :% 12 nghiém cua da thuc P(x) nén ta co:

P(Ej:5.§+a—2:0:>z+a=0
4 4 4

7
a=——.
4

Vay voi a:—% thi da thuc P(x) c6 nghiém x=%.

15B. Twong tu nhw 15A.

1 1
a) a=—=; b) a=-—; C) a
) s ) 17 )
16. a) 7x5—3§ 5—(7—Ej 5=Ex5,
4 4
b) —1x4—(—§x4j+1x4= —£+§+£j x“=§ “
2 8 4 2 8 4 8
c) 5x.(3x)? 1y =(5 3 _—1) (xx?.x%) = -3x°
: T 3] ;
d) 1 x.E x*.3x° = (—E.E.Bj.x.x2 X} =—-=x°
25

17.2) A(X)=9%" =X +4x* +9x—x* +9-9x" + x* -3



:(9x5—9x5)+(—x3+x3)+(4x2—x2)+9x+9—3

=3x*+9x+6

b) Bac: 2; Hé sb tu do: 6; Hé sb cao nhat: 3.

¢) A(2)=36;A(-1)=0;A(0)=6;

d) Cac s6 —2;-1 la nghiém cua da thirc vi A(-2)=0;A(-1)=0.

18.a) B(x)=(3x" —3x+2)—(2x* = 7x—1) =3x* —3x+2-2x" + 7x+1

=X +4x+3

b) B(3)=24; B(—%):%.

c) Nhan xét: B(-1)=0;B(-3)=0 nén -1 va -3 la nghiém cua B(x).

19. Twong tw nhuw 13A.

2
a) X=—: b) x=43;
) 3 )

d)XE{O;—%}; e)x:—%;

g) VO nghiém; h) V6 nghiém;

20. Twong tw bai 15A
a) a=3;

b) xe{2;1}.

21.a) T = 300000x —30000000 (dbng)
b) Thay x =150, ta cd: T =15000000
Khi d6 nha may dang Iai.
¢) Dé thu hdi duoc vén ban dau thi
T =0= 300000x —30000000 =0
x=100.

5
C) x==;
) 4

f) x{0;3};

i) x=0.

Vay can phai ban 100 chiéc 4o thi méi c6 thé thu hoi dugc von.



BAI 3. PHEP CONG VA PHEP TRU PA THUC MQT BIEN

I. TOM TAT LY THUYET
Pé cong hoic trir hai da thiec mét bién, ta cd thé thuc hién theo mét trong hai cach sau:
- Cach 1: Cong, trir da thire theo "hang ngang™: Viét hai da thire trong du ngodc; bo diu ngoic theo
quy tic diu ngoic va nhdm céc hang tir ciing bac dé thu gon da thic.
- Céch 2: Cong, trir da thic theo "cot doc™: Sap xép cac hang tir cua hai da thirc ciing theo lily thira
giam (hoic tang) cta bién, rdi dat phép tinh theo cot doc (chi y dit cac hang tir cing bac thang cot
v6i nhau). Cong (trir) hai don thic trong tirng cot, ta c6 tong (hiéu) can tim.
I1. BAl TAP VA CAC DANG TOAN
Dang 1. Tinh téng hoic hiéu cia hai da thirc
Phwong phép gidi: Dé tinh tong hoic hiéu cua hai da thire ta thudng 1am nhu sau:
Thu gon va sip xép céac hang tir cua hai da thirc cung theo lily thira giam (hoic ting) cua bién. Sau
do:
Céach 1: Cong, trur da thie theo "hang ngang': nhom céc hang tu cung bac.
Cach 2: Cong, trir da thirc theo "cot doc™.
1A. Tim tong cua hai da thuc sau (trinh bay bang hai cach):
a) 2x*—0,5x+5 va 3x* +2,5x+4;

b) 7—4y® +3y+y® va -3y’ +4y® +1;

c) —z*+32°+3z+5va3z°+z' +5-7z;
d) %t5—2t4+3t2—t+1 va _Ilt5+4t4+t3—2t2—3.
1B. Tim tong cua hai da thirc sau (trinh bay bang hai cach):
a) —2x3+%x2+5x—1 va 4x3+gx2—4x+6;
b) 5y° +3y—2y?+3y*-13 va -4y’ +5y* + y +9;
3 4 3 A 1 4 3 .
C) _EZ +2°-3z+1va _EZ +2°+52-3;

d) t° -3t +7t* -9t va t* - 3t* +t* —t> -3,
2A. Tim hiéu sau theo hai cach:

a) (3x° —5x° +6X+5)—(x* - x* + 4x-1);



b) (5x3—2x2+x—3)—(4x3+5x—1);
4 2 4 3 2 .
c) (x +3x +5)—(x — X% +2x +4x+1),
d) (14x° +2x* +7x) - (11X + X* +5x— 4).
2B. Tim hiéu sau theo hai cach:
a) (2x*+x* —6X+7)—(—x* +3x—6);
4 3 2 1 3 2 .
b) §X +2X°+5x-3 |- §X +2X° =5x+11;
c) (4x* -5x +1)—(3x* + X° —4x* +4x-3);
d) (7x° +3,5X* +2x) - (5x° +1,5x* +5x -1).
3A. Cho hai da thtc:
A=-X"+7x*+2x>-10+6x* —3x* +5x
B=2x"+6-x*+5x-5x"—x*+4x°
Tinh A+B va A—B.
3B. Cho hai da thuc:
C =-2—-4x+x*+6x>+3x*
D=7+3x+x"-x°

TinhC+D vaC-D.
4A. Cho cac da thac

A=x’-2x*+3x-5
B=-x*+2x*-5x+7
C=2x"+x"-x-1
Tinh A+B+C;A—-B+C va A-B-C.
4B. Cho cac da thuc

A:§x4+2x3—£x2+3x—2
4 2

B:—%x4+2x3+x2—5x+4



C=x-1yx41
2
Tinh A+B+C;A—-B+C va A-B-C.
5A. Cho hai da thuc:

P(x)=7x4—%x3+x2—2x+7
Q(x)=3x*+x*—x*+3x—-5

a) Tim P(x)+Q(x) va P(x)-Q(x).

b) Tim hé sé cao nhat, hé sé tu do cua cac da thire tim duoc ¢ cAu a).

5B. Cho hai da thurc:

P(x)zzxf’—x“+2x3—3x2+x+l
3 4

Q(x):2x5+x4—x3+3x2+2x—%

a) Tim P(x)+Q(x) va P(x)—Q(x).
b) Tim hé sé cao nhat, hé sé tu do va hé sé cua x* cua cac da thic thu duoc ¢ cAu a).
6A. Cho hai da thuc:
M (x)=3x" —5x* —2x* —4x+6x* +8x° -2
N (x)=v2x* +%x2 —3x° —/2x* +5%° —gxz ~4x-3
a) Thu gon cac da thtc trén.
b) Goi G(x) la tong ciia hai da thac M (x) va N(x). Tim G(X).
c) Tim bac, hé s6 cao nhat, h¢ sb tu do ciia da thic G(X).
d) Trong tap hop {0;1,-2;3}, nhitng sé nao Ia nghiém cua G(x).
6B. Cho hai da thuc:

P(x):\/§x5—2x“—%x3+4x2 +X+3-x*+3x*

Q(x)zx/§x5+2x4—§x3+2x2—4x+%x3—x4+3

a) Thu gon cac da thtc trén.



b) Bat H(x)=P(x)-Q(x). Tim H(x).
c) Tim bac, hé s6 cao nhat, h¢ sb tu do ciia da thic H (X).
d) Trong tap hop {0;1,2;-3}, nhitng sb nao la nghiém ciia H (x).

Dang 2. Tim da thire chwa biét trong mét ding thirc
Phwong phép gidi: Pé tim da thirc chua biét trong mot ding thuc, ta 1lam nhu sau:
- Xac dinh vai tro cua da thirc can tim (chang han, dong vai tro sb hang chua biét, s6 bi trir, s trix,

)

- Ap dung quy tic dau ngoac, quy tic chuyén vé va quy tic cong, trir da thirc mot bién dé bién doi.
7A. Cho hai da thuc A(x)=x*—2x*+x* -3x+1

Tim céc da thirc B(x),C(x),D(x) sao cho:

a) A(X)+B(x)=5x"+3x"-4x*+x-2;

b) A(x)-C(x)=-3x"+x*—x+3;

c) D(x)—A(x)=-4x*+5x* +x* —2x-3.

7B. Cho hai da thac M (x)=%x3+2x2—5x+%
Tim céc da thirc N (x),P(x),Q(x) sao cho:
a) M(X)+N(x)=3x3+x2+x—g;

b) M (x)—P(x)=—%x3—x+3;

) Q(x)-M(x)=x*+x-3.
8A. Tim da thac P(x) sao cho:

a) P(x)+(x3—2x2+7x+ j=x3—x2+1;

Wk

X' =X +5x* +4Xx+2;

b) P(x)—(2x* —x° +x-3)
0) (5%° —2x* +4x+4)—P(x)=6x* - x* +3x 2.

8B. Tim da thirc Q(X) sao cho:



a) Q(x)+(x5+3x4—2x3+5x2+1%j:x5+x3+3x2+1;
b) Q(x)—(—2x3+gx2+2x—1j=x4+2x3—x2+3x+1;

C) (\’Sx4 —2x° +5x° —6x+§j—Q(x):—x2 +3x+1.

Dang 3. Chirng minh da thirc khdng phu thudc vao bién

Phuwong phdp gidi: Ap dung quy tic ddu ngoic va quy tic cong, trir da thac mot bién dé bién doi rut
gon da thirc. K&t qua rat gon 1a mot hang sé.

9A. Chitng minh ring cac da thirc sau khdng phu thudc vao gia tri cua bién:

a) (3X* —2x+5)—(4x* —4x+1)-2x+ X" —4;
b) 4x° —5x* +1— (4% —x+2x* ) +(7X* = x+8);
c) (§x3—x2+1j—(x3—3x+x2—5)—0,4x3+2x2—3x+ X3
9B. Chitng minh rang cac da thirc sau khong phu thugc vao gid tri cua bién:
a) (2x* —0,5x+5) - (3x* +2,5x + 4) +(3x+ X* +4);

b) X* —2x* = (3% =X+ 2)+(X* = x+4)+ 2x* + X°;
¢) —(x*—3x* +3x—1)—x3+1+(x“+x3 —3x? ‘%j”x'

Dang 4. Van dung

Phuong phap giai:

- Str dung céc chit, cac s6 va cac phép toan dé dién dat cac ménh dé phat biéu bang loi.

- Can cir vao ndi dung bai toan dé viét cac da thirc theo yéu cau cua dé bai.

10A. Ban Hoai dugc phan cong mua mét sé d6 dung cho budi tham quan da ngoai cua Iép. Hoai can
mua 3x+7 chiéc coc gidy, 2x+17 chiéc bat gidy va x géi khan uét.

P dung | Gia ban mot dd dung (d6ng)

Céc gidy 1500

Bat gidy 2500

Khan uot 15000




a) Viét cac da thirc biéu thi sé tién Hoai can phai tra cho mdi loai do dung.

b) Tim da thire biéu thi tong sb tién Hoai phai tra dé mua sé dd dung trén.

¢) Biét rang Hoai can chuén bi 10 géi khan wét cho ca Iop. Tinh tong s tién Hoai can tra khi mua
sb d6 dung trén.
10B. Bac Nhung di siéu thi dé lva chon mét s6 loai dd an cho bira tiéc cua gia dinh. Bac 1én danh
muc, khéi lugng can mua cho tirng loai va duoc liét ké dudi bang sau:

Péan | Khéi luong (kg) | Gia ban/1kg (dong)
Thit lon %x +0,5 150000
Thit bo X 250000

3
Ngao ZX—0,5 35000
TOm x+0,5 280000
Muc Xx—1 260000
: 1

Khoai lang > X 25000

a) Viét cac da thirc biéu thi sb tién bac Nhung can phai tra cho mdi loai do an.

b) Tim da thic biéu thi tong sb tién bac Nhung phai tra dé mua s6 do an trén.

¢) Biét rang bac mua 2 kilégam thit bo. Tinh tong sé tién béac phai tra khi di siéu thi.
11A. Trén mdt manh dat hinh chir nhat cé chiéu dai 45
mét, ngudi ta dinh dao mot cai ao ¢6 chidu rong x | _—

2%

mét, chiéu dai gap doi chiéu rong. So dd va kich thudc
cu thé duoc cho nhu hinh v&. Tim da thic (bién X): x

a) Biéu thi dién tich cua bé boi. ’
) . m |
b) Biéu thi dién tich cua manh dat. !

¢) Biéu thi dién tich phan dat xung quanh bé.
11B. Trén mot thura ruong hinh chir nhat ¢6 hai kich thudc theo ti I€:
Chiéu dai : chiéu rong =3:1.
Bac Huong dy dinh xay mot khu dét
hinh chit nhat nho dé tréng hoa véi chiéu x o 9
dai bang chiéu rong cua thira ruong, va dé

Trong hoa

Im | Loi vao
o 6]




mot 16i di rong 1 mét nhu hinh v&. Phan dit con lai bac trdng rau. Goi chiéu rong thua ruong l1a x
(mét). Tim da thic (bién x):

a) Biéu thi dién tich cuaa thua ruong.

b) Biéu thi chu vi cia khu dét trong hoa.

¢) Biéu thi chu vi phan dit con lai dé trdng rau.
12A. Mot xe dap di tir A IGc 13 gid 15 phat dén B véi van téc 15 km/ gio. Dén 13 gio 45 pht,
mot xe may ciing chuyén dong tir A dén B véi van téc 45 km/ gio. Ca hai xe déu khdng nghi doc
duong.

a) Goi M (x) la da thtrc bieu thi quang dudng xe dap di dugc va N(X) 1a da thic biéu thi quang
dudng xe mdy di dugc ke tir khi xuat phat cho dén khi xe dap di dugc x gio. Tim M (x), N (x).

b) Bat f(x)=N(x)—M(x). Tim nghiém cua da thuc f(x) va giai thich y nghia nghiém do.
12B. Mot ngudi di 6 to tir A dén B véi van tbc 50 km/ gio. Sau d6 1 gid, mot xe khach di tir B vé
A véi van toc 60 km/ gio. Va sau x gid (ké tir khi 6 td chuyén dong) thi hai xe gap nhau.

a) Viét da thirc (bién x) biéu thi d6 dai quang duong AB.

b) Tinh d6 dai quing duong AB biét sau 3 gio (ké tir khi 6 t6 chuyén dong) thi hai xe gap nhau.
I11. BAl TAP TU LUYEN

13. Cho hai da thuc:

A(X)=3x"—4x* + x* —%X—ZXS +7x2=3x*

B(x)=2x"+x" +%x+2+x2 -3x° +4x* +x-8
a) Thu gon va sap xép cac hang tir cia mdi da thic theo lily thira giam dan cua bién.
b) Tinh téng C(x)=A(x)+ B(x) va hieu D(x)=A(x)-B(x).
c) Tim h¢ sb cao nhat, hé s6 tu do cua céc da thirc C(x) va D(X).
d) Trong tap hop {0;1,—1;2}, nhitng s6 nao la nghi¢m cta C(x) ?
14. Cho céc da thuc:
A(X)=x"—x+x*-3

B(x)=3x"+x"—x*-2

C(x):x“+x2+E



Tinh: A(X)+B(x)+C(x); A(x)+B(x)—-C(x); A(x)-B(x)-C(x).
15. Cho da thuc P(x)=-x"+11x*—5x* +6x—3
Tim cac da thic Q(x),H (x),R(x) sao cho:
a) P(x)+Q(x)=x"—2x"+10x* —x* +5x - 2;
b) P(x)—H(x)=-x"+5x"+5x-1;
c) R(x)—P(x)=x*-10x*—4x* —x+5.
16. Cho hai da thuc:
M (X)=x*+2x* +1; N (x)=x*-2x+3.
a) Tinh M (x)+N(x);M (x)=N(x);N(x)—M(x).
b) Tinh M(x)—2N(x);%M(x)+N(x).
17. Cho hai da thuc:
P(x):x4—4x3+£x2—x+3+2x4—x3+%x2—2

Q(X)=—x"+x*+3x* —2x+4—x* +4x* - x* +3x

a) Thu gon va sap xép cac hang tir cia mdi da thie theo liy thira giam dan cua bién.

b) Tinh P(1) va Q(-2).

c) Tinh G(x)=P(x)+Q(x).

d) Chiing minh ring G(x) luén dwong véi moi gia tri ciia X.
18. Cho mét hinh thang c6 cac kich thuéc day 16n, day bé va hai canh bén lan luot 12
2X+7;x+5;x;x (mét) (x>0).

a) Tim da thac (bién x) biéu thi chu vi caa hinh thang.

b) Néu hai canh bén cua hinh thang bang 5 mét thi chu vi caa hinh thang bang bao nhiéu?
19. B6n ban An, Binh, Diing va Tri ri nhau dén ctra hang truyén dé mua truyén cii duoc ban dong
gia (nghia 13 cic quyén truyén cii trong cira hang d6 déu duoc ban véi cing mot gid). An mua 3
quyén truyén va mua thém 1 cudn bao cé gia 3000 ddng, Binh mua 5 quyén, Diing mua 5 quyén va
Tri mua 7 quyén. Goi x (d6ng) la gia ban mot quyén truyén ci.

a) Tim da thuc biéu thi tong sb tién ca bon ban phai tra.

b) Néu mdi quyén truyén cii déu co gia 8000 dong thi tong sb tién ca bdn ban phai tra 13 bao



nhiéu?
HUONG DAN GIAI - PAP SO

1A. a) Céch 1:
(2x2—0,5x+5)+(3x2+2,5x+4):2x2—0,5x+5+3x2+2,5x+4
= (2x* +3x*)+(-0,5x +2,5x) + (5+4)
=5%x* +2x+9
Cach 2:

. 2x>—0,5x+5
3x*+2,5x+4
=5x*+ 2X+9

b) 7—-4y* +3y+y® =y®—4y* +3y+7;-3y° +4y’ +1
Cach 1:
(Y —4y* +3y+7)+(-3y° +4y* +1)
=y’ —4y* +3y+7-3y° +4y* +1
= (Y —3y*)+(-4y* +4y*)+3y+7+1
=-2y*+3y+8
Cach 2:
L YAy 43y +7
—-3y° +4y? +1

3

=-2Y +3y+8

c) —z*+32°+32+5;32° +z2* +5-z=2"+32* -z +5.

Cach 1:
(—z*+32°+3z2+5)+(z* +32° 2 +5)
=(-z*+12*)+32°+32° +(32-2)+(5+5)
=37°+3z°+22+10

Cach 2:



—z2*+37° +32+5
z* +3z2°— z+5
= 32°+3z22+2z+10

d) §t5—2t“+3t2—t+1;_—1t5+4t“+t3—2t2 -3.
4 4
Céach 1:
3 5 4 2 _1 5 4 3 2
-2+ 3" —t+1 |+ —t+4t7 +t° -2t -3
4 4
=(§t5+_—1t5j+(—2t4+4t4)+t3+(3t2—2t2)+(1—3)
4 4
l 5 4 3 2
=—t+2t"+t°+t° -2
2
Céach 2:

%tS—Zt“ +3t°—t+1

+
_Ilt5+4t4+t3—2t2 -3

:%t5+2t4+t3 +t2 -2
1B. Twong tu 1A
Pap sb:
a) 2X° +2x* +x+5;
b) 3y* +y®+3y* +4y—4;
c) 27" +27°+2z-2;
d) 4t* +t°—2t* -9t -3.
2A. a) Cach 1: (3x° 5% +6x+5) - (x* - x* +4x-1)
=3x° —5x* +6X+5- x>+ x* —4x+1
= (3% = x*)+(-5x* + X* )+ (6x— 4x) +(5+1)

=2X°—4x* +2x+6

Cach 2:



3x*—5x*+6X+5
xP— x*+4x-1
=2x3—4X*+2Xx+6

Tuong tu cau a) Ta co:
b) x*—2x*-4x-2;
c) X*+ x> —4x+4;
d) 3x* + x* +2x+4.
2B. Twong tu 2A
Dap sb: @) 2x° +2x° -9x+13;
b) x*+10x—4;
c) X' —x*=x*—4x+4;
d) 2x° +2x* -3x+1.
3A. Taco: A=—x"+7x*+2x>-10+6x" —3x° +5x
=(—x* +6x")+(2x° —3x*) + 7x* +5x 10
=5x* —3x°* +7x* +5x-10
B=2x*+6-x>+5x-5x*—x*+4x°
=(2x* = x*)+(—x*+4x*) —5x* +5x +6
=x*+3x° —5x* +5x+6
Khi do:
A+ B =(5x" =3x° +7x* +5x~10) +(x* +3x* ~5x* +5x + 6)
= (5" +x*) +(-3x° +3%°) +(7x* —5x* ) + (5x +5X) +(~10+6)
=6x* +2x* +10x -4
A—B =(5x"—3x° + 7x* +5x~10) - (x* +3x° —5X* +5X + 6
= (5x* = x*)+(-3x* =3x%) + (7%’ +5x* ) + (5x —5x) +(~10-6)
=4x" —6x° +12x° -16
3B. Twong tu 3A
C+D=3x*+5x’+2x*—x+5

C-D=3x"+7x*-7x-9



4A. +)A+B+C
=(X*=2x* +3x=5)+(—x* + 2X* =5x+7)+(2x° + x* - x -1)
= (x* =% +2x° )+ (=2%% +2x* + X* ) + (83X =5X—X) + (-5 +7-1)
=2x°+ X" =3x+1
+) A-B+C
=(X*=2x* +3x=5)—(—x*+2X* =5x+7) +(2x° + X* = x—1)
=(x*+x°+2X°) + (=2%° = 2% + X*) + (3x + 5X = X) + (-5 -7 -1)
=4x° -3x* +7x-13
+) A-B-C

(x*—2x* +3x=5) —(—x*+2x* =5x+7) - (2x* + X’ —=x-1)

:(x3+x3—2x3)+(—2x2—2x2—x2)+(3x+5x+x)+(—5—7+1)

=-5x* +9x-11
4B. Twong tu 4A

A+B+C :%x4+5x3—3x+3;

A-B+C=x"+x*-2x*+7x-5;

A-B-C=x'"—x*-—x*+9x-T7.

5A. a) +) P(x)+Q(x):(7x“—%x3+x2 —2x+7j+(3x4 +x* = x* +3x-5)
:(7x“+3x4)+(—%x3+x3)+(x2—x2)+(—2x+3x)+(7—5)
_10x* + 20 4 x—2
5
+) P(x)—Q(x):(7x4—%x3+x2—2x+7j—(3x4+x3—x2+3x—5)
:(7x“—3x“)+(—%x3—x3)+(x2 + %) +(—2x=3x) +(7+5)

=4x* —gxs +2%x* —5x+12



b) Da thirc P(x)+Q(x) c6 hé s6 cao nhét: 10; h¢ s6 tw do: -2 ;
Da thirc P(x)—Q(x) c6 h¢ sb cao nhat: 4 ; h¢ sé tu do: 12.

5B. Twong tu SA

a) P(x)+Q(x):§x5+x3+3x—%;
P(x)—Q(x)z_?4x5—2x4+3x3—6x2—x+1.

4 7 A A A 8 A A _1
b) Pa thic P(x)+Q(x) c6 hé so cao nht: c hé s ty do: >

Da thiec P(x)—Q(X) c6 h¢ sb cao nhat: _?4; hé sb tu do: 1.
6A.a) M (x)=3x"—5x* —2x° —4x+6X* +8x* -2

= 3" +(—2x° +8x°) +(-5x* +6X° ) —4x -2

=3x" +6X°+x* —4x-2

N(x):x/ix“+%x2—3x3—\/§x4+5x3—gx2—4x—3

- (\Ex“ —\Ex“)+(—3x3 +5x3)+(%x2 —gxzj—4x—3
=2x"-x*—4x-3
b) G(x)=(3x" +6x° +x* —4x—2)+(2x* - x* —4x—3)
= 3" + (6 +2x° )+ (X* = X* )+ (—4x - 4x) + (-2 -3)
=3x" +8x° -8x -5
c) Pa thirc G(X) c6 bac: 4; hé s6 cao nhat: 3 ; hé s6 ty do: -5 .
d) Tinh:
G(O)=3.04+8.03 -8.0-5=-5
G(l)=3.14 +8.1°-8.1-5=-2
G(-2)=3.(-2)" +8.(-2)" ~8.(-2)-5=-5

(

G(3)=3.3"+8.3"-8.3-5=430



Do d6 khong c6 gié tri ndo la nghiém cua da thic G(x).
6B. Twong tu 6A
a) P(x)=\/§x5+x4—%x3+3x2+x+3
Q(x)=\/§x5+x“—x3+2x2—4x+3
b) H(x):P(x)—Q(x):%x3+x2+5x
c) x=0 1a 1 nghiém cua H(x).
7A.a) A(X)+B(x)=5x"+3x"-4x*+x-2
B(X) =5x" +3x* —4x* + x—2— A(X)
=5x* +3x° = 4X* +x = 2— (X" = 2x° + x* —3x +1)
= (5" = x*)+ (3% + 2% )+ (—4xX* = X* ) + (x+3X) + (-2 -1)
= 4x* +5x> —5x* + 4x -3
b) A(X)—C(x)=-3x"+x*—x+3
C(x) = A(X) —(-3x* + x* —x+3)
= (x* = 2x° +x* =3x+1) —(-3x* + X’ —x+3)
= (X" +3x*) = 2% +(X* = x* )+ (-3x+ X) + (1-3)
=4x" -2x° -2x-2
c) D(x)— A(X) = —4x* +5x° + x* —2x -3

D(X) = —4x* +5x° + x* = 2x -3+ A(X)
= AX* +5x3 + X2 =2x =3+ X = 2x* + x* =3x+1
=-3x" +3x* +2x* —5x -2

7B. Twong tu 7A
a) N(x)=%x3—x2+6x—2;

b) P(x)= x3+2x2—4x—g;

C) Q(x):%x3+3x2—4x—g.



8A.a) P(x)=(x*-x’ +1)—(x3—2x2+7x+1j:x2—7x+2;
3 3

b) P(X)=(=x*=x*+5x* +4x+2)+(2x* —x* +x-3)
=x*—2x°* +5x* +5x -1

c) (5%° —2x* +4x+4)~P(x) =6x* - X" +3x -2
P(x)=(5%°-2x* + 4x+4)—(6x° —x* +3x—2)

=—xX—X*+X+6
8B. Twong tu 8A

a) Q(x)=-3x"+3x* -2x° —%;

b) Q(x):x4+%x2+5x;
c) Q(x)=3x*—-2x*+6x’ —QX—%.

9A. a) (3x* —2x+5)—(4x* —4x+1)—2x+x* -4
=3X* = 2X+5-4x° +4x-1-2x+ X’ -4
=0
Chuing to da thire khdng phu thudc vao gia tri caa bién.
b) 4x° —5x* +1—(4x* - x+2x*)+(7x* - x+8)
=4x° —5x* +1-4X° + X =2X* +7X* — X +8
=9

Chuing to da thire khdng phu thudc vao gia tri caa bién.

c) (%xQ’—x2+lj—(x3—3x+xz—5)—0,4x3+2x2—3x+x3

:§x3—x2+1—x3+3x—x2 +5-0,4x° +2x* =3x + x°

=6
Chuing to da thire khdng phu thudc vao gia tri caa bién.

9B. Twong tu 9A



a) (2x2—O,5x+5)—(3x2+2,5x+4)+(3x+x2+4):5;

b) x3—2x2—(3x3—x+2)+(x3—x+4)+2x2+x3:2;
4 2 3 4 3 , 9 1
¢) —(x* =3x* +3x—1)-x +1+(x +x* —3x ——J+3x:——.
2 2

10A. a) Pa thirc biéu thi sé tién Hoai can phai tra cho:
+) Coc giay la: 1500(3x +7) = 4500x +10500 (dong)
+) Bét gidy la: 2500(2x +17) =5000x + 42500 (ddng)
+) Khan w6t lan luot 12: 15000% (d6ng)
b) Pa thirc biéu thi tong s tién Hoai phai tra dé mua sb db dung trén 1a:
4500x +10500 + 5000 + 42500 + 15000 = 9500x + 68000 (d6ng)
¢) Hoai can chuan bi 10 géi khan uét, tacd x =10.
Khi d6: Tong sé tién Hoai can tra khi mua sb d6 dung trén Ia:
9500x + 68000 = 9500.10 + 68000 =163000 (d6ng)
10B. a) Pa thuc biéu thi sb tién bac Nhung can phai tra cho:

+) Thit lon la: 150000(%x +0, 5) = 75000x + 75000 (ddng)

+) Thit bo 1a: 250000x (ddng)

+) Ngao la: 35000 G x -0, 5) = 26250x —17500 (d6ng)

+) Tom: 280000(x +0,5) = 280000x +140000 (ddng)
+) Myc: 260000(x —1) = 260000X — 260000 (ddng)

+) Khoai lang: 25000- % x =12500x (ddng)

b) Téng s6 tién bac Nhung phai tra ¢& mua sé d6 an trén la:
75000x + 75000 + 250000x + 26250x —17500 + 280000x +140000 +260000x — 260000 +12500x
=903750x — 62500
¢) VGi X =2, thay vao da thirc ta c6 tong sb tién bac Nhung phai tra dé mua sé dd an trén 1a:
903750x — 62500 = 903750.2 — 62500 = 1745000 (ddng)
11A. a) Di¢n tich ca bé boi 1a: x.2x = 2x*(m?)



b) Chiéu rong manh dat la: 4+ x+7 =11+ x(m)

Dién tich manh dét 1a: 45.(x +11) = 45x+495(m?).

c) Dién tich phan dat xung quanh bé 1a: 45x +495 - 2x* = —2x° + 45x + 495(m?” )
11B. a) Chiéu dai thira rugng la: 3x(m)

Dign tich thira rugng la: 3x.x =3x*(m?)

b) Chiéu rong khu dat trong hoa la: x—1(m)

Chu vi khu dat trong hoa la: 2.(x+x—1) =2.(2x-1) =4x—-2(m).

c) Taco:

- 2x
=2

g m;ng hog | xd
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Chu vi phan dat con lai dé trong rau Ia:
1+ X+ Xx—-1+2x+X+3x=8x(m)
12A. a) Xe dap di trong X gio dugc quang duong la:
M (x) =15x(km).
Xe may chuyén dong sau xe dap:

13 gitr 45 phit - 13 gi¢ 15 phat =30 phit =% gio

Nén thoi gian xe may di la: x —% (gio)

Quang duong xe may di duoc la: N(x) = 45.(X —%) = 45X —4—25(km) :

45

b) f(x)=N(x)-M(x (45x 47} ~15x = 30x—f
Cho f(x)= 0:>30X———0:>X—§
2 4



Y nghia cta con sd % : sau 0,75 gio thi hai xe gap nhau.

12B. a) Quang duong xe 6 t6 di dugc sau x gid la: 50x (km)
Quing duong xe khach di duoc 1a: 60(x—1)(km)
Da thuc (bién x) biéu thi d6 dai quing dudong AB la:
50x +60(x—1)=110x —60(km)
b) Thay x =3 vao da thirc trén ta co:
Quang duong AB la: 270 km
13. Twong tw bai 6A

a) A(x):x5—2x4+3x2—%x; B(X)=—X5+5X4+X2+gx—6

b) C(x)=3x"+4x*+x—6; D(x)=2x"-7x"+2x* —2x+6.
c) C(x) c6 h¢ s6 cao nhat: 3; hé s tu do: -6.
D(x) c6 hé s6 cao nhét: 5; hé s6 tu do: 6 .
d) -1 12 nghiém cua C(x).
14. Twong tw bai 4A

a) A(x)+B(x)+C(x):5x4+x2—%

15. Twong tw bai 7A.

a) Q(x)=x"—x* —x*+4x* —x+1;
b) H(x)=6x"-5x*+x—-2;
) R(x)=x*—9x* +5x+2.

16.2) M (x)+N(x)=x*+3x*—2x+4;
M (X)—N(x)=x"+x*+2x-2

N (x)=M (x) ==[M (x) =N (x)]



:—(x3+x2+2x—2):—x3—x2—2x+2
b) M (x)—2N(x)=x*+2x* +1-2(x* —2x +3)
=x*+2x-5:

%M (x)+N(x):%(xs+2x2+1)+(x2—2x+3)

I Sy L.
2 2

17.2) P(x)=3x"-5x"+x* —x+1
Q(x)=—2x"+5x°+2x* + X +4
b) P(1)=-1Q(-2)=-62
c) G(x)=P(x)+Q(x)=x"+3x*+5.
d) Nhan xét: x* >0,3x* >0, Vx
= X' +3x’ +5>5>0,vx. Hay G(x) ludn duong véi moi x.
18. a) Pa thire (bién x) biéu thi chu vi caa hinh thang 1a:
2X+7+X+5+x+x=5x+12(m)
b) Néu x =5, thi chu vi hinh thang 1a: 5x +12=5.5+12=37(m)

19. a) 3x+3000+5x +5x + 7x = 20x + 3000 (dong)
b) 163 000 dong



BAI 4. PHEP NHAN PA THUC MOQT BIEN

I. TOM TAT LY THUYET

1. Nhan don thic véi da thic

Quy tac: Mudn nhan mét don thic véi mot da thire, ta nhan don thic véi tiing hang tir cia da thic
réi cong cac tich véi nhau.

A(B+C)=AB+AC

2. Nhan da thirc véi da thic
Quy tigc: Mudn nhan mot da thirc véi mot da thac, ta nhan mdi hang tir caa da thic nay véi ting
hang tir cia da thirc kia roi cong cac tich vai nhau.

(A+B).(C+D)=AC+AD+BC+B.D

I1. BAl TAP VA CAC DANG TOAN
Dang 1. Lam tinh nhan
Phwong phdp gidi: Ap dung quy tic nhan don thtc véi da thire, da thirc véi da thic.
Chu y: Céac phép tinh liy thua:
a"a'=a"";(a") =a""; a’ =1(va=0)

1A. Thuc hién cac phép nhan sau:

a) X(x*—2x+5); b) 5x(x* —3x* +5x+2);
c) (—3,5x2)(2x4—§x2+1j; d) 1§x3(2x3+x2—gx+2).
2 4 5
1B. Thuc hién cac phép nhan sau:
a) —X(X° —2x* +4x-3); b) —%x2(2x4—3x2+x+1);
0) (L2x*)(6x° =5x* +4x-7); d) (-3)°x*(—x° —2x* +5x +1).
2A. Thuc hién cac phép nhan sau:
a) (x—1)(2x* —3x+1); b) (1-x*)(3x* +2x* —x-9);
¢) (0,2x* = x)(x* +7x-3); d) 5(x* —x)(x* +2x-3).

2B. Thuc hién cac phép nhan sau:



a) (2x+1)(X° —4x+5); b) (—%X—X3j(2x3+x2—1);

¢) (x* —5x)(-5x* —4x+5); d) (2x—x*).3.(x* +3x+1).

Dang 2. RUt gon biéu thic

Phirong phdp giai: Ap dung quy tac nhan don thirc véi da thirc, da thirc véi da thic rdi cong, trir cac
hang tir ciing bac dé trong da thirc khong con céac hang tir nao ciing bac.

3A. Rt gon cac biéu thuc sau:

a) 5x2(3x2 —1)—6x(4x3—3x +1)—2x3(3x—1);
b) lx(xz—Ex+2j—§x2(x+1j—x(x+l);
2 5 4 3
1 .
c) 1§x2(x2 = 2x) = 2% (X +X* +1)+ 2(x~1);

d) x(x3—2x2)+5x(x2—2x+%}—x2(x2—x+1).
3B. Rt gon céc biéu thirc sau:

a) 3x(—x2—5)+5x(x3+7)—3x2(x2—x+5)+2(4—x);

b) 25x-4(3x-1)+7x(5-2x*);

c) 4x(x3—4x2)+2x(2x3—3x2 +7x+1);

d) —gxz(sz —6x+9)+8x(x° —3x* +2x—1) - x(X* - 2x).
4A. Rt gon cac biéu thuc sau:

a) (4x-1)(3x+2)—-5x(x-3);

b) (5x—2)(x+1)—2x(x2+x—3);

c) (x+1)(2x—1)+x(x2—x+1);

d) (3x*+x+2).3—(2x+1).2.(3+Xx).

4B. R{t gon c4c biéu thirc sau:

a) —2x(x2 +3x+1)+(x+1)(x2 —2);



b) %x(g—zx+%j—(x—l)(3x+1);

c) 3x*(x—1)+4(1-x)(x+1);
d) —(3x—5)(x—4)+(2x+3)(x+4).
Dang 3. Tinh gi4 tri biéu thic
Phuwong phap gidi:
- Rt gon biéu thire da cho
- Thay gi4 tri cua bién vao biéu thirc da rat gon roi gié tri biéu thirc s6 nhan duoc.
5A. Tinh gia tri biéu thuc:
a) 5X(2x—1)(2x+3)+10x(3x - 2) - 2x(10X* —=5x - 2) Véi x =2;

_ 2 _ 2 2 . :1
b) (X —1)(X* +X+1)=X(X* +2x+3)+2(x* = 2x+1) véi x =5
5B. Tinh gia tri biéu thic:
a) 5X(X* —4x+1)—(x* +1)(5x—1)+20(1-x)(1+X) véi x=-1.
(e > ) L(8x—3) véi x =+
b) (2—x)(X* +2x+4)+x(x 1)+2(8x 3) véi x -

Dang 4. Tim gié tri chwa biét
Phuwong phap giai:
- Thyc hién phép nhén da thirc, bién doi va rat gon dé dua dang thire dd cho vé dang ax=b

- Tim duoc x:g (néu a=0).

BA. Tim X :
a) (2x-1)(X* —x+1)+x*(3-2x) =2;
b) 3(1-4x)(x—2)+4(3x+1)(x+2)=24;
¢) (Xx+1)(x+2)(x+3)—x* —8x(x+2)=6;
d) (x+1)(x* +2x+4)-x*(x+3)+8=0.

6B. Tim X :
a) (2x-3)(x-2)-x(2x+1)-6=0;

b) 5(2x—1)(x+2)-2(5x—3)(x+2)=5;



C) 2x*+3(x—2)(x+2)—-5x(x+3)=0;
d) (7-3x)(x+2)+3(x—2)(x+1)+2(3x-2)(x+2)=0.
Dang 5. Chieng minh gid tri cia biéu thiec khong phu thudc vao bién
Phuwong phap giai:
- Rt gon biéu thtrc d3 cho thanh da thirc 0 hodc thanh mot da thirc bac 0 . Tir d6, voi moi gia tri cua
bién X, gié tri cua da thuc khong doi.
7A. Chitng t6 rang céc biéu thtrc sau co gié tri khéng phu thudc vao bién:
a) A=(3x-2)(2x+10)—(2x+2)(3x+10);

b) B=(x—-5)(2x+7)—-2x(x-5)—-7x+2.

7B. Chung t6 riang cac biéu thire sau ¢é gia tri khong phu thudc vao bién:

a) C=2(x-2)(x+3)—x(5x—4)+3x(x—-2)+7;

b) D =x(3x—1)—X*(X+3)+(x-1)(X* +x+2).
Dang 6. Van dung bai toan co loi van
Phuong phap giai:
Buoc 1. Xac dinh an va diéu kién cho an.
Buéc 2. Dua vao dé bai dé xac dinh cac da thire biéu thi két qua can biéu dién theo an.
Buéc 3. Ap dung quy tic nhan don thuc voi da thire, da thirc véi da thic rdi rdt gon da thirc do.
8A. Cho mot hinh thang co cac do dai ddy 16n, didy bé va chiéu cao lan luot la
2x+1x+5;x (m)(x > 0).Viét da thuc biéu thi dién tich (don vi: m?) cta hinh thang.
8B. Gia sir ba kich thuéc ciia hinh hop chit nhat 1a: x+1,2x+3;x—3 (cm) v6i x> 3. Viét da thirc
biéu thi thé tich (don vi: cm?) cua hinh hop chit nhat dé.
9A. C6 hai hinh chir nhat. Hinh thtr nhat c6 chiéu dai hon chiéu rong 10 m. Chiéu rong caa hinh
chix nhat thi hai hon chiéu rong hinh chit nhat thir nhat 12 5m va c6 chiéu dai hon chiéu dai hinh thi
nhét [a 15m. Goi chiéu rong hinh chit nhat thir nhéat 1a x(m).

a) Tim hai da thuc biéu thi dién tich caa mdi hinh chit nhat trén.

b) Biét dién tich hinh thtr hai hon dién tich hinh thi nhat 325m?. Tinh kich thuéc mdi hinh.
9B. Cho mgt thira rugng hinh thang vudéng c6 day nho I6n hon chiéu cao 4m va day 16n hon day bé
5m. Bac Hué chia thtra ruong ra thanh hai phan, mét phan hinh chit nhat dé trong hoa véi chiéu
rong bang chiéu cao cua hinh thang va phan con lai hinh tam giac vudng dé tréng rau (Hinh vé minh



hoa). Biét chiéu cao cua thira ruong 1a x +1(m).

lrong
hoa trong
rau

b

a) Tim da thuc biéu thi dién tich cua ca thira ruong hinh thang, phan dién tich trong hoa va phan
dién tich trong rau.

b) Biét dién tich trong hoa Ion hon hai 1an dién tich trong rau 1a 20m?. Tinh kich thuéc cua thira
ruong.
10A. Tim 3 s tu nhién chén lién tiép, biét tich cua hai s6 sau I6n hon tich cta hai s6 dau 1a 200.
10B. Tim 3 s6 ty nhién 1¢ lién tiép. Biét tich cua hai sb sau 16n hon tich cua hai sé dau la 36.
I11. BAI TAP TU LUYEN
11. Thuc hién phép nhan hai da thac sau:

a) 2x—1 va 4x> — x* +1;

b) 3x* -4 va —x* +3x* - 2.
12. R0t gon céc biéu thic sau:

a) —x(x3 —2x)—2x(x—1)(x+2);

b) (X* —5)(x+3)—x(2x—1)+5;

c) (x2—2x+3)(%x—5j+(—1)1°(x—1).
13. RUt gon rdi tinh gia trj biéu thic:
a) (x—6)(x—4)—x(x+90)+76 vsi x=0,98;
b) (2x+3)(2x—5)—x(4x+1) véi x=-16,2;
c) 2x(x+1)(x—3)—x2(2x—l)+5(x2—1) véi x=-1;
d) (3x—2)(2x° +x* = x=1)=5x* (X’ —1) -2+ x* véi x=1.

14. Tim X :
a) 5x(x—3)—x(5x+1)=16;

b) (3% = x+1)(x+1)+X* (4-3x) =1;



c) 3x* +2(x—3)(x+3)-5x(x+3)=0;
d) (5x-3)(1+x)—(3x-1)(x+1)=0.

15. Chung t6 riang cac da thirc sau khéng phu thudc vao bién:
a) M =(2x+1)(5x—-3)—(5x+2)(2x—-7)-30(x-5);
b) N =(x-3)(3x+1)-3x(x-5)-7x+8;

c) P=x(6—x)(x+1)+x*(x—5)—6(x+7).

16. D6 doan tudi. Ban hay lay tudi cua minh:
+) Cong thém 7;
+) Pugc bao nhiéu dem nhan vai 4;
+) LAy két qua vira tim dugc cong vai 12;
+) Nhan két qua vira tim duoc véi 2,5;
+) Poc két qua cudi cing sau khi da trir di 100.

Toi s& doan dugc tudi cua ban. Giai thich tai sao?



HUONG DAN GIAI - PAP SO

1A. a) x(x2—2x+5):x3—2x2+5x;

b) 5x(x* - 3% +5x+2) =5x° —15X° + 25X* +10x;
c) (—3,5X2)(2X4 3y +1) _ 7y 2Ly —3,5x?;
2 4

d) 1§x3(2x3 +X° —zx+2j =Zx3(2x3 +X° —zx+2j
4 5 4 5

=Zx6 +Zx5—lx4+zx3.
2 4 10 2

1B. Twong tu 1A
a) —x*+2x° —4x* +3x;

b) —x° +§x4 1y —ixz;
2 2 2

c) 7,2x°> —6x* +4,8x* —8,4x%;
d) —9x° —18x* +45x° +9x°>.
2A. 3) (x—1)(2x* =3x+1) = 2x* = 3x* + x— 2x* + 3x—1
=2x° -5x* +4x-1;
b) (1-x*)(3x* +2X* —x—9) =3x* +2x* = x =9 -3x* = 2X" + X* + 9%’
=-3x" - 2x" +4x° +11x* = x -9
c) (0,2x2—x)(xz+7x—3):0,2x4+1,4x3—0,6x2—x3—7x2+3x

:0,2x4+§x3—§x2+3x;

d) 5(x° —x)(x* +2x—-3) = (5x° ~5x)(x* +2x-3)
=5%° +10x* —15x° —5x*> —10x* +15x
=5x° +10x* — 20x°> —10x* +15x

2B. Tuwong tu 2A

a) 2x* +x* —8x* +6x+5;



b) —2x6—x5—x4+1x3+1x;
2 2

) —5x* +21x° + 25x® — 25x;;

d) —3x* —3x® +15x° + 6X.

3A. a) 5x°(3x* —1) - 6x(4x° —3x+1) - 2x* (3x—1)
=15x* —5x° —24x* +18x* —6x —6x" + 2x°

= (15x* - 24x* —6x*)+2x° +(-5x +18x*) - 6X

=-15x* + 2x° +12x* —6x
b) lx(x2 —Ex+2]—§x2(x+1j—x(x+l)
2 5 4 3

T SV ST SR
5 4" 4

2

= 1x3—§x3 oLyl y +(x—x)
2 4 5 4

_ 1 29
4 20

1
C) 1=x*(x* =2x)=2x(x* +x* +1)+ 2(x -1
) 11 o0 -2 ~20(0¢ + 1) 2(x-1)
:—£x4—5x3—2

2
d):x“—2x3+5x3—10x2+gx—x“+x3—x2

=4x° -11x° +§X

3B. Tuwong tu 3A

a) 2x* —15x° +18x+8;

b) —14x> +48x + 4

c) 8x* —22x° +14x* + 2X;
d) 4x* —17x° +6x* —8X;

4A. Twong tu 3A

a) 7xX° +20x—2;



b) —2x> +3x* +9x—2;
c) X*+x*+2x-1;
d) 5x° —11x.

4B. Twong tu 3A

a) —x>—5x" —4x-2;
b) Sx+1:
6

c) 3X°-7x*+4 ;
d) —x2 +28x 8.
5A. a) 60x° —31x v&i x=2, taco: 60x° —31x =60.2° —-31.2=178.

b) —7x+1 véi x:%.Tacc’): —7x+1:—7.%+1:—1+1:0

5B. Twong tu 5SA
a) A=-39x*+21;A=-18 tai x=-1;
b) B=3x+2: B=7 tai x=—.
2 6

6A. a) (2x—1)(x* —x+1)+x*(3—-2x) =2

2% = 2X2 4+ 2X = X2 + X —1+3x* - 2x* =2
3x-1=2

3x=3

x=1

Vay x=1.

b) 3(1-4x)(x—2)+4(3x+1)(x+2)=24

3X—6-12x° + 24X +12x* + 28x+8=24
95X +2=24
55x =22

2

X==
5

Vay x=—.



¢) Tuong tu cau a) —2x*—5x=0
x.(—2x-5)=0

Hoac x =0 hoac x:—g.

d) 6x+12=0= x=-2
Vay x=-2.
6B. Tuwong tu 6A
a) 8x=0=x=0.
b) x+2=5=x=3.

c) —15x—12:0:>x:—g.

d) 6x° +6x =0= 6x.(x+1)=0.Hoac x=0 hoac x=-1.
7A.a) A=(3x-2)(2x+10)—(2x+2)(3x+10)
= 6x° + 26X° — 20— (6X” +26X* +20)

=6X° +26X> — 20— 6X* —26Xx° — 20
— 40
Chung to biéu thtc c6 gia tri khong phu thudc vao bién.

b) B=(x-5)(2x+7)—-2x(x-5)—-7x+2

=2X* —3X—35-2x* +10X - 7x +2

=33

Chung to biéu thtc c6 gia tri khong phu thudc vao bién.
7B. Twong tw 7A

a) C=-5 b) D=-2
8A. Pa thirc biéu thi dién tich (don vi: m*) caa hinh thang Ia:

(2X+1+X+5).X zi_(3x+6).X=§X2 + 3X (mz)
2 2 ’

8B. Tuwong tu 8A
(x+1)(2x+3)(x-3) =2x* = x* —12x—9(cm3)

9A. a) Chiéu dai hinh chit nhat thir nhét 1a: x+10(m)



Dign tich hinh chit nhat thir nhét 1a: x.(x+10) = x* +10x(m?)
Chiéu rong hinh chit nhat thi hai la: x +5(m)
Chiéu dai hinh chir nhat thir hai 1a: x+10+15= x+ 25(m)
Dién tich hinh chit nhat thit hai la: (x+5).(x+25) = X* +30x +125(m?)
b) Dién tich hinh chit nhat thi hai hon dién tich hinh thtr nhat 325m? nén ta co:
(X* +30x+125) - (x* +10x) =325
20x+125 =325
20x =200
x=10
Khi d6, dién tich hinh chit nhat tha nhat 1a;
10°+10.10 = 200(m?)
Dién tich hinh chix nhat thi hai la:
10° +30.10+125 =525(m’)
9B. Twong tu 9A.
a) Ddy nho thira ruong 1a x+5(m)

bay 16n thera ruong la x+10(m)
Dién tich ca thira ruong: %(ZX +15)(x+1) = x> +%x+%(m2)

Dign tich phén trong hoa 1a: (x+1)(x+5) = x* +6x+5(m?)

Dién tich phan trong rau la:

17 15 5 5
X2 +?x+?—(x2+6x+5):§x+§(m2)

b) Tim duogc: x =4
Thira ruong co: chiéu cao: 5 m; day bé: 9 m; day 16n 14 m.
10A. Goi 3 sé ty nhién chin lién tiép lan luot la:
2k; 2k +2;2k + 4(k e N) Tich cua hai s6 sau I6n hon tich cua hai s6 dau la 200 ta co:

(2k +2)(2k +4) - 2k (2k +2) = 200



4k? +12k +8—4k* —4k =200

8k =192

k =24

Vay 3 s6 ty nhién chén lién tiép do 1a 48; 50; 52.
10B. Twong tu 10A

3 s6 tu nhién I¢ lién tiép d6 1a 7; 9; 11.
11. Twong tu 2A

a) 8x* —6x> + x> +2x-1; b) —3x° +9x°> —2x* —12x* +8.

12. Twong tw 3A
a) —x* —2x° +4x;
b) x*+x*—4x-10;

c) lx3—6x2 +§x—16;
2 2

13. Twong tw SA
a) A=-100x+100; A=2 tai x=0,98;
b) B=-5x-15;B =66 tai x=-16,2;
c) C=2x"-6x—-5,C =3 tai x=-1;
d) D=x"-x;D=0 tai x=1;

14. Twong tuw 6A

a) x=-1; b) x=0; c)x=—g;

15. Twong tuw 7A
a) M =161; b) N =5: ¢) P =—42
16. Giai sir tudi cua ban 12 X. Pem tudi caa minh:
+) Cong thém 7 ta dugc: X+7
+) Pugc bao nhiéu dem nhan vaéi 4 ta duogc: 4(X + 7) =4x+28
+) Lay két qua vira tim dugc cong voi 12: 4x+28+12 = 4x+40
+) Nhan két qua vira tim duoc véi 2,5 ta duoc:
(4x+40).2,5=10x+100

+) Két qua cudi cung sau khi da trir di 100 1a: 10x.

d) xe{-11}.



Vay két qua cudi cing bang muoi 1an sb tudi thuc cua ban. Do d6 ta chi can lay két qua cudi cung
chia cho 10 1a ra s6 tudi thuc.



BAI 5. PHEP CHIA PA THUC MOT BIEN

I. TOM TAT LY THUYET

Néu A va B 1a hai da thirc di cho (trong d6 B 1a da thic khac da thuc 0) thi bang cach dit tinh
chia ta luén cd thé tim duoc cac da thic Q va R thoa min dong thoi cac diéu kién sau:

a) A=BQ+R;

b) Pa thuc R phai bang 0 hoic da thic R ¢6 bac nho hon bac cua B.

-Néu R=0 thi A=B.Q, khi d6tanéi A chia hétcho B va Q 1a thuwong ciia phép chia da thirc

A (da thirc bj chia) cho da thirc B (da thirc chia) va viét A:B=Q hoic Q = %

-Néu R #0 thi ta néi phép chia da thac A cho da thirc B 1a phép chia c6 du Véi da thirc thuwong

la Q vada thirc dula R.

I1. BAl TAP VA CAC DANG TOAN
Dang 1. Chia don thirc cho don thirc

Phwong phéap gidi: Cho hai don thic ax™ va bx" (m,ne N:;a,beR va b#=0). Khi 46 néu m>n thi
phép chia ax™ cho bx" 1a phép chia hét va ta co:

m

px" = &y (quy uéc: x° =1)

X b
1A. Tinh:
a) 9x*:3x; b) 125x° : (—25%°) ;
C) %(—x)2 :%x; d) ?8x7 S (=2x)".
1B. Tinh:
a) 10x° : 2x%; b) (—120x"): (-6x)*;

3 -3
c) ng :[?x“); d) (—x)°:(-2,5x%).
Dang 2. Chia da thirc cho don thirc

Phuwong phap giai:

Muén chia da thitc A cho don thic B ta 1am nhu sau: Chia mdi hang tir caa A cho B rdi cong cac
két qua vai nhau.

2A. Thuc hién cac phép chia da thac sau:



a) (—10x4 +25x%° +16x2) : (—5x2) :
b) (4x° —5x° + 2x2) 2X2:

C) (6x4 +5x° —-11x? +§xj:£x;
4 2

1
d) (=7x°+13x" = x®):| —=x*|.
) ):(-3x]
2B. Thuc hién cac phép chia da thirc sau:
a) (x3 —ox? + 28x) TX:

b) (—4x6 +5x° +3x* —5x3) : (—ZXZ);
c) (3x"—7x° + XS):(—%xzj;

d) (X* —x"+5x° —4x*):(2x°).

Dang 3. Chia da thitc mot bién.

Phuwong phdp gidi: Cach dit tinh chia da thirc mot bién:

Dé chia mot da thirc cho mot da thic khéac 0 (cua cling mot bién) ta 1am nhu sau:

- Rt gon va sap xép hai da thirc da cho theo thir ty bac giam dan cua bién.

- Pit tinh twong tu chia hai sb ty nhién: Ké mot duong thang dang roi dat trén cing mot hang da

thirc bi chia ¢ bén trai va da thirc chia bén phai duong thang dung.

Buéc 1: Chia hang tir bac cao nhit cua da thuc bi chia cho hang tir bac cao nhit cua da thuc chia

va viét thuong ngay dudi hang tir cao nhat cua da thirc chia, dong thoi nhan thuong d6 véi da thic

chia va dat tich dudi da thirc bi chia sao cho cac don thuc ¢é cling s6 mil thing cot.

Budc 2: Lay da thirc bi chia trir di tich duéi va xét hiéu.

- Néu hiéu 12 0 thi phép chia két thic va 1a phép chia hét.

- Néu hiéu khac 0 va 1a da thtc c6 bac nho hon bac cua da thirc chia thi phép chia ciing két thiic

va hiéu chinh la da thirc du.

- Néu hiéu khac 0 va 1a da thic ¢6 bac 16n hon hoic bang bac cua da thirc chia thi ta tiép tuc qua

trinh trén: chia da thic hiéu nhan dugce cho da thic chia,... .

Vi du:
a) Chia hét:



Xx-1

2x% - 2x%? ;

2X
2x% = 2x°
0
ta co (Zx3 —2x2) ((x-1)=2x".
b) Ding ngay buéc 1, du bang 1:

x—1

2x3 —2x* +1 ;
2X

2x% —2x?
1

Taco (2x° —2x*):(x-1)=2x" (du 1)
¢) Dirng sau buéc 2, chia ¢ du bang 3 :

X—2
2x% +1

2x3 —2x% + x+1

2x% —2x%?

X+1
X—2
3
Taco (2x° - 2x* + x+1):(x-1)=2x* +1 (du 3)
3A. Thuc hién cac phép chia da thirc sau bang cach dit tinh chia.
a) (2x3 —5x2 +4x—1) 1(x-1);

b) (—2x6 +2%° — X'+ X = 2% —1) : (2x2 +1) :
c) (2x4 —3x® +3x? +9x—27) : (x2 —3) :
d) (1x3 +gx2 —7,6x+3j:(0,2x—1).
5 5
3B. Thuc hién cac phép chia da thirc sau bang cach dit tinh chia.
a) (3x* +8,5x+6):(x+15);
b) (2x3 +3x2 —3x—2) H(2x+1);

c) (x3—5x2+x—5):(x2+1);



d) (3x* +2x° +11x* +4x+10): (x* +2).
4A. Tim da thac M biét:

a) (X =7 +x-7)=(x-T)M;

b) (X* —4x—3).M =2x* - 7x* 10X -3;

c) (3x° —x* =3x* +1)=M.(3x* -1).

d) M.(x*+x+1)=x"=2x° —x+2.

4B. Tim da thac N biét;
a) (—3x+5).N =-3x* +5x* —9x+15;

b) 5x* +9x° —2x* —4x-8=N.(x-1);

c) N.(x—2)=x"-8;

d) (X* —6x+9).N = x*—2x* ~15x +36.
5A. Thyc hién phép tinh:

a) (3x2+7x+9):(x—1);

b) (5X3+3X2—4):(X+2);

c) (4x*—6):(x* -1);

d) (2x° +13x* +15x—3):(2x+3).
5B. Thuyc hién phép tinh:

a) (—3x3 + X2 +17X— 2) H(=3x+7);

b) (2x* +4x° +5x* —=3x—10): (X* + X +3);

c) (2x* +3x*—4x* -9):(2x-3);

d) (X° —2x* +15x+24):(x+4).
6A. Trong mdi truong hop sau déy, tim thuong Q(X) va du R(x) trong phép chia F(x) cho G(x)
roi biéu dién F(x) dusi dang:

F(x)=G(x).Q(x)+R(x).



a) F(x)=35x"+11x* +15x —5;G(x) =5x—2;
b) F(x)=x"-6x>+15x* —20x+10;G(X) = x* —2x+ 4.
) F(x)=x"+x*—x+15G(x)=x"-2x+5.
6B. Trong moi trudng hop sau ddy, tim thuong Q(x) va du R(x) trong phép chia A(x) cho B(x)
roi biéu dién A(x) dudi dang:
A(x)=B(x).Q(x)+R(x).
a) A(x)=3x>-10x*+6x—5;B(x)=x*—x+1;
b) A(X)=6x"—x*—24x+21;B(x)=-2x+3;
) A(x)=2x’-5x*—-x+1B(x)=2x+1.
Dang 5. Xac dinh cac hing sé a va b sao cho mét phép chia da thirc 14 phép chia hét
Phwong phdp gidi: Dung tinh chit cua phép chia R =0 dé tim duoc a va b.
7A. Xac dinh a dé A chia hét cho B véi:
a) A=x-4x+a-3vaB=x-2;
b) A=x*-9x*+17x—25+a va B=x"-2x+3.
7B. Xac dinh b dé C chia hét cho D véi:
a) C=x"-3x*-18x+b+2 va D=x-3;
b) C=5x*+3x*-7x+2b+1va D=5x-2.
8A. Xac dinh a va b dé :
a) 2x* —x*+ax+b chiahétcho x* 1.
b) x* —7x%+4x* +ax+b—1 chia hét cho x* —7x+3.
8B. Xac dinh m va n dé:
a) 2x° —x* —2x* +(m—2)x+n chia hét cho 2x* -1.
b) x°+3x* —2x* +(m-1)x* + nx +3 chia hét cho x* + x+1.
Dang 6. Tim sé nguyén X sao cho tai d6 gia tri ciia da thic A chia hét cho gia tri ciia da thic B
Phuwong phap giai:
Buoc 1. Thuc hién phép chia nhu chia da thiic cho da thac

Buéc 2. Dé gia tri cua da thac A chia hét cho gia tri ciia da thic B thi gia tri cia da thic du phai
chia hét cho gi4 tri cua da thuc chia.



Buéc 3. Ap dung céc tinh chat chia hét (tinh chat chia hét caa mét tich, mét téng) dé giai quyét
bai toan.
9A. Tim X nguyén dé gia trj ciia da thirc A chia hét cho gia trj cua da thic B.
a) A=-2x"-3x*+12x+2 va B=2x-1;
b) A=-3x*-x*+15x-6 va B=3x+1.
9B. Tim X nguyén dé gia tri cia da thac C chia hét cho gia tri cua da thirc D.
a) C=3x>+2x*-10x+5 va D=3x-1;
b) C =-5x>+3x*+37x+24 va D=5x+2.
I11. BAI TAP TU LUYEN
10. Thuc hién pheép tinh:

a) 55(—x)* :11x?; b) gx7 H(-2x°);

¢) =3,5x°:(-7x°); d) 1%x6 :%x:*.

11. Thuc hién cac phép chia da thirc sau:
a) (—2x6 +AX =X +3x2) +0,5x%:

b) (x“ +3x%° —Exz):lxz;
2 3

c) (5x* —3x°+x*):3x*;

d) (—5X5 +2x° —lxsj:(—lxaj.
3 2

12. Thuc hién phép tinh:
a) (16x2 —9) H(4x+3);

b) (X°+2x* —x=2):(x+2);

0) (x* = x*=4x* —5x—3):(X* + x+1);

d) (6x* —4x° +X* +x):(2X* —2x+1).
13. Tim da thic M biét:

a) M.(%x+3j=%x3+4x2+7,5x+9;



b) X°+3x*—2x* = 7x* +2=(X*+3x* ~1).M .
14. Trong mdi trudng hop sau day, tim thuong Q va du R trong phép chia da thuc A cho da thirc
B rdi biéu dién dudi dang:
A=BQ+R.
a) A=5x°+14x*+12x-5B=x+2;
b) A:—gx3+5x2 —7X+1LB=-3x+4.
15. Tim cé4c s6 a,b sao cho da thirc A chia hét cho da thuc B.
a) A=x'-2x*+(a-3)x—a-1B=x-3;
b) A=2x*+10x*+(a-1)x+b—a;B =2x*+5.
16. Tim sb nguyén x dé gié tri cua da thac A chia hét cho gia tri cua da thuc B.
a) A=6x>+13x*-8x+6;B =3x—1;

b) A=—6x+x*+3x+2;B=2x-1.

17. RUt gon biéu thtc sau:
(§x4—3x2j:2x2+(lx3+x2j:x+§x(2x—l)(x+1)
2 4 2
18. Tim X, biét:
a) (4x“+\’-’>x3’):(—x2)+(9x2 —3x):3x+x(x—1)(x+1)—x3 =1
b) (xs—%xj:Zx—%x(x—l)zo;
c) (42x° —12x):(-6x)+7x(x+2) =10;

d) (25x° —10x):5x+3(-x+1) =4,



HUONG DAN GIAI - PAP SO

1A. 3) 3x° b) —5x°: &) 2x: d) — Ly
2 6
1B. Twong tu 1A
5 1 -2
a) 5x°; b) =x*; c) —=x*; d =x°
) ) 9 ) > ) c
2A. a) (—10x" +25x° +16x° ) : (-5x°)
=—10x" : (-5x*) +25x° : (5% ) +16x* : (-5X°)
_oxt 5y
5
A 3 5
b) Tuong ty cau a) 2x _EXH
3 2 3.
c) 12x° +10x —22x+§,
d) 49x® —91x* +7X.
2B. Twong tu 2A
a) lxz—gx+4; b) 2x4—5x3—§x2+§x;
7 7 2 2 2
c) -9x° +21x* - 3x; d)1x5—1x4+§x3—2x.
2 2 2
3A.a)
2x° —5x* +4x—-1| x-1
2x% —2x° 2x* —3x+1
—3x*+4x-1
—3x%+3x
Xx—-1
S x-1
0

b) Tuong tu cau a)

(—2x6 +2x° —x*+ x° - 2x2 —1):(2x2 +1) = x'+x -1



0)(2x* —3x° +3x* +9x—27):(x* —3) = 2x* —3x +9
1 3 2 2 2

d) (EX +§X —7,6x+3j:(0,2x—1)=x +7x-3
3B. Twong tu 3A

a) (3x* +8,5x+6):(x+1,5)=3x+4;

b) (2x3+3x2—3x—2):(2x+1)=x2+x—2;

c) (x3—5x2+x—5):(x2+1):x—5;

d) (3x* +2x° +11x% + 4x+10) 1 (x* + 2) = 3x* + 2x + 5.
4A. a) (X =7x +x=T7)=(x=7)M

M =(X*=7x* +x=7):(x-7)

M=x*+1

b) Tuong ty cdua) M =2x+1;

c) M =x"-1;

d M =x*-3x+2.
4B. Tuwong tu 4A

a) N=x*+3 b) N =5x*+14x* +12x+8;
c) N=x*+2x+4; d) N=x+4.
5A. a)
3% +7x+9 x-1
- 3x+10
3x* —3x
_ 10x+9
10x-10
19

b)



5X° + 3 4 | X*2
- £y 1 10x? 5x° —7x+14
- 7X° —4
— 7x*-14x
14x—4
14x+28
_32

c¢) Tuong tu cau a, b Thuong: 4X; Du: 4X—-6
d) Thuong: x*+5x; Du: -3
5B. Twong tu SA
a) Thuong: x° +2x—1; Du: 5;
b) Thuwong: 2x° +2x—3; Du: —6x—1;

¢) Thuong: X3+3X2+§X+E;Du’: g;
2 4 4
d) Thuong: x> —6x+39; Du: -132 .
6A.a) Q(Xx)=T7x*+5x+5;R(x)=5;
b) Q(x)=x*—-4x+3;R(x)=2x-2;
c) Q(X)=x+3;R(x)=0;
6B.a) Q(x)=3x—7;R(x)=—-4x+2
b) Q(x)=-3x*—4x+6;R(x)=3

) Q(x)=x*-3x+1LR(x)=0

7A. a) Ta co:
X _4x+a-3| X2
X3 — 2% X% + 2X

_2x*—4x+a-3
2x% — 4x

a-3

A chia hét cho Bkhi a—3=0<a=3
b) Ta cé:



X' —9x2 +17x—25+a| X =2x+3
X 2% 43X X=1

—~7x* +14x-25+a
7x +14x-21

—-4+a

A chiahétcho B khi -4+a=0<a=4
7B. Twong tu 7A

1

a) b=-2; b) b==.

) ) 5
8A. a) Ta co:

2x3 — x> +ax+b
2x° —2X 2x -1

-x*+(@+2)x+b

—x° +1
(a+2)x+b-1

2x* —x* +ax+b chiahétcho x* -1 néu (a+2)x+b-1=0,vx

2 _ o
Khi va chi khi: 127279_, )2
b-1=0 _ |b=1

b) Tuong tu cdu a) ta co: b=4;a=-7

8B. Tuwong tu 8A

a) m=2;n=1. b) m=-5;n=-8.
9A. a) Xét phép chia:
2 -3 4l2x+2) XL
_2X3 + X2 —X2 —2X+5
—AX* +12X+2
—4X* + 2X
10x + 2
10x -5

7




Vé6i X nguyén dé gié tri cua da thuc A chia hét cho gié tri cua da thuc B thi

2x—-1eU(7)={£1;47}.
Tur do tim dugc x € {0;1,4;-3} .
b) Tuong ty cdu a) tim duoc 3x+1eU(-11) = = {+1;+11}.

Tur d6 tim duoc X € {0;—4} .

9B. Twong tu 9A
a) xe{0;1}; b) x=0.
10. Twong tw 1A
1 49
a) —5x; b) —=x*; c) =x°; d) —x°.
) ) 2 )2 ) 5

11. Twong tu 2A

a) —4x* +8x° —2X+6; b) 3x2+9x—g;
C) Exz—x+1; d) 10x2—4x+g.
3 3 3
12. Twong tw 3A
a) 4x-3; b) x* -1; c) X’ —2x-3; d) 3x* +X.

13. Twong tu 4A
a) M =x"+2x+3 b) M =x*-2.
14. Twong tw 6A
a) Q =5x°+4x+4;R=-13;
b)Q:%xz—x+1;R:7.

15. Twong tw 8A

2) a:%; b) a=6:b=31.
16. Twong tw 9A

a) xe{0;2} b) xe{0;%12}.
17. 3x% +3x° —x—§



18.a) 4x*+x=0< x(4x+1)=0< x =0 hoic x=—%.

) 1x-lo0eox=t
2% 72 2

c) 14X+2:10<:>14X:8<:>X:;.

d) 2x+1=4<:>x:g.



ON TAP CHUONG VII

I. TOM TAT LY THUYET

Xem phan Tom tat ly thuyét cac bai tir Bai 1 dén bai 5.

Il. BAI TAP

1A. Tinh tich cac don thtc sau roi xac dinh hé sd, bac cia mdi da don thirc nhan duoc:

a) A=-2x"B :§x6;
4
2
b) A=1x3; B =(—ﬂxj :C =2X.
5 3
1B. Tinh tich cac don thirc sau rdi xac dinh hé sb, bac cua mdi da don thirc nhan duoc:

a) M :x3.(—§x2j;N :Ex7;
4 5

2
b) M :—EXS.(EJ N :—§x2;P:x.
4 2 9

2A. Cho hai da thuac:

A(x):7x3—9—x2+%x+2x2—7x3—§x

B(x)=—7x3+x2—x+3+%x+2—4x2
a) RUt gon va sap xép hai da thirc trén theo lity thira bac giam dan cua X;
b) Tinh A(x)+B(x); A(x)-B(x); B(x)—A(X);
¢) Pat H(x)=A(x)+B(x). Tim hé s6 cao nhat va hé s tu do cua H (x);

d) Tinh H (0);H (=1);H Gj

e) Timgiatri cua x dé H(x)+4=0.
2B. Cho hai da thuec:
P(x)=3x>+5x—-12—x* + X’ —6x* — 2X
Q(x)=-2x"+x—-3x*+12+8x* —10x — 2x’

a) RUt gon va sap xép hai da thirc trén theo lity thira bac ting dan cua X;



b) Tinh H (x)=P(x)+Q(x);G(x)=2P(x)-Q(x);
c) Tim h¢ sb cao nhat va h¢ sé tu do cia H (x) va G(x);

d) Tinh H (-1); H (2)iG(‘%j;G(O);

e) Tim nghiém cua da thuc H (x).

3A. Hay kiém tra:
a) X :% c6 la nghiém cua da thiuc P(x) = 2x+% khong?
b) M&i s6 x =1;x =3 c6 phai la mot nghiém ciia da thac Q(x) = x* —4x+3 khong?
3B. Cho da thirc P(x)=2x* +5x—3. Ching to ring x = %; x = -3 la hai nghiém cua da thic do.

4A. Trong mot xudng san Xuat d6 gia dung cé tong cong 1200 thing hang va mdi ngay nhan vién sé
lay di 40 thung hang dé di phan phdi cho dai li.

a) Goi X 1a s6 ngay nhan vién da dén lay thung hang. Hay lap biéu thic biéu thi sé thing hang
con lai sau x ngay.

b) Sau bao nhiéu ngay thi xuong s& van chuyén hét duoc 1200 thing hang?
4B. Mot clra hang sach cii c6 mot chinh sach nhu sau: Néu khach hang dang ki 1am hoi vién cia cia
hang sach thi mdi nim phai déng 50 000 ddng chi phi va chi phai muon sach véi gia 5000
ddng/cudn. Néu khach hang khong phai 1a hoi vién thi s& muon sach véi gia 10000 dong/cudn. Goi
x 14 sd sach khach muon.

a) Hay lap da thuc biéu dién sé tién khach phai tra trong mdi nam d6i voi khach 1a hoi vién va dbi
vai khach khéng 1a hoi vién.

b) Buc 12 hdi vién, nim ngoai Bic phai tra cho ctra hang tong cong 95000 ddng. Tinh sé tién ma
Prc phai tra néu khong 1a hoi vién.

5A. Tim gié tri caa X, biét rang:

a) 3—gx:0; b) (x—2)(x+3)=0;
:_1_4. 2 .

C) X _ZZO' d) 3x°+2x=0;

e) X’ +2x=0; f) (5x+3)—(2x+1)=0.

g) 3x(x—4)-x(5+3x)=17; h) (x*+2x%):x* +3(x-1)=0.



5B. Tim gia tri cua X, biét rang:

a) Ex—4:0;
2

e) x*+1=0;

g) 2x(x—5)—x(3+2x)=26;
6A. Thyc hién phép tinh:

a) 3X(X* —5x+7);

c) (x2 —1)(2x2 —3x+4);
6B. Thuc hién phép tinh:

a) —2x2(x3 — X2 +1);

b) (1-2x)(x+4)=0;

d) —x+5x*=0;

f)%(x—S)—%(x—?)zo.

0.

h) (3x° +6x°):3x° —x(x—3)

b) (x+4)(—X* +6x+5);

d) (3x-1)(3x+5)-7(x* +2).

b) (2x+1)(—x2 +5x+2);

c) (2x* -1)(X* +5x +1); d) (5x—2)(5x+1)—20(x* +x-1).

7A. Chang minh rang gié tri cua biéu thirc sau khdng phu thudc vao gia tri caa bién:
a) 5x° —(2x+1)(x—2)-3x(x+1)+7;
b) (3x—1)(2x+3)—(x—5)(6x—1)—38x.

7B. Chitng minh rang gia tri caa biéu thirc sau khéng phu thudc vao gia tri cua bién:
a) (5x—2)(x+1)—(x-3)(5x+1)-17(x-2);
b) (x—5)(x+8)—(x+4)(x-1).

8A. Tinh gia tri cua cac biéu thuc sau:

a) (X+1)(X* +2x+4)—x*(x+3) véi x:—%.

b) 4GX —1j +(12x* —3x) :(=3x) —(2x—1) véi x=3.

8B. Tinh gia tri ciia c4c biéu thic sau:

a) (x—3)° —(8x+3)(3—x)+x(x—3) v6i x=103.

b) 5(—%x+2)+(5x3—3x2):(—2x)2+x—3 VGi X=-3.



9A. Cho da thirc bac hai F(x)=ax’+bx+c, trong d6 a,b,c lanhitng sé va a=0.
a) Cho biét a+b+c=0. Gidi thich tai sao x =1 la mot nghiém cia F (x).
b) Ap dung, hay tim mot nghiém cua da thic bac hai 3x* —4x +1.

9B. Cho da thic bac hai F(x)=ax’+bx+c, trong d6 a,b,c la nhiing so va a#0.
a) Cho biét a—b+c=0. Gidi thich tai sao x =-1 la mot nghiém cta F(x).
b) Ap dung, hay tim mot nghiém cua da thuc bac hai 2x* —3x-5.

10A. Xac dinh a,b sao cho 3x* +ax® +bx+9:x* -9.

10B. Xac dinh a saocho x*+ax’ +1:x* + x+1.
11A. Tim n nguyén sao cho 10n* + n—10 chia hét cho n—1.

11B. Tim n nguyén sao cho 2n® —7n°+13n+2 chia hét cho 2n-1.
I11. BAl TAP TU LUYEN
12. Cho hai da thuc:

M () ==5x" +3x° + X(X* +5)+14x" —=6x° —x* + x -1

N (x)=x*(x—5)—3x" +3x+2x" —4x" +3x* -5

a) Thu gon va sip xép hai da thirc trén theo liy thira ting dan cua bién;
b) Tinh H (x)=M (x)+Q(x);G(x)=M (x)-N(x);

c) Tim h¢ sb cao nhat va h¢ s6 tw do cia H (x) va G(X);

d) Tinh H (-1);H (1);G(1);G(0);

e) Tim nghiém cua da thuc H (x).

13. RUt gon biéu thic sau:
a) [%xs—?;xzj:xz—x(%xz+5)+2x(x—2)(x+2)—(x3—27):(x—3)
b) (7x3—2x2):(—2x2)+(§x2—3xj:x—lx(x—l)(2x+l)
4 2

14. Tim X, biét:
a) (6x3 +x2):2x—3x(x—l)+2 =0:

b) (5x4—3x2):x2—x(5x+6):0;



c) (2x—1)(4x2+1):0 :
d) (x* —3x)(x* +1)=0.
15. Cho da thtrc A= x* +2x* -5x-10

a) Tim da thuc B sao cho A+B=x3+gx+3;

b) Tim da thuc C sao cho A—C = 2x;
c) Tim da thac D biétrang D =(2x—-1).A;

d) Tim da thtc P biétring A=(x+2).P;
e) C6 hay khong da thirc Q sao cho A=(x°-5).Q.

16. Mot hinh chit nhat c6 kich thudc 1a 25 cm va 45 cm. Ngudi ta ting mdi kich thudc thém x cm.
a) Hay lap da thac biéu thi chu vi caa hinh chir nhat méi.
b) Tinh chu vi cia hinh chit nhat méi trong cac truong hgp x =3(cm);x=5(cm).

17. Mot tam giac vudng c6 do dai hai canh goc vudng lan luot 1a: n—3;2n—9 (don vi la mét va
n>4,5).

a) Hay lap da thuc biéu dién cong thuc tinh dién tich cia tam gidc vudng do.

b) Tinh dién tich cta tam giac vudng trén trong cac truong hop n=6;n=7.
18. Mot xi nghiép dang du tinh chuyén hang bang hai xe tai va dang phan van giita viéc mua han hai
Xe tai hay muon hai xe tai. Néu mua hai xe va mdi xe gia 200000000 ddng thi mdi ngay xi nghiép
phai ton 5000000 dong cho tat ca tai xé va nhién liéu. Con néu thué xe thi gia thué mot xe tai la
10000000 dong/ngay (da bao gdm tién cong cho tai xé va nhién liéu).

a) Goi A la da thirc biéu thi tong sb tién xi nghiép bo ra dé van chuyén sau X ngay. Xac dinh da
thiec A d6i voi mdi phuong an.

b) Néu mudn van chuyén 1500 thing hang va mdi ngdy mdi xe phai chd 75 thung thi phuong an
nao sé& tiét kiém hon.



HUONG DAN GIAI - PAP SO

1A. a) —%xm; hé sb: _?3 bac: 10 b) j—gx‘"’, hé sb: Z—é bac: 6 .

1B. Twong tu 1A

2A.a) A(X)=7x"+x° —%x—g; B(x)=-7x*-3x —§x+5
b) A(X)+B(x)=-2x*—x—4;A(x)-B(x)=14x" +4x* +%x—14;

B(x)—A(x)=—[ A(x)—B(x)]=-14x* - 4x* —%x +14.

c) Hé sb cao nhat: -2; hé sé ty do: -4.

d) H(0)2_4;H(_1):_5;H@:_5.

e) Xxe {0;—%}.

2B. Twong tw 2A

3A. HS tu lam,

3B. HS tw lam

4A. a) 1200 — 40X b) x=3.

4B. HS ty lam

5A. a) x:g b) x € {2;-3): 0 X:i% d) xE{o;—g}
&) x=0: f)x:_?z; g) x=-1: h)x:%.

5B. HS tw lam

BA. HS tu 1am

6B. HS tw lam

7A. Thu gon, két qua sau khi thu gon Ia:
a)9; b) -8.

7B. Twong tu 7A
8A. Hurong dan: Thu gon biéu thic, sau d6 thay gia tri.



a) 6x+4:6.(—%j+4=—16;

b) 3x-2=-33-2=-11
8B. Tuwong tu 8A
9A. a) HS tu lam
b) Ap dung: Nhan xét: 3—4+1=0. Khi d6 da thic ¢6 1 nghiém x =1
9B. Twong tu 9A
10A. Thuc hién phép chia da thirc ta dugc da thire du 1a:
(b+27)x+9+9a. Lap luan tim dugc a=-1b=-27
10B. Twong tu 10A
11A. ne{0;2}.
11B. Twong tu 11A
12.a) M (x)=-3x"+9x" +6x—1 N (x)=3x" -9x" +3x-5.
b) H(x)=9x—-6;G(x)=-6x"+18x*+3x+4
c) H(x) c6 h¢ sb cao nhat: 9 ; h¢ sb tu do: -6
G(x) c6 hé s cao nhat: -6; h¢ sb tu do: 4

d) H(-1)=-15;H(1)=3,G(1)=19;G(0) =4

e) H(x):0:>x=2

3
3 2 s 1 , 7
13.3) 2x* —x"-16x-12 b) —x +§x —ZX—Z.
4 1 1
14.3) x=—=; b) x=—=; C) X==; d) xe40;3¢.
) - ) 5 ) 5 ) xe{0;3}
15. HS ty lam

16. a) 2.(25+ x+45+x) =4x+140
b) Véi x =3, chu vi hinh chi nhat bang: 4.3+140 =152(cm).
Vi x =5, chu vi hinh chit nhat bang: 4.5+140=160(cm).

1 15 27
17.3) =(n=3)(2n-9)=n>—""n+-—.
a) (n )( n ) n > n >



b) n=6;S =4,5(cm?).n=7; S =10(cm?).
18. a) Phuong 4n mua xe ta co: A= 200000000 +5000000x (ddng)
Vi phuong an thué xe ta c6: A=10000000x (d6ng)
b) S6 ngay can van chuyén la: 1500: (75+75) =10 ngay.
Néu mua xe thi chi phi hét:
200000000 +5000000.10 = 250000000 (ddng).

Néu muon xe thi chi phi hét: 10000000.10 =100000000 (ddng)
Do d6 thué xe tiét kiém chi phi hon.



BAI 1. LAM QUEN VOI BIEN CO

I. TOM TAT LY THUYET
1. C4c hién tuong, sy kién trong tu nhién, cudc séng duoc goi chung 1a bién c.
2. Céc loai bién cb.
- Bién c6 chéc chén 1a bién cb biét trude dugc ludn xay ra.
- Bién c6 khong thé 1a bién cé biét truéc duoc khong bao gio xay ra.
- Bién c6 ngau nhién 1a bién cb khong thé biét trude duoc co xay ra hay khang.
Chu y: Pé cho tién ta ki hiéu cac mat xuat hién cia dong xu nhu sau: mat ngira 1a N, matsap 1a S.
I1. BAl TAP VA CAC DANG TOAN
Dang 1. Nhan biét c4c loai bién co
Phwong phdp gidi: Dua vao kha nang xay ra cia cac bién cé.
1A. Trong céc bién c6 sau, bién cé nao 1a bién c6 chic chan, bién cé khdng thé, bién cd ngau nhién?
A: "Nam 2021 12 mét ndm nhuan".
B: "Thang Bay nam 2022 c6 31 ngay (theo Duong lich)".
C: "Khi tung mét dong xu thi mit xuat hién cua dong xu 12 mat ngira”.
1B. Mot hop dung ba qua bong mau do duge danh sé 1;3;5 va hai qua bong mau xanh duge danh sb
2;4. Ban Hoa lay ngiu nhién mét qua bong tir trong hop. Mai bién cb sau 1a bién cb ngau nhién,

bién ¢ chac chan hay bién c6 khdng thé??

Loai bién co

A: "Lay duoc qua bong mau do"

B: "Lay dugc qua bong mau do co ghi sb chin"

C: "Lay duoc qua bdong cd ghi s nhé hon 6"

D: "Lay dwoc qua bong co ghi s l&"

Dang 2. Tim diéu kién dé mot bién co 1a bién cé chic chan, khong thé hay ngiu nhién.

Phwong phap giai:



- Dya vao kha ning xay ra cua cac bién cd.

- TUr d6 tim diéu kién dé két qua xay ra phd hop véi yéu cau dé bai.
2A. C6 hai hop kin dung mot sé chiéc thé cung loai. Hop thi nhit tit ca céc thé 1a mau do. Ban
Tuan liy ngau nhién mdi hop mot chiée thé va sé thiang cudc néu trong hai thé lay ra c6 thé mau
xanh. Trong hop the hai can c6 nhitng thé mau gi dé bién ¢ A: "Ban Tuin 1a ngudi choi thing
cudc” la:

a) Bién cb khéng thé;

b) Bién cb chic chén ;

¢) Bién c6 ngau nhién.
2B. Chon ngau nhién mot sé trong tap hop {1,3;4;5;7;9;x} (v6i x 1a mot s6 tu nhién). Xét bién ¢o
B: "s6 dugc chon nho hon 10" . Tim X dé bién cb B 1a;

a) Bién ¢ chic chan ;

b) Bién ¢ ngau nhién.
11l. BAI TAP TU LUYEN
3. Trong cac bién cb sau, bién cb nao 1a bién cb chic chén, bién cb khong thé bién cé ngiu nhién?

A:"Nam 2024 la mot nam nhuan".

B: "Thang Bay sang nim luong mua ¢ khu vuc Bic Bo s& ting so voi thang Bay nim nay"

C: "Khi gieo hai con xtc xic dugc tong sé cham bang 8".

D: "Khi gieo hai con xUc xac dugc tong sé cham biang 13".
4. Mot hop ¢6 chaa 9 chiée thé cung loai. Trong d6 cac thé danh sé 1, 2,3 ¢ mau do; cac thé danh
s6 5,7 ¢ mau xanh va cac thé danh sb 4,6,8,9 c6 mau vang. Ban A Lénh rdt ngau nhién mot thé tur

trong hop. Mai bién cé sau 1a bién cb ngau nhién, bién cé chic chan hay bién cd khdng thé?

Bién ¢ Loai bién cé

A: "Rat dugc thé mau vang™

I4
Al

B: "Rut duoc thé ghi s6 nguyén tb

C: "Rat duoc thé ghi s6 nhoé hon 11"




: "Rut duoc thé mau xanh va ghi sb chin"

D
E: "Rut dugc thé mau do ghi sé 1&"
F

: "Rat duoc thé mau do va sé duoc ghi 1a hop s6"

G: "Rt duoc thé mau vang va sé dugc ghi 16n hon 6"

5. Tung mot ddng xu 3 1an. Trong cac bién cd sau, bién cb nao 1a bién cb chic chan, bién cé khéng
thé, bién cd ngau nhién?

A: "C6 2 1an xuét hién mat S ™.

B: "S4 lan xuat hién mat S va sb 1an xuat hién mat N bang nhau"

C: "Ca ba lan xuat hién mat N".

D: "S4 lan xuat hién mat N va s6 lan xuat hién mat S khdng bang nhau.
6. Gieo mot con xUc xac 2 lan. Trong cac bién cb sau, bién c6 nao 1a bién cb chic chan, bién cb
khong thé, bién c6 ngau nhién?

A: "Tong sé cham xuat hién bang 1.

B: "S6 cham xuat hién trong ca hai lan gico déu 1a sé nguyén to".

C: "Téng sé cham xuét hién trong hai 1an gieo nho hon 13".

D: "S6 cham xuat hién trong hai lan gieo bang nhau".
7*. Ban Hoang tham gia tro choi "Béc tham trang thuong" va sé thing néu bdc duoc que thim co
ghi sé chia hét cho 9. C6 tit ca nim que thim, trong d6 sd ghi trén cac que thim thudc tap hop
{100;200;300;500; x} (X la sb tron tram). Tim gid tri cia X dé bién ¢6 A: "Ban Hoang thing cugc”
la:

a) Bién c6 khong thé;

b) Bién c6 ngau nhién ;

¢) Bién ¢ chic chan.



HUONG DAN GIAI - PAP SO

1A. - Bién c6 A 1a mot bién cb khéng thé vi ndm nhuén 14 ndm chia hét cho 4 ma 2021 khong chia
hét cho 4.

- Bién ¢6 B 1a mot bién c6 chic chin vi thang Bay c6 31 ngay.

- Bién ¢6 C 1a mot bién cb ngau nhién vi khi tung mot dong xu thi ¢6 thé xuat hién mat ngira hoac
mat sap nén bién c6 C khdng biét trude duoc co xay ra hay khong.
1B. - A: ngau nhién;

- B: khéng thé?;

- C: chac chan;

- D: ngau nhién.
2A. a) Dé bién cd A 1a bién cd khong thé thi ban Tuan phai luén rat dugc thé mau do. Khi 6 hop
thr hai can chi ¢ nhiing thé mau do.

b) Bé bién c6 A 1a bién cb chic chin thi ban Tuan can phai luon rat duoc thé mau xanh & hop thir
hai. Khi d6 hop thir hai can chi ¢é nhirng thé mau xanh.

c) Dé bién cb A 1a bién cb ngau nhién thi ban Tuan c6 thé rut dugc thé mau d6 hoic mau xanh ¢
hop tha hai. Khi d6 hop tha hai can ¢ nhiing thé ca mau d6 va xanh.
2B. a) Dé bién ¢4 B labién co chdc chan thi x € {0;2;6;8} .

b) Dé bién ¢ B 1a bién cb ngiu nhién thi x e N, x >10.
3. A: Bién ¢6 chic chan;

B: Bién c6 ngau nhién;

C: Bién c6 ngau nhién;

D: Bién c6 khéng thé.
4. A: ngau nhién;

B: ngau nhién;

C: chic chan;

D: khong thé?;

E: ngau nhién;

F: khdng thé;

G: ngau nhién.

5. A: Bién ¢b ngau nhién;



B: Bién c6 khdng thé;
C: Bién ¢6 ngau nhién;
D: Bién cé chic chan.
6. A: Bién cb khong thé;
B: Bién c6 ngau nhién;
C: Bién c6 chac chan;
D: Bién ¢4 ngau nhién.
7*. a) x e {400;600;700;800} .
b) x=900;

¢) Khéng ton tai gia tri cia x théa man yéu cau bai toan.



BAI 2. LAM QUEN VOI XAC SUAT CUA BIEN CO

I. TOM TAT LY THUYET
1. Kha niing xay ra cia mét bién c6

- Mot bién cb c6 thé c6 khong thé, it kha ning, nhiéu kha ning, chic chin xay ra.

- Kha nang xay ra ciia mot bién cé duge do luong boi mot sd nhan gié tri tir 0 dén 1, goi la xac
suat cua bién cd do.

- X4c suat cua mot bién cb cang gan 1 thi bién cé d6 c6 nhiéu kha ning xay ra. Xac suat cua bién
cb do6 cang gan 0 thi bién cb d6 it kha ning xay ra.

oI

It kha ning Nhiéu kha ning
xay ra xay ra
2. X&c suét cia mot so bién cé don gian
- Khi cac bién c6 c6 kha ning xay ra nhu nhau ta néi cac bién ¢ d6 ddng kha ning.

- Trong mét thi nghiém, néu c6 k bién c6 dong kha ning va ludn xay ra duy nhit mét bién cd
= A A Y N z A 5 X= i A A J A M l
trong k bién co6 nay thi xac suat cua moi bien co d6 déu bang PR

- Bién c6 khong thé ludn c6 xac suat bang 0 .

- Bién c6 chéc chin ludn c6 xéc suat bang 1.
I1. BAl TAP VA CAC DANG TOAN
Dang 1. Xét tinh dong kha niing cia cac bién cé
Phuwong phdp gidi: Dé xét xem cac bién c6 c6 dong kha ning hay khong ta thuong cin cit vao mot
s tiéu chi sau:

- Viéc thyc hién cac thi nghiém c6 ngau nhién khong.

- Trong mé hinh trd choi tung dong xu hay xuc xic thi ddng xu hay con xdc xic c6 can d6i, déng
chat khong.

- Trong md hinh lay vat tir trong hop, rat the,...thi cac vat ¢d cing loai, cung kich thuéc va khoi
luong khong.



- Trong md hinh vong quay may man thi dién tich cac 6 ¢6 duoc chia déu nhau khéng.

- Trong mot s6 mé hinh, thi nghiém ta con quan tdm dén sé luong cac déi twong cd bang nhau
khong.
1A. Xét xem cac bién c6 sau c6 dong kha niang khong? Tai sao?

a) Ly ngau nhién mot qua béng tir trong hop kin c6 chira 2 qua bong cung loai gdm 1 qua mau
xanh va 1 qua mau vang. Xét hai bién cé sau:

A: "Lay duoc qua bong mau xanh".

B: "Lay duoc qua bong mau vang".

b) Gieo ngau nhién mot con xUc Xac can dbi. Xét sau bién cé sau:

A: "S6 chdm xuét hién trén con xtc xac la 1 ™.

B: "S4 cham xuét hién trén con xdc xac 1a 2 ".

C: "Sb cham xuét hién trén con xtc xac 1a 3"

D: "S6 cham xuét hién trén con xdc xac 1a 4".

E: "S6 cham xuét hién trén con xuc xic 1a 5"

F: "Sb cham xuét hién trén con xuc xac 12 6",
1B. Lép 7A c6 20 hoc sinh nam va 18 hoc sinh nit. Gi4o vién chon ngau nhién mét ban dé kiém tra
bai cil. Xét xem hai bién ¢6 sau c6 dong kha niang khong? Tai sao?

A: "Ban duoc goi la ban nam".

B: "Ban duoc goi la ban nir".
Dang 2. Tinh xac suét caa bién cé
Phurong phép gidi: Dé tinh x4c suat cta bién c¢d trong mot sé md hinh, thi nghiém don gian ta
thuong thuc hién cac budc sau:
Buwéc 1. Néu tat ca cac bién ¢ co thé xay ra khi thuc hién thi nghiém d6 (viéc phan chia theo tiéu
chi nao thi can lién quan dén bién cd can tinh xac suat).
Budc 2. Xét xem céc bién cb c6 ddng kha ning khong.

Buéc 3. Néu thi nghiém cd k bién cd déng kha ning va luon xay ra duy nhat mot bién cé trong k
= A A Y N z A 5 X i A A ’ A M 1

bien co nay thi xac suat ctia moi bién co do déu bang e

Chu y:

- Bién cb khong thé ludn c6 xac suit bang 0 .

- Bién cb chic chin ludn c6 xac suit bang 1.

2A. Gieo ngau nhién mot con xdc xic can d6i mot 1an. Tim xac suit cua céac bién ¢ sau:



a) A: "Sb cham xuét hién trén con xudc xic khong vuot qué 6."

b) B: "Sé cham trén con xdc xic it nhat 1a 7."

c) C: "S6 cham xuét hién trén con xtc xac 1 2."

d) D: "S6 cham xuét hién trén con xtc xac 1a mot sb chan.”
2B. Tung mét dong xu can di 2 1an. Tim xac suit cua cac bién cb sau:

a) A: "Lan dau xuat hién mat S, 1an hai xuat hién mat N."

b) B: “Ca hai lan xuat hién mit S .

¢) C: "Sé lan xuét hien mat S va N bang nhau.”
3A. Ban Mai tham gia tro choi rat thé trang li xi. C6 tit ca 8 thé gidng hét nhau duoc ghi cac sb
khac nhau bao gdm: 10; 20; 30; 40;...70;80. Ban Mai s& rit ngau nhién mot 1an va nhan duoc sé
tién Ii xi twong mg (nghin dong) véi s6 duoc ghi trén the. Tim xac suat caa cac bién ¢ sau:

a) A: "Ban Mai khong nhan duoc tién li xi".

b) B: "Ban Mai nhan dugc s6 tién i xi 14 it hon 100 ngan dong".

¢) C: "Ban Mai nhan duoc sb tién li xi 1a 50 ngan dong".

d) D: "Ban Mai nhan dugc sb tién li xi it nhat 1a 50 ngan dong".
3B. Trong trd choi vong quay may man, moi nguoi choi sé& tham gia quay dia quay mot lan. Pia
quay duoc chia déu thanh 6 phan bang nhau va ghi sé diém tuong wng 1a 100; 200; 300; 400; 500;
600. Tinh xac suit cua cac bién ¢ sau:

300

@1

500 | 600

a) A: "Nguoi choi nhan dugc s6 diém nho hon 700"

b) B: "Ngudi choi nhan dugc sé diém 1a 700"

¢) C: "Ngudi choi nhan dugc sé diém 1a 500"

d) D: "Ngudi choi nhan duoc sé diém 1a mot s6 khong vuot qua 200 .
I11. BAl TAP TU LUYEN

4. Ban Btrc gieo mot dong xu can d6i hai 1an mot cach ngau nhién. Xét xem cac bién ¢ sau co dong



kha nang khong?

A: "Trong hai lan tung c6 dtng mot 1an xuét hién mat S".

B: "S6 mit xuat hién trong hai lan gieo giéng nhau".
5. Ban Suni mudn mua mat chiéc banh Pizza. Ctra hang c6 3 loai voéi hai kich ¢& trung binh va Ion,
s6 lwgng mdi loai dwgc cho & bang sau:

Loai Pizza Pizza | Pizza
Co hai san | ph6é mai bo
Trung binh (23 cm) 20 25 35
Lon (30 cm) 35 35 20

Ban Suni ban chon ngiu nhién maot chiéc banh. Trong cac bién ¢ sau, nhitng bién ¢ nao 1a dong
kha nang?

A: "Ban Suni chon Pizza hai san ¢& trung binh™.

B: "Ban Suni chon Pizza hai san c¢& l6n".

C: "Ban Suni chon Pizza ph6 mai c& trung binh".

D: "Ban Suni chon Pizza phd mai c& 16n".

E: "Ban Suni chon Pizza bo ¢4 trung binh".

F: "Ban Suni chon Pizza bo c& lon".
6. Mot hop kin dung 20 qua bong ciing kich ¢, khéi lwgng bao gém 10 qua béng mau xanh va 10
qua bong mau vang. Chon ngau nhién mot qua bong tir hop. Tim xac suat caa cac bién co:

A: "Chon dugc qua bong mau vang hoiac mau xanh".

B: "Chon dugc qua bong mau xanh™.

C: "Chon duogc qua bong mau vang".

7. Ban Pi va ban Tron mdi ngudi gieo con xUc xédc can d6i 1 1an mot cach ngau

-—
cua cac bién ¢ sau: —d
R X
A: "S6 cham xuat hién trén hai con xuc xac déu khong vuot qua 6". P : g
A A A A N A - - < 3 Q Q —
B: "Tong so cham xuat hién trén hai con xdc xac bang 14". QQ )
NG®

C: "Hiéu sb6 cham trén hai con bang 7". @€ -



8. Ban Ha tham gia tro choi "Vong quay may man". Dia quay dwoc chia thanh 6 quat tron nhu nhau
va duoc ghi cac s6: 97, 98, 99, 101, 102, 103 nhu hinh dudi day:

99

103
102

101

Ban Ha s€ quay mot luot.
Ban s& duoc 100 diém néu quay duoc vao quat c6 so nguyeén té.
Ban s& dugc 200 diém néu quay dugc vao quat c6 sé 1a hop sé.
Ban s& dugc 300 diém néu quay dwgc vao quat c6 s6 nguyén té nho hon 100.
Tinh xéc suat cua cac bién cb sau:
a) A: "Ban Ha dugc 100 diém".
B: "Ban Ha dugc 200 diém".
b) C: "Ban Ha dugc 300 diém".
9. Ban An gieo mot dong xu can ddi hai 1an mot cach ngau nhién. Tim xac suat caa cac bién cb sau:
A: "Ca hai lan tung cuing xuat hién mat S".
B: "Ca hai lan tung cing xuét hién mat N".
10. Chon ngau nhién mot sé trong sau sé 30; 31; 32; 33; 34; 35. Tim X4c suit dé:
a) A: "Chon dugc s6 nho hon 40".
b) B: "Chon duoc sb c6 ba chir s6".
¢) C: "Chon duoc s6 1a s6 nguyén to".

d) D: "Chon duoc s 1a sé chan".



HUONG DAN GIAI - PAP SO

1A. a) Vi hai qua bong 1a cung loai va viéc 1y bong 1a ngau nhién tir mot hop kin nén kha ning xay
ra mdi bién c6 A, B 1a nhu nhau. Vay hai bién c6 A va B 1a dong kha ning.

b) Vi con xuc xic 1a can d6i va viéc gieo xdc xac 14 ngau nhién nén kha niang xay ra mdi bién ¢
A,B,C,D,E,F la nhu nhau. Vay sau bién cb nay dong kha ning.
1B. Vi sd luong hoc sinh nam va hoc sinh nir 12 khdng bang nhau va viéc ¢d gido goi ban nao 1a
ngau nhién nén kha ning xay ra mdi bién ¢ A B 1a khong nhu nhau. Vay hai bién c6 A va B
khong ddng kha ning.
2A. a) Bién c6 A 1a mot bién c6 chic chian nén xéc suét bang 1.

b) Bién c6 B 1a mot bién cb khdng thé nén xac suat bang 0 .

¢) Vi con xic xic 1a can dai va viéc gieo con xdc xac thuc hién mot cach ngau nhién nén 6 bién

c6 sau dong kha nang:

"S6 cham xuat hién bang 1" "S6 cham xuat hién bang 2"
"S6 cham xuat hién bang 3" "S6 cham xuat hién bang 4"
"S6 cham xuat hién bang 5" "S6 cham xuat hién bang 6"

M3t khéc, lubn xay ra duy nhat mot bién ¢ trong sau bién cb nay nén xac suét caa bién c6 C
v 1
bang —.
6

d) Xét hai bién cd sau :

D: "S6 cham xuét hién trén con xuc xac 1a mot sb chan.”

E: "S6 cham xuét hién trén con xuc xac 1a mot sb 16."

Bién c6 D xay ra khi s6 chim xuat hién trén mat con xdc la 2;4;6 (c6 3 kha nang).

Bién cd E xay ra khi sé chdm xuat hién trén mat con xuc xac 1a 1; 3; 5 (c6 3 kha nang).

Vi con x{c Xéc can d6i, s6 kha nang dé xay ra hai bién c6 D va E bang nhau va luén xay ra duy
nhat mét trong hai bién cé D,E.

A 4 N A R , X 5 - X J4 A N .1
Vay hai bien co D va E dong kha nang. Xac suat cua bieén co D va E cung la >

2B. Xét bon bién cb sau :
"Lan mot mat S, 1an hai mat N™; "Lan mot mat N, 1an hai mat S*
"Lan mot mat S, 1an hai mat S™; "Lan mot mat N, 1an hai mat N*

Bén bién ¢ trén 1a dong kha ning va ludn xay ra duy nhat mot bién ¢, nén xéac suat cua mdi bién



T A ,
co la R Turdoésuyracauavab.
a) Bién cd A c6 xac suat bang

b) Bién c6 B co xac suat bang

N N N

c) Xét hai bién cé:

C: "S6 lan xuét hién mat S va N bang nhau.”

D: "S6 lan xuat hién mat S va N khéng bang nhau.”

Bién c6 C xay ra khi két qua cua hai lan tung 12 SN ; NS (c6 2 kha ning).
Bién c6 D xay ra khi két qua cua hai lan tung 12 SS ; NN (c6 2 kha nang).

H =K A A 9 - A ; A 5 X- =K A 1N 1
Hai bieén co C, D dong kha nang, vay xac suat caa moi bien co la 5

3A. a) Bién c6 A 1a bién cb khong thé nén xac suat bang 0 .
b) Bién c6 B 1a bién cé chic chan nén xéac suit bang 1 .

c) Xét tdm bién cé sau :

"Mai rtt duoc thé ghi sé 10" "Mai rit duoc thé ghi s6 20"
"Mai rit duoc thé ghi sé 30" "Mai rat duoc thé ghi s6 40"
"Mai rit duoc thé ghi sé 50" "Mai rat duoc thé ghi sé 60"
"Mai rit duoc thé ghi sé 70" "Mai rat duoc thé ghi s6 80"

Tam bién ¢ trén dong kha nang va ludn xay ra duy nhat mot trong 8 bién cé.

Bién cb C xay ra khi Mai rut duogc thé ghi s6 50 . Vay xéc suat cua bién c6 C bang %

d) Xét hai bién c6

D: "Ban Mai nhan dugc sé tién Ii xi it nhat 1a 50 ngan dong".

E: "Ban Mai nhan duoc s6 tién li xi nhé hon 50 ngan dong".

Bién ¢ D xay ra khi Mai rat dugc thé ghi s6 50; 60; 70; 80 (c6 4 kha ning).

Bién c6 E xay ra khi Mai rat dugc thé ghi s6 10; 20; 30; 40 (c6 4 kha ning).

Hai bién c6 D va E 1a dong kha ning, va ludn xay ra duy nhat mot trong hai bién cé nay.

Ay A L4 o X: gk A \ |
Vay xac suat caa moi bien co D va E déu bang 5

3B. a) Bién c6 A la bién cd chic chan nén xéc suat bang 1.



b) Bién c6 B 1a bién c6 khdng thé nén xéac suat bang 0 .

c) Xét sau bién ¢ sau:

"Kim dirng & quat ghi s6 100" "Kim ding ¢ quat ghi s6 200"
"Kim dirng ¢ quat ghi s6 300" "Kim dirng ¢ quat ghi s6 400"
"Kim dirng & quat ghi s6 500" "Kim dirng ¢ quat ghi s6 600"

Vi 6 hinh quat c6 dién tich bang nhau nén 6 bién ¢ trén dong kha nang.

N ~ N X A e X N A~ e PR , ; X N 1
Ma ludn xay ra duy nhat mét trong 6 bién co nay nén 6 bién co cung c6 Xac suat bang s

g for oz 1
Vay bién Cf)CCOX&CSUatbangg.

d) Xét ba bién cé sau:

"Kim durng ¢ hinh quat OAB™"

"Kim duirng ¢ hinh quat OBC"

"Kim durng ¢ hinh quat OAC ™

Bién c6 D xay ra khi kim dirng & quat OAB. Vi ba quat OAB, OBC, OAC c6 dién tich bang

nhau nén ba bién cb trén ddng kha ning. Mit khac ludn xay ra duy nhat mét bién cb trong 3 bién ¢

A A 7 K4 Ao Xe A A 2A M 1
nay nén xac suat cua moi bien co déu bang 3

g T |
Vay bién co D c6 xac suat bang 3

4. - Bién cb A xay ra khi mat xuat hién caia d6ng xu trong hai 1an gieo 12 SN; NS (c6 2 kha ning).
- Bién c6 B xay ra khi mat xuat hién cia ¢éng xu trong hai 1an gieo 12 SS ; NN (c6 2 kha ning).
Vi ddng xu can ddi, dwoc gieo ngau nhién va sb cac kha ning xay ra cia 2 bién ¢6 bang nhau nén
hai bién c6 A va B ddng kha ning.
5. - Hai bién c6 A va F 1a dong kha ning.
- Ba bién ¢ B, D, E 1a ddng kha ning.
6. - Bién c6 A 1a bién c6 chic chian nén xéac suat bang 1 .

- Bién ¢6 B va C Ia hai bién c6 dong kha niang, ma luén xay ra duy nhat mét trong hai bién cé
N Ay A Ly oo Xe g A A Y s 1
nay. Vay xac suat cua moi bién co bang nhau va bang 5

7. - Bién c6 A 1a bién c6 chic chin nén xéc suit bang 1.

- Bién ¢ B la bién cb khong thé nén xac suat bang 0 .



- Bién ¢ C la bién cb khong thé nén xac suat bang 0 .
8. a) Xét 6 bién cé:

"Kim ding & quat ghi s6 97" "Kim dirng & quat ghi s6 98"
"Kim ding & quat ghi s6 99" "Kim ding ¢ quat ghi s6 101"
"Kim dirng & quat ghi s6 102" "Kim dirng ¢ quat ghi s6 103"

Bién c6 A xay ra khi quat dung lai ¢ quat c6 ghi s6 97, 101, 103 (c6 3 kha ning).
Bién c6 B xay ra khi quat dirng lai & quat c¢6 ghi s6 98, 99, 102 (c6 3 kha ning).

Vi céc quat c6 dién tich bang nhau va ludn chi xay ra duy nhat mot trong hai bién c6 A va B.

Vay hai bién cé A va B ddng kha ning va mdi bién ¢ cd xéac suit bang %

b) Sau bién cb xét & trén 1a ddng kha ning, bién ¢ C xay ra khi kim ding ¢ quat ghi s6 97 . Vay
X4&c suét cua bién c6 C bang %
9. Xét bon bién cd:

A: "Ca hai lan tung cing xuat hién mat S (téc 12 SS)".

B: "Ca4 hai lan tung clng xuat hién mat N (tac 1a NN)".

C: "Lan tung thtr nhat 1 S, 1an hai 1a N (tic 1a SN)".

D: "Lan tung thir nhat 1a N, 1an hai 1a S (tac 1a NS)"

Bén bién ¢ trén 1a dong kha ning va ludn xay ra duy nhat mot trong bon bién cd.
A 4 A 5 = A A A N N 1
Vay xac suat caa bién co A va B cung bang VR

10. ) Bién cd A la bién cé chic chan nén xac suat bang 1.
b) Bién c6 B 1a bién cb khong thé nén xac suat bang 0 .

c) Xét 6 bién cd:

"Chon duoc s6 30" "Chon duoc s6 31"
"Chon duoc s6 32" "Chon duoc s6 33"
"Chon dugc s6 34" "Chon dugc sb 35"

S&u bién cé ddng kha ning, ludn xay ra duy nhat mot trong 6 bién ¢ nén xac suat cua mdi bién

.1
co bang =.
g 6

‘A A ; A / Ay o A £ M 1
Bien co C xay ra khi chon duoc s6 33 . XAac suat caa bien co C bang s



d) Xét 2 bién cé:
D: "Chon duoc s6 1a sb chin (tiac chon duoc s6 30; 32 hoic 34)".
E: "Chon duoc s 1a sb 1¢ (tirc chon dugc sé 31, 33 hoic 35)".

Hai bién c6 nay dong kha niang, ludn xay ra mot trong hai bién cd.

I A 5 = A A M 1
Xac suat caa bien co D bang 5



ON TAP CHUONG VI

I. TOM TAT LY THUYET
Xem lai tom tat Iy thuyét tir bai 1 dén bai 2.
I1. BAl TAP VA CAC DANG TOAN
1A. Trong céc bién c6 sau, bién cé nao 1a bién c6 chic chan, bién cd khdng thé, bién cd ngau nhién?
A: "Sang nam nén nhiét mua hé s& cao hon nam nay".
B: "Thang Hai nam 2028 c6 29 ngay (theo Duong lich)".
C: "Gieo mot con xuc xac thi sb cham xuét hién 1a s6 c6 mét chir s6".
D: "Gieo mét con xuc xac thi s6 chdm xuat hién 1a mét sb tron chuc”.
1B. Mot hop kin dung 10 14 phiéu duge danh sé 1;3;5;7;9;10;12;14;16;18. Rt ngau nhién mot

phiéu tir trong hop. Mdi bién ¢ sau 1a bién cé ngau nhién, bién cé chic chin hay bién ¢ khdng thé?

Bién co Loai bién cé

A: "Rut dugc phiéu ghi sé chan"

B: "Rut duoc phiéu ghi s6 6 hai chir s6"

C: "Rat dugc phiéu ghi s6 ¢ mot chir sé va 1a s6 chan"

D: "Rut dugc phiéu ghi s6 nho hon 20"

2A. C6 hai hop kin dung mot s6 qua bong cung loai. Hop thir nhat tat ca cac qua bong danh sb chan.
Ban Minh liy ngau nhién mdi hop mot qua bong va s& thang cudc néu trong hai qua lay ra c6 qua
danh sb 1. Trong hop thir hai can ¢ nhitng qua bong danh sé nhu nao dé bién c6 A: “Ban Minh 1a
ngudi choi thing cudc” 1a:

a) Bién c6 khong thé;

b) Bién cb chic chén ;

¢) Bién c6 ngau nhién.
2B. Chon ngau nhién mot s tir tap hop {2;3;5;x} (v6i x 1a mot s6 tu nhién c6 mét chit s6). Tim x
dé bién c6 M : “Chon duoc s6 1a hop s6” 1a:

a) Bién c6 khong thé;

b) Bién ¢ ngau nhién;

¢) Bién ¢ chic chan.

3A. Thay giéo c6 20 chiéc hop gidng hét nhau, mdi hop dung mot phan qua. Trong d6 ¢6 5 hop chia



qua 1a mot hop bat, cd 10 hop chira qua 1a mot quyén s6, ¢6 5 hop chira qua 1a mot bo thuse ké. Ban
Huong chon ngau nhién mot hop. Hoi kha ning ban Huong nhan duoc qua gi 12 16n nhat?
3B. Tung mét dong xu can ddi 2 1an, xét xem cac bién cb sau c6 dong kha niang khong?

A: "C6 diing mot 1an xuat hién mat N".

B: "S6 lan xuat hiéen mat S vamiat N khéng bang nhau".
4A. Gieo ngau nhién mot con xdc xic can d6i. Tim xac suit cua cac bién cé sau:

a) A: "Sb cham xuat hién 12 mot s6 chia hét cho 5"

b) B: "Sb cham xuat hién 1a mot sb chia hét cho 3",
4B. R(t ngau nhién mot thé tir mot hop kin dung 12 chiée thé cing loai duoc danh s tir 1;2;3;...12.
Tim x&c suat cia cac bién co sau:

a) A: "Ruat duoc thé ghi sé ¢6 ba chir s6".

b) B: "Rut dugc thé ghi s6 nho hon 13"

¢) C: "Rit duoc thé ghi s tron chuc”.

d) D: "Rit duoc thé ghi s6 khong vurot qua 6".
5A. Sip vao nam hoc méi, ban Hana cAn mua mét chiéc bald. Ctra hang vira nhap vé cac loai ba 16
mau hong, den, xanh, ghi véi hai ¢& vira va I6n (cac loai ba 16 theo tirng ¢& déu c6 cuing sé luong).
Ban Hana chon ngau nhién mat céi.

Tim X&c suat ctia cac bién cb sau:

a) A: "Ban Hana chon mua chiéc ba 16 mau hong c& vira”.

b) B: "Ban Hana chon mua chiéc ba 16 ¢& vira".

¢) C: "Ban Hana chon mua chiéc ba 16 mau ghi".
5B. Ban Ha va Nam tham gia trd choi vong quay may mén. Pia quay dugc chia thanh 4 quat bang
nhau va sé diém duoc ghi trén cac quat 1a 10;20;30;40.



30 9 -
M 10

MJi ban s& quay mot lan. Tim xé&c suat caa cac bién cd sau:
a) A: "Tong sb diém cua hai ban 12 100".
b) B: "Diém s6 cua hai ban khéng léch nhau qua 30 diém".
¢) C: "Piém sb cua hai ban bang nhau".
111. BAI TAP TU LUYEN.
6. Trong cac bién c6 sau, bién cb nao 1a bién cb chéc chan, bién cb khong thé, bién cb ngau nhién?
A: "Tuan sau gia xdng sé ting".
B: "Ngay mai Mt Troi quay quanh Trai Dat".
C: "Tung mdt ddng xu ba lan, ca ba lan xuat hién mat gidng nhau™.
D: "Khi chon ngau nhién mét sé tu nhién nho hon 10, chon duoc s6 ¢6 mot chir s6".
7. Rt ngau nhién mot thé tir mot hop dung 8 chiéce thé c6 danh sé: 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, x. Tim sb tu
nhién x dé bién cd H: "rat duoc thé 12 sb tu nhién co hai chit s6" 1a:
a) Bién cd khong thé.
b) Bién c6 chic chan.
¢) Bién c6 ngau nhién.
8. Mot hop kin c6 chtra cac qua bong cung loai, bao gom: 6 qua bong mau dé, 8 qua bong mau vang
va 6 qua bong mau den. LAy ngau nhién mét qua bong trong hop. Trong céc bién cb sau, nhitng bién
cb nao 1a dong kha ning?
A: "Léy dugc qua bong mau do".
B: "L4y duoc qua bong mau vang'".
C: "Léy dugc qua bong mau den".
9. Gieo mét con xuc xac can ddi. Trong cac bién cé sau, nhitng bién ¢b nao 1a ddong kha ning?

A: "S6 chdm xuét hién 1a mot sb 1e".



B: "S6 cham xuét hién 1a mot sb chan”.

C: "S6 cham xuat hién 1a mot s6 nguy@n t6 16n hon 3".
10. Gieo mot con xUc Xxac can ddi. Tinh xéc suat cua céc bién cb sau:

a) A: "Sb cham xuét hién 1a 10 cham".

b) B: "S6 cham xuat hién 1a mot sb chia hét cho 6 .

¢) C: "Sé cham xuat hién 1a mot s6 nguyén té ™.
11. Ban Hai tham gia trd choi vong quay may mén. Pia quay duoc chia thanh 8 quat biang nhau va
s diém duoc ghi trén cac quat 1a 1; 2;...8. Ban Hai s& quay mot lan. Tim xac suat cua cac bién cb
sau:

a) A: "Ban Ha quay duoc s6 diém 12 s6 c6 hai chir s6".

b) B: "Ban Ha quay duoc s diém 14 s6 chia 2 du 1"

¢) C: "Ban Ha quay duoc s6 diém it nhat 1a 7".
12. M6t hop kin dung 3 chiée thé cung loai dugce danh sé 1;2;3. Ban Tuin va Huong mdi ngudi rit
thé mot 1an (mdi ban rat xong thi lai hoan tra thé vao hop). Tim xac suit cua céc bién c¢b sau:

a) A: "Tong sb ghi trén hai thé rat dugc bang 7"

b) B: "Hiéu sb ghi trén hai thé rat duoc khong vuot qué 2"

¢) C: "Sé ghi trén hai thé rat duoc 1a bang nhau".
13. Trong mot gian hang an nhanh tai siéu thi, mdi suat an gdm c6 mot mén chinh, mot mon phu va

mot d6 udng véi thue don nhu sau:

Cénh garan

Mon chinh

Dui ga ran




Khoai tay chién

Ph6 mai que

Mon phu

Pepsi

Nudc cam

Ban Hai goi ngau nhién mot suit (day da ca 3 moén). Tinh xac suat cua bién ¢ sau:

a) A: "Ban Hai chon suét an gdm c6 phd, pho mai que va nuéc cam”.

b) B: "Ban Hai chon suat dn c6 mon chinh 13 dui ga ran va moén phu la khoai tay chién”

¢) C: "Ban Hai chon suit an c¢6 moén chinh 14 canh ga ran".
14. Mot hop ¢6 15 qua cau giéng hét nhau, trong d6 ¢6 5 qua mau xanh dugc danh sé tir 1 dén 5 va
10 qua mau hong duoc danh sb tir 6 dén 15. LAy ngau nhién mot qua trong hop. Tim X&c suat cua



c4c bién cd:
a) A: "LAy duoc qua cau mau do".
b) B: "L4y dwoc qua cau mau xanh hoic hong™.

¢) C: "Lay duoc qua cAu mau xanh".



HUONG DAN GIAI - PAP SO

1A. - Bién c6 A 1a bién c6 ngau nhién.

- Bién cb B 1a mét bién cb chac chan vi 2028 chia hét cho 4 nén nim 2028 1a nim nhuén, do d6
thang Hai ctia nam nay co6 29 ngay.

- Bién cb C 1a mot bién cd chic chin vi s6 chdm xuat hién trén mat con xdc xac 1a cac sb
1,2,3,4,5,6.

- Bién ¢4 D 1a bién cb khong thé.
1B. - A : "ngau nhién".

- B : "ngau nhién".

- C: "khdng thé".

- D: "chac chan”,
2A. a) Dé bién cb A 12 bién cb khong thé thi ban Minh phai ludn liy duoc qua bong danh sé chan.
Khi d6 hop thtr hai can chi ¢6 nhitng qua bong dénh sé chan.

b) Dé bién ¢ A 1a bién c chic chan thi ban Minh can phai ludn lay duoc bong ghi sb 1é & hop
thir hai. Khi d6 hop thir hai can chi ¢ nhiing qua bong danh sb 1é.

¢) Pé bién cb A 1a bién ¢ ngau nhién thi ban Minh c6 thé lay duoc bong ghi sé chin hoic 1é ¢
hop thir hai. Khi d6 hop tha hai can ¢ nhirng qua bong danh s ¢6 ca chan va lé.
2B. a) Dé bién cd M 12 bién cb khong thé thi x € {0;1;7}.

b) D¢ bién cé B la bién cé ngau nhién thi x e {4;6;8;9} .

¢) Khdng c6 gié tri ndo cua x thoéa man yéu cau bai toan.
3A. Vi sb lwong hop qua c6 chaa quyén sb 1a nhiéu nhat nén kha ning Huong nhan dwgc mon qua
mot quyén s6 1a 16n nhét.
3B. Khi gieo dong xu cin ddi 2 1an thi chi xay ra mot trong bén bién cé dong kha ning sau :

"Lan mot mat S, 1an hai mat N "Lan mot mat N, 1an hai mat S"

"Lan mot mat S, 1an hai mat S" "Lan mot mat N, 1an hai mat N"

Bién cb A xay ra khi xuat hién SN, NS (c6 2 kha ning).

Bién c6 B xay ra khi xuat hién SS, NN (c6 2 kha ning).

Vay hai bién cé A va B 1a dong kha ning.
4A. a) Khi gieo mot con x(c xac can di thi ludn xay ra duy nhat mot trong 6 bién ¢ ddng kha ning

nhu sau:



"Sb cham xuit hién bang 1" "Sb cham xuat hién bang 2"
"Sb cham xuat hién bang 3 " "Sb cham xuat hién bang 4"
"Sb cham xuit hién bang 5" "Sb cham xuat hién bing 6"

= A A 5 = A A A A N A 7 A 5 =K A M 1
Bien co A xay ra khi s6 cham xuat hién 1a 5, nén xac suat cua bién co A bang s

b) Xét 3 bién c6 dong kha ning:
B: "S6 cham xuat hién 1a sé chia hét cho 3 (tic s6 cham 1a 3 hoic 6)".
B": "S6 cham xuit hién 1a 1 hoac 2.

B": "Sb chiam xuét hién 1a 4 hoic 5".
N A 5 A = A A A 5 - 5 A A z A 5 = A A M 1
Vi lubn xay ra mat trong ba bién co dong kha nang ¢ trén nén xac suat cua bién co B bang 3

4B. a) Bién cd A la bién c6 khdng thé nén xac suit bang 0 .
b) Bién c6 B 1a bién cé chic chan nén xéac suit bang 1 .
c) Xét 12 bién cb déng kha nang:
C,: "Rut duoc thé ghi s6 1",
C,: "Rut dugc thé ghi s6 2",
C,,: "Rit duoc the ghi s6 12",

Vi lubn xay ra mét trong 12 bién c6 noi trén va bién cb C xay ra khi xay ra bién c6 Cio. Vay xac

At A hidn A M 1
suat cua bien co C bang o

d) Xét 2 bién c6 dong kha ning sau:
D: "Rut duoc thé ghi s6 khong vuot qué 6 (tirc 1a gdm cac thé ghi s6 1,2,3,4,5,6) ".
D': "Rut dugc thé ghi s6 16n hon 6 (tic 1a gdm céc thé ghi s6 7,8, 9, 10, 11, 12)".

~ ~ 5 A s A A A 5w 5 A A z A 5 - A A M 1
Vi lubn xay ra mét trong hai bién co dong kha nang ¢ trén nén xac suat cua bién co D bang 5

5A. a) Xét 8 bién cd dong kha ning:
A1 "Ban Hana chon mua ba 16 mau hong ¢ vira.
A2 "Ban Hana chon mua ba 16 mau hong ¢ 16n".
As: "Ban Hana chon mua ba 16 mau den c& vua".
Az: "Ban Hana chon mua ba 16 mau den ¢4 16n".

As: "Ban Hana chon mua ba 16 mau xanh ¢& vua™.



As: "Ban Hana chon mua ba 16 mau xanh c& 1é6n".
A7: "Ban Hana chon mua ba |6 mau vang c& vira™.
Ag: "Ban Hana chon mua ba 16 mau vang c& lon™.

- A A 5 - 5 = A A z A 5 = A A M l
Bien co A xay ra khi xay ra bien co A; xac suat cua bien co A bang g

b) Xét 2 bién c6 dong kha ning :

B: "Ban Hana chon mua chiéc ba 16 c¢& vira (mau bat ky)" (4 kha ning).
B": "Ban Hana chon mua chiéc ba 16 ¢& 16n (mau bat ky)" (4 kha ning).
Vay x4c suat cua bién c6 B bang %

c) Xét 4 bién cb ddng kha ning sau:

C,: "Ban Hana chon mua ba 16 mau hong (c& bt ky)" (2 kha ning).
C,: "Ban Hana chon mua ba 16 mau den (c& bét ky)" (2 kha ning).

Cs: "Ban Hana chon mua ba 16 mau xanh (c& bat ky)" (2 kha nang).

C,: "Ban Hana chon mua ba 16 mau vang (c& bt ky)" (2 kha ning).
Vay x4c suat cua bién c6 C bang %

5B. a) Bién cd A 1a bién c6 khdng thé nén xéac suit bang 0 .
b) Bién c6 B 1a bién cé chic chin nén xéac suat bang 1 .
c) Xét 4 bién ¢ ddng kha ning:
C: "Diém s6 cua hai ban bang nhau (gém (10;10),(20;20),(30;30), (40;40)".
C': "biém s6 cua hai ban la (10;20),(10;30),(10;40),(20;10)".
C": "Biém s6 ciia hai ban 1a (20;30),(20;40),(30;10),(30;20)".

C": "Piém s6 cua hai ban Ia (30;40),(40;10),(40;20),(40;30)".
Vay Xx4c suat cua bién c6 C bing %

6. - Bién c A 1a bién cb ngau nhién.
- Bién ¢6 B 14 bién ¢ khong thé.
- Bién ¢4 C 1a mot bién ¢b ngau nhién.

- Bién ¢d D l1a bién ¢ chic chan.



7.a) Debiéncd H l1abién co khong thé thi x € {0;8;9}.

b) Khéng c6 gid tri ndo caa x thoa man yéu cau bai toan.

c) Dé bién c¢b H 1a bién cb ngau nhién thi x e N,x >10.
8. Bién c6 A va C la dong kha nang vi sé qua bong d6 va bong den bang nhau.
9. Bién cb A xay ra khi s6 chim xuat hién 1a 1,3,5 (c6 3 kha ning).

Bién ¢ B xay ra khi s6 cham xuat hién la 2,4,6 (c6 2 kha ning).

Bién c6 C xay ra khi sé chdm xuat hién 135 (c6 1 kha ning).

Vay hai bién cé A va B 1a ddng kha ning.

10. ) Bién cd A 1a bién c6 khdng thé nén xéac suat bang 0 .
= A A 5 = A A A N \ 7 A 5 = A A \ 1
b) Bién co B xay ra khi so cham xuat hién la 6, xac suat cua bien co B la s

c) Xét 2 bién ¢ ddng kha ning :
C: "S6 cham xuat hién 1a mot s nguyén tb (tuc 1a 2;3;5)".
C": "S6 cham xuat hién 12 1;4;6".
Vay xac suat cua bién ¢6 C 1a %
11. a) Bién cd A 1a bién cé khdng thé nén xéac suat bang 0 .
b) Xét 2 bién cb dong kha ning :
B: "Ban Ha quay duoc s6 diém 1a s6 chia 2 du 1 (tirc 13 diém 1; 3;5; 7)".
B": "Ban Ha quay duoc s6 diém 1a sb chén (tic 1a diém s6 2; 4; 6; 8)".
Vay xac suit cua bién cé B bang %

c) Xét 2 bién c6 ddng kha ning :

C: "Ban Ha quay duoc s6 diém it nhat bang 7 (tuc 1a diém sb 7; 8)".
C" "Ban Ha quay duoc sé diém 12 5; 6".

C": "Ban Ha quay duoc s6 diém l1a 3;4".

C": "Ban Ha quay duogc s6 diém 14 1; 2",
Vay Xx4c suat cua bién c6 C bing %

12. a) Bién c¢6 A 1a bién c6 khong thé nén xac suat bang 0 .

b) Bién c6 B la bién ¢ chac chan nén xéac suat bang 1 .



c) Xét 3 bién cb ddng kha ning sau:
C: "S6 ghi trén hai thé rut duoc 1a bang nhau (tic (L,1);(2;2);(3;3))".

C': "S ghi trén hai thé rat duoc 1a (1,2);(1;3);(2;1)".
C": "Sé ghi trén hai the rt duoc 1a (2;3);(3;1);(3;2)"

A 4 A ” - A A N 1
Vay xac suat caa bien co C bang 3

13. a) Xét 12 bién cb ddng kha ning :
Au: "Ban Hai chon suit an c6 canh ga ran, khoai tdy chién, pepsi".
A2: "Ban Hai chon suit an c6 canh ga ran, khoai tay chién, nuéc cam".
As: "Ban Hai chon suit dn ¢ canh ga ran, phd mai que, pepsi".
As: "Ban Hai chon suit an c6 canh ga ran, pho mai que, nudc cam”.
As: "Ban Hai chon suit an c6 dui ga ran, khoai tay chién, pepsi".
As: "Ban Hai chon suit an co dui ga ran, khoai tay chién, nwéc cam".
Az: "Ban Hai chon suit an c6 dui ga ran, phd mai que, pepsi".
As: "Ban Hai chon suét an c6 dui ga ran, pho mai que, nuwéc cam”.
Aq: "Ban Hai chon suét an c6 pho, khoai tay chién, pepsi".
Auo: "Ban Hai chon suét an c6 pho, khoai tay chién, nuéc cam”,
Au1: "Ban Hai chon sut an c6 pho, phd mai que, pepsi'.
Au2: "Ban Hai chon sut an c6 phd, phd mai que, nudc cam”,

Vi lubn xay ra duy nhat mot trong 12 bién cé trén, vay nén xac suat caa bién c6 A (chinh Ia bién
cd A,,) bang 1
12 12 *

b) Xét 6 bién c6 dong kha ning :

Bi1: "Suit dn c6 canh ga ran va khoai tdy chién" (@6 uéng bat ky) c6 2 kha nang.
B2: "Suét an c6 canh ga ran va phd mai que" (d6 udng bat ky) - ¢ 2 kha ning.
Bs: "Suét dn c6 dui ga ran va khoai tay chién" (46 uéng bat ky) - c6 2 kha ning.
B4: "Suét dn c6 canh ga ran va phd mai que" (d6 udng bat ky) - ¢ 2 kha ning.
Bs: "Suét an c6 phd va khoai tay chién" (d6 udng bat ky) - ¢d 2 kha nang.

Bs: "Suét an c6 phd va pho mai que" (d6 udng bat ky) - ¢6 2 kha nang.

Vay x4c suét cia bién ¢é B (chinh 12 B,) bing %



c) Xét 3 bién ¢ ddng kha ning :

Ca: "Suat dn c6 canh ga ran" (mon phu va d6 udng bat ky) - ¢6 4 kha ning.
(do C, xay ra khi cac bién cd A;;A,;A,;A,) xay ra.

C,: "Suét in c6 dui ga ran" (mon phu va d6 udng bét ky) - c6 4 kha nang.
(do C, xay ra khi cac bién cd A,;A A, ;A,) xay ra.

Cs: "Suat an c6 pha™ (mon phu va d6 udng bat ky) - c6 4 kha ning.

(do C, xay ra khi cac biéncd A ;A ;A A,) Xdy ra.

Vay x4c suét cia bién ¢é C (chinh Ia C,) bing %

14. a) Bién c6 A 1a bién c6 khong thé nén xac suat bang 0 .
b) Bién c6 B la bién cé chac chan nén xéac suat bang 1 .
¢) Xét 3 bién ¢ ddng kha ning sau:
Mi: "Ly duoc qua bong mau xanh c6 danh so tir 1 dén 5"
M, : "Lay dwoc qua bong mau hong cé danh sb tir 6 ¢én 10",
Ms: "Lay duoc qua bong mau hong c6 danh sé tir 11 dén 15",

Vi ludn xay ra mot trong ba bién cé trén va bién ¢ C xay ra khi xay ra bién c6 M,. Vay xac suat

cua bién cé C bing %



BAI 1. QUAN HE GIUA GOC VA CANH POI DIEN TRONG MOQT TAM GIAC

I. TOM TAT LY THUYET
1. Trong mot tam giac, goc d6i dién véi canh [én hon 1a goc 16n hon.
2. Trong mot tam giac, canh dbi dién vai goc 16n hon 1a canh 16n hon.
3. Trong tam giac vudng, goc vudng la goc 16n nhat nén canh ddi dién véi goc vudng (tic 1a canh
huyén) la canh 16n nhat.
4. Trong tam giac tu, goc ti 1a goc 16n nhat nén canh déi dién véi goc td 1a canh 16n nhat.
Il. CAC DANG BAI TAP
Dang 1. So sdnh c&c canh ciia mgt tam giac nhw sau:
Phwong phdp gidi: Dé so sanh cac canh cua mot tam giéc, ta lam
Buéc 1. Xac dinh tam giac chta céc canh theo y&u cau cua dé bai.
Buréc 2. Xac dinh cac goc ddi dién vai cac canh do, tinh sé do cua goc chua biét (néu can).
Buéc 3. So sanh cac goc dbi dién do.
Buréc 4: Két luan.,
1A. Cho tam giac ABC c6 A=80",C =50".
a) Tim canh 16n nhat caa tam giac ABC.
b) Tam gidc ABC la tam giéc gi?
1B. Cho tam giac MNP co M =105",N = 35",
a) Tim canh nho nhat caa tam giac MNP .
b) Tam gidc MNP la tam giac gi?
2A. Cho tam giac DEF c06 D=60",E =50°.
a) Tinh sb do cua goc F.
b) So sanh cac canh cta tam giac DEF .
2B. Cho tam giac XYZ cé Y =47°,Z =58".
a) Tinh sb do cua goc X .
b) So sanh cac canh cuaa tam giac XYZ.
3A. Cho tam giac HIK cén tai H ¢6 H =50'.
a) Tinh sb do goc 1 va goc K.

b) So sanh cac canh caa tam giac HIK.



3B. Cho tam gidc ABC cantai A cé B=70".
a) Tinh s6 do goc A vagoc C.
b) So sanh cac canh cua tam giac ABC.
4A. Cho tam gi4c MPD can tai M ¢6 sb do goc ngoai tai dinh M bang 120°.
a) Tinh s6 do cac goc cua tam giac MPD.
b) So sanh cac canh caa tam giac MPD.
4B. Cho tam giac HMN can tai H c6 s6 do goc ngoai tai dinh H bang 160°.
a) Tinh sb do cac goc cua tam giac HMN.
b) So sanh cac canh ctaa tam giac HMN .
Dang 2. So sanh cac goc caa mét tam giac
Phuwong phdp gidi: Dé so sénh cac goc cua mot tam giac, ta 1am nhu sau:
Buéc 1: Xac dinh tam giac chira cac goc theo yéu cau caa dé bai.
Buéc 2: Xac dinh céc canh ddi dién voi cac goc do, tinh cac canh chua biét (néu can).
Buréc 3: So sanh cac canh ddi dién do.
Buréc 4; Két luan.
5A. Cho tam gidc DEF c6 DE =5cm,DF =6 cm,EF =7 cm. Hay so sanh cac goc caa tam giac
DEF .
5B. Cho tam giac MNP c¢6 MN =5cm,NP =12 cm,MP =16 cm. Hay so sanh cac goc cua tam
giac MNP .
6A. Cho tam giac ABC cantai A c6 AB =12 cm va chu vi tam gidc ABC bing 60 cm. Hay so
sénh céc goc cua tam gidc ABC.
6B. Cho tam gi4c IKL cantai | c¢6 LK =17 cm va chu vi tam gi4c IKL bang 45 cm. Hay so sanh
cac goc cua tam giac IKL.
7A. Cho tam gidc PQR vuong tai P ¢c6 PQ =6 cm,PR =8 cm. Hay so sanh c&c gbc cua tam giac
PQR.
7B. Cho tam giac UVX vubng tai U c6 UV =21 cm,UX =29 cm. Hay so sanh cac géc cua tam
giac UVX.
Dang 3. So sanh hai goc khdng trong cung mét tam giac
Phuong phép gidi: Dé so sanh hai géc khéng trong cling mét tam giac, ta 1am nhu sau:
Céch 1. Str dung cap géc trung gian (cd thé 1a cap goc bu hodc phu vai cip goc can so sanh).

Céch 2. Sir dung gdc thir ba sao cho gdc nay bang mot trong hai gdc can so sanh va cling nam trong



mot tam giac vaéi goc con lai.
8A. Cho tam giac nhon DEF c6 DE =6 cm,DF =9 cm.
a) So sanh cac goc E vagoéc F.
b) Ké DK vubng goc véi EF tai K. So sanh cac géc EDK va FDK.
8B. Cho tam gidc MNP c¢6 MN =16 cm,MP =7 cm.
a) So sanh cac goc N va goc P.
b) So sanh hai goc ngoai tai dinh N va dinh P cua tam gidc MNP
Dang 4. So sanh hai canh khéng trong cung mét tam giac
Phwong phdp giai: Dé so sanh hai canh khdng trong ciing mot tam giac, ta thuong sir dung mot canh
thi ba sao cho canh nay bang maot trong hai canh can so sanh va cling nam trong mét tam giac véi
canh con lai.
9A. Cho tam giac MNP, biét M + N =130°,M — N = 40",
a) So sanh cac canh cua tam giac MNP.
b) Tia phan giac cua g6c M cit NP ¢ D. So sanh do dai cac doan thang ND va PD.
9B. Cho tam giac DEF , biét D:E:F =1:2:3.
a) So sanh cac canh cua tam gidc DEF .
b) Tia phan giac cua goéc D cit EF & M . So sanh d6 dai cac doan thaing EM va FM .
10A. Cho tam gidc ABC c6 goc B nhon va AB < AC . Tia phan giac cua géc A cit canh BC ¢ M .
Trén canh AC lay diém N sao cho AB = AN
a) Chizng minh ring BM = MN .
b) So sanh BM va MC.
10B. Cho tam giac ABC vubng tai A c6 AC > AB. Tia phan giac cua goc B cit canh AC ¢ D.
Ké DE vudng gbc voi BC tai E.
a) Chang minh rang AD = DE .
b) So sénh AD va DC.
I11. BAl TAP TU LUYEN.
11. Cho tam gidc ABC can tai A c6 chu vi bang 20 cm, canh BC =8 cm. So sanh cé&c goc cua tam
giac ABC.
12. Cho tam giac DEF , biét D:E:F=5:7:3. Hay so sanh cac canh cua tam giac DEF .
13. Cho tam gidc MNP vuéng tai M , lay diém E trén canh MP .
a) So sanh NM va NE.



b) Chirng minh tam giac NEP la tam giac tu.

¢) Chirng minh NM < NE < NP..
14. Cho tam gi4c PQR c6 PQ < PR. Goi E la trung diém cua canh QR. Trén tia d6i cua EP lay
diém F sao cho PE = EF .

a) Chizng minh tam gi4c PQE va FRE bang nhau.

b) So sanh géc QPE va géc EPR.
15. Ba dia diém G,N, | laba

dinh cta mot tam giac vuéng

tai G, biét GI =20 m. Nguoi

ta buéc mot con bo tai diém 1 .

Néu dit mot bo rom tai mot diém

K nam gitta G va N thi con

bo ¢ t6i an duoc khdng biét

day bugc dai 20 m .




HUONG DAN GIAI - PAP SO

1A. Tam gi4c ABC ¢6 A=80",C =50" = B =50".

a) Vi A Ia goc I6n nhat, suy ra canh 16n nhét Ia canh BC .

b) Tam giac ABC Ia tam giac can tai A vi B=C =50".
1B. Tam giac MNP ¢6 M =105",N =35° = P = 40°.

a) Canh nho nhit 13 canh MP .

b) Tam gidc MNP la tam giac tu tai M vi M =105".
2A. a) Tam giac DEF c6 D =60",E =50° = F =70’

b) Vi E<D<F nén DF < FE <DE.
2B. Tuong tu bai 2A.

a) 75°. b) YZ > XY > XZ.

180" -50"
2

3A. a) Tam giac HIK cantai H cé H=50=1=K 65".

b) Tedésuyra H <1 =K nén IK < HK = HI .

3B. a) 40°,70°". b) AB=AC >BC.

4A. Tam giac MPD can tai M ¢6 sb do goc ngoai dinh M bang 120°
—~M=60=P=D=60".Tirdésuyra MP =PD =MD.

4B.a) G6c M vagoc N cd sb dola 20°. Suy ra, goc H c6 sé do 1a 140°.
b) MN > HM = HN .

5A. Tam giac DEF c6 DE =5 cm,DF =6 cm,EF =7 cm nén: DE <DF <EF = F<E<D.

5B. Tuong tu bai 5A: N>M>P.
6A. Tam gidc ABC can tai A c6 AB=12cm nén AC =12 cm va chu vi tam giac ABC bang
60 cm

Suy ra BC =60—(12+12)=36 cm. Tird6 AB=AC <BC

—~C=B<A (theo quan hé giira goc va canh di dién trong mot tam giéc).

6B. Tuong tu bai I=K>L.
7A. Tam giac PQR vudngtai P ¢c6 PQ =6 cm,PR=8cm.



Trdotaco PQ<PR= R< @ <P (do g6c vudng la goc 1on nhat).

7B. Tuong tw bai 7A. Pap sé: X <V <U.

D
8A.
a) Vi DE<DF = F <E.
b) Tacé: EDK +E = FDK +F =90°.
Ma F < E(cmt)= EDK < FDK .
,
E K F

8B. a) Thur ty cac goc: N<P.

b) Goc ngoai tai dinh N I6n hon goc ngoai tai dinh P,
9A. a) Vi tam giac MNP c¢o M +N =130°,M — N = 40" nén suy ra

M =(130+40):2=85,N = 45" = P =50".

Trdso N<P<M suyra MP<MN < NP,
b) Trén canh MN l4y diém E sao cho MP = ME .
Dé dang chirg minh duoc:

AMPD =aMED (c.g.C) = PD = ED; MED = MPD =50’

Suy ra DEN =180° — MED =130°.
Vay tam giac EDN la tam giac tu tai E nén DN > DE hay DN > DP.

gzﬁzgo

1+2+3
Tu d6 tinh dwoc cic goc cua tam giac va so sanh dugc cdc canh cua tam gidc DEF:
EF < DF <DE.

9B. a) Vi 6:@:?:1:2:3:%:%:



b) EM > FM .

10A.
a) D& dang chung minh dugc aABM =aANM (c.g.c) nén
BM = MN (canh twong urng).

b) Vi B=ANM <90° nén goc MNC >90°. HS ty ching
minh dugc BM <MC.

10B.

a) D& dang chimg minh duoc aABD =aEBD (canh huyén géc
nhon) nén AD = DE.

b) D& dang chirmg minh dugc DC > DE nén DC > DA.

b) AD < DC.

A D C

QN
>

11. Tinh dwoc do dai cac canh tam giac ABC, suy ra BC > AB = AC nén A>
12. Tuong tu bai 9B. HS tu lam.

Pap an: E > D> F(84°>60" >36") nén DF > FE > DE .

13. @) Tam gi4dc MNE vudng tai M nén MN < NE (2). N
b) Co NEP 13 goc ngoai tai dinh E cua tam giac MNE nén

NEP =M + MNE =90° + MNE >90° nén aNEP Ia tam giac tu

tai E. \\
c) Vi tam giac NEP la tam gi&c tu tai E nén NE < NP (2). - \\
Tir (1), (2) suy ra MN < NE < NP

14. a) D& dang chimg minh dugc aPQE =aFRE (c.g.C). 4

b) Tir aPQE =aFRE.

= PQ = RF;QPE = RFE

]

Ma PQ < PR (gt) nén RF < PR

— EPR < EFR hay(ﬁ>ﬁ%.



15. Vi tri ddt bo rom 1a diém K nam trén canh GN. Khi d6 tam giac KIG 1a tam giac vudng tai G
nén Gl < IK hay IK >20m. Vi vay con Bo khong thé véi tdi bo rom do.




BAI 2. QUAN HE PUONG VUONG GOC VA PUONG XIEN

I. TOM TAT LY THUYET
Dinh ly: A
Trong cac dudng xién va duong
vubng goc ké tir mot diém nam
ngoai mot dudng thang dén duong

thang d6 thi duong vudng goc

1a dudng ngan nhat.

d

i i

Chay:

* Vi d6 dai doan thaing AH 1a ngan nhit trong cac doan thiang ké tir A dén d nén d6 dai doan thang
AH duoc goi la khoang cach tir diém A dén duong thang d .

* Khi diém A nam trén duong thang d thi khoang cach tr A d¢én d bang 0 .

I1. BAl TAP VA CAC DANG TOAN

Dang 1. Xac dinh cac dwong vuong goc, dwong xién

Phuong phap giadi: Dua vao khai niém duong vuong goc, duong xién.

1A. Cho hinh V&, hdly x4c dinh duong xién, duong vuong géc ke 4

tir diém M dén duong thang AC. '

B :I/// M
C
1B. Cho hinh vé, hidy xac dinh duong xién, duong P
vubng goc ke tir diém P dén duong thang QY.
‘ Y - .

2A. V& hinh theo dién dat sau: Q T X Y



- V& duong thang a
- V& diém G khong nam trén dudng thang a.
- V& duong vudng goc GK tir diém G dén duong thang a, K thudc a.
- V& cac duong xién GM,GN,GP.
2B. V& hinh theo dién dat sau:
- V& cac duong thang x, y khéng triing nhau.
- V& diém D khong nam trén duong thang X cling khong nam trén duong thang vy .
- V& duong vudng goc DA tir diém D dén duong thang x, A thudc x va duong vudng goc DB
tir diém D dén duong thang y, B thuoc y.
- V& cac duong xién DM,DN ké tr D dén duong thang X va duong xién DE ké tr D d&n
duong thang .
Dang 2. So sanh d§ dai cac dwong xién
Phuwong phap gidi: Van dung dinh ly quan hé duong vuong goc va duong Xién.
3A. Cho tam gi4c ABC vudng tai A. Trén tia d6i cua BA lay hai diém M va N sao cho M niam
gira B va N.
a) Sosanh CM va CN .
b) Sép xép cac doan thang CA,CB,CM,CN theo thi tu do dai giam dan.
3B. Cho tam gidc MNP vuéng tai M . Trén canh MN l4y hai diém A va B sao cho MA< MB.
a) So sanh PA va PB.
b) Sap xép cac doan thang PN, PM, PB, PA theo th tu do dai tang dan.
4A. Cho tam gi4c DEF vudng tai D .Trén tia ddi cia céc tia ED va FD lan luot liy diém P va Q.
a) Chirng minh PF < PQ.
b) Ching minh EF < PQ.
4B. Cho tam giac TAB vudng tai T. Trén canh AT lay diém U , trén canh TB ldy diém V .
a) Chirng minh AB > AV .
b) Ching minh AB >UV .

5A. Cho tam giac XYZ c6 X >Y.Ké ZH vudng goc véi XY .
a) So sanh ZX va ZY .
b) Trong 3 doan thang ZX,ZH,ZY thi doan thang ngan nhat I doan thang nao?

5B. Cho tam gidc GHI c6 GHI <GIH . Ké GK vuéng goc véi HI .



a) So sanh GH va GlI.
b) Trong 3 doan théng GK, GI, GH doan théng nga‘in nhat 1a doan théng nao, doan théng dai nhét
la doan nao?
6A. Cho tam giac ABC vudng tai A. Trén tia ddi cia BA liy diém D.
a) So sanh CB va CD.
b) Lay diém E trén canh AC. Chting minh BE < DC.
6B. Cho tam gidc DEM vuéng tai D. Trén canh MD ldy diém F.
a) So sanh EF va EM .
b) Lay diém N trén canh DE. Chiing minh EM > NF .
Dang 3. Toan cd ndi dung thuc té
Phwong phdp: Van dung dinh ly vé quan hé gitra goc va canh di dién trong mot tam giac, dinh Iy

vé dudng vudng goc va dudng xién.

H K I
: . : ; N : ] i 7
7A. Ban Mai tap boi. Puong boi ngay thr nhat, ngay thir hai, / //
ngay thi ba cia Mai lan lugt 1a cac doan OH,OK,Ol. Hoi Mai ¢6 £ F
s i
dat muc ti€u dé ra la duong boi ngay boi hom sau dai hon ngay / /"
boi hom trude khdng (biét thoi gian boi cta cic ngay 1a nhu | ///
nhau)? ' ,Jf'//
O

7B. Ban Lién chuan bi cho ky thi chay ngan ¢ truong bang By
cach tap chay va duogc két qua nhu sau: "‘\\

Ngay thtr nhét Lién chay dugc quing duong AB. C \\\

Ngay tht hai Lién chay duoc quing dusng AC . g =
Ngay thir ba Lién chay dugc quang duong AD. \

\\\
Dl \

duogc do trong thoi gian 1a 15 phat. Theo em, két qua luyén *A

Biét cac quing duong Lién chay duoc trong ba ngay déu

tap d6 cua Lién co dat muc tiéu dé ra 1a quing dudng hdm sau phai dai hon quing dudng hom trudce
chua?

111. BAI TAP TU LUYEN.

8. Cho tam giac ABC c6 goc B la goc ti. Trén canh BC liy diém D. Chung minh ring
AB<AD < AC.

9. Cho tam gi4c DEF vudng tai D. Trén canh DE va DF lan luot ldy 2 diém P va Q.



a) Chizng minh rang PD < PQ.

b) Chirng minh rang PQ < PF .

¢) Chang minh rang PF < EF .

d) Hay sip xép cac doan FP,FE,QP va DP theo thir tu 6 dai giam dan.
10. Cho tam giac MNP nhon. Goi ME 1a duong vudng goc ké tir diém M dén canh NP.

a) So sanh EN va NM

b) Chitng minh rang NP < NM + MP .
11. Cho tam giac HIK, v& HM vudng goc véi IK (M thudc doan 1K). Goi D 1a diém nim giira
H va M,E la diém nam gitra | va M,N la diém nam gitta M va K. Chtng minh rang chu vi

tam gidc DEN nh¢ hon chu vi tam giac HIK.

12. Nha A - Lang muén diao mot céi giéng khoan dé s LD
ding. Sau khi thim do thi vi tri D,E,F lanhing vitri L S
., , . e
thuan loi nhat dé dao giéng (c6 mach nudc). Néu nha A i ™
N s N S , i e
- Lung ¢ vi tri M thi nén dao giéng ¢ dau dé khoang “*\_‘\\ ~JE
cach tir nha dén gieng la gan nhat? o,
b
F

13. Cho tam gidc ABC c06 goc A la goc tu. Ké BD vubng goc vai AC tai D, ké CE vubng gbc
véi AB tai E.

a) So sanh d6 dai cac doan thang BA,BC,BD.

b) Ching minh: BC > DE.



HUONG DAN GIAI - PAP SO

1A. buong vuodng goc la MB, duong xién la MA va MC.
1B. buong xién PQ,PX,PY va dudng vudng géc PT kétr P dén duong thang XY .
2A. Hinh vé:

2B. Tuong tu bai 2A.
3A. a) Chirng minh dugc tam giac CMN la tam giac tu tai M nén
canh CN 1a canh 16n nhit. Do d6 CM <CN .
b) Ta c6 tam giac CAB vubng tai A nén CA<CB.
Chtng minh dugc tam giac CBM tu tai B nén CB<CM .
Laic6 CM <CN.

Vay CN >CM >CB > CA.
3B.a) PA<PB. b) PM < PA<PB<PN.
4B. a) Dé dang chirng minh duoc

tam giac PFQ tutai F nén PF < PQ.

b) Chirng minh tuong ty cau a,

duoc FE < FP. Ma PF < PQ nén EF < PQ.

4B. Tuong tu bai 4A.

5A.a) Vi X>Y nén ZY >ZX (quan h¢ giira goc va canh déi z
dién trong mot tam giac). x
b) Trong 3 doan thing ZX,ZH,ZY thi doan thiang ngan nhat 1a
duong vudng goc ZH .
¢) Ta dé dang chirng minh duoc ZH < ZX < ZY . j{—— —}f_'— o

5B. ) GH > Gl
b) GK ngan nhat, GH dai nhat.



6A.
a) D& dang chung minh tam
giac CBD latam giac tu tai B
nén CB <CD.
b) D& dang chirng minh
BE <BC nén BE <DC.
6B. Tuong tu bai 6A.a) EF <EM .
7A. Vi OH <OK <Ol nén ban Mai c6 dat muc tiéu deé ra.
7B. Tuong ty bai 7A. Chua, vi AB > AC > AD.

A

Dé dang chirmg minh dugc AB < AD < AC.

9. Tuong tu bai 6A.

A

B

S

1

E C

b) HS tu ching minh.

10. a) D& dang chimg minh duoc EN < NM (1) =
N

b) Tuong tu cau a, ching minh dugc EP < MP(2) M
T (1), (2) suy ra g
EN + EP < NM + MP ™

+ < + . 3

-1 \

Hay NP <NM + MP.. N E P

11. Chung minh dugc DN < DK < KH
hay DN < HK (1).
Ching minh dugc DE < DI < IH
hay DE < IH(2).
Ching minh dugc: EN < IK (3).
Tu (1), (2), (3) suy ra
DN +DE+EN <HK+IH + 1K .

Hay chu vi tam gidc DEN nh¢ hon

chu vi tam giac HIK.




12. Nha A - Lung nén dit giéng tai vi tri D dé khoang cach tir nha

dén giéng 1a ngan nhat. M
i
\“\
\\
13. a) Vi tam giac BAD vuéng tai D
B\
(gt) nén BD < BA(1). Y
Tai c6 tam giac ABC tiitai A (gt)
nén BA < BC(2). g
Tir (1), (2) suy ra BD < BA<BC. \\\
7 -z N - —l
b) Ta c6 tam giac AEC vuodng tai E (gt), D ~_ A /c
ma A thudc doan DC nén géc DEC la géc tu. e N
E

Do d6 DE <DC (3) ma DC <BC (vi tam gidc BDC
vuong tai D) (4).
Tu (3), (4) suy ra DE <BC.



BAI 3. QUAN HE GIUA BA CANH CUA MOQT TAM GIAC

I. TOM TAT LY THUYET
DPinh Iy: Trong mot tam giac, 6 dai cia mot canh bat ky luén nho hon tong d6 dai hai canh con lai.
Tinh chat: Trong mot tam giac, d6 dai cia mot canh bat ky ludn 16n hon hiéu do dai hai canh con
lai.
Nhgn xét: Néu ki hiéu a,b,c 1a d6 dai ba canh tuy y caa mot tam giac thi: b—c<a<b+c.
I1. BAl TAP VA CAC DANG TOAN.
Dang 1. Nhan biét ba d§ dai cd phai |4 ba canh ciia mét tam giac hay khong
Phuong phap gidi: Dé kiém tra ba do dai c6 phai 1a do dai ba canh cia mot tam giac hay khéng, ta
chi can so sanh d6 dai 16n nhat ¢6 nho hon tong hai do dai con lai hodc d6 dai nho nhat c6 16n hon
hiéu hai do dai con lai hay khong.
1A. Cho cac b ba doan thing c6 d6 dai nhu sau:

a) 6cm, 8cm, 10cm .

b) 12dm, 4dm, 19dm.

c) 23m, 4m, 27m.

Hoi bo ba nao khdng thé 1a 6 dai ba canh cua mot tam giac? Vi sao? Véi mdi bo ba con lai, hay
vé Mot tam giac c¢6 d6 dai ba canh duoc cho trong b ba do.
1B. Cho cé4c bo ba doan thang c6 do dai nhu sau:

a) 4cm, 5cm, 6¢cm.

b) 2dm, 14dm, 16dm.

c) 22m, 4m, 27m.

Hoi bo ba nao khdng thé 1a 6 dai ba canh cua mot tam giac? Vi sao? Véi mdi bo ba con lai, hay
v€ mot tam giac c6 do dai ba canh dugc cho trong bd ba do.
Dang 2. Tim d$ dai mdt canh ciia mdt tam giac khi biét a9 dai caa hai canh con lai.
Phuwong phdp gidi: Van dung diéu kién cua bai toan va bat ding thire tam giac dé giai.
2A. D6 dai hai canh cia mot tam giac bang 9 cm va 1 cm. Tinh d6 dai caa canh con lai biét ring 46
dai d6 1a mot s6 nguyén (cm). Khi d6 tam giac véi do dai cac canh da biét 1a tam giac gi?
2B. Do dai hai canh caa mot tam giac bang 5 cm va 2 cm. Tinh d6 dai caa canh con lai biét rang
do dai d6 1a mot s6 nguyén Ié (cm). Khi d6 tam gidc véi do dai cac canh da biét 1a tam gidc gi?



3A. Cho tam gidc ABC c6 AB=2cm,BC =8cm va BC Ia canh Ién nhat. Hiy tim d¢ dai canh
AC biét rang d6 1a mot s nguyén (cm).
3B. Cho tam gidc XYZ c6 XY =3cm,YZ =12 cm va YZ 14 canh 16n nhit. Hay tim d6 dai canh XZ
biét ring d6 1a mot s6 nguyén chén (cm).
4A. Cho tam giac DEF cén tai D c6 d6 dai hai canh 1a 12 cm va 5 cm. Tim d6 dai canh con lai.
4B. Cho tam giac MNP cén tai P c6 do6 dai hai canh la 6 cm va 9 cm. Tim do dai canh con lai.
Dang 3. Tinh chu vi ctia tam giac can
Phirong phdp giai: Van dung dinh nghia ciia tam giac can (hai canh bén bang nhau) va bt dang thirc
clia tam giac dé tim canh con lai, tir d6 tinh chu vi cua tam giac (bang tong do dai ba canh cua tam
giac).
5A. Tinh chu vi cua tam giac can ABC, biét:

a) AB=14cm,AC =6 cm.

b) AB=5cm,AC =8cm.
5B. Tinh chu vi cia tam giac can GHI biét:

a) GH =23 cm,HI =11cm.

b) GH =15cm,HI =31 cm.
6A. Tinh chu vi cua mot tam giac can biét do dai hai canh caané 1a 7,5 cm va 3,5 cm.
6B. Biét chu vi ciia mot tam giac can bang 55,7 cm va d6 dai mot canh caa n6 bang 11,2 cm. Tinh
d6 dai cac canh con lai cua tam giac can do.
Dang 4. Chitng minh cé&c bat dang thic vé do dai.
Phuwong phap giai:
- Sir dung bat dang thic caa mot tam giac néu ki hiéu a,b,c 1a do dai ba canh tuy y cia mot tam
gidcthi: b—c<a<b+c.
- Str dung céc phép bién doi:
+ Cong vao ca hai vé cua mot bat dang thic véi cing mot sé:

a>b=a+c>b+c

+ Cong tirng vé cua hai bat dang thic cung chiéu:

a>h
g }:>a+c>b+d
c>d

7A. Cho tam gi4c BAC c6 AB=x,AC =y(x>Y). Dya vao bat ding thic tam giac, hdy chang



minh rang chu vi ciia tam giac ABC 16n hon 2X nhung nho hon 2(X+Y).
7B. Cho tam giac MNP c¢6 MN =u,NP =v(u > V). Dya vao bat dang thac tam giéc, hy chung
minh rang chu vi cia tam giac MNP 16n hon 2u nhung nhé hon 2 (u +v).

8A. Cho tam giac MNP, trén canh NP liy diém E khac N va P.
a) So sanh ME véi MN + NE .
b) Ching minh ME + EP < MN + NP .
¢) Lay diém F thugc doan ME.
Chang minh ring FM + FP < EM +EP.
Tur d6 suyra FM + FP < MN + NP .
8B. Cho tam giac DEF , trén canh EF liy diém H (khac E va F).
a) So sanh DE + EH véi DH .
b) Chirng minh DE + EF > DH + HF .
¢) Lay diém | thudc doan DH .
Chang minh ring HD + HF > ID + IF .
Tu doésuyra DE+EF > ID+IF.
9A. Cho tam gi4c ABC . Trén canh BC ldy diém D (khac B va C).
a) Chirng minh AB+BD > AD.
b) So sanh 2AD vaéi AB+ AC +BC.
¢) Chang minh ring AD nhé hon ntra chu vi tam giac ABC .
9B. Cho tam giac XYZ . Trén canh YZ lay diém M (khac Y va Z).
a) Chirng minh XY +YM > XM .
b) So sanh XY +YZ + ZX véi 2XM .
¢) Chang minh riang nt:a chu vi tam gidc XYZ Ién hon XM .
Dang 5. Bai toan cd néi dung thuec té
Phwong phép gidi: Van dung bat dang thic tam giac dé giai.
10A. Ba thanh phé AB,C trén ban dd 1a ba dinh cuia mot tam giac trong d6
AB =50 km, AC =90 km.



a) Néu dat & B may Truyén phat tin hiéu c6 ban kinh hoat dong bang 50 km thi ¢ thanh phé C ¢
nhan dugc tin hiéu khdng? Vi sao?

b) Néu dat & B may truyén phat tin hiéu c6 ban kinh hoat dong bing 150 km thi & thanh ph C c6
nhan dugc tin hiéu khdng? Vi sao?

10B. Ba ngdi lang M,N,P trén ban dd 1a ba dinh coa mot tam giac trong d6
MN =7,5 km,MP =12 km.

a) Néu dat & N may phét séng c6 ban kinh hoat dong bang 4 km thi & thanh phé P c6 nhan
duoc tin hiéu khdng? Vi sao?

b) Néu dit & N may phét song c6 ban kinh hoat dong bing 15 km thi & thanh phd P c¢d nhan
duoc tin hiéu khdng? Vi sao?
I11. BAI TAP TU LUYEN.



11. Dya vao bét dang thac tam giac, hay kiém tra xem bo ba doan thing c6 do dai dudi day co thé
tao thanh mot tam giac hay khong?

a) 5cm,12 cm,13 cm.

b) 5cm,11cm,5 cm.

c) 7cm,9cm,16 cm.
12. Chu vi cta mot tam giac can la 57 cm, moét canh dai 17 cm. Tinh d6 dai hai canh con lai cua
tam giac do.
13. Cho tam gidc MNP va diém O nim trong tam giac do.

Chtng minh ring OM +OP < NM + NP
14. Cho tam giac DEF . Goi | 1a trung diém cta canh EF .

Chang minh rang 1D DE+DF

15. Cho tam gidc GHK c6 GH > GK , tia phan giac cua géc G cit canh HK tai M. Goi N Ia
diém nam gitra G va M . Chiang minh GH —GK > NH — NK ..
16. Ba tram bién 4p tao thanh tam giac c6 cac dinh 1a A, B,C.

Biét AB =4 km, AC =10 km.

a) Tinh BC biét BC la s6 nguyén nhé nhét (km).

b) Ban Mai tinh rang tong duong day dién ndi gitra cac tram bién &p 1a 21 000m. Hoi ban Mai
tinh duang khong?



HUONG DAN GIAI - PAP SO

1A. a) 6 cm,8 cm,10 cm 1a d¢ dai ba canh cua mot tam giac (vi 6 >10-8 hoac 10<6+8)
b) 12dm,4dm,19dm khong la d6 dai ba canh cua mét tam gidc (vi 4 <19-12 hoac 19>12+4).
c) 23m, 4m, 27m khong la do dai ba canh caa mot tam giac (vi 23+4 =27).
1B. Tuong tu bai 1A. HS tu lam.
2A. Goi do dai canh con lai coa tam gidc 1a X, khi d6 thém bat dang thac tam gidc ta co:
9-1<x<9+1.Suyra x=9.
Vay d6 dai canh con lai cua tam giac la 9 cm. Khi d6 tam giac 1a tam giac can.
2B. Tuong tu bai 2B. HS tu lam.
3A. Vi BC la canh I6n nhat, ma BC =8 cm nén AC<8cm.
Mat khac AC >BC-AB=8-2=6cm.
Vay AC=7cm.
3B. Tuong tu bai 3A. HS tu lam.
4A. Vitam giac DEF céantai D c6 d¢ dai hai canh la 12 cm va 5 cm.
Truong hop 1: DE = DF =12 cm, suy ra EF =5 cm.
Khi 36 DE — DF < EF < DE + DF (12-12 <5<12+12) thoa man.
Truong hop 2: DE=DF =5cm suy ra EF =12 cm, Khi d6 EF -DE > DF(12-5>5) nén
khong thoa mén.
Vay canh con lai cua tam giac la 12 cm.
4B. Tuong tu bai 4A. HS tu lam.
5A. a) Vi tam giac ABC can, twong tu bai 4A tim dugc BC =14 cm. Khi d6 chu vi tam giac ABC
12 14+14+6 =34(cm).

b) Vi tam gidc ABC can, twong tu bai 4A tim dugc BC =5 cm hoac BC =8 cm.
Truong hop 1: BC =5cm
Chu vi tam gidc ABC la: 5+5+8=18(cm)
Truong hop 2: BC =8 cm
Chu vi tam gidc ABC 1a: 5+8+8=21(cm).
5B. Tuong tu bai 5A. HS tu lam.
6A. Tuong tu bai 5A. HS tu lam.



6B. Xét truong hop 1: Néu canh bén cua tam giac can bang 11,2cm.
Vi chu vi cua tam giac can bang 55,7 cm nén d6 dai canh day cua tam giac can la:
55,7-11,2.2 = 33,3(cm).
Diéu nay 1a vo ly vi theo bat dang thirc tam giac ta co:
11,2+11,2=22,4<33,4.
Xét trudong hop 2: Néu canh day ciia tam gi4c can bang 11,2cm.
Vi chu vi ctia tam giac can bang 55,7 cm nén d6 dai canh bén cua tam giéc can Ia:

(55,7-11,2):2 = 22,25(cm)

Vay do dai 2 canh con lai cua tam giac can la 22,25 cm.

7A. Ap dung bat dang thirc tam giac ta c6: AB— AC < BC < AB+ AC
Suyra AB-AC+AB+AC<BC+AB+AC<AB+AC+AB+AC.
Suy ra 2AB < AB+ AC +BC <2(AB+AC).

Suy ra 2x < AB+ AC +BC <2(x+Y).
Vay chu vi cia tam gidc ABC 16n hon 2x nhung nh6 hon 2(x+Y).

7B. Tuong tu bai 7A. HS tu lam.
8A.a) ME < MN + NE
(bt dang thirc tam giac MNE ).
b) Tu céu a, ta co:
ME < MN + NE
= ME+EP <MN + NE + EP

c¢) Tuong ty Cau a,

o

— ME + EP < MN + NP.. (dpcm) /
L

tacé FP < FE + EP
= FP+MF < FE + EP + MF = ME + EP
Ma theo cau b, tac6 ME + EP < MN + NP nénsuyra FP+FM < MN + NP .

8B. Tuong tu 8A. HS tu lam

9A.a) AB+BD > AD (bat dang thirc tam giac ABD).
b) Ta c6: AC +CD > AD (bat dang thirc tam giac ADC).



Két hop voi cau a, tac6 AB+BD+ AC+CD > AD + AD A
hay AB+BC + AC >2AD.
c) Tu céu b suy ra \

<AB+AC+BC
2

hay AD nh¢ hon ntra chu vi tam gidc ABC . B D C
9B. Tuong tu bai 9A. HS tu lam.
10A. a) Vi A, B,C laba dinh cia mdt tam giac nén

AC-AB<BC<AB+AC

hay 40 < BC <140. Vay nén:

Néu dat & B may truyén phat tin hiéu c6 ban kinh 90
hoat dong bang 50 km thi ¢ thanh phé C c6 thé
nhan dwgc tin hiéu néu BC <50 km hoic khdng
nhan duoc néu BC >50 km . B

AD

b) Néu dat & B may truyén phat tin hiéu co béan 0
kinh hoat dong bang 150 km thi & thanh phd C nhan RS i _
duoc tin hiéu vi CB <140 km <150 km.
10B. Tuong tu bai 10A. HS tu lam.

11. Tuong tu bai 1A. HS tu lam.
12. Tuong tu bai 2A. HS tu lam.
13. Goi giao diém cua MO voi NP 13 E. M

Taco: OP<OE+EP

(bt dang thirc tam giac OPE)

Suy ra OP +OM < OE + EP + OM

hay OP + OM < ME + EP (2).

Ta lai c6 ME < MN + NE

(bt dang thirc tam giac MNE )

Suy ra ME + EP < MN + NE + EP

hay ME + EP < MN + NP (2).

Tur (1) va (2) suy ra

OP +0OM < MN + NP.




14. Trén tia dbi cua ID lay diém K sao cho ID = IK .
Dé dang chirmg minh dugc
ADIE = AKIF (c.g.c)

suy ra ED = FK .
Tacé DK < DF + KF
hay 2DI < DF + DE.
DE + DF

Vay ID <

15. Trén canh GH liy diém | sao cho
GK =0Gl.
Dé dang chirmg minh dugc
AGKN =AGIN (c.g.c)
suy ra NK = NI .
Tacd IH > NH — NI
(b4t dang thac tam giac INH ).
Hay GH —GI > NH — NI
Suy ra GH —GK > NH — NK
(vi GI =GK, NI = NK).
16.a) Taco6 AC—AB<BC <AB+AC
(bt dang thirc tam giac ABC)
Hay 6 km < BC <14 km.
Vi BC 1a s nguy@n nho nhat nén BC =7 km.
b) Chu vi tam gidc ABC la 4+10+7 =21(km)=21000(m).

Vay ban Mai tinh dng.



BAI 4. SUDPONG QUY CUA BA PUONG TRUNG TUYEN,
BA DPUONG PHAN GIAC TRONG MQT TAM GIAC.

|. TOM TAT LY THUYET
1. Sw dong quy cia ba dwdng trung tuyén trong mét tam giac.

a) Pinh nghia dwong trung tuyén:

* Poan thang AM nébi dinh A cua tam giac ABC véi A
trung diém M cua canh BC goi la dwong trung tuyén N
(xuat phat tir dinh A hodc ¢ng véi canh BC) cua tam ’
giac ABC.

* MGi tam giac c6 ba duong trung tuyén.

b) Tinh chét:

« Ba duong trung tuyén caa mot tam giac cung di qua mot

[

diém (hay dong quy tai mot diém).
* Cht y: Piém d6 cach mdi dinh mot khoang bang % d6 dai duong trung tuyén di qua dinh ay.

Diém dong quy cua ba duong trung tuyén goi 1a trong tdm cua tam giac.

« Trong hinh vé trén, tam gi4dc ABC c6 ba duong trung tuyén AM , BN,CP ddng quy tai trong tam
GA GB GC 2

AM BN CP 3

2. Sw ddng quy ciia ba dwong phan giac trong tam giac.

G, taco:

a) Pinh nghia dwong phan giac:

* Trong tam giac ABC, tia phan giac cua goc A cat
canh BC tai diém D thi doan thing AD duoc goi la
duong phan giac (xuit phét tir dinh A) cua tam giac
ABC.

 Mbi tam giac c6 ba duong phan giac.

b) Tinh chat:

* Ba duodng phan giac cia mot tam giac déng quy

tai mot diém. Diém nay cach déu ba canh cua tam giac do.
* Trén hinh v&, tam giac ABC co ba dudng phan gi4c AD,BE,CF dong quy tai diém I, ta co:
IK=IM=IN.



I1. BAl TAP VA CAC DANG TOAN

Dang 1. Tinh ti s6 dé dai cac doan thing

Phwong phép gidi: Van dung tinh chat ba dudng trung tuyén caa tam giac.

1A. Cho hinh v&, hiy dién vao chd cham cac s thich hop dé hoan thanh cac dang thic sau.
a) GA=...AM:

GM =...GA.
| \ y
b) GB=...BD; \ >‘\
GD=...BD: /EV< Y
¢) BD=...BG; A B b
AM =...GM .
1B. Cho hinh v&, hay dién vao chd cham
cac so thich hop dé hoan thanh cac dang _E
thuc sau. ’,,%
a) GE=...EN;GN =...EN, /,/ 75
GE =...GN Pl g d#
/// /:_‘.,-r"_f
b) GF =...FM . /ﬁrff_f /
GM =...FM . - el &
= s ;, ol e |
GM =...FG. E ; S, D

¢) FM =...FG:EN =...GN .
Dang 2. Chitng minh méi quan hé giira cac doan thing
Phwong phdp gidi: Van dung kién thuc vé
- Tinh chat ba dudng trung tuyén cua tam giac.
- Tam gié4c bang nhau.
2A. Cho tam gidc DEF c6 ba duong trung tuyén DM, EN,FP dong quy tai G. Trén tia ddi cua
GD lay diém Q sao cho GD = GQ. Chirng minh rang:

a) Céc canh EG,GQ,QE cua tam giac EGQ bang % cac dudng trung tuyén caa tam giac DEF .

b) Cac duong trung tuyén GK,EM,QH cua tam gidc EGQ lan luot bang nira cac canh
DE,EF,FD cuatam giac DEF .



2B. Cho tam giac MNP c6 ba duong trung tuyén MI,NK,PL dong quy tai G. Trén tia ddi cua
GM liy diém O sao cho GO = GM . Chang minh rang:

a) Cac duong trung tuyén MI,NK,PL cua tam giac MNP lan luot bang % cac canh cua tam

giac NGO.

b) Cac canh MN,NP,PM cua tam gidc MNP lan luot gdp hai lan cac duong trung tuyén
GD, NI,OE cua tam giac NGO.
3A. Cho tam gidc XYZ . Trén tia doi cia XY ldy diém T sao cho XY = XT . Trén canh XZ liy

diém V sao cho XV :%XZ .Tia YV cét TZ tai diém U. Ching minh rang:

a) U 1a trung diém cua TZ.
b) XU song song vai YZ .

c) XU :%YZ.

3B. Cho tam giac GHI. Trén tia d6i cia GH lay diém N sao cho GH =GN . Trén canh Gl lay
diém M sao cho Gl =3GM . Tia HM cat NI tai diém P. Chtng minh:

a) P 1a trung diém caa NI .

b) HI = 2GP.

¢) GP song song véi HI .
4A. Cho gdc nhon xAy. Tir mot diém E trén tia phan giac cua goc A, ké cac duong vudng goc
EB,EC dén hai canh Ax, Ay.

a) So sanh EB va EC.

b) Ching minh AB = AC.
4B. Cho goc mOn khéc goc tu. Ké tia phan giac Ot cua goc mOn va tia phan giac Oz cua goc
ngoai ké b vai géc mOn. Ching minh:

a) Ot vudng goc vai Oz.

b) Khoang cach tir diém A bat ky trén tia Oz dén hai duong tia Om va On 1a bang nhau.
Dang 3. Chitng minh mét diém la trong tam caa mot tam giac, mot diém nam trén dwong
phan giac cia mot goc
Phuong phap giai:
- Bé ching minh mét diém 1a trong tdm cua mot tam giéc, ta c6 thé chitng minh theo mét trong hai

cach sau day:



Céach 1. Ching minh diém d6 1a giao diém cua hai duong trung tuyén trong tam giéc.

Céch 2. Chimg minh diém d6 thuéc mot dudng trung tuyén va thoa man mét trong cac ti 1& vé tinh
chat ba duong trung tuyén trong tam giac.

- Bé chirng minh mot diém thudc dudng phan gidc cia mot goc, ta c6 thé chirng minh theo mot
trong hai cach sau day:

Céch 1. Chirng minh duong thang chia diém dé 1a dudng phan giac cua goc.

Cach 2. Ching minh diém d6 cach déu hai canh cua gac.

5A. Cho tam giac DEF . V& trung tuyén EM . Trén tia EM ldy hai diém G va N sao cho

EG :gEM va M 1a trung diém cia GN . Goi P 1a trung diém cia NF,GP cit MF tai O.

Chuang minh rang:

a) O latrong tdm cua tam giac NGF .
b) Lay | thudc doan GF sao cho Gl :%GF . Chitng minh rang 3 diém E,1,P thing hang.

C) GO=£EF.
3

5B. Cho tam giac MNP. V& trung tuyén NQ. Trén tia NQ Iy hai diém G va K sao cho
NngGN va Q 1a trung diém cia GK . Goi E 1a trung diém cia KP,GE cit PQ tai F. Chiing

minh rang:

a) F la giao diém cac duong trung tuyén cua tam giac KGP .

b) NP = 3GF .
6A. Cho tam gidc ABC c6 hai duong phan gidc BE,CF cat nhau tai 1. Chang minh rang | cach
déu AB va AC.
6B. Cho tam giac GHI c6 hai duong phan gidc GM, HN cét nhau tai P. Ching minh ring P thudc
tia phan giac cua géc GIH .
7A. Cho g6c mAn khéc goc bet. Trén tia Am lay hai diém D va E, trén tia An l4y hai diém F va
H saocho AD = AF, AE = AH . Goi K 1a giao diém cia DH va EF . Chirng minh rang:

a) EF =DH .

b) Tam gi4c EKD va tam gi4c HKF bang nhau.

c) AK latia phan giac cua goc mAn.

7B. Cho tam gi4c DEF can tai D. Trén canh DE va DF lan luot lay hai diém H va K sao cho



DH = DK . Goi giao diém cua EK va FH 1a O. Chirng minh rang:
a) EK = FH .
b) Tam giac HOE va tam giac KOF bang nhau.
c) DO vuéng gbc véi EF .
Dang 4. Pwong trung tuyén, dwong phan giac trong cac tam giac dic biét
Phwong phdp gidgi: Van dung tinh chat cia tam giac cin, tam giac vudng, tam giac déu va tinh chat
ba dudng trung tuyén trong tam giac dé giai bai tap.
8A. Cho tam giac déu ABC c6 G la trong tdm. Ching minh ring GA= GB =GC .
8B. Cho tam giac déu DEF ¢ O 1a giao diém cua hai duong trung tuyén trong tam giac. Chung
minh rang OD = OE = OF .

9A. Cho tam gi4c ABC vuéng tai A, trung tuyén AD. Chung minh ring AD :%BC.

9B. Cho tam giac MNP vudng tai M. Trén canh NP lay diém E sao cho NP =2ME . Chtng
minh raing ME Ia trung tuyén (ng véi canh NP .

10A. Cho tam giac GHK c¢6 duong trung tuyén GM . Biét ring GM :% HK . Chtrng minh rang

tam giac GHK vuéng tai G.

10B. Cho tam gi4c XYZ c¢6 E 1a trung diém ctia YZ sao cho YZ = 2XE . Chtng minh rang tam giéc
XYZ vubng tai X .

11A. Cho tam giac ABC can tai A, c6 G Ia trong tdm cua tam giac va | 1a giao diém cac duong
phan gi4c cua tam giac. Chirng minh rang ba diém A,G, | thang hang.

11B. Ching minh rang trong tam giac ABC, duong trung tuyén AM déng thoi 1a duong phan giac
thi tam giac ABC la tam giac can tai A.

Dang 5. Bai toan c6 ndi dung thuc té

Phwong phdp gidi: Van dung tinh chat vé ba duong trung tuyén, ba duong phan giac cua tam giac dé
giai.

12. Ba thanh phd A, B,C trén ban d6 la ba dinh cia mot tam giac can tai A c6 A=50". Nguoi ta
can dit mot tram phat song tai mot diém | sao cho khoang céch tir tram phat séng | dén cac canh
AB, BC,CA la bang nhau. Tinh sb do goc BIC.
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13. Ba dia diém M, N,P trén ban d6 1a ba dinh cia mot tam giac can tai M . Goi MH =90 cm 1

khoang cach tr M dén canh NP . Nguoi ta mubn xay mot tram bién 4p tai trong tdm cua tam giac
MNP. Ban Vinh tinh duoc khoang cach tir tram bién ap dén diém M 1a 35 cm. Hoi ban Vinh tinh
c6 dung khong?

111. BAI TAP TU LUYEN.
14. Cho tam giac MNP . Goi | 1a giao diém hai phan gi4c cta hai goc N va M . Qua | ké duong
thang song song voi NP, cat MN tai E vaciat MP tai F. Chang minh ring EF = NE + PF .
15. Cho tam gidc DEF . Goi | 1a giao diém cac dudng phan giac trong cua hai goc E va F va K
1a giao diém cac dudng phan gi4c ngoai cua hai goc E va F. Chang minh rang D, 1,K thang hang.
16. Cho tam gidc TUV. Céc tia phan gi4c cua goc U va V cét nhau tai O. Goi A,B,C lan luot 12
chan cac duong vubng goc ké tir O dén TU,TV,UV . Tia TO cit UV tai D . Chiing minh rang:

a) OA=OB =0C.

b) G6c UOC va géc DOV bing nhau.
17. Cho tam gidc DEF c0 D =120". Céc tia phan gi4c DM, FN cat nhau tai O. Tia phan giac goc



ngoai tai dinh E cattia FD tai P. Chang minh rang:

a) EO vudng goc véi EP.

b) G6c EMP va géc PMD bing nhau.

c¢) Ba diém M, N, P thing hang.
18. Cho tam giac ABC c6 duong trung tuyén AD.Tur D ké DE song song véi AB (E thudc AC).
Biét AE = ED va BE cit AD tai G. Chang minh rang:

a) Tam giac ABC can tai A.

b) G latrong tm cua tam gidc ABC.



HUONG DAN GIAI - PAP SO

1A. a) GA:EAM,GM zlAM :
3 3
GM :EGA.
2
2 1

b) GB=-BD,GD==BD.
3 3

GD:EGB.
2

™

c) BngBG, AM =3GM .

1B. Tuong tu bai 1A. HS tu lam.
2A. a) Vi ba dudng trung tuyén DM, EN, FP ctia tam giac EDF dong quy tai G(gt) nén

EG:gEN.GD:gDM.GF:zFP. D
3 3 3

Lai 6 GD =GQ (gt) nén GQ :%DM |

Dé dang chirng minh
AGMF =aQME (c.g.c).
Suy ra EQ = GF (canh tuong rng)

Suy ra EQ:§FP.

Vay EGz%EN.EQz%FP.GQz%DM .

Hay céc canh cua tam giac EGQ bang % cac dudng trung tuyén cua tam giac DEF .

b) Taco: EM = MF :%EF (at) (2).

Dé dang chirmg minh dugc aDGN =2QGH (c.g.c )

Suy ra QH = DN :%DF(Z).



Tir cAu a ta c6 aGMF =aQME suy ra MGF = MQE

Suy ra EQ//GF Hay QE//FP suyra PGE = GEK .

Lai cé PG:%FG:%QE:EK.

Tur d6 chirng minh dugc APGE =aKEG(c.g.c) suy ra PE =GK = % DE (3).

T (1), (2), (3) suy ra cac dudng trung tuyén GK,EM,GH cua tam gidc EGQ bang nira cac canh
cua tam giac DEF
2B. Tuong tu bai 2A. HS tu chiang minh.,
M

3A.a) Vi XT =XY (gt) nén ZX 1a dudng trung tuyén ciia

]

tam giac TYZ. Ma V thugc ZX va XV =% XZ suy raV

la trong tdm cua tam giac TYZ. Lai c6 V thudc YU nén YU \\
1a duong trung tuyén cua tam gidc TYZ hay U 14 trung X[ ;;; : u i $
diém cua TZ.

b) Trén tia d6i cua tia UX ldy diém K sao cho UX =UK

D& dang ching minh dugc aTXU =aZKU (c.g.c)

suy ra KZ =TX = XY vaﬁ(ﬁzz/Kﬁ,suyra TY /1ZK

nén YXZ = KZX .

Tur @6 chirng minh dugc A XYZ = AZKX (c.g.C)

— YZX = KXZ = YZX = KXZ suy ra XK //YZ hay XU //YZ .

c) Tr aXYZ = AZKX (c.g.c)suy ra YZ = XK (hai canh twong rng).



T do suy ra XU :%XK =%YZ.

3B. Tuong tu bai 3A. HS tu ching minh.

4A. a) Chiung minh AABE =aACE
(canh huyén - géc nhon). Do d6 EB = EC.
b) D& dang chirmg minh dugc a ABE =a ACE
(canh huyén goc nhon) nén AB = AC .

4B. a) Goi goc ké bu véi mOn 1a mOx.
Taco @n+rﬁ()\z=%rﬁo\n +%@=%.180° = 90",
b) Tuong tu 4A. HS tu chirng minh.

5A. a) Vi P la trung diém ciia NF (gt) nén GP 1a duong trung tuyén caa tam giac NGF .
Lai c6 M la trung diém cua GN(gt) nén FM la duong D

trung tuyén caa tam giac NGF. |
Hai duong trung tuyén GP va FM cét nhau tai O nén

O latrong tm cua tam gidc NGF .
b)Vi O la trong tdm cua tam giac NGF nén

Go-2GP (1

Xét tam giac NEF c6 EP va FG Ia hai duong trung

tuyén nén theo két qua cua bai 3A tacod GP = % EF (2).

Tur (1) va (2) suy ra GO = %GP = %%EF

% EF (dpcm).

5B. Tuong tu bai 5A. HS tu chiang minh.

6A. Vi tam giac ABC c6 hai duong phan gidc BE,CF cit nhau tai | nén Al la dudng phan giac
thar ba cua tam giac ABC. Vay | thudc tia phan giac cua goéc BAC.

6B. Tuong tu bai 6A. HS tu ching minh.

7A.a) Xét aAFE va aADH c6 AE = AH (gt)



Géc A lagéc chung AF = AD(gt)
Suy ra aAFE =aADH( c.g.c)

nén EF = DH (canh tuong tng).
b) Tir sAFE =2 ADH (cmt)

suy ra

—  —

DEK = FHK: AFE = ADH = KFH = KDE

Dé dang chitng minh DE = FH .

Tur d6 suy ra aAEKD =aHKF (g.c.g) .

c) Tt aEKD =aHKF (cmt) nén KD = KF (canh twong (ing).

Tir d6 aDAK =aFAK (c.c.c) = DAK = FAK (hai goc twong Gng).

Vay AK la tia phan giac cua goc mAn.

7B. Tuong tu bai 7A. HS tu chiang minh.,

8A. Goi AM,BN,CD la cac dudng trung tuyén.
Vi tam giac ABC déu nén dé dang chirng minh
dugc AABM =aBCN do d6 AM =BN (1)
va aAABM =aACD suyra AM =CD (2)
Tu (1), (2) suyra AM =BN =CD

Lai co: GAngM .GBz%BN .GC :gCD

nén GA=GB =GC.
8B. Tuong tu bai 8A. HS tu ching minh.




9A. Trén tia d6i cua tia DA ldy diém E sao cho DA = DE.

Dé dang chirng minh

aADC =aEDB(c.g.c)

suy ra AC = BE va CAD = BED

Suyra AC//BE.

Ma CA vudng goc véi AB nén EB vudng goc voi BA.

Vay géc EBA vudng.

A

Xét sCAB &»EBA c6: CA= EB(cmt),CAB = EBA =90, AB Ia canh chung.

Suy ra ACAB =aEBA, nén CB = AE ma AD =%AE suy ra AD = % BC (dpcm).

9B. Tuong tu bai 9A. HS tu chiang minh.,
10A. Theo dé bai ta c6

GM =MH :MK:%KH.

Tir @6 suy ra tam giac KMG can tai M nén K = KGM

va tam giac MGH cantai M nén H = MGH .

Ma K + H + KGH =180° <> KGM + MGH + KGH =180’
Hay KGH + KGH =180° <> 2KGH =180 <> KGH =90".

Vay tam giac GHK vuéng tai G.
10B. Tuong tu bai 10A. HS tu ching minh.

11A. Goi AM 1a dudng trung tuyén,
khi d6 G thuoc AM (1)
Dé dang chirg minh dugc
AaABM =aACM (c.c.c) suy ra
g6c BAM va géc CAM bang nhau hay
AM la phan giac cua goc BAC suy ra | thuoc AM (2) .
Tu (1) va (2) suy ra A,G, I thing hang.

M
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11B. Tréntia AM lay diém D sao cho AM = MD. 4
Dé dang chirmg minh dugc
AaDBM =aACM (c.g.c)
suy ra BD = AC va hai g6c BDM , CAM bang nhau.
Ma hai géc CAM,BAM bang nhau

nén suy ra hai géc BAM , BDM bing nhau. s Mooc
Vay tam gidc ABD cantai B suyra BA=BD.
Lai cO BD = AC (cmt) nén BA= AC.
Vay tam gidc ABC céantai A.
12. Vitam giac ABC cantai A co D

A=50" = ABC + ACB =130".
Vi khoang céch tir | dén cac canh AB,BC,CA
bang nhau nén | 1a giao diém ba duong phan giéc.

Khi do @a@:%/@%/@

:l(/ﬁs\c +ACB) _L130 265
2 2

Xét aIBC c6 IBC + ICB =65 (cmt)

— BIC =180’ — 65" =115".

13. D& dang chirmg minh dugc duong
vubng géc MH dong thoi 1a duong
trung tuyén nén trong tdm G cua
tam giac thugc MH .

Theo tinh chat ba duong trung tuyén

taco GM :EMH :2.90=60(cm).

Vay Ban Vinh noi khoang cach tir tram bién ap dén diém M trén ban d6 1a 35 cm 1a khong dung
14,



Vi El //NP nén EIN = INP = INE suy ra tam giac IEN can tai E nén El =EN.
Chirng minh twong ty ta cd FI = FP.

Tu do suyra EF =El +IF =EN + FP.
15. Vi | 1a giao diém cac duong phan gi4c cua tam giac
DEF nén | thudc duong phan giac cua géc EDF (1)
Ha KA vuodng goc véi EF, KB vuodng goc véi DF,KC

vubng goc voi DE.

Vi K thudc duong phén giac cua goc ngoai dinh E nén
KA =KC,K lai thugc duong phén giac cia goc ngoai dinh
F nén KB =KA. Tir @6 suy ra KB=KC nén K thugc tia
phan giac cua goc EDF (2) Tir (1) va (2) suyra | va K
cung thuoc tia phan gidc cua géc EDF nén ba diém
D,l,K thang hang.

16. a) Vi O 1a giao diém cac duong phan giac cua goc
U va V nén O la giao diém cac duong phan giac cua
tam gi4c TUV. Do @6 O cach déu ba canh cua tam giac
TUV.Vay OA=0B=0C.

b) Vi TO la phan giac nén géc UTO va géc OTV
bang nhau.

Ta c6 VOD 1a goéc ngoai dinh O cua tam giac TOV
nén VOD =OTV +OVT (1)

_UTv +2 TVU 180" - TUV _90 T;JV (1)



Xét tam giac OUC vudng tai C nén UOC =90° —OUC = 90° —% (2).
Tur (1), (2) suy ra UOC = DOV .
17. a) Dé dang chung minh OE vuéng goc véi
EP (phan giac cua hai goc ké bu).

b) Vi EDF =120°
— EDP =60° ma DM 14 phan giac nén
EDM = MDF = 60°

— yDP = MDF = 60°

— yDP = EDP =60".

Suy ra DP la phan giac goc ngoai dinh D. Ma EP la phan giac goc ngoai dinh E nén P la giao
diém hai phan giac goc ngoai dinh D va E cua tam giac MDE .

Hs t chizng minh bai toan phy: Néu diém M cach déu 2 canh Ox, Oy ciia xOy (khac goc bet)
thi M thudc phén giac cua x/O\y

Vi P thugc phén giac XED nén P cac déu Ex va ED; Vi P thuéc phén giac E/[i/ nén P céch
déu DE va Dy. Do d6 P cach déu Ex va Dy hay P cach déu Mx va My nén theo bai toan phu ta
suy ra P thugc phan giac EMD.

Suy ra MP la phén giac cua goc EMD. Do d6 EMP = PMD.

¢) Vi N thuoc phan giac caa DFE nén N cach déu FE va FP (1)

Tacd PDM =EDM =60° = DE Ia phén giac cua PDM

Nén N thusc PDM = N cach déu FP va DM (2)

Tur (1) va (2) suy ra N cach déu DM va FE

Theo bai todn phu cau b), suy ra N thudc phén giac cua EMD

Ma P thudc phéan giac cua EMD

Nén M,N,P thang hang.
18.a) Vi AE = ED néntam giac AED cantai E, suy ra EDA = EAD.

Ma DE//AB (gt) nén ADE =DAB. Tir d6 suy ra BAD = DAC hay AD la phan gidc cua goc
BAC.



Ma AD la dudng trung tuyén nén tam gidc ABC la tam giac
can tai A (dudng trung tuyén dong thoi 1a dudng phan giac-bai
11A).

b) Vi DE//AB nén ABD = EDC, ma ABD = ACD (tam giac
ABC cantai A)

Suy ra géc EDC va goc ACD bing nhau. Tir d6 tam giac
EDC cantai E Nén ED=EC suy ra EC=EA(=ED hay E
1a trung diém caa AC nén BE la duong trung tuyén, lai co
AD la dudng trung tuyén cat BE tai G(gt) nén G la trong

tam cua tam gidc ABC.




BAI 5. SUDPONG QUY CUA BA PUONG TRUNG TRUT,
BA PUONG CAO TRONG MQT TAM GIAC

I. TOM TAT LY THUYET
1. Sw dong quy ciia ba dwong trung truc trong mat tam giac
a) Dinh nghia dwong trung truc

* Trong mot tam gidc, duong trung truc ciia moi
canh goi la duong trung truc cua tam giac.

 Mbi tam giac c6 ba duong trung truc.

b) Tinh chat

* Ba duong trung truc ciia mdt tam giac cung di
qua mot diém (hay dong quy tai mot diém). Biém
d6 cach déu ba dinh cua tam giéc.

e Trén hinh vé& bén, tam giac ABC c6 ba duong 8
trung truc d,m, n déng quy tai diém O, ta co:

OA=0B=0C.

* O latam duong tron di qua ba dinh A,B,C. F

2. Sw ddng quy ciia ba dwdng cao trong tam giac A

a) Dinh nghia dwong cao k

* Trong tam giac ABC, doan thang AK [a mot dudng M
cao (xuat phat tir dinh A hay ¢ng véi canh BC ) cua tam e

gidc ABC. / \
* Moi tam giac c6 ba duong cao. N x%
b) Tinh chat -

* Ba dudng cao cia mot tam giac dong quy tai mot diém.

Piém d6 goi 1a tryc tam cua tam giéc.

* Trén hinh v&, tam gidc ABC c6 ba duong cao AK,BM,CN déng quy tai H. H Ia truc thm cua
tam giac ABC.

I1. BAl TAP VA CAC DANG TOAN

Dang 1. Chirng minh hai doan thang bang nhau

Phirong phdp gidi: Van dung tinh chat duong trung truc tam giéc.



1A. Cho tam giac nhon MNP(MN < MP), dudng cao MH , dudng trung tuyén MI . Trén tia ddi cua
HM l4y diém E sao cho HM = HE, trén tia d6i cua IM ldy diém F sao cho IM = IF. Chung
minh rang NE = PF .
1B. Cho tam giac nhon DEF (DE > DF ), dudng cao DA, dudng trung tuyén DI . Trén tia dbi cua
AD lay diém C sao cho AD = AC, trén tia d6i cia ID lay diém H saocho ID=IH .
Chuang minh rang

a) FC=EH.

b) IC:%DH;HC//FE.

Dang 2. Tinh sé do goc
Phirong phap gidi: Van dung kién thuc vé
- Tinh chét ba dudng trung tryc, ba dudng cao cua tam giac;
- Tam giac bang nhau.
- Tam giac dac biét.
2A. Cho mOn =50" va diém A nim trong goc d6. V& diém B sao cho Om la dwdng trung truc cia
AB, vé& diém C sao cho On 1a dudng trung truc cua AC .

a) Chang minh tam gidc BOC la tam giac can.

b) Tinh goc BOC.
2B. Cho xAy =75 va diém M nim trong goc d6. V& diém N sao cho Ax la dwong trung truc cua
MN , vé& diém P sao cho Ay la dudng trung truc cua MP. Tinh goc NAP.
3A. Cho tam giac XYZ can tai X . Puong trung truc cia XZ cat XY tai A. Biét ZA 1a phan giac
cua goc XZY . Tinh cac goc cua tam giac XYZ.
3B. Cho tam gidc DEF can tai D. Tia phan giac cua géc DFE cat canh DE tai diém M sao cho
MD = MF . Tinh cé&c goc cua tam giac DEF .
4A. Cho goc xAy =50°. Trén tia AX Iy diém M. Qua M ké dudng thang vudng goc véi Ay tai
H , trén tia d6i cia HA lay diém N. Qua N ké duong thang vudng goc véi Ax tai P va MN cat
HP tai I.

a) Chang minh Al vubng goc vai NP.

b) Tinh géc MIN.
4B. Cho tam giac nhon ABC co BAC =70°. Ké BK vuong goc voi AC tai K va Cl vudng goc
v6i AB tai |. Giao diém ciia BK va Cl 1a H .



a) Chang minh ring AH vuéng géc véi BC.

b) Tinh géc BHC.
Dang 3: Bai toan lién quan dén dwong trung truc.
Phuwong phdp gidgi: Van dung tinh chit duong trung truc caa tam gic va tinh chét cua céc tam giac
dic biét (tam gi4c vuodng, tam giac can, tam giac déu).
5A. Cho tam gidc DEF can tai D, trung tuyén DM , duong trung truc cia DE cit DM tai O.
Chtng minh rang O cach déu ba dinh cua tam giac DEF .
5B. Cho tam giadc MNP 1a tam giac déu c6 G 1a trong thm. Chang minh ring G cach déu ba dinh
cua tam giac MNP .
6A. Cho tam giac GHI c6 GH <Gl . Puong trung truc cia HI cat Gl tai M . Chting minh rang
GM +MH =Gl
6B. Cho tam giac ABC c6 goc C nho hon goc B. Puong trung truc caa BC cat AC tai K. Chung
minh ring AK + KB = AC..
7A. Cho tam giac MNP vubéng tai M c6 P=30. DPuong trung truc caa NP cit MP tai Q. Chang
minh raing NQ la phan giac cia MNP .
7B. Cho tam gidc DEF vudng tai D c6 F =40, Puong trung truc cua EF cat DF tai K. Tinh
goc DEK.
8A. Cho tam giac ABC vudng tai A, duong phan gidc BK (K thuéc AC). Tu K ké KE vudng
g6c v6i BC (E thuoc BC). Giao diém cia AB va KE 1a H . Chang minh rang:

a) BK la duong trung truc cua AE;

b) BK la duong trung truc caa CH .
8B. Cho tam gidc DEF vudng tai D, duong phan giac EM (M thuoc DF). T M ké MN
vubng goc voi EF (N thudc EF ). Giao diém cia DE va NM 1a O. Chang minh rang:

a) EM vubéng gbc voi DN ;

b) EM la duong phén giac cua géc OEF .
9A. Cho géc nhon xAy va diém O c¢b dinh nam trong goc d6. Xac dinh vi tri cia cac diém M
thudc Ax,N thudc Ay sao cho chu vi tam giac OMN 14 nho nhat.
9B. Cho duong thiang a va hai diém E,F nam vé cing mot phia déi véi duong thiang a sao cho
EF khdng vudng goc véi duong thang a. Hiy tim trén duong thing a mot diém P sao cho
|PE — PF| ¢6 gia trj nhé nhét.

Dang 4. Bai toan lién quan dén dwong cao



Phuwong phdp gidi: Van dung tinh chat duong cao cua tam giac va tinh chit cac tam giac dic biét
(tam gi&c can, tam giac vuong)
10A. Cho doan thang MN va diém P nam gita M va N sao cho PM < PN. Tir P ké tia Px
vubng goc voi MN tai P. Trén tia Px liy diém Q va R sao cho PQ = PM,PR = PN . Giao diém
cia MQ va RN 1a S. Chirng minh rang:

a) MS vubng goc vai RN ;

b) R la truc tdm cua tam giac MQN .
10B. Cho doan thang EF va diém A ndm gitta E va F sao cho AE < AF . Tur A ké tia At vuéng
goc véi EF tai A. Tréntia At liy diém B va C sao cho AB = AE, AC = AF . Giao diém cua EB
va CF 1a D. Chting minh rang: B la truc tam cua tam giac ECF .
11A. Cho tam giac DEF can tai D, hai duong cao EH va FK cat nhau tai |. Tia DI cat EF tai
M . Ching minh rang:

a) M 1a trung diém cua EF;

b) Tam gidc MHK can.
11B. Cho tam gi4c ABC can tai A, hai dudng cao BM va CN citnhau tai H . Tia AH cat BC tai
E . Chttng minh rang:

a) AE la phan giac cua goc BAC;

b) Tam gidc EMN [a tam giac can.
12A. Cho tam gidc XYZ vudng tai X , duong cao XH . Goi M,N lan luot 13 trung diém cua XH
va HZ . Chirng minh rang:

a) M la truc tdm cuaa tam giac XYN ;

b) YM vudng goéc véi XN .
12B. Cho tam giac TUV vuéng tai T, duong cao TA. Goi B,C lan luot 13 trung diém cua TA va
AV . Chttng minh rang:

a) BC song song vai TV ;

b) UB vudng géc vai TC.
13A. Cho tam gi4c nhon GHK ¢6 GH < GK , dudng cao GA. Trén doan AK ldy diém D sao cho
AH = AD. Tu D ké DE vubng goc voi GK (E thuoc GK).Tur K ké KF vubng gbc vai GD tai
F . Chttng minh rang:

a) Tam giac GHD cén;

b) Ba duong thang GA, DE va KF dong quy tai mot diém.



13B. Cho tam giac nhon ABC c6 AB < AC, dudng cao AD. Trén doan DC lay diém E sao cho
DB =DE.

a) Chang minh rang tam giac ABE can;

b) Tu E ké EF vubng goc véi AC (F thuoc AC). Tu C ké CK vudng goc voi AE (K thudc
AE ). Ching minh ring ba dudng thang AD, EF va CK ddng quy tai mot diém.
Dang 5. Bai toan c6 ndi dung thuec té

Phwong phdp gidi: Van dung tinh chat vé ba duong trung truc, ba duong cao caa tam giac déu giai.

14A. Ba thanh ph A, B,C trén

ban d6 1a ba dinh ctiia mot

tam giac déu co do dai dudng
cao AH =12cm. Goi G la
trong tdm cua tam gidc ABC.
Xac dinh khoang céch tir G dén

. vt fl. L
cac dinh B va C trén ban do. “ L
B

14B. Ba thanh phé A,B,C trén ban do 1a ba dinh ctia mot tam giac déu c6 G la trong tam, biét
GB =10 cm. Tinh d6 dai duong cao AH trén ban do.
111. BAI TAP TU LUYEN

15. Ba ngbi lang D,E,F trén ban do la ba

-

> 2

N
N
u
5

H

dinh cua mot tam giéc.

Nguoi ta can dat mot tram bién ap dé kéo dién
vé vai cac ngdi lang. Vay phai dat tram bién
&p tai dau dé khoang cach tir tram bién ap dén

cac ngoi lang 1a nhu nhau?

16. Chtng minh rang néu mot tam giac co

mét dudng trung tuyén ddng thoi 1a dudng trung truc thi tam giac d6 1a tam giac can.

17. Chang minh rang néu mot tam gidc cd mot duong trung tuyén ddng thoi 1a dwong cao thi tam
giac do la tam giac can.

18. Cho tam giac déu ABC. Trén cac canh AB,BC,AC lan luot liy cac diém D,E,F sao cho
AD =BE =CF.



a) Chang minh rang tam giac DEF 1a tam giac déu.

b) Goi O 1a giao diém cac duong trung truc cua tam giac ABC. Ching minh ring O ciing 1a
giao diém cac duong trung truc cua tam giac DEF .

c¢) Goi H Ia tryc tdm cua tam giac ABC. Chirng minh ring H ciing 1a truc tdm cua tam giac
DEF .
19. Cho tam gi4c td MNP c6 NMP =135°. Tir N va P lan luot ké NA vudng goc véi MP,PB
vudng géc véi MN tai A va B. Ké duong cao MH cua tam gidc MNP .

a) Chtrng minh riang cé4c tam giac MNA, MPB 1 cac tam giac vuéng can.

b) Chirng minh ba dudng thang MH, NA, PB d6ng quy tai mot diém.
20. Cho tam gi4c DEF vudng can tai D. Trén canh DE ldy diém H , trén tia d6i cia DF lay diém
K sao cho DH =DK.

a) Chang minh ring KH vuéng goc véi EF .

b) Chttng minh raing FH vuéng géc véi EK .



HUONG DAN GIAI - PAP SO

1A. D& dang chimg minh dwoc APIF = ANIM (c.g.c) M
suy ra PF =NM (1)
Chung minh duoc
aMNH =aENH (c.g.c)

Suyra NM =NE (2)
Tur (1) va (2) suy ra e
PF = NE (dpcm).

1B. Tuong tu bai 1A. HS tu chirng minh.
2A. a) Vi Om la duong trung truc caia AB nén OA=0B
Vi On la duong trung truc cua AC nén OA=0C
Tir @6 suy ra OB =0C nén aBOC cantai O.
b) Vi OA=0B(cmt) nén aAOB can
tai O, c6 Om 1a duong trung truc nén Om dong

thai 13 dwong phéan giac caa AOB = BOm = mOA (1)

Chimg minh tuong tw ¢6 CON = nOA (2)

—

Tu (1), (2), (3) suy ra

BOC =2(nrﬁ+ @1):2-@1:2-50" ~100°

2B. Tuong tu bai 2A. Pap s6: 150°.
3A. Goi B 1a trung diém cua XZ.

Dé dang chirmg minh dugc
aXAB =aZAB(c.g.c) = X = AZB.
Ma AZB = AZY (gt)= X = AZB = AZY

hay\?:@:ﬁ




Ap dung dinh ly téng ba goc trong
mot tam giac tacd X +VY + XZY =180°
— X +2X +2X =180" = 5X =180°
= X =36
Suy ra Y = X2V =72".

3B. Tuong tu bai 3A. DPéap sb: 60°.

4A. a) Xét aMAN c6 A /
MH L AN,NP L AM, ma P
NP AMH tai | nén I latryc tdm cua aAMAN g \I
Tir d6 suy ra Al L MN / \
b) Xét AMHA vudng tai H co W - \, y
MAH =50"(gt) = M = 40 A H N

C6 MIN 1a goc ngoai dinh | ciia aPMI , suy ra MIN =M + MPI = 40° +90° =130°.
4B. Tuong tu bai 4A. Pap sb: b) 110°.

D

5A. Vi ADEF can tai D nén duong trung
tuyén DM dong thoi 1a dudng trung tryc.
Khi @6 O 1a giao diém cua hai duong
trung truc nén theo tinh chat O cach déu
ba dinh cia ADEF .

5B. Tuong tu bai 5A. HS tu chiang minh.,

6A. Vi M thudc duong trung truc caa HI nén MH = MI .
Taco Gl =GM + MI =GM + HM (dpcm).

6B. Tuong tu bai 6A. HS tu ching minh.
7A. Vi Q thudc duong trung truc cia NP nén QN =QP, suy ra ANQP can tai Q, tir do ta co



MPN = QNP =30".

Ma MNP =60’ (vi AMNP wvudng tai M c0 g

MPN =30') s
Suy ra MNQ = 60" — QNP =60° —30° = 30 . e
- K,
Vay MNQ = QNP (=30")= NQ la phén gidc T
it
ciia MNP. 1 g
M 0] P
7B. Tuong tu bai 7A. HS ty ching minh
8A. a) D& dang chting minh duoc aABK =aEBK (canh huyén - B
goc nhon), suy ra BA= BE, AK = KE (canh tuong ung). E
Tir d6 suy ra BK 1a duong trung truc caa AE (tinh chat).
b) D& dang chiing minh aAKH =aEKC (canh géc vudng - géc 4 [
K

nhon k&), suy ra AH =EC va KH = KC (canh tuong (ng). Lai c6
AB = BE(cmt). Tir 6 suy ra BH =BC.

Vay BK la duong trung truc cua HC. H
8B. Tuong tu bai 8A. HS tu ching minh.
9A. Liy diém B sao cho Ax la dudng trung truc cua
OB, liy diém C sao cho Ay la dudng trung tryc cua
OoC.

Vi diém O c6 dinh nén hai diém B va C cb dinh.

Goi giao diém cua BC véi truc Ax, Ay lan luot 1a

M va N.

Khi d6 chu vi tam giac OMN bing:

OM +MN +ON =BM + MN +NC=BC c¢cb dinh
ngan nhat.

9B. Ta c6 |[PE—-PF|>0 véi moi diém P tuy y va
IPE-PF|=0 khi va chi khi véi cac diem P ma
PE = PF, tirc 13 khi diém P nam trén dudng trung tryc
cia EF. Mit khdc P thudc duong thang a va do EF
khong vudng goc voi a nén P la giao diém cua duong




thang a véi duong trung truc cua EF.
Vay: Khi P la giao diém ciia duong thang a véi duong trung truc cua EF thi |PE — PF| c6 gid tri
nho nhét 12 bang 0 .
10A. a) Xét aMPQ vudng tai P c6 PM = PQ(gt) nén aMPQ
la tam giac vubng can, suy ra I\TQ\P =45 = R/Q\S =45 (hai
goc ddi dinh).

Tuong tu ta c6 aAPRN vudng can nén PRN = 45°

Xét APQS c6

RQS = QRS = 45" = RSQ = 90"

Vay MQ vudng goc véi RN tai S. -

b) Xét AQMN c6 hai duong cao QP va NS cat nhau tai R nén R 1a tryc tdm cia aQMN
10B. Tuong tu bai 10A. HS tu chirng minh.
11A. a) Xét ADEF c6 hai duong cao EH va FK cit nhau tai 1 nén

D
| la truc tim cua ADEF . Tur d6 suy ra DM vubng goc voi EF . Ma
ADEF cén tai D nén dudng cao DM ddng thoi 1a duong trung
tuyén. Vay M 1a trung diém cua EF .
b) Vi aEKF vuéng tai K ¢6 M 1a trung diém cua canh huyén
nén theo bai 9A (Bai 4: Sy dong quy cua ba duong trung tuyén, ba
IS H
A ., . - 7
duong phan giac trong mot tam giac) ta c6: KM =%EF. Chuang A -
E M T I

minh tuong tu ta c6 HM = % EF

Tur @6 suy ra KM = HM nén aMHK cantai M .
11B. Tuong tu bai 11A. HS tu ching minh.
12A. a) Ap dung két qua bai 3A (Bai 4: Sy dong quy cua ba
duong trung tuyén, ba dudng phan giac trong mot tam giac),
tacd MN //XZ.Ma XZ vubng goc voi XY nén MN vuéng
goc vai XY .
Xét AXYN c¢6 hai duong cao
MN va XH cétnhautai M nén M 14 truc tam cua AXYN .

1

b) Vi M la truc tdm cta AXYN nén YM wvubng goc véi XN . 5 >



12B. Tuong tu bai 12A. HS tu chirng minh.
13A. a) Dé dang chiimg minh dugc aAGAH =aGAD
(hai canh gbc vudng), suy ra GH =GD

G

(hai canh tuong tng). Vay aGHD céntai G.
b) Xét AGDK c6 ba duong cao DE,KF,GA

ddng quy tai mot diém.

13B. Tuong tu bai 13A. HS tu chirng minh.

14A. Vi aABC la tam giac déu c6 AH la
duong cao dong thoi 1a duong trung tuyén. G

la trong tam nén ta co
GA=§AH =§.12=8(cm). Ma

GA=GB =GC (do tam gi4c ABC déu) nén
GB= GC=8cm.

14B. Tuong tu bai 14A. HS tu ching minh.

15. Bé khoang cach tir tram bién ap dén
cac ngdi lang 1a nhu nhau thi tram bién ap
can dat tai diém O véi O la giao diém cac
duong trung truc cua ADEF .

16. D& dang chirg minh dugc AB = AC nén tam giac ABC la tam giac can tai A.



" S
B M C

17. Tuong tu bai 16. HS tu ching minh.
18.a) Vi aABC la tam gidc ddunén A=B=C
va AB=BC=AC.
Ma AD = BE =CF(gt) nénsuy ra DB =EC =FA.

Dé dang chimg minh dugc cic tam gidc ADF,BED,CFE d6i

mét bang nhau (c.g.c) nén suy ra DF = DE = EF.
Viy AaDEF 1a tam giac déu.

b) Vi O la giao diém cac duong trung truc cia aABC nén
OA=0B =0C va AO,BO,CO dbng thoi la cac dudng phan giac caa A, B,C.

D& dang chiang minh cac tam giac ADO,BEO,CFO d6i mét bang nhau (c.g.c) nén suy ra
OD =OE =OF . Vay O 1a giao diém cac dudng trung truc cua aDEF

¢) Vi Tam gidc ABC va DEF la cac tam gidc déu nén giao diém cac duong trung truc ciing

chinh 13 giao diém cac dudng cao, nghia 1a diém O trung véi diém H .

19.a) Vi NMP =135 (gt) ”

— NMA = BMP = 45° H
Tam giac AMN vudng tai A co

NMA = 45" nén I tam gi&c vubng can.
Tam giac MBP vuéng tai B cé M P
BMP =45 nén Ia tam gi4c vudng can. V

b) Xét AMNP ¢6 ba duong cao MH, PB, NA dong quy tai mot diém.

20. a) Goi giao diém cua KH va EF 1a P.



Vi oDEF vubng céan tai D nén DFE = 45°

Vi aDHK vubng céan tai D nén DKH = 45°

Xét. aFKP ¢6 KFP = FKP = 45" = FPK =90".
Vay KH vubng goc véi EF tai P.

b) Xét aFKE c6 hai dudng cao ED va KP cét nhau
tai H nén H la truc tdm cua tam giac FKE.

Vay FH vudng goc vai EK .




ON TAP CHUONG IX

I. TOM TAT LY THUYET
Xem phan tom tit ly thuyét tir Bai 1 d¢én Bai 5.
1. BAI TAP VA CAC DANG TOAN.

1A. Cho tam gidc DEF c6 D= 307, E =105". So sanh d6 dai cac canh cua tam gidc DEF .

1B. Cho tam giac MNP c6 N = 25°,P =127°. So sanh d dai c4c canh cta tam giac MNP .

2A. Cho tam giac ABC c6 AB=3cm,AC =4 cm,BC =5 cm. Hay so sanh cac goc cua tam giac
ABC.

2B. Cho tam giac GHI c6 GH =13 cm,HI =7 cm,Gl =9 cm. Hay so sanh cac goc cua tam giac
GHI.

3A. Cho tam giac PQR c¢0 P =100, tia phan giac cua géc Q va R cit nhau tai M . Tinh Q/WQ
3B. Cho tam giac XYZ c¢6 X = 40", tia phan giac cia géc Y va goc Z cit nhau tai K. Tinh ZKY .
4A. Cho tam giac ABC cé A=60",C <B<90°.

a) Chung minh rang AB < AC.

b) Trén canh AC lay diém M sao cho AM = AB. Chang minh tam giac ABM 1a tam giac déu.

¢) So sanh cac canh cua tam giac ABC.
4B. Cho tam giac TUV ¢6 T =60°,V > 90"

a) Trén canh TU ldy diém K sao cho TV =TK . Chitng minh rang tam giac TVK la tam giac
déu.

b) So sanh cac canh cuaa tam giac TUV.

¢) So sanh cac canh cua tam giac KUV.

d) So sanh cac canh cua tam gidc BMC.

5A. Cho tam gi4c nhon DEF c6 duong cao DI, dudng trung tuyén DM . Ching minh rang:

a) DI <%(DE+ DF).

b) DM <%(DE+DF).

5B. Cho tam giac nhon MNP c¢6 duong cao MH , duong trung tuyén MK . Chirng minh rang:



a) MH <%(MN +MP);

b) 2MK < MN + MP .
6A.Cho tam gidc PQR c6 duong phan giac caa goc P cit canh QR tai diém A sao cho QA = 2AR.

Trén tia d6i cua RP ldy diém B sao cho RP = RB. Chting minh tam giac PQB |a tam gi4c can.
6B. Cho tam gidc ABC c6 phan giac caa goc A cat canh BC tai diém D sao cho DC :%DB.

Trén tia d6i caa CA liy diém E sao cho CA= CE. Chiing minh rang tam gidc ABE la tam giac
can.
I11. BAl TAP TU LUYEN
7. Cho tam giac déu DEF . Tia phan giac caa géc E cat canh DF tai M . Qua D ké duong thang
vubng goc voi DE, duong thang ndy cit tia EM tai N vacattia EF tai P. Chirng minh rang:

a) Tam giac DNF la tam giac can.

b) NF vubng goc voi EF.

c) Tam giac DFP la tam giac can.
8. Cho tam gi4c nhon ABC c6 hai duong cao BD va CE . Trén tia ddi cua BD liy diém M sao
cho BM = AC . Trén tia d6i cua CE lay diém N sao cho CN = AB. Chirng minh rang:

a) ABM = ACN .

b) AABM =aNCA

c) Tam giac MAN la tam giac vudng can.
9. Cho tam giac DEF can tai D, duong cao DH,G la trong tam. Trén tia d6i cua HG lay diém K
sao cho HG = HK..

a) Chang minh ring EG = GF = FK = KE .

b) Chirtng minh ADEK =aDFK

c) Néu FG :%DK thi tam giac DKF la tam gi4c gi? Vi sa0?

10. Cho tam gi4c PQR, cac dudng phan gi4c ngoai cuia géc Q va R cat nhau tai 1. Tir P ké céc
duong thang vudng gdc voi hai duong phan gidc ngoai trén, cat canh QR tai diém H va K.

Chuang minh rang:

a) Chu vi cua tam gidc PQR bing HK .

b) Buong trung truc cua HK di qua diém 1 ;



c) PI latia phan giac cua goc QPR.
11. Cho tam giac can MNP(MN = MP > NP). Puong trung truc cia MP cit tia PN tai diém A.
Trén tia di cua MA ldy diém B sao cho MB = AN . Chting minh rang:

a) Tam giac MAP la tam giac can.

b) Tam giac BAP la tam giac can.

12. Ba thon G,H,K tao thanh ba dinh cua

mot tam giac. Nha nudc muén xay dung mot

truong tiéu hoc cho ba thon do.

a) Vay can dat vi tri truong hoc & dau dé

N
khoang cach tr truong téi ba thon la nhu ~
nhau? |
b) Néi giira cac thdn c6 mot con duong duy /

nhat. Vay can dit vi tri truong hoc ¢ dau dé
khoang céach tur truong hoc téi ba con duong

ndi gitra cac thén 13 nhu nhau?

13. Ba ban Mai, Linh, Bach hoc cung I6p va choi rat than véi nhau. Ba ban muén trong mot cay
xanh va cham séc cho cdy xanh d6 16n. Biét ring Nha ba ban 13 ba dinh cia mot tam giac.

a) Vay can trong cay xanh & dau dé khoang cach tir cay xanh dén nha ba ban 1a nhu nhau?

b) Ba ban muén dén nha nhau chi c6 mét con duong duy nhat. Vay can trong cdy xanh & dau dé
khoang céch tir cdy dén cac con duong ndi nha ba ban 13 nhu nhau?
14. Cho tam gidc DEF can tai D. Goi M,N lan luot 13 trung diém cuia DF va DE. Ké DH
vubng goc véi EF.

a) Chang minh ring EM = FN va DEM = DFN .

b) Goi giao diém cia EM va FN 1a K. Chang minh ring KE = KF .

¢) Chang minh EM,FN,DH ddng quy.



ON TAP CHUONG IX

1A. D& dang tinh duoc F = 45°.

Turdé tathdy D<F <E suyra EF < DE < DF.
1B. Tuong ty bai 1A. Pap s6: MN > NP > MP.

2A. D& dang nhan thdy AB < AC <BC =C <B <A.
2B. Tuong tu bai 2A. Pép sb: 1>H>G.
3A. Vi P=100" = PRQ + PQR =80’
P
:E(PQR+ PRQ)_40
Tu d6 suy ra

FTMT):lSO"—%(FTRTuFTQ\R)

=140,
3B. Twong tu bai 3A. Pap s6: 110°.
4A. a) Vi C<B suy ra AB< AC.
b) Vi AB=AM va A=60°
=aABM déu.
c) Vi aABM déu nén BM = AM .
Do ¢ BM + MC = AM + MC = AC .
Ma BM + MC > BCsuy ra AC >BC (1).

Tacé ~BMC Ia tam gic ti tai M (M :1zo°)
suy ra BC >BM do do BC > AB (2).

Tur (1) va (2) suy ra AC >BC > AB.

d) Ta co: BMC =120° (cmt) nén C + MBC =60".
Lai c6 ABC <90°(gt), ma ABM = 60°

nén MBC < 30" < MCB > 30",

Do vay tam giac BMC c6: BMC > MCB > MBC



= BC >BM >MC.
4B. Tuong tu bai 4A.

b) TU >UV >TV.

c) UV > KU >KV.
5A. a) Tacd ADIE, ADIF la cac tam giac vudng tai | nén DI < DE
va DI < DF . Do d6 2DI < DE + DF.

Vay DI <%(DE+DF).

b) Trén tia d6i MD ldy diém N sao cho MD = MN . |

L
Dé dang chirmg minh dugc ADEM =aNFM (c.g.c) E T M F
suy ra DE = NF (canh tuong Gng).
Taco: DN <DF + FN hay 2DM < DF + DE

suy ra DM:%(DE+DF). N
5B. Twong tu bai 5A. HS tu ching minh.
BA. Xét APQB c6 QR la duong trung tuyén.

Ma QA=2AR nén A latrong tdm cua aPQB

Do d6 PA la mot duong trung tuyén.

Ma PA la duong phan giac nén theo Bai 11B
(Bai 4. Sy ddng quy cua ba duong trung tuyén,

ba duong phén giac trong mot tam giac) ta coO APQB céantai P.

6B. Tuong tu bai 6A. HS tu ching minh.
7. a) Dé dang ching minh dugc aDEN =aFEN(c.g.C)
suy ra ND = NF (canh tuong rng).

Vay aDNF cantai N.

b) Vi aDEN =aFEN (cmt)= NDE = NFE =90’

(g6¢ tuong GnQ).

Vay NF vudng goc véi EF .



¢) D& dang tinh duoc: NDF =30°,DFP =120° = P = 30".
Do dé P = ﬁ)\F(: 30") suy ra tam giac DFP can tai F.
8.a) Taco: ABD +BAD = ACE + BAD =90° = ABD = ACE .

Ma ABD + ABM = ACE + ACN =180° = ABM = ACN
b) D& dang chirmg minh dugc a ABM =aNCA (c.g.C)

c) Vi aAABM =aNCA (cmt) nénsuy ra AM = AN A
(canh tuwong rng) va MAB = ANC (gbc twong Q). ’
Ma ANC + EAN = 90" 17

— MAB + EAN =90
= MAN =90
Vay aMAN latam gi&c vubng cén tai A. T,
9.a) Vi nDEF cén tai D nén duong cao DH ung véi canh day
EF ddng thoi la duong trung truc cua EF .

Ma G va K thuoc DH nén GE =GF va KE = KF.

Mt khéc lai c6 EH vudng goc voi GK tai trung diém H cua
GK nén EH la duong trung truc cia GK hay EG =EK . Vay
EG=GF =FK =KE.

b) D& dang chirmg minh dugc ADEK =aDFK (c.c.c)

¢) Vi G la trong tdm caa tam giac DEF nén

GDz%DH = GH :%DH ;GKngH = GD =GK..

Tam gidc DFK c6 duong trung tuyén FG ¢ng véi canh DK . Néu FG :%DK thi tam giac
DFK la tam gidc vudng tai F (theo Bai 10A - Bai 4. Sy dong quy cua ba dudng trung tuyén, ba
duong phén giac trong mot tam giac).

Do d6 DFK =90

Ma FG =GK =KF nén aFGK 14 tam giac du suy ra GKF =60° = HDF =30° = EDF =60’
nén tam gi4c DEF 1a tam giac déu.

10. a) D& dang chirg minh duoc aHQP can tai Q (dudng cao dong thoi 1a dudng phan giac) nén
QP=QH .



I

Tuong tu tam giac PRK céan tai R nén RP =RK..

Do d6 chu vi tam gidc PQR bang: PQ+ PR+ RQ =QH +RK + RQ = HK .

b) Theo cau a, tam gidc PQH can tai Q nén dudng phan gidc QI dong thoi 1a duong trung truc
cua PH .

Tuong tu IR 1a duong trung truc cua PK.

Vay | 1a giao diém hai duong trung truc cua tam giadc PHK nén dudng trung truc caa HK phai
diqua I.

¢) Vi | 1a giao diém dudng phan giac ngoai dinh Q nén | cach déu hai canh QR va PQ (kéo
dai), va dinh R nén | cach déu hai canh QR va PR (kéo dai) ciia tam giac PQR. Do d6, | céch
déu hai canh PQ va PR nén | thudc phan giac cua cia goc QPR.
11. a) Vi A thudc duong trung truc caa MP nén AM = AP.

Vay aMAP cén tai A.

b) Vi aMAP cén tai A(cmt) nén APM = AMP

Vi aMNP céantai M nén APM = MNP

Do d6 AMP = MNP => PMB = MNA.

Dé dang chiig minh dugc AMNA=2PMB(c.g.c) suy ra
MA = PB (canh tuong tng) (1).

Ma MA = AP(do aMAP céantai A) (2).

4
n

Tir (1) va (2) nén PB = AP . s
Vay aPAB cantai P.
12. &) Vi tri xay truong hoc 1a giao diém cua ba dudng trung tryc.

b) Vi tri xay truong hoc 1a giao diém ba duong phan giac.



13. Tuong tu bai 12. HS tu lam.

14. a) D& dang chimg minh dugc aDEM =aDFN (c.g.c)
Tu d6 suy ra EM = FN (canh twong tng) va DEM = DFN (goc tuong nQ).
b) Tt cau a ta cé DEM =DFN, ma DEF = DFE (do tam giac

DEF cén tai D) nén suy ra KEF = KFE . Vay tam gidc KEF can

tai K nén KE = KF.
¢) Vi M,N lan luot 13 trung diém DF va DE nén EM,FN la

cac duong trung tuyén caa tam giac DEF (1).

Vi tam gidc DEF cén tai D c¢6 DH la duong cao dong thoi l1a

duong trung tuyén cia tam giac DEF (2).

Tir (1) va (2) suy ra EM,FN,DH ddng quy.




BAI 1. HINH HQP CHU NHAT VA HINH LAP PHUONG

I. TOM TAT LY THUYET

1. Hinh hop chir nhat, hinh lap phwong

+ Hinh hop chr nhat c6 6 mat la cac hinh chir nhat, 8 dinh, 12 canh, 4 duong chéo, cac canh bén
song song va bing nhau.

+ Hinh lap phuong 1a hinh hop chir nhat c6 6 mat la cac hinh vudng.

2. Dién tich xung quanh va thé tich cia hinh hép chir nhat, hinh lap phwong

Dién tich xung quanh caa hinh hop chir nhat: | Dién tich xung quanh cua hinh hop chir nhat:
S =2(a+b)c S,  =4a’
Véi a,b,c la chiéu dai, chiéu rong va chiéu cao | Véi a 1a canh hinh lap phuong.

cua hinh hop chir nhat.

Cha y : Khi tinh dién tich, thé tich cia mot hinh, cac kich thudc cua nd phai cung don vi do dai.
Di¢én tich toan phan 1a téng cua dién tich xung quanh va dién tich hai mat.

3. Thé tich cda hinh hép chir nhat, hinh lap phwong

Thé tich caa hinh hop chit nhat: V = abc Thé tich cua hinh 1ap phuong: V = a°

I1. BAl TAP VA CAC DANG TOAN

Dang 1. Nhan biét tinh chit dic trung caa hinh hdp chir nhat, hinh lap phwong
Phuong phdp gidi: Dua vao i thuyét trén dé giai quyét.

1A. Goi tén cac dinh, cac canh, cac mat caa hinh hop chir nhat ¢ hinh v& bén dudi.
1B. Goi tén c&c mat day cua hinh hop chir nhat ¢ hinh vé bén dudi.

E G

H

= e e = —

B D
Hinh vé dung cho bai 1A, 1B

2A. Chi ro cac duong chéo cua hinh lap phuong ¢ hinh vé dudi day.




H

[

B D

2B. Goi tén cac dinh, duong chéo, cac canh cua hinh lap phuong ¢ hinh vé dudi day.

A B

l} ! {.I

-
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Dang 2. Tinh dién tich xung quanh caa hinh hgp chir nhat, hinh lap phwong
Phuong phap giai: Str dung cong thuc

Dién tich xung quanh cua hinh hop chir nhat: | Dién tich xung quanh caa hinh hop chir nhat:
S, =2(a+b)c V =&

Cha y: Khi tinh dién tich, thé tich cuia mét hinh, cac kich thuéc caa nd phai cing don vi d6 dai.
Di¢én tich toan phan 1a téng cua dién tich xung quanh va dién tich hai mat.
1A. Tinh dién tich xung quanh cua hinh hop chir nhat biét chiéu dai 1a 20 m, chiéu rong 1a 10 m,
chiéu cao 12 30 m.
1B. Tinh dién tich xung quanh cua hinh hép chir nhat biét chiéu dai 1a 30 m, chiéu rong 1a 18 m,
chiéu cao 12 35 m.

2A. Tinh dién tich xung quanh caa hinh hop chix nhat biét chiéu dai 1a 2,3 m; chiéu rong la % m,
chiéucaola 1,2 m.

2B. Tinh dién tich xung quanh caa hinh hop chit nhat biét chiéu dai 1a % m, chiéu rong 1a % m,

- .4
chiéu cao la 5 m.



3A. Mét hinh hop chit nhat c6 dién tich day bang 72 cm?. Chiéu rong hon chiéu cao la 4 cm, chiéu

cao bang % chiéu rong. Tinh dién tich xung quanh.

3B. Mot hinh hop chix nhat c6 dién tich day bang 30 cm?. Chiéu rong hon chiéu cao la 2 cm, chiéu
cao bang % chiéu rong. Tinh dién tich xung quanh.

4A. Tinh dién tich xung quanh cua hinh lap phuong ¢6 canh la 30 m.

4B. Tinh dién tich xung quanh cua hinh lap phuong biét canh 1a s tu nhién tron chuc Ién nhat cé
hai chit s6, don vi cm.

5A. Tinh dién tich xung quanh cua hinh lap phuong biét canh 1 sb ty nhién nho nhat cé hai chir sd,
don vi cm.

5B. Tinh dién tich xung quanh cua hinh lap phuong biét dién tich mot mat 1a 20 cm?.

6A. Mot hinh 1ap phuong c6 dién tich day bang 32 cm?. Tinh dién tich xung quanh cua hinh lap
phuong.

6B. Mot hinh lap phuong c6 chiéu cao 1a 5 m. Tinh dién tich xung quanh caa lap phuong.

Dang 3. Tinh thé tich hinh hap chix nhat, hinh lap phwong.

Phuwong phap giai: St dung cong thuc :

Thé tich cua hinh hop chir nhat: V = abc Thé tich cua hinh 1ap phuong: V = a’

7A. Tinh thé tich caa hinh hop chit nhat biét chiéu dai 1a 2 m, chiéu rong 1a 1 m, chiéu cao 1a 3 m.
7B. Tinh thé tich caa hinh hop chit nhat biét chiéu dai 1a 30dm, chiéu rong 1a 12dm, chiéu cao la
350 cm.

8A. Tinh thé tich caa hinh hop chit nhat biét chiéu dai gap hai lan chiéu rong, chiéu rong bang nua
chiéu cao, biét chiéu cao la 4 m.

8B. Tinh thé tich cia hinh hép chit nhat biét chidu réng bing % chiéu dai, chiéu dai bing % chidu

cao, biét chiéu cao la 6 m.

9A. Tinh thé tich caa hinh hop chir nhat biét chiéu dai bang chiéu rong cing bang 2 m, chiéu cao
bang 4 m.

9B. Tinh thé tich cua hinh hop chir nhat biét chiéu dai bang chiéu rong cung bang 2dm, chiéu cao
bang 42 cm.

10A. Tinh thé tich cua hinh lap phuong biét canh 12 8 cm.

10B. Tinh thé tich cua hinh lap phuong dién tich mot mat 14 64 m?,



11A. Tinh thé tich cua hinh lap phuong biét ring chu vi mot mat 12 16 m.
11B. Tinh thé tich cua hinh lap phuong biét thé tich cua hinh Iap phwong bang thé tich cua hinh hop

7 'Y A N 1 DY N DY R 1 DY - X DY A
chir nhat co chiéu rong bang 3 chiéu dai, chi¢u dai bang 5 chiéu cao, bict chieucaola 6 m.

12A. Tinh thé tich caa hinh 1ap phuong biét do dai mot canh 1a mot s6 nguyén té chin, don vi canh
hinh Iap phuong la xen-ti-met.
12B. Tinh thé tich caa hinh lap phuong biét dién tich toan phan 150 m?.
Dang 4. Tong hep
Phuwong phap gidi: Van dung cac cong thac vé dién tich xung quanh, thé tich dé giai quyét cac bai
toan tong hop.
13A. Mot hinh hop chit nhat c6 chiéu dai 35 cm, chiéu rong 25 cm va chiéu cao 20 cm. Tinh:

a) Chu vi mat day cuaa hinh hop.

b) Dién tich xung quanh cua hinh hép.

¢) Dién tich toan phan caa hinh hop.
13B. Mot hinh hop chit nhat c¢6 chiéu dai 4,8 cm, chiéu rong 2,2 cm va chiéu cao 3,5 cm. Tinh:

a) Chu vi mat day cua hinh hop.

b) Dién tich xung quanh cua hinh hop.

c) Dién tich toan phan caa hinh hop.
14A. Mot hinh hop chir nhat ¢6 dién tich xung quanh 14 420 cm? va c6 chiéu cao 1a 7 cm. Tinh chu
vi day cua hinh hop chi nhat do.
14B. M6t hinh hop chit nhat c6 dién tich xung quanh 12 560 cm? va c6 chiéu cao 14 8 cm. Tinh chu
vi day cua hinh hop chi nhat do.
15A. Mot céi bé nuée ¢ dang hinh hop chit nhat, dién tich xung quanh 1a 8,3 m? va chiéu cao
0,9 m. Tinh chu vi ddy cua bé nuéc, chiéu dai va chiéu rong cua bé, biét chiéu dai hon chiéu rong
1,5m.
15B. Mot céi bé nudc ¢d dang hinh hop chit nhat, dién tich xung quanh 1a 6,2 m? va chiéu cao
1,2 m. Tinh chu vi ddy ctia bé nudc, chiéu dai va chiéu rong cua bé, biét chidu dai hon chiéu rong
0,5m.
16A. Cho hinh hop chit nhat nhu hinh v& duéi, biét d6 dai cac canh
QD =6cm;QP =12 cm;QM =8 cm.

a) Hay cho biét d6 dai cac canh CP,MN, PN .



b) Tinh dién tich cia mat day MNPQ va cac mat bén ABNM, ADQM .
B

16B. Mbt hinh hop chit nhat c6 dién tich day bang 108 cm?. Chiéu dai hon chiéu cao 12 cm, chiéu

cao bang % chiéu dai. Tinh dién tich xung quanh, dién tich toan phan hinh hop chit nhat.

17A. Mét hinh lap phuong cé canh bang a cm, dién tich xung quanh bang 324 cm?. Hoi thé tich
cua hinh 1ap phuong d6 bang bao nhiéu?

17B. Mot chiéu hop hinh lap phuong c6 canh 1a 45 cm véi khung bang nhwra, day va cac mat xung
quanh boc vai. Hoi dién tich vai dung dé 1am chiéc hop do6 1a bao nhiéu (coi phan cadc mép vai khau
ndi khong dang ké)?

18A. Mot chiéc khay lam d4 dé trong ta lanh c6 20 ngin nho hinh 1ap phuong véi canh 3 cm. Hoi
téng thé tich cua toan bo cac vién da lanh dung day trong khay la bao nhiéu?

18B. Mot cai thung hinh lap phuong canh 17dm c¢6 chira nude, d6 sau cia nudc la 14dm. Nguoi ta
tha 35 vién gach dang hinh hop chir nhat c6 chiéu dai 2dm, chiéu rong 1 dm va chiéu cao 0,5 dm
vao thang. Hoi nuée trong thang dang 1&n cach miéng thung bao nhiéu déximét (gia st toan bo gach
ngap trong nudc va ching hut nudc khong dang ké).

Dang 5. Bai toan thuc té

Phwong phdp giai: Van dung cac cong thac vé dién tich xung quanh, thé tich dé giai quyét cac bai
toan thuc té.

19A. Mot cai hop dang hinh hop chit nhat cé chiéu dai 60 cm, chiéu rong 50 cm va chiéu cao
30 cm. Ban Chung dan gidy mau d6 vao cac mit xung quanh va gidy mau vang vao hai miat day cua
cai hop do (chi dan mat ngoai). Hoi dién tich gidy mau nao Ion hon va 16n hon bao nhiéu xing - ti -
mét vubng ?

19B. Mot cai hop dang hinh hop chit nhat cé chiéu dai 3,2 cm, chiéu rong 2,5 cm va chiéu cao
1,5 cm. Ban An dan gidy mau vang vao cac mat xung quanh va gidy mau xanh vao hai mit day cua

cai hop do (chi dan mat ngoai). Hai dién tich gidy mau nao I6n hon va 16n hon bao nhiéu xing - ti -



mét vudng?

20A. M6t bé hinh hop chit nhat c6 chiéu dai 15 m, chiéu rong 6 m va sau 3,5m. Hoi nguoi tho phai
ding bao nhiéu vién gach men dé 1at day va xung quanh thanh bé ? Biét ring mdi vién gach c6 kich
thusc 40 cmx 50 cm va dién tich mach vita 14t 1a khong dang ké.

20B. Mot ho boi dai 18 m, rong 4,5 m va sdu 2,2 m. Nguoi ta lat & day va xung quanh hd boi
bang nhitng vién gach men hinh vudng canh 2dm Tinh dién tich lat gach va sé gach can dung.

21A. Mot céi hop 1am bang ton (khdng cd niap) dang hinh hop chit nhat c6 chiéu dai 50 cm, chiéu
rong 40 cm va chiéu cao 20 cm. Tinh dién tich dung t6n dé 1am cai hop d6 (khong tinh mép han).
21B. Nguoi ta quét voi mot can phong co dang hinh hop chit nhat ¢ chiéu dai 10 m, chiéu rong
5m va chiéu cao 3,5m. Tinh dién tich can quét vdi cua cin phong (riéng nén nha khong quét).
Biét tong dién tich cua céc cura la 8 m?.

22A. Phai dung to gidy mau c6 dién tich bao nhiéu dé dan mat ngoai mot cai hop chix nhat co chiéu
dai 38 cm, chiéu rong 2,3 dm va chiéu cao 1,2 dm ?

22B. Mot céi thung sét hinh hop chir nhat ¢ chiéu rong bang g chiéu dai va kém chiéu dai 3,6m;

chiéu cao bang 2,5 m. Hoi:

a) Dién tich toan phan cua cai thang?

b) Néu nguoi ta son bén ngoai cai thung c 3,6 m? tén 3 kg son thi can bao nhiéu ki-16-gam
son?
23A. Mot céi bé nuéc c6 dang hinh hop chir nhat, dién tich xung quanh 1a 6,2 m? va chiéu cao
1,2 m. Tinh chu vi ddy ctia bé nudc, chiéu dai va chiéu rong cua bé, biét chidu dai hon chiéu rong
1,5m.
23B. Mot bé nudc cé dang hinh hop chir nhat véi chiéu dai 5 m . Lac dau khong c6 nude, sau khi d6
vao bé 120 thung nudc, mdi thing chira 501 nuéc thi myc nuée cua bé dang cao 1,2 m.

a) Tinh chiéu rong cua bé nudc.

b) Nguoi ta d6 thém 50 thung nudc nira thi day bé. Hoi bé cao bao nhiéu mét?
24A. Nguoi ta dung miéng bia cing 1am thanh maot cai hop khdng ¢é nip hinh 1ap phuong c6 canh
dai 3dm. Tinh dién tich miéng bia d6, biét rang dién tich cac mép dan khong dang ké.
24B. Hoi can bao nhiéu ki - 16 - gam son dé son bén trong va ngoai mét thung hinh 1ap phuong
khéng c6 nap c6 chu vi ddy 12,5 m? Biét cir 2 m* tén 1 kg son.

25A. Tir mot to gidy hinh chir nhat ¢ chiéu dai 15 cm, chiéu rong 5cm c6 thé cit dan dé lam



thanh mot hinh lap phuong c6 canh 4 cm dugc khéng? Tai sao?

25B. Mot hinh 1ap phuong c6 canh 8 cm, néu gap canh cua hinh lap phuong 1én ba lan thi S,q Va
S,, Cua no thay doi nhu thé nao? Tai sao?

111. BAI TAP TU LUYEN

26. Mot chiéc thung rac 1am bang gd co kich thuéc chiéu dai 1a 30 cm, chiéu rong 1a 25 cm, chiéu
cao la 55 cm . Hai thé tich caa thung 1a bao nhiéu?(coi do day cua gd 1a khong dang ké).

27. Mbt phong hoc hinh hop chit nhat c6 chiéu dai 10 m, chiéu rong 8 m, chiéu cao 4 m. Tinh dién
tich toan phan phong hoc?

28. Tinh dién tich xung quanh, dién tich toan phan va thé tich caa hinh hop chit nhat c6 kich thudc
chiéu dai 1a 20m, chiéu rong 1a 12 m, chiéu cao 1a 3 m.

29. Mot xe dong lanh c6 thung hang dang hinh hop chir nhat, kich thudc long thung dai 6,8 m, rong
2,2 m, cao 2,5 m. Tinh thé tich caa long thuing hang.

30. Mot vién gach dang hinh hop chir nhat, ¢é dién tich xung quanh 1a 72 cm?, chu vi day 1a 12 cm.
Tinh chiéu cao cua vién gach?

31. Hinh lap phuong A c6 canh 10 cm. Hinh lap phuong B ¢ canh gap hai lan canh hinh lap
phuong A. Hoi thé tich hinh lap phuong B gip bao nhiéu lan thé tich hinh lap phuong A ?

32. M6t khéi kim loai hinh 1ap phuong c6 canh % m, biét mdi cm® kim loai ning 5 g. Hoi khdi
kim loai @6 can nang bao nhiéu kg?
33. C6 hai bé ca hinh hop chit nhat:

- Bé 16n dang can dai 1,2 m; rong 0,8 m; cao 1,2 m.

- Bé nho chtra day nuéc dai 1 m; rong 0,6 m; cao 0,8 m.

Nguoi ta d6 hét nudc tir bé nho sang bé 16n thi muc nude cach miéng bé bao nhiéu?
34. Mbt bé ca hinh lap phuong c6 canh 10dm, muc nuée trong bé 1a 8dm. Khi tha vao bé mot cay
san hd thi muc nude trong bé 1a 9dm . Hoi cdy san hd chiém thé tich 1a bao nhiéu dé - xi - mét khéi?

35. Mot bé kinh nudi c& hinh hop chir nhat ¢ chiéu dai 50 cm, chiéu rong 25 cm, chiéu cao 1m.

, A r A M 1 = A 5 A , N 5 A A A Y
Lac dau muc nudce trong bé cao bang 5 chiéu cao cua bé. Luc sau ngudi ta bo vao trong bé mot hon

r 3 7 A A M 4 = A 5 A . A 47 5 \ r M A
da thi muc nudc trong bé cao Ién bang : chiéu cao cua bé. Tinh thé tich ctia hon da nam trong bé

nudC.



HUONG DAN GIAI - PAP SO

Dang 1. Nhan biét tinh chit dic trung cia hinh hdp chir nhat, hinh lap phwong
1A. Cac dinh la: A/B,C,D,E,F,G,H.

Céac canh la: AB,AC,DB,DC,FE,FH,HG,GE.

Céac mat la cac hinh chir nhat: EFHG, ABDC, ABFE,CDHG, ACGE, BDHF .
1B. Cac mat day la cac hinh chir nhat EFHG, ACDB.
2A. Cac duong chéo la ED,BG,FC, AH .
2B. Cac dinh 1a: A,B,C,D,M,N,P,Q.

Céac duong chéo la: MC,BQ, AP,DN .

Céac canh la: AB,BC,CD, DA, MN, NP,PQ,QM .
Dang 2. Tinh dién tich xung quanh caa hinh hgop chir nhat, hinh lap phwong
1A. Di¢n tich xung quanh la: (20+10).2.30 =1800 (m?)

1B. 3360 m’.
2A. 6,48m?.

2B. §m2.
9

3A. Chiéurong 1a 4:1.2=8 cm; chiéu cao 1a 8—4 =4 (cm).
Chiéu dai la 72:8=9 cm
Vay dién tich xung quanh la: (8+9).2.4=136(cm’)

3B. 26(cm’).

4A. S,,=4.30.30 = 3600m’

4B. 32400 cm?.
5A. 400 cm?.
5B. 80 cm”®.
6A. 128 cm’.

6B. 100 m®.
Dang 3. Tinh thé tich hinh hép chir nhat, hinh lap phwong.



7A. 6m°.

7B. 12600 m’

8A. Chiéu rong 1a 4:2 =2m; Chiéu dai la 2.2 =4m®.
Thé tich 12 2.4.4 = 32m?.

8B. 18m°.

9A. 16 cm®.

9B. 16,8 cm®.

10A. 512 m®.

10B. 512 m®.

11A. 64 m®

11B. 18m*

12A. 8 cm®.

12B. 125m°

Dang 4. Tong hop

13A. a) Chu vi mat day cua hinh hop 1a (35+25).2 =120 cm
b) Dién tich xung quanh cta hinh hop la 120.20 = 2400 cm”.

c) Dién tich toan phan cuaa hinh hop 1a 2400+ 2.25.35 = 4150 cm?.
13B. Hoc sinh ty lam
14A. Chu vi day la 420:7 =60 cm
14B. 70 cm.

15A. Chu vi day ctia bé nuéc 1a 8,3:0,9 = %m

Chidu dai cia bé nusc 1a HZ—‘? 2) i1 5} 2 %m

Chiéu rong cua bé nuéc la 83., % 14,
9 18 9

15B. Hs ty lam. Pap so:

Chu vi: 3l cm; Chiéu dai: 37 cm; Chiéu rong: 25 cm;
6 24 24



16A. CP=QD =6 cm;MN =PQ =12 cm;PN =QM =8 cm.
Dién tich MNPQ la 12.8 =96 cm?
Dién tich ABNM 1a 12.6 =72 cm?;
Dién tich ADQM 14 8.6 =48 cm’;
16B. HS ty tinh: chiéu cao: 6 cm; chiéu dai: 18 cm ; chiéu rong: 6 cm .
S, =|(18+6).2].6 =288 cm*; S =288+ 2.108 =504 cm”.
17A. a=+/324:4 =9 cm;V =9.9.9 =729 cm®.
17B. 12150 cm®.
18A. 540 cm®.
18B. Thé tich cai thung 14 17.17.17 = 4913 dm”®
Thé tich caa 35 vién gach 14 35.2.1.0,5 = 35 dm?
Thé tich nuéc ¢6 trong thung la 17.17.14 = 4046 dm®.
Thé tich phan chua c6 nuéc 13 4913 — 4046 —35 =832 dm®
Chiéu cao phan chua ¢ nuéc trong thing la: 832:(17.17) ~ 2,88 dm
Vay nudc trong thung dang 1&n cach miéng thung 1a xap xi 2,88dm.
Dang 5. Bai toan thuc té
19A. Dién tich gidy mau d6 la: (50+60)x 2x 30 = 6600 cm®.
Dién tich gidy mau vang l1a: 50.60.2 = 6000 cm?.
Vay dién tich gidy mau do nhiéu hon dién tich gidy mau vang la:
6600 — 6000 = 600 cm?.
19B. Dién tich gidy mau vang Ién hon: 1,1 cm?.
20A. Dién tich lat gach men la (15+6).2.3,5+15.6 =237 m’
S6 gach de lat bé 1a 237:(0,4.0,5) =1185 vién
Vay ta phai can 1185 vién gach dé 4t cai bé trén.
20B. Sb gach can dé lat ho boi 1a 4500 vién
21A. Dién tich ton dé lam céi hop la (50 +40).2.20 +50.40 = 5600 cm’

21B. Dién tich phan quét voi la (10+5).2.3,5+10.5—8 =147m’



22A. Dién tich to gidy dung dé dan hop la
(38+23).2.12+2.38.23=3212 cm’
22B. a) Chiéu dai 1a (3,6:3).8=9,6m; Chiéu rong 12 9,6 -3,6 = 6m;
S, =(9,6+6).2.2,5+2.9,6.6 =193,2 m’

23A. Chu vi ddy cua bé nuéc 1 6,2:1,2 = %m

Chidu dai 1a (g: 2+1,5j:2=£m;
6 24

Chidureng 1a 22 _15-13
24 24

23B. a) Thé tich nuéc trong bé 1a 120.50 = 60001 = 6000 dm®
Dién tich day 1a 6000:12 =500 dm?
Chiéu rong cua bé nuée 1a 500:50 =10 dm
b) Thé tich cta 50 thung nude la 50.500 = 250001 = 25000 dm?®
Chiéu cao muc nuéc d6 thém vao bé 1a 25000:500 =50dm =5 m
Vay bé nude c6 chiéu cao 1a 5+1,2 = 6,2m
24A. Dién tich miéng bia ctiing la 3.3.5= 45 dm’
24B. Canh cua thung la 12,5:4 = 3,125m
Dién tich can son thung 1 2.3,125.3,125.5 = 97,65625 m*
S6 kg son dung dé son thung 1a 97,65625 : 2 = 48,828125 kg
25A. Dién tich to gidy 1a 15.5=75 cm?
Dién tich toan phan cua hinh lap phuong 1a 4.4.6 = 96 cm?
Do dién tich toan phan cua hinh lap phuong 16n hon dién tich to gidy nén khong thé cét dan dé
lam thanh mét hinh 1ap phuong c6 canh la 4 cm duoc.

25B. Dién tich xung quanh cua hinh lap phuong luc dau la:
29.8x8x4 =256 (cm?).
Dién tich toan phan cua hinh lap phuwong lac dau 1a:

8x8x 6 =384 (cmz).



Dién tich xung quanh cua hinh lap phuong luc sau la
8x3x8x3x4=2304 (cm?).
Dién tich toan phan cua hinh lap phwong lic sau 1a:
8x3x8x3x6=3456 (cm?).
Néu gap canh caa hinh lap phuong 1én ba lan thi S,q tang lén: 2304:256 =9 lan va S,, tang lén
3456:384=9 lan.
26. V = 41250 cm®,
27. S, =(10+8).2.4=144 m*.
28. 5, = (20 +12).2.3 =192 m?; S, =192+2.20.12 =672 m?
V =20.12.3=720m°
29.V =6,8.2,2.2,5=37,4m°
30. Chiéu cao cua vién gach 14 72:12 =6 cm
31. Thé tich hinh lap phuong A 1a: 10° =1000 (cm®).
Thé tich hinh 1ap phuong B 1a: 10x 2x10x 2x10x2=8000 (cm?*).
Thé tich hinh lap phuong B gap thé tich hinh lap phuong A sé lan 1a 8000:1000 =8 (lan).

3
32. Thé tich khéi kim loai la (%j :%mg’ =125000 cm®

Khéi kim loai nang s6 kg 1a 125000.5 = 625000 g = 625 kg
33. Thé tich bé nho 1a: 1.0,6.0,8 =0,48 (m*).
Chiéu cao myc nuéc trong bé 16n 1a: 0,48:(1,2.0,8)=0,5m.
Muc nuéc cach miéng bé: 1,2-0,5=0,7 m.
34. Sau khi tha cay san hd, muc nuéc trong bé ting 1én: 9-8=1(dm).
Thé tich cay san ho la: 10.10.1=100 (dm®).
35. P6i 1 m =100 cm.
Thé tich bé nudi ca la: 50.25.100 =125000 (cm?).

Thé tich nudc ban dau 1a: 125000% = 62500 (cm3 ).



Thé tich nuéc sau khi tha hon da 1a: 125000% =100000 (cm3) .

Thé tich hon da nam trong bé nuéc la: 100000 - 62500 = 37500 (cm?).



BAI 2. HINH LANG TRU PUNG TAM GIAC VA HINH LANG TRU PUNG TU GIAC

I. TOM TAT LY THUYET
1. Hinh lang tru dirng tam giac, hinh lang tru dirng tir giac
- Lang tru ding co6 hai day 1a tam giac, tir gidc thi hinh lang try dirng twong ung duoc goi la lang try

ding tam giac, lang tru dang tu giac.
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2. Nhan xét

- Hai mat day song song véi nhau

- Cac mat bén la nhirng hinh chir nhat

- Céc canh bén song song va bang nhau

Do dai mot canh bén goi 1 chiéu cao cua lang tru ding

3. Dién tich xung quanh va thé tich ciia hinh ling tru ding tam giac, hinh lLing tru déng tir
giac

- Dién tich xung quanh cta hinh lang tru dirng bang tich cua chu vi day véi chiéu cao cia no.

S, =Ch

Trong d6 S,,: Dién tich xung quanh cta hinh lang try.

C : Chu vi mét day cua hinh lang try.
h : Chiéu cao cua lang tru.
- Thé tich cua hinh lang try dimg tam giac, lang tru diing tur giac:
V = Sazy.h
Trong d6V : thé tich cua hinh lang tru déng.
Saay: Dién tich mot day cua hinh lang tru dang.

h: Chiéu cao cua hinh ling try ding.



I1. BAl TAP VA CAC DANG TOAN

Dang 1. Nhan biét tinh chit dic trung cia hinh Ling tru dirng tam giac, ling tru dirng tié giac
Phuwong phdp gidi: Dua vao i thuyét trén dé giai quyét.

1A. Hay cho biét dinh, canh ddy, canh bén, mit diy, mit bén cua hinh ling try déng tam giac
ABC.DFE ¢ hinh dudi.

D F

C

1B. Quan sat va goi tén cdc mat day, mat bén, canh day, canh bén cua hinh lang try dirng tam giac
ABC.MNP ¢ hinh dudi.

A B

Pr

2A. Viét tén dinh, canh, mat bén, mit day cua hinh ling tru dung ti giac ¢ hinh dudi.



2B. Cho hinh vg& bén dudi:
Hay chi tén cac canh song song véi HC .

E

Dang 2. Tinh dién tich xung cia cta hinh ling tru dirng tam giac, ling tru dirng tir giac
Phuwong phép gidi: Van dung cac cong thuc vé dién tich xung quanh ¢ phan Ii thuyét dé lam céc
toan.

1A. Tinh dién tich xung quanh cia hinh ling tru ding tam giac, biét do dai ba canh cua tam giac lan
luot 1a 2;3;4 (cm) va chiéu cao la 6 cm.

1B. Tinh dién tich xung quanh cua hinh ling tru ding tam giac, biét 4o dai ba canh cua tam giéc lan
luot 12 3,2;4,3;6,5(cm) va chiéu cao 1a 2,5 cm.

2A. Tinh dién tich xung quanh cua hinh ling tru dang tam giéc, biét chu vi day 1a 20 cm va chiéu
caola 8 cm.

2B. Tinh dién tich xung quanh ciia hinh lang tru dang tam giac, biét chu vi ddy 1a 35,5 cm va chiéu

caola 12,5 cm.



3A. Tinh dién tich xung quanh cta hinh ling tru dung tir giac, biét chu vi day 1a 46 cm va chiéu cao
la 25 cm.

3B. Tinh dién tich xung quanh ciia hinh ling tru dtng tir gi4c, biét chu vi day 1a 62,8 cm va chiéu
caola 12,7 cm.

Dang 3. Tinh thé tich cia ciia hinh Ling tru ding tam giac, ling tru ding tir giac

Phuwong phdp gidi: Ap dung cdng thic tinh thé tich ¢ phan Iy thuyét dé giai quyét cac bai toan.

4A. Tinh thé tich cua hinh lang tru dung, biét day cua ling tru 13 tam giac vudng, c6 d6 dai hai canh
g6c vudng lan luot 12 3;4 cm va chiéu cao cua lang tru 12 8 cm

4B. Tinh thé tich cta hinh ling try ding, biét day cua lang try 1 tam giac vudng, co do dai hai canh
g6c vuong lan luot 1a 3,2;4,5 cm va chiéu cao cua lang try 12 6,2 cm

5A. M6t céi léu vai dang hinh ling tru dimg c6 kich thudc nhu hinh v&. Tinh thé tich caa léu.

12 cmn

5B. Mot ci léu vai dang hinh ling tru ding c6 kich thude nhu hinh v&. Tinh thé tich cua léu.

Dang 4. Téng hop
Phuwong phdp gidi: Ap dung cong thic & phan ly thuyét dé giai quyét cac bai toan.
6. Tinh dién tich xung quanh va thé tich caa hinh ling tru dimg c6 kich thudc nhu hinh v&.

Biét d6 dai ba canh day 1a ba sd lién tiép.



7. Mot khac gb dung dé chian banh xe (gitp xe khong bi trdi khi dung dd) c6 dang hinh ling tru
dting, day 1a hinh thang can c6 kich thudc nhu hinh v&. Ngudi ta son xung quanh khic gb nay
(khong son hai dau hinh thang can). Mdi mét vudng son chi phi hét 30000 déng. Hoi son xung
quanh nhu vay hét bao nhiéu tién?

8. Mot ling kinh duoc 1am bang thuy tinh c6 dang mot hinh ling try ding tam gidc nhu hinh vé.
Tinh thé tich thay tinh ding dé 1am lang kinh.

9. Mot khay dung linh kién bang nhua, c6 dang hinh ling tru dimg day 1a hinh thang vuéng, cac
kich thuéc nhu hinh v&. Tinh thé tich cua khay.



18 cm

[ SRR U - —

20 ecm
10. Mot lang kinh hinh lang try dtng tam giéc, c6 dién tich day 1a 25 cm?, chiéu cao gap hai lan
dién tich day, tinh thé tich ling kinh do.
11. Mot hop dung khau trang y té duoc lam bang bia cing c6 dang mot hinh hop chix nhat, kich

thudc nhu hinh veé.

9 cm

a) Tinh thé tich cua hop.
b) Tinh dién tich bia cimg dung dé 1am hop (bo qua mép dan).
I11. BAl TAP TU LUYEN
12. Goi tén dinh, canh, mat bén, mat day cua hinh lang tru dng tam giac ¢ hinh vé bén.



C
13. Goi tén dinh, canh, mat bén, mat day cua hinh lang tru dung ti giac ¢ hinh vé bén.

E
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14. Mot cai banh ngot c6 dang hinh ling tru dung tam giac, kich thudc nhu hinh v& dudi. Tinh thé

tich cai banh.

8cm

15. M6t lang kinh hinh lang tru dang tam giac, c6 dién tich day 1a 6,8 cm, chiéu cao gap ba lan dién



tich d4y, tinh thé tich ling kinh do.

16. Tinh thé tich cua hinh lang tru dung, biét day cua ling tru 1 tam giac vudng, c6 do dai hai canh
g6c vudng lan luot 12 3;4 cm va chiéu cao cua lang tru 12 9 cm

17. Tinh dién tich xung quanh cua hinh ling tru ding tam giac, biét chu vi day 1a 35,5 cm va chiéu
cao la 12,5 cm.

18. Mot ling kinh hinh ling tru dtng tam giac, c6 dién tich day bang dién tich hinh chir nhat kich
thugc 12 x 20 cm, chiéu cao bang tam 1an s6 nguyén t6 chin duy nhat. Tinh thé tich lang kinh do.



HUONG DAN GIAI - PAP SO

Dang 1. Nhan biét tinh chit dic trung ciia hinh ling tru dirng tam giac, ling tru ding tié giac.
1A. Cac dinh la: A,B,C,D,E,F.
Cac canh day la: AB,BC,CA, DE,EF,FD.
Cac canh bén la: AD,CE,BF.
Cac mat day 1a cac tam giac ABC va DEF .
Cac mat bén la cac hinh chir nhat ADEC,BCEF, ABFD.
1B. Tuong tu nhu bai 1A.
2A. Cac dinh la: D,E,F,G,H,1,J,K.
Céc canh la: DE,EF,FG,GD,HI,1J,JK,HK,DH,EI,FJ,GK.
Cac mat bén la cac hinh chit nhat DEIH, EFJ,GKJF,DHKG.
Cac mat day 1a cac tir gidc DEFG, HIJK .
2B. Céc canh song song vai HC la: AE,BF,GD
Dang 2. Tinh dién tich xung cia cta hinh ling tru dirng tam giac, ling tru dirng tir giac
1A. S, =(2+3+4).6=54cm’.
1B. S,,=(3,2+4,3+6,5).2,5=35cm”.

2A. 160 cm?

2B. 443,75 cm?

3A. 1150 cm?

3B. 797,56 cm?

Dang 3. Tinh thé tich cia ciia hinh Ling tru ding tam giac, ling tru ding ti giac

4A. V :%.8:48 cm®.

3,24,5

4B.V = 6,2 =44,64 cm®

5A. Thétichcualéu la Vv = %.12 =288 m°.

5B.V = %.8 =40m°,



Dang 4. Tong hep
6. Ap dung quan hé giita géc va canh d6i dién trong tam giac va thong tin bai toan suy ra do dai
canh huyén bang 5m.

Dién tich xung quanh la S, =(3+4+5).8=96 m’

ThétichlaV = %.8 =48 m°.

7. Dién tich can son la
(12+12+12+24).58 = 3480 cm’ = 0,348 m”.
S6 tién dé son hét khac gd 1a
0,348.30000 =10440 (ddng)
8. Thé tich thuy tinh dung dé 1am lang kinh 12

9'%.26 =1755 cm?®

45+ 20

9. Thé tich caa khay la ( .12).18 = 7020 cm®

10. Chiéu cao lang kinh 13 2.25=50 cm
Thé tich cua lang kinh 1a 25.50 =1250 cm®
11. a) Thé tich caa hop 1a
(18,5.10,5).9 =1748,25 cm®
b) Dién tich bia cting dung dé 1am hop la
(18,5+10,5).2.9+2.18,5.10,5=910,5 cm”
12. Pinh A,B,C,D,E,F; Canh DE,DF,EF,AB,AC,BC,AD,EC,FB Mit day 1a cic tam giac
ABC; DEF .
13. binh A B,C,D,E,F,G,H ;
Canh AB,BC,CD, DA EF,EG,GH, HF, AE,BF,CH,DG.
Mat day 1a cac tir gidc ABCD, EFHG .

14. Thé tich cai banh 1 %.5 — 200 cm?

15. Thé tich lang tru 1a 6,8.(3.6,8) =138,72 cm’

16. 54 cm®



17. 443,75 cm?®
18. Thé tich lang kinh 1a (12.20).(8.2) = 3840 cm®



ON TAP CHUONG X

I. TOM TAT LY THUYET
Xem lai tom tat Iy thuyét tir bai 1 dén bai 2.
1. BAl TAP VA CAC DANG TOAN

1A. Goi tén dinh, canh, mat bén, mat day cua hinh hop chir nhat ¢ hinh vé dudi.
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1B. Ngudi ta 1am mot cai hop co dang hinh hop chix nhat bang bia véi chiéu dai 22 cm, chiéu rong
16 cm va chiéu cao 18 cm.

a) Tinh thé tich cua céi hop.

b) Tinh dién tich bia dung dé 1am céi hop.
2A. Tinh thé tich, dién tich xung quanh c6 dang hinh ling try ding tam giac trong hinh dudi

s magne

[

2B. Nguoi ta xép mot sé vién gach dang hinh hop chit nhat tao thanh mét khéi 1ap phuong canh
25 cm nhu hinh vé



25 cm

a) Tinh dién tich xung quanh va dién tich toan phan cua khi gach hinh lap phuong.

b) Tim kich thuéc mdi vién gach.
3A. M6t can phong dang hinh hop chit nhat c6 chiéu dai 8 m, chiéu rong 6 m, chiéu cao 10 m.
Nguoi ta mudn lan son tudng va tran nha. Hoi dién tich can lan son 1a bao nhiéu mét vudng, biét
rang tong dién tich cac cira bang 6,8 m?.
3B. Mot cin phong dang hinh hop chir nhat cé chiéu dai 12,6 m, chiéu rong 7,2 m, chiéu cao 35 m.
Nguoi ta muédn lan son tudng va tran nha. Hoi dién tich can lan son 1a bao nhiéu mét vudng, biét
rang tong dién tich cac cira bang 12 m?.
4A. Mot bé ca dang hinh hop chir nhat 1am bang kinh (khdng c6 nap) cé chiéu dai 14 120 cm, chiéu
rong 1a 0,5 m, chiéu cao 480 mm. Muc nudc ban dau trong bé cao 36 cm.

a) Tinh dién tich kinh dung dé l1am bé c4 d6.

b) Ngudi ta cho vao bé mot hon da trang tri chim han trong nuéc thi muc nudc caa bé dang Ién
thanh 42 cm. Tinh thé tich hon da.
4B. Mot bé ca dang hinh hop chir nhat 1am bang kinh ( khéng ¢ nap) ¢ chiéu dai 1a 150 cm, chiéu
rong 1a 1,5 m, chiéu cao 500 mm . Myc nudc ban dau trong bé cao 42 cm.

a) Tinh dién tich kinh dung dé 1am bé ca do.

b) Ngudi ta cho vao bé mot hon da trang tri chim han trong nuéc thi muc nudc caa bé dang Ién
thanh 46 cm. Tinh thé tich hon da.
5A. Mot chiéc coc ¢6 dang hinh try, chira diy nudc. Hoi néu bo vao cbe 10 vién da dang hinh Iap
phuong c6 canh 3 cm thi lugng nudc trao ra ngoai la bao nhiéu?
5B. Mot chiéc cc ¢d dang hinh try, chira day nudc. Hoi néu bo vao coc 15 vién da dang hinh lap
phuong c6 canh 1,5 cm thi lugng nudc trao ra ngoai la bao nhiéu?



6A. Mot chiée vali dung d6 dang hinh hop chit nhat nhu hinh vé.

a) Tinh dién tich xung quanh cua chiéc vali.

b) Tinh thé tich cua chiéc vali.
6B. Mot hinh hop chir nhat ¢é dién tich day bang 40 cm?. Chiéu dai hon chiéu cao 4 cm, chiéu cao
bang 1/2 chiéu dai. Tinh:

a) Thé tich cua hinh hop chix nhat.

b) Dién tich xung quanh, dién tich toan phan hinh hop chi nhat.
7A. Mét hinh lap phuong c6 dién tich toan phan 1a 294 cm2. Hoi hinh Iap phuong d6 c6 thé tich bao
nhiéu?
7B. Tinh thé tich ciia mot hinh hop chit nhat c6 dién tich xung quanh bang 448 cm? ,chiéu cao 8 cm,
chiéu dai hon chiéu rong 4 cm.
8A. C6 mot cai hop hinh hop chir nhat, do trong long hop ta dugc chiéu dai 1,5 m, chiéu rong 1,2
m, chiéu cao 0,9 m. Hop khong c6 nudc, nguoi ta d6 vao ho 30 thung nude, mdi thung chira 451
nudc. Héi mit nude con cach mat hd bao nhiéu cm?
8B. Mot cai thung hinh hop chir nhat c¢6 day 1a hinh vudng canh 3 dm. Nguoi ta rot vao thung 54l
dau thi mat trén cua dau cach miéng thang 2 dm . Tim chiéu cao cua thung.
I11. BAI TAP TU LUYEN
9. Quan sét hinh Iap phuong ABCD.MNPQ .



Q P
a) Biét AB =5 cm. Tinh d6 dai cac canh CD, NP ?
b) Néu tén cac duong cheo cua hinh lap phuong?

10. Trong céac hinh dudi day, hinh nao 1a hinh hop chir nhat, hinh nao 1a hinh lap phuong?

Hinh 1. Hinh 2.
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Hinh 4. Hinh 5.
11. Mot chiéc banh kem c6 dang hinh hop chit nhat vai chiéu dai 1a 25 cm, chiéu rong 1a 20 cm va
chiéu cao 1a 15 cm. Nguoi ta cit di mot miéng banh c6 dang hinh 1ap phuong canh 13 3 cm. Tinh
thé tich phan con lai cua chiéc banh kem.
12. Mot cai bé c& c6 dang hinh hop chix nhat, biét chiéu dai 14 50 cm, chiéu rong 1a 30 cm, chiéu
cao la 35 cm. Hoi bé ca co thé chira duoc nhiéu nhét bao nhiéu lit nugc?
13. Mot chiéc gau xtc cia mot xe x(c ¢6 dang gan nhu mot hinh lang try dang tam giac biét dién
tich day 1a 1,5 cm?, chiéu cao 1a 3,2 m. Hoi dé xuc hét 90m® cat, xe phai xdc bao nhiéu gau?
14. M6t con dbc c6 dang hinh liang try dirng tam giac, biét dién tich xung quanh 14 600 cm?, chu vi
day 1a 30 cm . Hoi chiéu cao caa con dbc so vai mat duong 1a bao nhiéu xen-ti-mét?

15. Mot chiéc hop dén trang tri 6 dang Zdm

hinh lang tru d&ng tam giéc, biét chu
vi day 1245 cm, chiéu cao 1a 15 cm.
Nguoi ta dan gidy mau xung quanh hop.
Hoi can bao nhiéu gidy dé dan xung ® dm

=X \ D
quanh chiéc dén? 100

16. Mot cai buc cé dang hinh lang tru ding, day la hinh thang vudéng tai A, D, c6 kich thudc nhu
hinh v&, ngudi ta mudn son tit ca cAc mat cua céi buc do, hoi dién tich can phai son 13 bao nhiéu?
17. Mot hinh ling try dung tir gidc, co chu vi day 1a 100 cm, dién tich xung quanh 1a 500 cm?. Tinh
chiéu cao cua lang try d6?

18. Mot vién gach c6 dang hinh hop chir nhat, biét chiéu dai 1a 20 cm, chiéu rong 1a 6 cm, chiéu



cao la 3,5 cm. Tinh thé tich vién gach?

y 3 E 1OV O .

19. Cho hinh hop chit nhat nhu hinh v&. Tinh ti s6 Vixuwersn

ABCD.EFGH
A B
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7cm
3cm
J L
I
dem

- H G

5cm

4 Y
b L4

20. Mot hinh lap phuong méi ¢ canh gap 3 1an canh hinh lap phuong ban dau, biét d6 dai canh cua
hinh lap phuong ban dau 12 a. Tinh ti 6 Vian du : Vimsi = ?



HUONG DAN GIAI - PAP SO

1A. binh A B,C,D,E,F,G,H.
Canh AB,BD,CD,CA, FE,GE,GH,HF,FB,EA HD,GC
Mt d4y 1a cac hinh chir nhat ABCD, EFHG .
1B.a) V =22.16.18 = 6336 cm®
b) Dién tich bia ding dé 1am céi hop 13 (22 +16).2.18 +2.22.16 = 2072 cm”
2A.V =1380 cm*;S,, =920 cm’
2B.a) S, =2500 cm?;S, =3750 cm?;
b) Dya vao hinh v& ta thiy chiéu dai vién gach 1a 25 cm
Chiéu rong vién gach 14 25:2=12,5 cm
3A. Dién tich son can lan 14 (8+6).2.10+8.6 — 6,8 = 321,2m’
3B. 1464, 72m’
4A. a) Dién tich kinh dung dé 1am bé ca la (120+50).2.48+120.50 = 22320 cm*

b) Thé tich hon d4 1a 120.50.(42-36) = 36000 cm’

4B. a) 52500 cm?
b) 90000 cm®
5A. Lugng nuéc trao ra ngoai la 10.3° = 270 cm®

5B. 50,625 cm?®
6A.a) S, =(80+45).2.30 = 7500 cm?

b) V =80.45.30 =108000 cm?
6B. a) V =160 cm®
b) S,, =104 cm?;S_ =184 cm’
7A. Canh cua hinh lap phuong 1a +/294:6 =7 cm
Thé tich cuaa hinh lap phuwong d6 1a 7° =343 cm®
7B. 1536 cm®
8A. Thé tich hop 1a 1,5.1,2.0,9 =1,62m°



Thé tich nuéc d6 vao 1a 45.30 =13501 =1,35 m®
Mt nuéc cach mat hop la (1,62-1,35):(1,5.1,2) =0,15m
8B. Chiéu cao muc dau trong thing la 54:(3.3) =6 dm
9.a) CD=AB=NP=5cm
b) Cac duong chéo cua hinh lap phuong 1a AP,BQ,CM,ND
10. Céc hinh hop chir nhat la: Hinh 1, hinh 3.
Céc hinh hop chir nhat 1a: Hinh 2, hinh 4, hinh 5.
11. Thé tich phan con lai cua chiéc banh kem Ia:
25.20.15-3° =7473 cm®
12. Bé c4 c6 thé chira duoc nhiéu nhat sb lit nuée 1a:
50.30.35=52500 cm® = 52,5 it
13. Mot gau c6 thé xtic duoc s6 cét 1a: 1,5.3,2 = 4,8m*
Ta thdy 90:4,8=18,75 va sb lan gau xuc phai la s nguyén duong.
Vay dé xtc hét 90m® cét, xe phai xtc sé gau 12 19 gau.
14. Hoi chiéu cao cua con doc so voi mat duong 1a; 600:30 =20 cm
15. S6 gidy dé dan xung quanh chiéc dén 1a: 45.15 =675 cm?
16. Chu vi day cua céi buc la: 7+7+10+6 =30dm
7+10

Dién tich can phai son la: 30.14 + 2.( j.6 =522 dm?

17. Chiéu cao cua lang try d6 1a: 500:100 =5 cm
18. Thé tich vién gach Ia: 20.6.3,5 =420 cm®

19 V.]KLI.EFGH _ 533 _ 3

VABCD.EFGH - 537 - 7

a’ 1

20. Vpan dau'Vmei = @ = o7



