ỨNG DỤNG CỦA ĐẠO HÀM 
GV: NGUYỄN TRỌNG HIỆP DĐ: 0988655868


Chuyên đề 11. SỰ TIẾP XÚC
Phần I. PHƯƠNG TRÌNH TIẾP TUYẾN.

Bài tập 1. Cho hàm số 
[image: image1.wmf]32
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 có đồ thị (C).

1. Viết phương trình tiếp tuyến của (C) 

a. Tại giao điểm của (C) với trục Ox.

b. Biết tiếp tuyến đó vuông góc với đường thẳng có phương trình 
[image: image2.wmf]910
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.

c. Biết tiếp tuyến đó đi qua điểm A(1;-2).

2. Gọi M, N là hai điểm phân biệt trên (C) sao cho tiếp tuyến tại M song song với tiếp tuyến tại N. Chứng minh rằng MN đi qua một điểm cố định.
Bài tập 2. Cho hàm số 
[image: image3.wmf]2
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 có đồ thị (C).

1. Viết phương trình tiếp tuyến của (C) 

a. Tại giao điểm của (C) với trục Ox.

b. Biết tiếp tuyến đó song song với đường thẳng có phương trình 
[image: image4.wmf]30
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c. Biết tiếp tuyến đó đi qua điểm A(-1;1).

2. Gọi M, N là hai điểm phân biệt trên (C) sao cho tiếp tuyến tại M song song với tiếp tuyến tại N. Chứng minh rằng MN đi qua một điểm cố định.

Bài tập 3. Cho hàm số 
[image: image5.wmf]53
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 có đồ thị (C). Viết phương trình tiếp của (C) biết tiếp tuyến đó có hệ số góc nhỏ nhất.

Bài tập 4. Cho hàm số 
[image: image6.wmf]32
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 có đồ thị (C). Chứng minh rằng trên đồ thị (C) không tồn tại hai điểm M, N sao cho tiếp tuyến tại hai điểm ấy vuông góc với nhau.

Bài tập 5. Cho hàm số 
[image: image7.wmf]24
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 có đồ thị (C). Xác định trên (C) hai điểm M, N sao cho tiếp tuyến tại M vuông góc với tiếp tuyến tại N biết 
[image: image8.wmf](
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Bài tập 6. Viết phương tình tiếp tuyến của (C) biết
1. 
[image: image9.wmf](
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, tiếp tuyến song song với 
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2. 
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, tiếp tuyến đó có hệ số góc nhỏ nhất.

3. 
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, tiếp tuyến đi qua A(1;0).

4. 
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, tiếp tuyến đi qua A(0;-1).

5. 
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, tiếp tuyến song song với 
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6. 
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, tiếp tuyến đi qua A(2;0).

7. 
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, tiếp tuyến đi qua A(0;-1).

8. 
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 tiếp tuyến song song với 
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9. 
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, tiếp tuyến song song với 
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10. 
[image: image22.wmf](
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 tiếp tuyến vuông góc với tiệm cận xiên của (C).

11. 
[image: image23.wmf](
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, tiếp tuyến đi qua A(0;1).

12. 
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)

3

3

yxxC

=-

, tiếp tuyến tại điểm A(2;2)

13. 
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 tiếp tuyến song song với 
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14. 
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, tiếp tuyến vuông góc với 
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15. 
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, tiếp tuyến qua điểm A(-1;2)

16. 
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tiếp tuyến đi qua 
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17. 
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, tiếp tuyến đi qua A(-1;-2).

18. 
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 tiếp tuyến song song với 
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19. 
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 tiếp tuyến đi qua A(1;0). Chứng minh rằng hai tiếp tuyến vuông góc.

20. 
[image: image36.wmf](
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, tiếp tuyến tại điểm có hoành độ x=2.

21. 
[image: image37.wmf](
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 tiếp tuyến vuông góc với x+4y-1=0.

22. 
[image: image38.wmf](

)

3

12

33

yxxC

=-+

 tiếp tuyến vuông góc với 
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23. 
[image: image40.wmf](

)

22

(2)

yxC

=-

, tiếp tuyến qua A(0;4).

24. 
[image: image41.wmf](
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, tiếp tuyến đi qua gốc toạ độ.

25. 
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, tiếp tuyến qua 
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26. 
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 tiếp tuyến qua A(1;3).

27. 
[image: image45.wmf](
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 tiếp tuyến có hệ số góc lớn nhất.

28. 
[image: image46.wmf](
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 tiếp tuyến đó tạo với các trục tọa độ tam giác có diện tích bằng 
[image: image47.wmf]1
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Phần II. SỐ LƯỢNG TIẾP TUYẾN.

Bài tập 7. Cho hàm số 
[image: image48.wmf]32
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 có đồ thị (C).
a. Khảo sát và vẽ đồ thị (C).

b. Chứng minh rằng qua điểm uốn của đồ thị (C) kẻ được đúng một tiếp tuyến tới đồ thị (C). Gọi tiếp tuyến đó là d, viết phương trình d.

c. Chứng minh rằng từ mỗi điểm trên đồ thị (C) (khác điểm uốn) kẻ được đúng hai tiếp tuyến tới đồ thị (C).

d. Chứng minh rằng từ mỗi điểm trên d (khác điểm uốn) kẻ được đúng hai tiếp tuyến tới đồ thị (C).

e. Chứng minh rằng từ mỗi điểm trên đường thẳng 
[image: image49.wmf]1
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 kẻ được duy nhất một tiếp tuyến tới đồ thị (C).

f. Xác định tập các điểm trên đường thẳng 
[image: image50.wmf]2
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 sao cho qua điểm đó kẻ được đúng 2 tiếp tuyến tới đồ thị (C).

g. Xác định tập các điểm trên trục Ox sao cho qua đó kẻ được đúng 3 tiếp tuyến tới (C).

Bài tập 8. Cho hàm số 
[image: image51.wmf]2
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 có đồ thị (C).

a. Khảo sát và vẽ đồ thị (C).

b. Chứng minh rằng qua giao điểm hai tiệm cận của đồ thị (C) không kẻ được tiếp tuyến tới đồ thị (C).

c. Chứng minh rằng từ mỗi điểm trên đồ thị (C) kẻ được đúng một tiếp tuyến tới đồ thị (C).

d. Chứng minh rằng từ mỗi điểm trên tiệm cận đứng (khác giao điểm hai tiệm cận) kẻ được đúng một tiếp tuyến tới đồ thị (C).

e. Chứng minh rằng từ mỗi điểm trên tiệm cận ngang (khác giao điểm hai tiệm cận) kẻ được duy nhất một tiếp tuyến tới đồ thị (C).

f. Xác định tập các điểm trên đường thẳng 
[image: image52.wmf]:2
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 sao cho qua điểm đó kẻ được đúng 2 tiếp tuyến tới đồ thị (C).
g. Xác định tập các điểm trên trục Ox sao cho qua đó không kẻ được tiếp tuyến tới (C).
1. 
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, từ một điểm trên đường thẳng 
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 kẻ được mấy tiếp tuyến tới (C) .

2. 
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 (C) , từ một điểm trên đường thẳng 
[image: image56.wmf]:42
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 kẻ được mấy tiếp tuyến tới (C).

3. 
[image: image57.wmf](
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, tìm điểm thuộc (C) qua đó kẻ được đúng một tiếp tuyến với (C).

4. 
[image: image58.wmf](
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 tìm những điểm thuộc (C) sao cho qua đó kẻ đựơc đúng hai tiếp tuyến tới (C).

5. 
[image: image59.wmf](
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, tìm những điểm thuộc đường thẳng 
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 sao cho qua đó kẻ được hai tiếp tuyến đến (C).

6. 
[image: image61.wmf]32
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(C) tìm những điểm thuộc trục Oy sao cho qua đó kẻ được đúng hai tiếp tuyến tới (C)

7. 
[image: image62.wmf]32
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 (C) tìm những điểm trên đường thẳng y=1 sao cho qua đó kẻ được ba tiếp tuyến tới (C).

8. 
[image: image63.wmf]3
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, tìm những điểm trên Ox qua đó kẻ được ba tiếp tuyến tới (C).

9. 
[image: image64.wmf](
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, từ những điểm trên (C) kẻ được mấy tiếp tuyến tới (C).

10. 
[image: image65.wmf](
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 từ những điểm trên đường thẳng 
[image: image66.wmf]:1
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 kẻ được mấy tiếp tuyến tới (C).

11. 
[image: image67.wmf](
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, tìm điểm thuộc Oy qua đó kẻ được hai tiếp tuyến tới (C) và chúng vuông góc với nhau.

12. 
[image: image68.wmf](
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, tìm điểm thuộc Ox qua đó kẻ được hai tiếp tuyến tới (C) và hai tiếp điểm nằm về hai phía của Ox.

13. 
[image: image69.wmf](
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, tìm điểm thuộc Oy qua đó kẻ được ba  tiếp tuyến.

14. 
[image: image70.wmf](
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, tìm những điểm trên Oy qua đó kẻ được hai tiếp tuyến tới (C).

15. 
[image: image71.wmf](
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, tìm những điểm trên Ox qua đó kẻ được ba tiếp tuyến tới (C), trong đó có hai tiếp tuyến vuông góc với nhau.

16. 
[image: image72.wmf](
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 tìm những điểm trên Oy qua đó kẻ được hai tiếp tuyến tới (C), sao cho hai tiếp đó vuông góc.

17. 
[image: image73.wmf](

)

1

1

x

yC

x

+

=

-

, tìm những điểm trên Oy qua đó kẻ được đúng một  tiếp tuyến tới (C).

18. 
[image: image74.wmf](
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 tìm những điểm trên mặt phẳng  qua đó kẻ được bai tiếp tuyến tới (C), sao cho hai tiếp tuyến vuông góc với nhau.

19. 
[image: image75.wmf](
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, tìm những điểm trên 
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 qua đó kẻ được đúng một  tiếp tuyến tới (C).
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[image: image77.wmf](
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21.  tìm những điểm trên mặt phẳng sao cho qua đó kẻ được hai tiếp tuyến tới (C) và hai tiếp tuyến đó vuông góc với nhau.
29. 
[image: image78.wmf](
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 tìm trên đường thẳng 
[image: image79.wmf]:4
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 những điểm mà từ đó kẻ được hai tiếp tuyến đến đồ thị (C) và hai tiếp tuyến đó tạo với nhau một góc 450.

30. 
[image: image80.wmf](
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 từ điểm M(2;1) kẻ được bao tiếp tuyến tới (C).

31. 
[image: image81.wmf]2
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 có đồ thị (Cm), xác định tập các giá trị của tham số m để từ gốc tọa độ O kẻ được hai tiếp tuyến tới (Cm) và hai tiếp tuyến đó vuông góc với nhau.

Phần III. SỰ TIẾP XÚC.

Bài tập 9. Cho hàm số
[image: image82.wmf](
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 có đồ thị (Cm), xác định tập các giá trị của m để (Cm) tiếp xúc với đường thẳng 
[image: image83.wmf]1

yx

=-+

.
Bài tập 10. Cho hàm số
[image: image84.wmf](
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 có đồ thị (Cm), xác định tập các giá trị của m để (Cm) tiếp xúc với trục Ox.

Bài tập 11. Cho hàm số
[image: image85.wmf](
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 có đồ thị (Cm), xác định tập các giá trị của m để (Cm) tiếp xúc với 
[image: image86.wmf]:12
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Bài tập 12. Cho hàm số
[image: image87.wmf]32
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 có đồ thị (Cm), xác định tập các giá trị của m để (Cm) tiếp xúc với 
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. Khi đó tìm giao điểm còn lại của d với (Cm).

Bài tập 13. Cho hàm số
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 có đồ thị (Cm), xác định tập các giá trị của m để (Cm) tiếp xúc với trục Ox.

Bài tập 14. Cho hàm số
[image: image90.wmf]32
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 có đồ thị (Cm), xác định tập các giá trị của m để (Cm) tiếp xúc với trục Ox.

Bài tập 15. Cho hàm số
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 có đồ thị (Cm), xác định tập các giá trị của m để (Cm) tiếp xúc với 
[image: image92.wmf]:
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Bài tập 16. Cho hàm số
[image: image93.wmf]32
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 có đồ thị (Cm), xác định tập các giá trị của m để (Cm) tiếp xúc với trục Ox.

Bài tập 17. Cho hàm số
[image: image94.wmf](
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 có đồ thị (Cm), xác định tập các giá trị của m để (Cm) tiếp xúc với 
[image: image95.wmf]:21
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