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1.ĐẶT VẤN ĐỀ 

1.1 LÍ DO CHỌN ĐỀ TÀI: 

Quan điểm chung về đổi mới phương pháp dạy học môn toán hiện nay ở 

trường trung học phổ thông (THPT) là phải tổ chức cho học sinh được học tập 

trong hoạt động và bằng hoạt động tự giác, tích cực, chủ động và sáng tạo. Theo 

đó, một tiết học có thể xem là thành công nếu ở đó chính học sinh là người bắt 

đầu nỗ lực phấn đấu và sẽ cần một sự giúp đỡ thích đáng để có thể tiến sâu hơn 

vào các kiến thức của toán học. 

Thực trạng dạy và học toán hiện nay ở một số trường phổ thông là một số 

rất lớn học sinh học toán nhưng không hiểu, gặp phải nhiều khó khăn trong quá 

trình học toán và có xu thế ngày càng yếu dần về môn toán.  

Về mặt kiến thức về hình học cũng không khá hơn so với các phần kiến 

thức khác về toán. Học sinh thuộc định nghĩa nhưng vẫn không hiểu nhiều về 

nó. Như chúng ta đã biết, việc học sinh phổ thông học hình học không gian rất 

khó khăn bởi những nguyên nhân chủ yếu sau: 

 + Hình không gian vốn đã rất khó nhìn khi biểu diễn nó trên mặt phẳng. 

 + Nhiều định lý dài khó nhớ mà học sinh thì rất lười học lý thuyết. 

 + Đa số học sinh chỉ học đại số hay giải tích mà không quan tâm môn 

hình học. 

 Với những lý do đó mà môn hình học trong chương trình toán phổ thông 

ngày càng khó cho người dạy và người học. Tuy nhiên đối với môn hình học 

giải tích trong không gian thì tình hình có khá hơn, vì trong phần hình học này 

học sinh tiếp cận các đối tượng hình học bằng phương trình của nó, bằng những 

bộ số mà không phải vẽ hình. 

 Thực tế giảng dạy tại trường phổ thông, chúng tôi thấy rằng ở môn hình 

học giải tích trong không gian này giúp cho học sinh giảm nhẹ việc phải tiếp cận 

các đối tượng hình học khó như đường thẳng, mặt phẳng… thay vào đó là những 

phương trình đại số, phương trình có chứa tham số hay chỉ là những bộ số. Với 

những đối tượng này học sinh tiếp nhận dễ hơn nhiều so với hình cổ điển. 

 Với bối cảnh như thế và yêu cầu thực tế về mặt kiến thức dạy cho học 

sinh tại trường phổ thông nên việc lựa chọn nghiên cứu môn này là rất cần thiết. 

Việc nghiên cứu thành công môn này sẽ là cải thiện tình hình học tập hình học 

của học sinh trong trường phổ thông tốt hơn và chuẩn bị kiến thức cơ bản để 

vượt qua các kỳ thi quan trọng của đời học sinh. 
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 Trong những năm gần đây, đề thi THPTQG đã đi vào một cấu trúc chung. 

Trong đó luôn có bài toán viết phương trình mặt phẳng, phương trình đường 

thẳng và phương trình mặt cầu. Đây là những dạng bài tập tương đối phù hợp 

với học sinh. Nhằm giúp học sinh làm tốt bài thi THPTQG hằng năm và nhất là 

phần hình học giải tích trong không gian, tôi đưa ra đề tài: “MỘT SỐ GIẢI 

PHÁP GIÚP HỌC SINH VIẾT PHƯƠNG TRÌNH MẶT PHẲNG TRONG 

KHÔNG GIAN”. 

Mục tiêu, nhiệm vụ của đề tài. 

- Mục tiêu: Giúp học sinh nắm vững kiến thức và có những phương pháp thích 

hợp cho dạng toán lập phương trình mặt phẳng trong không gian. 

- Nhiệm vụ nghiên cứu: Phân dạng bài tập và đưa ra phương pháp giải các dạng 

toán lập phương trình mặt phẳng trong không gian 

Đối tượng nghiên cứu. 

- Học sinh các lớp 12A3, 12A4, 12A7 ( năm học 2023-2024) 

Phạm vi nghiên cứu. 

- Lập phương trình phương trình mặt phẳng trong không gian hình học lớp 

12. 

Phương pháp nghiên cứu. 

-  Nghiên cứu lý thuyết, phân tích, tổng hợp, rút ra phương pháp và áp dụng 

vào bài học.  

- Thực nghiệm sư phạm nhằm kiểm nghiệm tính khả thi của đề tài đã được 

nghiên cứu. 
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2. NỘI DUNG ĐỀ TÀI 

 2.1. Cơ sở lý luận của đề tài 

 Phương pháp giáo dục, phải khuyến khích tự học, phải áp dụng những 

phương pháp giáo dục hiện đại để bồi dưỡng cho học sinh năng lực tư duy sáng 

tạo, năng lực giải quyết vấn đề. Đó là những phương pháp chung cho giáo dục. 

Tuy nhiên với tình hình thực tế hiện nay, mục tiêu giáo dục cụ thể là phải làm 

sao cho học sinh nắm được kiến thức và giải được bài toán đó là vấn đề quan 

trọng. 

 Nhằm phục vụ cho lý luận này tôi dựa theo lý luận rằng: Bồi dưỡng cho 

học sinh những kiến thức cơ bản nhất của vấn đề rồi sau đó mới tạo cho học sinh 

khả năng tự học và độc lập trong suy nghĩ. Có như thế thì học sinh mới dễ dàng 

làm được các bài tập trong các đề thi và vượt qua nó một cách dễ dàng. 

 2.2. Thực trạng của đề tài  

  2.2.1. Tình hình thực tế của học sinh trường THPT Hợp Thanh 

•  Thuận lợi: 

-     Hiện nay giáo viên phổ thông được trao quyền nhiều hơn trong việc 

phân bố chương trình dạy học, do đó sự phân bố thời gian cũng được chủ động 

hơn và phù hợp hơn với thực tiễn dạy học. Việc kết hợp với các phương tiện 

dạy học như máy chiếu, các video, hình ảnh minh họa cho bài học cũng trở nên 

phổ biến hơn trong các nhà trường. 

• Khó khăn: 

 - Học sinh có kiến thức không đồng đều nhau 

 - Học sinh có thái độ học tập chưa đúng đắn, ý thức học tập chưa cao. 

 - Học sinh nhà xa trường nên có phần ảnh hưởng đến việc học. 
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2.3 MỘT SỐ GIẢI PHÁP: 

2.3.1 Kiến thức cơ bản học sinh cần nắm   

HỆ TỌA ĐỘ TRONG KHÔNG GIAN. 

      Hệ gồm ba trục Ox, Oy, Oz đôi một vuông góc được gọi là hệ trục toạ độ 

vuông góc Oxyz trong không gian         

                                                   z                          

                                                        

                                               k   

                                           i      O j             y                

                                      x                     

         

• O ( 0;0;0) gọi là góc toạ độ . 

• Các trục tọa độ:  

• Ox : trục hoành. 

• Oy : trục tung. 

• Oz : trục cao. 

• Các mặt phẳng toạ độ:  

• (Oxy), (Oyz), (Oxz) đôi một 

vuông góc với nhau. 

• , ,i j k  là các véctơ đơn vị lần lượt  

nằm trên các trục Ox, Oy, Oz. 

• i  = (1;0;0), j  = (0;1;0), k  = (0;0;1). 

• 1i j k= = =  và 
2 2 2

1i j k= = = . 

• i j⊥ , j k⊥ , k i⊥ . 

• . 0i j = , . 0j k = , . 0k i = . 

• ,i j k  =
 

,  ,j k i  =
 

, ,k i j  =
 

 

CÁC TRƯỜNG HỢP ĐẶC BIỆT CẦN NHỚ 

• M Ox M(x;0;0) 

• M Oy M(0;y;0) 

• M Oz M(0;0;z) 

• M (Oxy)  M(x;y;0) 

• M (Oyz)  M(0;y;z) 

• M (Oxz)  M(x;0;z) 

• Tọa độ của điểm:  . . .   ( ; ; )= + + O M x i y j z k M x y z  

• Tọa độ của vectơ: 1 2 3 1 2 3
. . .   ( ; ; )= + +  =a a i a j a k a a a a  
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CÁC TÍNH CHẤT CẦN NHỚ VỀ VECTƠ. 

Cho ( ) ( )1 1 1 2 2 2; ; , ; ;= =a x y z b x y z  và số k tuỳ ý, ta có: 

1. Tổng và Hiệu hai vectơ là một vectơ. 

•   ( )1 2 1 2 1 2; ; =   a b x x y y z z  

2. Tích của vectơ với một số thực là một vectơ. 

• ( ) ( )1 1 1 1 1 1. . ; ; ; ;= =k a k x y z kx ky kz  

4. Độ dài vectơ 

• 
2 2 2

1 1 1= + +a x y z . 

5. Vectơ không có tọa độ là:  ( )0 0;0;0= . 

6. Hai vectơ bằng nhau: Tọa độ tương ứng bằng nhau. 

•    

1 2

1 2

1 2

=


=  =
 =

x x

a b y y

z z

 

7. Tích vô hướng của hai vectơ:  

• 1 2 1 2 1 2. . . .= + +a b x x y y z z   . 0⊥  =a b a b  

8. Góc giữa hai vectơ: Bằng tích vô hướng chia tích độ dài. 

• ( )
.

os a,
.

=
a b

c b
a b

1 2 1 2 1 2

2 2 2 2 2 2

1 1 1 2 2 2

. . .

.

x x y y z z

x y z x y z

+ +
=

+ + + +
 

CÁC CÔNG THỨC CẦN NHỚ 

Trong hệ trục toạ độ Oxyz. 

   Cho A( xA; yA; zA) , B( xB, yB, zB). Khi đó: 

1) Tọa độ vectơ AB  là:   

        ( ); ;B A B A B AAB x x y y z z= − − − . 

2) Độ dài đoạn thẳng AB bằng đồ dài AB : 

            ( ) ( ) ( )
2 2 2

- - -= = + +B A B A B AAB AB x x y y z z . 

Chú ý: Độ dài đoạn thẳng AB hay còn gọi là khoảng cách giữa hai điểm A và B. 

3) Toạ độ trung điểm I của đoạn thẳng AB là: 

, ,
2 2 2

A B A B A Bx x y y z z
I

+ + + 
 
 

   

4) Tọa độ trọng tâm của tam giác: 
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Cho ABC với A(xA; yA; zA),B( xB, yB, zB), C( xC, yC, zC).  

Khi đó toạ độ trọng tâm G của ABC là: 

, ,
3 3 3

+ + + + + + 
  

 

A B C A B C A B Cx x x y y y z z z
G  

     5) Tích có hướng và tính chất của tích có hướng: 

Cho ( ) ( )1 2 3 1 2 3; ; , ; ;a a a a b b b b= = . 

 Khi đó:     

2 3 3 1 1 2

2 3 3 1 1 2

2 3 3 2 3 1 1 3 1 2 2 1

, ; ;

( ; ; )

a a a a a a
a b

b b b b b b

a b a b a b a b a b a b

 
  =   

 

= − − −

 

• Hai vectơ a , b  cùng phương , 0  =
 
a b . 

• Hai vectơ a , b  không cùng phương , 0  
 
a b  

• Ba vectơ , , ca b  đồng phẳng , .c 0  =
 
a b . 

• Ba vectơ , , ca b  không đồng phẳng , .c 0  
 
a b . 

 Phương trình mặt phẳng: 

 Vectơ n (A;B;C) 0=   được gọi là vectơ pháp tuyến của mặt phẳng  (P) nếu 

giá của nó vuông góc với mặt phẳng (P) 

 Mặt phẳng (P) đi qua điểm M0(x0;y0;z0) và nhận vectơ n (A;B;C)= làm 

vectơ pháp tuyến có dạng    

A(x – x0) + B(y – y0) + C(z – z0) = 0 . 

 Vị trí tương đối của hai mặt phẳng 

1). Cho hai mặt phẳng (P): Ax+By+Cz+D=0 và (Q):A’x+B’y+C’z+D’=0  

• (P) cắt (Q)   A : B : C ≠ A’: B’: C’ 

• (P) // (Q)      A : A’ = B : B’ = C : C’ ≠ D : D’ 

• (P) ≡ (Q)      A : B : C : D = A’: B’: C’: D’ 

 Phương trình đường thẳng : 

 Vectơ  ( )1 2 3
0= a a ,a ,a  được gọi là vectơ chỉ phương của đường thẳng 

d nếu giá của nó song song hoặc trùng với  đường thẳng d. 



7 

 

 Đường thẳng d đi qua điểm M (x0, y0, z0) và có vectơ chỉ phương là 

( )1 2 3
0a a ,a ,a=   thì d có phương trình tham số là: 

0 1

0 2

0 3

 = +


= + 
 = +


x x a t

d : y y a t , t

z z a t

 

 Nếu 
1 2 3

0 0 0a ,a ,a    thì đường thẳng d có phương trình chính tắc là:  

   
0 0 0

1 2 3

x x y y z z
d :

a a a

− − −
= =   

2.3.2. Những bài toán cơ bản 

a) PHƯƠNG TRÌNH MẶT PHẲNG VUÔNG GÓC VỚI 1 VECTƠ 

* Kiến thức cần nắm: 

 Trước khi giải bài tập về dạng viết phương trình mặt phẳng trong không 

gian cần chú ý cho học sinh: Muốn viết được phương trình mặt phẳng thỏa yêu 

cầu bài toán ta cần xác định hai yếu tố là điểm mà mặt phẳng đi qua và vectơ 

pháp tuyến của mặt phẳng. Cụ thể ta vào các dạng:  

Bài toán 1: Viết phương trình mặt phẳng đi qua A và vuông góc vectơ n  

  

Hình minh họa : 

 

*  Phương pháp giải 

  + Gọi ( )  là mặt phẳng qua A và vuông góc vectơ n  

  + Xác định điểm thuộc ( )  ( ở đây là điểm A) 

  + Xác định vectơ pháp tuyến của mặt phẳng ( )  là n  

  + Viết phương trình mặt phẳng  

0 0 0( ) : ( ) ( ) ( ) 0a x x b y y c z z − + − + − =  

 Trước khi cho ví dụ minh họa cần chú ý cho học sinh là a, b,c là tọa độ 

vectơ pháp tuyến của mặt phẳng. 
0 0 0

x ,y ,z  là tọa độ điểm mà mặt phẳng đi qua 

hay điểm thuộc  mặt phẳng. 

*  Ví dụ minh họa: 

Viết phương trình mặt phẳng đi qua M (2,-3,-1) và vuông góc với ( )4 3 1= −n , ,  

 Giải: 

M•  

n  

P) 
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 + Gọi ( )  là mặt phẳng qua M và vuông góc vectơ a  

 + Điểm thuộc ( ) : M (2,-3,-1) 

 + Do ( )  vuông góc với a  nên ta có vectơ pháp tuyến ( )4 3 1= −n , ,  

 + Phương trình 0 0 0( ) : ( ) ( ) ( ) 0a x x b y y c z z − + − + − =   

   
( ) ( ) ( ) ( )4 2 3 3 1 0

4 3 16 0

 − − + + + =

− + − =

: x y z

x y z
 

 Đây là ví dụ đầu tiên nên khi dạy cần làm chậm từng bước để học sinh 

nắm được các phương pháp giải.  

 Bằng cách thay đổi các yếu tố của bài toán ta có các bài toán tương tự 

nhằm giúp học sinh rèn luyện kỷ năng giải toán cũng như hiểu sâu hơn về 

phương pháp giải của bài toán dạng này. 

*  Các bài toán tương tự 

Viết phương trình mặt phẳng  

a. Đi qua M (3;5;2) và vuông góc với ( )2 1 4= −n ; ;  

b. Đi qua N (4;-5;1) và vuông góc với ( )2 1 6= −n ; ;  

Bài toán 2: Viết phương trình mặt phẳng đi qua M và vuông góc với AB ( ở đây 

ta thay vectơ a  thành đoạn thẳng AB) 

*  Phương pháp giải 

 + Gọi ( )  là mặt phẳng qua M và vuông góc AB 

 + Xác định điểm thuộc ( )  ( là điểm M) 

+ Xác định vectơ pháp tuyến của mặt phẳng ( ) là (n AB= ) 

         + Viết phương trình mặt phẳng 0 0 0( ) : ( ) ( ) ( ) 0a x x b y y c z z − + − + − =  

* Ví dụ:  

Viết phương trình mặt phẳng đi qua M (2,-1,3) và vuông góc với AB. Với 

A(3,-1,-4),  B(-1,4,5) 

Giải:  

+ Gọi ( )  là mặt phẳng qua M và vuông góc AB 

 + Điểm thuộc ( ) : M (2,-1,3) 
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 + Do ( )  vuông góc với AB nên ta có vectơ pháp tuyến 

( 4;5;9)n AB= = −  

 + Phương trình 0 0 0( ) : ( ) ( ) ( ) 0a x x b y y c z z − + − + − =   

       
( ) : 4( 2) 5( 1) 9( 3) 0

4 5 9 14 0

x y z

x y z

 − − + + + − =

− + + − =
 

Bài toán 3: 

Viết phương trình mặt phẳng đi qua M và vuông góc với đường thẳng d 

( ở đây ta thay vectơ a  thành đường thẳng d) 

 

 

 

 

 

 

*  Phương pháp giải 

 + Gọi ( )  là mặt phẳng qua M và vuông góc đường thẳng d 

 + Xác định điểm thuộc ( )  ( là điểm M) 

 + Xác định vectơ pháp tuyến của mặt phẳng ( )  (
d

n a=  là vectơ chỉ 

phương của d) 

 + Viết phương trình mặt phẳng 0 0 0( ) : ( ) ( ) ( ) 0a x x b y y c z z − + − + − =  

 

* Ví dụ:  Viết phương trình mặt phẳng đi qua M (2,-1,3) và vuông góc với 

đường thẳng  

2

1 2

1

x t

d : y t

z t

 = −


= − +
 = +


 

Giải:  

+ Gọi ( )  là mặt phẳng qua M và vuông góc đường thẳng d 

 + Điểm thuộc ( ) : M (2,-1,3) 

 + Do ( )  vuông góc với d nên ta có vectơ pháp tuyến ( )1 2 1
d

n a , ,= = −  

 + Phương trình 0 0 0( ) : ( ) ( ) ( ) 0a x x b y y c z z − + − + − =   

M•  

da  

d  

P) 
•  
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( ) ( ) ( ) ( )2 2 1 3 0

2 1 0

 − − + + + − =

− + + + =

: x y z

x y z
 

Ví dụ này giúp cho học sinh trung bình yếu hiểu thêm lần nữa về phương 

pháp viết phương trình mặt phẳng, đối với học sinh khá hơn thì có thêm nhiều 

dạng bài tập để rèn luyện 

Bài tập tương tự: 

 Trong không gian cho điểm A(1,-2,3) và đường thẳng 

2

1 2

1

x t

d : y t

z t

 = +


= − −
 = +


.  

Viết phương trình mặt phẳng qua A và vuông góc với d 

Bài toán 4: 

Viết phương trình mặt phẳng là mặt trung trực của đoạn thẳng AB 

( ta thấy điểm đi qua là trung điểm của AB) 

*  Phương pháp giải 

 + Gọi ( )  là mặt phẳng là mặt trung trực của đoạn thẳng AB 

 + Xác định điểm thuộc ( )  ( ở đây là điểm M là trung điểm của AB) 

 + Xác định vectơ pháp tuyến của mặt phẳng ( )  (n AB= ) 

 + Viết phương trình mặt phẳng 0 0 0( ) : ( ) ( ) ( ) 0a x x b y y c z z − + − + − =  

* Ví dụ:  

Viết phương trình mặt phẳng là mặt trung trực của đoạn thẳng AB biết 

 A(-1,2,3) và B(3,-4,1)  

Giải:  

+ Gọi ( )  là mặt trung trực của đoạn thẳng AB 

 + Điểm thuộc ( ) : M (1,-1,2) là trung điểm của AB 

 + Do ( )  là mặt trung trực của đoạn thẳng AB nên ta có vectơ pháp tuyến 

( )4 6 2n AB , ,= = − −  

 + Phương trình 0 0 0( ) : ( ) ( ) ( ) 0a x x b y y c z z − + − + − =   

    
( ) ( ) ( ) ( )4 1 6 1 2 2 0

4 6 2 6 0

 − − + − − =

− − − =

: x y z

x y z
 

*  Bài tập tương tự 
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 Trong không gian Oxyz, cho 2 điểm A( 3;-2;-2), B(3;2;0). Viết phương trình 

mặt phẳng trung trực của AB. 

b) PHƯƠNG TRÌNH MẶT PHẲNG SONG SONG GÓC VỚI 2 VECTƠ 

KHÔNG CÙNG PHƯƠNG 

 * Kiến thức cần nắm 

 Dạng bài tập này xuất hiện nhiều kiến thức mới nên yêu cầu học sinh cần 

nắm được cách tìm vectơ tích có hướng của hai vectơ 

Tính theo công thức : cho ( ) ( )1 2 3 1 2 3; ; , ; ;a a a a b b b b= = . Khi đó:     

2 3 3 1 1 2

2 3 3 1 1 2

2 3 3 2 3 1 1 3 1 2 2 1

, ; ;

( ; ; )

a a a a a a
a b

b b b b b b

a b a b a b a b a b a b

 
  =   

 

= − − −

 

Bài toán 1:     

Viết phương trình mặt phẳng  đi qua M và song song với a  và song song b  

  

Hình minh họa: 

 

 

 *  Phương pháp giải 

 + Gọi ( )  là mặt phẳng đi qua M và song song với a  và song song b

 + Xác định điểm thuộc ( )  là điểm M 

 + Xác định vectơ pháp tuyến của mặt phẳng ( ) : Do ( )  là mặt phẳng đi 

qua M và song song với a  và song song b nên có vectơ pháp tuyến là 

(n a,b =   )   

 + Viết phương trình mặt phẳng 0 0 0( ) : ( ) ( ) ( ) 0a x x b y y c z z − + − + − =   

*  Ví dụ minh họa 

 Viết phương trình mặt phẳng  đi qua M(2,-1,3) và song song với 

(1; 4; 1)a = − −  và song song (2;1;3)b =  

 Giải:  

+ Gọi ( )  là mặt phẳng đi qua M và song song với a  và song songb   

+ Điểm thuộc ( )  M(2,-1,3)    

a  

b  
,n a b =

 
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 + Do ( )   song song với a  và song song b  nên có vectơ pháp tuyến là 

( )11 5 9n a,b , , = = − −   

+ Viết phương trình mặt phẳng  

( ) ( ) ( ) ( )11 2 5 1 9 3 0

11 5 9 10 0

 − − − + + − =

+ − + =

: x y z

x y z
 

 *  Mở rộng bài toán 1 thêm một chút ta có bài toán 2 như sau:  

Bài toán 2:    

Viết phương trình mặt phẳng qua 3 điểm A, B, C không thẳng hàng  

Hình minh họa:  

 

 

 

*  Phương pháp giải 

 + Gọi ( )  là mặt phẳng đi  qua 3 điểm A, B, C không thẳng hàng 

 + Xác định điểm thuộc ( )  ( ở đây là điểm A, B, C) 

 + Xác định vectơ pháp tuyến của mặt phẳng ( ) : Do ( )  là mặt phẳng đi  

qua 3 điểm A, B, C không thẳng hàng  nên có vectơ pháp tuyến là n A B ,A C =
 

 

 + Viết phương trình mặt phẳng 0 0 0( ) : ( ) ( ) ( ) 0a x x b y y c z z − + − + − =  

*  Ví dụ minh họa 

Viết phương trình mặt phẳng qua 3 điểm A(1,0,1), B(-1,2,1), C(2,1,0) 

Giải:  + Gọi ( )  là mặt phẳng đi  qua 3 điểm A, B, C   

+ Điểm thuộc ( ) :  A(1,0,1) 

 + Do ( )  là mặt phẳng đi  qua 3 điểm A, B, C nên có vectơ pháp tuyến là 

( )2 2 4n AB,AC , , = = − − −
 

 

+ Viết phương trình mặt phẳng  

( ) ( ) ( ) ( )1 0 2 1 0

2 3 0

 − + − + − =

+ + − =

: x y z

x y z
 

 Thay đổi một vectơ thành một vectơ không nằm trong mặt phẳng ta có bài 

toán khác như sau:  

,n AB AC =
 

 

A 
B 

C 
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 Bài toán 3:  

 Viết phương trình mặt phẳng qua A, B và song song CD 

*  Phương pháp giải 

 + Gọi ( )  là mặt phẳng qua A, B và song song CD 

 + Xác định điểm thuộc ( )  ( ở đây là điểm A hoặc  B) 

 + Xác định vectơ pháp tuyến của mặt phẳng ( ) : Do ( )  là mặt phẳng mặt 

phẳng qua A, B và song song CD nên có vectơ pháp tuyến là n A B,CD =
 

 

 + Viết phương trình mặt phẳng 0 0 0( ) : ( ) ( ) ( ) 0a x x b y y c z z − + − + − =  

*  Ví dụ minh họa 

Viết phương trình mặt phẳng qua A(1,2,0), B(2,-1,1) và song song CD 

biết  

C(2,3,-1), D(-1,0,3) 

Giải: 

 + Gọi ( )  là mặt phẳng qua A, B và song song CD 

  + Điểm thuộc ( ) : A(1,2,0)   

+  Do ( )  là mặt phẳng mặt phẳng qua A, B và song song CD nên có 

vectơ pháp tuyến là ( )9 7 12n AB,CD , , = = − − −
 

 

+ Viết phương trình mặt phẳng  

( ) ( ) ( ) ( )9 1 7 2 12 0 0 − + − + − =: x y z  

( ) 9 7 12 23 0: x y z + + − =  

*  Các bài toán tương tự 

Bài 1: Viết phương trình mặt phẳng qua M và song song lần lượt hai đường 

thẳng d1 và d2 

HD:  + Điểm thuộc mặt phẳng là M 

+ Vectơ pháp tuyến là 1 2
n a ,a =    (Với 1 2

a ,a  lần lượt là vectơ chỉ 

phương của d1 và d2 

Bài 2: Viết phương trình mặt phẳng qua M và lần lượt vuông góc với 2 mặt 

phẳng  (P) và (Q) 

HD:    + Điểm thuộc mặt phẳng là M 
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+ Vectơ pháp tuyến là P Q
n a ,a =

   (Với P Q
a ,a  lần lượt là vectơ pháp 

tuyến của (P) và (Q) 

 Bài 3: Viết phương trình mặt phẳng chứa A, B và vuông góc với mặt phẳng (P) 

HD:    + Điểm thuộc mặt phẳng là A hoặc B 

+ Vectơ pháp tuyến là 
P

n A B ,n =
 

 (Với P Q
a ,a  lần lượt là vectơ pháp 

tuyến của (P) và (Q) 

Bài 4: Viết phương trình mặt phẳng qua A và chứa Ox.  

HD:  + Điểm thuộc mặt phẳng là A  

+ Vectơ pháp tuyến  1 0 0n OA i i, , ( ; ; ) = =
   

 Bài 5: Viết phương trình mặt phẳng  qua A và chứa Oy.  

HD:  + Điểm thuộc mặt phẳng là A  

+ Vectơ pháp tuyến 0 1 0n OA j j, , ( ; ; ) = =
 

   

Bài 6: Viết phương trình mặt phẳng  qua A và chứa Oz.  

HD:  + Điểm thuộc mặt phẳng là A  

+ Vectơ pháp tuyến  0 0 1 = =
 

n OA k k, , ( ; ; )  

*  Các bài tập tương tự 

Bài 1: Trong không gian Oxyz, cho bốn điểm A( 3;-2;-2), B(3;2;0), C(0;2;1)  

và D( -1;1;2). 

a) Viết phương trình mặt phẳng (ABC) 

b) Viết phương trình mặt phẳng (P) chứa AB và song song với CD. 

 c) Viết phương trình mặt phẳng (Q) chứa CD và vuông góc với mp(ABC). 

Bài 2:  Trong không gian Oxyz viết phương trình mặt phẳng:  

 a) Đi qua M(1, 2, 3) và song song a (4,6,3),=  và song song b (2,7,5) =  

b) Đi qua 2 điểm E(4,-1,1), F(3,1,-1) và song song với trục Ox. 

 

 

 

 

 

 



15 

 

c) PHƯƠNG TRÌNH MẶT PHẲNG SONG SONG VỚI MẶT PHẲNG 

CHO TRƯỚC  

* Kiến thức cần nắm 

 Đây là dạng bài tập có phần nâng cao so với các dạng trước nên cầu yêu 

cầu học sinh nắm vững các kiến thức sau: 

 - Hai mặt phẳng song song có cùng vectơ pháp tuyến 

Bài toán :  

 Viết phương trình mặt phẳng đi qua M và song song với mặt phẳng (P) 

 

 

 

 

 

*  Phương pháp giải 

 + Gọi ( )  là mặt phẳng qua M và song song với mặt phẳng (P) 

 + Xác định điểm thuộc ( )  ( là điểm M) 

 + Xác định vectơ pháp tuyến của mặt phẳng ( ) : Do ( )  là mặt phẳng 

song song với mặt phẳng (P) nên có vectơ pháp tuyến là 
P

n n=  

 + Viết phương trình mặt phẳng 0 0 0( ) : ( ) ( ) ( ) 0a x x b y y c z z − + − + − =  

  

*  Ví dụ minh họa 

 Viết phương trình mặt phẳng đi qua M (5,1,-3) và song song với mặt 

phẳng  ( ) 2 3 5 0P : x y z− + − =  

 Giải:  

 + Gọi ( )  là mặt phẳng qua M và song song với mặt phẳng (P) 

 + Điểm thuộc ( )  : M (5,1,-3) 

+ Do ( )  là mặt phẳng song song với mặt phẳng (P)  nên có vectơ pháp 

tuyến là ( )2 3 1
P

n n , ,= = −  

+ Viết phương trình mặt phẳng  

( ) ( ) ( ) ( )2 5 3 1 3 0

2 3 4 0

 − − − + + =

− + − =

: x y z

x y z
 

P) 

Q) 

M•  

Qn  
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Các dạng tương tự 

Dạng 1: Mặt phẳng () qua A và //( Oxy). Thì mp () có: 

  * Điểm thuộc () là A  

* Vtpt 0 0 1n k ( ; ; )= =    

Dạng 2: Mặt phẳng () qua A và // (Oxz). Thì mp () có: 

  * Điểm thuộc () là A  

* Vtpt 0 1 0n j ( ; ; )= =    

Dạng 3: Mặt phẳng () qua A và // (Oyz). Thì mp () có: 

  * Điểm thuộc () là A  

* Vtpt 1 0 0n i ( ; ; )= =    

 

BÀI TẬP TƯƠNG TỰ VỀ PHƯƠNG TRÌNH MẶT PHẲNG  

Bài 1:  Cho tứ diện có các đỉnh A(5,1,3), B(1,6,2), C(5,0,4), D(4,0,6) 

a) Lập phương trình mp (ACD)  

b) Lập phương trình mp () đi qua A, B và song song CD 

Bài 2:  Lập phương trình của mp: 

a) MP () đi qua M(2,1,-1) và vuông góc với đường thẳng AB 

biết A(-1,0,4), B (0,-2,-1). 

b) MP () là mặt trung trực của đoạn thẳng CD, với C(1,3,-4), D(-1,2,2) 

Bài 3:  Lập phương trình mp () đi qua hai điểm A(2,-1,4), B(3,2,-1) và vuông 

góc với đường thẳng () : x + y + 2z – 3 = 0 

Bài 4: Lập phương trình mp () đi qua M(3,-1,-5) và đồng thời vuông góc với 2 

mp (P): 3x – 2y + 2z + 7 = 0, (Q): 5x – 4y + 3z + 1 =0. 

Bài 5:  Trong không gian Oxyz, cho một mặt phẳng (P): 2x + y – z – 6 = 0. 

Viết phương trình mp (Q) đi qua gốc tọa độ và song song với mp (P). 
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3. KẾT LUẬN VÀ KIẾN NGHỊ: 

3.1.Bài học kinh nghiệm: 

  * Với học sinh: 

 - Đây là phần kiến thức mới về hình học nên có một bộ phận không nhỏ 

học sinh chưa nắm bắt kịp, gây ra những khó khăn như: 

 + Không hiểu vectơ pháp tuyến là vectơ như thế nào. 

 + Không phân biệt được tích vô hướng và tích có hướng của hai vectơ 

 + Không thuộc được hết các công thức trong phần hình học giải tích trong 

không gian. 

* Với giáo viên: 

- Khi dạy cần chú ý các kiến thức mới cho học sinh, đặt biệt là các khái 

niệm về vectơ trong không gian. 

- Cần dạy học sinh thực hành nhiều hơn để thông qua thực hành có thể 

nhớ công thức tính toán. 

- Phân dạng toán cụ thể để học sinh có thể nhận biết dễ dàng. 

3.2. Ý nghĩa của sáng kiến kinh nghiệm và khả năng ứng dụng: 

Đề tài này cho chúng ta một phương pháp tốt để giảng dạy học sinh trong 

phần kiến thức hình học giải tích trong không gian nói chung và phần mặt phẳng 

nói riêng. 

Đề tài không những giúp học sinh học dễ dàng mà còn giúp giáo viên 

trường có thêm nguồn tài liệu để nghiên cứu và giảng dạy tốt hơn. 

Nếu thực hiện đúng theo các phương pháp trên, người viết đề tài hy vọng 

sẽ nâng cao chất lượng bộ môn toán của trường. 

 Tóm lại đề tài “MỘT SỐ GIẢI PHÁP GIÚP HỌC SINH VIẾT PHƯƠNG 

TRÌNH MẶT PHẲNG TRONG KHÔNG GIAN” rất có hữu ích cho học sinh 

trên con đường học tập của mình. Và là tài liệu tham khảo cho giáo viên đồng 

nghiệp  
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Phiếu điều tra thực nghiệm đề tài 

1. Điều tra đối tượng thực hiện đề tài: 

 Với tinh thần thực hiện theo sáng kiến kinh nghiệm trên trong năm qua 

đạt được những kết quả như sau:  

Bảng 1: Kết quả kiểm tra 1 tiết: 

   Điểm   

Lớp Kém 

(từ 0- dưới 3) 

Yếu 

(Từ 3- dưới 5) 

Trung bình 

(Từ 5- dưới 7) 

Khá 

(từ 7- dưới 8) 

Giỏi 

(từ 8- 10) 

12A3 2 5 14 13 2 

12A4 3 6 15 12 2 

12A7 5 9 15 13 1 

2. Kết quả thực hiện đề tài. 

Sau khi dạy, tôi tiến hành kiểm tra 1 tiết bằng hình thức tự luận gồm các câu hỏi  

các mức độ nhận biết, thông hiểu, vận dụng, vận dụng cao thu được kết quả sau: 

Bảng 2: Kết quả kiểm tra 1 tiết 

   Điểm   

Lớp Kém 

(từ 0- dưới 3) 

Yếu 

(Từ 3- dưới 5) 

Trung bình 

(Từ 5- dưới 7) 

Khá 

(từ 7- dưới 8) 

Giỏi 

(từ 8- 10) 

12A3 0 0 12 15 9 

12A4 0 0 15 14 9 

12A7 0 0 19 18 6 

Vậy ta có: 100% học sinh tiếp cận với tài liệu này đã hoàn thành các bài 

tập với các mức độ nhận biết thông hiểu. Các em đã biết cách lập phương trình 

mặt phẳng trong không gian. 

Mặc dù cố gắng tìm tòi, nghiên cứu song chắc chắn vẫn còn nhiều thiếu sót 

và hạn chế. Tôi rất mong được sự quan tâm của tất cả các đồng nghiệp bổ sung 

và góp ý cho để sáng kiến kinh nghiệm của tôi được hoàn thiện hơn.   

    Tôi xin chân thành cảm ơn! 

Xác nhận của thủ trưởng đơn vị          Người thực hiện 

                                  

  

 Phạm Thị Hiền 
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 ( Tôi xin cam đoan đề tài trên không sao chép ở đâu; nếu sai tôi 

hoàn toàn chịu trách nhiệm) 
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DANH MỤC SÁCH THAM KHẢO 

1) Sách giáo khoa Hinh học 12 

2) Sách bài tập hình học 12 

3) Hình học giải tích _ Phan Huy Khải 

4) Hình học phương pháp tọa độ trong không gian 

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 


