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BIEU TUON
DUNG TRONG SACH

W
4,"  CAU HOI KHOI DONG
= P X x =z ¥ < .y
P Ggimd van de, ddn dat hoc sinh vaio bdi hoc

- HOAT PONG
T Giap hoc sinh phén tich, kién tao kién thic maéi
véi sy huéng dan clia gido vien

[~"7' KIEN THUC TRONG TAM
N&i dung kién thdc trong tém

j_’ LUYEN TAP - VAN DUNG
« S dung nhing kién thic vita hoc dé lam
nhing bai tap co ban
« Van dung kién thic da biét dé gidi quyét
van dé, ddc biét nhing van dé thyc tién

CO THE EM CHUA BIET

Tim hiéu thém kién thic todn hoc, lich st
todn hoc va Ung dung clia todn hoc véo
thuc tién

Cac em gitt gin sach can than, khéng viét vao sach dé st dung duaoc lau dai.
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v a

Cdc em hoc sinh lop 12 A
yeu qu!// o

Trong quéd tinh tim hiéu mén Todn I8p 12, bén canh cac ndi dung
c6t 16i ma cdc em dude hoc, sdech Chuyén dé hoc tép Todn 12 sé
cung cdip thém cho cac em nhing hiéu biét toan hoc séu séc hon,
md rdng han véi nhiéu Ung dung clia todn hoc trong thuc tién. Chuyén
dé hoc tap bao gdm cac chuyén dé: Bién ngdu nhién rdi rac, cac
s6 dac trung cla bién ngdu nhién rdi rac; Ung dung todn hoc dé gidi
quyét mot s6 bai todn 181 uu; Ung dung todn hoc trong mét s6 vén dé
lién quan dén tdi chinh.

Todin bé nhiing diéu trén dudc thé hién qua nhiing tranh énh, hinh
V&, bdi t&p déc ddo va hdp dén; qua nhing tri thitc gén gdi, li tha vé
khoa hoc fy nhién va tich hgp véi nhing mén hoc khac. Tu dé, céc
em dugc tién thém mot budc trén con dudng khdm phd thé gidi bi
én va dep dé cla todn hoc, dac biét I& duge “lam gidu” vé vén van
hod chung va cé cd hdi "Mang cudc song vao bdi hoc - Bua bai hoc
vao cudc séng”.

Chiu khé suy nghi, trao ddi véi thdy ¢ gido va ban bé, nhat dinh
cac em sé ngdy cang tién bd va cdm thay vui sudng khi nhdn ra y
nghia: Hoc todn rét cé ich cho cudc s8ng h&ng ngdy.

Chdc cac em hoc tap that 161, say mé hoc todn va cé thém nhiéu
niém vui.

Céac tac gia

3
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CHUYEN DPE I. BIEN NGAU NHIEN Rdl RAC. CAC sO DAC

TRUNG CUA BIEN NGAU NHIEN RO RAC

§1. Bién ng?l'u nhién roi rac. Cac s6 dic trung clia bién ngau nhién roi rac 5

§2. Phan b6 Bernoulli. Phan b6 nhi thirc 13

CHUYEN DE Il. UNG DUNG TOAN HOC DE GIAI QUYET

MOT SO BAI TOAN TOI UU

§1. Van dung hé bat phuong trinh bac nhat d€ giai quyét mét sé bai toan quy

hoach tuyén tinh Y

§2. Van dung dao ham dé giai quyét mét s6 bai toan t6i wu trong thue tién 28

CHUYEN DE 11 UNG ggue TOAN HOC TRONG MOT SO

VAN BE UIEN QUAN DEN TAI CHINH
§1. Mot s6 van dé vé tién té, 13i suat 38
§2. Tin dung. Vay n¢g 48
§3. Dau tw tai chinh. Lap ké hoach tai chinh ca nhin 60
BANG GIAI THICH THUAT NGU 74
BANG TRA CUU TU NGU 75
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BIEN NGAU NHIEN ROI RAC.
CAC SO BDAC TRUNG CUA

BIEN NGAU NHIEN ROI RAC

Trong chuyén dé nay, chting ta sé tim hiéu nhitng ndi dung sau:
bién ngau nhién rai rac, cac s6 déc trung ctia bién ngau nhién
rdi rac; phan b6 Bernoulli va phan bé nhi thic.

s1 BIEN qu\u NHIEN ROI RAC.
CAC sO PAC TRUNG
CUA BIEN NGAU NHIEN ROI RAC

Trong mot tro choi quay sb trang thuong,
nguoi ta ding mot 16ng dung 100 qua bong
¢6 cung kich thude va khéi luong, mdi qua
bong khac nhau duogc viét mot sd nguyén
dwong khac nhau tir 1 dén 100. Mbi lan quay
I6ng, ta nhan dwgc ngau nhién 1 qua bong.
Ghi lai s6 xuat hién trén qua bong va bo qua
bong do tra lai vao 1ong. Goi X 1a s6 lan xudt
hién s6 10 khi quay 16ng 30 lan.

o
Dai lwong X noi trén trong todn hoc @L\z
duoc goi la gi? St ct/ﬁ

I. KHAI NIEM BIEN NGAU NHIEN RGI RAC
Xét phép thir 7: “Tung mét dong xu can doi va déng chat hai lan lién tiép”.
a) Viét khong gian mau Q gdm cac két qua co thé xay ra dbi voi mét xuat hién cia déng xu.
b) Ki hiéu X 1a s6 lan xuat hién mit ngira. Hay néu cac gia tri cia X,
¢) Gia tr1 cua X c6 du doan truwde duge khong?
5
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Nhdn xét: Dai lugng X ¢6 cac dic diém sau:
~ Gia tri cia X 1a mét s6 thude tap hop {0: 1: 2}:
—Giatricua X la nggu nhién, khong du doan trrde duge.

Ta n61 X 1a mot bién ngau nhién roi rac.

Trong trudong hop tong quat, ta ¢6 dinh nghia sau:

e —
-

ét phép thir ngau nhién 7 co khong gian méu € 14 tap hitu han phan tir.

Dai lvong X dugc goi la mot bién nga:u nhién roi rac néu né nhan gia tri b?mg
s6 thude mét tap hop hitu han nao do, mdi gia tri ay khong du doan trude duoc
va phu thude vao két qua cia phép thir ngau nhién 7'

Chui y: Cac bién ngau nhién roi rac thuong duwoc ki higula X, ¥, Z, ...
Vidul = Xét phép thu 7" “Gieo mot xuc xdc can doi va dong chat mot lan™.
a) Viét khong gian mau € gom cac két qua co thé xay ra do1 voi mit xuat hién cia xuc xéc.

b) Goi X la s6 cham trén mat xuat hién cia xic xac.

Pai lwong X ¢6 phai 12 bién ngéu nhién roi rac khong? ! 7 - i
Gigi g Chimng t£3 rang t\rong
bai toan ¢ phan md dau, X'
a) Khong gian mau Q = {mit 1 chim: mat 2 cham: ...; 14 bién ngdu nhién rdi rac
miit 6 cham}. nhan gi4 tri thue tap hop

b) Dai lugng X la bién ngéu nhién ro1 rac nhan gia tn 1092230,

thude tap hop {0: 1: 2: 3: 4: 5: 6}. -

Il. PHAN BO XAC SUAT CUA BIEN NGAU NHIEN ROI RAC

Xét phép thir 7: “Tung mét dong xu can dbi va dong chét hai lan lién tiép”. Xét
bién ngau nhién roi rac X 1a s6 1an xuat hién mit ngira.

Xét cac bién cd:

X = 0: “S6 lan xuat hién mat ngira sau hai lan tung bing 0™,

X = 1: “S6 lan xuét hién mat ngira sau hai 1an tung bing 17;

X = 2: 786 lan xuat hién mit ngura sau hai lan tung bang 27

a) Tinh P(X'=0), P(X' = 1), P(Y = 2).

6
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b) Tim s6 thich hop cho | ? | trong Bang I

¥ 0 T
P @ | [

Bang 1

Trong truong hop tong quat. ta ¢6 dinh nghia sau:

Gia st X 1a mot bién nggu nhién ro1 rac voi tap gia tri la $55.% ...;xn}. Gia su
xac suat déXn!lén gia tri xkbéng Py toc la P(Y = xk) =P, vouk=1.2 .. ..»n
Céac thong tin vé X nhu vay duoc trinh bay dudi dang nhu bang sau:

% | %

l X, x,

P Py Bzl a2 Pr

) |

Bang trén duoc goi la bang phdn bé xdc sudt (hay goi tit 1a phdn bé xdc sudt)
ctia bién ngau nhién roi rac X.

Nguoi ta ching minh dugc r‘%‘mgpl +tp, ... tp,=L

Vidu2 = Trong hOp ¢6 6 vién b1 do va 4 vién b1 xanh, cac vién bi ¢o kich thudce va
khéi lwong nhu nhau. Chon ngiu nhién dong thai 3 vién bi trong hop. Goi X 1a s6 vién
b1 xanh trong 3 vién bi dugc chon ra.

a) Chirng minh ring X la bién ngau nhién roi rac nhan gia tri thude tap hop {0: 1: 2: 3}.

b) Lap bang phan bd xéc suét cia Y.

Giai

a) Xét phép thu 7: “Chon ngau nhién dong thoi 3 vién bi trong hop” ¢o khong gian méu
la Q. Ta thiy: S vién bi xanh trong 3 vién bi duwoc chon ra nhin mét trong céc gia tri
0; 1; 2; 3¢

Viy X la bién nge:lu nhién ro1 rac nhan gia tri thude tap hop {0: 1; 2: 3}.

b) Véi n(Q) = C;y =120, ta co:

3 1 2 2 Al

P(Y=0)= &=l, PX=1)= M=1__ P(X= 2):@ =i,
120 6 120 2 120 10
& 1

PX=3)= —+=—.
120 30

)
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Viay bang phan b6 xac suat cua X la:

X | o 2

10

P

I\)lt—t st
2w

1
6
Vidu 3 | Cohai nhém hoc sinh ciing tham gia mét hoat dong ctia nha trwdng. Nhém thir nhat

¢6 4 hoc sinh nam va 6 hoc sinh nit. Nhom thtr hai ¢6 3 hoc sinh nam va 7 hoc sinh nir. Tir moi
nhoém chon ngau nhién 1 hoc sinh. Goi X 1a s6 hoc sinh nam trong s6 2 hoc sinh dwoe chon ra.

a) Lap bang phan b xac suét cia X.
b) Tinh xac suat dé trong s0 2 hoe sinh duoc chon ra co it nhat 1 hoc sinh nam.
Giai
a) S& cach chon 2 hoc sinh sao cho mdi hoc sinh & mot /

nhom khac nhau la: 10 . 10 = 100. ©'2 Mot nhom ¢6 10 hoc
sinh, trong do ¢6 3 hoc
sinh két qua hoc tap Tot,
6 7 4 hoc sinh két qua hoc tap
P(X =0)=——=0.42; Kha, con lai la hoc sinh

100 két qua hoc tip Dat. Tu

Bién ngau nhién roi rac X chi ¢ thé nhén cée gia tri: 0, 1. 2.
Ta co:

P(X =D)= 4.1 3 63y 46; nhom d6 chon ngiu nhién
500; 100 ddng thoi 3 hoc sinh. Goi
PEX: =2)= IO_O =012, X la s6 hoc sinh két qua

L ) ) v vk s e o e hoc tap Tét dugc chon.
['r do ta nhan duoc bang phan bo xac suat cua X nhu sau: Y M
a) Lap bang phan bo xac

X 0 | 2 suét cua X.
P 0.42 0.46 0,12 b) Tinh xéc suit dé trong
. X s6 3 hoc sinh dwoc chon
b) Goi A4 la bién ¢6 “Trong s6 2 hoc sinh dwoce chon ra co ra 6 it nhét 1 hoc sinh két
it nhat 1 hoc sinh nam”. qué hoc tip Tét.

Tacé: P(A)=P(X= 1)+ P(X=2)= 046 +0.12 = 0.58.

lll. Ki VONG

Mot hop dung 10 qua cau c¢o cing kich thude va mau sic nhung khac nhau vé

khoi lwong: 5 qua cau nang 1 kg. 2 qua cau ning 2 kg, 3 qua céu ning 3 kg. Chon nglu

nhién 1 qua cau tir chiéc hop.

a) Tinh khéi lvong trung binh cia 10 quéa céu trén.

b) Goi X' (kg) la khoi lurong cua qua cau duoc chon.
Tinh xdc suat p, = P(X = 1), p, = P(X = 2), p, = P(X = 3) va gia tri cua biéu thirc
E(X)=1p, +2p, +3p,.

8
Poc ban méi nhat trén hoc10.vn Ban mau gop y



¢) So sanh khoi lwong trung binh cua 10 qua cau va gia tri cia ECY).

Trong trwong hop tong quat, ta co dinh nghia sau:

E Cho X 1a bién ngﬁu nhién ro1 rac vor tap gia tri la {x; x,; ...} x"}
vap =PX=x).(i=12,..,n).
Kivong cua X, ki hiéu la ECX), 1a mot s6 duoc tinh theo cong thirc:

Nhan xét

EQ=xp, +txp,+..+txp.

 Ki vong la mot s6 cho ta y niém vé d Ion trung binh cua .X. Vi thé ki vong E(X) con

duoc goi la gia tri trung binh cua X

« Ki vong cua X khong nhat thiét thude tap gia tri cua X.

Vidu4 = Trong mot tro choi dit cuge, nguon ta le‘iy 100 sb, trong do chi co
I s6 thing va 99 s6 thua. Ngudi choi phai dat coc s6 tién T. Néu thing thi dwoc 70 1an
tién dat coc, con thua thi mat tién dit coc. Mdi lan choi chi duoc chon 1 s6. Goi X 1a sb
tién thu vé cho mét 1an choi.

a) Lap bang phan b xac suat cua Y.

b) Tinh s6 tién trung binh thu vé ctia mét lan choi.

¢) Conén choi tro nay nhiéu lan khong?

Giai

a) Vi trong mét lan choi thi s6 tién thu vé c6 thé 1a — T néu
thua va 69T néu thing nén tap gia tri caaX'la {— T; 69T}.

Ta co:

99
PX=-T)=—=
¢ ) 100

Tir do ta nhan duge bang phéan bo xac suat cua X nhu sau:

X

=t T

0,99, P(X =69T)=——=0,01.
100

69T

P

0,99

0.01

b) S6 tién trung binh thu vé cia mot lan choi la:
EX)=(T).099 +69T.0,01=-0,3T.

—

3 Trong hop ¢6 12 san
phém, trong do co 8 san
phém loai I va 4 san
phém loai II. Chon ngiu
nhién dong thoi 3 san
pham trong hép. Goi X la
6 san phzim loai 1 trong
3 san phém duoc chon
ra, Tinh ki vong cua bién
ngiu nhién roi rac X

¢) Tir cau b) ta thay trung binh mdi lan choi s& 16 0.3T. Vi vy khéong nén choi nhiéu lan.

Nhan xér: Trong thuc t€ san xuat hay kinh doanh, néu can chon phuong 4n cho ning suat
hay loi nhuan cao, nguon ta chon phrong an sao cho nang suat ki vong hay lor nhuan ki

vong cao.

Poc ban méi nhat trén hoc10.vn
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IV. PHUONG SAI VA O LECH CHUAN
Trong Vi du 2, &t E(X) = 4.
a) Tinh gia tri ctia biéu thic:
2 1 2 l 2 3 2
V) =0—-pP = +(1—p)? = +Q-uP. — +@—p)
W =( ﬂ)G(#)z(#)10+( 1)
b) Tinh o(Y) = V(X).

Nhén xét: Cac s6 thuc khong am V(X), o(X) lan lwot duoc got la phwong sai, do léch
chudn cia X,

1
30

Trong trwong hop tong quat, ta ¢6 dinh nghia sau:

Cho X'1a bién ngau nhién roi rac voi tp gid tri 1a {x x;.ox}vap =P(X=x),

(=12, .o.of) i =EX )k

* Phirong sai cia X, ki hiéu la V(X), la s6 thue dugc tinh theo cong thirc:
V) = (= ppy + @y = Pyt + (- 1),

o Cn béc hai (s6 hoc) cua phuong sai, ki hiéu la o(X), dugc goi la do léch

chudn cia X, nghia 1a o(X) = \/V(X ol

Nhdn xet

« Phuong sai ciing nhu do Iéch chuan cia bién ngau nhién roi rac 1a mot sé khong am.
N6 cho ta mdt ¥ niém vé mirc d phan tan cac gia tri cia X xung quanh gié tri trung binh.
Phwong sai (hodc do léch chuan) cang lén thi do phéan tan cang lon.

* D6 1éch chuéan cung don vi do vo1 X.
Chity: Biing cach bién dbi biéu thire tinh V(). ta cd: V(X)=( xlz PiE XS Py Fon R P~
Trong thuc hanh, ta thwong dung cong thirc nay dé tinh phwong sai.

Vidu5  Thoi gian san xuat mdi san pham (don vi: phut) cia may A, may B lan lrot xac
dinh céc bién ngiu nhién i rac X, ¥ ¢6 phan b xac suat duoc cho & Bang 2, Bang 3.

X 1 2 3 4 Y 1 3 4 5
2l 03 (01105 | 01 Bl 0551005 | 03 | 0,1
Bang 2 Bang 3

Néu phai chon mua mét trong hai may trén, ta nén chon mua may nao?
Giai
Xét thoi gian san xuat moi san pham cia moi may, ta co:
10
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-

EX)=1.03+2.0,1+3.0,5+4.0.1=24; Fy

E()=1.0,55+3.0,05+4.03+5.0,1=24. "4 Tinh dd léch chuin
e 1 ctia bién ngdu nhién roi

Yy Bt =E(L) o ? rac X trong Luyén tdp 3.

Xét phuong sai cia thoi gian san xuat moi san pham

clia moi may, ta ¢o:

V= 12,03 +22. 01+-3%.0.5+42 .0,1-24%=1.04;

V() =1%2.0,55+3%.0,05+4%>.03 +5%.0,1 -24>=2,54.

Ta thay V(¥) > V(X), nghia la thot gian san xuat moi san pham cua may 4 6n dinh hon
so vo1 may B. Vay ta nén chon mua may 4.

B siitie -

1. Trong cac trrong hop sau, trudng hop nao ta nhan dugce X 1a bién ngau nhién roi rac?
Néu X 1a bién ngau nhién ro1 rac, tim tap gia tr1 cia X,

a) Tung mot dong xu can doi va dong chat bon lan. Goi X'la so lan mét ngira xuat hién:

b) Gieo mdt xuic xac can doi va dong chat ba lan. Goi X la s6 lan xuat hién mat 6 cham.

2. Mot cude diéu tra duoc tién hanh & mot trurong trung hoc phé thong nhu sau: Chon
ngau nhién mot ban hoc sinh trong treong va hoéi gia dinh ban d6 ¢ bao nhiéu nguoi.
Goi X 1a s6 ngudi trong gia dinh ban d6. Hoi X ¢6 phai la bién ngéu nhién roi rac
khoéng? Vi sao?

3. Chon ngau nhién mot gia dinh trong so cac gia dinh o hai con. Goi X la so con gai trong
gia dinh d6. Hay lap bang phan bo xac suat cia X, biét ring xac suat sinh con gai 1a 0,5
va hai lan sinh la dgc lap.

4. Chon ngau nhién mét ngay thir Bay trong cac ngay thir Bay cua nim 2022 ma mét cira
hang kinh doanh 6 t6 ¢6 mo ctra ban hang. Goi X 1a s6 6 t6 ma cira hang ban ra trong
ngay thir Bay do. Biét ring bang phan bd xac suat ciia bién ngau nhién roi rac X la;

X 1 | 2 3 4 5 6

P 0,18 0,39 0.24 0,14 0,04 0,01

Tinh xac suat dé trong ngay thir Bay do cura hang ban duoc:
a) Dung 2 chiée 6 to;

1
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b) Khéng qué 4 chiéc 6 6.

¢) Nhiéu hon 4 chiéc 6 6.

th

Hoc sinh khéi 12 ciia mét treong trung hoc pho thong duoc chia thanh cac nhém hoc
tap. Chon ng?\u nhién mo6t nhom trong s6 cac nhom hoc tap do. Goi X' la sb hoc sinh
trong nhom dwgc chon ra. Biét ring bang phan bé xac suat caa bién ngau nhién roi
rac X la:

X 1 2 3 4 5 6

p 0.15 0.2 0.3 0.2 0,1 0.05

Tinh ki vong, phuong sai va do léch chuan cua X.

6. Trong 16 hang 10 chiéc may tinh méi nhap vé ¢6 3 chiée bi 161, 7 chiée dat chuan. Chon
ngau nhién dong thoi 4 chiéc may tinh trong 16 hang d6. Goi X la s6 may tinh bi 161
trong 4 chiéc duoc chon ra.

a) Lap bang phan bé xac suat cia bién ngau nhién roi rac X

b) Khi chon ra 4 chiéc may tinh thi tinh huéng méy chiéc bi 161 ¢o kha ning xay ra
cao nhat?

¢) Tinh xac suat dé trong 4 chiée may tinh duoc chon ra co it nhét 1 chiéc bi 15i.
d) Tinh ki vong, phwong sai va do léch chuan cta X.

7. Motnhom hoe sinh 16p 12 ciia mot trrong trung hoe phd thong gdm ¢6 10 ngudi, trong
do ¢o 3 hoc sinh 16p 12A., 4 hoc sinh 16p 12B, 3 hoc sinh tir cac 16p 12 con lai cua nha

trwong. Tu nhom hoc sinh do, chon ngflu nhién d&lg thoi 3 hoe sinh. Goi X 1a s6 hoc
sinh 16p 12A trong s6 3 hoc sinh dugc chon ra.

a) Lap bang phén bé xéac suat cia bién ngéu nhién roi rac X,
b) Tinh ki vong, phwong sai cua Y.
¢) Tinh xac suat dé trong sd 3 hoc sinh duoc chon ra ¢6 it nhat 1 hoc sinh l6p 12A.
8. Co6 hai nhom hoc sinh. Nhom thir nhat ¢6 5 nam va 6 nit. Nhom thi hai ¢6 5 nam va

7 nit. Tir mdi nhom hoc sinh, ta chon ng?m nhién 1 hoc sinh. Goi X 1a sé hoc sinh nit
trong s6 2 hoc sinh dugce chon ra.

a) Lap bang phan bo xac suat cua bién ngau nhién ro1 rac X

b) Tinh ki vong, phuong sai cua X"

12
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$2 PHAN BO BERNOULLIL. PHAN BO NHI THUC

Xét phép thir 7: “Tung mot dong xu can ddi va dong chit
mét lan”. Do chi c6 hai két qua co thé xay ra d6i voi mit
xuét hién cua dong xu 1a S va N nén khéng gian mau cia
phép thir d6 la Q = {S; N}.

Goi X 1a bién ng?m nhién ro1 rac nhan gia tri b?mg 0 néu
mit xuit hién cua déng xu la S vanhan gia tni bz"ang 1 néu
mat xuét hién cua df)ng xu la N.

2 -
1 Phan bo xdc sudt cua bién
758 Y = e ~ Y o) b N T ST, U e
L) © ngau nhién roi rac X goi nén khdi niém Nha toan hoc Jacob Bernoulli

(1655 1705)
(Nguon: https:/viwikipedia.org)

> : ,
, gi trong todn hoc?

I. PHAN BO BERNOULLI

Xét phép the 7: “Mot van dong vién ban 1 phat sing vao muc tiéu”. Goi
X la s6 lan béin trang muc tiéu. Khi do, X la bién nggu nhién ro1 rac nhan gia tr
thudc tap hop {0; 1}.

Gast PX=D=pO0<p<1). SuyraPX=0)=1-p.

Lap bang phan b6 xac suit cia bién ngiu nhién roi rac X.

Nhdn xét: Bang phan bd xéc suit lap duoc & trén goi la phdn b6 Bernoulli ciia bién ngau
nhién roi1 rac X.

Trong truong hop tong quat, ta ¢6 khai niém sau:

[ﬁ
~  Bién ngau nhién roi rac X duoc got la ¢6 phdn bo Bernoulli véi tham sop € (0 1),
ki hiéu la X ~ Ber(p).néu X c6 bang phan bo xac suat nhu sau:

x 0 | 1
P t=¢ | p

13
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Vidu1 © Bién ngiu nhién roi rac X ¢ phin m& déu co phan bé Bernoulli hay khong?
Vi sao?
Griai

. » - 1 . il = g e - £ X
Taco: PX=0)=PX=1)= 5 Vay bién ngau nhién ro1 rac X co bang phan bo xac suat
nhu sau:

X

P

1
1
2

|-

S T N S ‘ 5 gl ‘ 1
Vay X la bién ngau nhién ro1 rac ¢6 phan boé Bernoulli véi tham so p= I
Vidu 2 = Xét phép thir ngau nhién 7' c6 khong gian mau Q va A la mot bién ¢6 (4 < Q).
Goi X 1a bién ngau nhién ro1 rac nhan gia tri bang 1 .
néu bién ¢6 4 xay ra va nhan gia tn bang 0 néu bién ¢o

A khéng xay ra. Bién ngu nhién roi rac X ¢6 phan b6~ ¥ Mot cauhoi trac nghiém c6
Bernoulli hay khéng? Vi sao? 4 phuong dn tra 101, trong do
chi ¢o 1 phuong an ding. Ban

Giai _ An chon ngau nhién 1 phuong
Gia st P(A)=p (0<p<1). SuyraP(A) =1 —p. an dé tra 16 cau hoi do. Gia s
Bang phan b xac suat ciia bién ngéu nhién roi rac X1a: X nhan gid tri 1 néu phuong
| an chon ctia ban An la ding

| 0 ! va nhin gid tri 0 trong truong

2 ! l-p P hop nguoc lai. Ho1 X c6 phai

la bién ngu nhién roi rac hay
khong? Néu co, X ¢6 phan bd
Bernoulli hay khéng? Vi sao?

Vay X 1a bién ngéu nhién roi rac ¢6 phan b Bemoulli
v6i tham s6 p.

Il. PHAN BO NHI THUC
1. Phép thw lip va cong thicc Bernoulli

a) Xét phép thir 7% “Tung mét déng xu can doi va déng chat mét lan”. Néu nhimng két qua co
thé xay ra ddi voi mit xuat hién cia dong xu. Viét khong gian mau € cia phép thi 7.

b) Xét phép thir 7,: “Tung mot dong xu can doi va doéng chat hai 1an lién tiép mot cach
doc lap™ (7'; con dwoc goi la phép thir Idp va viée tung mot déng xu hai lan lién tiép mot
cach doc ldp duoc hiéu la két qua co thé xay ra cua lan tung thir hai khong phu thude
vao két qua co thé xay ra cua lan tung thir nhat).

Néu nhiing két qua c¢6 thé xay ra doi voi mit xuét hién cua dong xu sau hai lan tung.
Viét khong gian mau Q, cia phép thi 7).
14
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c) Trong phép thwr ldp 7', ta xét cac bién cb:

A, “Mat sap khong xuit hién trong ca hai lan tung”;

A, “Mat sap xuét hién mét lan trong ca hai lan tung™;

A,: “Mat sap xuét hién hai lan trong ca hai lan tung”.
* Tinh P(4,), P(4)), P(4,). i 55
* V&i mbi k=0, 1, 2, hay so sanh: P(4,) va C} (%) G) .
Trong trwong hop tong quat:
Xét phép thu ngau nhién 7' ¢6 khong gian mau Q la tip hop chi gdm hai két qua, ki hiéu
Lval teclaa Q=LuU L. GasetPL)=p(0<p<]l).
Xét phép thw 7': “Thuc hién n lan lién tiép phép thir 7' mot cach dde 1ap™ (o do viée thue
hién # lan lién tiép phép thir 7 mét cach doc 1ap dwoc hiéu 1a két qua co thé xay ra cua
mét lan thuc hién phép thir 7' khéng phu thude vao két qua co thé xay ra cua nhiing 1an
thuc hién phép thu 7" trude do). Phép thu 7', no1 trén duoc goi la phép thiw lap.
Mbi phan tir ca khong gian mau Q, cua phép thi lap 7', 1a mot day » két qua ma mdi
két qua la L hodc L.
Ta thira nhan két qua sau:
Xét phép thir 1dp 7', n6i trén.
WE N 0000 = S aa—— [

V6i moi k (0 <k <n ), xét bién ¢0 4,: “Két qua L xuat hién k lan trong n lan thuc
hién phép thit 7 mét cach doc lap”. Khi dé:
PUY=CF.pF . (1-p)"*k=0,1,2,..,n) v6i PL) =p.

Cong thic trén dudc goi 1a cong thitc Bernoulli.

Vidu3 = Xét phép thu 7,: “Tung mot ddng xu cén dbi va dong chat ba lan lién tiép mot
cach doc lap™. Tinh xac suit cua cac bién cé:
A, “Mat sap khong xuat hién trong ca ba lan tung”;
A “Mat sap xuat hién mot 1an trong ca ba lan tung™
A,: “Mat sap xudt hién hai lan trong ca ba lan tung™;
Ay Mt sap xuat hién ba lan trong ca ba lan tung”.
Giai
Xét phép thu 7% “Tung mot dong xu can dbi va dong chat mét lan”. Khong gian mau cia
phép thir 714 Q= {S; N}. Khi d6. 7, 1a phép thir lap c6 khong gian mau Q, = {SSS:
SSN; SNS; SNN; NSS; NSN; NNS; NNN3}.
i 7 A A c A -~ A n A \ 1 ~Ar A , .
Vi xac suat xuat hién mat sap trong mot lan tung la 5 Nén ap dung cong thirc Bemnoulli

Vo1 p = % va k nhan gia tri lan luot bing 0. 1, 2, 3 & phép thut lip T, ta cé:
15
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-

Vil S
—) =—=0.125; Vs

7 Nosogl0 1

Py =C5. > 3 B Neut tafibn hishxét nghiem
1 3 m§t loai bénh cho 5 nguoi liép

PA) = Cl3 d —J —=10,375; tiép mdt cach doc 1ap. Xac suat

2 8 moi ngudi duge xét nghiém nhan

3-2 ; :
(l) =§=0,375; két qua duong tinh déu la 0,2.
2 8
1
8

(5]

P{d,j=C5-

e T Ty

Hay tinh xdc suit cua bién ¢6 C:
4 1 e “Trong 5 nguoi duge xét nghiém
151 Szl ¢6 2 ngudr nhan két qua duong tinh”.

P(dy=0Cj}.

> 1

Vidu4 & Mot xa thi bin 5 lan lién tiép vao muc tiéu mot cach doc lap. Xac suét bin
tring muc tiéu trong 1 lan bin la 0.8. Hay tinh xac suat cia bién ¢b B: “Trong 5 lan bin
¢6 3 lan tring muc tiéu”.

Giai
Xét phép thir 1ap 7: “Bén 5 lan lién tiép vao muc tiéu mét cach doc 1ap”. Ap dung cong
thirc Bernoulli va1 p = 0.8 va k= 3, ta cé:

P(B)=C3 .(0.8)° . (1-0,8)>> =10.(0,8)° . (0.2)* =0,2048.
2. Phéin bo nhij thirc

Xét phép thir 1ap 7'): “Tung mot dong xu can dbi va dong chat hai lan lién tiép
mot cach doc lap™. Goi X la s6 lan mat ngua xuat hién sau hai lan tung.

Lap bang phan bo xéc suat cua bién ngau nhién ro1 rac X,

Nhdn xét: Bang phan bo xac suat lap duoc o trén goi la phdn bo nhi thirc cua bién ngau
nhién rot rac X

Trong trerong hop tong quat. ta ¢o khai niém sau:

V: T = — < =l
Bién ngau nhién roi rac X duge goi la co phdn b6 nhi thirc v6i tham sé nvap (n e N,
pe (0 ). ki hiéu X ~ B(n, p).néu X nhan cic gia tri thude tap hop {0; 1. 2; ... n}
vOi X4c suit:
PX=k=Ck . pf .a-p"* *k=0,1,2....n).

n -

Bang phan b6 xac suét cua bién ngau nhién X nhu sau:
X 0 k n
P 1 -py Ccr.pt l=p" "

Chity
» Gia st Y a bién ngau nhién roi rac co phdn bo nhi thirc voi tham sé nva p (n € N,
p € (0 1)). Khi do, ki vong ECY) = np va phuong sa1 V(X) = np(1 — p).
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« Xét phép thir ngéu nhién 7 c6 khéng gian méu Q la tap hop chi gdm hai két qua. ki hiéu
LvaL ,véi P(L)=p (0 < p < 1). Xét phép thi lip 7': “Thuc hién n lan lién tiép phép
thir 7 mot cach doc lap”. Goi X la bién ngﬁu nhién roi rac chi s6 1an xuat hién két qua
trong phép thu lap 7',. Khi d6, X ¢6 phan b nhi thire v6i tham sb 7 va p.

Vidu5 | Xét phép thu lip 7,: “Tung mot dong xu can ddi va dong chat ba lan lién tiép
mot cach doc lap™ trong Vi dy 3. Go1 X la s6 14n xuit hién mit sz’ip trong ca ba lan tung.
Bién ngau nhién roi rac X ¢6 phan bé nhi thirc hay khéng? Vi sao?

Giai
Sur dung céc két qua tinh toan trong 7 du 3, ta c6 thé lap bang phan b xéc suit cia bién
ngau nhién roi rac X la:

X 0 1 ‘ 2 3

P 0425 | 0,375 0,375 0,125

Vay X la bién ngéu nhién rdi rac ¢6 phan bd nhi thire v6i tham sd n=3 vap=0.5.

Vidu 6 & Mot xuong san xuét co 5 may hoat dong doc 1ap v6i nhau. Xac suat mdi may
bi hong trong mot ngay 1a 0.1. Tinh xéac suat ¢o ding 2 may bi hong trong mot ngay.

Giai

Xét phép thir lap 7% “Kiém tra tinh trang hoat dong

oI
cua 5 may mot cach doc 1ap”. Goi X la s0 may bi hong E @ Gist ot xic i can

trong mot ngay. Khi dé, X la bién ng§u nhién roi1 rac co ddi va dong chat 10 lan

phén b nhi thiee véi tham sdé =35 va p=0.1. Do do6 mot cach doc lap. Tinh

P(r=2)=C2.(0.17.(1-0.1¥>=10.001 . (0.9y=0.0729. xde suat mat 1 cham xuat
. hién khong qua ba lan.

Vay xac suat co dang 2 may bi hong trong mét ngay la
0,0729.

Vidu 7 © Tilé san pham 18i cia mot 16 hang 1a 1%. Tir 16 hang nay chon ra ngau nhién
(c6 hoan lai) »n san phém mot cach doe 1ap. Tim gia tr1 nho nhét cia » sao cho xac suit
nhéan dwoc it nhét 1 san phz;im 15i trong » san phz‘im duoc chon ra lon hon 0.95.

Giai

Goi X 1a s6 san phim 161 trong # san pham duoc chon ra (n € ). Khi d6, X 1a bién ngéu
nhién ro1 rac co phan b nhi thirc vé1 tham s6 nva p=001I.

Do d6,PX>1)=1-PX=0)= 1- cff (0,0 . (1-0,0D)"° =1-(0,99)".

Suyra PX'>1)>0.95 < 1-(0,99)" > 0,95 <(0,99)"< 0,05 < n > logg ¢ 0,05.
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T do, ta co: n > 298.07.
Vay gia tri nho nhat cia n 1a 299.

Jidu8 = Ban Ngan tham du mdt ki thi van dap g6m 3 cau hoti, cac cau hoi duoc tra
o1 mot cach doc lap, voi mdi cau hoi: tra loi dung duoc 10 diém, tra loi sai khong duoc
diém. Xac suét ban Ngan tra loi ding 1 cau hoi 1a 0.7. Tinh xac suét tong sb diém ban
Ngan nhan duoc sau khi tra lo1 ca ba cau hoi it nhét 1a 20 diém.

Giai
Goi X 1a sb cau héi ban Ngan tra 16i ding. Khi d6. Y 1a bién ngau nhién roi rac ¢6 phén
b nhi thirc véi tham sé n=3 vap=0.7.

Tong s6 diém ban Ngan nhan dwoc khi do 1a: ¥ = 10X

TacH: T>20 & 10X220 & X>2.

Do d6 P(Y > 20) = P(X >2)=P(X = 2) + P(X = 3)
=C2.0,7?%.1-0,7)"+C3.(0,7)° .(1-0,7)° =0,784.

Vay xac suat tong sé diém ban Ngan nhan dwoc it nhat 1a 20 diém sau khi tra 101 ca ba
ciu hoi 1a 0.784.

B sii1ap

1. Mat bac si chira khoi bénh A cho mét nguoi bi bénh do véi xac suat la 95%. Gia sir co

10 ngudi bi bénh A dén bac si chira mot cach doc lap. Tinh xac suat dé:
a) Co 8 nguoi khot bénh A.
b) Cé nhiéu nhit1a 9 nguoi khoi bénh A.
2. Mot ngudi bin bia véi xac suit ban tring 14 0.7,
a) Gia st nguoi do bin 3 lan lién tiép mot cach doc 1ap. Tinh xéc sudt ¢o it nhat 1 lan
ban tring bia.
b) Gia s nguon do ban 7 14n lién tiép mot cach doc lap. Tim gia tri nho nhét cia n sao

cho xéc suit ¢6 it nhét 1 lan bin trang bia trong » 1an bin d6 1 1én hon 0.9.

3. Mot thanh phé c6 70% s6 gia dinh ¢o t1 vi. Chon ra ngz:w nhién (¢6 hoan lai) mot cach
déc 1ap 20 gia dinh. Goi X 1a s6 gia dinh c6 ti vi trong 20 gia dinh di chon ra. Tinh xac
sut dé:

a) Co dang 10 gia dinh co ti vi.
b) Cé it nhat 2 gia dinh c6 ti vi.
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4. Gieo mét con xuic xic can doi va dong chat 10 1an lién tiép mot cach doc lap. Tinh xac
suat mat 1 cham xuat hién dung 3 lan trong 10 lan gieo do.

h

Mot hop dung cac vién bi xanh va vién bi do, cac vién bi co kich thude va khéi luon g
nhu nhau. Gia st ti 1é s vién bi xanh trong hop la 60%. Chon ra ngau nhién (c6 hoan
lai) mot cach doc lap 15 vién bi trong hop. Hay tinh xéac suit clia céc tinh huéng sau;
a) Co 10 vién bi xanh trong 15 vién bi duoc chon ra:

b) Co 7 vién bi do trong 15 vién b1 duge chon ra.

6. Anh Chau tham gia quang cao cho mot loai san pham. Xac suit 1 1an quang cao thanh
cong (tirc la ban duge san pham sau ldn quang céo do) ciia anh Chau la %
Anh Chau thuc hién 12 lan quang cao lién tiép mét cach doc lap. Goi X 1a s6 lan quang
cao thanh cong trong 12 lan quang céo do.
a) Tinh xac suat dé co tir 3 dén 5 lan quang cao thanh cong.

b) Tim $6 lan quang cdo thanh cong ¢6 xac sudt I6n nhat. Tinh xéac suat 1on nhat do.

7. Gia sur ti 16 nguoi dan tham gia giao théng & Ha Noi ¢6 hiéu biét co ban vé Luét giao
thong duong bo 1a 80%. Chon ngau nhién (c6 hoan lai) 20 nguoi dang tham gia giao
thong trén duong. Hay tinh xac suat cua cac tinh hudng sau:

a) Co 15 nguoi hiéu biét co ban vé Ludt giao thong duong bo.
b) Co 8 nguoi khong hiéu biét co ban vé Luat giao thong duong bo.

¢) $6 nguoi khong hiéu biét co ban vé Luat giao théng drdng bo ¢ xac suat 16n nhét.

8. Gia sir mot phong thi nghiém phai kiém tra 120 mau mau nguoi (mdi mau cia 1 nguoi)

dé tim ra cac miu co chta maot loai khang thé X. Gia st xac suat dé 1 miu mau co
khang thé X 1a 2% va cac mau mau ddc 1ap vdi nhau.
Do tinh cap bach cuia cong tac phong chong dich nén thoi gian danh cho xét nghiém la
rat ngin. Thay vi xét nghiém timg mau mot, ngudi ta lam nhw sau: Chia 120 mau thanh
6 nhém. moi nhoém ¢6 20 mau. Lfly mot it mau tr mdi mau trong cung mot nhom trén
véi nhau dé duoc 1 mau hdn hop, roi xét nghiém mau hdn hop d6. Néu két qua xét
nghiém méau hon hop 1a am tinh (mau hdn hop khong 6 khang thé X) thi coi nhu ca 20
mau trong nhom déu khong c6 khang thé X, con néu mau hon hop c6 khang thé X, thi
lam tiép 20 xét nghiém, mdi xét nghiém cho tig mau cua nhom.

a) Xac suat dé mot mau mau hén hop 6 chira khang thé X 1a bao nhiéu?

b) Goi S la tong s6 lan phai xét nghiém cho ca 6 nhom. Tinh ki vong va phwong sai clia
bicn ngau nhién roi rac S (Iam tron két qua dén hang phan tram).

¢) Chirng minh rang s6 1an xét nghiém trung binh cho 120 mau mau d6 theo cach ghép

nhom trén 1a nho hon 48. &
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UNG DUNG TOAN HOC
D€ GIAI QUYET )
MOT SO BAI TOAN TOI UU

Trong chuyén dé nay, chiing ta sé tim hiéu nhitng néi dung sau:
van dung hé bat phuong trinh bac nhat dé giai quyét moét s6
bai toédn quy hoach tuyén tinh; van dung dao ham dé giai quyét
mét s6 bai toan t6i uu trong thuc tién, dac biét la trong kinh té.

VAN DUNG HE BAT PHUONG TRINH
§1 ' BAC NHAT BE GIAI QUYET MOT O
BAI TOAN QUY HOACH TUYEN TiNH

Mot cong ty kinh doanh d6 uong san xuat hai
loai nude sinh 16 theo ¢ong thire sau: =

Trong 1 / nudc sinh t6 loai tht nhat ¢6 0.7 /
nude anh dao, 0,3 / nudc cam va gia ban la
24 000 déng/lit.

Trong 1 7 nude sinh t6 loai thu hai ¢6 04 7
nude anh dao. 0.6 / nude cam va gia ban la
18 000 dong/lit.

Cong ty co 120 /nuoc anh dao va 150 /nudc cam.

(Nguon: https://shutterstock.com)

2 g o - 2 o
: Hoi cong ty phai san xudt bao nhiéu
f@\ lit nudc sinh t6 méi loai sao cho téng so tién
A " 3 \ 2 i
?y?&ﬁ’ cong ty thu dwoc la nhiéu nhat?
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I. KHAI NIEM VE BAI TOAN QUY HOACH TUYEN TiNH

Trong bai toan & phan m& dau, goi x, y lan lwot la s6 lit nude sinh t6 loai thir
nhét va loai thir hai ma céng ty du dinh san xuat.

a) Vict cac dicu kién rang budc dor von x va y dé dap ung nhu cau trén cua cong ty.
b) Viét diéu kién rang budce do1 vor x va y sao cho tong so tién ¢ong ty thu dwoc la nhicu nhat.

Nhdn xét: Bai toan ¢ phan mo dau co thé viét ¢ dang tong quat sau:

[ max(7 = 24 000x + 18 000y) (D)
0,7x + 0.4y < 120 (2)
1 0.3x + 0,6y <150 3)
x>0 (€))
y=0 (5).

Bai toan co dang nhu trén dwoe goi 1a bai fodn quy hoach tuyén tinh (hai bién x, y).

Ham s6 7'=24 000x + 18 000y 1a ham béac nhat déi véi x, y va duoc goi 1a ham muc tiéu.
Ta can di tim gia tri lon nhat (hoac nho nhét) cia ham muc tiéu do.

Cac diéu kién rang budc (2), (3), (4). (5) déu la cac bat phuong trinh bac nhat déi véi X, Y.

[ e ——

Bai toan quy hoach tuyén tinh 1a bai toan tim gia tri 16n nhat (hodc nhé nhat)
cua ham muc tiéu trong diéu kién ham muc tiéu 12 ham bac nhat dbi véi cac
bién va mdi mét diéu kién rang budc la bét phuong trinh béc nhat dbi voi cac
bién (khéng ké diéu kién rang bude bién thude tap s6 nao).

Chii v Ta ¢6 thé viét bai toan quy hoach tuyén tinh (hai bién x. ) vé dang sau:

max(7 =ox+ fy) (min(7 = ax+ By)

ax+by<c ax+by<c
sa,x+b,y<c, (I) hodc Ja,x+b,y<c, (1D),

ax+by<c, \@x +by <c,

trong do cac diéu kién rang budc déu la cac bat phuong trinh bac nhét déi vai x, y:

Vidu = Mot doanh nghiép cén san xuét hai loai son tir hoa chit mau A4 va hoa chat mau
B theo ¢ong thire sau: Dé pha 1/ loai son thir nhét, cin dung 0.4 / hoa chat mau A va 0.6 /
hoa chit mau B. Dé pha 17 loai son thir hai, can ding 0.3 / hoa chit mau 4 va 0.7 / hoa
chat mau B. Gia ban cia loai son thir nhat, loai son tht hai lan It 1a 300 000 dong/lit,

2]
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350 000 dong/lit. Cong ty ¢6 250 / hoa chat mau A va 300 / hoa chit mau B. Trong nhiing
diéu kién do, doanh nghiép can xac dinh sb lwong mdi loai son phai san xuét sao cho sb
tién thu duoc la 16n nhat. Hay viét yéu cau do cia doanh nghiép & dang tong quat cia
bai toan quy hoach tuyén tinh.

Giai

Goi x, y lan luot la s lit son loai thtr nhat, loai tht hai ma doanh nghiép du dinh san
xuit. $6 tién doanh nghiép thu dwoc khi dé 1a: 7= 300 000x + 350 000y (déng). Do hoa
chat mau A dung dé san xuat khong vugt qua 250 /nén ta co: 0.4x + 0.3y < 250.

Do hoa chat mau B ding dé san xuét khong vuot qua V

300 /nén ta co: 0.6x + 0,7y < 300. , e
1 Nguoita can dong 20 kg

\{éy yéu cau do cua doanh nghiép cé thé viét & dang hang hoa vao hai loai hop.
tong quat cua bai toan quy hoach tuyén tinh sau: M>i chiée hop loai I dung
( max(T = 300 000x = 350 000y) (1) Rl
chiéc hop loai II dung duoc
0.4x + 0.3y < 250 2) Yo hing hod By lipmid
1 0.6x + 0.7y <300 (3) hinh toan hoc cta bai todn
x>0 4) trén sao cho s6 hop can
y>0 (5). dung 1a nho nhit.

Il. CACH GIAI MOT sO BAI TOAN QUY HOACH TUYEN TiNH

O 16p 10. ta da lam quen v&i cach giai mot s6 bai toan quy hoach tuyén tinh cu thé co
dang (I) hodc dang (II).

Ta co thé giai mot s6 bai toan quy hoach tuyén tinh & dang (I) hodc dang (II) theo cac
bude sau:

Bude 1. Xac dinh mién nghiém (S) cua hé bt phuong trinh
ax+by<c
a,x+b,y<c,

ax+b Yy S,

Budc 2. Trong tat ca cac diém thuée (S), tim diém (x y) sao cho biéu thirc
T (x.y)=ax + By co gia tr1 lon nhét voi bai toan & dang (I) (hodc ¢o
gia tri nho nhét voi bai toan & dang (I1)).
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Chit y: Khi mién nghiém (S) la da giac, ta thira nhan ring biéu thue 7'= ox + fy dat gia tri
16n nhat (hodc nho nhéat) tai cap sb thuce (x ; y) la toa d6 mét trong cac dinh cua da giac do.

Khi do, ta ¢6 thé thue hién Bude 2 nhu sau:

= Xac dinh toa do cac dinh cua da giac do.

» Tinh gia tri cua biéu thirc 7 (x, y) = ax + fy tai cac dinh cua da giac do.

 So sanh cac gia tri va két luan.

Bai tean 1. Mdt cira hang dién ttr dy dinh kinh doanh hai loai t1 vi: loai 50 inch va loai

55 inch v&i sb6 vén ban dau khéng vuot qua 1,8 ti df)ng. Gia nhap va loi nhuan dw kién
ctia mdi loai ti vi duge cho trong Bang 1.

Sé tidn Loai Tivi Tivi50inch | Tivi355inch
Gid nihdp vio (itu S/l mip T 25
Loi nhuan dy kién (triéu déng/1 may) 2 ‘ 3

Bang 1

Ctra hang wde tinh ring tong nhu cau tiéu thu cua thi truong s& khong virot qua 100 chiée
ti vi ca hai loai. Tinh s6 lugng ti vi moi loai ma cira hang nén nhap vé dé loi nhuan thu
dugc (sau khi ban hét hang nhap vé) 1a 16n nhat.
Giai
Gia sir cira hang cén nhap x (chiée) ti vi 50 inch va y (chiée) ti vi 55 inch (xe N,y e N).
Loi nhuan cira hang thu dugc khi do la: 7= 2x + 3y (tniéu déng).
S6 tién dé nhap hai loai ti vi v&i s6 luong nhu trén 1a 15x + 25y (triéu dong).
Sé tién toi da dé ddu tu cho hai loai ti vi 1a 1.8 ti ddng nén ta co: 15x + 25y < 1 800 hay
3x + 5 < 360.
Vi nhu cau tiéu thu cua thi trudng khéng qua 100 may nén x + y < 100.
Vi vy, yéu cau cua cira hang c6 thé viét & dang téng quat ctia bai toan quy hoach tuyén
tinh sau: max(7 =2x+3y)
3x+5y <360
x+y <100
xeN,yeN.
Xét hé bat phuong trinh bac nhat hai an (x,ylacac 50 thure):
3x+5y<360
x+y <100
x20 (IIr")

y=0.

(I1T)

Hinh 1
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Ta can tim gi4 tri 1on nhat cua biéu thire 7'= 2x + 3y khi (x : y) thoa man hé bat phwong

trinh (II17).

Buée 1. Xac dinh mién nghiém cia hé bat phwong trinh (IT17).
Mién nghiém la mién t giac OABC véi toa do cac dinh O(0 : 0). A(0 ; 72),
B(70 ; 30). C(100 ;. 0) (Hinh 1).

Burée 2. Tinh gia tri cta biéu thirc 7 (x, y) = 2x + 3y tai cac dinh cta tir giac nay:
700, 0) = 0, 7(0, 72) = 216; 71(70, 30) = 230 7(100, 0) = 200.

Buée 3. Ta da biét biéu thire 7= 2x + 3y dat gia tri lén nhat tai cap sb thue (x: y) la toa
do mot trong cac dinh cua tir giac OABC. So sanh bén gia tr1 thu duoc cua 7' ¢
Bude 2, ta dwgce gia tri 16n nhét can tim la 7(70. 30) = 230.

Burde 4. Vi 70 va 30 déu la sb tu nhién nén cap ) (x:y)=(70; 30) la nghiém cua bai
toan (III).

-

Vay cira hang can nhap vé 70 chiée ti vi loai 50 inch va e
30 chiéc ti vi loai 55 inch dé lgi nhuan thu duge (sau khi WR Ha g et oan
i bt it iliap v 13180 nhat trong phin md dau.
Bai todn 2. C6 Hanh dau tu khong qua 1,2 ti déng vao hai loai ¢ phiéu: cb phiéu A du
ki\én ch‘i tra cd tirc bang tién \01 1 lf% 4%: cO phiéu B rui ro cao d}.I kién chi tré'c() tre
bang tién v ti 1€ 10%. Gia co phiéu 4 1a 15 000 dong/1 ¢6 phiéu, gia ¢d phiéu B la
25 000 dong/1 ¢o phicu. B¢ giam thiéu rui ro, c6 Hanh quyét dinh mua so luong co phiéu B
khong qua 12 000 ¢6 phiéu. FHoi ¢6 Hanh nén dau tu moi loai bao nhiéu ¢6 phiéu dé loi
nhuén thu dwgce la 16n nhat?
Giai
Gia sir ¢6 Hanh cAn mua x ¢6 phiéu 4 va y ¢6 phiéu B (x € N,y € N),
Khi d6, sb tién c¢6 Hanh can chi ra la: 15 000x + 25 000y (déng).
Vi s6 tién ¢6 Hanh dy dinh dau tu khong qua 1.2 ti dong nén ta co:

15 000x + 25 000y = 1 200 000 000

hay 3x + 5y < 240 000.

Vi s6 lwgng ¢6 phiéu B duwge mua khong qua 12 000 ¢6 phiéu nén y < 12 000.
Mot ¢6 phiéu A4 s& nhan dugc s6 tién chi tra ¢6 tire 1a: 4% = 15 000 = 600 (dong).
Mot ¢ phiéu B s& nhan duoc s6 tién chi tra ¢ tirc 1a: 10% =« 25 000 = 2 500 (dong).
Do d6, ¢6 Hanh nhan duagc s6 tién chi tra 6 tie la:
7= 600x + 2 500y (dong).
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Vi véy, véu ciu cta ¢6 Hanh c6 thé viét ¢ dang tong quat ciia bai toan quy hoach tuyén
tinh sau: max (7 = 600x + 2 500y)
3x+5y <240 000
¥ <12000
xeN,yeN.

(V)

Xét hé bt phvong trinh bac nhét hai an
(x, yla cac sb thuc):
3x+5y <240 000

<
T;_lzooo i

x>0
y20.

Hinh 2

Ta can tim gia tri I6n nhét cia biéu thirc 7' = 600x + 2 500y khi (x ; ¥) thoa man hé bat

phuong trinh (IV").

Buée 1. Xac dinh mién nghiém cua hé bat phuong trinh (IV”).
Mién nghiém la mién tir gidec OABC véi toa do cac dinh O(0 ; 0). A(0 ; 12 000).
B(60 000 : 12 000), C(80 000 ; 0) (Hinh 2).

Budce 2. Tinh gia tri cua biéu thuc 7’ (x, ¥)=600x + 2 500y tai cac dinh cua tr giac nay:
7(0. 0) = 0: 7(0, 12 000) = 30 000 000; 7(60 000, 12 000) = 66 000 000:
7(80 000, 0) =48 000 000.

Burée 3. Ta da biét biéu thire 7'= 600x + 2 500y dat gia trj 1én nhét tai cdp s6 thuc (x; )
la toa d6 mot trong cac dinh cua 1 giac OABC. So sanh bén gia tri thu duoc cua 7’
& Burge 2, ta dugc gia tri lon nhat cin tim 1a 7(60 000, 12 000) = 66 000 000.

Buoe 4. Vi 60 000 va 12 000 déu la sé tw nhién nén cip so (x, ) = (60 000, 12 000) la
nghiém cuia bai toan (IV).

Vay c¢6 Hanh can mua 60 000 ¢co phiéu A va 12 000 co phiéu B dé loi nhuan thu dwoc la

[6m nhat.

Bai todn 3. Nguoi ta du dinh ding hai loai nguyén liéu K, P dé san xuét it nhit 72 kg san
pham loai I va 80 kg san pham loai II. T mdi tn nguyén liéu K gia 4 triéu dong, c¢6
thé san xuat duoc 24 kg san pham loai I va 40 kg san pham loai I1. Tir mbi tan nguyén
lidu P gia 3 triéu dong, co thé san xuat dwoc 36 kg san pham loai I va 20 kg san pham
loai I1. Hoi phai ding bao nhiéu tin nguyén liéu m&i loai dé chi phi mua nguyén liéu
la it nhat?
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Giai
Goi x, y lan luot la s6 tan nguyén liéu K, P sir dung.
Khi do. ta san xuat duoc 24x + 36y (kg) san pham loai I va 40x + 20y (kg) san pham loai IL.
Theo gia thiét, x va y phai thoa méan cac diéu kién:
x>0,y>0
24x + 36y > 72 hay 2x + 3y > 6;
40x + 20y = 80 hay 2x + y = 4.
Téng s6 tién can mua nguyén liéu 1a 7' = 4x + 3y.
Bai toan dua vé: Tim x, y 1a nghiém ciia hé bit phuong trinh:
x>0
y=0 8%
2x+3y>6
2x+ y>4
sao cho 7" = 4x + 3y ¢6 gia tr1 nho nhat.
Bute 1. Xac dinh mién nghiém ctia hé bat phwong trinh (V).
Mién nghiém (S) ciia hé bat phuong trinh (V) la hinh phing gi6i han bai tia Ay,
cac canh AB va BC, tia Cx ké ca bién vdi A0 5 4), B(% ; l), C@3 . 0) (Hinh 3).
Bude 2. Tinh gia tri ctia biéu thirc
I (x, y) = 4x + 3y tai cac “dinh”

A ;. 4). B(% : 1), C(3. 0) cua

mién nghiém (S): 7(0, 4) = 12;
7‘(% l) =9; 7(3,0)=12.

Budrc 3. Ta thira nhan biéu thirc 7' = 4x + 3y

¢O gia tr1 nho nhat tai mot trong cac

“dinh™ A4(0 : 4). B(% : l), c3 :0)

cia mién nghiém (S). So sanh ba X
gia tr1 thu dugce cua 7" o Buoce 2, ta

duoc gia tri nho nhit cin tim la

Il
fi -
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Vay dé chi phi mua nguyén liéu la it nhat, can ding

3 A A A P4 A i s . 7
5 tan nguyén liéu K, 1 tan nguyén licu P va khi do
chi phi 1a 9 triéu dong.

Chit y: Voi nhirng bai toan twong tu nhu Bai fodn 3.
ta co thé tim gia tri nho nhat cia biéu thirc 7' (x. y)
nhu sau:

-

r
/@ Mt kho hing ¢6 hai loai hing
hoa A va B. Nguoi ta dung hai loai
Xe tai dé chd hang tir kho do. Mdi
chiée xe tai loai thir nhat chi phi hét
6 triéu dong ché dwoc 4 tin hang
hoa A va 3 tin hang hoa B. Mdi

chiée xe tai loai thir hai chi phi hét
4 triéu dong chd duoc 3 tan hang
hod A va 2 tan hang hoa B. Nguoi
ta can chuyén di tir kho do it nhat
21 tin hang hod A va 15 tin hang
hod B. Hoi phai dung bao nhiéu xe
tai moi loai dé chi phi van chuyén
1a it nhat?

« Xéc dinh toa dé cac “dinh” ciia mién nghiém ().
» Tinh gia tr cua biéu thirc T'(x, y) tai cac “dinh” do
cua mién nghiém ().

« Ta thira nhan rang biéu thirc 7'(x, y) dat gia tri nho
nhat tai cdp sb thue (x v) la toa do mét trong cac
“dinh” d6 cia mién nghiém (S).

B sii Tip
1. Dé& hoan thanh hop déng ding han, mot nha may t6 chirc cho cong nhan lam viéc theo

hai ca, ca I tir 7h30 dén 15h30 va ca II tir 16h00 dén 22h00. Mdi ca c6 s6 cong nhéan
lam viéc tdi thiéu 1a 40 ngudi va toi da la 120 nguai. S6 cong nhén lam viéc & ca hai ca

it nhat la 100 ngudi,

Thu nhép ting thém cho mdi cong nhan dwoc tinh theo Bang 2.

Thu nhap ting thém Cal Call
(nghin dong/gi®) 20 25
Bang 2

Tinh s6 hrong cong nhéan lam viée cho tirng ca sao cho s6 tién nha may tra cho thu nhép
tang thém la nho nhat.

2. Nhu céu canxi t6i thiéu cho mdt ngudi dang do tudi trudng thanh trong mot ngay
la 1 305 mg. Trong I lang (100 g) dau nanh c6 165 mg canxi, 1 lang thit co6 15 mg
canxi (Neudn: htps://hongngochospital.vn). Gia dinh chi Thao ¢6 bén ngu ol dang do tudi
trudng thanh, du dinh in mot ngay toi thiéu 3 lang dau nanh va 7 lang thit, nhung n
khong qua 4 kg ca dau nanh va thit. Gia tién dau nanh la 50 000 dong/1 kg, gia tién
thit la 85 000 déngf'l kg. Hoi gia dinh chi Thao cAn mua bao nhiéu lang mdi loai dau
nanh va thit sao cho chi phi dé mua hai loai thuc phém d6 1a nho nhat?
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3. Nguoi ta can son hai loai san pham A, B bang hai loai son: son xanh, son vang. Lwong
son dé son méi loai san pha‘im do duge cho o Bang 3 (don vi: kg/1 san phz‘im).

Lugng son ——L02i son Son xanh Son vang

San pham loai 4 6 2

San pham loai B 2 2
Bang 3

Nguoi ta du dinh sir dung khong qua 12 kg son xanh va khéng qua 8 kg son vang dé
son tat ca cac san pham cua hai loai do. M1 san pham loai 4 lai 10 triéu dong va moi
san pham loai B lai 8 triéu dong. Tinh s6 lwong san pham tirng loai can son sao cho s6
tién 1ai thu dwoc la 16n nhat.

4. Mot co so san xudt do g6 dur dinh san xuét ba loai san pham 1a ban, ghé va ti. Pinh mirc
str dung lao déng. chi phi san xuat va gia ban méi san pham méi loai wdc tinh trong

Bang 4
P A .

Dinh miic Loal S pheim Ban Ghé Tu
Cong lao dong (ngay cong/1 san pham) 2 1 3
Chi phi san xuat (nghin déng/1 san pham) 100 40 250
Gia ban (nghin déng/1 san phiam) 260 120 600

Bang 4

Biét ring co s& san xuat do st dung khong qua 500 ngay cong, so tién danh cho chi phi
san xudt la khong qua 40 triéu dong va sd ghé gap sau lan s6 ban. Tim s san pham moi
loai can phai san xuat sao cho tong doanh thu dat duoge cao nhat.

5. Béc Diing dau tu khong qué 1.2 ti dong vao hai loai ¢6 phiéu: ¢ phiéu 4 du kién chi tra
cd tirc bing tién véi ti 18 5%: b phiéu B i ro cao du kién chi tra ¢ tirc bing tién
voi ti 18 12%. Gia co phiéu 4 la 30 000 ddng/l c¢b phiéu, gia ¢ phiéu B la
40 000 dong/1 c6 phiéu. Dé giam thiéu rii ro, bac Diing quyét dinh mua s6 luong
¢d phiéu B khong qua 10 000 ¢b phiéu. Hoi bac Diing nén déu tu mbi loai bao nhiéu
¢6 phiéu dé loi nhuan thu duoc la lon nhat?
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. VAN DUNG DAO HAM DE GIAI QUYET
~ MOT SO BAI TOAN TGl UU TRONG THUC TIEN

D6 giam hU}-’él ap cua mot bénh nhan dugc cho boi
cong thire G(x) = 0,025 x*(30 — x). trong do6 x 1a lidu
luong thudc duoc tiém cho bénh nhan (x dugc tinh
bfmg miligam) (Nguén: Giai tich 12 Néng cao, NXBGD
Viét Nam, 2020).

Liéu hrong thuoc can tiem

£ Cf “ cho bénh nhdn la bao nhiéu dé
L “:‘, huyét dp giam nhanh nhat?

May do huyét ap
(Nguon: https.// shutterstock.com)

I. VAN DUNG PAO HAM DE GIAI QUYET MOT SO BAI TOAN TOI UU
TRONG KHOA HOC, Ki THUAT VA CONG NGHE

Pao ham 1a mot khai niém toan hoc Xuat phat tir nhiéu van dé trong khoa hoc, ki thuat
va cong nghé. Vi thé, dao ham 1a mot céng cu quan trong dé giai quyét mot s6 bai toan
t6i wu trong thyc tién. Ta xét mot s6 bai toan cu thé sau day.
Bai todn 1. Hay giai bai toan & phan mé dau.
Giai
Bai toan trd thanh: Tim gia tri 1on nhét cia ham s6 G(x) = 0,025 x*(30 —x) trén doan [0 ; 30].
Ta co: G '(x) = 0,025 . [¥*(30—x)] ' = 0,025 . (60x — 3x%) = 0,075.. (20x — X°).
: x=0

Dodo,G'(x)=0 <

x=20.

Bang bién thién cua ham so:

x |0 20 30
G'@) |0 g 0 .
100

6 0/ \0

Cin cir bang bién thién, ta co: [max]G(x) =G(20) =100 tai x = 20.
030
Vay liéu luong thube can tiém cho bénh nhan dé huyét ap giam nhanh nhat la 20 mg.
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Bai todn 2. Trong 25 ngay dau tién sau khi phat hién mot bénh dich, cac chuyén giay té

wde tinh s6 nguoi nhiém bénh (ké tir ngay xuat hién bénh nhén thir nhit) dén ngay thir £ la:

fO=45F P, t=0, 1,2, ..., 25 (Ngudn: Gidi tich 12 Néng cao, NXBGD Viét Nam, 2020).

a) S6 nguoi nhiém bénh (ké tir ngay xuét hién bénh nhan dau tién) I6n nhat 1a bao nhiéu?

b) Néu coi f(7) 1a ham s6 xac dinh trén doan [0 : 25] thi £ '(#) dwoc xem la téc db truyén
bénh (nguoi/ngay) tai thoi diém 7. Xac dinh ngay ma toc do truyén bénh la lon nhét va
tinh toc do do.

Gidi
a) Bai toan tré thanh: Tim gia trj 16n nhét cia ham sd /(1) = 457 — £ trén doan [0 ; 25].
Ta c6: f'() = 90t - 37
=0
10 Suy ra f'(#) =0 trén doan [0 ; 25].

f
Do dé, f'()=0 < [t
Bang bién thién cia ham sb:
20 25
VAGREY +

12 500
f( /
0

Cin cir bang bién thién, ta co: max f() = £(25)=12500tai t = 25.
0;25

Vay sau 25 ngay ké tir ngay xuat hién bénh nhan dau tién, sé ngudi nhiém bénh 16n nhat
la 12 500 nguon.

b) Bai toan tros thanh: Tim gia tri [on nhit ciia ham s6 g(7) = /()= 90t — 3£ trén doan [0 ; 25].
Ta co: g'(£)=90 - 61.
Dodo. g'(H)=0 & t=15.

Bang bien thién cua ham so:

t 0 15 25
g 0 -
675

g / \
0 375

Cin ¢t bang bién thién, ta co: max g(t)=g(15)=675tir=15.
0:25

Viy téc d6 truyén bénh I6n nhit 1a 675 nguoi/ngay va dat duoc tai ngay thir 15.
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Bai toan 3. Nguoi ta thiét ké mot C
duong day tai dién ndi tir tram bién ap

& vi tri 4 dén tram bién ap o vi tri C. E

Do diéu kién thuc té nén phuong an l

thiét ké duoc dua ra nhu sau: [’; S 4 km ;"
Hinh 1

— Chon diém B sao choAlli' =90°.
— Chon mot vi tri 1a diém S ndm gitta A va B dé mic duong day tai dién di tr 4 dén S.
ro1 tr S dén C nhu & Hinh 1.

Biét ring AB = 4 km, BC = 1 km, chi phi lip dit mdi kilomét day dién trén quang dwong
AS. SC 1an luot 1a 30 triéu dong va 50 triéu dong. Tinh d6 dai doan thing AS dé chi phi
mic duong day dién 1a nho nhét.

Giai

Gia st AS = x (km) (0 <x <4). Suy ra BS =4 — x, SC = 4/l + (4-x)° .

Vi vay. tong chi phi dé mic dwong day tai dién ASC la:

I'=30x+ 501f1 +(4-x)* (tridu dong).

Xét ham so: f(x) =30x+ 5041+ (4 x)%, xe(0; 4).
—(4-x)

,/|+(4—x)2;

S(0=063\1+@-x) =54 -x) & @-x) =%©x=113‘ (do 0 <x<4).

Ta co: £'(x)=30+50-

Bang bién thién cua ham s6:

¥ o 13 3 E1 Mot nha méy cin sin xuit
4 mét bé nuée khong nip bing
) _ 0 + ton c¢6 dang hinh hop chir nhat

voi day co chiéu dai gip hai

5017 178 i chidw: tong va the tich 1
) 4 ;
J — m’. Tinh chiéu réng cua day
7 160 | 3

NS , hinh hép dimg do sao cho s6 t6n
Cén cir bang bién thién, ta co: can st dung la nho nht.

o 13 . 13
min f(x)= fl—)=160ta1 x = —.
(0:4)f( ) f(4) ' 4

Viay do dai doan thang AS la lz- km dé chi phi mac duwong day dién la nho nhat.
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Il. VAN DUNG DAO HAM DE GIAI QUYET MOT SO BAI TOAN TOI (1)
TRONG KINH TE
Dao ham la mot cong cu quan trong dé giai quyét mot s6 bai toan tdi wu trong kinh té,
vi du: bai toan tdi wu hoa chi phi san xuét, bai toan t6i wu hoa lot nhuén,... Ta xét mot sb
bai toan cu thé sau day.
Bai toan 4. Gia sit 1oi nhuan cia doanh nghiép khi san xuét x san pham la £ (x) voi £ (x)
c6 dao ham tai moi diém x trén khoang (0 ; + o).
Khi do. lgi nhuan gia ting khi san xuat thém 1 san pham (tir x san pham lén x + 1 san
phim) 1 hiéu f(x + 1) — f(x). hiéu nay con duoe goi la gia tri f— cn bién tai x.
Loi nhuan can bién khi san xuét x san phém, ki hiéu: Mf (x), dwge xac dinh boi f'(x).
SN - SO o8 8
a) Néu mot gia tri xap xi cua gia tri f— can bién tai x = 64, bict rang Mf (x) = —3—\/=7-
2
b) Gia st ham lo1 nhuan can bién Mf (x) giam dan khi x cang lon. Néu nhan xét vé ham
gia tr1 f— can bién khi x cang 16n.

Giai
a) Vi f'(x)= lim L+ 1) - @) nén ta co thé 15}’f'(x)mf(x+l)_f(x) hay
Ax >0 Ax b |
f(x+1)= f(x)~Mf (x). Do do, ta c6 thé lay Mf (x) la gia tri xap xi cua gia tri

f— can bién tai x.

Viy ta c6 thé lay mot gia tri xdp xi cua gia tri f — cin bién tai x = 64 la
8
Mf(64) === £.5.
.l() 42

b) Do f(x +1)— f(x) ~Mf (x) va Mf (x) giam dan khi x cang 16n nén ta c6 thé thay ring

ham gia tri f— can bién cling giam khi x cang lon.
Nhdn xét: Quy luat loi nhuan can bién giam dan noéi ring khi x cang 16n thi gia tri
[ cn bién cang nho. Néi cach khéc, khi loi nhuan cén bién bat dau giam dan dbi véi mét loai
hang hoa thi viéc san xuat thém loai hang hoa do s& lam giam loi nhuén cho doanh nghiép.
Bai todn 5. Mot doanh nghi¢p san xuét mot loai san phim. Gia sir tong chi phi (don vi:
triéu df)ng) dé san xuat va ban hét x san phﬁm do duoc cho boi:

f(x)=0,0001x" + 0,2x + 10 000.
Gia str tong s tién doanh nghiép thu duoc (don vi: triéu dong) khi ban hét x san pham d6 la:
g(x)=2x+9000
(Nguén: R. Larson and B. Edwards, Calculus 10e, Cengage 2014).

a) Tinh s6 tién 1ai doanh nghiép thu dwoc khi ban hét x san pham do. Tir d6, hiy cho biét

doanh nghiép can san xuat bao nhiéu san pham dé sé tién 1ai thu duoc la 16n nhat.
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b) Tisé M(x)= S )(x >1) dwoc goi la chi phi trung binh cho mét san pham khi ban ra.

Hay cho biét doanh nghiép can san xuét bao nhiéu san pham dé chi phi trung binh la
nho nhat.
Giai
a) S tién 1ai doanh nghiép thu duoc khi ban hét x san pham la:
g (@) —f(x)=(2x+9000) - (0,000 1% + 0,2x + 10 000) = — 0,000 1x* + 1.8x — 1 000.
Xét ham A (x) = —0,0001x” + 1.8x — 1 000, voix>1.
Ta co: H'(x)=—-0.0002x + 1.8;
hW(x)=0 < x=9000.

Bang bién thién cua ham so:

x |1 9 000 +oo |

h'x) B | W |
7 100 |

h(x) / \
h(1)=-998.2 — 0|

Can ctr bang bién thién, ta c6: max h(x) = h(9000) = 7100 tai x=9 000.
[1; +e0)

Vay doanh nghiép ¢an san xuat 9 000 san pham dé s6 tién 1ai thu duoc la 16n nhat.

, 001x%>+ 0 0 00 000
by Tuthidy: Mg =S + G2x+ 10000 _ o 6001182 0 5.
X &
Xeét haim M () =0,0000% + 002 1+ 0,2, véi x> 1.
X
Ta 06 M (x) = 0,0001 ~ 200

B o
M'()=0 < x=10000 (dox>1).

Bang bién thién cua ham so:

x |1 10 000 +00 |
M'(x) - 0 %
M(1)= 100002 +oo
el O~
0.2

Cin cir bang bién thién, ta c6: min M (x) =M (10 000) = 0,2 tai x = 10 000.
[1;+x)

Vay doanh nghiép can san xuat 10 000 san pham dé chi phi trung binh la nhé nhat.
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Bai toan 6. Mot cia hang nhap budi da xanh voi
gia nhap la 150 000 dbng/1 qua va ban budi do véi
gid ban 1a 200 000 dong/1 qua. Véi gia ban nay thi
clra hang du kién chi ban dwoc 50 qua. Cira hang nay
quyét dinh giam gia ban. Biét rang néu ctra hang cir
giam moi qua 10 000 dong thi s6 buai ban duoc ting
thém la 50 qua. Xac dinh gia ban budi dé cira hang do
thu dwoc loi nhuan 16n nhat.

Giai o o
Goi x la s6 lan giam gia ban buoi (x € N*). So tién E

(Nguon: hitps://shutterstock.com)

giam gia cho mbi qua budi la 10 000x . Khi do. gia ‘ )

ban cia moi qua buai la 200 000 — 10 000x va s6 2 Métcdngty o 50 cin phong
budi ban duoe la 50 + 50x. cho'thué. Bictrdng ncu congty
. : cho thué moi can phong voi
Lo1 nhuén cua hang thu duoc la: gid 2 triéu dong/1 théng thi
(200 000 — 10 000x)(50 + 50x) — 150 000. (50 + 50x) moi can phong déu co nguoi
= (50 000 — 10 000x)(50 + 50x) A i nan s tang
gia cho thué moi can phong

=500 000 . (5 —x)(1 +x) 100 000 ddng/1 thang thi
=500 000 . (5 + 4x—x%). ¢6 thém hai cin phong bi

Xeét ham f(x) = 500 000 . (5 + 4x — x%), véi 1< x<20.

b6 trong. Cong ty phai cho
thué mdi cin phong véi gia

Ta co: £'(x) = 500 000 . (4 — 2x). la bao nhiéu dé tong s6 tién
fl(x) =0 & x=2. thu dlrUc la lon nhz‘lit‘7
Bang bién thién cua ham sé:
* 1 2 20
S'() + 0 =
4 500 000
e / \
4 000 000 — 157 500 000

Cin cir bang bién thién. ta co: max F(x)= £(2)=4500000 tai x = 2.
.

Viy cira hang can ban buoi voi gia 180 000 dong/1 qua dé sb tién 1ai thu dwoc la

16n nhat.
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Dé giai quyét bai toan toi wu trong thue tién bang phwong phap st dung dao
ham, ta c6 thé lam nhu sau:

Buée 1. Xay dung ham sb biéu thi dai luong bién thién trong bai toan t6i wu do6.

Buoc 2. Su dung dao ham dé tim gia tr1 lon nhét, hodc nho nhat cua ham so
nhan duoc & Buoe 1.

Budc 3. Dua trén gia tri lon nhat (hodc nho nhét) ctia ham sé nhan duoc &
Burde 2. ta ¢ thé xac dinh dwoc nghiém cho bai toan t61 wu ban dau.

B sairir

1. Ban Ha c¢6 mot tim bia hinh vuong canh 60 cm (Hinh 2). Ban muén lam mot cai hop
dung do c¢o dang hinh hop chir nhat ma co thé dé duoc vao mot ngin gia sach ¢6 dang
hinh hop chir nhat, day la hinh vuéng canh bing 37 cm. chiéu cao bing 28 cm. Ban
ciit bon goc cua thm bia do bon hinh vuéng bing nhau, moi hinh vuéng ¢ canh bing
x (cm), roi gép lai thanh mot cai hop khong nép (Hink 3). Tim s nguyén dwong x dé
lam dwoc car hop dung dd ¢o thé tich Ién nhat.

---------- Hinh 3

Hinh 2

2. Hinh 4 minh hoa mot man hinh BC ¢6 chiéu cao 1.4 m dwoc dit thing dimg va mép
dudi ciia man hinh cach mit dit mot khoang BA = 1,8 m. Mot chiéc den quan sat man
hinh dwoc dit & vi tri O trén mit dat. Hay tinh khoang cach 4O sao cho goc quan sat
BOC 1a 16n nhat.

Hinh 4
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3. Khi nudi ca thi nghiém trong hd, mét nha sinh vat hoc thay ring: Néu trén mdi don vi
dién tich cia mit hd co » con ca thi trung binh méi con c4 sau mdt vu ¢An ning;
P(n) =480 —20n (gam)
(x\"guo"n: Giai tich 12— Nang cao, NXBGD Viét Nam, 2020).
Hot phai tha bao nhiéu ca trén mot don vi dién tich cua mat hd dé sau mot vu thu hoach
duoc nhiéu ca nhat?

4. Mbt con ca hdi bai nguoc dong dé vuot mét khoang cach la 300 km. Vén tde dong
nudc 1a 6 km/h. Néu van toe boi cia ca khi nude dimg vén l1a v (km/h) thi ning lugng
tiéu hao cua ca trong 7 gi¢ duroc cho béi cong thire

EW)=cv¥t,
trong do ¢ 1a mot hiing s6, £ dwoc tinh bing jun. Tim van toc boi cia ca khi nude ding
yén dé ning lwong tiéu hao la it nhat Ngudn: Gidi tich 12 Nang cao, NYBGD Viét Nam, 2020).

5. Mot nha may san xuét xe dap cho thi truong chau Au theo don gia 120 euro (€). Chi
phi m&i ngay cua nha may dugc cho boi ham s6
K(x) = 0,02x> - 3x* + 172x + 2 400,
trong do x la s lwong xe dap san xuat dugc trong ngay hom do. Mdi ngay co thé san
xuét toi da 130 xe dap. Gia sit s6 xe dap san xuét dwoc trong mdi ngay déu dwoc ban
hét vao cudi ngay dob.

Goi G(x) la ham s6 biéu dién loi nhuan hang ngay cua nha may (Nguén: A. Bigalke et al.,
Mathematik, Grundkurs ma-1, Cornelsen 201 6).
a) V& db thi ham s6 G(x) trén doan [0 ; 140].
b) S6 lwong xe mdi ngay can san xuat la bao nhiéu chiée dé nha may co 1ai?
¢) S6 lwong xe mdi ngay can san xudt 1a bao nhiéu chiée dé nha may ¢6 loi nhuan Ién nhat?
d) Gia sir nha may quyét dinh tin dung ti da cong suit san xuat 130 xe dap mdi ngay.
Nha may phai chon don gi la bao nhiéu dé co 1ai?

6. Mot nha may san xuat mot loai san pham cho thi trrong My. Biét ring;
— Chi phi cho cac cong viée hanh chinh chung ciia nha may 1a 90 d6 la My (USD)/1 ngay.
— Chi phi san xuét 1a 0,09 USD/1 san pham.

— Cac loai chi phi khac trong mdi mét ngay la (USD). trong do x 1a s san pham

nha may san xuét dwgc trong ngay hém do.
a) Tinh téng chi phi U(x) cia mbi mot san pham.
b) Tim x sao cho UA(x) nhan gia tri nhé nhat.
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7. Trong mét phan tng hoa hoc, lwong khi CO, thoat ra I{#) dugc tinh theo thoi gian ¢
bing cong thire: 0.2k
V)= 22K okt _ gty
ky =k
trong do F(7) duoc tinh theo don vi mililit va 7 dwge tinh theo don vi gidy: £,. &, la cac
he"lng 56 sao cho ky > k,> 0 (Ngudn: John W. Cell, Engineering Problems Illusirating Mathemat-
1cs, McGraw-Hill Book Company, Inc. New York and London, 1943).

Luong khi CO, thoat ra trong phan (mg dé co6 gia tr1 lén nhat la bao nhiéu?
8. Mot doanh nghiép du dinh san xuat cac hop dung nude giai khat c6 dang hinh tru véi

dung tich 1a 500 cm® (Hinh 5). Hay tinh ban kinh day va chiéu cao cia chiéc hop dé
dién tich vo hop 1a nhé nhét (Hinh 6).

h

Hinh 5 Hinh 6

9. Mot 1o xo duge lam tr mdt so1 day kim loai. Goi d1a dwong kinh (trung binh) cia soi
day kim loai va D la dwong kinh (trung binh) cia 16 xo (Hinh 7). Khi 16 xo dé thing
dirng trén mat dét thi n6 bi nén lai boi trong luong P cua 1o xo, vat chat trong day kim
loai chiu trng suit [6n nhat S tai cac diém trén bé mat soi day ma khoang cach tir nhiing

diém do dén duong tam cua lo xo la nho nhat. D

Biét ring S duoc cho boi cong thire:

4D i
8PD| 4 +0,615d

= i3
nd 4(2_1] D
d

(Nguén: John W. Cell, Engineering Problems Illustrating Mathematics, -
McGraw-Hill Book Company, Inc. New York and London, 1943). Hinh 7

S

a) Gia str so1 day kim loai la ¢ dinh. Héi ta phai cudn so1 day kim loai do thanh 10 xo
v6i duwong kinh D bang bao nhiéu dé img xuét S 1a nho nhat?
b) Gia sit 16 x0 co dwong kinh D ¢6 dinh. Héi ta phai chon loai day kim loai véi dwong
kinh  bing bao nhiéu dé img xuat S la nho nhat?
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UNG DUNG TOAN HOC
TRONG MOT SO VAN bé

LIEN QUAN DEN TAI CHINH

Trong chuyén dé nay, ching ta sé tim hiéu nhiing néi dung sau:
van dung kién thic toan hoc trong viéc gidi quyét mot s6 van
dé vé lai suat va vay ng clia cac t6 chuc tin dung; van dung kién
thiic todn hoc trong viéc giai quyét moét s6 van dé vé dau tu.

:r

s1) MOT SO VAN DE VE TIEN TE, LAl SUAT

Co6 Hanh g1 100 trigu déng tién
tiét kiém voi ki han 12 thang 6 mot
ngan hang, 1ai suit 7.2%/nim. Sau
ki han 1 niim, tién l4i cia ki han do
duoc cong vao tién von, roi dem
gwi cho ki han 1 nidm tiép theo.
Biét ring i sut ngén hang khong

thay déi trong hai nam do.

Ngdn hang Nha meoe Viét Nam
(Nguon: https://shutterstock.com)

" Ho6i ¢6 Hanh nhédn dwroc bao nhiéu tién
sau khi giri hai ndm nhw vay (lam tron két qua
dén hang nghin dong)?

I. KHAI NIEM VE TIEN TE
(Nguon: G.N.Mankiw, Macroeconomics, Fifth Edition, Worth Publisher 2002)

Mot siéu thi thong bao: Gia ban ciia mét chiée ti vi 1a 20 triéu dong,
Hay cho biét: Thong bao do ¢6 ¥ nghia gi? $6 tién 20 triéu dong thé hién diéu gi?
Nhdn xét
« Gia tri cia mdi loai hang hoa dugc do luong b::ng gia tri cia tién té.
« Tién té dung dé do lwong gia tri cua cac loai hang hoa.
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i

“ Tién 1é la phuong tién trao doi hang hoa va dich vu duge chap nhan thanh toan
trong mot khu vue nhat dinh hodic gitta m6t nhém nguoi cu thé.
Ban than tién & khong thye su ¢ gia tr1 ma thay vao do chung c6 duge gia tr tr sw
chép nhan chung tir moi nguwoi & mét khu vue nhat dinh hodc gitta mot nhom nguoi
cu thé trong thanh toan dé doi Iéy hang hoa, dich vu va hoan tra cac khoan ng.

Chu y

« Tién té la vdf trung gian méi gidi trong trao ddi hang hoa, dich vu, la phuwong tién gitip
cho qua trinh trao do1 dugc thuc hién dé dang hon.

« Ban chit cua tién té duoc thé hién rd hon qua hai thuéc tinh sau:

— Gia tri sw dung cua tién té thuong duoc hiéu la kha nang thoa man nhu cau trao doi
ctia x4 hoi, nhu cau st dung lam vat trung gian trong trao doi. Gia tri st dung cua mot
loai tién té 1a do xa hoi quy dinh.

— Gid tri cua tién té thuong dwge hiéu la kha nang déi duge nhiéu hay it hang hoa trong
trao doi.

» Trong mdi quéc gia. tién t& co bon chire ning co ban 1a: phuong tién trao déi; phwong tién
do lwong va tinh toan gia tri; phuong tién thanh toan; phuong tién tich luy.

Vidul & Mot siéu thi thong bao: Gia ban cia mot chiée may
gidt la 8 triéu dong. Hay cho biét: S6 tién 8 triéu dong thé hién F/J
diéu gi? 1 Gia dinh bac Ngoc
Giai danh dum duogc 100 triéu
dong. So tién nay thé
hién chirc nang nao
cua tién 1€?

Sé tién 8 triéu deng thé hién ca hai thudc tinh cia tién té 12: Gia
tr1 str dung cua tién (€ (ta cod thé dung tién dé mua may gidit) va gia
tri cua tién t€ (voi 8 triéu dong ta “d6i dwoc” mot chiée may giat).

Il. KHAI NIEM LAI SUAT. CACH TiNH LAl SUAT

1. Khai niém lai suat
Mot ngan hang théng bao: Lai suat tién g ki han 6 thang 1a 5.8%. Hay cho
biét: Lai suit 5,8% thé hién diéu gi?
P
[ s LSS X & e X S A : 3 = ; ;
LLa1 suat la ti 1€ phan trim cua tién von g1 vao ngan hang ma ngan hang c¢6

trach nhiém phai tra cho ngudi giri tién trong mot khoang thoi gian da xéc
dinh, thong thuong dwgc tinh theo nam.
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Vidy 2 &~ Co6 Hanh g1 100 triéu df"mg tién tiét kiém ki han 73—
12 thang & mot ngén hang voi lai suét la 7.2%/ndm. Tinh s6 /

o4 A A A ’ % 3 7 1 .A A
tien ¢d6 Hanh nhan duoc sau 12 thang. 2 Hay tim hicu thong
tin vé lai suat tiét kiém

e ki han 6 thang, 12 thang
S6 tién ¢6 Hanh nhan duoc sau 12 thang la: cia mot ngin hang
100 +7.2%. 100 = 107.2 (triéu dong). nao do.

2. Cich tinh 14i suat

O 16p 9. ta ciing da lam quen véi gui tién tiét kiém & ngén hang. tinh toan 1ai suét cho
mot khoan tién giri ngan hang.

Trong muc nay. ta tiép tuc lam quen véi nhirng van dé lién quan dén 1ai suat tiét kiém.
Trong cac thé thirc tinh 1ai suat tiét kiém cho khach hang clia ngan hang, c6 thé thirc
Idi kép (hay 1ai suat kép), tirc la néu dén ki han nguoi gui khong rit 1ai ra thi tién 1ai dwoc
cong don vao sb tién goe ban dau dé g ki tiép theo. Mot ngudi giri 4 (dong) tién tiét kiém
& mét ngan hang von lai suat hang thang la 7, & d6 » duge biéu thi dudi dang so thap phan.
a) Tinh s tién nguoi do nhan dwgce sau 1 thang.

b) Tinh s tién nguoi do nhan dwge sau 2 thang.

¢) Tinh s6 tién nguot do nhdn dugc sau 3 thang.

d) Du doan cong thire tinh s6 tién nguoi do nhan dugc sau » thang.

1]

5 = =i = =
F Néu mét khoan tién gbc A duoc gii tiét kiém (theo thé thuc 1ai kép) vai lai
suit » mdi ki (r dugc biéu thi dudi dang $6 thap phan) thi té)ng s6 tién S nhan
duoc (ca von 14n 141) sau » ki giri cho boi cong thire 1di kép sau:
S =AC1 +77

Vidu3 & Co Yeén gii 50 triéu dong tién tiét kiém & mot ngan hang (theo thé thire i kép)
voi 1ai suat hang thang 1a 0,41%. Tinh s6 tién ¢6 Yén nhén dwoc sau 3 thang (lam tron
két qua dén hang nghin dong).

Giai

Ta c6: A =50 000 000; »=0.41% = 0,0041. “-y

Ap dung cong thire 1ai kép. s6 tién ¢6 Yén nhan “/13. Hay giai bai toan
duoc sau 3 thang la: & phan mé dau.

S = 50000000 . (1 +0,0041)~ 50 618 000 (dong).
Chit v Trong thuc €, ngan hang ¢ nhiéu ki han gui tiét kiém va cong bd 1ai suat nim,
muc la1 suat phu thude vao ki han. Khi do, ta co thé su dung cong thirc sau:
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Poc ban méi nhat trén hoc10.vn Ban mau gop y



i

" Néu mot khoan tién gbe A duge gii tiét kiém (theo thé thie 1ai kép) vai lai
sudt hang nim r ( dwoc biéu thi duéi dang sb thap phan), duoc tinh 1ai & lan
trong mot nim, thi tong s6 tién S nhan dwge (ca von lan 13i) sau » ki giri cho
b1 cong thirc lai kép sau: +Y

= A(l + —) :

-

Vidu4 @ Co Lwong gii 50 triéu dong tién tiét kiém ki p |

han 6 thang & mot ngan hang (theo thé thic 1ai kép) véi 4 ChiNgan giri 100 triéu
lai suat 1a 5.8%/nam. Tinh s tién c6 Lwong nhan dwoc dong tien tiét kiém ki

han 6 thang 6 mdt ngan
hang (theo thé thirc
13i kép) voi 1ai suat l1a

sau hai ki han lién tiép (lam tron két qua dén hang nghin
dong), biét ring ldi sut ngan hang khéng thay doi trong

P 0, 6,2%/nam. Tinh s tién
Giai chi Ngan nhan du'qc
Ta ¢6: A = 50 000 000 = 5.8% = 0,058. gau hai ki han lién tiep

(lam tron két qua dén
; hang nghin dong), biét
sau hai ki han lién tiép la: rang lai suat ngan hang
0,058

Ap dung cong thirc 13i kép, s6 tién ¢6 Lwong nhén duge

khong thay doi trong
12 thang do.

2
S =50 000 000 . (1 4 ) ~ 52 942 000 (déng).

IIl. KHAI NIEM VE LAM PHAT. CHi SO LAM PHAT
(Nguon: G.NMankiw, Macroeconomics, Fifth Edition, Worth Publisher 2002;
Nguyén Van Tién, Gido trinh Tai chinh— Tién ¢ Ngén hang, NXB Thong ké, 2009)

1. Khai niém vé lam phat

Dé mua mét loai hang hoa vao thang 12/2021, bac Anh phai chi 1 200 000 déng.
Pén thang 12/2022. gia cia mat hang do ting lén thanh 1 254 600 déng. Néu van chi
I 200 000 déng vao thang 12/2022 thi bac Anh chi con mua duoc bao nhiéu phéan trim
cua mat hang do?

Nhdn xét: Khi gia cia hang hod ting cao, mét don vi tién té s& mua duoe it hang hoa hon hay
tién 1€ bi giam gia tri.

5
[ Lam phat 1a hién twong ting gia lién tuc cia hang hoa, dich vu dén dén giam
sirc mua cia dong tién. Co thé hiéu mot cach don gian, khi lam phat xay ra,
vai cling mot s6 tién nguoi ta chi ¢o thé mua dwoe mot s6 luong hang hoa,
dich vu it hon so voi trudge day. Do do, lam phat phan anh su suy giam sirc
mua trén mot don vi tién té.
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Vidu 5 © Giaban trimg ga & Ha Noi vao ngay 30/12/2020 1a 1 500 ddng/qua va vao ngay
1/12/2022 1a 2 100 dong/qua (Nguén: hitps:/www.bachhoaxanh.com). Tt ngay 30/12/2020
dén ngay 1/12/2022. gia mot qua tring ga d ting 1én bao nhiéu phan trim?

Giai

Ta co: % 100% = 140%. Vay tir ngay 30/12/2020 dén ngay 1/12/2022, gia mot qua

trirng ga da tang lén la 140% — 100% = 40%.

2. Chi s0 lam phat

-Vao ngay 10/12/2021, bac Mai mua 2 kg ga va 10 qua trimg ga véi gia lan luot

1a 90 000 dong/ Lg, 1 840 déng/qua. Vao ngay 1/12/2022, bac Ngoc mua 2 kg ga va 10 qua

trimg ga véi gia lan luot 12 95 000 déng/kg, 2 100 ddng/qua (Ngucn: hitps:/www. bachhoaxanh.

com va https://tienthanhvet.com). Tir ngay 10/12/2021 dén ngay 1/12/2022, tong s6 tién dé mua

2 kg ga va 10 qua trimg ga da ting 1én bao nhiéu phan trim?

bé do luong mirc do lam phat cia mdt thot ki, nguoi ta dwa ra chi s6 lam phat cua tho

ki do. Sau day, ta sé tim hiéu cach tinh chi so lam phat cua mét tho ki.

a) Trude hét, ta néu ra mot 56 khdi niém sau:

» Thong qua viéc diéu tra, cac nha nghién ciru sé€ xac dinh nhitng mat hang va dich vu

tiéu biéu ma mot nguoi tiéu ding dién hinh s mua ¢ thoi diém ¢ Nhitng mit hang va

dich vu d6 duogc goi la gio hang hod va dich vu ¢ thoi diém do.

» Chi phi dé mua gié hang hoa. dich vu & thoi diém ¢ dwoc tinh theo nguyén tic sau:

Buoe 1. Thong ké gia ca cia cac mat hang, dich vu trong gi6 hang hoa da chon tai thoi
diém 1.

Buoe 2. Tinh toan chi phi dé mua 210 hang hoa, dich vu da chon ¢ Buoce I tai thon diém 1.

Viéc tinh toan nay dugc thuc hién bing cach lay gia canhan vdi s6 lugng moi mit hang,

dich vu rdi cong két qua lai.

Vidy 6 =~ Gia dinh nam 2022, gio hang hoa va dich vu duoc chon gé)m cam, quvt,
cit toc nam véi gia ca nhu sau: 1 500 dong/l qua cam, 3 000 dong/1 qua quyt,
50 000 dong/1 lan cit téc nam.

Gia sir ta mua 50 qua cam. 100 qua quyt va cit toc 8 lan. Hay tinh chi phi dé mua gio
hang hoa. dich vu do tai thoi diém ndm 2022.

Giai

Chi phi dé mua gié hang hoa. dich vu do (véi s6 luong mdi miat hang, dich vu nhu da
néu) tai thoi diém nam 2022 la: 50 . 1 500 + 100 . 3 000 + 8 . 50 000 = 775 000 (dong).
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s Chi s6 gid tiéu dimg (hay CPI, viét tit cho cum tir consumer price index trong tiéng
Anh) & thoi diém 7 1a chi sé duoc tinh tir gia cia gié hang hoa va dich vu ma mot nguoi
tiéu dung mua ¢ thoi diém do.
Viée tinh toan chi s6 gia tiéu ding CPI & thoi diém 7 (chang han: CPI cia Viét Nam nam 2021)
s¢€ dugc thuc hién thong qua cac bude sau:
Bude 1. C6 dinh gio hang hoa & thoi diém 7 va thong ké gia ca ciia cac mit hang, dich
vu trong gi6 hang hoa da chon tai thoi dieém do.
— C6 dinh s6 luong mdi mit hang, dich vu dugc mua (hodc su dung) trong gio
hang hoa da chon tai thot diém do.
Burée 2. Tinh toan chi phi dé mua gio hang ho4. dich vu di chon & Buie I tai thoi diém 7.
Burée 3. Tinh toan chi phi dé mua gi6 hang hoa, dich vu di chon ¢ Budce 2 tai thoi diém
CO S0.
Luuy ré'mg thoi diém co so s& duoc chon tuy vao tirng nudc cu thé. Chéng han,
Viét Nam chon ndam 2010 1a thoi ki co so.
Buée 4. Tinh chi s6 gia tiéu ding CPI theo cong thirc sau:
HI i ™

[ Chi phi dé mua gié hang hoa, dich vu & thoi diém ¢

CPI & thoi diém 7 = < 100

Chi phi dé mua gié hang hoa, dich vu & thoi diém co so

Vidu 7 = Gia st ta gitf nguyén cac gia dinh ndm 2022 nhw trong 17 die 6. Gia stt nam 2010,
gi4 ca ctia gi6 hang hod 1a: 1 000 dong/1 qua cam, 2 000 dong/1 qua quyt, 35 000 déng/1 1an
cit the nam. Hay tinh CPI ctia gi6 hang hoa, dich vu nay ¢ nam 2022.

Giai
Chi phi dé mua 210 hang hoa, dich vu d6 (véi $6 luong moi mit hang, dich vu nhu da

néu) tai thoi diém nam 2010 1a: 50 . 1 000 + 100 . 2 000 + 8 . 35 000 = 530 000 (d(:mg).

Vay CPI cua 210 hang hoa, dich vu nay ¢ nam 2022 la: % .100 ~ 146,2.

Nhdén xét

* Muc dich chinh cta chi s6 CPI la do luong mirc gia trung binh ciia gié hang hoa va
dich vu tai mét thot diém.

o Luu y ring chi s6 gia tiéu dung CPI chi phan anh twong d6i gia ca cia hang hoa, dich
vu tai mét thoi diém vi chi sb nay chi dua vao mot gio hang hoa, dich vu dai dién cho
toan bo hang hoa. dich vu.
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b) Chi 56 lam phat (hay con goi la ti 12 lam phdt) 6 thoi diém t dwoc tinh theo cong thive sau:

o
' - . CPI 6 thoi diém ¢ — CPI & thai diém (1— 1)
Chi s0 lam phat ¢ thot diem 1= — % 100%
CPI & thoi diém (7— 1)

Vidu8 & Bang 1 théng ké sb liéu vé chi s ' Nam I Chi s(‘; gia tiéu dung CPI
gia tiéu dung CPI cua Viét Nam trong giai 2016 | 148 41
doan 2016 — 2021. Tinh chi s6 lam phat cia 1

: ; 3.63
Viét Nam nam 2020 va nam 2021 (lam tron by { 25463
két qua dén hang phan trim). 2018 159,07
2019 163,52
2020 | 168.78
2021 | 171.88
(Nguon: hitps://solievkinhte.com)
Giai Bang 1

-

Chi s6 lam phat ciia Viét Nam nim 2020 la: % -

168,78 —163,52 5 Cin ct vao Bdng I, tinh chi s0 lam

( 163.52 J - 100% ~3,22%. phat hang ndm ctia Viét Nam trong giai

, = doan 2016 - 2019. Sau d6, vé biéu dd

Chi 56 lam phat cua Viét Nam nam 2021 la: cOt thong ké cac chi s8 lam phét cta

Viét Nam trong giai doan 2016 — 2021.

171,88 -168.78
168.78

J .100% =~ 1,84%.

IV. CAC GIA TRI THUC CHAT CO TiNH PEN LAM PHAT

Lam phat ¢6 nhiéu anh huong tiéu cuc dén nén kinh t€ va s 6n dinh xa héi. dac biét anh
huong dén viée tinh cac gia tri thue chat trong boi canh lam phat cao. Ta s€ tim hiéu van
dé trén trong hai trrong hop cu thé sau.

1. Tinh 13i suit thye té
Hay néu khai niém vé lai suat,
Dua theo gia tr1 thuc cua s6 tién lai thu duoc, 141 suat duoe chia lam hai loai:

o Lai sudt danh nghia la loar lai suét biéu thi cho su tang truong cua tién sau mot thoi
gian nhat dinh, théng thuong la mot nam. Khi gui tiét kiém ngan hang, 14i suat danh
nghia s& dugc ghi 16 trén s6 tiét kiém.

o Lai sudt thurc 1é (con got la /ai sudt hiéu qua) la loai lai suat thuc thu duoc sau khi trur
di ti 1¢ lam phat. Vi thé, ta c6 thé st dung cong thire sau dé tinh 11 suat thue té.
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>

Vidu 9 ~ Mot ngén hang thong bao i suat tién gui vao thang 1/2021 la 5,6%/nam. Chi
sO lam phat cua Viét Nam nam 2021 1a 1,84%. Tinh i suat thuc té (theo ki han 1 nim)

Lai sudt thc té = Lai sudt danh nghia — Chi 56 lam phat

ma nguoi gin thue thu duwge ¢ ndm 2021.
Giai
[4i suat thue té (theo ki han 1 ndm) ma nguoi gui thue thu duwoc & ndm 2021 la:

5.6% — 1.84% = 3.76%.
Chai y: Khi chi s6 lam phat ting cao. néu muédn cho lai suit thuc té 1a 6n dinh va thuc
duong thi 1ai suit danh nghia phai ting 1én theo chi s6 lam phat. Viéc ting lai suat danh
nghia s& dan dén hau qua la cac doanh nghiép phai tang chi phi san xuat, giam sirc mua
hang hod, giam sirc canh tranh cua nén kinh té va kho tiép can dén cac ngudn von phuc
vu cho san xuét.

2. Tinh tién lwong thuc té

-Anh Binh ki hop dong lao déng véi mot cong ty va lu6n hoan thanh cong viée.
Hang thang cong ty tra cho anh Binh mét khoan tién. Khoan tién d6 duoc goi la gi?

Tién heong (con goi 1a hrong) la s6 tién do nguoi sit dung lao dong tra cho nguoi lao
dong khi nguoi lao dong da hoan thanh cong viéc theo thoa thuan trong hop dong lao
dong. Tién luon g thuong duoc tinh ban g s6 tién duoc tra cho con g nhan hodc nhan vién
trong mot don vi thoi gian cu thé, vi du nhu mot gio lam viée hay mot thang lam viéc
(Nguén: B6 ludt lao déng nam 2019 sé 45/2019/0H14). Dua theo gié tri thuc cua sb tién thu
duoc, tién lwvong duoc chia lam hai loai:

« Tién lwong danh nghia 1a mirc lwong ma nguoi lao déng duge cam két nhéan trong mot
thoa thuan lao déng, thuong dugc ghi nhén trong hop dong lao dong hodc dugc théng
bao va trao d6i cong khai. Tién lwong danh nghia khéng duoc diéu chinh theo chi s6 lam
phat hoic bién dong kinh té.

o Tién hrong thire té 1a mirc lvong thuc sy ma nguoi lao dong nhan duoc va co thé s
dung dé mua hang hoa va dich vu. Tién luong thuc té ¢6 tinh dén su anh huong cua muac
gi4a chung va mire do lam phat trong nén kinh té.

Dé tinh toan tién lwong thuc té, nguoi ta ¢o thé s dung cong thire sau:

5
r Tién hwong thuc 1é = (100% — Chi 56 lam phat) x Tién hrong danh nghia

(Nguon: https://study.com/learn/lesson/real-wage-formula-calculation-rate. html)
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Vidu 10 Mot nguot lao dong co tién lvong ¢
danh nghia la 6 triéu dong/1 thang & nam 2021. -
Chi s lam phat cia Viét Nam nam 2021 la
1.84%. Tinh tién lvong thwc té ma nguwoi dé

p& Mot ngudi lao dong co tién
Iwong danh nghia 4 7,5 triéu dong/1
thang & nam 2020. Chi s6 lam phat
ctia Viét Nam nam 2020 la 3,22%.

Gidi Tinh tién lvong thuc té ma ngudi do

thue su nhan duwogc trong mot thang

& nim 2020.

thue swnhan duoce trong mét thang ¢ nam 2021.

Tién lwong thuc & (theo ki han 1 nim) ma
nguoi gut thue thu duoc ¢ nam 2021 la:

(100% — 1,84%). 6 000 000 = 5 889 600 (dong).
Chaiy: Khi lam phét ting 1én ma tién lrong danh nghia khéng thay déi thi tién lwong thuc té ciia

ngudi lao dong giam xudng. Vi thé, chdng lam phat ting cao luén luén la phwong huéng chi
dao trong di¢u hanh va gilt 6n dinh nén kinh t€ vi mo ctia chinh phu moi quoc gia trén thé gion.

B siirie B

1. Bang 2 théng ké s6 liéu vé chi s6 gi tiéu dung CPI cia Hoa Ky trong giai doan 2015 — 2022,

|

Nim | Chi s gia tiéu dimg CPI Niim | Chisb gia tiéu ding CPI
2015 | 2370 | 2019 |/ 8557
2016 | 240.0 | 2020 2588
2017 | 245,1 | | 2021 271,0
2018 251.1 2022 294 4
Bang 2

(Nguon: htips./www.minneopolisfed.org)

a) Tinh chi s6 lam phat mdi nam ciia Hoa Ky trong giai doan 2016 —2022.

b) V& biéu d6 doan thing biéu dién chi s6 lam phat cia Hoa Ky trong giai doan
2016 - 2022.

¢) Gia sir mot nguoi lao dong & Hoa Ky ¢6 tién wong danh nghia a 2 500 USD/1 thang & nam
2022. Tinh tién lrrong thue té ma nguol do thue sir nhan dwrge trong mét thang & nam 2022.

2. OngAn gui 100 triéu dong vao ngan hang theo thé thire 1ai kép véi ki han 1 nam. lai suat
8%/nam. Sau 5 ndm, ong An rit toan bd goe va lai. Tinh s6 tién 6ng An nhan duoc
(lam tron dén hang nghin dong), biét ring lai suét khong thay déi trong sudt 5 nam do.

3. C6 Hoa giri 100 triéu dong tién tiét kiém ki han 6 thang & mdt ngén hang (theo thé thire
4i kép) v6i lai suat la 5.8%/ndm. Hoi ¢6 Hoa phai gui it nhat bao nhiéu ki han lién tiép
dé nhan duoc tong s6 tién (ca von l1an 1ai) khi thanh toan it nhat la 120 triéu dong, biét
ring 14i suat ngan hang khong thay déi trong 4 nim lién?
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$2 | TIN DUNG. VAY NG

Dé chuan bi cho chuyén di céng tac, bac Minh dén
ngan hang md mot the ngan hang cho phép chu thé
chi tiéu trude, thanh toan lai cho ngéan hang sau trong
pham vi han mirc tin dung cho phép.

f’c’}i}% Thé ngdn hang nhur vay
3 g f la loai the gi:

I. THE TIN DUNG. PHi SU DUNG THE

1. Thé tin dung

- Trong nhitng nim gan day, thanh toan khong dung tién mat trong nén kinh té
va trong doi1 song xa hdr ngay cang dong vai tro quan trong. Dé thiic day xu thé dé, ngan
hang phat hanh thé ngan hang cho khach hang véi diy du cac chirc nang ciia thanh todn
nhu: rat tién mit, chuyén khoan.... Trong nhirng loai thé ngén hang ma em biét, ¢6 loai
the nao cho phép chu thé chi tiéu trude, thanh toan lai cho ngan hang sau trong pham vi

han muc tin dung cho phép?

I:r L5 [ _

Theé tin dung 1a loa1 the ngan hang cho phép chu thé chi tiéu trude, thanh toan
lai cho ngén hang sau trong pham vi han mirc tin dung da dwogc cép theo thoa
thudn véi td chirc phat hanh thé. Thé tin dung c6 chirc nang hd tro nguoi ding
chi tiéu, thanh toan mua sim ngay ca khi tai khoan khong cé tién.

Han mire tin dung dioc cap tuy thude vao cac diéu kién tai chinh cia timg khach
hang (mirc thu nhap hang thang hodc cac khoan tién gui tiét kiém mo tai ngén
hang d6). Néu khach hang dap img du diéu kién, ngan hang s& cap thé tin dung va

han mirc tiéu ding nhét dinh.

Chii y-

« Khach hang ¢o thé sir dung thé tin dung dé mua hang truc tuyén, thanh toan cac san

pham hang hoa, dich vu tai cira hang. dai li, nha hang, khach san. ...

Poc ban méi nhat trén hoc10.vn
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thanh toan bing thé tin dung. hodc rit tién mit tr may ATM, hodic rut tién mit tai quay
giao dich cua ngan hang phat hanh the.

» Khach hang dwoc chi tiéu trude trong mét han mire tin dung ma ngan hang da phé duyét
cho khach hang, sau do thanh toan lai tong s6 tién da chi tiéu ding han cho ngén hang.

@ P4 Quan sat bang sao ké thé tin dung 6 Hinh 1, cho biét mot bang sao ké nhwr vay bao
g6m nhiig thong tin chinh nao.

Ngay sa0 ké (statement Date) 10/03/2023
Ngay dén han thanh 104n (Payment Duc Datc) 04/0412023
Phwong thirc thanh todn (Payment Method) Thu no tu dong

-

Ngay giao dich Ngay hach toan Dién glai $6 tién (VND)
(Transaction date)  (Post date) (Details) {Amount)
19/02/2023 11/02/2023 MPOS HONSANAFOQOD, HA NOI 211,000.00
18/02/2023 11/02/2023 TOM FRUITS, HANOI 303,000.00
19102/2023 11/02/2023 CTY CP BE GROUP, QUAN 1 17.,000.00
19102/2023 11/02/2023 CTY CP BE GROUP, QUAN 1 22,000.00
10/02/2023 13/02/2023 WINCOMMERCE, HA NOI 355.628.00
10702/2023 11/02/2023 CTY CP BE GROUP, QUAN 1 12,000.00
12/02/2023 14/02/2023 WM+ HNI 218 TK CG HN, TP. HA NOI 189,284 00
06/03/2023 06/03/2023 Tioan sao ke MC T02/20231 CR 28,003.472.00
07/03/2023 00/03/2023 HUNG THINH MART, HA NQI 90,000.00
08/03/2023 10/03/2023 HUNG THINH MART, HA NOI| 95.000.00
Phat sinh ng trong ky (VND) (Tota Debit Transacsion) 15,072,684.00
Phat sinh c6 trong ky (VND) (Total Credit Teansaction) 50,003.472.00
Dur ng ky trirdrc (VND) (Provious Batance) 49.843,930.00
D ng cudi ky (VND) (Erd Batance) 14,913,122.00
Thanh todn téi thiéu (VND) dwwewm Payment Due) 7,323,057.00
Hinh 1

V e o = _

Bdng sao ké the tin dung 1a hoa don dé ngén hang thdng nhét cac giao dich
trén the tin dung vo1 khach hang sir dung the. Bang sao ké do duoc ngan hang
phat hanh thé giri cho khach hang vao cudi méi ki sao ké.

Mot bang sao ké bao gdm nhiing thong tin chinh sau.
« Ngay sao ké 1a mot ngay ¢6 dinh trong thang ma ngan hang chdt cac phat sinh bing thé
tin dung dé guri cho khach hang.

o Chu ki sao ké (con goi la ki sao ké hay ki thanh todn) 1a khoang thoi gian giira hai lan
sao ké lién tiép clia ngan hang, thuong dugc quy dinh la 1 thang.

Cac giao dich phat sinh trong ki sao ké s& duoc ngan hang sao ké va guri cho khach hang.
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» Durno ki trudc 1a s6 tien khach hang con no ngan hang tir lan sao ké trude chuyén sang.

Phat sinh no trong ki la ton g sb tién cua tat ca cac giao dich da duoc thuc hién trén the
trong ki sao ké.

Phat sinh ¢6 trong ki 1a tong 6 tién khach hang da tra cho ngan hang trong ki sao ké.

Du ng cudi ki la s6 tién khach hang phai thanh toan cho ngén hang trong ki sao ké. Nhu
vay: Du ng cudi ki = (Du no ki truoc + Phat sinh ng trong ki) — Phat sinh co trong ki.

* Ngay dén han thanh todn 1a ngay cudi cing khach hang phai thanh toan toan bé du no
cudi ki cho ngan hang. Phan dv no cudi ki chua duoc thanh toan sé bi tinh lai theo quy
dinh cia ngan hang.

» Vao ngay dén han thanh toan, néu khach hang chwa tra toan bd dw no cudi ki cho ngén
hang thi khach hang phai tra mot khodan thanh todn t6i thiéu cho du ng cudi ki. Khoan
thanh toan toi thiéu 1a s6 tién it nhat khach hang phai tra cho du no cudi ki dé khong bi
anh huong dén uy tin cia khach hang trong lich sit vay von & cac ngan hang (hay té chirc
tai chinh). Thong thuong khoan thanh toan t6i thiéu la 5% cia du no cudi ki, tuy nhién.
céch tinh s6 tién thanh toan t6i thiéu co thé thay doi tuy theo quy dinh cia timg ngén
hang. Chang han, trong bang sao ké & Hinh 1, ngan hang quy dinh khoan thanh toan t6i
thiéu 1a 50% cia du no cubi ki.

« Liét ké chi tiét tat ca cac giao dich da duge thue hién trén the trong ki sao ké.

Vidu 1 @ Hay giai thich du no cudi ki trong bang sao ké ¢ Hinh 1.

Giai
1 Khoan thanh todn toi thiéu

. trong bang sao ké 6 Hinh 1 la
(49 843930 + 15072 664)~ 50003472 = 14913 122 (dng).  bao mhiéu ddng?

Du no cudi ki trong bang sao ké & Hinh I la:

2. Phi sir dung thé. Lai suat thé
Khi m& thé ngan hang, ngan hang s¢ thu phi sir dung thé. Day la loai phi thu hang nam
nhdm gitip ngan hang co thé quan li tai khoan thé va cung ing dich vu thanh toan (qua
thé) cho khach hang. Ngoai ra, néu khach hang sir dung thé tin dung thi s& phai thanh
toan 1ai suat the.
Sau dy. ta s& tim hiéu vé lai suat thé tin dung.
“S P Trong ki sao ké tir ngay 10/01/2023 dén ngay 10/02/2023, anh Diing sir dung
the tin dung cua minh dé tra 10 triéu déng khi mua san pham. Ngay 15/2/2023. anh
Diing nhan duoc ban sao ké cia ngan hang yéu cau thanh toan khoan tién do vao ngay
06/03/2023 véi s6 tién phai tra nhiéu hon 10 triéu dong. Em hay giai thich vi sao ngan
hang lai thong bao nhu thé cho anh Diing.
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o
[ Lai sudt the 1a mot khoan tién 1ai khach hang phai tra cho phan du ng cudi
ki chua duoe thanh toan cho ngén hang vao ngay dén han thanh toan. Khoan
tién 14 dwoc tinh bang ti 16 phan trim trén phan du no cudi ki chua duoc
thanh toan.

O nuée ta hién nay 1ai suit thé tin dung cia da sd cic ngan hang dao dong trong
khoang 30% — 40%/nam.

Céch tinh lai suit thé degc quy dinh nhu sau:

* Goi A 1a khoan du no cudi ki chua dugce thanh toan cho ngan hang vao ngay dén han
thanh toan, trong d6 ngan hang da trir cho khach hang khoan thanh toan téi thiéu (néu
khach hang da nop) khi tinh 4.

» Goi #1a 56 ngay chdm thanh toan so véi ngay dén han thanh toan.

Ching han, ngay thanh toan trén bang sao ké quy dinh la 4/4/2023 nhung khach hang
dén thanh toan toan bo 4 vao ngay 14/4/2023 thi 1= 14 — 4 = 10 (ngay).

» Goi 1di suat thé tin dung 1a 7%o/ndm.

Fy prm— e — =

Khi d6 14i suat thé dugc tinh nhu sau: L = A4 . e A= i
100 . 365 36 500

(déng).

Vidu 2 | Anh Pan sir dung thé tin dung ciia mot ngan hang vai lai suat the tin dung la
25%/nam.
Ngay 10/3/2023, anh Dan nhan dugc ban sao ké thé tin dung cho ki sao ké tir 09/02/2023
dén 08/3/2023 véi nhitng thong tin sau:
Ngay sao ké: 10/3/2023. Ngay dén han thanh toan: 04/4/2023.
Du no cudi ki: 16 500 000 dong. Thanh toan t6i thiéu: 825 000 dong.
Ngay 02/4/2023 anh Dan thanh toan cho ngan hang s6 tién 1 000 000 dong. Vi nhitng li do
canhan nén dén ngay 24/4/2023 anh Dan m&i thanh toan ndt dr no cudi ki cho ngén hang.
a) Hoi khi do anh Pan sé& phai tra cho ngan hang téng cong bao nhiéu tién (lam tron két
qua dén hang nghin dong) vao ngay 24/4/2023?
b) S6 tién phat sinh thém do thanh toan cham la bao nhiéu phan trim cia du no cudi ki
(lam tron két qua dén hang phén trim)?
Giai
a) Khoan du ng cubi ki chua duoc thanh toan cho ngén hang vao ngay 04/4/2023 la:
A= 16 500 000 — 1 000 000 = 15 500 000 (dong).
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Do anh Pan thanh toan ndt du no cudi ki cho ngan hang vao ngay 24/4/2023 nén sb
ngay cham thanh toan so vdi ngay 04/4/2023 la: t= 24 — 4 =20 (ngay).

Ap dung cong thire tinh 13i suat the. s6 tién lai suat the duoc tinh la:

15500 000 .25 .20

L= ~212 000 (dong).

36 500

Véy anh Dan phai tra cho ngan hang vao ngay 24/4/2023 s6 tién xap xi la:

15 500 000 + 212 000 = 15 712 000 (dong).

b) Ti s6 phan trim cua s6 tién phat sinh thém do thanh toan cham so véi du ng cudi ki la:

212 000

- 16 500 000
Cha y

* Nhirng rui ro khi sir dung the tin dung cua ngan hang la: p

+ Néu khach hang khong thanh toan toan b du ng cudi
ki dung han, khach hang s& phai tra thém mét khoan tién
lai. Thoi gian tra no cang dai. khoan tién 1ai phat sinh
cang 16n. Vi vy, hay nhd ring khéng nén mang mot
khoan no dai han trén thé tin dung!

Chflng han, o Vi du 2, chi sau co 20 ngay, khoan tién lai
phat sinh da chiém 1.28% du no cudi ki.

+ Véi thé tin dung, mdi ching ta déu c6 thé chi tiéu
nhiéu hon s6 tién ma ta thue sy can. Trude khi mo the,
hay can nhic cach ching ta s& vuot qua nhitng cam do
trong chi tiéu nhu thé nao va xem xét do ¢o phai la loai
thé phu hop danh cho ching ta hay khong. Mot khi da
dura ra quyét dinh sir dung thé tin dung. mdi ching tanén
dit ra mot s6 quy tic cho ban than vé chi tiéu. Nhiing
quy tic nay c6 thé twong d6i don gian. ching han nhu:
chi chi tiéu mot s6 tién nhat dinh ¢ mdi thang hodc chi sir
dung thé cho cac trromg hop khan cip hay nhitng mua
sdm co gia tri 1o,

Hay nhd ring trong trrong hop chi tiéu qua da va khong
6 kha nang chi tra, ching ta co thé mac ng ngan hang
mot s tién 16n. Hon nita. viée cong thém lai suat qua
han s& khién chung ta cang khé hoan tra hon.

+ Néu ¢ nhu ciu cip bach. ta co thé it tién mit bing
the tin dung tr cac may ATM (hodc quay giao dich cia

Poc ban méi nhat trén hoc10.vn

.100% ~ 1,28%.

2 Biéc Ninh st dung thé tin
dung ctia mot ngén hang vdéi
13i sudt thé 1a 25%/niim.
Ngay 02/12/2022. bac Ninh
nhin duoc ban sao ké thé
tin dung cho ki sao ké tir
01/11/2022 dén 30/11/2022
vo1 nhitng thong tin sau:
Ngay sao ké: 02/12/2022.
Ngay dén han thanh toan:
15/12/2022.

Du ng cudi ki: 18 500 000
dong. Thanh toan téi thiéu:
925 000 dong.

Ngay 12/12/2022 bac Ninh
thanh toan cho ngan hang
s6 tién 1 000 000 dong. Tuy
nhién dén ngay 18/01/2023
bac Ninh méi thanh toan nét
du ng cudi ki cho ngan hang,
a) Hoi khi do bac Ninh sé phai
tra cho ngan hang tong cong
bao nhiéu tién (lam tron két
qua dén hang nghin)?

b) S6 tién phat sinh thém do
thanh toan cham la bao nhiéu
phan trim ctia du ng cudi ki
(lam tron két qua dén hang
phan triim)?
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ngéan hang phat hanh thé) va phai tra phi rat tién mat ln 13i rat tién mat. Tuy nhién nén han
ché t6i da viéc rat tién boi phi rat tién vo cung cao. Thong thuong cac ngan hang thu phi
la tir 2% dén 4% sb tién rat, dong thoi so tién da rat s& bi tinh 1ai ngay tr thoi diém chua
thé rat tién.

» Bén canh viéc phat hanh thé tin dung, ngan hang con phat hanh thé ghi no (tiéng Anh:
Debit card) cho chii thé dé thanh toan thay cho tién mit véi day du cac chire niing cua mot
theé thanh toan: rat tién mit, chuyén khoan. xem sb du tai khoan, in sao ké.... Thé ghi no
lién két tryc tiép voi ngudn tién tir tai khoan ngan hang cua khach hang. Trong tai khoan
ngén hang ciia khach hang c6 bao nhiéu tién, thi khach hang chi co thé sit dung bay nhiéu,
khéng thé sir dung vrot mirc khach hang co.

Khéc vt the tin dung, the ght ng khong ¢o tinh ning chi tiéu trude, tra tién sau, ta can hiéu
r& dé tranh sw nham 1an. Nhin tir goc dé rii ro tai chinh ca nhan, nhitng ai chwa c6 nguén
thu nhap 6n dinh (nhu cac ban hoe sinh, sinh vién) chi nén st dung the ghi no.

Il. VAY NO

1. Mt s6 khai niém vé tin dung, vay tin dung
(Nguon: Lugt Cdc t6 chic tin dung sé 47/2010/0H12; Ludt sé: 17/201 7/QH14;
Véin ban hop nhat s6 20/VBHN-NHNN ngay 22/5/2014 ciia Ngdn hang Nha muoc)

Gia dinh ¢ Hanh quyét dinh vay ngén hang dé mua nha. Hop dong tin dung giita
dai dién ngan hang (bén cho vay) va gia dinh ¢6 Hanh (bén vay) néu ro nhirng di¢u khoan sau:
« Tong s6 tién ngan hang cho vay mét lan 1a 1.8 ti dong.

« Thoi han cho vay la 60 thang tinh tir ngay gia dinh ¢6 Hanh nhan dwoc khoan tién vay trén.
» Lii suat cho vay 1a 10.99%/nam va khong thay déi trong suét thoi han hop dong (1a 60 thang).
* Muc dich vay la dé mua nha.

« Hinh thirc tra 13i: Tra 13i cudi ki khi két thuc hop dong.

* Hinh thire tra gbe: Tra gbe cudi ki khi két thic hop dong.

Hop dong noi trén thé hién mbi quan hé nhu thé nao giita bén cho vay va bén vay?

Trude khi tim hiéu vé vay tin dung, ta can tim hiéu mot s6 khai niém vé tin dung.

a) Tin dung la viéc chuyén giao mot lwong tai san (¢6 thé la hang hoa hodc tién, chu

yéu la tién) dua trén co so tin nhi€ém va theo nguyén tic hoan tra, theo do, nguoi cho vay
chuyén giao quyén st dung luong tai san do cho ngudi vay trong mot thoi han nhat dinh.

Tin dung thé hién moi quan hé giita vay va cho vay. Trong do, nguoi vay co thé la ca
nhan (hodc t6 chirc), con ngudi cho vay la ngan hang (hodc t6 chire tin dung).
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b) Vay tin dung la hoat dong cho vay cua ngin hang (hodc t chic tin dung) doi voi
khach hang. Dy la hinh thitc cho vay phé bién nhat, c6 quy mé lén nhét trong doi séng
xd hoi.

Nha nude da quy dinh cu thé vé cho vay cuia t6 chirc tin dung d6i v6i khach hang nhu sau:
“Cho vay la mét hinh thirc cd'p tin dung, theo do 16 chirc tin dung giao cho khdach hang
s dung mot khoan tién dé s dung vao muc dich va thoi gian nhdt dinh theo thod thudn
voi nguyén tic cé hoan tra ca gée va ldi” (Theo khoan 1, Diéu 3, Vin ban hop nhét sb

20/VBHN-NHNN ngay 22/5/2014 cua Ngan hang Nha nudc).

¢) Ldi suat tin dung thuong di kem theo tin dung. Lai suat tin dunglatilé phz"m tram tinh
theo mot ki han xéac dinh. dwa theo dé dé tinh toan loi tirc ma n guoi di vay phai tra cho
bén cho vay. Néu hiéu theo nghia don gian hon. 1di suat chinh la gia ca (tinh trén mét don
vi tién 1&) ma ngudi di vay phai tra cho bén cho vay dé duoc sir dung ngudn tién trong
mot khoang thoi gian nhét dinh.

Lai suét tin dung cia mdi khoan vay déu dwoc quy dinh boi bén cho vay va ndm trong
murc l4i suat ma Ngan hang Nha nude cho phép.

Lai suét tin dung c6 ¥ nghia vo cung quan trong dbi véi nén kinh t&. Mirc 1ai suét gitp
cho ca ngn hang va cic ca nhan, doanh nghiép dua ra nhitng quyét dinh dau tu quan
trong. Lai suat tin dung la cong cu gitip chinh phu diéu phoi ludng di chuyén nguén von
va hang hoa giita cac khu vuc trong va ngoai nudce, gitp diéu tiét su on dinh cua ti gia,
dam bao diéu hoa cac quan hé co loi cho nén kinh té ca nuoc.

2. Vay no theo hinh thirc vay ngin hang (hoic té chie tin dung)

Béc Chinh vay ngan hang mét khoan tién gbc 1a 500 triéu dong trong hai ki han
voi lai suat moi ki han déu 1a 8.5%. Hoi tong s6 tién bac Chinh phai tra (ca von 1an 1ai)
cho ngén hang khi két thic hop dong tin dung 1a bao nhiéu?
Tuong tur nhu c¢ong thire 141 kép. ta cling c6 cong thire sau:
F&
~ Néu vay ngan hang mét khoan tién goc A4 trong # ki han vdi 1ai suat » moi ki
han (r duoc biéu thi dudi dang s6 thap phan) thi tong s6 tién S phai tra (ca von
1an 14i) cho ngan hang khi két thiic hop dong tin dung cho béi cong thirc sau:
S=A( +nr)"

Vidu3 © O bai toan néu trong Hoat dong 4. hay cho biét:
a) S6 tién lai gia dinh c6 Hanh phai thanh toan cho ngén hang khi két thic hop dong

tin dung la bao nhiéu tién (lam tron két qua dén hang nghin dong)?
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b) $6 tién lai do chiém bao nhiéu phan trim tong sb tién duoc vay ban dau (lam tron két
qua dén hang phan mudi)?
Giai
a) $6 tién ngan hang nhan duoc khi két thic hop dong |L 34 :
véi gia dinh ¢6 Hanh ciing chinh la tong s6 tién § 3 Anh Huy quyet dinh vay tin
dung ngan hang dé mua xe may.
Hop dong tin dung giita dai
dién ngan hang va anh Huy ¢6
hai diéu khoan sau: Tong s tién

nhan duoc (ca von lan 1a1) sau 5 ki han giri tiét kiém
(theo thé thirc 1ai kép) khoan tién gbc 1.8 ti dong véi
lai suat 10,99%/nam.

Ap dung céng thirc lai kép, s6 tién ngan hang nhan ngan hang cho vay mét lan la
duoc khi két thic hop dong la: 20 trigu dong; thoi han cho vay

la 24 thang tinh tir ngay anh Huy
nhan duoc khoan tién vay trén.
Vay so tién 1ai gia dinh ¢6 Hanh phai thanh toan Lai sudt cho vay la 9%/nim va

S=1800000000. (1+0,1099)° =3 031739000 (ddng).

cho ngén hang khi két thuc hop déng tin dung la: khong thay doi trong sudt thoi
3031 739 000 — 1 800 000 000= 1231739 000 (dong). ~ hanhop dong (a 24 thang).
Hoi khi két thue hop dong, anh

Huy phai tra cho ngan hang tong
cong bao nhiéu tién? Trung binh
mdi thang anh Huy phai tra 13i
.100% = 68,4%. cho ngan hang bao nhiéu tién?

b) Ti s phan trim cua sb tién 1ai d6 va s6 von duoc
vay ban dau la:
1231739 000
1800 000 000

Dé tao chi phi thap hon cho khach hang khi thanh toan hop dong, trong nhitng nim gén
day cac ngan hang dua ra loai hop déng vay tin dung theo hinh thirc “du ng giam dan”.

Ta s& tim hi€u van d€ nay qua vi du cu thé sau:
lidu 4 = Gia dinh c6 Mai quyét dinh vay ngan hang dé mua nha tra gop. Hop dong tin

dung giira dai dién ngan hang (bén cho vay) va gia dinh ¢6 Mai (bén vay) néu ré nhitng
diéu khoan sau:

» Tong s6 tién ngan hang cho vay mot lan la 1.2 ti dong, tirc 1a khoan vay goe la 1.2 ti dong.
» Thoi han cho vay la 12 thang tinh tir ngay gia dinh ¢6 Mai nhan duoc khoan tién vay gdc trén.
» Thanh toan hgp dong tin dung nhu sau:
+ Ba thang thir nhét thanh toan 25% khoan vay gdc va tién lai caa 100% khoan vay gbc
véi lai suat la 8,35%/nam.
+ Ba thang thir hai thanh toan 25% khoan vay gbc va tién lai cia 75% khoan vay gbe
voi lai sudt la 8,35%/mam.
+ Ba thang thir ba thanh toan 25% khoan vay g6c va tién 1ai cia 50% khoan vay gbc vai
lai suat la 8%/nam.
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+ Ba thang thtr tr thanh toan 25% khoan vay gdc
va tién 14i ciia 25% khoan vay gbc voi lai suét la
8.5%/mam.

a) Hoi khi két thic hop dong. gia dinh ¢6 Mai phai
tra cho ngan hang tong cong bao nhiéu tién?

b) Gia str gia dinh ¢6 Mai lua chon hinh thirc thanh
toan mot lan. tra ca von va lai vao cudi ki 12 thang
voi 1ai suat cho vay la 8.35%/nim va khong thay
doi trong ca 12 thang cua hop dong. Khi do, gia
dinh c6 Mai phai tra cho ngan hang tong cdng bao
nhiéu tién? T d6, néu nhan xét vé hai hinh thic
thanh toan do.

Giai

a) So tién gia dinh c6 Mai thanh toan cho ngén hang
& ba thang thir nhat la;

25% . 1200000 000 + 2083

=325 050 000 (dong).

1200 000 000

S6 tién gia dinh ¢ Mai thanh toan cho ngén hang &
ba thang th hat la:

25% . 1200 000 000 +
=318 787 500 (dong).

0,0835

.900 000 000

S6 tién gia dinh ¢6 Mai thanh toan cho ngén hang ¢
ba thang thir ba la:

25% . 1200 000 000 + a.u8 . 600 000 000

=312 000 000 (dong).

I

4 Gia dinh chi Vinh quyét dinh
vay ngan hang dé m¢ rong san
xuat. Hop dong tin dung gitta dai
dién ngan hang (bén cho vay) va
gia dinh chi Vinh (bén vay) néu
16 nhimg diéu khoan sau:

* Téng s6 tién ngin hang cho
vay mot lan 1a 1,2 ti dong, tirc la
khoan vay goc la 1,2 ti dong,

» Thot han cho vay la 12 thang tinh
tr ngay gia dinh chi Vinh nhan
duoc khoan tién vay goc trén.

* Thanh toan hop dong tin dung
nhu sau:

+ Bén thang thir nhit thanh toan
30% khoan vay goc va tién lai
cua 100% khoan vay goc voi lai
suat Ja 8%/nam.

+ Bén thang thir hai thanh toan
30% khoan vay goc va tién lai
cua 70% Kkhoan vay goc véi lai
suat la 8,25%/nam.

+ Bon thang thir ba thanh toan
30% khoan vay goc va tien lai
cta 40% khoan vay goc voi lai
sudt a 8,35%/nam.

Hoi khi két thuc hop dong, gia
dinh chi Vinh phai tra cho ngan
hang tong cong bao nhiéu tien?

S6 tién gia dinh ¢6 Mai thanh toan cho ngin hang & ba thang thir tur la:

25% . 1200 000 000 + B8

-300 000 000 =306 375 000 (dong).

Vay khi két thiic hop ddng, gia dinh ¢6 Mai phai tra cho ngan hang tong sb tién la:
8, =325 050 000 + 318 787 500 +312 000 000 + 306 375 000 = 1 262 212 500 (déng).

b) Ap dung cong thirc tinh s6 tién khi két thic hop dong tin dung, gia dinh ¢6 Mai phai tra
cho ngén hang (khi két thic hop dong 12 thang) tong s6 tién la:

Poc ban méi nhat trén hoc10.vn
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S, = 1200 000 000. (1 +0,0835) = 1300 200 000 (dng).

Do S, < §, nén hinh thirc thanh toan thir nhét ¢6 loi hon cho gia dinh ¢6 Mai.
Chai y: Nhitng rui ro khi vay ngan hang la:
« Li suét tin dung ciia cac hop dong cho vay tiéu ding ca nhan, dic biét la cho vay mua
bat dong san, thuong rat cao. Vi thé, so tién ching ta phai tra cho ngan hang khi thanh
toan hop dong la 16n. Chang han, trong V7 du 5, s6 tién 1ai gia dinh ¢6 Hanh phai thanh
toan cho ngén hang lén t6i (xap xi) 68,4% tong s tién dwgc vay ban dau.
« Cac khoan vay ngan hang doi hoi ngudi vay phai o tai san dam bao khoan vay (vay thé
chép tai san). Nhitng tai san nay phai 1 tai san co gia tri I6n (quyén s dung dat, quyén
so hitu nha 6. xe 6 16, ...). Tuy nhién, s6 tién ma ngan hang duyét vay thuong chi bing
70% gia tri tai san thé chap.
» Trude khi vay no, ta phai cAn nhic ki luong kha nang thanh toan khoan vay no do. boi
1& viéc thanh toan khoan vay no c6 thé dan dén khong quan li duoc chi tiéu cua ban than
(hodc cua gia dinh) va gy thiéu hut tai chinh.

Beiirie

1. Anh Binh quyét dinh vay ngén hang dé mua 6 t6 kinh doanh vén tai.

« Ngan hang gi6i thiéu véi anh Binh hop dong tin dung thi nhat véi nhiing diéu
khoan sau:

— Tdng s6 tién ngan hang cho vay mét lan 1a 800 triéu dong.

— Théi han cho vay 1a 24 thang tinh tir ngay anh Binh nhan duoc khoan tién vay trén.

— Lai suét cho vay 1a 9%/nim va khong thay déi trong suét thai han hop dong (1a 24 thang).
— Hinh thire tra lai: Tra 1ai cudi ki khi két thuc hop dong.

~ Hinh thirc tra gbe: Tra gbe cudi ki khi két thic hgp dong.

« Ngdn hang gi6i thiéu véi anh Binh hop dong tin dung thir hai véi nhiing diéu khoan sau:

~ Téng sb tién ngan hang cho vay mét lan la 800 tridu dong. tirc 1a khoan vay gbc la
800 triéu dong.

— Thoi han cho vay 1a 24 thang tinh tir ngay anh Binh nhan dwoc khoan tién vay gdc trén.
- Thanh toan hop déng tin dung nhu sau:

+ Sau thang thir nhét thanh toan 25% khoan vay gbc va tién lai cia 100% khoan vay
gbc vai lai suat 1a 9%/nam.
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+ Sau thang thir hai thanh toan 25% khoan vay gdc va tién 1ai cua 75% khoan vay gbc

v6i 1ai suat 1a 9%/nam.

+ Sau thang thir ba thanh toan 25% khoan vay gdc va tién lai cua 50% khoan vay géc

véi 1ai sudt 1a 8,5%/nam.

+ Sau thang tht tu thanh toan 25% khoan vay gbe va tién lai cia 25% khoan vay gdc

voi lai suat 1a 9,5%/nam.

a) Hoi khi két thuc hop dong tin dung thir nhét, anh Binh phai tra cho ngan hang téng

cOng bao nhiéu tién?

b) Hoi khi két thic hop dong tin dung thit hai. anh Binh phai tra cho ngan hang tong

cong bao nhiéu tién?

¢) Trong hai hgp dong tin dung do, hop dong tin dung nao ¢o lgi hon cho anh Binh?
2. Gia dinh bac Tu quyét dinh vay ngan hang dé sira chita va ning cap nha ¢. Hop dong

tin dung gitta dai dién ngén hang (bén cho vay) va gia dinh bac Tu (bén vay) néu rd

nhig diéu khoan sau:

~ Tong s6 tién ngén hang cho vay mot lan 1a 900 triéu dong.

— Thoi han cho vay la 18 thang tinh tir ngay gia dinh bac Tu nhan duoc khoan tién vay

trén va duoc chia thanh 18 ki (méi ki la mét thang).

~ Muc dich vay la dé stra chira va nang cap nha 6.

~ Lai suat cho vay: trong 6 ki dau tién 1a 8,0%/nam; trong 6 ki tiép theo la 10.0%/nam;

trong 6 ki cudi cung la 11,5%/nam.

— Hinh thirc tra gbe: Tra gde theo ki voi s6 tién 1a 50 triéu dong/ki.

~ Hinh thirc tra 1ai: Tra 1i theo ki cin ¢l vao dw no gbe va lai suit cho vay ¢ ki d6 (cho

dén khi két thuc hop dong). Cu thé nhur sau:

+ Lai suat nim duoc xac dinh trén co s& mét nam la 365 ngay.

+ L1 phai tra trong ki =

(Du ng gbe trong ki) » (Lai suat cho vay trong ki) » (S6 ngay vay thuc té trong ki)

365

Gia str s6 ngay vay thue té trong méi ki déu l1a 30 ngay.

a) Trong ki 1, hiy tinh: du ng gbc; s6 tién li; tong gbc lai phai tra cho ngan hang.

b) Trong ki 2. hay tinh: du ng gbe; sb tién 1ai: tong gde 1ai phai tra cho ngén hang.

¢) Hoan thanh bang ké chi tiét lich tra du kién cho toan bo hop dong ctia gia dinh bac

Tu theo mau sau (lam tron cac két qua dén hang don vi):
57

Poc ban méi nhat trén hoc10.vn Ban mau gop y



Bing ké chi tiét lich tra du kién

: ,< P < e S6 tién lai suat | Tong gbe lai
Ki Dun¢goc | Goctra/ki Laisuatki tam tinh/ki tam tinh/ki
l 1 | 900 000 000 | 50 000 000 | 8.,0% ? ?
| 2 | 850 000 000 | 50 000 000 8.0% ? ?
~ 18 50000000 | 50 000 000 | 11,5% ? ?

d) Tinh s6 tién gia dinh bac Tw phai tra cho ngén hang khi két thuc hop dong.

3. Anh Trung sir dung thé tin dung ciia mot ngén hang véi lai suét thé 1a 30%/nam.
Ngay 02/4/2023, anh Trung nhan dwoc ban sao ké thé tin dung cho ki sao ké tir 01/3/2023
dén 31/3/2023 véi nhirng thong tin sau:

Ngay sao ké: 02/4/2023. Ngay dén han thanh toan: 15/4/2023.

Du no cudi ki: 21 800 000 dong. Thanh toan t6i thiéu: 11 400 000 dong.

Ngay 12/4/2023 anh Trung thanh toan cho ngan hang sb tién 1 000 000 déng. Tuy
nhién dén ngay 18/5/2023 anh Trung méi thanh toan ndt du ng cudi ki cho ngan hang.
a) Hoi khi d6 anh Trung s& phai tra cho ngén hang tong cong bao nhiéu tién (lam tron
két qua dén hang nghin)?

b) S4 tién phat sinh thém do thanh toan cham la bao nhiéu ph?m trdm ctia du no cudi ki
(lam tron két qua dén hang phén tram)?
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Poc ban méi nhat trén hoc10.vn

PAU TU TAI CHINH.

- LAP KE HOACH TAI CHINH CA NHAN

& : o g S s o / Bl (T ki)
Co6 Hanh ¢o6 500 triéu dong. C6 ba phuong an dé ¢ S ) (Letment..7)
§ N N AN
Hanh can nhic:
Phuong dn 1: Pem s6 tién dé gui tiét kiém ki han
12 thang & mot ngan hang vor lai suat 7,2%/nam.
Phuong dn 2: Dau tu vao chimg khoan cia cong ty A
voi lai suat ki vong la 12% nim nhung i ro cao.

Phuong dn 3: Danh ra mot khoan tién dé gui tiét
kiém, khoan tién con lai dau tu ching khoan.

Hoi ¢6 Hanh nén lra chon phuong dn nao dé
khoan tién ban ddu do vira sinh va loi nhudn
vita dam bao an toan, tranh 11 10?

—

1. MOT SO VAN BE VE DAU TU TAI CHINH
1. Khai niém dau tw tai chinh

Hay cho biét dau tu tai chinh la gi?

V i % - = -

PAu tu tai chinh 14 bo tién cia ca nhan, t6 chite vao mdt doanh nghiép hay mot
hoat dong kinh doanh dé ¢6 duoc loi nhuan hodc dé tién hanh thanh cong hoat
dong kinh doanh do.

Vidu 1 = Hay néu sy khac biét gitra tiét kiém va dau tu.

Gidi j o :

R - . B o : a " 1 Ban Anh néi rang gia dinh
Tl‘et kiém va dau tu’ l:flunen tang cho cac hoat dong vé ban dAu tur tai chinh bing cich
tai chinh. Ta co thé hiéu nhu sau: giri tiét kiém 100 triéu dong
— Tiét kiém la viéc lwu giir gia tri, bién sirc mua hién va dau tu"chl'mg ld}Oé“ la
tai thanh sirc mua trong twong lai. 100 triéu dong. Ban Anh noi
— Déu tu la bo tién cta ca nhan, t6 chic vao mot nhlf e FO © ey

B g . ) khong? Vi sao?
doanh nghiép hay mét hoat dong kinh doanh.
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2. Khai niém vé ching khoan

(Neuon: Ludt Chimg khodn nim 2019 s6 54/2019/0H14)
Hay cho biét ¢6 phiéu cua ngan hang Ngoai thvong Viét Nam (Vietcombank,
ma chirng khoan VCB) ¢6 phai la chirng khoan hay khong?

o

o Chung khoan la chimg tr ¢6 gia tr1 dai han xac nhan so hitu hop phap cua
ngudi s¢ hitu (goi chung 1a nha dau tw) vdi tai san cta doanh nghiép hoic t6

chirc phat hanh.

o Thi truomg chimg khodn 1a noi dién ra cac giao dich mua ban trao doi cac
loai chiing khoan. Chirng khoan la hang hoa cua thi truong chirng khoan.

Vidu 2 = Hay giai thich vi sao thi treong chirng khoan co6 vai tro rat 16n cho nén kinh
t¢ dat nuoc.
Giai
Thi truong chirng khoan tai Viét Nam c¢6 nhitng vai tré quan trong sau:

~ Giup ting cwong tich tu. tip trung von trung va dai han cho nén kinh té, giam ap lrc
cho h¢ thong ngan hang.
Mil

— Gilip cho hoat déng ciia cac doanh nghiép niém yét

trén thi trvong chung khoan dugc cai thién. o .
: ‘ , ‘2 Hay giai thich vi sao
— Giam chi phi von cho nén kinh té. thi truong chirmg khodn co

~ Gitp cho phan phéi von hiéu qua hon. thé gitip cho phan phoi von
hiéu qua hon.

— Tang cac cong cu moi cho thi truong tai chinh

3. Pau tw chimg khoan théng qua mua bén co phiéu
(Nguon: Lugt Chimg Khodn ndm 2019 56 54/2019/QH14; Ludt Doanh nghiép 2020;
hitps:/www.vndirect.com.vikien-thuc-co-ban/)

Hay cho biét: Pau tu chirmg khoan la gi? C6 phiéu la gi? Gia trung binh cta ¢6
phiéu 1a gi? Co tirc 1a gi? Co cac hinh thirc nao dé tra co tire?

L
‘/ « Déu tw chitng khodn 1a dau tu vao cac san pham trén thi truong ching khoan,
cu thé 1a ¢6 phiéu, trai phiéu. ...
» C6 phiéu 1a mét loai chitng khoan (dugc coi la tai san) va ciing la ddi twong
giao dich trén san chirng khoan.
« Gid trung binh cia cb phiéu trong mot ngay giao dich duoc tinh bang trung binh
cOng cuia gia cao nhat va gia thap nhat cua ¢6 phiéu trong ngay giao dich do.
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[ o C6 tire 1a khoan loi nhuan rong dugc tra cho mdi ¢b phén b::'mg tién mat hodc
bang tai san khac.

Chai y

» Ban chit cta dau tu chimg khoan la mua san pham véi gia thap va ban lai véi gia cao.
tir d6 nhan duoc lot nhuan dau tu.

« Déu tu chirng khoéan tuy can bo nhiéu céng sire dé hoc hoi, nhung la mét ki ning cuc
ki hitu ich, vi n6 cho phép nha dau tr gy dung quy tich lily lau dai, da dang hoa nguén
thu nhap, cap nhat hiéu biét vé cAc van dé tai chinh kinh té....

» C6 hai hinh thirc chi tra ¢ tirc phé bién nhat, do la: tra bing tién va tra bing c6 phiéu.
+ Tra ¢o tre bé'mg tién 1a viéc doanh nghiép tra o tire béng tién truc tiép vao tai khoan
chirng khoan cho c6 déng.

+ Tra ¢6 tirc bing 6 phiéu.

Vidy3 | Ngdy 26/4/2023, Ngan hang Thuong mai E y
Cd phfln Tién Phong c6 ma co phiéu 1a TPB chi tra ¢b @ Ngay 30/01/2023,

tirc ndm 2023 bing tién mit voi ti 1& 25% (Ngudn: htips:// Ngén hang Ngoai Thuong
nuoitre.vr). Hy cho biét mot ¢b phiéu TPB s& nhén duoc Viét Nam (Vietcombank,
bao nhiéu tién. md ching kho:j’m: VCB)
_ thong bao tra c¢6 tirc nam
Giai 2020 bang c6 phiéu vai ti
Mot cb phiéu TPB sé& nhan duoc sb tién la: 1¢ 18.1% (Ngutfn.' https://
25% 10 000 = 2 500 (déng). vnba.org.vn).  Hiay cho
Chit v biét n:(f)t C(? dong nam giir
’ 100 ¢6 phiéu VCB sé nhan
Tai thi truong chx’mg) khoan Viétu Nam, ‘khi n3(f)t dirgc thém bao nhiéu cb
doanh nghiép cong bo ti I¢ tra ¢O tirc bang tién, phiéu méi.

doanh nghiép do dua trén ménh gia ¢ phiéu, tic la
10 000 dong/c6 phiéu.

Vidu4 = Co6 Hanh du dinh dau tu vao chirng khoan cua doanh nghiép X. Mbdi ¢d phiéu
ctia doanh nghiép do co gia trung binh tai mét s6 thoi diém dwoc thong ké trong Bang 3

Thei diém 1242020 | 12/472021 | 12/4/2022 | 12/4/2023
Gia trung binh méi
c6 phiéu (déng) 70 600 ‘ 98 900 ’ 82 400 ‘ 88 300

> 2
Bang 3
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Vao ngay 12/4/2020, ¢6 Hanh mua 10 000 ¢ phiéu cia
doanh nghiép X. Vao ngay 12/4/2021, ¢6 Hanh tiép tuc
mua 10 000 c¢6 phiéu cua doanh nghiép X.

a) S6 tién ¢6 Hanh da dau tw dé mua 20 000 ¢6 phiéu noi
trén 1a bao nhiéu?

b) e Néu ¢6 Hanh ban toan b 20 000 ¢ phiéu cua doanh
nghiép X vao thon diém 12/4/2022 thi ¢6 Hanh s& b1 16
bao nhiéu tién?

« Tinh s6 tién 1ai ¢6 Hanh thu dvoc néu ban toan bd
20 000 ¢b phiéu cta doanh nghiép X vao thoi diém
12/4/2023.

¢) Gia sir ¢6 Hanh dem s6 tién dau tu chimg khoan gui tiét
kiém theo thé thirc l4i kép tai mot ngan hang véi ki han
12 thang va lai suat nhu sau:

— Lai suéit ki han 12 thang vao ngay 12/4/2020 13 6.6%/niim;
— Lai suét ki han 12 thang vao ngay 12/4/2021 la
5.5%/mam;

Lai suat ki han 12 thang vao ngay 12/4/2022 la
5.5%/mam.
Hay tinh sb tién ¢6 Hanh nhan dwoc vao thoi diém
12/4/2022 va vao thoi diém 12/4/2023. Sau dé, so sanh
s6 tien ¢6 Hanh ¢6 duoc do gui tiét kiém voi sd tién co
Hanh ¢6 dugc do dau tu ching khodn.

Giai

-

4 a)Ngay 12/4/2022. ¢6
Binh mua 10 000 ¢6 phiéu
cua doanhnghiép Avoi gia
40 980 dong/1 ¢6 phiéu.
Dén ngay 12/4/2023,
¢6 Binh ban toan bo
s6 ¢ phiéu do voi gia
44 340 dong/1 c6 phiéu.
Tinh s6 tién 13i c6 Binh
nhan duoc sau khi ban.

b) Giasirngay 12/4/2022
c6 Binh dem sb tién
409 800 000 dong giri tiét
kiém ¢ mot ngan hang
theo ki han 12 thing
voi lai suat 1a 5,5%/mnam.
Tinh s6 tién 1i c¢6 Binh
nhin duwoc sau  khi
thanh toan tiét kiém vao
ngay 12/4/2023. Tir do
hay cho biét, trong hai
phuong an kinh doanh
trén, phuong an nao ¢o
s6 tién 13i nhiéu hon.

a) 86 tién ¢6 Hanh da dau tv dé mua 10 000 c6 phiéu cia doanh nghiép X vao ngay
12/4/2020 1a: §, = 70 600 . 10 000 = 706 000 000 (dong).

86 tién ¢6 Hanh da dau tw dé mua 10 000 ¢ phiéu cua doanh nghiép X vao ngay
12/4/2021 1a: §, =98 900 . 10 000 = 989 000 000 (dé)ng).

Vay dén ngay 12/4/2021, tong 56 tién ¢6 Hanh da dau tr dé mua 20 000 ¢b phiéu cua
doanh nghiép X la: =S +§, =706 000 000 + 989 000 000 = 1 695 000 000 (dong).

b) e 86 tién ¢6 Hanh bi 16 néu ban toan bo 20 000 ¢b phiéu cua doanh nghiép X vao tho
diém 12/4/2022 1a: 1 695 000 000 — 82 400 . 20 000 = 47 000 000 (déng).

« S6 tién 14i ¢6 Hanh thu dwoc néu ban toan bd 20 000 ¢b phiéu cia doanh nghiép X vao
thoi diém 12/4/2023 1a: 88 300 . 20 000 — 1 695 000 000 = 71 000 000 (dong).
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¢) * Néu guri tiét kiém s6 tién S, = 706 000 000 (ddng) thi dén ngay 12/4/2021 ¢6 Hanh nhén
duoc s6 tién 1a: 706 000 000 + 706 000 000 . 6.6% = 752 596 000 (dong). S6 tién nay tiép
tuc dugc ¢6 Hanh g tiét kiém nén dén ngay 12/4/2022 ¢6 Hanh nhén duge s tién la:
752 596 000 + 752 596 000 . 5.5% = 793 988 780 (dong).
Néu giri tiét kiém s6 tién S, = 989 000 000 (dong) thi dén ngay 12/4/2022 cd Hanh nhén
durgc s6 tién 1a: 989 000 000 + 989 000 000. 5.5% = 1 043 395 000 (ddng).
Vay dén ngay 12/4/2022 c6 Hanh nhan dwoc tong s tién la:
S'=793 988 780 + 1 043 395 000 = 1 837 383 780 (ddng).
So voi s6 von bo ra ban diu 1.5 = 1 695 000 000 (dong) thi ¢6 Hanh da nhan duge s6
tién 1ai la:
S'—S=1837383 780 1695000 000 = 142 383 780 ~ 142 384 000 (dbng).
« Vao ngay 12/4/2022, ¢6 Hanh tiép tuc gui tiét kiém s6 tién la 1 837 383 780 dong thi
dén ngay 12/4/2023 ¢6 Hanh nhan dugc téng s6 tién la:
1837 383 780 + 1 837 383 780. 5.5% = 1 938 439 887.9 (ddng).
So vdi s6 von bo ra ban dau 1a S = 1695 000 000 (dong) thi ¢6 Hanh da nhan dugc s6
tién 14i la:
1 938 439 887.9 — 1 695 000 000 = 243 439 887.9 ~ 243 440 000 (dong).
Vay ta c¢6 cac nhan xét sau:
+ Dén ngay 12/4/2022, thay vi du tu chitng khoan bi 16 47 000 000 dong, néu dem giri
tiét kiém c6 Hanh s& nhan duoc s6 tién 1ai la 142 384 000 dong.
+ Pén ngay 12/4/2023, thay vi dau tr chimg khoan chi 1ai 71 000 000 dong, néu dem
giri tiét kiém c6 Hanh s& nhan duoc s6 tién 13i 1a 243 440 000 ddng.

Nhdn xét. Pau tu chirng khoan la mét cong viée phire tap va ¢6 nhiéu i ro.

2 ~ ~ ~* -~ = = .3 ~ -

Il. GIAl QUYET MOT SO VAN DE VE DAU TU TAI CHINH
Trong dau tu tai chinh. loi nhudn luén gén lién véi r ro (tiéng Anh: risk). Thong thuong,
loi nhuan cang cao nii ro cang lon. Vi vay, mét trong nhitng cong viéc vO cung quan trong
khi tién hanh dau tu la phai danh gia duoc rii ro va co bién phap dé kiém soat rii ro.
1. Panh gia rii ro trong hoat dong dau tw tai chinh ciia doanh nghiép
Hay néu cach thirc xac dinh mirc d6 nii ro trong hoat déng déu tur tai chinh ciia
doanh nghiép.
Nhan xét: Danh gia mire do rai ro trong dau tu phu thude vao tiéu chi xac dinh rii ro.
Trong cling méot diéu kién dau tu, khi thay ddi tiéu chi xac dinh i ro ta co thé nhan duoc
nhitng mtrc d6 rui ro rat khac nhau.
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Ta s& tim hiéu van dé trén qua nhiing vi du sau:

Vidu 5 1ai suat dau tu lati 16 ph?m tram (%) cua loi nhudn so véi vén dau tu.
O mot thoi diém nao dé, mot doanh nghiép kinh doanh bat dong san danh gia nhu sau:
~ Xac suét 1ai suat dau tw kinh doanh bat dong san cua doanh nghiép tir 14% tré 1én 1 0.8.
~ Xéc suat 1ai sut dau tr kinh doanh bat dong san du lich (Cin ho khach san hay Condotel)
cua doanh nghiép tir 12% tr¢ 1én la 0.55.
Dé thuc dé”iy viéc ban cac cin ho khach san cho cac nha dau tw, doanh nghi¢p dua ra quang
cao sau: Trong diéu kién dau tu kinh doanh bat dong san ctia doanh nghiép dat 13i suit dau
tr 14% tro lén, doanh nghiép s€ thué lai can ho khach san cua nha dau tu voi lai suét la
12%/nam.
Bac Linh du dinh mua can hd khach san cua doanh nghiép theo quang cao do. Bac Linh xac
dinh 1t ro cho du dinh dau tw ciia minh theo tiéu chi sau: Lai suit cho thué lai can hé khach
san dudi 12%. biét ring 14i suét déu tu kinh doanh bat déng san ciia doanh nghiép do tir 14%
tro Ién.
Hay cho biét ti 1 rui ro cua bac Linh khi diu tw cin ho khach san theo quang céo cua
doanh nghiép 12 bao nhiéu phén trim?
Giai
Xét cac bién ¢o:
A: “14i suit cho thué lai cin ho khach san ctia nha dau tu tr 12% trd 1én™;
B: “Lai suét dau tu kinh doanh béat dong san cia doanh nghiép tir 14% tr& 1én”.
Khi d6. P(4 |B) chinh la xac suat dé lai suat cho thué lai cin hé khach san dudi 12%, biét
ring lai suat diu tu kinh doanh bét dong san cta doanh nghiép do tir 14% tré 1én.

Theo gia thiét ta c6: P(B) = 0.8: P(4nB) = 0.55.

Suy ra: P4 N B)=P(B)- P4 NB)=0.8-0,55=0,25,
P(ANB) 0,25

P4 B)= =0,3125= 31,25%.
i P(B) 08 ’
Viy ti 1& nii ro cuia bac Linh khi dau tu can ho khach san theo quang co ctia doanh nghiép
la31,25%.

Vidu 6 . Theo dbi hiéu qua kinh doanh ciia mét cong ty qua nhiéu nim, cac chuyén gia
thiét 1ap bang phén bd xac sut cua lai suat dau tw X' ¢ cong ty do nhu sau:

X% 9 10 11 12 13 14 15

P 008 0,12 0.2 0.3 0,18 0.1 0.02
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a) Kha ning dau tu vao cong ty do dé dat 13i suat it nhat 12% la bao nhiéu?

b) Tim mirc l4i sudt nhiéu kha ning nhat va mirc l4i suat trung binh khi dau tw vao
cong ty do.
¢) Viéc dau tu gdp rui ro khi lo1 nhuén thu duoc tr viée dau tu thép hon mure ldi suét ngan

hang. Gia st 141 suat ngén hang la 10%. Tim xac suat rai ro khi dau tw X vao cong ty do.

Giai e

a) Ta co: P(X=12) ‘75 Bang phan b6 xac suit cua lai suat
=P(X'=12)+P(X= 13) + P(X'= 14) + P(X = 15) dau tu X & mot cong ty nhw sau:
=0,3+0,18+0,1+0,02=0,6=60%. X(%)| 7 | 8 | 9 [ 10|11
Vay kha niang dau tu vao cong ty do dé dat P 10.12{0.18/0.23| 0.3 |0,17
141 suét it nhat 12% la 60%. Viée dau tw gip rui ro khi loi nhudn

thu dugg tir viée dau tu thap hon mure

b) « Mtrc lai suat nhiéu kha nang nhat la X' = 12 lai suat ngan hang. Gia sir 1ai suat
vaP(X=12)=03. ngan hang la 9%. Tim murc do rii ro

khi déu tu vao cong ty do.

e Ta co: - -
E(X)=9.0,08+10.0,12+11.02+12 .03+ 13.0,18+14,0,1 +15.0,02=11,76.
Vay mirc lai suat trung binh khi déu tu vao cong ty do la 11,76 %.
¢) Xac suét rii ro khi dau t vao cong ty do la P(X < 10) = P(X = 9) = 0,08 = 8%.

Vidu7 = Giase X, Y (don vi: triéu df)ng) 14 hai bién nge’tu nhién roi rac lan lvot chi loi
nhuan thu duoc (tinh trén 1 ti déng von diu tr) vao du an thir nhat, du an thir hai. Dusi
day la bang phan b xac suit twong g cua hai bién ngéu nhién roi rac X, ¥

X |—200 —100‘ 100 | 300 Y |-200|-100 100 | 200
P 0.1 0.2 ‘ 0.3 0.4 % 0.2 0,1 | 0.2 0.5

Trong kinh té hoc. nguoi ta co thé coi V(X), V(¥) lan luot do mirc dé rii ro khi dau tu
vao du an thi nhat, du an thi hai (Nguén: R.S. Pindyck, D.L. Rubinfeld. Microeconomics (second
edition), Macmillan Publishing Company, New York 1992).

a) Néu chi dva trén tiéu chi wu tién trung binh lo1 nhuan thu dugc cao va chfip nhan mirc
do rui ro va ban la nha dau tu, ban nén chon du an nao?

b) Néu chi dua trén tiéu chi wu tién mirc do rii ro thép va ban lanha dau tur, ban nén chon
du an nao?

Giai

a) Trung binh loi nhuén thu dwoc khi dau tr vao du an thir nhat la:

E(X) = (= 200). 0,1 + (= 100). 0,2+ 100. 0,3 +300. 0,4 = 110.
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Trung binh lo1 nhuén thu dugce khi dau tr vao dv an thi hai la:
E(Y)=(-200). 0.2 + (- 100). 0,1+ 100. 0,2 + 200. 0.5 = 70.
Suy ra ECX) > E(Y).

Vay néu chi dya trén tiéu chi wu tién trung binh loi nhuan thu duoc cao va chap nhan
mure do ruii ro, ta nén chon dau tur vao du an tha nhat.

b) Murc do rii ro khi dau tu vao du an thr nhat 1a:
V(X) = (- 200)%. 0.1 + (- 100)>. 0.2 + 100%. 0,3 + 300%. 0.4 — 110*> = 32 900.
Mure dd riii ro khi dau tr vao du an tht hai la:
V(Y) = (- 200)2 0.2 + (— 100)2. 0,1 + 100%. 0.2 +200%. 0.5 — 70* = 26 100.
Suy ra V(X) > V(T).

Viy néu chi dya trén tiéu chi wu tién mirc do rui ro thép, tanén chon du tu vao du an thi hai.

« A - . A » -
2. Kiém soat rui ro trong dau tw chirng khoan
Hay néu khdi niém vé cd tirc, hinh thirc chi tra cd tirc phé bién nhét.
Trudc hét, ta nhic lai khai niém vé ti suat ¢o tic.

11 sudt co tirc (hay ti suit loi nhuan yéu cau trén ¢o phiéu) la ti suat sinh loi ma nguoi
mua c6 thé nhan duoc tir ¢6 tirc néu mua ¢6 phiéu & muc gia hién tai.

Cong thie tinh ti suét ¢b tire la:

Co tirc trén 1 ¢b phiéu

Ti suat co tre = < 100%.

Gia thi truong cia 1 ¢b phiéu

Vidu8 & Cong ty Co phan Sita Viét Nam (VNM) du kién tra ¢6 tirc bing ¢6 phiéu nim
2018 ti 1& 30%, twong ng 3 000 déng/cd phiéu (Ngudn: hitps/tienphong vn). Gia dong cira
cta cb phiéu VNM vao ngay 11/12/2018 la 89 600 dong/cé phiéu. Hay tinh ti suit cd
tirc clia ¢6 phiéu do.

Giai

3000

Ti suét c6 tirc ciia ¢6 phiéu VNM bing x 100% = 3,35%.
0

Déi véi cac nha dau tu chirng khoan, khi ho dau tu mua cd phiéu, ho s& ki vong nhan
duoc hai loai ngudn tién, do 1a: ngudn tién ¢6 tirc nhan duoc trong thoi gian ndm gii va
nguém tién nhan duoc khi ban ¢ phiéu. Diéu do6 phu thuéce vao cb tire ki vong trén mdi
¢6 phiéu trong thoi gian nim giit va gia ki vong cho mdi ¢6 phiéu khi ban. Nhung dé
tranh i ro, ta can phai biét liéu co thé dat dugc nhirng ki vong d6 hay khéong.
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C6 nhiéu phuong phap dé giai quyét van dé trén. Mot trong nhitng phuong phap quan

trong va phé bién dé kiém soat rii ro trong dau tw chimg khoan la dinh gia ¢ phiéu khi dau

tw bi"mg cach chiét khau dong o tire vé hién tai, tr do xac dinh gia tri hién tai cua co phiéu.

o M6 hinh ¢6 tire mot giai doan (mo hinh ¢o tirc 1 nim)
Cong thire tinh la:

V, = D, 3 A =D1+P1

A+r' A+r' A+

*

Trong do:

J: gia trn cua mot ¢6 phi€u tai thot diém hién tai:
P: gid ban ki vong cia mot ¢6 phi€u tai thoi diem két thic 1 ndm.

D,: ¢6 tirc ki vong trén moi co phiéu cho mét nidm, gia dinh s& duogc tra vao cudi nam
thir nhat;

7: ti suat lo1 nhuén yéu cau trén ¢o phiéu.

Vidu 9 &~ Mot ngudi muon mua co phiéu (cp) A véi ki vong sau 1 ndm nhan co tirc
2 000 dong/cp, ban durge var gia 50 000 dong/cp va ti suat loi nhuan yéu cau la 8%. Hoi gia
tri hién tai cua 1 ¢0 phiéu A can phai la bao nhiéu dong dé ngudi d6 ¢6 the mua ¢6 phicu
do duoc (Iam tron két qua dén hang don vi)?
Giai
Ap dung cong thirc (*). gia tr1 hién tar cua
1 ¢ phiéu 4 la:

i
iy

6 Mot nguoi muén mua c6 phiéu

2, 000+50 000 " A voi ki Vf)ng sau 1 nam nhﬁn Cé

0= (1+8%)' ~48 148 (dong). tire 1 500 déng/cp. ban duoc véi gid

A ; > . 45 000 déng/cp va ti suat loi nhuan

Vay gia tri hién tai cua 1 ¢6 phieu 4 can phat ey iy 1a 9%. Hoi gia tri hién tai cia
la 48 148 dong dé nguoi do ¢6 thé mua cd 1 cé phiéu 4 cin phai 1a bao nhiéu
phiéu do dugc. dong dé nguoi d6 co thé mua ¢b

Chit - Gid tri 48 148 dbng/1 cb phiéu & Vidy9 ~ Phieu d6 duoc (lam tron ket qua dén
thwong duoc goi la ngudng an toan dbi voi 1ang Can vi)i
gia tri hién tai ctia ¢6 phiéu dé ngudi mua co

thé dat dwoc ki vong cua minh khi dau tr vao

¢6 phiéu do.

o M6 hinh ¢6 tirc nhiéu giai doan (mé hinh 6 tire n ndam)

M6 hinh ¢6 tirc nhiéu giai doan la mo réng cia mo hinh trén khi nguoi mua du dinh nam
g1l ¢O phiéu trong # nam.
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Cong thire tinh la:
. D, D, D, P
4 e

0= 1 i 7 . = n = 7 **)
+r)y d+7r) +r" (1+r)

Trong do:

V,; gié tri cia mdt ¢6 phicu tai thoi diém hién tai;

P”: gia ban ki vong clia mdt co phiéu tai thoi diém két thic nim tht 7

D co ture ki vong trén moi cb phiéu cho nam thwe £, gia dinh sé dugc tra vao cudi nam
the k (1<k<n),

r: ti suét loi nhuan yéu cau trén cé phiéu.

Vidu 10, Mot nguoi mudn ndm giir ¢6 phiéu 4 véi ¢b tirc ki vong ¢ nim thir nhat:
2 000 dong/cp, & ndm thir hai: 3 000 déng/cp. & ndm thi ba: 2 500 doéng/cp, & nim tha
t: 3 500 dong/cp va gia ban ki vong ¢ nim thi tw 1a 100 000 déng. ti suét loi nhuan yéu
ciu 1a 9%. Hoi gia tri hién tai cia cd phiéu A can phai la bao nhiéu dong dé nguoi do ¢
thé mua c6 phiéu do duge (lam tron két qua dén hang don vi)?
Giai
Ap dung cong thirc (**), gia tri hién tai cta 1 ¢6 phiéu A la:

2 2 000 3000 2 500 3500 100 000
Vo= e | o 5" 7t 7
(1+9%) (1+9%)° (1+9%)" (1+9%)" (1+9%)
Vay gia tri hién tai ctia 1 ¢6 phiéu A can phai la 79 612 dong dé nguoi do co thé mua cd
phiéu do duoc.

~ 79 612 (dong).

Il. LAP KE HOACH TAI CHINH CA NHAN

O 16p 8 (Hoat dong thuc hanh va trai nghiém, Chu dé 1. Toan 8 — tip 1, Nha xuét ban
Dai hoc Su pham 2023) va 0 mon Giao duc kinh té va phap luat lop 10, cac em da duoc
tim hiéu vé lap ké hoach tai chinh ca nhén trén nhitng khia canh sau:

— Khai niém vé tai chinh ca nhén, quan li tai chinh ca nhan;

Y nghia cua lap ké hoach tai chinh ¢4 nhén:

— Cac loai ké hoach tai chinh ca nhan:

— Cac budc 1ap ké hoach tai chinh ca nhan.

Trong dé. viéc lap mét ban ké hoach tai chinh ca nhan vé co ban bao gdm cac burde sau:
Buére 1. Xac dinh muc tiéu va thoi han cua ké hoach tai chinh ca nhan.

Budgce 2. Xac dinh tinh hinh tai chinh hién tai, thu va chi thuong xuyén cia ca nhéan.
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Burée 3. Thiét 1ap quy tic thu chi ca nhan cu thé.
Buéc 4. Tuén thi ké hoach tai chinh ca nhan.
(Nguén: Gido dyc kinh té v phép hudt 10, Nha xudt bin Dai hoc Hué 2022).
1. Nguyén tic SMART
(Nguén tham khdo: hitps://www.pace.eduxw/tin-kho-tri-thuc/muc-tieu-smart-la-gv)
Dé thuc hién Budc 1 c6 hiéu qua, nguoi ta thuong ap dung nguyén tic SMART. Nguyén
tic SMART duoc viét tit tir cac chir cai dau tién cia 5 tidu chi sau day:
« S — Specific: Cu thé.
Mot muc tiéu thong minh dau tién phai duoc xac dinh mét cach cu thé, ro rang. Muc tiéu
cang cu thé va r6 rang, chirng to kha nang dat duogc cang cao.
e M — Measurable: Do luong, dinh luong duoc.
Nghia la muc tiéu phai duoc gén lién v6i nhiing con s6, ¢6 thé can, do, dong. dém dugc.
Chiing ta biét dugc chinh xac nhirng gi minh can dat 1a bao nhiéu.
* A~ Attainable: C6 thé hoan thanh dugo, kha thi.
Tinh kha thi ciing la mot yéu t6 rat quan trong khi ta dwa ra mét muc tiéu. Nghia la ching
ta phai suy nghi vé kha ning cia ban than trude khi dé ra mot muc tiéu dé tranh tinh
trang bo cude giira chung.
« R — Relevant: Thue té.
Cén tinh toan xem kha niing, vét chat, thoi gian. ngudn ho trg, ... ¢6 cho phép thuc hién
dugc muc tiéu khong.
» T — Timebased: Dat ra khung thoi gian thuc hién.
Khung thoi gian thuc hién gitip chiing ta biét duoc dang di dén dau trong tién trinh trién
khai cong viéc va kip thoi chan chinh mirc dé phan dau.
2. Phwong phap chi tiéu 50/20/30
(Nguon tham khéo: hitps://topivn/quy-tac-50-20-30. html)
Dé thue hién Bude 3 c6 hiéu qua, nguoi ta thuong ap dung phirong phap chi tiéu 50/20/30
nhu sau:

— Sir dung dén 50% nguén tai chinh ca nhan dé dap ng nhitng nhu cau thiét yéu trong
cudc séng nhu: an, 0, di lai, hoa don tién ich.... Néu mot nguot chi tiéu vt qua ngudng
do thi nguon do ¢ thé dang bi tham hut ngan sach va can diéu chinh lai qua trinh chi tiéu
sao cho khoan chi tiéu thiét yéu nam trong mirc cho phép.

— Swr dung dén 20% nguon tai chinh ca nhan cho muc tiéu tai chinh ca nhan nhu: tra no,
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tiét kiém, dau tu. Dy la nhitng khoan nim trong muc dau fr va tich liiy cho twong lai.
Nhitng khoan nay s& gitip m&i ngudi dam bao tai chinh ca nhan trong twong lai. Nhung néu

20%

chi tiéu 0 khoan nay qua lon thi rui ro cao va

nhitng chi tiéu can thiét cho hién tai cling s& 50% b
bi anh huong. Vi vay 20% tong s6 thu nhap ﬁg‘tt;%t __taichinh_

cho chi tiéu vao muc nay la hop li.

— Sir dung dén 30% ngudn tai chinh ¢a nhan
dé dap tng nhitng nhu cau chi tiéu ca nhan
nhu: mua sim. giai tri. du lich, hoc tép,...

Khoan chi tiéu ca nhan la nhitng khoan chi tiéu linh hoat, nhu cAu ca nhan lai ludn 1a

rat Ién. Vi véy. can tiét ché chi tiéu sao cho muc nay chiém khoang 30% la hop li nhat.
Vidy 11 Gia dinh anh Nam du kién cic khoan muc chi tiéu cia gia dinh bao gom:

— Chi cho cac nhu céu thiét yéu;

— Cho tiét kiém va déu tu;

— Chi cho mua sim ca nhan;

— Chi cho hoc tip ctia cac con, dich vu y té va chim soc sirc khog.

Theo em, mdi khoan muc chi tiéu cia gia dinh anh Nam nén chiém ti 1& bao nhiéu phﬁn
tram la hop li? Sau do, vé biéu db hinh quat tron biéu dién ti lé cac khoan muc chi tiéu do.

Giai
Ap dung phuong phap chi tiéu 50/20/30. ké hoach chi tiéu hang thang cua gia dinh anh Nam
co thé duoc l1ap nhu sau:

Khoan chi ti¢u Tile (%) Ti 1é cac khoan chi tiéu
Chi cho céc nhu cau thiét yéu 50
Tiét kiém va dau tu 20
Mua sdm ca nhan 14

Chi cho hoc tap cua cac con, dich 16 iyt N s thide véu

vuyteva chdm soc swre khoe ® Mua s3m cadnhan = Tiét kiém va ddu tu
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B siitie 7

1. a) Ngay 18/4/2022, ¢6 Binh mua 10 000 c6 phiéu cia mot doanh nghiép voi gia
21 000 dong/1 ¢b phiéu. Dén ngay 18/4/2023, ¢6 Binh ban toan bé s6 ¢b phiéu do voi

gia 27 000 dong/1 ¢6 phiéu. Tinh s6 tién 13i ¢6 Binh nhan dwoc sau khi ban.

b) Gia s ngay 18/4/2022 ¢6 Binh dem s tién 210 000 000 dong gii tiét kiém & mot
ngén hang theo ki han 12 thang vdi li suit la 6.3%/mnam. Tinh s6 tién l4i ¢6 Binh nhan
duoc sau khi thanh toan tiét kiém vao ngay 18/4/2023. Tir d6 hay cho biét. trong hai

phuong an kinh doanh trén, phuong an nao co s6 tién lai nhiéu hon.

2. Anh Vinh dy dinh xin lam viéc tai mét doanh nghiép kinh doanh hang hoa theo ding
mot trong hai cong viée 4 va B. Doanh nghiép dua ra cac thong tin nhu sau:

* DO1 voi cong viée A:

+ Mirc lwrong thir nhat la 18 triéu dong/thang va xac suat dé anh Vinh dugc nhan muc
luong nay la 0.5. Tuy nhién. mie lvong nay co diéu kién doi hoi anh Vinh phai dat
doanh s6 ban hang hang thang la cao.

+ Murc lrong thir hai la 8 triéu déng/‘théng va xac suat dé anh Vinh duoc nhan mirc
lwong nay la 0.5. Mirc lwong nay khéng ¢6 diéu kién doi héi gi.

* D6 v6i con g viéc B:

+ Murc luong thit nhat la 12 triéu déng/théng va xé4c suat dé anh Vinh dwoc nhan mirc
luong nay la 0.8. Mirc lvong nay khong c6 diéu kién doi hoi gi.

+ Mirc lrong thir hai 1a 17 triéu dong/thang va xéac suat dé anh Vinh dwoc nhan mirc
lwong nay la 0.2. Tuy nhién, mirc lvong nay co diéu kién doi hoi anh Vinh phai lam
viée ngay 9 tiéng,

Go1 X la mirc lwong ma doanh nghiép co thé tra cho anh Vinh déi véi cong vicc 4. Goi
Y 12 mirc lvong ma doanh nghiép co thé tra cho anh Vinh dé1 voi ¢ong viée B,

a) Lap bang phan b xac suét cia cac bién ngau nhién ri rac X, V.

b) Hay tinh mirc lvong trung binh ma doanh nghiép dua ra dbi véi cong viée A va doi
V01 cong viée B.

¢) Gia s V(X), V(1) lan luot do mire do rii ro doi voi mirc lwvong ma doanh nghiép
dua ra cho cong viée A va cho cong viée B. Mire do i ro doi voi muc luvong cia cong
viéc nao la cao hon?
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3. Gia st X, ¥ (don vi: triéu dé“mg) 1a hai bién ng?iu nhién roi rac lan lwot chi loi nhudn
thu duoc (tinh trén 1 ti dong von dau tw) vao dy an thir nhat, du an thu hai. Dud day la
bang phén bé xac suét twong g cuia hai bién ngiu nhién roi rac X, Y.

X | -200 100 | 200 | 400 Y | —-200|-100| 100 | 300
P 03 | 02 | 0,1 | 04 P 02 | 01 | 02 | 05

Viée dau tu gép rui ro khi bi 10. tirc 1a loi nhuén thu dwoc 1a Am.

Dua trén hai tiéu chi vu tién la trung binh loi nhuén cao va mare dé nii ro thap, néu ban
la nha dau tu, ban nén chon dv an nao?

4. Mot nguoi mudn mua co phiéu 4 voi ki vong sau 1 niam nhén ¢ tirc 2 000 dong/1 ¢6 phiéu,
ban duge voi gia 40 000 dong/1 ¢b phiéu va ti suat loi nhuan yéu cau la 9%. Hay tinh
“ngudng an toan” dbi vai gia tri hién tai cia c6 phiéu 4 dé ngudi mua cé thé dat duoc
ki vong cia minh khi dau tu vao cb phiéu do (lam tron két qua dén hang don vi).

5. Mot nguoi muén nidm git ¢6 phiéu 4 véi ¢ tic ki vong & nam thir nhat:
2 000 déng/1 cb phiéu, & ndm thir hai: 2 500 dong/l1 ¢6 phiéu, & niam thu ba:
3 000 ddng/1 ¢6 phiéu, 6 nam thir tw: 3 500 dong/1 ¢6 phiéu va gia ban ki vong ¢ nim
thir tw 14 95 000 ddng/1 ¢é phiéu, ti suat loi nhudn yéu cau la 9%. Hay tinh “ngudng an
toan™ dbi voi gia tr1 hién tai cua cod phiéu A dé nguwol mua co thé dat duoc ki vong cua
minh khi dau tr vao c¢b phiéu d6 (Iam tron két qua dén hang don vi).

6. Gia dinh anh Diing du kién cac khoan muc chi tiéu cua gia dinh nhu sau:

Khoan chi tiéu Ti 1€ (%) ‘
Chi cho hoc tap cua cac con, dich vu y té va chim ) |
soc suc khoe
| Chi cho cac nhu cau thiét yéu 50
7 Mua sdm ca nhén 40
Tiét kiém 5

Theo em, viéc lap ke hoach tai chinh ca nhan cua gia dinh anh Diing ¢6 hop li khong?
M&i khoan muc chi tiéu cia gia dinh anh Diing nén chiém ti 1& bao nhiéu phan trim la
hop li? Sau do, vé biéu dd hinh quat tron biéu dién ti 1€ cac khoan muc chi tiéu do em
dé xuat.

72
Poc ban méi nhat trén hoc10.vn Ban mau gop y



@\cé THE EM CHUA BIET

Vé ma SWIFT ciia cac ngan hang

Trong thoi dai chuyén doi s6. giao dich tai chinh qua hé thong ngan hang nham han ché
sir dung tién mét ngay cang pho bién ¢ nude ta va cac nudc trén thé gioi.

Hiép hoi vién thong tai chinh va lién ngan hang toan cau (tiéng Anh la: Society for World-
wide Interbank and Financial Telecommunication, viét tit: SWIFT) cung ciAp mét mang
lrdi cho phép cac t6 chire tai chinh trén toan thé gioi gui va nhan thong tin vé cac giao
dich tai chinh trong m6t méi trrong an toan, tiéu chuan va dang tin cay. Té chirc nay
dugc thanh lap ngay 3/5/1973 ta1 Bi vo1 su tham gia cua 239 ngan hang ¢ 15 nudc va
tinh dén cudi thang 1/2023, ¢6 hon 11 000 t chirc tai chinh & trén 200 québc gia. viing
lanh tho két néi voi SWIFT. SWIFT giap thuong mai quéc 1é. thanh toan xuyén bién
gidi va chuyén tién quoc té tré nén dé dang hon.

M3di ngén hang tham gia vao SWIFT déu duoc xac dinh béi mét dia chi BIC cu thé
(tiéng Anh la: Bank Identifier Code, viét tit: BIC, hay con go1 la ma SWIFT code).
Théng qua dia chi nay, cac ngan hang co thé trao dbi nghiép vu thanh toan quéc té va
cac dich vu khac do SWIFT cung cap.

Dia chi BIC c¢6 hai loai: loai 8 ki tw dung cho cac ngan hang doc lap va loai 11 ki tr dung
cho cac chi nhanh. Ngoai ra, khong ¢6 loai nao khac.

Chang han. déi véi Ngén hang Ngoai Thwong Viét Nam (Vietcombank), ma SWIFT co
cAu triic nhu sau:

Vi du cu thé:

« Ma BIC (hay ma SWIFT code) ciia Hoi S6 Ngan hang Vietcombank (tai 198 phd Tran
Quang Khai, Ha No1) la BFTV VN VX,

« Ma BIC (hay ma SWIFT code) cia Ngan hang Vietcombank, chi nhanh Ba Dinh,
Ha Noi (tai 39 Pao Tan, Ba Dinh, Ha Néi) la BFTV VNVX061.
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BANG GIAI THICH THUAT NGU

THUAT NGU' GIAI THICH TRANG

bai toan < 50 o :
qu . bai toan fim gia tri Ién nhét (hodc nhd nhét) clia ham muc tiéu 21

hoach tuyén tinh

ham s6 x&c dinh trén tap hgp €2 (€2 1& khéng gian mAu ¢é hiu han

BisHnGSs BhiSn phén ti trong phép th{r T), nhan gia tri bang s6 thudc mét tap hop hiu 6

rdi rac
X han nao dé va méi gia tri 4y la ng&u nhién, khéng du doan trude duge
chi sé chi s6 dudc tinh tU gia ca ctia gid hang hoéa va dich vu ma mét nguoi 45
gia tiéu dung tiéu dung mua
kit Bhin chiing tU c6 gia tri dai han xac nhan sé hiu hgp phap clia ngudi sé 80

hiiu vdi tai san clia doanh nghiép hodc té chiic phat hanh
hinh thiic c&p tin dung, theo d6 6 chic tin dung giao cho khach hang

cho vay st dung mot khoan tién dé sir dung vao muc dich va thdi gian nhat 53
dinh theo thoa thuan v6i nguyén tac cé hoan tra ca géc va lai

viéc mua mot tai san tai chinh vdi hi vong rang né sé tao ra thu nhap

dau tu tai chinh 9
hoac danh gia cao trong tuong lai va dugc ban véi gia cao hon ?
ti 1& phan tram tinh theo mot ki han xac dinh, dya theo d6 a8 tinh toan

13i suét tin dun y : o 53

1 Igi tlic ma ngudi di vay phai tra cho bén cho vay
hién tuong tang gia lién tuc clia hang hoa, dich vy dan dén giam siic

lam phét é O 9‘ 9»? u g ich vy g 42
mua cua dong tién

thi trudn . , . 2. —

= 9 ndi dién ra cac giao dich mua ban trao déi cac loai chiing khoan 60
chiing khoan
. - ti suét sinh lgi ma ngudi mua cé thé nhan dudc tif ¢é tdic néu mua cb

ti suat ¢4 tic el 66
phiéu ¢ muc gia hién tai

tién t8 phuong tién trao ddi hang hoa va dich vu dugc chép nhan thanh toan 39
trong mot khu viic nhét dinh hoéc gidia mot nhém ngudi cu thé

iyl viéc chuyén giao mét lugng tai san (c6 thé 1a hang hoa hoéc tién, chd =

kS yéu la tién) dya trén co s tin nhiém va theo nguyén téc hoan tra
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BANG TRA CUU TUNGU

TU NGU TRANG TUNGU TRANG

bai toan quy hoach tuyén tinh 21 ké hoach tai chinh ca nhan 68
bang phan bé xac suat 7 ki vong 9
B
kiém soét rli ro trong déu tu
bang sao ké thé tin dung 48 chiing khoan 66
bién ngau nhién rdi rac 6 1i suét thé 50
g
chi s6 gia tiéu dung 43 L 1&i suét tin dung 53
cho vay 53  lam phat 42
chu ki sao ké 48 . ngay sao ké 48
c6 phiéu 60 phat sinh ¢ trong ki 49
c6 tiic 61 phat sinh ng trong ki 49
cdng thic Bernoulli 15 P phan bé Bernoulli 13
du ng cudi ki 49 phan bé nhi thic 16
D =]
du nd ki trudc 48 phép thu lap 14
dau tu tai chinh 59 . rli ro khi dau tu tai chinh 63
dé léch chudn 10 ti suat cé tuc 66
G giatrung binh clia ¢ phiéu 60 T tiénte 39
. ham muc tiéu 21 tin dung 52
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Chiju trach nhiém té chirc ban thdo va ban quyén néi dung:
CONGTY €O PHAN PAU TU XUAT BAN — THIET BI GIAO DUC VIET NAM
Ch tich Hai dong Quan tri: NGUT NGO TRAN Al
Téng Giam déc: VU BA KHANH

Bién tap vién:
LE HUY BAN
Thiét ké sdch:
DINHTHI BINH
Trinh bay bia:
TRAN TIEU LAM - NGUYEN MANH HUNG
Sua ban in:
LE TRUNG DUNG - VU MANH HUY

CHUYEN DE HOC TAP TOAN 12

Ma s6:

ISBN .....

[ T — cuén, khé 19x 26,5¢cm, tai
Dia chi:

S6 xac nhan dang ki xuat ban:
Quyét dinh xuét ban s6:

In xong va ndp luu chiéu thang nam 20
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Mang cuéc séng vao bai hoc
Puwa bai hoc vao cudc séng

(- ach Toan 12 la cudn sach gido khoa danh cho hoc sinh
I6p 12, thudc bé sach gido khoa “Canh Diéu’, thuc hién theo
“Chuang trinh Gido duc phé théng 2018".

Sach gém hai tap va chuyén dé hoc tap duoc bién soan
dap Ung yéu ciu phat trién pham chdt va ndng luc cla
hoc sinh. Céc hoat déng hoc tap dugc té chiic theo tién trinh
tl dé dén kho, hudng dén viéc khdam pha, phét hién,
thuc hanh, van dung gidi quyét van dé trong thuc tién,
phu hgp vaéi trinh dé nhan thic cda hoc sinh. Sach dugc
trinh bay hap dén, khai ggi su td mé, kich thich hiing thq,
tac dung niém tin trong hoc tap mén Toan & hoc sinh.

Sach 1a sdn pham tam huyét cla tap thé tac gid - nhing
nha gidao, nha khoa hoc giau kinh nghiém trong gido duc
phé théng.






