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Mẫu I 
ĐƠN YÊU CẦU CÔNG NHẬN SÁNG KIẾN 

(Ban hành kèm theo Thông tư số 18/TT-BKHCN ngày 01 tháng 8 năm 2013 của Bộ trưởng Bộ 
Khoa học và Công nghệ) 

 
CỘNG HÒA XÃ HỘI CHỦ NGHĨA VIỆT NAM 

Độc lập - Tự do - Hạnh phúc 
---------------- 

 ĐƠN YÊU CẦU CÔNG NHẬN SÁNG KIẾN 
Kính gửi: Sở giáo dục và đạo tạo Hà Nội. 

 
Họ và tên Ngày tháng 

năm sinh 
Nơi công tác  Chức 

danh 
Trình độ 
chuyên 

môn 

Tên sáng kiến 

Nguyễn 
Phương Chi  

30/05/1983  Trường THPT 
Phạm Hồng 

Thái – Ba Đình 
– Hà Nội  

Giáo viên 
toán  

Cử nhân 
Toán 

Thạc sĩ Đo 
lường đánh 
giá trong 
giáo dục  

Giải pháp hỗ trợ học sinh 
hạn chế một số sai lầm 

thường gặp khi giải toán 
Đại số tổ hợp   

 
- Lĩnh vực áp dụng sáng kiến (nêu rõ lĩnh vực có thể áp dụng sáng kiến và vấn đề mà sáng 
kiến giải quyết)  Toán học – Một số hạn chế của học sinh khi giải toán Đại số tổ hợp. 
- Ngày sáng kiến được áp dụng lần đầu hoặc áp dụng thử, (ghi ngày nào sớm hơn) 
18/10/2022. 
- Mô tả bản chất của sáng kiến (Mô tả ngắn gọn, đầy đủ và rõ ràng các bước thực hiện giải 
pháp cũng như các điều kiện cần thiết để áp dụng giải pháp; nếu là giải pháp cải tiến giải pháp 
đã biết trước đó tại cơ sở thì cần nêu rõ tình trạng của giải pháp đã biết, những nội dung đã 
cải tiến, sáng tạo để khắc phục những nhược điểm của giải pháp đã biết. Bản mô tả nội dung 
sáng kiến có thể minh họa bằng các bản vẽ, thiết kế, sơ đồ, ảnh chụp mẫu sản phẩm... nếu cần 
thiết): Sáng kiến khai thác kỹ ở các sai lầm thường gặp của học sinh khi giải Toán tổ hợp, 
từ đó đưa ra giải pháp hỗ trợ học sinh nhận diện sai lầm và hạn chế sai lầm đó. 
1.Thực trạng vấn đề trước khi áp dụng sáng kiến kinh nghiệm  

Qua quá trình theo dõi học tập của học sinh và từ các kết quả của các kì thi gần 
đây. Tôi nhận thấy học sinh rất yếu kém về loại bài tập này. Sự yếu kém đó thể hiện ở 
nhiều khía cạnh.  

Một là: Học sinh có thể đưa ra được kết quả đúng nhưng lời giải sai về mặt lập 
luận và logíc. 

Hai là: Khi gặp bài toán có sự lựa chọn một số ít trong nhiều thì học sinh thường 
lúng túng trong việc chọn chỉnh hợp hay tổ hợp, mà đã có sự lựa chọn công thức thì phải 
biết đối với bài toán nào thì tương ứng sử dụng công thức phù hợp. Và không thể thiếu 
một phương pháp giải mang lại tính ưu việt là sử dụng bài toán ngược vậy khi đó sai 
lầm mắc phải là gì? 

Ba là: Khi gặp bài toán về thành lập số đặc biệt có mặt chữ số 0 thì đa phần học 
sinh rất lúng túng vì chữ số 0 không thể nằm ở số hạng đầu nên việc chọn cách giải sẽ 
rất khó khăn.  



Bốn là:  Một số bài toán tương tự nhau về mặt hình thức nhưng khi chỉ thay đổi 
về bố cục lại không thể áp dụng lẫn nhau được nên vấn đề nắm vững phương pháp giải 
từng dạng bài toán là vấn đề nan giải. 

Đề tài này chủ yếu chỉ ra một số sai lầm thường mắc phải của học sinh khi giải 
toán Đại số tổ hợp bằng cách giúp các em nắm vững hai khái niệm chỉnh hợp, tổ hợp và 
phân biệt sự giống nhau và khác nhau giữa hai khái niệm này. Thông qua các ví dụ trình 
bày cách giải sai để các em hiểu sâu sắc hơn các khái niệm. Việc trình bày lời giải đúng 
để giúp các em biết áp dụng định nghĩa vào giải quyết bài tập một cách chính xác. 
2. Cách giải quyết vấn đề: Một số sai lầm thường gặp  
   Giáo viên sẽ dự đoán các sai lầm của học sinh từ đó đưa ra các ví dụ, bài tập dưới 
dạng bài tập tự luận hoặc bài tập trắc nghiệm với các phương án nhiễu là các sai lầm 
mắc phải, thông qua đó vừa phân tích chỉ ra các lỗi vừa rèn luyện cho các em kĩ năng 
làm bài.  
 Sau đây tôi xin được trình bày một số ví dụ, trong từng ví dụ phân tích chỉ rõ sai 
lầm như thế nào dẫn đến lời giải sai, chốt lại lời giải đúng. 
2.1. Sai lầm giữa khái niệm tổ hợp và chỉnh hợp 

Cần phân biệt rõ cho học sinh các khái niệm hoán vị, chỉnh hợp và tổ hợp, cụ thể: 
Từ định nghĩa cho một tập A có n phần tử 
 - Mỗi một hoán vị là một bộ xắp xếp tất cả n phần tử của A 
 - Mỗi một chỉnh hợp là một bộ sắp xếp các phần tử của một tập con của tập A. 
Do đó một hoán vị chập n của tập A là một chỉnh hợp chập n của tập A  
( !nPA n

n
n   ). 

 Sự giống nhau và khác nhau của chỉnh hợp chập k của n  và tổ hợp chập k  của n  (
nk 1 ) 

 - Giống nhau: Đều là một tập con gồm  k  phần tử của tập A. 
 - Khác nhau: Mỗi một chỉnh hợp chập k của n  phần tử là một tập con gồm  k  
phần tử có sắp thứ tự, kể cả thứ tự của một tập n  phần tử 
 Mỗi một tổ hợp chập k của n  phần tử là một tập con gồm k  phần tử không kể 
thứ tự của một tập n  phần tử. 
 Tức là muốn hình thành các chỉnh hợp chập k của n  phần tử ta có thể tiến hành 
theo 2 bước liên tiếp 
Bước 1: Tìm tất cả các tổ hợp chập k  của n . 
Bước 2: Tìm tất cả các hoán vị trong từng tổ hợp. 
Số chỉnh hợp chập k của n phần tử của A(

 
!

!
k
n

nA
n k




, nk 1 ) lớn hơn số tổ hợp chập 
k của n phần tử của A(

 
!

!k!
k
n

nC
n k




, nk 1 ). 
2.2. Xét thiếu các trường hợp trong bài toán giải bằng phương pháp gián tiếp 
2.3.Bài toán đếm số các số thoả mãn tính chất    
2.4 Sai lầm khi áp dụng cách giải dạng bài tập này cho bài tập khác có nội dung 
tương tự  
Tóm lại 
 Khi giải toán về hoán vị, chỉnh hợp, tổ hợp học sinh thường gặp phải một số sai 
lầm sau: 



- Nhầm lẫn giữa tổ hợp và chỉnh hợp 
- Xét thiếu các trường hợp trong bài toán giải bằng phương pháp gián tiếp 
- Bài toán đếm các số thỏa mãn một tính chất nào đó 
- Áp dụng cách giải giữa các bài toán có nội dung tương tự 
Do đó trong mỗi phần  thông qua các ví dụ tôi đã chỉ rõ những sai lầm thường 

gặp và cách khắc phục. Mục đích giúp các em học sinh củng cố những hiểu biết chưa 
thật thấu đáo, cùng với cách nhìn nhận vấn đề đặt ra cho các em, trả lời một cách thỏa 
đáng câu hỏi “Tại sao kết quả giải cách này không giống kết quả cách giải kia? Tại sao 
cách giải trước áp dụng đúng nhưng qua bài khác tương tự thì không? Cách nào đúng, 
cách nào sai? Sai lầm ở đâu?..”. Qua đó luyện tập cho học sinh thói quen suy nghĩ, quan 
sát, lập luận để học sinh phát huy trí thông minh, óc sáng tạo, khả năng phân tích, tổng 
hợp, tư duy độc lập và thông qua việc thảo luận, tranh luận mà học sinh phát triển khả 
năng nói lưu loát, biết lí luận chặt chẽ khi giải toán. Ngoài ra có rất nhiều  bài toán được 
giải nhiều cách khác nhau sẽ giúp các em học sinh trở nên linh hoạt trong việc lựa chọn 
phương pháp giải và áp dụng vào giải toán một cách thành thạo và chính xác. 
3.  Hiệu quả sáng kiến kinh nghiệm. 
3.1. Kết quả chung 

Sáng kiến này tôi đã áp dụng cho học sinh lớp 11A3, lớp 11D8 và lớp 10A1 tôi 
đang dạy tại trường THPT Phạm Hồng Thái. Kết quả là các em lớp 11A3 và 10A1 đều 
yêu thích dạng toán này, rất tích cực trong tìm tòi lời giải và giải toán. Đặc biệt ở lớp 
10A1, có học sinh mạnh dạn một mình một ý kiến bảo vệ đến cùng để tìm ra lời giải 
đúng nhất cho bài. Còn với lớp 11D8- ban D, các con đã giảm được áp lực tâm lý khi 
giải bài toán tổ hợp.  
   Khi tôi thực hiện chuyên đề này đa số học sinh rất hiểu bài và không còn sự lúng 
túng trong việc chọn cách giải cho một bài toán, qua đó kích thích được tính tò mò ham 
học hỏi của học sinh, phát hiện ra điều kỳ diệu của Đại số tổ hợp và tạo được sự yêu 
thích của học sinh đối với đề tài này. 
3.2. Kết quả kiểm tra 

Trong năm học 2022-2023, tôi đã so sánh kết quả thực nghiệm của lớp 11A3 khi 
không áp dụng đề tài với lớp 10A1 ( theo chương trình sách giáo khoa mới) khi áp dụng 
đề tài; trên cùng một bài kiểm tra. Đây là hai lớp TN có khả năng tiếp thu tương đương 
nhau (Sĩ số mỗi lớp 45). Kết quả: Các em học sinh lớp 11A3 đạt kết quả tốt hơn các em 
học sinh lớp 10A1, cụ thể:  
  Điểm 

 Lớp 0 1-2 3 4 5 6 7 8 9 10 

11A3   3 
0

07.5  
2 

0
05  

8 
0

020  
3 

0
07.5  

8 
0

020  
7 

0
017.5  

5 
0

012.5  
4  

0
010  

11D8  3 
0

07.5  
2 

0
05  

8 
0

020  
3 

0
07.5  

8 
0

020  
5 

0
012.5  

5 
0

012.5  
4  

0
010  

2 
0

05  

10A1   2 
0

02  
3 

0
03  

3 
0

09.5  
6 

0
015  

8 
0

025,5  
6 

0
015  

5 
0

012.5  
7 

0
017.5  



Từ kết quả thực nghiệm đã minh chứng được việc đưa chuyên đề:"Khắc phục 
một số sai lầm thường gặp của học sinh khi giải toán Đại số tổ hợp” vào giảng dạy 
là cần thiết, nhằm nâng cao chất học tập cũng như chất lượng thi học sinh giỏi và thi 
THPT Quốc gia.  
4. KẾT LUẬN, KIẾN NGHỊ 
4.1. Kết luận 

Đại số tổ hợp là một dạng toán thực sự khó, chính vì lý do đó mà học sinh dễ 
buông xuôi, không chịu đầu tư và học hỏi. Giải pháp giảng dạy này của tôi đã kích thích 
được tính tò mò, ham học hỏi và tạo được sự yêu thích của học sinh đối với phần kiến 
thức Đại số tổ hợp nói riêng và bộ môn Toán nói chung. Thông qua đó phát huy được ở 
học sinh tư duy phân tích tổng hợp, tư duy logic, tư duy trừu tượng, có phong cách 
nghiên cứu làm nền tảng cho việc học tập và nghiên cứu sau này. Từ đây các em có thể 
tự mình làm các chuyên đề dạng khác để thấy được mối quan hệ biện chứng, tính độc 
lập và tính phụ thuộc của các kiến thức khoa học. 

Qua đề tài này tôi rất mong được ủng hộ và góp ý nhiệt thành của quý đồng 
nghiệp để đề tài này trở thành một công cụ thiết thực cho việc dạy và học nhằm đẩy 
mạnh việc đổi mới nâng cao chất lượng dạy học theo xu thế hiện nay. Khi trình bày 
không tránh khỏi nhiều điều sai sót rất mong được đóng góp ý kiến để hoàn chỉnh hơn. 
  Tôi xin chân thành cảm ơn! 
4.2. Kiến nghị 
    Đối với sở GD&ĐT Hà Nội: Tổ chức nhiều chuyên đề cấp tỉnh về nâng cao chất 
lượng dạy - học bộ môn toán cho giáo viên được tham gia, vào thời điểm phù hợp. 
    Đối với Nhà trường: Nên có sự động viên khuyến khích giáo viên đổi mới 
PPDH dưới nhiều hình thức khác nhau. 
  Đối với giáo viên  
 Phải thường xuyên tự học, tự bồi dưỡng để nâng cao năng lực chuyên môn, nghiệp 
vụ sư phạm, đổi mới phương pháp dạy học môn Toán. Hạn chế tối đa phương pháp dạy học 
truyền thống lấy giáo viên làm trung tâm. 
 Phải luôn tìm tòi, sáng tạo để từng bước cải tiến phương pháp dạy học cho phù hợp 
với từng tiết học, bài học và những đối tượng học sinh khác nhau. 
- Những thông tin cần được bảo mật (nếu có): 
............................................................................................................................................... 
- Các điều kiện cần thiết để áp dụng sáng kiến: 
 + Cần có thời gian để học sinh được nghiên cứu nội dung bài học trước tại nhà theo 
hướng dẫn của giáo viên. 
 + Cần có thời gian để học sinh được trao đổi, tranh luận, phản biện về bài làm của bạn, 
của mình tại lớp, từ đó khắc sâu kiên thức. 
 + Giáo viên cần chuẩn bị trước tại liệu để học sinh nghiên cứu theo chủ đề. 
- Đánh giá lợi ích thu được hoặc dự kiến có thể thu được do áp dụng sáng kiến theo ý kiến của 
tác giả (So sánh lợi ích kinh tế, xã hội thu được khi áp dụng giải pháp so với trường hợp không 
áp dụng giải pháp đó, hoặc so với những giải pháp tương tự đã biết ở cơ sở) 

Sáng kiến này tôi đã áp dụng cho học sinh lớp 11A3, lớp 11D8 và lớp 10A1 tôi 
đang dạy tại trường THPT Phạm Hồng Thái. Kết quả là các em lớp 11A3 và 10A1 đều 
yêu thích dạng toán này, rất tích cực trong tìm tòi lời giải và giải toán. Đặc biệt ở lớp 
10A1, có học sinh mạnh dạn một mình một ý kiến bảo vệ đến cùng để tìm ra lời giải 



đúng nhất cho bài. Còn với lớp 11D8- ban D, các con đã giảm được áp lực tâm lý khi 
giải bài toán tổ hợp.  
- Đánh giá lợi ích thu được hoặc dự kiến có thể thu được do áp dụng sáng kiến theo ý kiến của 
tổ chức, cá nhân đã tham gia áp dụng sáng kiến lần đầu hoặc áp dụng thử nếu có: (So sánh lợi 
ích kinh tế, xã hội thu được khi áp dụng giải pháp so với trường hợp không áp dụng giải pháp 
đó, hoặc so với những giải pháp tương tự đã biết ở cơ sở) 

Khi tôi thực hiện chuyên đề này đa số học sinh rất hiểu bài và không còn sự 
lúng túng trong việc chọn cách giải cho một bài toán, qua đó kích thích được tính tò 
mò ham học hỏi của học sinh, phát hiện ra điều kỳ diệu của Đại số tổ hợp và tạo được 
sự yêu thích của học sinh đối với đề tài này. 

 
Danh sách những người đã tham gia áp dụng thử hoặc áp dụng sáng kiến lần đầu (nếu có): 
 

Số 
TT 

Họ và 
tên 

Ngày 
tháng 

năm sinh 

Nơi công 
tác (hoặc nơi 
thường trú) 

Chức 
danh 

Trình độ 
chuyên 

môn 

Nội dung công việc 
hỗ trợ 

 1 45 học 
sinh lớp 
11A3  

Năm học 
2022-
2023  

Trường 
THPT Phạm 
Hồng Thái  

Học 
sinh  

THPT  Thực hiện các phiếu 
học tập  

2 45 học 
sinh lớp 
11D8  

Năm học 
2022-
2023  

Trường 
THPT Phạm 
Hồng Thái  

Học 
sinh  

THPT  Thực hiện các phiếu 
học tập  

 3 45 học 
sinh lớp 
10A1  

Năm học 
2022-
2023  

Trường 
THPT Phạm 
Hồng Thái  

Học 
sinh  

THPT  Thực hiện các phiếu 
học tập  

4 Tạ Lê 
Hải 
Anh 

1980 THPT Phạm 
Hồng Thái 

Giáo 
viên 
toán 

Thạc sĩ Cùng phối hợp triển 
khai sáng kiến tại 
lớp mình dạy 

5 Nguyễn 
Thị 
Thanh 
Loan 

1980 THPT Phạm 
Hồng Thái 

Giáo 
viên 
toán 

Thạc sĩ Cùng phối hợp triển 
khai sáng kiến tại 

lớp mình dạy 

Tôi xin cam đoan mọi thông tin nêu trong đơn là trung thực, đúng sự thật và hoàn toàn 
chịu trách nhiệm trước pháp luật. 
  
  Hà Nội, ngày 15 tháng 03 năm 2023 

Người nộp đơn 
(Ký và ghi rõ họ tên) 

  
 
 
        
        Nguyễn Phương Chi 





1 
 

1. MỞ ĐẦU  
1.1. Lí do chọn đề tài 

Toán học là môn khoa học đề cập đến logic của con số, cấu trúc, không gian và 
các phép biến đổi. Toán học có trong mọi thứ xung quanh chúng ta, có trong tất cả mọi 
thứ chúng ta làm, là thước đo cho mọi thứ trong cuộc sống hàng ngày. 

Tính từ khi lịch sử bắt đầu được ghi lại, phát hiện Toán học đã đi đầu trong mọi 
xã hội văn minh. Toán học là môn được sử dụng ngay cả trong những nền văn hóa 
nguyên thủy nhất. Nhu cầu của Toán học sinh ra dựa trên mong muốn của xã hội. Xã 
hội càng phát triển, nhu cầu tính toán phức tạp hơn. Các bộ tộc nguyên thủy ít dùng 
toán học nhưng để tính toán vị trí của mặt trời và vật lý săn bắn vẫn phải dựa vào 
Toán học. 

Toán học là một ngành, một môn học đòi hỏi suy luận và trí thông minh cao. 
Nó chứa tất cả những gì thách thức đến bộ não của chúng ta. Học toán hay nghiên cứu 
Toán học là vận dụng khả năng suy luận và trí óc thông minh của chúng ta. 

Môn Toán học là nền tảng cho tất cả các ngành khoa học tự nhiên khác. Có thể 
nói rằng không có toán học, sẽ không có ngành khoa học nào cả. 

Trong môn Toán ở trường phổ thông, Đại số tổ hợp là nội dung không thể thiếu 
và đã được đưa vào trong chương trình sách giáo khoa lớp 11- chương trình GDPT 
2018 và sách giáo khoa lớp 10 mới năm học 2022-2023. Đại số tổ hợp không những 
trang bị cho học sinh khả năng suy luận cao, tính logic, chặt chẽ và chính xác mà còn 
là một trong những kiến thức được đưa vào thi TN THPT Quốc gia, thi học sinh giỏi, 
là nền móng để xây dựng toán xác suất trong chương trình THPT cũng như đại học... 
Đây thật sự là phần rất hay, khó và phù hợp để ra dưới dạng các câu hỏi trắc nghiệm 
trong kì thi TN THPT quốc gia hiện nay 

Hơn nữa bài tập phần Đại số Tổ hợp mang tính phân loại học sinh, không đòi 
hỏi nhiều kiến thức, nhưng yêu cầu sự quan sát tinh tế, tư duy sáng tạo. Dạy Toán là 
dạy kiến thức, tư duy, tính cách do đó khi dạy Đại số tổ hợp, ngoài việc đưa ra kiến 
thức và phương pháp giải học sinh còn phải tìm tòi nhiều cách giải khác nhau, tìm ra 
những sai lầm trong giải toán, mở rộng bài toán mới để giúp học sinh phát triển kĩ 
năng, tư duy, sáng tạo và vận dụng một cách linh hoạt, sáng tạo nhất, thông minh nhất 
trong việc học toán, cũng như trong cuộc sống. 

Mặt khác rèn luyện kỹ năng giải Toán Tổ hợp còn góp phần vào việc đổi mới 
phương pháp dạy học theo quan điểm "lấy học sinh làm trung tâm". Theo đó thầy chỉ  
đóng vai trò là người hướng dẫn để học sinh tự tìm tòi phát hiện ra kết quả, phát hiện 
ra mâu thuẫn và sai lầm trong quá trình giải quyết một bài toán . 

Với những lí do trên tôi mạnh dạn chọn đề tài “Giải pháp hỗ trợ học sinh hạn 
chế một số sai lầm thường gặp khi giải toán Đại số tổ hợp”. Trong sáng kiến kinh 
nghiệm này rất mong được sự ủng hộ và góp ý nhiệt thành của quý đồng nghiệp, nhằm 
biến nó thành một công cụ đích thực cho việc dạy và học toán Đại số tổ hợp. 
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1.2. Mục đích nghiên cứu   
- Đối với giáo viên 

Trên cơ sở lí luận phương pháp dạy học, đề tài đi sâu đề xuất một số giải pháp 
hỗ trợ học sinh hạn chế sai lầm thường gặp khi giải toán Đại số tổ hợp. 
- Đối với học sinh 

Thông qua các con đường, biện pháp phát triển tính tích cực, độc lập trong nhận 
thức, đặc biệt tư duy giúp các em hạn chế một số nhầm lẫn đáng tiếc khi giải bài tập 
phần Đại số tổ hợp. Từ đó kích thích hứng thú học tập, khơi dậy xúc cảm đối với bộ 
môn. 
1.3. Đối tượng nghiên cứu   
 - Tìm hiểu lí luận dạy học nói chung, dạy học phần Đại số Tổ hợp nói riêng để 
làm rõ nội hàm các khái niệm. 

- Nghiên cứu phần đại số Tổ hợp, chương trình sách giáo khoa lớp 10 mới ở cả 
3 bộ sách: bộ Cánh diều, bộ Kết nối tri thức, bộ Chân trời sáng tạo. 

- Đề xuất một số giải pháp nhằm hạn chế sai lầm thường gặp của học sinh 
THPT khi giải toán Đại số tổ hợp.   
1.4. Phương pháp nghiên cứu 

- Về lí thuyết: Đề tài sử dụng nhiều phương pháp khác nhau, chủ yếu là: 
+ Phương pháp nghiên cứu tổng hợp để tiếp cận nghiên cứu, đi sâu vào các vấn 

đề về lí luận dạy học nói chung, dạy phần Đại số tổ hợp nói riêng để lí giải rõ từng 
khái niệm, từng bài toán được đề cập đến trong đề tài.  
 + Phương pháp so sánh để tìm ra những nét chung và những nét nổi trội khi vận 
dụng các biện pháp nhằm hạn chế sai lầm của học sinh khi giải Toán Đại số tổ hợp. 
 - Về thực tiễn: 

+ Dự giờ đồng nghiệp dạy khối 10 theo chương trình sách giáo khoa mới và 
khối 11 theo chương trình sách giáo khoa ban cơ bản theo chương trình GDPT 2018. 

+ Thực nghiệm sư phạm: thực nghiệm đề tài vào giảng dạy nội dung phần Đại 
số tổ hợp do bản thân trực tiếp đứng lớp ở cả khối lớp 10 và khối lớp 11 trường Trung 
học phổ thông Phạm Hồng Thái, Hà Nội. 
   + Sử dụng phương pháp thống kê toán học trên cơ sở so sánh các giá trị thu 
được giữa lớp thực nghiệm và lớp đối chứng để đánh giá hiệu quả của những biện 
pháp dạy học mà đề tài đưa ra.  

+ Trong quá trình giảng dạy giáo viên dự đoán, tổng hợp được các sai lầm của 
học sinh thường mắc phải thông qua các bài toán đã được phân theo dạng, phân tích 
chỉ rõ nguyên nhân dẫn đến sai lầm từ đó lựa chọn phương án giải phù hợp nhất. Cuối 
cùng trình bày lại thông qua các ví dụ cụ thể. 
 
2. NỘI DUNG SÁNG KIẾN 
2.1. Cơ sở lí luận của sáng kiến kinh nghiệm   

Căn cứ vào yêu cầu và mục tiêu của hệ thống giáo dục bậc THPT theo chương 
trình sách giáo khoa mới 2022, chương trình giáo dục phổ thông 2018. 
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        Căn cứ vào tình hình học tập của học sinh khối 10 trường THPT Phạm Hồng 
Thái - bộ sách Cánh Diều, khối 11chương trình GDPT 2018 trong việc học tập bộ môn 
đại số và giải tích. 

Căn cứ vào định nghĩa Đại số tổ hợp: Chỉnh hợp, Tổ hợp và công thức tính số 
chỉnh hợp, số tổ hợp. 
 a. Định nghĩa chỉnh hợp:  
 Cho tập hợp A gồm n phần tử. Mỗi cách sắp xếp k phần tử của A (1  k  n) theo 
một thứ tự nào đó được gọi là một chỉnh hợp chập k của n phần tử của tập A. 
 Số chỉnh hợp chập k của n phần tử: !( 1)( 2)...( 1)

( )!
k
n

nA n n n n k
n k

     


 
  Công thức trên cũng đúng cho trường hợp k = 0 hoặc k = n. 
  Khi k = n thì  n

nA = Pn = n! 
 b. Định nghĩa tổ hợp:  
 Cho tập A gồm n phần tử. Mỗi tập con gồm k (1  k  n) phần tử của A được gọi 
là một tổ hợp chập k của n phần tử. 
 Số các tổ hợp chập k của n phần tử: !

! !( )!

k
k n
n

A nC
k k n k

 


  
  Qui ước: 0

nC  = 1 
 Tính chất:  0 1;n

n nC C   ;k n k
n nC C    

  1
1 1;k k k

n n nC C C
    11k k

n n
n kC C

k
 

  
2.2. Thực trạng vấn đề trước khi áp dụng sáng kiến kinh nghiệm  

Qua quá trình theo dõi học tập của học sinh và từ các kết quả của các kì thi gần 
đây. Tôi nhận thấy học sinh rất yếu kém về loại bài tập này. Sự yếu kém đó thể hiện ở 
nhiều khía cạnh.  

Một là: Học sinh có thể đưa ra được kết quả đúng nhưng lời giải sai về mặt lập 
luận và logíc. 

Hai là: Khi gặp bài toán có sự lựa chọn một số ít trong nhiều thì học sinh 
thường lúng túng trong việc chọn chỉnh hợp hay tổ hợp, mà đã có sự lựa chọn công 
thức thì phải biết đối với bài toán nào thì tương ứng sử dụng công thức phù hợp. Và 
không thể thiếu một phương pháp giải mang lại tính ưu việt là sử dụng bài toán ngược 
vậy khi đó sai lầm mắc phải là gì? 

Ba là: Khi gặp bài toán về thành lập số đặc biệt có mặt chữ số 0 thì đa phần học 
sinh rất lúng túng vì chữ số 0 không thể nằm ở số hạng đầu nên việc chọn cách giải sẽ 
rất khó khăn.  

Bốn là:  Một số bài toán tương tự nhau về mặt hình thức nhưng khi chỉ thay đổi 
về bố cục lại không thể áp dụng lẫn nhau được nên vấn đề nắm vững phương pháp giải 
từng dạng bài toán là vấn đề nan giải. 

Đề tài này chủ yếu chỉ ra một số sai lầm thường mắc phải của học sinh khi giải 
toán Đại số tổ hợp bằng cách giúp các em nắm vững hai khái niệm chỉnh hợp, tổ hợp 
và phân biệt sự giống nhau và khác nhau giữa hai khái niệm này. Thông qua các ví dụ 
trình bày cách giải sai để các em hiểu sâu sắc hơn các khái niệm. Việc trình bày lời 
giải đúng để giúp các em biết áp dụng định nghĩa vào giải quyết bài tập một cách 
chính xác. 
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2.3. Cách giải quyết vấn đề: Một số sai lầm thường gặp  
   Giáo viên sẽ dự đoán các sai lầm của học sinh từ đó đưa ra các ví dụ, bài tập 
dưới dạng bài tập tự luận hoặc bài tập trắc nghiệm với các phương án nhiễu là các sai 
lầm mắc phải, thông qua đó vừa phân tích chỉ ra các lỗi vừa rèn luyện cho các em kĩ 
năng làm bài.  
 Sau đây tôi xin được trình bày một số ví dụ, trong từng ví dụ phân tích chỉ rõ sai 
lầm như thế nào dẫn đến lời giải sai, chốt lại lời giải đúng. 
2.3.1. Sai lầm giữa khái niệm tổ hợp và chỉnh hợp 

Cần phân biệt rõ cho học sinh các khái niệm hoán vị, chỉnh hợp và tổ hợp, cụ 
thể: Từ định nghĩa cho một tập A có n phần tử 
 - Mỗi một hoán vị là một bộ xắp xếp tất cả n phần tử của A 
 - Mỗi một chỉnh hợp là một bộ sắp xếp các phần tử của một tập con của tập A. 
Do đó một hoán vị chập n của tập A là một chỉnh hợp chập n của tập A  
( !nPA n

n
n   ). 

 Sự giống nhau và khác nhau của chỉnh hợp chập k của n  và tổ hợp chập k  của n  
( nk 1 ) 
 - Giống nhau: Đều là một tập con gồm  k  phần tử của tập A. 
 - Khác nhau: Mỗi một chỉnh hợp chập k của n  phần tử là một tập con gồm  k  
phần tử có sắp thứ tự, kể cả thứ tự của một tập n  phần tử 
 Mỗi một tổ hợp chập k của n  phần tử là một tập con gồm k  phần tử không kể 
thứ tự của một tập n  phần tử. 
 Tức là muốn hình thành các chỉnh hợp chập k của n  phần tử ta có thể tiến hành 
theo 2 bước liên tiếp 
Bước 1: Tìm tất cả các tổ hợp chập k  của n . 
Bước 2: Tìm tất cả các hoán vị trong từng tổ hợp. 
Số chỉnh hợp chập k của n phần tử của A(

 
!

!
k
n

nA
n k




, nk 1 ) lớn hơn số tổ hợp 
chập k của n phần tử của A(

 
!

!k!
k
n

nC
n k




, nk 1 ). 
Ví dụ 1: Một đội bóng có 11 người trực tiếp thi đấu (Kể cả thủ môn).Trong một trận 
đấu trung kết với 120 phút thi đấu đội phải đá luân lưu để phân thắng bại. Hỏi huấn 
luyện viên có bao nhiêu cách chọn ra 5 người để thực hiện loạt đá luân lưu? 
Một học sinh đã giải như sau:  
Chọn 5 người từ 11 người trong đội bóng. Vậy số cách chọn là 5

11C  
Học sinh đã giải sai kết quả. Em hãy phân tích sai lầm mà học sinh đã mắc phải trong 
lời giải trên? 
Giáo viên hướng dẫn và giúp học sinh chốt lại nguyên nhân sai lầm: Khi chọn 5 người 
từ 11 người để thực hiện loạt đá luân lưu, trong 5 người được chọn cần phải ưu tiên 
chọn thứ tự đá lần 1, 2, 3, 4, 5. Vậy kết quả phải là : 5

11.5!C  hay 5
11A  

Qua ví dụ này giúp các em khắc sâu sự khác biệt giữa hai khái niệm đồng thời dẫn dắt 
học sinh có được lối tư duy sâu khi áp dụng  
Ví dụ 2:  Trong một hộp có 4 viên bi đỏ, 5 bi trắng và 6 bi vàng. Cần chọn ra 4 viên từ 
hộp đó. Hỏi có bao nhiêu cách chọn để trong số 4 viên đó không có đủ 3 màu? 
  Sai lầm 1 
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Số cách  chọn 4 viên không có màu trắng là 2104
10 C  cách. 

Số cách  chọn 4 viên không có màu vàng là 1264
9 C  cách. 

Số cách  chọn 4 viên không có màu đỏ là 3304
11 C  cách. 

Theo quy tắc cộng có 666330126120   cách. 
 Nguyên nhân sai lầm 1: 
Cách giải trên sai ở chỗ đã tính lặp lại 2 lần số các viên cùng một màu đỏ hoặc cùng 
màu trắng hoặc cùng màu vàng.  
 Sai lầm 2 
Số cách chọn 4 viên chỉ có một màu: 4 4 4

4 5 6C C C   
Số cách chọn 4 viên có 2 màu:  
Số cách chọn 4 viên không có màu trắng là 2104

10 C  cách. 
Số cách chọn 4 viên không có màu vàng là 1264

9 C  cách. 
Số cách chọn 4 viên không có màu đỏ là 3304

11 C  cách 
Vậy có: 4 4 4

4 5 6C C C  + 4 4 4
10 9 11C C C   

 Nguyên nhân sai lầm 2: 
Cách giải này thay cho việc trừ đi số cách chọn lặp lại 2 lần số viên cùng một màu đỏ 
hoặc cùng màu trắng hoặc màu vàng thì học sinh lại cộng thêm vào  
 Lời giải đúng: 
Cách 1: ( Chọn trực tiếp ) 
- Số cách chọn 4 bi cùng một màu là: 2115514

6
4
5

4
4  CCC  

- Số cách chọn 4 bi chỉ có hai màu đỏ và trắng là:                          
2
5

2
4 .CC + 1

5
3
4 .CC + 12010.45.410.6. 3

5
1
4 CC  

- Số cách chọn 4 bi chỉ có hai màu trắng và vàng là:                        
2
6

2
5 .CC + 1

6
3
5 .CC + 31020.56.1015.10. 3

6
1
5 CC  

- Số cách chọn 4 bi chỉ có hai màu vàng và đỏ là:                       
2
4

2
6 .CC + 1

4
3
6 .CC + 1944.64.205.6. 3

4
1
6 CC  

Theo quy tắc cộng có 645194310120   cách. 
Cách 2: ( Chọn gián tiếp) 
- Số cách chọn tuỳ ý 4 viên là 4

15C  cách. 
- Tính số cách chọn 4 viên đủ 3 màu: 
+) Trong đó 2 đỏ, 1 trắng, 1 vàng l có 1

6
1
5

2
4 .. CCC  cách 

+) Trong đó 1 đỏ, 2 trắng, 1 vàng l có 1
6

2
5

1
4 .. CCC  cách 

+) Trong đó 1 đỏ, 1 trắng, 2 vàng l có 2
6

1
5

1
4 .. CCC  cách 

- Số cách chọn cần tìm là: 4
15C -( 1

6
1
5

2
4 .. CCC + 1

6
2
5

1
4 .. CCC + 2

6
1
5

1
4 .. CCC )= 645 cách 

     Cách 3: 
     -  Số cách chọn 4 viên có 2 màu:  
Số cách chọn 4 viên không có màu trắng là 2104

10 C  cách. 
Số cách chọn 4 viên không có màu vàng là 1264

9 C  cách. 
Số cách chọn 4 viên không có màu đỏ là 3304

11 C  cách 
- Số cách chọn 4 viên chỉ có một màu: 4 4 4

4 5 6C C C  = 645 
Vì trong cách chọn 4 viên 2 màu đã lặp lại 2 lần số bi có cùng 1 màu. Vậy có:          

4 4 4
10 9 11C C C   - 4 4 4

4 5 6C C C  = 645 
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Ví dụ 3: (Bài tập toán đại số tổ hợp -TS Nguyễn Văn Nhân) Một tổ có 8 học sinh nam, 
7 học sinh nữ. Chọn ra 1 nhóm gồm 6 HS sao cho có ít nhất 2 nữ thì có bao nhiêu cách 
chọn? 
Lời giải 1: (có vẻ “hay” vì rất ngắn gọn và … “độc đáo”) 
Bước 1: chọn ra 2 nữ (vì có ít nhất 2 nữ) có:  2

7C (cách) 
Bước 2: Chọn 4 bạn còn lại trong 13 bạn có: 4

13C (cách) 
(khi đó 6 bạn còn lại trong 13 bạn được chọn luôn thoả mãn có ít nhất 2 nữ). 
Vậy có: 2

7C . 4
13C  = 15015 (cách) 

Lời giải 2: (trực tiếp): chia cụ thể các trường hợp: 
TH1: 2 nữ, 4 nam: 2 4

7 8.C C  (cách) 
TH2: 3 nữ, 3 nam: 3 3

7 8.C C (cách) 
TH3: 4 nữ, 2 nam: 4 2

7 8.C C (cách) 
TH4: 5 nữ, 1 nam: 5 1

7 8.C C (cách) 
TH5: 6 nữ: 6

7C  (cách) 
Vậy có tất cả: 2 4

7 8.C C  + 3 3
7 8.C C  + 4 2

7 8.C C  + 5 1
7 8.C C  + 6

7C  = 4585 (cách) 
Lời giải 3: (gián tiếp) 
Bước 1: chọn 6 HS bát kì: 6

15C (cách) 
Bước 2: chọn 5 HS nam, 1 HS nữ:  5 1

8 7.C C  (cách) 
Bước 3: chọn 6 HS nam: 6

8C (cách) 
Vậy số cách chọn thoã mãn là: 6

15C  – ( 5 1
8 7.C C  + 6

8C ) = 4585 (cách) 
Nhận xét: Hai lời giải 2 và 3 là lời giải đúng đã được phân tích rõ ràng. Lời giải 1 xem 
có vẻ hợp lý, ngắn gọn,…nhưng tại sao đáp án không như lời giải 2 và 3? Vậy sai lầm 
ở đâu? 
Phân tích: Sai lầm là học sinh đã phân biệt thứ tự vì chọn liên tiếp 
Tôi đưa ra sơ đồ minh hoạ cho lời giải 1: 
Nếu: 8 nam có tên lần lượt: A, B, C, D, E, F, G, H. 
        7 nữ có tên lần lượt:   K, L, M, N, O, P, Q 
+ Giả sử nếu chọn ra 2 nữ: K, L và chọn 4 người còn lại bất kì trong 13 người còn lại 
là: A, B, M, N. 
+ Lần sau chọn 2 nữ M, N thì chọn 4 người còn lại bất kì trong 13 người còn lại là: A, 
B, K, L  
Dấu hiệu học sinh sai lầm là: có 1 lần chọn sau sẽ trùng với lần chọn trước với 6 
người: K, L, A, B, M, N. 
Kết luận: Cách này không sử dụng được vì bị trùng lặp. Vậy Tổ hợp và chỉnh hợp rất 
dễ phân biệt, nếu bài toán yêu cầu tính thứ tự thì ta dùng chỉnh hợp, còn không yêu 
cầu thứ tự (tùy ý) thì ta dùng tổ hợp. 
Bên cạnh những bài toán có nhiều lời giải đúng là rất nhiều bài toán có nhiều sai lầm 
có thể mắc phải. Sau đây là 3 ví dụ và tôi đưa ra dưới dạng bài trắc nghiệm với 3 
phương án sai xuất phát từ 3 sai lầm và một phương án đúng với nhiều cách giải.   
Ví dụ 4: Một nhóm học sinh có 5 bạn. Giáo viên cần chọn ra 3 học sinh thì có số cách 
chọn là 

A. 3
5C             B. 1

5C . 1
4C . 1

3C            C. 1
5C . 2

4C                    D. 2
5C . 1

3C  



7 
 

Lời giải 1: Mỗi cách chọn 3 bạn nam trong 5 bạn là số tổ hợp chập 3 của 5.  
Số cách chọn là 3

5C  = 10 (cách) 
Lời giải 2: Đầu tiên chỉ chọn 1 bạn thì có 1

5C (cách). 
Tiếp theo chọn 1 bạn trong 4 bạn còn lại có: 1

4C (cách) 
Cuối cùng thì chọn 1 bạn còn lại trong 3 bạn thì có: 1

3C (cách) 
Vậy có:  1

5C . 1
4C . 1

3C  = 5.4.3 = 60(cách) 
Lời giải 3: Đầu tiên chỉ chọn 1 bạn thì có 1

5C (cách). 
Tiếp theo chọn 2 bạn còn lại trong 4 bạn thì có: 2

4C (cách) 
Vậy có: 1

5C . 2
4C  = 5.6 = 30 (cách) 

Lời giải 4:  Đầu tiên chỉ chọn 2 bạn thì có 2
5C (cách). 

Tiếp theo chọn 1 bạn còn lại trong 3 bạn thì có: 1
3C (cách) 

Vậy có: 2
5C . 1

3C  = 10.3 = 30 (cách) 
Nhận xét:  Mới nhìn đều thấy các lời giải tương đối hợp lý nhưng các kết quả lại khác 
nhau. Vậy đâu là lời giải đúng? 
Phân tích: 
Lời giải 1: Tất nhiên là lời giải đúng. 
Vậy sai lầm là gi khiến cho các lời giải còn lại đều sai? 
Lời giải 2: Sai lầm là học sinh đã phân biệt thứ tự, trong khi đề bài không yêu cầu 
tính thứ tự. 
Giả sử 5 bạn tên là A, B, C, D, E. 
Đầu tiên chọn 1 bạn trong 5 bạn, dĩ nhiên là có 5 cách. 
Nếu lần đầu chọn A (thì còn lại B, C, D, E), lần 2 chọn B (còn lại C, D, E), lần 3 chọn 
C thì ta có 3 bạn là A, B, C. 
Nếu lần đầu chọn B (thì còn lại A, C, D, E), lần 2 chọn C (còn lại A, D, E), lần 3 chọn 
A thì ta có 3 bạn là A, B, C. 
………. 
Như vậy số cách chọn ra 3 bạn A, B, C đã bị lặp. 
Các lời giải còn lại cũng giải thích tương tự. 
Vậy các lời giải 2,3,4 đã đưa yêu cầu thứ tự vào nên dẫn đến sai. 
Ví dụ 5: (Sai lầm thường gặp- Trần Phương) Một tổ có 12 học sinh nữ và 10 học sinh 
nam. Cần chọn 6 học sinh (3 nam, 3 nữ) để ghép thành 3 đôi để biểu diễn văn nghệ. Số 
cách chọn là 
A. 3

12C . 3
10C              B. 3

12A . 3
10A             C.3!.3!. 3

12C . 3
10C           D. 3!. 3

12C . 3
10C   

Giải: 
Lời giải 1:  Số cách chọn 3 nữ trong 12 nữ là 3

12C  (cách) 
Số cách chọn 3 nam trong 10 nam là 3

10C  (cách) 
Vậy số cách chọn 3 đôi nam nữ là: 3

12C . 3
10C  (cách) 

Lời giải này mới chỉ chọn 6 học sinh gồm 3 nam, 3 nữ. 
Lời giải 2:  Số cách chọn 3 nữ trong 12 nữ là 3

12A  (cách) 
                   Số cách chọn 3 nam trong 10 nam là 3

10A  (cách) 
Vậy số cách chọn 3 đôi nam nữ là:  3

12A . 3
10A (cách) 
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Lời giải thứ hai sai lầm ở chỗ sắp thứ tự giữa các học sinh và thiếu cách ghép đôi 1 
nam 1 nữ 
Lời giải 3: Số cách chọn 3 nữ trong 12 nữ là 3

12C  (cách) 
Số cách chọn 3 nam trong 10 nam là 3

10C  (cách) 
Số cách ghép đôi là 3!.3 

Do đó số cách chọn 6 học sinh gồm 3 nam và 3 nữ ghép thành đôi là:  
3!.3!. 3

12C . 3
10C  (cách) 

Có rất nhiều học sinh mắc phải sai lầm này kể cả khi đọc lời giải nghe có vẻ hợp lí. 
Tuy nhiên ở đây số cách ghép đôi đã bị lặp lại. 
Lời giải 4: Lời giải đúng 
 Số cách chọn 3 nữ trong 12 nữ là 3

12C  (cách) 
Số cách chọn 3 nam trong 10 nam là 3

10C  (cách) 
Do đó số cách chọn 6 học sinh (3 nam, 3 nữ là: 3

12C . 3
10C  (cách) 

Trong 6 học sinh chọn ra thì có 3! (cách) ghép giữa các đôi nhảy với nhau (là 
hoán vị của 3 học sinh nam hoặc 3 học sinh nữ) 

Vậy số cách chọn thoả mãn là: 3!. 3
12C . 3

10C  (cách) 
 Nếu như không đưa ra và phân tích các cách giải thì nhìn vào mỗi cách trên 
cách giải nào cũng có vẻ hợp lí (có phương án để lựa chọn đối với câu hỏi trắc 
nghiệm). Đồng thời đưa ra những cách làm sai lầm chốt lại phương án đúng giúp học 
sinh dễ dàng nhận ra những thiếu sót, sai lầm mắc phải từ đó các em sẽ ghi nhớ tốt. 
Ví dụ 6: Lớp 10A1 Trường THPT Phạm Hồng Thái có 44 học sinh. Cần bầu một ban 
cán sự lớp gồm 1 lớp trưởng, 1 lớp phó và 2 ủy viên. Số cách lập ra ban cán sự là 
A. 4

44C                      B. 1 1 1 1
44 43 42 41A A A A                   C. 2 2

44 42.CC                D. 2 2
44 42.CA  

Sai lầm thường gặp  
Sai lầm 1: Học sinh hiểu đơn giản chọn 4 bạn từ 44 bạn nên số cách lập ra ban cán sự 
gồm 4 người 4

44C  
Sai lầm 2: Chọn lớp trưởng có 1

44A , chọn một lớp phó có 1
43A , chọn ủy viên thứ nhất có 

1
42A , chọn ủy viên thứ 2 có 1

41A  .Vậy số cách chọn theo yêu cầu là : 1 1 1 1
44 43 42 41A A A A  

Nguyên nhân: Khi chọn 1 lớp trưởng, 1 lớp phó thì có thứ tự nhưng khi chọn 2 ủy 
viên lại không cần tứ thứ tự nên số cách chọn 2 ủy viên là 2

42C hoặc 1 1
42 41C C  

Sai lầm 3: Chọn 2 học sinh để 1 làm lớp trưởng, 1 làm lớp phó có 2
44C  cách chọn; 

Chọn 2 uỷ viên trong 38 học sinh còn lại có 2
42C  

Theo quy tắc nhân có 2 2
44 42C C  cách. 

 Nguyên nhân sai lầm: 
Chọn 2 học sinh để 1 làm lớp trưởng, 1 làm lớp phó, khi đó cách chọn này có thứ tự. 
Chẳng hạn khi đã chọn 2 học sinh A và B để 1 làm lớp trưởng, 1 làm lớp phó thì có hai 
cách: A làm lớp trưởng còn B làm lớp phó và B làm lớp trưởng còn A làm lớp phó. 
Nên mỗi cách chọn là một chỉnh hợp chập 2 của 40 phần tử do đó số cách chọn là 

2
40A =1560 

 Lời giải đúng: 
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Trước tiên để định hướng cách giải cho học sinh, giáo viên cần phân tích: Để chọn 
được một ban cán sự cần thực hiện 3 công đoạn chọn một lớp trưởng, chọn một lớp 
phó và chọn 2 uỷ viên. Do đó ta có lời giải 
 Cách 1: 
 Công đoạn 1: Chọn 1 lớp trưởng có 44 cách. 
 Công đoạn 2: Chọn 1 lớp phó trong 43 học sinh sau khi đã chọn lớp trưởng có 43 
cách. 
Công đoạn 3: Chọn 2 uỷ viên trong 42 học sinh còn lại (3 uỷ viên cần chọn không có 
thứ tự nên dùng tổ hợp) có 2

42C  
Theo quy tắc nhân có 2

4244.43.C  cách 
Cách 2: 
Để chọn được một ban cán sự có thể thực hiện 2 công đoạn chọn 2 học sinh để 1 làm 
lớp trưởng 1 làm lớp phó và chọn 2 uỷ viên. Do đó ta có lời giải 
Công đoạn 1: Chọn 2 học sinh để 1 làm lớp trưởng, 1 làm lớp phó, khi đó cách chọn 
này có thứ tự nên số cách chọn là 2

44A =1560 
Công đoạn 2: Chọn 2 học sinh trong 42 học sinh còn lại làm uỷ viên, cách chọn này 
không có thứ tự nên số cách chọn là 2

42C . 
Vậy số cách chọn ban đại diện lớp là: 2

44A . 2
42C  cách. 

Cách 3: 
Để chọn được một ban cán sự  cũng có thể thực hiện 2 công đoạn. Trước tiên chọn 
cùng 1 lúc 4 học sinh sau đó rồi mới phân công chức vụ. Do đó ta có lời giải: 
Chọn 4 học sinh để làm một ban cán sự cách chọn này không có thứ tự nên số cách 
chọn là 4

44C  cách. Với mỗi cách chọn 4 học sinh trên chọn 2 học sinh để 1 làm lớp 
trưởng, 1 làm lớp phó, khi đó cách chọn này có thứ tự nên số cách chọn là 2

4A =12 
cách, tiếp theo chọn 2 học sinh còn lại làm uỷ viên có 1 cách chọn. 
Theo quy tắc nhân có 4

44C  2
4A  1 cách. 

Ví dụ 7: Có bao nhiêu cách chia 8 đồ vật đôi một khác nhau cho 3 người sao cho có 
một người được 2 đồ vật và hai người còn lại mỗi người được 3 đồ vật? 
 Cách giải 
Bước 1: Chọn 2 đồ vật trong 8 đồ vật và chọn 1 người trong 3 người để đưa 2 đồ vật 
đó có 2 1

8 3.C C  cách. 
Bước 2: Chia 6 đồ vật còn lại cho 2 người còn lại, mỗi người được 3 đồ vật có 3 3

6 3.C C  
cách. Chú ý rằng, việc đổi thứ tự 2 người còn lại không cho cách chọn mới. 
Vậy có 2 1 3 3

8 3 6 3. . . 1680C C C C   cách chọn. 
Sai lầm thường gặp: 2 1 3 3

8 3 6 3. . . .2!C C C C  cách chọn. 
Ví dụ 8: (Sai lầm thường gặp - Trần Phương) Cần chọn từ 9 học sinh nữ và 7 học sinh 
nam ra 3 nam và 3 nữ để ghép thành 3 cặp nhảy nam- nữ. Hỏi có bao nhiêu cách ghép? 
Một học sinh đã giải như sau : 
        Số cách chọn 3 nam là 3

7 210A   cách 
Số cách chọn 3 nữ là 3

9 504A   cách. 
Số cách chọn 3 cặp nhảy là :  210 504 105840   cách 
Học sinh đã giải sai, em hãy chỉ ra sai lầm ở đâu và giải lại cho đúng? 
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       HD: Quá trình chọn 3 nam từ 7 nam và 3 nữ từ 9 nữ không cần tính đến thứ tự. 
Lời giải đúng là :  
       Số cách chọn 3 nam là 3

7 35C   cách 
        Số cách chọn 3 nữ là 3

9 84C   cách. 
Số cách chọn 3 nam và 3 nữ là 35 84 2940  cách 
Do đó số cách ghép 3 cặp nhảy nam- nữ là 3! 2940 17640   
Ví dụ 9: Trên mặt phẳng cho một đa giác lồi có n cạnh 
a) Tìm số đường chéo của đa giác? 
b) Xét các tam giác có các đỉnh là đỉnh của đa giác đã cho. Hỏi trong số các tam giác 
đó có bao nhiêu tam giác mà 3 cạnh của nó đều không phải là cạnh của đa giác đã cho? 
HD 
a) Cách 1: Số đoạn thẳng nối 2 đỉnh của đa giác là 2

nC  số cạnh của đa giác là 10 nên số 
đường chéo của đa giác là 2

nC - n . 
    Cách 2: Từ một đỉnh của đa giác kẻ tới n- 3 đỉnh kia (trừ đỉnh đó và hai đỉnh kề nó) 
được n-3 đường thẳng nên kẻ được tất cả n(n-3) đường thẳng. Mỗi đường thẳng nói 
trên đã được tính lặp 2 lần chẳng hạn từ đỉnh A đã nối tới D sau đó từ đỉnh D lại nối 
tới A. Do đó số đường chéo phân biệt của đa giác lồi n cạnh là:  

2
3n n  . 

b) Số các tam giác phân biệt có 3 đỉnh lấy từ n đỉnh của đa giác lồi là 3
nC  tam giác. 

Ứng với một cạnh của đa giác có n-2 cách chọn đỉnh để tạo thành một tam giác, do đó 
có  2n n tam giác có ít nhất một cạnh là cạnh của đa giác đã cho. Trong đó có n tam 
giác có 2 cạnh là 2 cạnh liên tiếp của đa giác nhưng bị tính lặp 2 lần chẳng hạn 

CBAABC  nên số tam giác phân biệt có ít nhất một cạnh là cạnh của đa giác đã cho 
là:    2 3n n n n n    . Nên số tam giác mà 3 cạnh của nó đều không phải là cạnh 
của đa giác đã cho là  3

nC  -  3n n  
  
 2.3.2. Xét thiếu các trường hợp trong bài toán giải bằng phương pháp gián tiếp 
Ví dụ 1: (Chinh phục bài tập Tổ hợp - xác suất-Nguyễn Quang Sơn)Từ 20 câu hỏi trắc 
nghiệm gồm 9 câu dễ, 7 câu trung bình và 4 câu khó. Người ta chọn ra 10 câu để làm 
đề kiểm tra 15 phút sao cho phải có đủ cả 3 loại dễ, trung bình và khó. Hỏi có thể lập 
được bao nhiêu đề kiểm tra? 

Giải 
Lời giải 1: 
Bước 1: chọn 10 câu tuỳ ý trong 20 câu có 10

20C  (cách) 
Bước 2: chọn 10 câu không thoả mãn đầu bài (có không quá 2 trong 3 loại dễ, trung 
bình và khó). 
TH1: chọn 10 câu dễ và trung bình trong 16 câu có  10

16C  (cách) 
TH2: chọn 10 câu dễ và khó trong 13 câu có  10

13C  (cách) 
TH3: chọn 10 câu trung bình và khó trong 11 câu có  10

11C  (cách) 
Vậy có: 10

20C  – ( 10
16C + 10

13C + 10
11C ) = 176451 đề kiểm tra 

Lời giải 2: 
Chia từng trường hợp cụ thể: 
TH1: 1 khó, 1 TB và 8 dễ: 1 1 8

4 7 9. .C C C  
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TH2: 1 khó, 2 TB và 7 dễ: 1 2 7
4 7 9. .C C C  

TH3: 1 khó, 3 TB và 6 dễ: 1 3 6
4 7 9. .C C C  

…… 
Nhận xét:  Tất nhiên 2 lời giải trên là 2 lời giải đúng nhưng lời giải 2 thì mang cách 
giải thủ công nên làm dài và mất thời gian. Khi dạy chúng ta hướng các em sử dụng 
bài toán gián tiếp.Tuy nhiên khi sử dụng phương pháp này học sinh lại có thể mắc phải 
các sai lầm tương tự như trong các ví dụ dưới đây. 
Ví dụ 2: Từ 20 câu hỏi trắc nghiệm gồm 9 câu dễ, 7 câu trung bình và 4 câu khó. 
Người ta chọn ra 7 câu dễ làm đề kiểm tra sao cho phải có đủ cả 3 loại dễ, trung bình 
và khó. Hỏi có thể lập được bao nhiêu đề kiểm tra? 
Chú ý rằng so với ví dụ 1 thì ví dụ 2 chỉ thay đổi 1 chút là thay vì chọn ra 10 câu thì 
chọn ra 7 câu. Nghe qua thì có vẻ cách làm chẳng có gì khác, tuy nhiên sự thay đổi đó 
có thể gây sai lầm. Vậy hãy xem các lời giải sau: 
Lời giải 1: 
Bước 1: Chọn 7 câu tuỳ ý trong 20 câu có 7

20C  (cách) 
Bước 2: Chọn 7 câu không thoả mãn đầu bài  
TH1: Chọn 7 câu dễ và trung bình trong 16 câu có  7

16C  (cách) 
TH2: Chọn 7 câu dễ và khó trong 13 câu có  7

13C  (cách) 
TH3: chọn 7 câu trung bình và khó trong 11 câu có  7

11C  (cách) 
Vậy có: 7

20C  – ( 7
16C + 7

13C + 7
11C ) = 64034 đề kiểm tra 

Lời giải 2: 
Bước 1: Chọn 7 câu tuỳ ý trong 20 câu có 7

20C  (cách) 
Bước 2: Chọn 7 câu không thoả mãn đầu bài (có không quá 2 trong 3 loại dễ, trung 
bình và khó). 
TH1: Chọn 7 câu dễ trong 9 câu dễ có  7

9C  (cách) 
TH2: Chọn 7 câu trung bình trong 7 câu trung bình có  1 (cách) 
TH3: Chọn 7 câu dễ và trung bình trong 16 câu có  7

16C  (cách) 
TH4: Chọn 7 câu dễ và khó trong 13 câu có  7

13C  (cách) 
TH5: Chọn 7 câu trung bình và khó trong 11 câu có  7

11C  (cách) 
Vậy có: 7

20C  – (1+ 7
9C  + 7

16C + 7
13C + 7

11C ) = 63997 đề kiểm tra 
Nhận xét: Cũng là bài toán tương tự bài toán trên, lời giải 1 rất giống lời giải đúng 
của bài toán trên nhưng 2 lời giải lại cho 2 đáp án khác nhau. Vậy đâu là lời giải 
đúng? 
Phân tích:  
Lời giải 2: là đúng vì đã loại trừ tất cả các khả năng không cần thiết yêu cầu của bài 
toán 
 Lời giải 1: HS sai lầm ở chỗ là loại trừ không hết các điều kiện không thoả mãn bài 
toán. 
Ở ví dụ 1 thì số câu được chọn nhiều hơn số câu của 1 loại dễ hoặc TB hoặc khó 
(tức là chọn 10 câu, trong đó có 9 câu dễ, 7 câu trung bình và 4 câu khó). Trong khi ví 
dụ 2 thì số câu được chọn có ít hơn 1 trong số câu của 1 loại dễ hoặc TB hoặc khó 
(tức là chọn 7 câu, trong đó có 9 câu dễ, 7 câu trung bình và 4 câu khó). Cho nên 
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trong 7 câu được chọn HS sót ở chỗ 7 câu đó có thể toàn là câu dễ hoặc toàn là câu 
khó.  
Do đó kết quả sẽ nhiều hơn đáp án đúng. 
 
2.3.3.Bài toán đếm số các số thoả mãn tính chất    
Ví dụ 1: (Bài 71 sgk Đại số và giải tích 11). 
Với các chữ số 6,5,4,3,2,1,0  có thể lập được bao nhiêu số chẵn gồm năm chữ số đôi 
một khác nhau (chữ số đầu tiên phải khác 0) 
Sai lầm thường gặp: 
 Lời giải 1(Lời giải sai):  
- Gọi số cần tìm là abcde   
Chọn số ở vị trí e có 4 cách chọn từ tập  6,4,2,0  
Chọn các số ở vị trí dcba ,,, có 4

6C cách 
  Có 4. 4

6C  60 số chẵn trong đó có cả số có chữ số 0 đứng đầu 
Tìm các số chẵn có số có chữ số 0 đứng đầu 
Vì chữ số 0 đứng đầu nên chọn số ở vị trí e có 3 cách chọn từ tập  6,4,2  
Chọn 3 số ở vị trí dcb ,,  có 3

5C cách (Trừ số ở vị trí e  và số 0) 
  Có1.3. 3

5C 30  số có chữ số 0 đứng đầu 
- Vậy số các số cần tìm là 60-30= 30 số 
 Nguyên nhân sai lầm: 
Lời giải trên sai ở chỗ đã không kể đến thứ tự khi chọn 4 số dcba ,,,  bởi vì mỗi một 
hoán vị của 4 số đó  đã cho thêm một số khác. 
Tương tự khi tìm  các số chẵn có số có chữ số 0 đứng đầu cũng không kể đến thứ tự 
khi chọn 3 số ở vị trí dcb ,,  
Lời giải 2 (Lời giải sai):  
Gọi số cần tìm là abcde  
Chọn số ở vị trí e có 4 cách chọn từ tập  6,4,2,0  
Chọn số ở vị trí a có 5 cách chọn trừ e  và 0  
Chọn số ở vị trí b có 5 cách chọn trừ e  và a  
Chọn số ở vị trí c có 4 cách chọn  
Chọn số ở vị trí d có 3 cách chọn 
Theo quy tắc nhân có 4.5.5.4.3 = 1200 số  
 Nguyên nhân sai lầm 
- Trong trường hợp 0e  thì chọn số ở vị trí a có 5 cách là đúng 
-Trong trường hợp 0e  thì chọn số ở vị trí a có 5 cách là sai vì lúc này chọn số ở vị 
trí a có 6 cách chọn  chỉ trừ e   
 Lời giải 3(Lời giải đúng): 
- Gọi số cần tìm là abcde   
Chọn số ở vị trí e  có 4 cách chọn từ tập  6,4,2,0  
Chọn các số ở vị trí dcba ,,, có 4

6A cách 
Có 4. 4

6A  4.360=1440 số chẵn trong đó có cả số có chữ số 0 đứng đầu. 
- Tìm các số chẵn có số có chữ số 0 đứng đầu 
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Vì chữ số 0 đứng đầu nên chọn số ở vị trí e có 3 cách chọn từ tập  6,4,2  
Chọn 3 số ở vị trí dcb ,, có 3

5A cách (Trừ số ở vị trí e  và số 0) 
  Có 1.3. 3

5A  18060.3   số có chữ số 0 đứng đầu 
 Vậy số các số cần tìm là 12601801440   số 
Lời giải 4 (Lời giải đúng): 
Cách 1: Dùng quy tắc nhân 
Gọi số cần tìm là abcde  vì số cần tìm là số chẵn nên các số cần tìm có dạng ,0abcd  

2abcd , 4abcd , 6abcd . 
Tìm số các số dạng ,0abcd  
Chọn số ở vị trí a có 6 cách chọn trừ 0 
Chọn số ở vị trí b có 5 cách chọn trừ 0 và a  
Chọn số ở vị trí c có 4 cách chọn  
Chọn số ở vị trí d có 3 cách chọn 
Theo quy tắc nhân có 6.5.4.3 = 360 số  
- Tìm số các số dạng 2abcd  
Chọn số ở vị trí a có 5 cách chọn trừ  e  và 0  
Chọn số ở vị trí b có 5 cách chọn trừ e  và a  
Chọn số ở vị trí c có 4 cách chọn  
Chọn số ở vị trí d có 3 cách chọn 
Theo quy tắc nhân có 5.5.4.3 = 300 số 
- Tương tự mỗi dạng   4abcd , 6abcd  cho ta 300 số 
Theo quy tắc cộng có 360 + 300 + 300 + 300 = 1260 số chẵn gồm năm chữ số đôi một 
khác nhau (chữ số đầu tiên phải khác 0) 
Cách 2 (Sử dụng kiến thức chỉnh hợp): 
Cần làm cho học sinh thấy rõ mỗi một số cần tìm là một chỉnh hợp chập 5 của 7 phần 
tử của tập đã cho, chẳng hạn từ các số 0, 1,2, 5, 7 có thể thành lập được các số chẵn  
chẳng hạn các số 12570, 12750, 70152, 75012… là các số cần tìm. 
Hay nói cách khác mỗi số cần tìm là một tập con có tính thứ tự. 
- Tìm các số các số dạng ,0abcd có 3604

6 A  số. 
- Tìm các số chẵn dạng abcde  với  6,4,2e  
Chọn số ở vị trí e có 3 cách chọn vì  6,4,2e  
Chọn số ở vị trí a có 5 cách chọn. 
Chọn dcb ,, có 9003

5 A  cách. 
Theo quy tắc cộng có 1260900360   số 
 Ghi nhớ 
- Khi thành lập các số từ một tập hợp cần chú ý xem tập hợp đó có chứa số 0 hay 
không. Nếu chứa số 0 nên chia thành hai trường hợp. 
- Với loại toán này nên sử dụng kiến thức về hoán vị, chỉnh hợp thì lời giải sẽ ngắn 
gọn hơn  
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Bài tập tương tự:  
Bài 1: Cho chín chữ số 0, 1, 2, 3, 4, 5, 6,7,8 
a) Từ tập hợp sáu chữ số trên có thể lập được bao nhiêu số mỗi số có năm chữ số đôi 
một khác nhau? 
b) Từ tập hợp sáu chữ số trên có thể lập được bao nhiêu số mỗi số có năm chữ số đôi 
một khác nhau và trong đó nhất thiết có mặt chữ số 5? 
Bài 2:(Giải Toán Tổ hợp và xác suất ở trường THPT-Trần Đức Huyên – Đặng 
Phương Thảo)Từ bảy chữ số 1, 2, 3, 4, 5, 6,7 có thể lập được bao nhiêu số mỗi số có 4 
chữ số đôi một khác nhau, trong đó có bao nhiêu số chia hết cho 5? 
Bài 3: Từ các chữ số 1, 2, 3, 5, 7, 8. Có thể lập được bao nhiêu số mỗi số có 3 chữ số 
đôi một khác nhau sao cho 
a) Số tạo thành là số chẵn 
b) Số tạo thành không có mặt chữ số 7 
a) Số tạo thành nhỏ hơn số 278 
HD:a) Có 2

52.A số;     b) Có 3
5A số  

Bài 4: Viết các số có 6 chữ số từ các chữ số : 1, 2, 3, 4, 5 như sau: Trong mỗi số có 
một chữ số xuất hiện 2 lần, các chữ số còn lại xuất hiện 1 lần. Hỏi có bao nhiêu số như 
vậy? 
Bài 5: Xét một số gồm 9 chữ số trong đó có 5 chữ số 1 và 4 chữ số còn lại là 2, 3, 4, 5. 
Hỏi có bao nhiêu số như thế nếu 5 chữ số 1 kề nhau. 
 
2.3.4 Sai lầm khi áp dụng cách giải dạng bài tập này cho bài tập khác có nội dung 
tương tự 
Ví dụ 1: Cho tập hợp   0;1;2;3;4;5A , từ A có thể lập được bao nhiêu số tự nhiên 
gồm 5 chữ số khác nhau, trong đó nhất thiết phải có mặt chữ số 0 và 1? 
     Giải 
Cách 1: Gọi số tự nhiên có 5 chữ số khác nhau được lập từ tập A là: 1 2 3 4 5a a a a a , 

1 0a   
 Số cách chọn a1  có 5 cách 
 Số cách chọn 2 3 4 5a a a a  là số chỉnh hợp chập 4 của 5 có:

4
5A  (cách) 

 Suy ra : có 5. 4
5A = 600 (số) 

 Trong 600 số trên thì: 
Số không có chữ số 0 được lập từ tập  1 1;2;3;4;5A   là số hoán vị của 5 số thuộc A1 
nên có 5 120P  (số) 
Số không có chữ số 1 được lập từ tập  2 0;2;3;4;5A  
 Số cách chọn    1 0a   có 4 cách 
 Số cách chọn    2 3 4 5a a a a  là số hoán vị của 4 có 4P (cách) 
 Suy ra có: 44.P = 96 (số) 
 Vậy theo yêu cầu bài toán ta có: 600 – (120 + 96) = 384 (số) 
Cách 2:  
 Chọn 5 ô 
 

1 2 3 4 5 
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Số cách chọn số tự nhiên gồm 5 chữ số khác nhau, trong đó nhất thiết phải có mặt chữ 
số 0 và 1, chính là số cách xếp 5 chữ số từ tập A vào 5 ô liên tiếp nhau: 
 Vì nhất thiết phải có mặt chữ số 0 và 1 nên ta chọn số 0 và 1 xếp trước 
 Vì số 0 không được đứng ở vị trí đầu tiên nên có 4 cách xếp. 
 Số 1 có 4 cách xếp vào 4 vị trí còn lại. 
 Số cách xếp 3 số còn lại chính là số chỉnh hợp chập 3 của 4: 3

4A  
Vậy theo yêu cầu bài toán ta có:  3

44.4.A = 384 (số) 
Nhận xét: Hai cách giải đều đúng và cách 2 là cách có tính khả thi nhất, áp dụng 
được cho nhiều bài. 
Giải thích:  
Cách 2: ngắn gọn, dễ hiểu và cô đọng hơn, học sinh dễ áp dụng và dễ trình bày hơn. 
Cách 1: Áp dụng được vì trong 600 số đó chỉ có 3 loại số trong cách thành lập số tự 
nhiên có 5 chữ số khác nhau 
  Loại 1: Số không có chữ số 0. 
  Loại 2: Số không có chữ số 1. 
  Loại 3: Số có cả chữ số 0 và 1. 
Nên lấy 600 số gồm 3 loại trừ cho loại 1 và loại 2 thì còn lại loại 3. 
 
Ví dụ 2: Cho tập hợp   0;1;2;3;4A , từ A có thể lập được bao nhiêu số tự nhiên 
gồm 3 chữ số khác nhau, trong đó nhất thiết phải có mặt chữ số 0 và 1? 

Giải 
Cách 1:  Gọi số tự nhiên có 3 chữ số khác nhau được lập từ tập A là:  1 2 3a a a , 1 0a   
 Số cách chọn a1 có 4 cách 
 Số cách chọn 2 3a a  là số chỉnh hợp chập 2 của 4 có: 2

4A (cách) 
 Suy ra có: 2

44.A = 48 (số) 
Trong 48 số trên thì: Số không có chữ số 0 được lập từ tập  1 1;2;3;4A   là số chỉnh 
hợp chập 3 của 4: 3

4A = 24 (số) 
Số không có chữ số 1 được lập từ tập  2 0;2;3;4A  
 Số cách chọn    1 0a    có 3 cách 
 Số cách chọn    2 3a a  là số chỉnh hợp chập 2 của 3 có: 2

3A (cách) 
 Suy ra có:  2

33 . A = 18 (số) 
 Vậy theo yêu cầu bài toán ta có: 48 - (24 + 18) = 6 (số) 
Cách 2:  
  
 
Số cách chọn số tự nhiên gồm 3 chữ số khác nhau ,trong đó nhất thiết phải có mặt chữ 
số 0 và 3, chính là số cách xếp 3 chữ số từ tập A vào 3 ô liên tiếp nhau: 
 Vì nhất thiết phải có mặt chữ số 0 và 1 nên ta chọn số 0 và 1 xếp trước 
 Vì số 0 không được đứng ở vị trí đầu tiên nên có 2 cách xếp. 
 Số 1 có 2 cách xếp vào 2 vị trí còn lại. 
 Số cách xếp 1 số còn lại chính là số chỉnh hợp chập 1 của 3: có 

1
3A (cách) 

1 2 3 
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Vậy theo yêu cầu bài toán ta có: 1
32 .2 . 1 2A (số) 

Nhận xét: Kết quả hai cách giải khác nhau. Tại sao cũng là bài toán tượng tự mà cách 
giải trên áp dụng đúng nhưng bài toán sau áp dụng lại không giống với cách giải kia. 
Vậy cách nào đúng, cách nào sai và sai lầm ở đâu?  
Giải thích: Cách 2 đúng, cách 1 sai vì trong 48 số đó có hơn 3 loại số nên cách giải 
này vẫn áp dụng được nhưng không nên chọn vì dễ mắc sai lầm. 
 Sơ đồ minh họa: 
  

số gồm có: 








sè  k h « n g  cã  ch ÷  sè  0

sè  k h « n g  cã  ch ÷  sè  1

sè  k h « n g  cã  ch ÷  sè  0  vµ  1

sè  c ã  ch ÷  sè  0  vµ  1

 

Trong bài 2 này nếu bỏ ra chữ số 0 và 1 thì còn lại 3 số  2; 3; 4 nên lập được số có 3 
chữ số khác nhau không có số 0 và 1. Chính vì thế mà trong 48 số đó có tới 4 loại số. 
Khi trừ đi số không có chữ số 0 thì: 

Trong 48 số chỉ còn: 

sè kh«ng cã ch÷ sè 0

sè kh«ng cã ch÷ sè 1

sè kh«ng cã ch÷ sè 0 vµ 1






sè cã ch÷ sè 0 vµ 1

 (phần gạch ngang là phần loại trừ) 

Khi trừ đi tiếp số không có chữ số 1 thì trong 48 số chỉ còn:  
sè kh«ng cã ch÷ sè 0

sè kh«ng cã ch÷ sè 1

sè kh«ng cã ch÷ sè 0 vµ 1

sè cã ch÷ sè 0 vµ 1








 (phần 2 gạch chéo là phần loại trừ 2 lần) 

 Trên sơ đồ ta nhìn thấy số không có chữ số 0 và 1 bị trừ đi hai lần nên dẫn đến 
trường hợp mất số. Số không có chữ số 0 và 1 có tất cả 6 số và bị trừ đi hai lần nên kết 
quả của cách 1 bị mất đi 6 số so với kết quả của cách 2 là 12 số. 
 Còn trong bài 1 nếu bỏ ra chữ số 0 và 1 thì còn lại 4 số  2 ; 3; 4 ; 5 nên không 
thể lập được số có 5 chữ số khác nhau. Chính vì thế mà trong bài 1 chỉ có 3 loại số 
nên cách giải 1 áp dụng cho bài 1 hoàn toàn đúng. 
Ví dụ 3: Cho tập hợp   0;1;2;3;4;5;6A , từ A có thể lập được bao nhiêu số tự nhiên 
gồm 5 chữ số khác nhau, trong đó nhất thiết phải có mặt chữ số 5? 

Giải 
Lời giải 1: Gọi số tự nhiên có 5 chữ số khác nhau được lập từ tập A là: 1 2 3 4 5a a a a a , 

1 0a   
 Số cách chọn   a1 có 6 cách. 
 Số cách chọn  2 3 4 5a a a a  là số chỉnh hợp chập 4 của 6 có: 4

6A (cách) 
Suy ra: có  4

66.A = 2160 (số) 
Trong 2160 số trên thì số không có chữ số 5 được lập từ tập  1 0;1;2;3;4;6A   
 Số cách chọn    1 0a    có 5 cách. 
 Số cách chọn    2 3 4 5a a a a  là số chỉnh hợp chập 4 của 5 có: 4

5A (cách) 
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Suy ra: có 5. 4
5A = 600 (số) 

Vậy theo yêu cầu bài toán ta có: 2160 - 600 = 1560 (số) 
Lời giải 2: 
  
 
Số cách chọn số tự nhiên gồm 5 chữ số khác nhau, trong đó nhất thiết phải có mặt chữ 
số 5, chính là số cách xếp 5 chữ số từ tập A vào 5 ô liên tiếp nhau 
 Vì muốn có mặt chữ số 5 thì số 5 có 5 vị trí xếp. 
4 chữ số còn lại là số chỉnh hợp chập 4 của 6: Có 

4
6A (cách) 

 Vậy theo yêu cầu bài toán ta có:   4
65.A = 1800 (số) 

Nhận xét: Kết quả hai cách giải khác nhau. Vậy cách nào đúng, cách nào sai và sai 
lầm ở đâu? 
Giải thích: Cách giải 1 đúng cách giải 2 sai. 
 Đến đây chúng ta đã thấy xuất hiện sự mâu thuẫn là tại sao bài 2 và bài 3 có 
cùng dạng nhưng tại sao đối với bài 2 thì cách 1 sai, cách 2 đúng. Còn bài 3 thì cách 1 
đúng, cách 2 sai. Sai lầm do số 5 đặt ở vị trí ô số 1 thì khác, ô số 2,3,4,5 thì khác. Số 0 
đã làm bài toán phức tạp thêm. Vậy vấn đề được đặt ra ở đây là khi nào chọn cách giải 
nào cho đúng với bài toán đặt ra.   
Thực ra cách giải 2 ở đây bị thiếu chứ không phải là không áp dụng được. 
 Tôi xin bổ sung cho cách giải 2 để cách giải 2 trở thành cách giải đúng, mang 
tính khả thi hơn và được áp dụng rộng hơn so với cách 1. 
Phần bổ sung cho cách giải 2: Ta xem phần bài giải trên là trường hợp cho tất cả: số 
tự nhiên gồm 5 chữ số khác nhau, trong đó nhất thiết phải có mặt chữ số 5 nhưng số 
đầu tiên có thể là số  0 hoặc không phải là số 0. 
Số tự nhiên gồm 5 chữ số khác nhau, trong đó nhất thiết phải có mặt chữ số 5 và chữ 
số 0 xếp đầu tiên. 
 a1 = 0 nên 4 vị trí còn lại có 4 cách xếp số 5. 
Số cách xếp 3 số còn lại từ 5 số chính là số chỉnh hợp chập 3 của 5: có 3

5A (cách). Suy 
ra có: 3

54.A = 240 (số) 
Vậy theo yêu cầu bài toán ta có: 1800 – 240 = 1560 (số) 

 
 
 

Tóm lại 
 
 

 Khi giải toán về hoán vị, chỉnh hợp, tổ hợp học sinh thường gặp phải một số sai lầm 
sau: 

- Nhầm lẫn giữa tổ hợp và chỉnh hợp 
- Xét thiếu các trường hợp trong bài toán giải bằng phương pháp gián tiếp 
- Bài toán đếm các số thỏa mãn một tính chất nào đó 
- Áp dụng cách giải giữa các bài toán có nội dung tương tự 

1 2 3 4 5 
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Do đó trong mỗi phần  thông qua các ví dụ tôi đã chỉ rõ những sai lầm thường 
gặp và cách khắc phục. Mục đích giúp các em học sinh củng cố những hiểu biết chưa 
thật thấu đáo, cùng với cách nhìn nhận vấn đề đặt ra cho các em, trả lời một cách thỏa 
đáng câu hỏi “Tại sao kết quả giải cách này không giống kết quả cách giải kia? Tại sao 
cách giải trước áp dụng đúng nhưng qua bài khác tương tự thì không? Cách nào đúng, 
cách nào sai? Sai lầm ở đâu?..”. Qua đó luyện tập cho học sinh thói quen suy nghĩ, 
quan sát, lập luận để học sinh phát huy trí thông minh, óc sáng tạo, khả năng phân tích, 
tổng hợp, tư duy độc lập và thông qua việc thảo luận, tranh luận mà học sinh phát triển 
khả năng nói lưu loát, biết lí luận chặt chẽ khi giải toán. Ngoài ra có rất nhiều  bài toán 
được giải nhiều cách khác nhau sẽ giúp các em học sinh trở nên linh hoạt trong việc 
lựa chọn phương pháp giải và áp dụng vào giải toán một cách thành thạo và chính xác. 
 
2.4.  Hiệu quả sáng kiến kinh nghiệm. 
2.4.1. Kết quả chung 

Sáng kiến này tôi đã áp dụng cho học sinh lớp 11A3, lớp 11D8 và lớp 10A1 tôi 
đang dạy tại trường THPT Phạm Hồng Thái. Kết quả là các em lớp 11A3 và 10A1 đều 
yêu thích dạng toán này, rất tích cực trong tìm tòi lời giải và giải toán. Đặc biệt ở lớp 
10A1, có học sinh mạnh dạn một mình một ý kiến bảo vệ đến cùng để tìm ra lời giải 
đúng nhất cho bài. Còn với lớp 11D8- ban D, các con đã giảm được áp lực tâm lý khi 
giải bài toán tổ hợp.  

 
  

     
Khi tôi thực hiện chuyên đề này đa số học sinh rất hiểu bài và không còn sự lúng túng 
trong việc chọn cách giải cho một bài toán, qua đó kích thích được tính tò mò ham học 
hỏi của học sinh, phát hiện ra điều kỳ diệu của Đại số tổ hợp và tạo được sự yêu thích 
của học sinh đối với đề tài này. 
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2.4.2. Kết quả kiểm tra 

Trong năm học 2022-2023, tôi đã so sánh kết quả thực nghiệm của lớp 11A3 
khi không áp dụng đề tài với lớp 10A1 ( theo chương trình sách giáo khoa mới) khi áp 
dụng đề tài; trên cùng một bài kiểm tra. Đây là hai lớp TN có khả năng tiếp thu tương 
đương nhau (Sĩ số mỗi lớp 45). Kết quả: Các em học sinh lớp 11A3 đạt kết quả tốt hơn 
các em học sinh lớp 10A1, cụ thể:  
 
  Điểm 

 Lớp 0 1-2 3 4 5 6 7 8 9 10 

11A3   3 
0

07.5  
2 

0
05  

8 
0

020  
3 

0
07.5  

8 
0

020  
7 

0
017.5  

5 
0

012.5  
4  

0
010  

11D8  3 
0

07.5  
2 

0
05  

8 
0

020  
3 

0
07.5  

8 
0

020  
5 

0
012.5  

5 
0

012.5  
4  

0
010  

2 
0

05  

10A1   2 
0

02  
3 

0
03  

3 
0

09.5  
6 

0
015  

8 
0

025,5  
6 

0
015  

5 
0

012.5  
7 

0
017.5  

 
Từ kết quả thực nghiệm đã minh chứng được việc đưa chuyên đề:"Khắc phục 

một số sai lầm thường gặp của học sinh khi giải toán Đại số tổ hợp” vào giảng dạy 
là cần thiết, nhằm nâng cao chất học tập cũng như chất lượng thi học sinh giỏi và thi 
THPT Quốc gia.  
 
3. KẾT LUẬN, KIẾN NGHỊ 
3.1. Kết luận 

Đại số tổ hợp là một dạng toán thực sự khó, chính vì lý do đó mà học sinh dễ 
buông xuôi, không chịu đầu tư và học hỏi. Giải pháp giảng dạy này của tôi đã kích 
thích được tính tò mò, ham học hỏi và tạo được sự yêu thích của học sinh đối với phần 
kiến thức Đại số tổ hợp nói riêng và bộ môn Toán nói chung. Thông qua đó phát huy 
được ở học sinh tư duy phân tích tổng hợp, tư duy logic, tư duy trừu tượng, có phong 
cách nghiên cứu làm nền tảng cho việc học tập và nghiên cứu sau này. Từ đây các em 
có thể tự mình làm các chuyên đề dạng khác để thấy được mối quan hệ biện chứng, 
tính độc lập và tính phụ thuộc của các kiến thức khoa học. 

Qua đề tài này tôi rất mong được ủng hộ và góp ý nhiệt thành của quý đồng 
nghiệp để đề tài này trở thành một công cụ thiết thực cho việc dạy và học nhằm đẩy 
mạnh việc đổi mới nâng cao chất lượng dạy học theo xu thế hiện nay. Khi trình bày 
không tránh khỏi nhiều điều sai sót rất mong được đóng góp ý kiến để hoàn chỉnh hơn. 
  Tôi xin chân thành cảm ơn! 
3.2. Kiến nghị 
    Đối với sở GD&ĐT Hà Nội: Tổ chức nhiều chuyên đề cấp tỉnh về nâng cao chất 
lượng dạy - học bộ môn toán cho giáo viên được tham gia, vào thời điểm phù hợp. 
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    Đối với Nhà trường: Nên có sự động viên khuyến khích giáo viên đổi mới 
PPDH dưới nhiều hình thức khác nhau. 
  Đối với giáo viên  
 Phải thường xuyên tự học, tự bồi dưỡng để nâng cao năng lực chuyên môn, nghiệp 
vụ sư phạm, đổi mới phương pháp dạy học môn Toán. Hạn chế tối đa phương pháp dạy 
học truyền thống lấy giáo viên làm trung tâm. 
 Phải luôn tìm tòi, sáng tạo để từng bước cải tiến phương pháp dạy học cho phù hợp 
với từng tiết học, bài học và những đối tượng học sinh khác nhau. 
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XÁC NHẬN 

CỦA THỦ TRƯỞNG ĐƠN VỊ 
Hà Nội, ngày  15  tháng  3  năm 2023 

Tôi xin cam đoan đây là SKKN của mình viết, 
không sao chép nội dung của người khác. 

 
 
 
 

Nguyễn Phương Chi 
 
 


