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PHAN L. PAT VAN PE
1. Li DO CHON PE TAI

bang va nha nudc ta dac biét coi trong su nghi¢p gido duc va dao tao (GD&DT),
coi con ngudi 1a muc tiéu, 1a dong luc cia sy phat trién. GD&PT 1a qudc sach hang dau
cho nén muén tién hanh cong nghiép hod, hién dai hoa théng lgi phai phat trién manh
GD&DT. Day chinh l1a nhiing co hdi, nhiing thach thirc mdi doi hoi nganh GD&DT phai
c6 nhiéu d6i méi, trong d6 c6 ddi méi vé hinh thire thi va d6i méi vé chuong trinh gido
duc.

Trong chuong trinh mon toan THPT, bai toan T hop — x4c suat 1a mot trong cac
cha dé co6 mit trong cac ky thi tuyén sinh vao Pai hoc va Cao dang ma nay 1a ky thi
THPTQG do Bo gido duc va Bao tao quy dinh. Thuc té cho théy, hoc toan T hop — xéc
suat ludn kho d6i véi hoc sinh. Hoc sinh phan vén giita cac cong thirc “na na” nhu nhau,
khong hiéu r& ban chét bai toan nén hiéu 1am dan dén sai két qua. Lau dan cac em sé tro
nén chan nan va khong mudn hoc T hop — xac suét nita. Chinh vi vay, day hoc nhu thé
nao cho pht hop va mang lai hiéu qua 13 diéu ma ban than t6i thudng xuyén trin tro.

Pung trude su chuyén minh r0 rét cia hinh thirc thi mon Toan tir tu luan sang tric
nghiém khach quan nhu hién nay, doi hoi ca gido vién va hoc sinh phai thay d6i phuong
phap day va hoc dé dap ung voi yéu cau ddi moi.

Thuc tién day hoc nhiéu nim chu dé T hop—xéc suét toi nhan thﬁy da phﬁn hoc
sinh con giai todn mot cach may moc, twong tu ma chua hiéu thdu dédo va tudng tin van
dé, dan dén viéc hoc sinh gap nhirng sai 1am. C6 nhiéu hoc sinh lam toan nhung khong
phan biét dugc tinh dung sai, khi sai ma van ngd 1a minh dung, lic ding thi van hoai
nghi vé két qua. C6 thé néi day 1a mot chuong kha kho ddi véi hoc sinh va ca gido vién.
Trudce nhitng sai 1am thudng gip cua hoc sinh, t6i da timg trin trd va tim cach théo g
nhimg kho khin nay dé gitip hoc sinh nhén ra 13i sai ctia minh, huéng cac em tim dén
két qua chinh xac cho bai toan, tir 46 gop phan gitip hoc sinh “tinh td0” va phan tng t6t
trudc cac phuong an nhidu cua bai tip tric nghiém.

Xuét phat tir nhirng 1i do trén, t6i da tim toi va tich lily trong qua trinh giang day
va viét thanh sang kién kinh nghiém vé&i dé tai: “Phdn tich va siva chita sai lim ciia
hoc sinh khi gidi bai todn dém, tiv @6 xdy dwng phwong dn nhiéu cho bai tip tric
nghiém’’

Trong pham vi bai viét ctia minh, t6i chwa thé trinh bay dugc toan bo céac sai l|am
ctia hoc sinh khi giai cac bai toan dém, t6i cling khong gan cho mdi sai lam mot tén goi
riéng ma dé tai chi trong viée chi ra nhiing sai 1am ctia hoc sinh dya trén bén murc do:
nhén biét, thong hiéu, van dung thﬁp, van dung cao. Tur do, dé tai dua ra cach stra chita
nhirng sai 1dm cho hoc sinh, dong thoi dua cac két qua cua sai Jam 1am phuong an nhiéu
dé tao nén cic cau hoi trac nghiém twong mg.

2. MUC PiCH NGHIEN CUU
T6i nghién ctru dé tai nay nham muc dich



—Nang cao chét luong day hoc mén ai s6 va giai tich 11 ndi riéng va mén Toan bac THPT
ndi chung.

— Gitip hoc sinh nhén ra nhing sai lam thuong gip khi giai bai toan dém, dé stra chita cac sai lam do
kip thoi, chinh xac.

— Lam cho hoc sinh ¢6 niém say mé ddi voi todn t6 hop xac suat noi chung va véi bai toan
dém noi riéng,

— Gop phan gitp hoc sinh c6 thém k ning 1am ot bai tap tric nghiém, dap tmg dugc yéu cau doi
méi cua hinh thirc thi THPT QG mén toan nhur hién nay.

3. POI TUQNG NGHIEN CUU

— Céc tai liéu lién quan dén dé tai, SGK Pai sb va giai tich 11 ban co ban, cac dién dan
internet; cac tap chi toan hoc tudi tré.

— Cac bai toan vé to hop xac suét trong dé& thi THPT Qudc gia, cac dé thi thir THPT
Qudc gia cua cac truong, dé tham khao, @& minh hoa THPTQG ciia B6 GD&PT.

— Hoc sinh va gido vién truong Trung Hoc Pho Thong.

4. PHAM VI NGHIEN CUU

— Pé tai tap trung nghién ctru nhitng sai 1am thudng gip ctia hoc sinh khi giai bai toan
dém trong chuong 1I: T6 hop — xac suat Pgi s va gidi tich 11 — Ban Co ban.

— Nghién ciru vé céach sira chita sai 1am cho hoc sinh khi giai bai toan dém, nghién ctru
xay dung phuong an nhidu cho bai tap tric nghiém.

— Thoi gian tién hanh nghién ctru trong ndm hoc 2020 — 2021,

5. NHIEM VU NGHIEN CUU

— Nghién ciru co sé 1i luan va thuc tién day hoc & truong THPT, noi toi dang cong tac.
— Nghién ctru cac bai toan dém, ndi dung chwong II: T hop—xéc suat, Dai sb va giai tich 11;
— Khao sat va danh gia thuc trang day va hoc chuwong II: T6 hop— x4c suit ctia SGK Dai sb
va giai tich 11 ban co ban, thuc trang khi lam bai toan dém.

— Phan tich va sira chira nhitng sai 1am thuong gip ctia hoc sinh khi giai bai toan dém
theo bén mutrc d6: nhan biét, thong hiéu, van dung thfip, van dung cao, tr do xay dung
phuong an nhiéu trong bai tap tric nghiém twong tmg.

— Ap dung dé tai vao 16p thuc nghiém va 16p déi chimg dé danh gia két qua thuc nghiém.

— Rt ra nhimg két luan can thiét.

6. PHUONG PHAP NGHIEN CUU
bé phuc vu muyc dich va nhiém vu nghién ctru, to61 da sit dung cadc nhom phuong
phép sau:

6.1. Nhom phwong phap nghién ciru li luan

— Nghién ctru nghi quyét 29 vé “ D6i méi cin ban, toan dién gido duc va dao tao”;

— Quyét dinh s6 16/2006/ QP-BGDDT ngay 5/5/2006 cia B6 Gido duc va Pao tao.

6.2. Nhém phwong phap nghién ctru thue tién

Phwong phap diéu tra, quan sat



— Piéu tra vé thuc trang tinh hinh day hoc ¢ truong THPT;

— Piéu tra vé kha ning giai bai toan dém trong chuwong II: T6 hop—xac suét, Dai sd va
giai tich 11, diéu tra vé lam bai tric nghiém bai toan dém;

Phwong phip trao ddi

—Duy gio cac dong nghiép, trao d6i cung dong nghiép;

Phwong phap thu thap tai liéu

—Thu thap va chon loc cic tai liéu co trong thu vién nha truong, cia ddng nghiép, cac
trang mang c6 tai liéu lién quan dén dé tai;

Phwong phap thuc nghiém s pham

—Ap dung viéc phan tich va stra chita sai 1am cua hoc sinh, tir 46 xay dung cac phuong an
nhiéu trong bai tip tric nghiém trong img vao 16p 11A6 va 12A1, noi t6i dang cong tac;

7. GIA THUYET KHOA HQC

Trong thuc tién day hoc, ban than toi da ap dung dé tai vao giang day va thu duoc
két qua rat kha quan, cac em stra chira sai 1am duoc kip thoi va gidm déang ké viéc chon
phai cac dap an nhidu trong cac bai tap tric nghiém.

8. DU BAO NHUNG PONG GOP MOI CUA PE TAI

Néu dé tai thanh cong thi s& gop phan gitip hoc sinh ¢6 hing thii hon khi hoc T6
hop — x4c sudt noi chung va giai cac bai toan dém néi riéng, dong thoi gitp hoc sinh
binh tinh, ty tin trude cac bai toan dém, han ché lua chon phai phuong an giy nhiéu
trong cac phuong an tra 101, tir 46 ning cao két qua nhan thic ciing nhu két qua 1am bai.
Pong thoi, hoc sinh ¢ thé van dung kién thirc, ki ning da hoc dé giai quyét cac van dé
trong doi song thyc tién mot cach chinh xac va linh dong. Dé tai 1a ngudn tai lidu dé cac
thay c6 gido day va hoc sinh hoc 6n thi THPT QG.



PHAN II. NOI DUNG
1. COSO LY LUAN

Day hoc 1a mot qua trinh sang tao va gido vién 13 nhitng k¥ su tim hon. B6i thé,
day hoc 1a mgt cong viéc vira mang tinh khoa hoc, vira mang tinh ngh¢ thuat, & do doi
hoi ngoai kién thirc chuyén mén viing vang thi ngudi giao vién can phai c6 phuong phap
day hoc phu hop theo huéng tich cuc, nham gitip hoc sinh linh hoi kién thirc mét cach
hiéu qua nhét. Bén canh d6, khi day hoc, diéu ma nguoi gido vién phai that sy quan tim,
phai that sy chi ¥ d6 1a nhitng sai lam thudng gip cta hoc sinh, dé tir 46 nguoi gido vién
phat hién kip thoi gitp hoc sinh stra chita sai 1am dong thoi ciing 14 mot trong nhiing
cach vo cung hiéu qua gitp hoc sinh tranh dugc cac dép an nhidu trong bai tap tric
nghi¢m khach quan.

G. Polia cho rang: Chi ra nhiing sai 1dm cua hoc sinh cing vé6i viée phan tich
nguyén nhan ctia nhiing sai 1am d6 13 viéc 1am quan trong nham kich thich viéc tiép thu
tri thirc cia hoc sinh, béi vi “Con nguoi phai biét hoc & nhimng sai 1am va thiéu sot ctia
minh”. A. Stoliar phat biéu: “Khéng duoc tiéc thoi gian dé phan tich trén gio hoc cac
sai 1am cua hoc sinh”. Theo J.A.Komenxki thi: “Bat ki mot sai lam nao cua cling co thé
1am cho hoc sinh kém di néu nhu giao vién khong chu ¥ ngay dén sai 1am d6, va hudng
din hoc sinh nhan ra, sira chira khic phuc sai lam”. Po cling chinh 1a nhiing co s& dé
khing dinh phan tich va stra chita nhiing sai lam thudng gip cta hoc sinh trong hoc tap
no6i chung va trong giai bai toan dém (Chuong II ” T6 hop— xac suat” — Dai s va giai
tich 11) néi riéng tré thanh mot doi hoi ddi voi nhitng ngudi 1am cong tac giang day
mon toan cap THPT.

1.1. Sai IAm va sy can thiét ciia sira chira sai 1am
a. Khai niém vé sai 1am

Theo tir dién tiéng Viét thi sai 1am 13 diéu trai v6i yéu cau khach quan hoic véi 18
phai, ddn dén nhitng hau qua khong hay.
b. Su cén thiét ciia viéc sira chira sai lam

Trong cudc sdng ciing nhu trong hoc tap, ai ciing khong hoan héo, ai cling mic
phai sai 1am. Nhung quan trong chung ta hoc duoc nhiing gi tir nhimng sai 1am do,
Heraclitus d4 timg noi “Khong ai c6 thé tam hai lan trén cing mot dong song”. Méc phai
sai 1am 1a diéu ma ai cling mudn tranh va quan trong hon 1 thai d6 khi mac phai sai lam.
Binh tinh d6n nhan, va xir 1i ¢é khong méc phai sai lam tuong tu. Tim trong cai sai 1am
nhing diéu can phat huy dé tim ra nhiing diéu t6t dep hon.

O bac pho thong hoc sinh mac phai sai 1am khong phai 1 it, nhimng sai lam trong
cudc sdng néi chung va trong hoc tip néi riéng déu c6 nguyén nhan. Cé rat nhiéu kiéu
sai 1am ma hoc sinh c6 thé méc phai. Chang han sai ldm vé hiéu sai ban chit cua cac
khai niém, tinh chét, sai 1am vé bo quén truong hop, sai lam vi hinh v& khong mo ta hét
trang thai dir kién cua gia thiét, sai 1am do hiéu sai dé bai, sai 1am do tinh ton, sai 1am
do dém 1ap lai... Néu nhiing sai 1am nay khong duoc stra chita thi 1au dan hoc sinh s&
cam thay thiéu tu tin vé ban than, anh hudng dén thai do, qua trinh va thanh tich hoc



tap. Toi thudng quan niém sai thi sita, héng ta lam lgi, boi viy sira chita nhitng sai 1am
cho hoc sinh 1a viéc lam hét strc can thiét. Hoc sinh s& hoc dugce rat nhiéu va nhé rat 1au
vé kién thuc khi duoc sira chita cdc sai 1am. Khi stra chita cac sai 1dm cho hoc sinh s&
rén luyén dugc dirc tinh can than, ludng hét moi kha ning xay ra va hon nira rén luyén
duge duc tinh kién tri, nhan nai, khéc phuc moi kho khan trong cudc séng. bay chinh la
nhimg diéu quan trong nhat ma hoc sinh hoc duoc qua cic sai 1am noi chung va sai 1am
trong lam todn noi riéng.
c. Vai tro ciia gido vién trong viéc sira chira sai 1am

Trong day hoc gido vién 12 ngudi thiét ké, uy thac, diéu khién va thé ché hoa. Voi
vai tro do, gido vién co thé tao nén nhitng diéu kién can thiét kich thich hoat dong cua
hoc sinh. Ching han, gido vién trinh bay ndi dung kién thirc mot cach d& dang, d& hiéu,
sinh dong, sau sic, mo rong kién thire thi 1am tang gia tri mon hoc, tao su hép dan dbi
v6i hoc sinh; gido vién ciing ¢ thé 1am cho cac em ngac nhién bang tinh bat ngd cta
kién thirc méi, bude hoc sinh phai bdc 16 suc luc cua ban than, cho hoc sinh théy y nghia
cta kién thirc cac em d3 hoc. TAt ca nhiing diéu do tao nén xuc cam, hinh thanh thai do
tich cuc cua hoc sinh. Tuy nhién khong phai lic ndo hoc sinh ciling lam ding, khong
phai hoc sinh nao ciing hiéu duge ban chit van dé. Trong thuc té day hoc, ¢o rat nhiéu
hoc sinh c6 nhimng sai 1am dan dén két qua khong nhu mong doi. Vay luc ndy ngudi c6
vai trd quan trong dé giup hoc sinh nhan ra 15i sai, dong thoi gitip cac em c6 co hoi dé
stra chita sai 1am kip thoi nhat d6 1a gido vién. Tur nhitng sai 1am dugc gido vién chi ra,
chac chin hoc sinh s& khic sau kién thirc mot cach hiéu qua nhat. Nhu vay ta c6 thé
khang dinh vai trd cta gido vién ddi véi viéc phan tich va stra chita sai 1am cho hoc sinh
1a rt quan trong, can thiét va vo cling to 16n.
d. Yéu ciu ciia viéc sira chira sai 1am

Khi sira chita sai 1dm cho hoc sinh chiing ta tap trung vao khic phuc va sta chira
sai 1am voi thai d6 cau tién, khong ché bai, chi chiét hoc sinh. Day chinh Ia co hdi dé
diu dit va dan duong hoc sinh nam viing kién thirc mot cach that su hiéu qua. Vay sta
lac nao va bang cach nao? D6 1a didu ma t6i ludn tran tré. Theo toi khi stra chira sai 1am
cho hoc sinh can thyuc hién theo ba phuong cham: tinh kip thoi, tinh gido duc va tinh
chinh xdc.
e. Y nghia ciia so' d0 tw duy trong viéc sira chira sai 1am

So d6 tu duy — Mind map (SPTD) con goi 13 ban d6 tu duy, luge do tu duy,... 13

hinh thirc ghi chép nham tim toi dao sdu, mé rong mot y tudng, hé théng hoa mot chu
dé hay mot mach kién thirc, ... bang cach két hop viéc sir dung dong thoi hinh anh, duong
nét, mau sic, chir viét vdi su tu duy tich cuc. Bac bi¢t day 1a mot so dd mo, khong yéu
cu ti 1¢, chi tiét chdt ch& nhu ban d6 dia i, c6 thé v& thém hodc bt cac nhanh, mdi
ngudi vé mot kiéu khac nhau, ding mau sic, cac cum tir dién dat khac nhau, cing mot
chu dé nhung mdi ngudi co thé “thé hién” n6 dudi dang SDTD theo mot cach riéng, do
d6 viéc 1ap SDTD phat huy dugce tdi da kha ning sang tao ctia mdi ngudi. C6 thé noi,
SDTD la con dudng din hoc sinh dén véi phuong phap “hoc cach hoc”. Tac gia cia



SPTD la Tony Buzan, 6ng la nguoi da thiic ddy lan song cach mang hoc tap bung nb tai
nhiéu nudc trén thé gidi va khu vuc, trong d6 c6 Viét Nam.
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Nhu vdy so do tu duy 1a ban do théng tin cho bd nio, giup nd hoat dong nhe
nhang, luu trir nhiéu va nh¢ thong tin duoc 1au hon.

St dung so d6 tu duy trong qué trinh day hoc ¢6 nhiéu vu diém va mang lai hiéu
qua dang mong doi. Khi stra chira sai 1am cho hoc sinh ciing vay, viéc st dung so do tu
duy dé giai thich 15 di c6 1y, din hoc sinh dén 16i giai dung cho bai toan c6 tac dung to
16n, né gitp hoc sinh c6 phuwong phap tiép nhan 16i giai ding mot cach chu dong, tich
cuc, ngén gon, dé hiéu, boi khi giao vién su dung so do tu duy da chon lgc thong tin, tir
ngit, sip xép bd cuc dé ghi thong tin can thiét va 16gic. Cling nhin tir so d6 tu duy hoc
sinh nhén thiy trong qua trinh 1am toan minh con bi vudng méc ¢ diém nao. Vi vay st
dung so do tu duy s& dan gitp hoc sinh hinh thanh cach ghi chép hiéu qua.

1.2. Hinh thic tric nghiém va yéu ciu ciia né
a. Khai niém vé tric nghiém

“Tréc nghiém la mot phuwong phdp khoa hoc cho phép ding mét loat nhitng tdc
dong xac dinh aé nghién cuu mot hay nhiéu dic diém nhan cdch phan biét dwoc bc‘ing thuc
nghiém voi muc dich di toi nhitng ménh de luwong hoa 16i da ¢ thé dwoc vé mire d biéu
hién twong déi ciia dic diém can nghién ciru” ( Theo tac gia Pham Gia Pic, trong bai “Poi
mdi PPDH moén toan truong THPT” — Tap chi Nghién ctru gido duc —1995):

V& khai niém tric nghiém, mot sb tac gia cho phép bai tric nghiém c6 thé chira
dung nhitng cau héi tu luan, doi hdi cac cau tra 101 1a mot doan vin, mot bai dién giai,
mot tiéu ludn, ... Viéc danh gia két qua tra 101 nhirng cau hoéi ty luan phu thudc kha nhiéu
vao ngudi chim. Do d6 c6 su phan biét giira tric nghiém khach quan va tric nghiém cha
quan.



* Trdc nghiém khdch quan

Trac nghiém khach quan 13 dang tric nghiém trong d6 mdi cau héi cé kém theo
ciu tra 101 sin. Loai cdu hoi nay cung cp cho hoc sinh mot phan hay tat ca théng tin
can thiét va doi hoi hoc sinh phai lya chon mot cau dé tra 101 hodc chi can dién thém mot
vai tir, dugc xem 14 trac nghiém khach quan vi hé thong cho diém 1a khach quan, khong
phu thudc quan diém ngudi chdm, dic biét nhu hién nay nhd ing dung cong nghé thong
tin ma chung ta di st dung may tinh dé chim diém
* Trdc nghiém chii quan

La dang trac nghiém dung nhitng cau hdéi mao, con goi 1a cau hoéi ty luan (ngugc
voi tric nghiém khach quan), doi héi hoc sinh ty xay dung cau tra 161. Cau tra 101 co thé
la mot doan van ngén, mot bai tom tit, mot bai dién gidi tham chi 1a mot tiéu luén. Dang
nay duoc xem 14 tric nghiém chu quan vi véc danh gia, cho diém cau tra 10i c6 thé tuy
thudc rat nhiéu vao cht quan ngudi chdm, tir khau xay dung dap an, biéu diém, xac dinh
céc tiéu chi danh gia dén khau doi chiéu bai tra 16i v6i dép an, biéu diém...Do d6 do tin
cay cua két qua khong cao.

b. Céc hinh thirc cAu héi tric nghiém khach quan théng thuong

Cau hoi trac nghiém khach quan c6 thé dugc trinh by dudi nhiéu hinh thirc khac
nhau. Hinh thirc ndo ciing ¢6 nhitng vu khuyét diém cta né. Van dé quan trong ddi véi
nguoi soan thao la biét cong dung cuia mdi loai dé Iya chon hinh thuc thich hop nhét cho
viéc khao sat kién thirc hay kha ning ma ta du dinh do luong. Cac hinh thic thuong
dung trong day hoc gom:

— Cau hoi dung — sai. — Cau hoi nhiéu lya chon.

— Cau ghép doi. — Cau dién khuyét. — CAu tra 101 ngan.

Theo dé 4n ddi mdi thi cua BO Gido duc — Pao tao, tir ndm 2017 trong ky thi THPT
quéc gia, dé thi mon Toan (cung voi Ngoai ngit, Khoa hoc tu nhién, Khoa hoc xa hoi) s€
duoc ra dudi hinh thirc tric nghiém khach quan dang cau hoi nhiéu lya chon.

c. Cau héi tric nghiém khach quan nhiéu lya chon

Cau hoi loai nay gdm c6 2 phan: Phan dan va phan lya chon. Phan dan 1a mot ciu
hoi hay mot cau bo limg (chua dugc hoan tat). Phan lya chon gdm mot s6 (thuong 13 4

hodc 5) cdu tra 101 hodc cau bd sung dé hoc sinh lya chon.

Phan dan phai tao ra co so cho su lya chon bﬁng cach dat ra mot van dé hay dua
ra mot y tuong rd rang gitip cho sy lua chon dugce dé dang.

Phéan Iya chon gém nhiéu phuong an, trong d6 c6 mot phuong an ding (hoic
dung nhat). Nhitng phuong an con lai 1 cdu nhiéu hodc moi nhir hodc gai bay, hoc sinh
phai nim virng kién thitc méi phan biét duoc. Piéu quan trong 13 lam sao nhitng moi
nhir déu hap dan ngang nhau ddi v6i nhitng hoc sinh chwa doc k§ hay chua hiéu k¥ kién
thurc.

Ciing c6 khi phan din cia ciu trac nghiém 1a mot cau phi dinh. Trong truong
hop 4y ngudi ra dé can cha ¥ tao dau 4n dé hoc sinh khoi nham 1an nhu gach chén, in
dam, in chtr hoa,...



d. Tric nghiém mén To4n va nhitng anh hwéng dén phwong phap day hoc

S& 1a sai 1am néu ndi rang cach thi khong anh huong gi dén cach hoc. Chac chin
13 voi dé thi tric nghiém thi doi hoi hoc sinh phai hoc rong hon, khong con khai niém
hoc ta nhu thi tu luan ntra.

Néu dé ty luan chua yéu tap trung vao giai toan thi dé tric nghiém con chu y dén
kién thuc 1y thuyét, cic cong thirc. Can nam chic 1y thuyét dé giai nhanh cac cau hoi
nay va khong bi nham 14n vi thong thuong, trong cac cau hoi 1y thuyét, cac phuwong an
tra 101 s& tira tra nhau va déu “dwong nhuw la c6 1y

Nhu vay d6i cach thi thi ta ciing phai thay doi cach hoc. Tuy nhién s& 1a rat sai
lam néu chung ta tric nghiém hdéa moi hoat dong day va hoc, cling nhu kiém tra va thi
ctr. O day can luu ¥ 1a trong qua trinh hinh thanh kién thirc ta can c6 nhirng bai giang k¥
cang va hoc sinh ciing hoc & mirc hiéu va ghi nhd. Vi thé, trong qua trinh hoc kién thirc
moi, khong nén lam dung hinh thire trac nghiém dé kiém tra, ma nén dung hinh thirc van
dap va ty luan. Cac hinh thirc ndy mai giup chiing ta nam duoc hoc sinh c6 thue sy hiéu
van dé khong. Hon nita chung ta hoan toan c6 thé c6 cau hoi tric nghiém khi ta trinh
bay xong mot don vi kién thtrc, hay giai xong mot bai toan. Béi & d6 chéc chin hoc sinh
con mac phai nhiing sai Jdm ma chiing ta can gitp cic em nhén ra céac sai 1am d6. Toi
nghi c6 nhur vy méi hop 1y hoa giira budc chuyén minh cta hinh thic thi mén toan tix
tur ludn sang tric nghiém trong ky thi THPT nhu hién nay.

1.3. Mot s kién thirc ding trong dé tai

a. Quy tic cong:
Mot cong viéc dugc hoan thanh bdi mot trong hai hanh dong, hanh dong nay co

m céach thyc hién, hanh dong kia c6 n cach thuc hi¢én ma khong trung voi bat ki cach nao
cua hanh dong thu nhét. Thi dé hoan thanh cong viéc c6 m+n cach thyc hién.
b. Quy tic nhan

Mot cong viée duge hoanh thanh bai hai hanh dong lién tiép. Néu c6 m cach thuc
hién hanh dong thu nhét va g v&i modi cach d6 ¢é n cach thyc hién hanh dong thir hai
thi dé hoan thanh cong viéc c6 m.n cach thyuc hién.
c. Hoan vi

Cho tap A gdm n phan tir (n >1). Mi két qua cua sy sap xép thu ty » phan tir ciia
tap hop 4 duoc goi 1a mot hoan vi ciia n phan tir do.

S6 cac hoan vi: P, = n!
d. Chinh hop: Cho tip 4 gdm n phan tir (n >1). Mdi két qua cua viéc 1ay & phan tir
khac nhau tir n phan tir ctia tp hop 4 va sip xép chung theo mot thtr ty nao d6 dugc
goi 14 mot chinh hop chap k cta n phan tir da cho.

n!

(n—k)!

S6 céc chinh hop chap k ctia n phan tir: 4 = (1<k<n).

e. T6 hop
Néu tap 4 co n phan tir (n>1). Mdi tap con gém k phan tir ctia 4 dugc goi 1a mot
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t6 hop chap k ctia n phan tir d cho.

S céc to hop chap k clia n phan ti: Cf =———(0<k<n).

2. THUC TRANG VAN PE NGHIEN CUU
2.1. Xuit phat tir yéu ciu ciia d6i méi phwong phap day hoc, tir thwe trang thay déi
hinh thire thi THPT QG

Quyét dinh s6 16/2006/ OP—BGDPT ngay 5/5/2006 ciia B Gido duc va Pao tao
da néu ro: “Phai phat huy tinh tich cuc, ty gidc, chu dong sdang tao cua hoc sinh; phu
hop voi dac trung cua mon hoc, dac diém doi twong hoc sinh, diéu kién cua tng lop
hoc béi dudng cho hoc sinh phwong phdp ti hoc kha nang hop tdc; rén luyén ki nang
van dung kién thirc vao tuc tién; tac dong dén tinh cam, dem lai niém vui, hung thu va
trach nhiém hoc tdp cho hoc sinh”.

Ngay 28/9, Bo GD&DPT di chinh thirc chdt phuong an thi THPT Quéc gia nim
2017, trong d6 moén Toan chuyén tir thi hinh thirc tir luan sang hinh thirc tric nghiém
khach quan. Nén qua trinh day va hoc ciing phai c6 nhitng diéu chinh va chuyén huéng
nhat dinh nham thich Gmg véi viéc d6i mai.

Niam 2017, ndi dung dé thi chu yéu trong chuong trinh 16p 12 THPT, nim 2018
ndi dung dé thi ndm trong chwong trinh 16p 11 va 16p 12 THPT, tir ndm 2019 tré di, noi
dung d¢ thi nim trong chuong trinh 3 ndm THPT. Vi vay nhiém vy trudc mét caa mdi
gido vién 1a ngoai viéc tap trung day hoc va 6n thi cho HS vé kién thirc 16p 12 thi con
phai 6n tip va hé thdng lai kién thirc cua chuong trinh 16p 11, trong d6 phai ké dén
chuong II, T hop— x4c suit, Dai sb va giai tich 11, va bai toan dém 1a mot trong nhitng
n6i dung cét 161 ctia chuong nay.

2.2. Xuit phat tir thure trang day va hoc b mon

Ngay tir khi B gido duc cong bd phuwong an thi THPT Qudc gia nim 2017 cho
dén nay, & don vi t6i dang cong tac, nha truong cung phdi hop voi to chuyén mon da
nhanh chéng trién khai cac budi hop chuyén mén, thao luan vé d6i méi phwong phép,
chuan kién thirc, ki ning va phan tich cu trac, yéu cau cta dé thi méi. Trién khai va
rat kinh nghiém sau mdi giai doan, dic biét sau ki thi THPT QG nam 2017, tao diéu
kién cho gido vién va hoc sinh thich nghi nhanh véi viéc day va hoc theo phuong éan
thi méi.

Tuy nhién, ding trude sy chuyén minh rd rét cua hinh thac thi d6 van con
nhiéu gido vién dang mang ning trong minh phuong phap day hoc phu hop véi hinh
thtrc thi tu luan. Trong qué trinh hoc tdp hoc sinh méic phai nhitng sai 1am 1a diéu
khong thé tranh khoi, co nhitng ludng kién thirc sai 1dm véi hoc sinh tro thanh tat
yéu. Nhung trong qua trinh day hoc, gido vién van con chua that su cha ¥ dén cac
sai 1am ctia hoc sinh— ma chinh céc sai 1am 4y lai 1a cic “ con mdi ” dirng trong cac
phuong an tra 10 clia bai tap tric nghiém. Mot sé gido vién trong qua trinh day hoc
da khong tiéc thoi gian dé phan tich sai 1am cho hoc sinh, nhung phén tich rdi dé
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do, viéc 1am nay c6 tac dung nhung con lang phi. Hon nira khi hoc sinh lam bai tap
trac nghiém, rat nhiéu gido vién chi quan tim dén hoc sinh da 1am dtang véi 16i giai
thich va buéc di c6 1y, ma 1o di nhirng 16i di tudong chirng ¢6 1y ma hoc sinh di mic
phai moi nhit chtra trong d6. Bén canh d6, mot sé gido vién sur dung tai liéu chua
tuyén chon, ra hé théng bai tap tric nghiém chua tinh, cdc phuong 4n giy nhiéu
trong d6 nhiéu khi con mang tinh hinh thitc ma khong c6 do gy nhiéu cao. Hoc sinh
tiép can véi hinh thie thi tric nghiém con nhiéu bo ngd va ling ting, nhiéu em tim thé
chua viing vang.

Céc tai liéu tham khao vé dang toan nay chua dép ung dugc vé mat phuong phép.
Hién nay day hoc dang hudng dén phit trién niang luc ciia nguoi hoc. Phat trién day hoc
theo chti dé nham xau chudi kién thuc va phat trién nhan thirc hoc sinh qua 4 muc do:
Nhin biét, théng hiéu, vin dung, vin dung cao.

Thuyc té giang day cho thay, bai toan dém 14 bai toan kha kho va khong c6 phuong
phap tong quat. Khi gap cac bai toan dém hoc sinh thuong gap phai nhiing sai 1am do
nhiéu nguyén nhan: Do hiéu sai khai niém, do khong phan biét dugc cac khai niém, do
tuong ty hoda cac bai toan, do k¥ ning tinh toan, do giai quyét bai toan chua triét dé,
cling c6 thé do phan chia trudng hop nhé nhung khong 1ap ddy ndi ham bai toan, khong
dam bao tinh ddc 1ap va tinh day dii. Mi khi giai sai hoc sinh thudng chan nin va khong
biét tai sao lai sai. Do d6 ma 1au dan mat himg tha voi phan kién thirc nay va ciing tir d6
ma khong himg thi v6i moén hoc. Thuc té hién nay sé hoc sinh “chan ghét” mén toan
no6i chung ciing kha nhiéu, thd o véi chuong Tb hop xéc suat ciing khong it, da phan
ngai suy nghi dé 1am mot bai toan dém. Céc kién thirc na na giéng nhau khién cc em
hay c6 sy nham l4n giita cac ludng kién thirc. Cong véi cach tiép can lam bai tric
nghiém ctia mon toan chua nhiéu khién cic em c6 nhiéu bd ngd. C6 nhiéu hoc sinh
cam thay bat lyc trudc cac thir thach mai cta dé thi trac nghiém va khong ¢ himg thu
hoc tap.

2.3. S6 liéu diéu tra khao sat

2.3.1. Cac ngudn thong tin diéu tra khao sat va qua trinh diéu tra khao sat

a. Qua két qua day thao giang, kiém tra toan dién va duw gio dot xuit cia hoc ky I,
nam hoc 2020 — 2021

— Céc tiét day dang con 6m ddm kién thirc, day 1i thuyét con so sai, chwa c¢6 diém nhan,
c6 nhirng tiét day gido vién khong 1am ndi bat duoc ranh gi6i gitta cac khai niém.

— Trong hoc tap hoc sinh gip rat nhiéu sai 1am do nhiéu nguyén nhan.

— Gido vién chua that sy chu trong trong viéc sura chira sai 1am cho hoc sinh.

— Mot s gido vién di sira chita sai lam cho hoc sinh nhung nhiéu luc chua kip thoi, tinh
gido duc chua cao, thai do cua gido vién khi stra chita sai 1dm con nong nay.

— GV d3 dua ciu hoi tric nghiém vao day hoc nhung chua biét tan dung cai san c6 sau
mdi bai lam ty luan cua hoc sinh.

— Ki ning 1am bai tip tric nghiém cta hoc sinh chua cao; kha ning phan tng trudc cic
phuong an tra 161 con map mo;
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b. Khéo sat phéng vén, diéu tra gido vién va hoc sinh
Vé gido vién
Trong s6 14 gido vién giang day mén toan tai co s t6i dang cong tac voi cau hoi:
Céu 1. Trong chuong II, T6 hop— x4c suat, Dai sb va giai tich 11 khi day hoc cac bai
toan dém, ddng chi nhan thiy hoc sinh c6 gip phai sai lam nhiéu khong?
A. Sai 1am rat pho bién. B. Sai lam twong di nhiéu.
C. Sai 1am & muc binh thuong.  D. Rét it sai lam.
Céu 2. Cac ddng chi di chu trong trong viéc stra chita cac sai lam d6 & mirc d6 nao?
A.Rét chu trong.  B. Thinh thoang chi trong. C. Chua chu trong.
Céu 3. Day hoc phu hop vé6i hinh thirc thi tric nghiém vé bai toan dém cac dong chi
thuong sir dung hinh thirc nao sau day?
A. Cho HS lam bai tap tu luén, sau dé ra bai tdp TN tuong tu, hoc sinh lam roi dung lai
¢ dap an dung.
B. Ra bai tip ty luan, phan tich nhing sai 1dm d6 cua hs, khic phuc sai 1dm sau d6 co
ngay cau hoi tric nghiém, ciing nhu hé thdng cau hoi tric nghiém tir bai toan do.
C. Két hop hai hinh thirc trén.
V& hoc sinh
— Tién hanh phong van thai do hoc tip ctia hoc sinh da hoc to hop xac suat noi chung va
giai bai toan dém nodi riéng ( hoc sinh dang hoc 16p 12 ndm hoc 2020-2021) véi cac cau
hoi, kém phuong an Iua chon.
Cau héi 1. Khi giai bai toan dém trong chuong II, T6 hgp— x4c suét, sai lam cia em &
muc d0 nao?
A. Thudng xuyén sai lam. B. Thinh thoang sai 1am.
C. It khi sai lam. D. Khong sai 1am
Cau héi 2. Sau mdi lan giai sai bai toan dém, thai do cua em 1a
A. Rt binh thudng. B. Binh thuong.
C. C6 chut lo ling. D. Rit lo lang va chan nan.
Céu héi 3. Em d4 thich nghi va thuan thuc khi lam bai tap dudi hinh thirc tric nghiém vé
bai toan dém nhiéu chua?
A. Rit thuan thuc. B. Tuong dbi.
C. {t thuan thuc. D. Khong thuén thuc.
— Luu giit d& kiém tra, két qua bai kiém tra vé bai toan dém cua 36 hoc sinh 16p 11A1
nam hoc 2019-2020, nay 1a 16p 12A1 nam hoc 2020-2021.
— Tién hanh kiém tra, danh gia nang luc hi¢n tai cia 36 hoc sinh 16p 12A1 ndm hoc 2020—
2021 v6i dé kiém tra 10 cau hoi tric nghiém lam trong vong 18 phut, trong dé cac bai
toan dt bén muc: nhan biét, thong hiéu, van dung, van dung cao.
— Ma tran dé kiém tra danh gia nang luc hoc sinh ( hoc sinh dang hoc 16p 12A1, nam hoc
2020-2021)
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Ngi dung Nl.l?n Th.(“;ng Van (jung Van Tile
biét hi¢u thap dung cao
Quy tic dém, Hodn Caul, ) Caus, Cau 6 Cau 9,
vi, chinh hop, t6 hop canz, | Caud w7 a0
) ) : Cau 5 Cau 8
: S6 cau 2 3 3 2
Tong Tile | 20% | 30% 30% 200 | 1907
2.3.2. Két qua diéu tra khao sat
a. Két qua khao sat gido vién
Caul
Y kién gio A B & D.
N Sai lam rat pho| Sai lam tuong | Sai lam & mirc PO
vién » P . . Rat it sai lam
bién doi nhiéu binh thuong
Tile 50,34% 29,24% 20,42% 0%
Cau 2
S A. B. Thinh thoang C. Khong chyl
Y kién gido vién L )
Rat chu trong chu trong trong
Til¢ 2% 20% 78%
Cau 3
A. B. C.
Cho HS lam bai Ra bai tap tur luan, phén tich Két hop hai
tap tu luan, sau nhirng sai lam d6 cua HS, khéc hinh thirc A
Y kién GV | d6ra baitap TN | phuc sai 1am sau d6 c6 ngay cau va B
tuong tu, hoc hoi tric nghi¢m, cling nhu hé
sinh 1am rdi dimg | thong cau hoi tric nghiém tir bai
lai & dap an dung. toan do.
Til¢ 90% 5% 5%
b. Két qua khio sat hoc sinh
Két qua phéng van.
Cau 1:
A. B. C. D.
Y kién hoc sinh| Thuodng xuyén| Thinh thoang | [t khisaildm | Khong sai lam
sai lAm sai lAm
Til¢ 70% 25% 5% 0%
Cau 2
A B C D
Y kién hoc sinh| Rat binh thuong| Binh thuong | C6 chitlo ling| Rt lo ling va
chan nan
Til¢ 0% 30% 20% 70%
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Cau 3
A B C D
Y kién hoc sinh| Rét thuan thuc Tuong dbi ft thuan thuc Khong
thuén thuc thuén thuc
Ti 1€ 5% 25% 40% 30%

Két qua kiém tra kién thirc
Vi dé kiém tra theo ma tran nhur trén thi két qua toi thu dugc boi bang sau, ddi
chtng v6i két két qua bai lam nim hoc 2019-2020.

Két qua ‘s . . £
i Gioi Kha Trung binh Yéu
Lép
11A1(2019- 4% 35% 56% 5%
2020)
12A1(2020- 3% 32% 49% 16%
2021)

3. THUC TRANG CUA PE TAI

Qua qué trinh diéu tra khao sat thuc té, toi nhan thdy hoc sinh THPT noi chung
va hoc sinh noi to61 dang cong tac ndi riéng dang dung trudc nhitng thuc trang nhu sau:
3.1. So lwge vé thue trang hoc sinh hoc mén toan néi chung va hoc chwong II, To
hop- x4c suét, Pai s6 va giai tich 11 néi riéng & trwong THPT noi tdi dang cong tic

Moén toan 1a méon hoc khé ddi véi hoc sinh, & don vi toi dang cong tac thuc trang
hoc sinh khong thich hoc mon toan khong phai 1a it. Trong d6 hoc sinh chan ghét, ngai
hoc chuong 11— T hop— xéc suit, Pai s6 va giai tich 11 lai cang phé bién, ké ca nhitng
hoc sinh kha giodi. Qua diéu tra khao sat ca hoc sinh va gido vién vé phuong phap day
va hoc, thai d6 hoc tap cua hoc sinh, ddng thoi khao sat qua bai kiém tra danh gi ning
luc hoc sinh t61 nhan théy mot thuc trang rat dang bao dong do la cac em chéan ghét khi
giai bai toan dém, vi thuong mac phai sai 1am. Dac biét khi lam sai lai chua dugc thao
gd mot cach kip thoi. Khi lam bai tap dudi hinh thirc tric nghiém van con ling ting,
trong qua trinh kiém tra theo gi6i thi c6 mot bd phan hoc sinh to ra bat can, vi luén cho
day 1a bai toan kho, nhiéu em danh chimg va chd vao sy may mén.
3.2. Thue trang day hoc bai toan dém trong chwong I, T6 hop— xac suit, Pai sé va
gidi tich 11
3.2.1. Vé phia gido vién

Day hoc chwong II, T6 hop — x4c suit, Pai s va giai tich 11 néi chung va
giai bai toan dém noi riéng & trudng t6i da c6 nhiéu déng chi tim nhiéu phuong
phéap day dé gay hirng thu, gitip cic em c6 niém say mé,...tuy nhién viéc sira chira
sai 1am cho hoc sinh con c¢6 nhiéu bat cap. Pa sb gido vién vin chua danh nhiéu
thoi gian dé sira chita sai 1Am cho hoc sinh, khi sira chita sai 1am thi van con thai do
phé binh, ché bai hoc sinh, 1am hoc sinh mat niém tin vao ban than va ludn cé thai
do lo lang va s¢ sai trude khi giai quyét mot bai toan dém. Mot s6 gido vién ciing
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chua thay d6i kip phuong phap day, con ning né vé phuong phap va 16i tu duy cia
hinh thirc thi tu luan. Céch trinh bay dai dong, 16i tu duy ling ciing khién cic em mat
nhiéu thdi gian cho mot cau hoi, do d6 két qua thi tric nghiém con thip. Khi day mot
bai tap trac nghiém, néu hoc sinh 1am sai gido vién thudng yéu cau giai lai hodc goi
¥ cach giai dé hoc sinh tim dGng dap an, con néu dung rdi thi gido vién khong cin
quan tdm dén nhitng dap an khac nita, diéu nay lam cho hoc sinh c6 suy nghi 1a
ngoai dap an cdu hoi thi nhitng phuwong an khac cho thé nao ciing duoc, mién 1a
khéac voi dap an dung.

Gi4o vién da chu trong d6i méi phuong phap day hoc dé phu hop véi hinh thire
thi trac nghiém mon toan trong ky thi THPT QG nhu hién nay, nhung qué trinh day mot
s6 gido vién thuong ti sin cho minh mét lwong bai tap tric nghiém, cho hoc sinh lam
va néu hoc sinh nao chon ding dap 4an thi khi d6 trinh bay 101 giai dé 1y giai cho phuong
an hoc sinh lya chon va dung lai ¢ do.

3.2.2. Vé phia hoc sinh

Qua khdo sat thyc tién s6 hoc sinh “chan ghét” mon toan néi chung ciing kha nhiéu,
thd o voi chuong T6 hop xac suét ciing khong it, da phan ngai suy nghi dé 1am mét bai
toan dém, thiéu chu dong va sang tao, hoc sinh ludi suy nghi va khong mudn 1am viéc.
Khi giai bai toan dém kha nang nhan biét va phan biét cac khai niém con han ché, viéc
hiéu cac khai niém va van dung vao giai toan thi rat thip, dan dén c6 nhiéu sai lam chtra
dung trong do6. Thai do hoc tap ctia cac em khdi 11 con so sai va i lai la khi nao thi 6n
tiép. Thai do cua cac em 12 lo au vi khong biét hoc lai bang cach nao, boi nhin lai thay
mong lung voi loai toan nhay cam nay. Phan tich sé liéu diéu tra khao sat ciia cing mot
dbi twong hoc sinh ( 16p 11A1 ndm hoc 2019-2020, nay 1a 16p 12A1 nam hoc 2020—
2021) thi t6i nhan thay khi giai bai toan dém cac em con sai 1dm nhiéu, ké ca & murc
nhén biét, s liéu cho théy nam 2019-2020 khi cac em vira hoc xong, truc tiép kiém tra
thi s6 luong hoc sinh kha gioi dat thap, van con nhitng hoc sinh dang & murc yéu, nhiing
két qua cac em lira chon trong céc cdu hoi déu roi vao nhirng sai 1dm ma cac em thuong
gip, 1én 16p 12A1 ( ndm hoc hién tai 2020-2021), t6i tiép tuc khao sat cung dé kiém tra
nam ngoai thi s lwvong hoc sinh giéi, kha, trung binh giam xudng, va sb luong hoc sinh
yéu tang 1én. Piéu d6 cho thdy, sai 1am & cac em néu khong dugc sira chita kip thoi thi
van 1a sai 1am, con chat luong giam xudng 13 do trong qua trinh hoc khong duoc khic
sdu nén sau thoi gian mot nam khi t61 khao sat lai nhiéu em dd quén kién thuec.

Dung trude nhiing thuc trang day va hoc chuong II T6 hop— xac suat, dai s6 va
gidi tich 11 néi chung va bai toan dém noi riéng trong qua trinh day hoc, trudc thyc trang
vé $6 lidu diéu tra khao sat cua gido vién va cua dbi tuong hoc sinh 16p 11 nam hoc
2019-2020, nay 1a hoc sinh 16p 12 nam hoc 20202021, t61 da tirng tran trd va tim ra
mot 16i di 6 1y dé gitip dbi twong hoc sinh 16p 11 ndm hoc 2020-2021 ¢6 phan tién bo,
nam viing, khic sau kién thirc va giam thiéu cac sai 1am thuong gip, dong thoi lam tét
bai tap tric nghi¢m, ndm hoc 2020-2021 khi giang day khéi 11 toi da truc tiép thuc hién
mot sb giai phap sau:
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4. CAC GIAI PHAP

Qua thyec tién day hoc chuong To hop— xéc suét, Pai sb va giai tich 117 toi
nhan thdy khi giai bai toan dém hoc sinh gip sai 1dm nhiéu va & cac mirc d khac
nhau véi cac dbi tugng hoc sinh khac nhau. Nhin chung, khong phai chi nhiing bai
toan van dung khé hoc sinh mdi sai 1dm ma ngay ca nhirng kién thirc co ban va don
thuan hoc sinh ciing sai. C6 nhiéu nguyén nhin dé din dén hoc sinh hiéu sai van
dé, véi mdi bai toan hoc sinh lai gap nhirng sai lam cu thé khac nhau nhu sai 1am
do khong phan biét dugc khai niém, sai 1dm do hiéu sai khai niém, sai 1am do hiéu
sai dé bai, sai 1am do phén chia trudng hop riéng, sai lam do chua hoan thanh triét
dé cong viéc hay sai 1am do hiéu sai vé bién cd ddi... Viéc phén tich va sira chira
sai 1am cho hoc sinh 1a viéc 1am hét strc can thiét va c6 tac dung to 16n, hon nita né
cang co gia tri khi dua cac sai 1am d6 vao lam cac phuong an nhidu trong bai tap
trac nghiém. Ta biét rang cAu hoi tric nghiém hay khong phai 1a cau hoi qua kho
hay danh d6, ma cau héi trac nghiém hay 14 cau hoi c¢6 nhitng phuong an tra 16i ma
trong d6 do gay nhiéu cao, hay néi cach khac nhirng phuong an dua ra déu dua trén
nhitng sai 1am thuong gip cia hoc sinh.

Sau day toi xin trinh bay kién thirc theo bon mic do ma & d6 hoc sinh thudng
gdp phai mot sd sai 1am, déng thoi phan tich, sira chita va xay dyng phuong an
nhiéu trong cac cau hoi tric nghiém twong wng.

4.1. Phén tich va sira chira sai IJAm ciia hoc sinh, tir 46 xy dung phwong an nhiéu
cho bai tip tric nghiém twong ng trong cic bai toan dém & mirc dd nhéan biét

Trudce hét vé khai niém nhan biét, nhan biét 1a sy nhé cac dir liéu, thong tin da
co trude day. Tu su hoi tudng do nguoi hoc tai hién dugc thong tin nhéc lai mot loat dit
lidu, tir cac su kién don gian dén cac li thuyét phirc tap. DAy 1a muc do, yéu cau thip
nhét cta trinh d6 nhan thuec, thé hién & chd cac em co thé va chi can nhé hodc nhan ra
khi duge dua ra hodc dua trén nhimg thong tin c¢6 tinh chat dic thu ciia mot khai niém,
mot sy vat, mot hi€ tuong. Co nghia cac em chi can phat biéu dung dinh nghia, dinh 1y
hodc dinh luat nhung chua giai thich va van dung dugc chiung. Muc do nhan biét co thé
duoc cy thé hoa bang cac yéu cAu: nhan ra nhd lai cac khai niém, nhan dang dugce (ma
khong can giai thich) cac khai niém hodc liét ké, xac dinh mdi quan hé gitra cac yéu té.

Xét vé mac d6 nhan biét noéi chung, mic d0 nhan biét ddi véi nhirng bai toan
dém trong chuong t6 hop x4c suat noi riéng ciing vay ddy 1a mic do nhan thirc thap nhat
trong qua trinh hoc tap ciia hoc sinh, & mirc do nay ddi twong hoc sinh yéu va trung binh
c6 thé tiép thu dugc. Nhung qua thyc té day hoc t6i nhan thay trong cac bai toan nhan
biét hoc sinh van gip phai mot s6 sai lam. Vi nhitng bai toan & mirc do nay sai lam ma
hoc sinh méc phai chii yéu van 1a do hiéu sai khai niém, khong phan biét dugc khai
niém, do k¥ nang tinh toan... Theo A.A.Stoliar thi khong it hoc sinh con yéu trong viéc
nam vimng ct phap cua ngdn ngit toan hoc, hoc sinh hay nham 13n véi khai niém dugc
dinh nghfa...

Theo Nguyén B4 Kim thi “Dinh nghia mot khai niém 1a mét thao tac tu duy nham
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phan biét 16p ddi tuong xac dinh cac khai niém nay va cac ddi tugng khac, thuong bang
cach vach ra ndi ham cua khai niém do”.

Trong qué trinh day hoc cha dé “T6 hop — xac suat” noi chung va day hoc sinh vé
bai toan dém néi riéng, nhiéu hoc sinh van chua hiéu duoc ban chit cta khai niém quy
tdc cong va quy tac nhan nén con nham 1an giita chung, hoc sinh con déng nhat gitta
khai niém hoan vi n phén ttr va s cac hoan vi cta n phén tur, khai niém chinh hop chap
k cta n phan tir véi s6 cac chinh hop chap & cia n phan tir, khai niém t6 hop chap &
ctia n phan tir voi s6 cac to hop chap k cua n phan tir, khong phan biét dugc chinh hop
va t hop.

Nhitng sai 1am thudng gip trong cac bai toan nhén biét chu yéu roi vao hoc sinh
yéu kém, dé giup cac em trong. Khi day hoc khai niém, dinh nghia nguoi gido vién phai
dién dat chinh x4c, tir ngon ngir thong thuong dén ngdn ngir toan hoc, phai mau muc vé
phuong phap tu duy.

Chéng han, khi day hoc quy tic cong va quy tic nhan:

Quy tic cong: Mot cong viéc dugce hoan thanh boi mot trong hai hanh dong, hanh
dong nay c6 m cach thuc hién, hanh dong kia c6 n cach thuc hién ma khong trung véi
bét ki cach ndo cta hanh dong thu nhét. Thi dé hoan thanh cong viéc c6 m+n céach thuc
hién.

Quy tiic nhén: Mot cong viéc duoc hoanh thanh béi hai hanh dong lién tiép. Néu
c6 m cach thyc hién hanh dong thu nhat va g véi moi cach d6 c¢6 n cach thuc hién
hanh dong thr hai thi dé hoan thanh cong viéc c6 m+n cach thyuc hi¢n.

Do khong hiéu r6 khai niém nén giira hai quy tic nay hoc sinh rat d& nham 1an, bai vay
trong qué trinh day hoc gido vién can gach chan va noéi k§ cum tir “ mét trong hai hanh
dpng”— quy tic cong va cum tir “hai hanh déng lién tiép " quy tic nhan; giai tich rd
cho hoc sinh thdy: néu chi cin mét trong hai hanh déng thi cong viéc d6 da hoan thanh
thi diung quy tic cong; con cong viéc d6 chi co thé hoan thanh khi phai thyc hién hai
hanh déng lién tiép thi dung quy tic nhan. Viéc nhin manh, khic siu cac cum tir trén
nhim gitp hoc sinh phan biét duoc quy tic cong va quy tic nhan. Tuy nhién, thiét nghi
trong truong hop nay dung ban dd tu duy lai that sy hiéu qua va khic siu vao bo nhé
cua hoc sinh.

Ta c6 thé cho hoc sinh ghi nhé va ndm viing ban chét cua hai quy tac dém thong
qua so dd tu duy nhu sau:
QUY TAC CONG

C6 m cach

A 4

Phuong an 1 C6 m+n cach

thuc hién

cong viéc
Phuong an 2 —+ Co n cach & Vit

Cong vi¢e
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QUY TAC NHAN
Cong vigc Hanh dong 1 » Hanh dong 2
.
Co m cach CO n cach
N J
P N/
C6 m.n cach thuc hién cong viée ]
1\

Vi nhitng cach dé giam thiéu sai 1am giita quy tic cong va quy tac nhan nhu trén
viéc tao ra cau hoi tric nghiém ddi véi dang bai tdp & muc nhan biét thi cling don
gian, boi & muc do nay thi yéu cau 1a Nhan biét nén c6 phan don gian hon.

TN1.1. Mot cong viéc duoc hoan thanh boi mét trong hai hanh dong, hanh dong
nay co6 m cach thuc hién, hanh dong kia c6 n cach thyc hién ma khong trung véi bat
ky cach nao cua hanh dong thir nhat, thi dé hoan thanh cong viéc d6 c6 sb cach thuc
hién la: A. m+n. B. mn. C.n". D. m".
TN 1.2. M6t cong viéc duge hoanh thanh bai hai hanh dong lién tiép. Néu c6 m cach
thyc hién hanh dong thu nhat va g voi mdi cach d6 co n cach thyc hién hanh dong
thir hai thi s6 cach dé hoan thanh cong viéc d6 la:

A.m+n. B. m.n. C. n". D. m".

Déi voi khai niém hoan vi ctia n phan tir va sb cac hoan vi ciia n phan tir hoc sinh
van con gip phai nhitng sai 1dm co ban, thdng thudng hoc sinh thudng dong nhét giita
khai niém hoén vi va ki hiéu sb cac hoan vi. Cé rat nhiéu hoc sinh phat biéu: “ hoan vi
ctia n phan tir ki hiéu 1a P =n!". Nguyén nhan do nhiéu hoc sinh van chua hiéu duoc
ban chat ctia khai niém hoan vi nén thuong nham 1an gitra ky hiéu gitra dbi twong va ddi
tugng duoc dinh nghia. Theo A.A.Stoliar,khong it hoc sinh con yéu trong viéc nim viing
¢t phap ctia ngdn ngit toan hoc, hoc sinh hay nham 13n vé6i khai niém duogc dinh nghia...

Boi thé dung trude sai lam co ban nay ngudi gido vién phai noi rd duoc ban chét
ctia hoan vi : Cho tap A gdm n phan tir (n > I). Méi két qud cia sy sap xép tht tu n phan
tir ctia tap hop A duoc goi 13 mgt hodn vi cia n phan tir d6.

Nhéan manh: Méi két qud sdp xép n phén tir la mét hodn vi, c6 bao nhiéu két qua
d6 chinh 14 s6 cc hoan vi. §6 cdc hodn vi ki hi¢u la P, P, = n!

Hon nita ta dung so d0 sau ddy s& khéc sau cho hoc sinh dé giam sai 1am va dong
nhat giita d6i tuong dugc dinh nghia va s cac d6i tuong.

Tap hop con
phan tur

—>| Sip thir tu 7 phin tir  —y Moi cach sap cho ta mot

‘ hoan vi cua »n phan t

[ Co6 P, =n! céach sap xep (so cac hoan vi cua n phan ]

Vi cach thdo go sai 1am cua hoc sinh nhu trén t6i tin s€ gitip cac em phan bi¢t dugc
hoan vi cia n phan tir va s6 cac hoan vi ciia n phan tur. Cau hoi trac nghiém sau 1a két
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qua ctia viéc 1ay sai 1am cta hoc sinh 1am phuong an nhiéu.
TN 1.3. Cho tip A gém n phan tir (n > 1). Ménh d¢ nao sau day sai?
A. Mbi két qua cia sy sip xép ther ty n phan tir ciia tAp hop A dugc goi 1 mot
hoan vi ctia n phan tir d6.
B. Hoan vi n phan tir cia A ki higula P, P =n!.
C. Khi sép xép n phﬁn tor nay theo mot thur ty nao do, ta dugc mét hoan vi cac
phan tir cua tap hop A.
D. S6 cac hoan vi ciia A ki hiéula P, , P, =n!.
Tuong tu nhu hoan vi thi khi hoc vé khai niém chinh hop hoc sinh cling nham lan gitra
khai niém chinh hop va ki hiéu sb cac chinh hop chép k ctia n phan tir. Vi vy ngoai viéc
dién dat ngon tir mot cach gy gon va chinh xac thi dé giup hoc sinh tranh khoi nhiing
sai 1dm co ban so d6 tu duy sau day sé& giup hoc sinh nim viing va phan biét duoc khai
niém chinh hop chap k ctia n phan tir va sb cac hoan vi chp k ctia n phan tir.

Tap hop co Chonrak Sap xép k Mot chinh hop
n phan tir » phan tir trong » phan tortheo  |—f chép £ cta n
n phan tir mot thir tw nao phan tir
do
=
= O
= o
g & L

Nhin véao so do hoc sinh ¢6 thé nhé va hiéu duoc khai niém chinh hop chap & cia
n phan tir mot cach ngdn gon: Tir tip hop gdm n phan tir, chon ra k phan tir, sip xép k
phan ttr nay theo mot thir ty ndo d6 thi duge mot chinh hop chép k cia n phan tir, dong
thoi ciing tir so dd ma hoc sinh ¢ thé phan biét chinh hop chéap k ctia n phan tir va s6 va
s6 cac chinh hop hop chap & ctia n phan ti.

Nham 14n va dong nhét gitta khai niém t6 hop va sb cac t6 hop chip k cia n phan
tir cling 12 mot sai 1am rat pho bién cua hoc sinh, va so d6 tu duy sau day 1a mot trong
céc cach hiéu qua dé gitip hoc sinh nam virng khai niém mét cach chinh xac. Nhin vao
so dd tu duy hoc sinh sé tra 10i dugc cau hoi: Thé nao 1a mot t6 hop chap & ctia n phan t.

Chon ra k phan tir

Mot to hop chap

Qa n phan tir

Tap hop cé n
phén tir

i n!

Ct=——""_ Sbcac td hop chap k cua n phan tir
"k (n—k)! op chap P
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Nhu vay trong mdi khai niém vé hoan vi, chinh hop va to hop hoc sinh nham 1an
gitta doi tuong dugc dinh nghia voi s6 cac doi tuong dugc dinh nghia. Ngoai ra hoc sinh
con hay nham 1an giira “khai niém vé chinh hop chdp k ctia n phan tir” va  khai niém
t6 hop chdp k cua n phan ti”. Hai khai niém ndy na na gidng nhau, hoc sinh c6 thé hoc
thudc khai niém nhung lai khong biét duoc ching nén gido vién can 1am rd ngay tir khi
hoc sinh tiép can v6i hai khai niém nay. Diém nhan giira hai khai niém chinh hop va to
hop dé phan biét ching d6 1a: Chinh hop c6 tinh dén thir ty, con t6 hop thi khéng tinh
dén thir tu. Tuy nhién, néu chi dién giai bang 101 van c¢6 v& han 14m, hoc sinh khong hinh
dung dugc, néu hinh dung ciing c6 v& mo hd. Vay dé hoc sinh khong bi nham 1an gitta
hai khai niém nay, gido vién cho hai khai ni¢m vao cung mdt so dd dé hoc sinh théy ro
su khac biét d6. Day ciing 1a cach dé hoc sinh dé ghi nhé va nam viing kién thuc, dong
thoi khong bi nham 13n gitra cac khai niém.

sap X&p co thir tv k phanter 4 Chinh hop
[ TapAgdm n phantlr

Chonra
v Khéng sdp xép cé thir te k phan tir ndlg@

k phan tl

A 4

k phan t&

Chon ra

~

Hon thé nita néu hoc sinh phéan biét duoc chinh hop va t6 hop thi khi lam toan dém
m&i c6 thé biét van dung vao lam cac bai toan sau nay.

Khic phuc sai 1am céc bai toan dém & murc nhan biét biang phuong phap sir dung
so do tu duy c6 tac dung rat 1on. Tuy nhién trén thuc té day hoc thi viéc hoc sinh van
con vap phai sai 1am 1a diéu khong thé tranh khoi. Duédi ddy 1a mot s6 cau hoi & muc
nhan biét ma ta cho cic sai 1am d6 vao cac phuong an tra 1oi trong cau héi trac nghiém,
nhim 14an nira gitp hoc sinh biét nhan ra cac sai lam dé tim cho minh phuong an tra 1oi
chinh x4c cho bai tap tric nghiém.

TN1.4. Cho tap hop A gdm c6 5 phan tir. S6 cach chon 3 phén tir trong 5 phén tir 13
A. 10. B. 60. C. 15. D. 8.
TN1.5. Cho tip hop A gém cé 5 phan tir. S6 cach chon 3 phan tir trong 5 phan tir va sip
xép chung theo mot thir ty nao d6 la:
A. 10. B. 60. C. 15. D. 8.
TN1.6. ( Cau 3. Pé minh hoa THPT QG 2018): Cho tap hop M c¢6 10 phan tir. S6 tip
con gébm 2 phén tir ciia M 1a
A. 4. B. 4. C.C. D. 8.
Nhén xét chung
Nhu vay khi hoc cac kién thirc vé& quy tic cong, quy tic nhan, hoan vi, chinh hop,
t6 hop 1a cac co so 1y thuyét dé hoc sinh di 1am bai toan dém. Nhung trong thyc té day
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hoc nhitng don vi kién thtrc nay hoc sinh van con méc phai nhiing hiéu nham, hiéu sai,
hiéu khong tron ven vé chung, lau dan cic em mat hing thi hoc tap. Vi kinh nghiém
day hoc ban than t6i thiy viéc phén tich rd nhiing chd hoc sinh thudng nhim 14n 13 can
thiét. Dung so dd tu duy dé trinh bay kién thirc s& gitip hoc sinh nhén biét cac khai niém
va phan biét cac khai niém ¢ mic nhan biét mot cach dé dang. Ngoaira, viéc st dung
so d6 tu duy con gdp phan ning cao chat lwong day hoc, gay himg thi hoc tap cho hoc
sinh, giup cac em giam thiéu dugc nhitng sai ldm & murc nhan biét.

4.2. Phén tich va sira chira sai IJAm ciia hoc sinh, tir 46 xay dung phwong an nhiéu
cho bai tip tric nghiém twong ng trong cac bai toan dém & mirc dd thong hiéu

Vé khai niém thong hiéu, d6 1a kha nang nam chic hodc giai thich va chimg minh
duoc y nghia cua su vat, hién tuong. Nguoi hoc c¢6 thé chuyén thong tin tir dang nay
sang dang khac bang cach giai thich thong tin va uéc lugng xu hudng tuong lai. Biéu
thi, minh hoa, giai thich dugc y nghia cac khai niém, hién tuong; lua chon sép xép bo
sung nhiing thong tin can thiét dé giai quyét mot van dé nao d6 theo mot cau triic logic
cling 12 mot cach thong hiéu.

Trong day hoc néi chung va d6i v6i chuong trinh cip THPT néi riéng c6 rat nhiéu
hoc sinh sai 1am & mirc d6 nay. Mén toan khong 1a trudng hop ngoai 16 va cac bai toan
dém thi sai 1am lai cang pho bién hon. Vi mirc @ thong hiéu nay hoc sinh van c6 thé
nham 1an nhu mot s vi du sau:

Vidu 2.1. Cho 10 diém 4, 4,, 4,,..., 4,,.

a) C6 bao nhiéu vecto khac vecto— khong nhan diém dau va diém cudi thudc tap
mudi diém trén?

b) C6 bao nhiéu doan thang c6 hai diém mut thudc tap muoi diém trén?

a) Loi gidi 1. Ctr chon hai diém bt ky trong muoi diém trén thi cho ta mot vecto,
do d6 sb cac vecto khac vecto—khoéng, c6 diém dau va diém cudi thudc tap muoi
diem trén la Cj, =45,

Phén tich nguyén nhén sai lim: Hoc sinh khong nim viing kién thitc vé vecto, hai
diém bt ky cho ta hai vecto ddi nhau chtr khong phai mot vecto.

Loi gidgi 2: Dé duoc mot vecto khac vecto— khong thi cir mot diém thi ndi duoc
v6i chin diém con lai, va nguoc lai tr chin diém nay ndi nguoc lai voi diém ban d4u. Do
do6 c6 1.9.2=18.

Phén tich nguyén nhén sai lam

Hoc sinh nhdm 14n 14 d3 c¢6 dinh mot diém va di xét cac vec to ludn nhan diém
d6 1am diém dau hodc diém cudi, do d6 trong truong hop nay dém da bi thiéu.

Loi gidi 3

Ciing v6i Iy luan nhu 161 giai 2, mot hoc sinh khac lai tinh cir mdi diém thi cing
voi 9 diém khac cho ta 18 vecto, ma c6 10 diém c6 thé d6i vai trd cho nhau nén cé
10.9.2=180 vecto.

Phén tich nguyén nhén sai lam
Doc qua thi duong nhu suy luin dang c6 1y, nhung thuc chét thi trong phép dém
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nay da bi lip, do khi chon diém dau c6 10 cach va diém cudi co 9 cach 1a da chira dyng
truong hop nguoc lai trong d6 roi, vi du khi chon diém dau 1a A thi diém cubi lan luot
1d A1, As..., tirc trong d6 di c6 vecto 4,4, ... va khi diém ddu 1a Al tirc di chia vecto
A—2A: , ...viy & ddy két qua khong thé 13 180 vecto duoc.

Cich khéc phuc

Cir hai diém bat ky trong 10 diém trén thi cho ta hai vecto ddi nhau. Vay sb cac
vecto thoa man yéu cau bai toan 1a: 42 =90 (vecto);

Ciing co thé 1y luan: sb cach chon diém dau 1a 10, s6 cach chon diém cudi cua
vecto 14 9. Vay sd vecto duogc 1ap 1a 10.9=90 ( vecto).
Nhdn xét: Nhu vay voi cdu hoi a, do hoc sinh hiéu sai vé cdch tao thanh mot vecto tir
cdc diém va hiéu sai vé sw dém ldp, dém thiéu nén da dén mét s6 két qua sai.
b) Trong cau b, ciing khong it hoc sinh giai sai véi 1y luan chon diém thir nhét ciia doan
thang thi ¢6 10 cach, diém dau muat thir hai cho doan thang 12 9, vay sé cac doan thing
l1a 10.9=90.

Ciing c6 mot s6 hoc sinh 1y luan duoc ctr chon hai diém bat ky tir tap mudi diém
trén cho ta mot doan thiang nén sé doan thang tao thanh 1a sé t6 hop chap 2 cua 10 phan
ta C;, =45, va ddy moi 1a 161 giai dung cho bai toan.

Tir nhitng sai 1am d6, ta c6 thé c6 nhiing cau héi trac nghiém chira dung nhiing
dap an nhiéu, 14 moi nhit ma nhitng hoc sinh chua hiéu r& van dé c6 thé mic phai nhu
sau:

TN 2.1. Cho 10 diém A1, Al, As,...,A10. C6 bao nhiéu vecto khac vecto— khong nhan
diém dau va diém cubi thudc tap muoi diém trén
A. 45. B. 90. C. 18. D. 180.
TN 2.1.1. Cho 10 diém A, Al, As,...,Ajo. C6 bao nhiéu doan thing c6 hai diém mut
thudc tap muoi diém trén?
A. 45. B. 90. C. 18. D. 180.
Vidu 2.2. Lép 11A1 c6 38 hoc sinh trong d6 c6 18 hoc sinh nit. C6 bao nhiéu cach chon
ra 2 hoc sinh dé mot ban lam 16p truong va mot ban lam bi thu trong d6 bi thu phai la
hoc sinh nam va khong c6 hoc sinh nao ki€ém nhiém hai chuc vu.
Vi vi du ndy c6 hoc sinh trinh bay 161 giai nhu sau:

Loi giai 1:
Chon 1 ban lam 16p trudng: c6 38 cach.
Chon 1 ban Iam bi thu c6 20 cach ( vi bi thu phai 1a hoc sinh nam).
Do d6 s6 cach chon 1a 38.20=760 céch.
Phén tich nguyén nhén sai lim: RS rang 161 giai nay sai, vi khi chon 1 ban 1am 1ép
trudng ma la hoc sinh nam, gidi str 1a N1, thi khi chon 1 ban lam bi thu khong thé chon
N1 nita, nghia la trong truong hop nay da dém lap, do d6 két qua cia 10i giai trén chua
ding.

Loi gidi 2:
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Chon mot ban lam bi thu: ¢6 20 cach.
Chon mét ban lam 16p trudng: c¢6 37 cach.
Vay c6 20+37=57 cach chon.
Phén tich nguyén nhén sai lim: Dé hoan thanh cong viéc can thuc hién hai hanh dong
lién tiép, do d6 mdéi chon hoc sinh lam chire vu bi thu cling chua hoan thanh céng viéc,
va viéc chg mot ban hoc sinh lam 16p trudce ciling khong thé hoan thanh cong viéc. Do
d6 st dung quy tic cong trong trudng hop trén 1a sai.
Loi gidi 3:
Chon mot ban lam bi thu ¢6 20 cach.
Chon mdt ban 16p trudng cd 18 cach.
Theo quy tic nhan c6 20.18=360 cach.
Phén tich nguyén nhén sai lam
O day hoc sinh da nham tudng véi 1y 18, chon ban nam lam bi thu thi ¢6 20 cach
va khi d4 chon ban nam 1am bi thu rdi thi 16p trudng phai 14 nit nén c6 18 cach chon.
Vay két qua 13 20.18=360 cach.
Nhu vdy ca ba 10 giai déu sai, & mdi 101 giai déu c6 mot cai sai dic trung. Tuy
nhién ta s& hudng cac em cing dén voi 10i giai sau dé khac phuc nhiing sai 1am do.
Cdch khdc phuc bai todn
Do churc vu bi thu phai c6 su rang budc la nam nén ta tién hanh chon bi thu trude.
Chon mot ban hoc sinh 1am bi thu trong 20 ban nén c6 20 cach chon.
Khi d6 sd cach chon 1 ban lam 16p truong 1a 37 hoc sinh con lai ( trir di hoc sinh da
dugc chon 1am bi thw). Vay sé cach chon hai hoc sinh mét ban 1am 16p truéng, mot ban
lam bi thu va bi thu phai 1a hoc sinh nam 1a 20.37=740 céach chon.
Qua mdi 10 giai déu c6 mot su sai 1am khac nhau. Dé hudng cac em dén két qua
chinh xac cho bai toan ta c6 thé cho cac em nhin thdy so d6 tu duy sau day:

38 hoc sinh: gbm 18 Chon 1 hoc sinh nam lam R Chon maot hoc sinh lam I&p
ntt, 20 nam » bithw | truéng
. 1
[ cé C210 cach [ co C317 cach }
[ c6 C,, .Cy, =740 cach }

Nhu vay qua phan tich ta thiy nhiing két qua trén c6 thé 1a nhiing cai bay dé ta
dua vao cdu héi tric nghiém.
TN2.2.1. Lop 11A1 c6 38 hoc sinh trong dé c6 18 hoc sinh nir. C6 bao nhi€u cach chon
ra 2 hoc sinh dé mot ban lam 16p trudng va mot ban lam bi thu trong do6 bi thu phai 1a
hoc sinh nam va khong c6 hoc sinh nao kiém nhi¢m hai chirc vu.
A. 760. B. 57. C. 360. D. 740.
TN2.2.2. Lop 11A1 c6 38 hoc sinh trong dé c6 18 hoc sinh nir. C6 bao nhi€u cach chon
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ra 2 hoc sinh dé mét ban lam 16p truong va mot ban lam bi thu, biét khong c6 hoc sinh
nao kiém nhiém hai chirc vu.

A. 760. B. 57. C. 360. D. 740.
Vi du 2.3. C6 4 hoc sinh nam va 5 hoc sinh nitt. Hé1 ¢6 bao nhiéu cach chon 3 hoc sinh

a) Lam 3 cong viéc khéac nhau.
b) Cung lam mot cong viéc.
Loi gidi 1

Chon 3 hoc sinh trong téng s6 9 hoc sinh va ¢6 3 hoc sinh rdi thi mdi nguoi chi lam
dugc mot viéc nén sb cach chon la: C; =84.
Phan tich nguyén nhén sai lam: O day, hoc sinh méi chi chon ra 3 hoc sinh chir chua
dém céach giao vi¢e, vi 3 viéc 1am khac nhau nén chi can hoc sinh d6i viéc cho nhau thi
cho ta mét cach chon khac nhau.

Loi gidi 2.

Chon 3 hoc sinh tr 9 hoc sinh ¢6 4; =504 cach chon. Tt 3 hoc sinh d6 di giao

cho 3 nhiém vu khéc nhau c6 3! cach. Vay s6 cach chon 3 hoc sinh dé lam 3 cong viéc
khéac nhau 1a: 4 =504 .3!=3024 céch.
Phan tich nguyén nhan sai lam: Hoc sinh d3 hiéu sai van dé 1a chon 3 hoc sinh tir 9
hoc sinh thi d6 chinh 1a t6 hop chip 3 cta 9 chir khong phai chinh hop chap 3 cua 9.
Néu chon 3 hoc sinh va ngﬁm giao 3 nhiém vu khac nhau trong do roi thi s6 cach chon
la A =504, nhung trong 10i giai lai tiép tuc giao viéc cho 3 hoc sinh nén di dan dén
dém 1ap. Do d6 cho 101 giai sai.

Loi gidgi 3

Chon 3 hoc sinh tir 9 hoc sinh ¢6 C, =84 cach chon, tir 3 hoc sinh nay c6 3 cach
giao 3 vi¢c khac nhau nén s6 cach chon 3 hoc sinh tir 9 hoc sinh dé lam 3 viéc khac nhau
la: C; =84.3=252 cach.

Phén tich nguyén nhan sai lam: Mic du da dém dung s6 cach chon ra 3 hoc sinh trong
s6 9 hoc sinh, nhung khi dém s6 cach giao viéc cho 3 hoc sinh lai b thiéu, nén dan dén
bai toan cho déap an sai.

Qua viéc phan tich 10 giai trén t6i thiy dé hudng cac em dén véi 101 giai dung
1a viéc 1am can thiét d6i voi gido vién. Pé stra chita nhitng sai 1am d6, ngudi gido
vién v& so dd tu duy thuc hién cong vi¢c vira giup hoc sinh nhan ra minh sai ¢ dau,
dong thoi nhin thiy ngay cach khic phuc bai toan.

So @6 tw duy va cach khic phuc
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Phéan céng cho 3 hs 3 viéc khac
4 HS nam va 5HS nit Chonra3 hs nhau

v !

[ (ofs) C93 cach chon [ Cé6 3! cach chon ]

\>4/

[ c6 C; 3! céch ]
Cich khdic phuc

Chon 3 hoc sinh tir 9 hoc sinh co C93 =84, tir 3 hoc sinh nay c6 3! cach giao cho

\ 4

3 viéc khac nhau. Vay s cach chon ra 3 hoc sinh trong tong s6 9 hoc sinh dé lam 3 viéc
khéc nhau la: C;.3!=504.

Nhén xét: Nhw vdy, qua phan tich cdc sai lam ciia hoc sinh ta thdy, hoc sinh
chira ndm viing viéc sir dung chinh hop, té hop, quy tdc nhan hop 1y, liic dém thira,
khi lai dém thiéu va din dén két qua khéng nhw mong doi.

Tir nhitng sai 1am d6 ciia hoc sinh, thi viéc xay dung cac dap an nhiéu trong cau
hoi tric nghiém khong con 1a kho khin d6i voi nguoi day toan nita.

TN2.3.1. Mot to gém ¢4 9 hoc sinh. C6 bao nhiéu cach chon 3 hoc sinh dé
lam 3 cong viéc khac nhau.

A. 84. B. 3024. C. 252. D. 504.

Sau khi phan tich 16i giai trong ciu a va v& so do tu duy tom tit ndi dung 101 giai
bai toan thi kiém tra mirc d6 tiép nhan kién thirc ciia hoc sinh qua bai toan trac nghiém
sau:

TN2.3.2. Mot td gém ¢d 9 hoc sinh. C6 bao nhiéu cach chon 3 hoc sinh dé cung lam
mot cong viéc.

A.84. B. 3024. C. 252. D. 504.
Vidu 2.4. M{t t6 cO 4 ban nam va 5 ban nit. Can chon ra 3 d6i nam nit dé thi hat dan ca
vi dam. Hoi1 ¢6 bao nhiéu cach chon?

Loi gidi 1

Sau vi dy 2.3, vi hoc sinh nhén duoc sy twong tu sau khi chon ra s6 hoc sinh rdi
con lién quan dén thir tir sép xép nén c6 161 giai day Iy luan nhu sau:

Tu 4 ban nam can chon ra 3 ban nam, tir 5 ban nir chon ra 3 ban ntr. Vi sau khi

chon lai can sép xép cac ban nam nir thanh cac d6i khac nhau nén ta dung cong thirc tinh
s6 chinh hop. S6 cach chon la: 4] 4] =1440.
Phdn tich nguyén nhan sai lam: That su & day hoc sinh da tuong tuy hoa ¢ vi du 2.3,
nhung sy tuong tu da khong chinh xac va din dén sai 1am. Viéc sap xép 3 ban nam va
3 ban nit thanh 3 doi nhu thé sé& c6 sy trang lap. Gia sir 3 ban nam duoc chon theo thi
tula A, B, C va 3 ban nitr dugc chon theo thur tu 1a 1, 2, 3 ta s€ c6 cac doi (Al), (B2),
(C3), nhung khi cac ban nam duogc chon theo thtr tu A, C, B va céc ban nit dugc chon
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theo thir tu 1, 3, 2 thi ta cling c6 cac doi nhu trudc.

Loi gidi 2

S6 cach chon ra 3 hoc sinh nam la C j , s cach chon ra 3 hoc sinh nit 1a CS?’ . Vay
s0 cach chon ra 3 cip nam nir dé thi hat dan ca 1a C;.C: = 40.
Phan tich nguyén nhan sai lam: Sai 1am cua hoc sinh & chd 1a chi méi dung lai ¢ viéc
chon ra 3 hoc sinh nam va 3 hoc sinh nit chit chua hoan thanh triét dé cong vi¢e la di
ghép cap.

Loi gidai 3
S& cach chon ra 3 hoc sinh nam 1a Cj’ , sb cach chon ra 3 hoc sinh nit 1a C53 S6

cach ghép 3 nam voi 3 nit thanh cip 13 3 cach. Vay sé cach chon ra 3 cip nam nit dé thi
hatdancala: C;.C;.3=120.
Phén tich nguyén nhén sai laim: Hoc sinh di dém duoc s6 cach chon ra 3 hoc sinh nam
va 3 hoc sinh nit, nhung dém sb cach Xép cap doi lai bi thiéu nén két qua cua bai todn bi
sai.

Qua phan tich céac 10i giai trén ta thiy da sé cac em khong hiéu ban chat cta chinh
hop va to hop dé sir dung trong timg hoan canh ctia bai toan.

Cich khéc phuc

Dé khic phuc nhitng sai 1am trén, gido vién chi cin dua toan bo nhitng hanh dong
can tién hanh vao so do tu duy sau day:

4 HS nam va 5HS Chonra3 Chon ra Céch 1ap d6i tir 3
ndr HS nam > 3 HS ni nam, 3 nit
, '
. 3 . 3 A Y
[ Cé C, cach ] [ C6 €5 céch [ Cé6 3! cach ]

{Cc’) C;.C;.3! cach ]

Cong viéc lap cac doéi dugce thuc hién bdi 3 hanh dong lién tiép:

Nhin vao so do tu duy ta théy

+ Chon 3 nam tir 4 nam c¢6 C, céch chon.

+ Chon 3 nir tr 5 nir ¢6 C53 cach chon.
+ Tu 3 ban nam, 3 ban nir nay ta cé 3! cach lap cac d6i nam nir.
Theo quy tic nhan ta cé : C;.C:.3!=240 cach chon.
Nhu vay két qua 101 giai dung 1a dap 4n va cac sai 1am cta hoc sinh 1a cac phuong an
nhiu cho ciu hoi tric nghiém nhu sau:
TN2.4.1. C6 4 hoc sinh nam va 5 hoc sinh nir. C6 bao nhiéu cach chon ra 3 d61 nam nir
dé thi hat dan ca.
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A. 1440. B.40. C.240. D. 120.
Nhan xét chung: Qua viéc phan tich va stra chita nhiing sai 1am thuong gip cua hoc
sinh & mirc do thong hiéu ta thdy duoc tinh hiéu qua trong d6. Khi gido vién phat hién
va stra chita duoc sai 1am kip thoi ciing giéng nhu ching ta dang udn tre khi con non
vay. Diéu dic biét quan trong 1 voi nhimng bai toan & mirc thong hiéu khi duoc stra chita
kip thoi va dung so d6 tu duy lam trung tim dé cho 16 giai dung thi hoc sinh rat d& nhan
thiy tirng budc di clia bai toan. Dong thoi, diéu ma mdi gido vién huéng cac em toi dé
phu hop véi yéu ciu d6i méi cua hinh thirc thi tric nghiém hoan toan dugc thao g& vi
ngay sau d6 nhitng ciu héi tric nghiém dugc hinh thanh. Liic ndy, cac phuong an tra 1oi
da c6 do giy nhiéu cao. Hon nita, sau mdi bai todn khong chi dugc mot cau hoi tric
nghiém ma gido vién c6 thé xay dung dugc nhitng cdu héi tric nghiém khéc, co khi
phuong an nhidu tré thanh dép 4n néu ta thay d6i ndi dung cau dan. Véi 161 di nay tiét
kiém dugc nhiéu thoi gian trong qué trinh day hoc phu hop véi hinh thirc thi tric nghiém
nhu hién nay.
4.3. Phan tich va sira chira sai lAim ciia hoc sinh, tir 6 xAy dung phwong 4n nhiéu
cho bai tip tric nghiém twong wng trong cac bai toan dém & mirc dd van dung thip
Vé khai niém van dung thi day 1a mirc d¢ nhan thirc ma doi héi kha nang stir dung
céc kién thirc da hoc vao mot hoan canh cy thé méi: van dung nhan biét, hicu biét thong
tin dé giai quyét van dé dit ra, 13 kha ning doi hoi cac em phai biét van dung kién thuc,
biét sir dung phuong phap, nguyén 1y hay ¥ tuéng dé giai quyét mot van dé nao do. Day
12 muc d6 giai quyét van dé cao hon, thuong duoc cu thé hoa bang nhitng yéu cau sau:
so sanh cac phuong an giai quyét van dé; phat hién 151 giai c6 mau thuan, sai 1am va
chinh stra duoc. Giai quyét nhitng tinh hudng méi bang cach van dung cac khai niém
dinh 1i, dinh lugt, tinh chat da biét.

Véi cac bai toan van dung thap, nhiing sai lam pho bién ctia hoc sinh co thé gip
phai ¢ day 1a: do hoan thanh chua triét dé cong viée, khi phan chia cac truong hop nho
dé sir dung quy tic cong nhung lai chura dam bao tinh ddy du va tinh doc 1ap, khi phan
chia cong viéc thanh céc cong doan dé sir dung quy tic nhén thi chua thich hop, ciing
¢6 nhitng truong hop do hiéu sai vé phan b ma cho nhitng két qua chua chinh xAc...

Khi giai bai toan dém viéc phan chia truong hop 1a mot cach lam rat hitu ich,
né cho cach giai quyét van dé nhanh gon, suc tich. Chinh vi 1& dé viéc phan chia
trudng hop 1a thudng xuyén trong cac bai toan dém. Mot bai toan phuc tap co thé
don gian hoa dugce bang cach phan chia ra cac trudng hop. Tuy nhién, trong thuc té
day hoc t6i nhan théy, rat nhiéu hoc sinh chua nim viing ti€u chi cua sy phan chia
nén dan dén sai lam.

Vi du 3.1. C6 20 tdm bia dugc danh sé tir 1 dén 20. Hoi c6 bao nhiéu cach rat dé tich
cac sb trén 2 tAm bia chia hét cho 3.

Loi gidi 1
Trong 20 s6 dugc danh trén 20 thé c6 6 s chia hét cho 3: 3, 6, 9, 12, 15, 18 va 14 sb
khong chia hét cho 3.
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TH1: Chon dugc mot tim bia danh s6 hét cho 3 va mot tim bia trong céc tim bia con lai:
Co: C,.C}, cach.
TH2: Chon duoc hai tim bia danh sb chia hét cho 3. C6: Cé2 cach.
Vay sb cach rat hai tAm bia dé tich cac sb danh trén hai tim bia chia hét cho 3 1a:
C,.Cl,+C?=129 cach.
Phén tich nguyén nhén sai lam
Nhu vay, trong 101 giai trén rd rang truong hop 1 da bao ham trudong hop 2, mat
khac trong trudng hop 1 thi hoc ciing di dém lap nhu trong 10i giai 1, cu thé 1a trong qua
trinh tinh toan cac cip gdm hai thé déu ghi s6 chia hét cho 3 da bi dém lap hai lan. Hay
no6i tong quat do hoc sinh chua nam viing tiéu chi cua su phan chia & ddy, viéc st dung
quy tic cong chua dam bao tinh ddc 14p nén d dém thira.
Loi gidi 2
Vi dé hai tich hai s chia hét cho 3 thi ¢6 it nhat mot trong hai s6 d6 phai chia hét cho 3. Do
d6 chon mot tAm bia dwoc danh sb chia hét cho 3, va chon mot tim bia bét ki trong cac tAm
bia con lai thi chic chin tich d6 s& chia hét cho 3. Vay sb cach cho 1a C..C|, =114,
Phén tich nguyén nhén sai lam
Doc qua 161 giai tudng chirng rat hop 1y, nhung thue chat ¢ ddy 1a mot 1o giai sai
do dém lap. Vi gia sir & hanh dong 1 da chon thé 6 va hanh dong hai c6 thé chon nhim
thé 9, tirc cdp thé dugc chon ¢ day 1a ( 6,9), va truong hop hanh dong 1 chon phai thé 9,
thi chéc chin trong hanh dong 2 c6 1an chon thé 6, hay cdp thé dugc chon trong truong
hop nay 1a ( 9,6), ma thuc chit cip thé (6,9) va (9, 6) 1a mot.
Loi gidi 3
Cé 6 tm bia danh céc s0 3, 6, 9, 12, 15, 18 chia hét cho 3 va 14 tdm bia con lai
danh cac sb chia hét cho 3. Dé tich hai s6 danh trén hai tim bia chia hét cho ba
Chon 2 tAm d4nh s6 c6 tich chia hét cho 3: C6 C?=15.
Phén tich nguyén nhén sai lam
Pé bai yéu cau tich cua hai s danh trén tim bia chia hét cho 3, nhung hoc sinh
lai hiéu sai vin dé 1a cac s trén mdi tim bia budc phai chia hét cho 3 nén két qua la bi
dém thiéu. Nhu vay & day ngoai kién thirc vé td hop x4c suit thi hoc sinh do khong nim
ving tiéu chi dé tich cua hai s6 chia hét cho 3 nén c6 thé c6 nhiing sai lam nhur véy. Sai
1am nay khong phd bién 1am, nhung khong phai 14 khong co.
Qua phan tich nhiing 11 giai sai do, ta s& tim hudéng xur 1i tdi wu va tim ra dap an
cho bai toan nhu sau:
Cich khéic phuc
Cach 1:
TH1: Chon dugc mot tAdm bia danh sb chia hét cho 3 va mot tAm bia trong cac tam bia
danh s6 khong chia hét cho 3: Co: C..C!, céch.
TH2: Chon duoc hai tim bia dugc danh s chia hét cho 3. Co: C; céch.
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Vay s6 cach rit duge hai tim bia théa man yéu cau bai toan la: C,.C}, +C?= 99 cach.

Cich 2. Giai bu trir 1a mot trong nhimg cach dém twong ddi hiéu qua cho bai
toan dém nay.

Xét tich cta hai s nguyén bat ky
KN1: it nhat mot trong hai s6 chia hét cho 3.

KN2: Khong ¢ s6 nao chia hét cho 3.

S6 cach chon 2 thé bat ki trong 20 thé 1a C3, =190.

Chon 2 thé ma trong d6 khong c6 thé nao danh sé chia hét cho 3 1a C},.
Vay s6 cach chon 2 thé ma tich cua chung chia hét cho 3 1a C;,—C2=99.

Nhdn xét. Nhu vay, sau phan tich 101 giai sai thi s€ hinh thanh dugc 161 gidi ding, d6
chinh 14 16i khic phuc cho nhimg sai 1am, voi bai toan ndy gido vién c6 thé ding 1y luan va
10i giai trén dé thuyét phuc hoc sinh.

Thuc chét bai toan dém nay chinh 1 t6i x4y dyung tir viéc dém sb phan tir caa
bién cb trong mot bai toan rat quen thude véi mdi gido vién dang truc tiép giang day
mon toan cap THPT cua tinh Ha Noi, va t6i chic chan rang trong bai toan nay nhiing
cling c6 khong it gido vién van con mac phai sai lam.

(C6 20 tAm bia dwoc danh sb tir 1 dén 20. Rat ngiu nhién 2 tim. Tinh x4c suét caa
bién ¢6:“Tich cac sb trén 2 tAm bia chia hét cho 3”. Pé thi khdo sdt chdt lwong gido
viéen tinh Ha Noi nam 2014).

Dua trén cac sai 1am d6 cua cac em ta c6 thé xay dung dwgc cau hoi tric
nghiém nhu sau:

TN3.1.1. C6 20 tdm bia dugce danh s tir 1 dén 20. Rat ngiu nhién 2 tAim. Hoi ¢ bao
nhiéu cach rat dé tich céc sé trén 2 tAm bia chia hét cho 3.

A.15. B. 129. C. 99. D. 114.

TN3.1.2. C6 20 tdm bia dugce danh s tir 1 dén 20. Rat ngiu nhién 2 tAm. Hoi c6 bao
nhiéu cach rat dé tich céc s trén 2 tam bia khong chia hét cho 3.

A. 175. B. 61. C. 91. D. 76.

TN3.1.3. C6 20 tdm bia dugc danh sé tir 1 dén 20. Rat ngiu nhién 2 tAim. Hoi ¢ bao
nhiéu cach rat dé tich céc sé trén 2 tAm bia chia hét cho 5.

A 171. B. 177. C. 6. D. 70.

TN3.1.4. C6 20 tdm bia dugc danh sd tir 1 dén 20. Rat ngiu nhién 2 tAim. Hoi ¢ bao
nhiéu cach rat dé tich céc sé trén 2 tAm bia chia hét cho 4.

A. 95. B. 85. C. 105. D. 45.

Qua vi du 3.1 ta nhan thdy, trong qua trinh day hoc, 1am mdt bai toan dém khong
don thuén 1a tim cho né mot con s6 chinh xac ma an dang sau né 1a ca mot hé thong tng
dung, viéc 1ay két qua cua nhitng 151 giai sai 1am phuong an nhidu cho cdu héi tric
nghi¢m tuong ung cuc ky c6 hiéu qua. Khong nhitng vay, tir bai toan do6 ta hoan toan co
thé xay dyng nhirng cau héi mé rong hoic twong ty hodc phu dinh cc ¥ duoc hoi trong
bai toan, ciing tir d6 ta c6 cac bai tap tric nghiém tuong tng.
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Vi du 3.2. (THTT s6 396/ thiang 6 nam 2010) Mot hop dung 11 tim thé duoc danh
s6 tir 1 dén 11. Hoi c6 bao nhiéu cach 14y ra 6 thé dé tong s6 ghi trén 6 thé d6 1a
mot sb 1&?

Loi giai 1
S6 cach 14y 6 thé bat ky trong 11 thé 1a C&, =462.

S6 cach lay 6 thé c6 tong 1a s6 chin la: C° =1.

Vay sb cach 14y 6 thé sao cho téng cac s6 danh trén 6 thé 1 mot s6 1¢ 1a: 462—1=461 cach.
Phan tich nguyén nhén sai lam: Hoc sinh da dém bu trir nhung da hiéu sai van dé 1a dé
téng cac s6 ghi trén 6 thé 1a mot s chan thi 6 thé d6 déu phai danh sb chan.

Loi gidi 2
Dé téng cac sd ghi trén 6 thé phai 1a sb 1¢ thi trong 6 thé duoc chon phai c¢6 thé duoc
danh s6 1é.

Vi trong 11 thé duoc dénh s tir 1 d&én 11 thi ¢6 6 thé danh sb 16 va 5 thé danh s6 chin
nén lay 6 thé bt ky trong 11 thé thi chic chin di c6 thé mang s6 16. Vay sb cach chon
6 thé sao cho tong cac s6 danh trén 6 thé 1a mot sé 1é 1a C;, = 462.

Phén tich nguyén nhén sai lam

Hoc sinh khang dinh trong 6 thé phai co thé danh s 1¢ thi diing nhung lai thira,
do néu sb cac thé duoc danh s6 1¢ 13 s6 chin thi tong cac sd ghi trén thé 1a chin chir
khong phai 1a 1€ nira. Chéng han chon cac thé danh $6 1,2,3,4,6,8 thi téng cac s6 nay la
mot sb chan.

Ttr nhitng sai 1am trén cta hoc sinh ta thy, chu yéu 1a hoc sinh khong hiéu dugc
ban chit bai toan: Trong 11 O tir 1 dén 11, ¢6 5 s chin va 6 b 1€, can chonra6 s6 sao
cho téng cua ching phai 1a sb 1é.

Ciing c6 khong it hoc sinh ghép nhom cac 6 s6 sao cho tong 14 1¢. Nhung phuong
phap nay that su khong kha quan, va n6 cang kho khin khi ta thay d6i sb liéu bai toan.

Diéu dic biét quan tdm trong vi du nay 1a: S6 thé danh sb 1¢ phai 1a 1é thi tong
cua ching moi 1a 1¢ dugc.

Tir cac sai 1am trén ta c6 huéng xt Iy nhu sau:
Cich khéic phuc

Mudn tong sb ghi trén 6 thé 13 mot sb 1é thi sb thé danh sb 16 phai 1a 1&. Do d6
c6 6 thé danh s6 1€ thi c¢6 thé xdy ra: 1 thé 1é va 5 thé chan; 3 thé 16 va 3 thé chin, 5 thé
1¢ va 1 thé chin. Khi d6 s cach 13y 6 thé sao cho tong cac s6 duoc danh trén 6 thé d6 1a
mot s 1¢ 1a: C..C: +C..C. + C..C} =236 céch.

Nhu vy tir nhimg sai 1am trén ta hoan toan c6 thé ¢ ciu hdi tric nghiém nhu sau:
TN3.2.1. Mot hop dung 11 tim thé duoc danh s6 tir 1 dén 11. Hoi c6 bao nhiéu cach lay
ra 6 thé dé tong s6 ghi trén 6 the d6 1a mot s6 182

A. 462. B. 461. C. 236. D. 226.
Ta ciing dé dang mo rong vi du nhu sau:
TN 3.2.2. Mot hop dung 20 tim thé duge dénh sb tir 1 dén 20. Hoi c¢6 bao nhiéu cach
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lay ra 6 thé dé tong s ghi trén 6 thé d6 1a mot s 18?
A. 19440. B. 38550. C. 210. D. 19110.
Nhdn xét: Tu viéc hoc sinh hiéu duogc ban chét ciia vin dé thi ta hoan toan cé thé

tang dan sb thé 1én dé hoc sinh tiép tuc nghién ctru va phat trién dang toan sau hon.
Vi du 3.3. ( Bé thi Pai hoc, Cao ding khoi B-2005)

Mot d6i thanh nién tinh nguyén c6 15 ngudi gdm 12 nam, 3 nit. Hoi c6 bao nhiéu
cach phan cong doi thanh nién tinh nguyén d6 vé giup d& 3 tinh mién nui, sao cho mdi
tinh c6 4 nam va mot nir.

Loi gidi 1
S6 cach chon 4 nam trong 12 nam la: C.
S cach chon 1 nit trong 3 nit 1a C,.
Vay s cach lap doi gobm 4 nam va 1 nit 1a C;}.C; =1485 cach.
Phén tich nguyén nhén sai lam
Hoc sinh chi méi dung lai ¢ viée dém sb cach dé 1ap doi gém c6 4 nam va 1 nit, chua
hoan thanh triét dé cong viéc 1a phan cong doi thanh nién vé gitp d& 3 tinh.

Loi gidi 2
S6 cach chia 12 hoc sinh nam thanh 3 nhém, m&i nhém gém 4 hoc sinh 1a C),.C;.C; .
S cach chia 3 hoc sinh nit thanh 3 nhém, mbi nhém gém 1 hoc sinh 1a C).C).C| .
S6 cach ghép doi, mdi doi gdm 4 nam va 1 nit 1a 3!( Vi mdi doi dugce ghép gdm 1 nhoém
nam gom 4 hoc sinh va 1 nhém nit gdm 1 hoc sinh)
Viy s cach phan cong doi thanh nién tinh nguyén vé gitp d& 3 tinh mién ndi sao cho
mdi d6i gdm c6 4 nam va 1 nit 1a: C.C;.C}.C).C).C! .31=1247400 cach lap.
Phén tich nguyén nhén sai lam

Véi 1y 18 dudng nhu 13 thuyét phuc, va c6 khong it hoc sinh dd gat dau véi 10i
giai ndy. Tuy nhién, day van 1a mot sai 1dm cua hoc sinh. Véi cach 14p luan trinh ty cac
hanh dong, 1ap 3 nhém nam: mdi nhém 4 nam, lap 3 nhom nit: mdi nhém 1 nit, sau d6
ghép cap mdi nhém nam twong g véi mdi nhom nir, rdi 4p dung quy tic nhan. Nhung
hoc sinh dd nhidm 14n & cho. Khi hoc sinh dém céach 1ap 3 nhém nam duogc chon tir 12
hoc sinh va 1ap 3 nhém nir dugc chon tir 3 hoc sinh nir thi hoc sinh da 4n dinh tinh tha
ty cac nhdm ngam trong d6 rdi, nén tiép tuc tinh sd cach ghép nhom nam nir dé dugc
do6i 1a bi 1ap nén két qua sai.

Loi gidi 3
S cach chia 12 hoc sinh nam thanh 3 nhém, m&i nhém gém 4 hoc sinh 1a C},.C;.C; .
S6 cach chia 3 hoc sinh nit thanh 3 nhém, mdi nhém gém 1 hoc sinh 14 C..C).C; .
Sb cach ghép d6i, mdi doi gdm 4 nam va 1 nit 1a 3! cach ( Vi mdi d6i duoc ghép gém 1
nhém nam ¢6 4 hoc sinh nam va 1 nhém nit ¢6 1 hoc sinh nit ).
S6 cach phan cong 3 doi vé 3 tinh 1a: 3! cach.

Viy s6 cach phan cong doi thanh nién tinh nguyén vé gitip d& 3 tinh mién nui sao



32

cho mdi doi gom c6 4 nam va 1 nit la: C,.C;.C; . C..C).C!.3!.3!=7484400 cach lap.
Phan tich nguyén nhan sai lam: Ciing tuong ty nhu 10 giai 2, trong 10i giai 3 hoc sinh
cu lién tiép dém 1ap. Vi khi chia nhom da ngﬁm tinh th tu nén viéc hoc sinh dém thém
s6 cach 1ap d6i da lip va ciing do da c6 tinh thir ti trong khi 14p nhoém khi phan vé 3 tinh
ma tiép tuc tinh nira thi tinh lip tiép.
Tir nhitng sai 1am pho bién trén ciia hoc sinh gido vién c6 thé dinh hudng va di
dén 161 giai dung nhu sau:
Cich khéic phuc
Diu tién ta chon 4 nam va 1 nit cho tinh thi nht. Theo quy tac nhan c6 C,.C} = 1485 cach.
Sau d6 chon 4 nam va 1 nit cho tinh thir hai. 4 nam s€ dugc chon trong 8 nam con lai va
I nit s& dugc chon trong hai nit con lai. Vay theo quy tdc nhan ¢ sb cach chon la:
C;.C,=140.
Va con lai 4 nam va 1 nit thi phan cong cho tinh thir ba.
Viy theo quy tic nhin sd cach phin coéng théa min yéu cau bai toan la:
1485.140=207900.
T 10i giai dung va cac 10 gidi sai ta c6 cau hoi tric nghiém nhu sau:
TN3.3.1. Mot d6i thanh nién tinh nguyén c6 15 ngudi gdbm 12 nam, 3 nit. Hoi ¢6 bao
nhiéu cach phan cong do6i thanh nién tinh nguyén d6 vé giup d& 3 tinh mién nui, sao cho
mdi tinh ¢6 4 nam va mot ni.
A. 207900. B. 1247400. C. 7484400. D. 1485.
Vi du 3.4. Mot truong THPT c6 15 hoc sinh gioi tinh khéi 10, 14 hoc sinh gio6i tinh khoi
11 va 16 hoc sinh giéi tinh khdi 12. C6 bao nhiéu cach chon ra 4 hoc sinh di dyu dai biéu
doan cép trén sao cho 4 hoc sinh dugc chon ¢6 hoc sinh ca 3 khéi.
Loi gidi 1
Chon 1 hoc sinh khéi 10: Co Cll5 cach chon.
Chon 1 hoc sinh khéi 11: Co Cll4 cach chon.
Chon 1 hoc sinh khéi 12: C6 C/, cach chon.
Mot hoc sinh con lai chon trong 42 hoc sinh con lai, c6 Ciz cach chon.
Vay s6 cach chon 4 hoc sinh sao cho ¢6 ca 3 khéi la: C..C,.C},.C;, =141120 cach.
Phén tich nguyén nhén sai lam
Da phan hoc sinh van hay c¢6 10i giai nhu trén, boi khi da chon mdi khdi 1 hoc
sinh thi da théa man diéu kién 1a c6 du hoc sinh ca ba khéi, con mot hoc sinh con lai
thi chon bét ki déu thoa man yéu cau bai toan. Hoc sinh khong nhan ra 1a minh da tinh
lap trong d6. Chang han ta ki hiéu 15 hoc sinh khéi 10 1an luot 1a A1, Al, ..., Ais; 14
hoc sinh khéi 11 1an luot 1a: By, B2 ,...,Bi4; 16 hoc sinh khéi 12 1an luot 1a By, Bo, ...,
Bis. Gia str 3 hoc sinh dugc chon thude 3 khoi 1a A1, Bi, Ci va mdt hoc sinh khac bét
ky la A1 thi cling trung vi cach chon 3 hoc sinh dugc chon thude 3 khdila Al, By, C
va mét hoc sinh bat ky d6 1a Ai. Nhu vay 101 giai trén da bi dém lap.



33

Loi gidai 2
S6 cach chon 4 hoc sinh bat ky trong tong sé 45 hoc sinh 1a: C,; =148995 céch chon.
S6 cach chon 4 hoc sinh chi thugc mot khdi hoic hai khédi la
Cfs + C144 + C146 + C;; + C341 + C340 = 86807 cach chon.
Vay s6 cach chon 4 hoc sinh ¢ du ca 3 khéi 1a 148995-86807=62188 céach chon.
Phén tich nguyén nhén sai lam

Doc qua 101 giai xem chimg 13 ¢6 1Iy: Vi mbi khdi déu c6 sé hoc sinh 16n hon 4.
Vay khi chon 4 hoc sinh bat ky thi 4 hoc sinh d6 ¢6 thé chi cung thudc 1 khdi, hoic
thudc hai trong ba khdi hodc thudc ca ba khdi. Do d6 13y tong sé cach liy 4 hoc sinh
bét ky trong téng s6 45 cach va trir di sb cach chon 4 hoc sinh chi thuoec mot khdi hodc
thudc hai trong ba khéi thi ra sb cach chon 4 hoc sinh ¢6 du ca 3 khéi.
Tuy nhién, két qua ctia bai toan trén lai khong dung. Vay sai 1am & dau? d6 1a khi chon
4 hoc sinh bat ky trong tong s6 hoc sinh ciia hai khéi thi da chira truong hop 1a 4 hoc
sinh d6 c6 thé thudc cung mot khéi. Vi du trong 29 hoc sinh gém 15 hoc sinh khdi 10
la A1, Al,...,A15va 14 hoc sinh khéi 1112 By, Ba,....B14 thi 4 hoc sinh dugc chon ra co
thé 1a chi toan khéi 10: A1 A1, As, A4 ;... hodc 4 hoc sinh d6 chi toan 14 hoc sinh khéi
11: B2,Bs3, B4, Bs...

Loi gidi 3

Sb cach chon 4 hoc sinh bét ky trong tong sb 45 hoc sinh 1a: C,, =148995 cé4ch.

Vi khi chon 4 hoc sinh trong téng sb hoc sinh thudc hai trong 3 khéi thi da
chua truong hop 4 hoc sinh do6 co thé thudc mot khdi hodc thude hai khéi, do do
sb cach chon 4 hoc sinh chi thudc mot khdi hodc hai khdi la:
Cy, +Cy, + Cy, =82621 céch chon.

Khi d6 sb cach chon 4 hoc sinh c6 du ca ba khéi la: 148995-82621=66374 cach
chon.
Phén tich nguyén nhén sai lam

So voi 101 gidi thir 2, 101 gidi 3 xem chung nhu c6 1y hon. Tuy nhién, day
cling chua phai 1a két qua dang tin cdy. Boi khi ta chon 4 hoc sinh bat ky trong
tong s6 29 hoc sinh gdm 15 hoc sinh khdi 10 va 14 hoc sinh khéi 11 di chira truong
hop 4 hoc sinh dugc chon co thé cung thuoc khoi 10 hodc cung thudc khéi 11, tiép
tuc khi chon 4 hoc sinh trong téng s 31 hoc sinh gém 15 hoc sinh khéi 10 va 16
hoc sinh khéi 12 thi cling chtra truong hop 1a 4 hoc sinh d6 cung thudc khéi 10,....
Nghia la ta da tinh 1ap sb cach chon 4 hoc sinh thuéc mot khdi dén hai 1an. Hay
n6i cach khac ta dd dém sai phan bu ( dém thtra), nén két qua sé cach chon 4 hoc
sinh c6 du 3 khdi da bi thiéu.

Qua su phan tich cu thé cac sai 1am trén cua hoc sinh, viéc tim ra 101 giai
dung s& don gian hon nhiéu.

Cich khic phuc

Cich 1. Gi4o vién c6 thé dinh hudng va cho hoc sinh tim 10i giai cho bai toan
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bang cach 1ap bang nhu sau:

HS Khéi 10 (15) | HS Khoi 11(14) | HS Khéi 12 (16) | S6 cach chon
1 1 2 C..Cl,.C.
2 1 1 CL.C!,.C.
1 2 1 C..C3.C

Vay co tat ca: C..C,.CL+C.C!,.Cl.+C\.Cl.C,=70560
Cidch 2. Ngoai cach dém truc tiép bang cach lap bang nhu trén thi viéc dém bu
trir cling that sy rt hiéu qua ddi véi loai toan dém nay:

S6 cach chon 4 hoc sinh bat ky trong téng s6 45 hoc sinh 1a: st =148995 cach chon.

S6 cach chon 4 hoc sinh bét ky trong tong s6 hai trong ba khéi la: C5, + Cy, + Cy =82621
cach chon.

Vi khi chon 4 hoc sinh bat ky trong tong sé hoc sinh cta hai trong ba khdi da chira
truong hop 4 hoc sinh d6 cung thuéc mot khdi hodc cung thudc hai khoi, va truong hop
4 hoc sinh d6 cung thudc mot khbi déu da bi dém 1ap hai 1an. Do d6 s6 cach chon 4 hoc
sinh  chi  thuoc mdét khdi hoic hai trong ba khdi 1a
Cy, +C, +Cyy — (Cl + Cy + CL ) = 78435 cach chon.

Vay s6 cach chon 4 hoc sinh ¢6 ca ba khoi 1a 148995-78435=70560 cach chon.

Nhin xét: Nhu vay v6i hai cach tinh truc tiép hodc gian tiép déu cho két qua
dung cho bai toan. Ciing v6i nhitng suy luan déy li 1& véi cach tinh truc tiép ciing nhu
gian tiép & nhiing 10 giai 1, 101 giai 2, 1i giai 3 1a nhiing sai 1am thuong gip va phod
bién cua hoc sinh khi giai toan td hop xac suat & muc van dung thép. Co thé noi, viéc
nhén biét kién thirc con thiéu sot, viéc hiéu duoc kién thire lai 1a mot van dé va viée dé
van dung kién thtrc vao giai toan van gip phai nhimng sai 1dm 1a nhirng diéu khong thé
tranh khoi cta hoc sinh khi 1am toan t6 hop xac suat.

Véi vi du nay, ching ta d& dang c6 cau hoi tric nghiém nhu sau:

TN3.4.1. M6t truong THPT c¢6 15 hoc sinh gi6i tinh khéi 10, 14 hoc sinh gioi tinh khdi
11 va 16 hoc sinh giéi tinh khdi 12. C6 bao nhiéu cach chon ra 4 hoc sinh di dyu dai biéu
doan cép trén sao cho 4 hoc sinh dugc chon ¢6 hoc sinh ca 3 khoi.

A. 66374. B. 141120. C. 62188. D. 70560.

Tur vi du trén ta ¢6 thé cho hoc sinh giai bai tap tuong tu:
TN3.4.2. M6t truong THPT c¢6 15 hoc sinh gi6i tinh khéi 10, 14 hoc sinh gioi tinh khdi
11 va 16 hoc sinh giéi tinh khdi 12. Cé bao nhiéu cach chon 9 hs c6 du 3 khdi.

A. C::S _( C;)g + C391 + C390 )_ Clgs + C194 + C196 :

B. st _( C299 + C391 + C390 )

C. C::S _( C;)g + C391 + C390 )+ C195 + C194 + C196'

D. C),~(Cy+C5 +Cy )2 C+C}, +Cy..
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Co hgc sinh da chon dap an A, voi loi giai thich nhw sau:
— S6 cach chon 9 hoc sinh trong téng s6 45 hoc sinh 1a: Cfs .
— S6 cach chon 9 hoc sinh chi mot khdi 1a: (C, + C;, + C,)).
— S6 cach chon 9 hoc sinh thudc hai trong 3 khéi 1a :( Cy, + Cy, + Cyy).
Vi khi chon 9 hoc sinh trong s6 45 hoc sinh thi c6 3 kha nﬁng 1a 9 hoc sinh d6 cung mot
khdi, thudc hai khdi hodc c¢6 du ca ba khdi. Do d6, sb cach chon 9 hoc sinh sao cho ¢6
dua hoc sinh ca ba khéi 1a 1a: Cj, —~(Cl% +C), + Cp )~ Cay + Cy, + Cyy).
MGt s6 hoc sinh khdc lai chon B, véi nhitng li ludn:
Vi khi chon 9 hoc sinh bt ki thudc hai trong 3 khéi da chua truong hop 1a 9 hoc sinh
duoc chon c6 thé & cung mot khdi rdi, nén ta khong phai dém truong hop sé hoc sinh
thudc mot khoi roi nita ma ta da trir trong 406, nén két qua ding ctia bai toan 1a:
Czs _( C;)g + C391 + C390 )
Ciing khong it hoc sinh da chon dap an D.
Ai dang, ai sai, sai & dau? Hay cung chua c6 101 giai ding?
Poc qua 10i giai, ngudi doc cam thay “ dwong nhw la ¢é Ii”, va néu khong suy xét ki
thi véi nang luc ctia hoc sinh trung binh va trung binh kha s& cong nhan 10 giai thir nhat
dung, roi lai dugc giai thich qua 16 giai tht hai ciing phan van va mudn gt dau.
Nhung xét bai toan ta nhan thay, 1i luan cta hoi giai hai hgp 1y hon nhung lai van
chua chinh xéc, vy sai lam ¢ dau?
Ta c6, khi chon 9 hoc sinh bat ki trong téng s6 29 hoc sinh khdi 10 va khoi 11 thi ta da
tinh truong hop 9 hoc sinh nay c6 thé hi 1a khéi 10, hodc chi 1a khéi 11 rdi, twong tu nhu
vay v6i khoi 10 va khoi 12, khdi 11 va khéi 12. Do d6 trong qua trinh tinh bu trir, thi ta
da tru lap s6 cach chon hoc sinh thudc mot khdi dén hai 1an, do d6 két qua dung phai la:
st _( C299 + C391 + C390 )+ C195 + C194 + C196 :
Sau khi phan tich va sira chita sai 1am cho hoc sinh, dé kiém tra xem hoc sinh d

hiéu thau dao chua, gido vién c6 thé ra cdu héi nhu sau:
TN3.4.3. Mot truong THPT c¢6 15 hoc sinh gi6i tinh khéi 10, 14 hoc sinh gioi tinh khdi
11 va 16 hoc sinh gioi tinh khdI 12. C6 bao nhiéu cach chon 15 hs c6 da 3 khoi.

A, Cii~(Co + Gy + i )H(Cs + G5 + Gy

B. Cii~(Coy +Ci + Gt G + G + G

C Ci~H(Cu+Ci + GG + G

D. Cii~(Cy + Gy +C)-

bay 1a mdt cau tric nghiém tuong tu nhu TN 3.4.2 va da co rat nhiéu hoc sinh bé tic
truée nhirng con mdi trong phuong an tra 161 néu nhu chua duoc phén tich 1am 13 cac
sai 1am thong qua vi du 3.4, nhung ciing c¢6 khong it hoc sinh van dung khong linh hoat
viéc phan tich va sira chira cac sai lAm trén nén dan dén vaAn con mo hd trong viée tim
16i di dé c6 dap an chinh x4c.
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Thuc chat trong qué trinh di 1am bai toan gian tiép, hoc sinh da tinh phan bu trong ly
thuyét tap hop, phan bu trong cac vi du trén chi yéu 13 hoc sinh ciing liét ké cac trudng
hop ra r6i tinh tong va trir di cai ta khong can dém. Trong cac vi du 3.1, 3.4 va cic cu
héi tric nghiém twong tmg, viée st dung phuong phép gian tiép rat hiu qua. Tuy nhién
néu khong hiéu ding vé phan bu thi ciing that 1a “tai hai”.

Vi du 3.5. Mot hop chira 5 vién bi do, 7 vién bi vang, 8 vién bi xanh. Lay ngiu nhién 8
vién bi. C6 bao nhiéu cach ldy dé 8 bi dugc chon c6 nhiéu nhat 4 bi do.

Loi gidi 1: Sb cach cho 8 bi bat ki trong tong s6 20 bi la: C5 =125970.

S6 cach lay dé c6 it nhat 4 bi d6 1a : C:.C, + C..C> = 7280.

Viy sb cach 1ay dé 8 bi dugc chon c6 nhiéu nhét 4 bi d6 1a: 125970 —7280 =118690.
Phén tich nguyén nhén sai lam

O day hoc sinh da hiéu 1dm 1a phan bu ciia nhiéu nhét 12 it nhat, hay n6i vé ngon
ngir xac suét thi hoc sinh hiéu bién ¢ ddi cta bién c¢b chira tir “nhiéu nhat” s& 13 bién cb
c6 chira tir “it nhat”. Nhung thuc chit & ddy, hai tdp nay khong phai bu nhau ma chung
giao nhau khéc rong.

Laéi gidi 2. Vi sb bi d6 it nhét 1 4 nén c6 thé chon théa man:
TH1: Sébidola 1: CL.CL.
TH2: S6 bi do 1a 2: C2.CL,.
TH3: S bi dé 1a 3: C.C.
TH4: S bi do la 4: C:.C}L.
Vay ap dung quy tac cong ta co: CL.Cl.+C:.CS+C..Co+C:.ClL=119080.
Phén tich nguyén nhan sai lim: O day hoc sinh di dém thiéu, s6 bi d6 nhiéu nhat 4
nén khi tinh hoc sinh luén nghi phai c6 bi d6, phan thiéu ¢ day 1a 8 bi dugc chon co thé
khong 6 bi do thi van dam bao yéu cau bai toan.

Cich khdc phuc

S6 cach cho 8 bi ngiu nhién la C5 =125970.
S cach cho 8 bi ma c6 5 bi do 1a C..C> = 455.
Vay sb cach chon 8 bi ma c6 nhiéu nhat 4 bi d6 1a: 125970 — 455 =125515.
TN 3.5.1. Mot hop chira 5 vién bi do, 7 vién bi vang, 8 vién bi xanh. LAy ngiu nhién 8
vién bi. C6 bao nhiéu cach ldy dé 8 bi dugc chon c6 nhiéu nhat 4 bi do.
A.125970. B.125515. C.119080. D.118690.

Nhén xét chung: Nhu vay, voi mic d6 van dung thap, dé giai bai toan dém nay da
phan hoc sinh ciing di theo hai phwong phap chu yéu 1a dém tryc tiép va dém gian tiép
( 14y phan bu), & mdi phuong phap c6 mot vu thé riéng va ciing c6 mot han ché nhat
dinh, khong c6 phuong phdp nao la van nang ca. Tuy nhién, viéc van dung chiing vao
gidi quyét cac bai toan thi cac em lai gap phai khong it cc sai 1am. Bai toan dém rat da
dang va phong phu, dic biét & mirc d6 van dung thip nhiing bai toan gin lién véi nhimng
cong viéc ta thuce hién hing ngay. Thong qua nhitng sai 1am thudng gip khi giai bai toan
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dém ¢ muc van dung thap ta thiy dé van dung quy tic cong thi can phai dam bao tinh
doc 1ap va tinh day du, dé sir dung quy tic nhan can dam bao tinh lién tuc giita cac hanh
dong va hop 1y, can kiém tra cac hanh dong dé hoan thanh cong viéc da dugc thuc hién
day du chua.

4.4. Phan tich va sira chira nhirng sai IAm thwong gip trong cac bai toan dém ¢ mirc
do van dung cao

Van dung cao 13 kha ning biét khai quat hoa, triru tuong hoéa nhitng tinh hudng
don gian, don 1é quen thudc sang tinh hudng méi phtc tap hon.

Déi voi toan dém, cac bai toan dém chil yéu xoay quanh cac hanh dong (lién tiép
hoic khong lién tiép). Trong qua trinh giai toan hoc sinh thuong thuc hién cong viée qua
mot s6 hanh dong ma quén di cac hanh dong khac, do d6 ma cong viéc thuc té chua
hoan thanh. Viéc hoan thanh chua triét dé cong viéc, dém thira, dém thiéu truong hop 1a
diéu thuong xuyén xay ra. Hon nira viéc hiéu sai vé bién c6 di ciing 1a diéu ma hoc
sinh thuong mac phai.

O muc van dung cao, ngoai kién thirc vé t6 hop xac suit thi con doi hoi ¢ hoc
sinh mot 161 tw duy toan hoc that su logic va chic chan. O mure d6 nay thi da s6 hoc sinh
kha gioi méi biét cach tiép can, con hoc sinh yéu va trung binh thi khi lam & murc nay
c¢6 chang 1a mot phép toan ngu nhién va cho ra mot con sd giéng voi két qua bai toan.

Xét vi du sau day:

Vidu 4.1. ( THTT s6 396, thang 6/ 2010)

C6 6 hoc sinh va 2 thay gido duoc xép thanh hang ngang. Héi ¢6 bao nhiéu cach
sap xép sao cho hai thay gido khong dimg canh nhau.

Loi giai 1
Xép 6 hoc sinh vao 6 vi tri, c6 6! cach.

Khi d6 giita 6 hoc sinh d6 ¢ 5 vi tri dé c6 thé xép hai thiy gido vao. SO cach xép 2 thay
gido vao 5 vitri 1a A7 céch.

Theo quy tic nhan ta co: 6!.42 =14400 cach sap xép.

Phén tich nguyén nhén sai lam

Hoc sinh d bo sot di 2 vi tri phia ngoai ctia 6 hoc sinh dé xép thay gido, do d6
két qua cua bai toan con bj thiéu.

Loi gidi 2
S6 cach xép 6 hoc sinh va 2 thay gido thanh mot hang 1a: 8!.

Ta xem hai thay gido 1a mot phan tir T, khi d6 viéc xép 6 hoc sinh va phan tir T thanh
viéc xép 7 phan tir theo mot hang ngang, c6 7! cach.

Vay s6 cach sap xép dé hai thay gido khong dung canh nhau la: 8!—71=35280.

Phén tich nguyén nhén sai lam: Hoc sinh da sir dung phuong phap tinh bu trir. Tuy
nhién khi tinh phan bu d3 bi thiéu trudng hop 13 hai thdy gido nay c6 thé ddi vi tri cho
nhau. Do d6 viéc dém phan bu bi thiéu, nén két qua cta bai toan da thira.

Loi gidi 3
Xép hai thiy gido trudc, c6 2! cach.
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Vi hai thdy gido khong dimg canh nhau nén ta phai xép hoc sinh vao gitra hai thay gido do.
Do d6 sau khi xép hai thay gido, ta xép 1 hoc sinh vao dimg giita hai thay, c6 6 cach
chon, tiép theo 5 hoc sinh con lai ¢6 thé xép bat ki vao 5 vj tri, ¢6 5.

Viy theo quy tic nhén co: 21.6.51=1440.

Phan tich nguyén nhén sai lim: Hoc sinh chi méi xét trudng hop ding giita hai thiy gido
12 mot hoc sinh, con thiéu di nhitng truong hop khéc ¢6 thé hai hoc sinh ding giira hai thay,
c¢6 thé 3 hoc sinh ding giira hai thdy,..mién 1a dam bao hai thiy gido khong ding canh
nhau.

Tir cac sai 1am pho bién trén, sira chita sai 1am theo mdi 13i sai véi hai cach giai ding

nhu sau:
Cich khéic phuc
Cach 1

Trude hét ta xép 6 hoc sinh thanh hang ngang c6 6! cach.
Khi d6, mdi hoc sinh dong vai tro 13 mét vach ngin va tao nén 7 vi tri c6 thé xép 2 thay
giao vao do.
Xép 2 thay gido vao 2 trong 7 vi tri: c6 A céch.
Theo quy tic nhan c6 tat ca: 6!. A;=30240 cach sap xép.
Cach 2:
Sb cach xép 6 hoc sinh va 2 thay gido thanh mot hang ngang 1a 8! = 40320 Xem hai thay
gido 12 mot phan tir T. Khi d6 xem nhu xép 7 phan tir( gdm 1 phan tir T va 6 hoc sinh),
c6 7! cach sip xép. Sau d6 hai thay gido c6 thé d6i vi tri cho nhau nén c6 2! cach. Do
d6, theo quy tac nhan, s6 cach sap xép dé hai thay gido ding canh nhau 1a: 7!.2!=10080
cach.
Viy sb cach xép 6 hoc sinh va 2 thay gido thanh mot hang ngang thda man hai thay gido
khong dimg canh nhau 1a: 40320—10080=30240 cach sip xép.
Dua trén nhiing sai 1am d6 ta c6 cac cau hoi tric nghiém tuong Gmg, 1y két qua
ctia 10i giai sai 1am phuong 4n nhiéu nhu sau:
TN4.1.1. C6 6 hoc sinh va 2 thay gido duoc xép thanh hang ngang. Hoi c6 bao nhiéu
cach sap xép sao cho hai thay gido khong dimg canh nhau.
A. 35280. B. 30240. C. 14400. D. 1440.

Vi du 4.2. Xép ngiu nhién 10 hoc sinh gdm 2 hoc sinh 16p 12A, 3 hoc sinh 16p 12B, 5
hoc sinh 16p 12C thanh mét hang ngang. Hoi ¢6 bao nhiéu cach xép ma khong c6 hai
hoc sinh cung 16p ding canh nhau.

Nhdn xét.

Dady la mot bai toan kho, dwoc phat trién twong tw nhw vi du 4.1, thuc tien cho
thdy hoc sinh c6 nhitng 101 gidi nhw sau:

Loi gidi 1

Xép 5 hoc sinh 16p 12C ¢6 5! cach sap xép, khi d6 ¢6 6 vi tri dé co thé xép 5
hoc sinh con lai vao.

Vi khong c6 hai hoc sinh cung 16p ding canh nhau nén trong 4 vi tri ¢
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gitra nhat thiét phai c6 hoc sinh. S cach chon 4 hoc sinh bat ky trong 5 hoc sinh
va xép vao 4 vi tri 1a 4; , hoc sinh con lai c6 2 cach xép. Vay theo quy tic nhan
c6 5!47.2=28800 cach.

Phén tich nguyén nhén sai lam

Néu khong that sy chi y thi day 1a mot dap an nhiéu rat an tuong, hoc sinh kha
gi0i vap phai dap an nay rat nhiéu. Vay sai & ddu? Hoc sinh dé luén 4n dinh rang ¢ mdi
vi tri chi c6 thé xép dugc mot hoc sinh, ma bo quén di trudng hop & gitra hai hoc sinh
16p 12C ta hoan toan c6 thé sip xép 2 hoc sinh gdm 1 hoc sinh 16p 12A va 1 hoc sinh
16p 12B thi van thoéa méan yéu cau bai toan, chang han CABCBCACBC,...( véi ki hi¢u
A: hoc sinh 16p A, B: 1a hoc sinh 16p B, C: 1a hoc sinh 16p C, day chi hinh anh tuong
trung, trong thuc té cac A khac nhau, cac B khac nhau, cac C khac nhau).

Loi gidi 2

Xép 5 hoc sinh 16p 12C ¢6 5! cach sap xép, khi @6 c6 4 vi tri dé co thé xép 5
hoc sinh con lai vao.

Ta s& xép 5 hoc sinh vao 4 vi tri: trong d6 c6 1 vi tri ta xép cip gdm 1 hoc sinh 16p 12A
va 1 hoc sinh 16p 12B, 3 vi tri con lai xép 3 hoc sinh con lai.

Theo quy tic nhan cich xép trong trudng hop nay 1 5!.C5.C,.4.21.3!= 34560
Phdn tich nguyén nhdn sai lam: Hoc sinh 4n dinh hai vi tri dau va cudi 1a hoc sinh 16p
12 C ma bo quén di truong hop 1a ¢ thé xép hoc sinh 16p 12A hodc 16p 12B vao phia
ngoai hoc sinh 16p 12C. Nhu vy trong trudng hop nay hoc sinh ciing dém thiéu.

Loi gidi 3
Xép 5 hoc sinh 16p 12C ¢6 5! cach sap xép, khi d6 c6 6 vi tri dé c6 thé xép 2 hoc

sinh 16p A va 3 hoc sinh 16p B vao.

S6 cach xép 5 hoc sinh gdm 3 hoc sinh 16p 12A va 3 hoc sinh 16p 12 B véo 6 vi tri 1a
A’ . Vay theo quy tic nhan c6: 5!4° = 86400.
Phén tich nguyén nhén sai lam:

C6 rat nhiéu hoc sinh chap nhan 1y gii bai toan nhu trén. Sau khi sap xép hoc
sinh 16p 12C tao ra 6 vi tri d& xép 5 hoc sinh cua hai 16p vao nhung hoc sinh da khong
bam sat yéu cau dé bai dé viéc sip xép chit ché hon. Trong 101 giai, hoc sinh dd dém
chtra ca nhiing trudng hop ma 4 vi tri & gitra van ton tai vi tri khong sap xép hoc sinh
vao. Nhu vay thi s€ c6 truong hop hai hoc sinh 16p 12C ding canh nhau. Do d6 khong
thoa min yéu ciu bai toan.

Cich khdc phuc: Qua phan tich céc sai 1am ta c6 bai giai dung nhu sau:
Pau tién ta xép 5 hoc sinh 16p 12C ¢6 5! cach sap xép.
Luc nay mdi hoc sinh déng vai trd 1a 1 vach ngin va tao nén 6 vi tri dé co thé xép hoc
sinh 12A va 12B vao.
Vi hoc sinh cung 16p khong thé dimg canh nhau nén trong 4 vi tri ¢ gitta phai luén duoc
xép hoc sinh vao.
THI1: Xép 4 hoc sinh vao 4 vi tri ¢ gitra, hai vi tri hai dau xép cho hoc sinh con lai,
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s6 cach chon la 472 .
Theo quy tdc nhan c6 5!4;.2 = 28800 cach.
TH2: Vi chi con lai 5 hoc sinh thudc hai 16p va budc 4 vi tri ¢ gitra phai ¢6 hoc sinh
nén ta s& xép 5 hoc sinh vao 4 vi tri: trong d6 c¢6 1 vi tri ta xép cap gdm 1 hoc sinh 16p
12A va 1 hoc sinh 16p 12B, 3 vi tri con lai xép 3 hoc sinh con lai.
Theo quy tic nhan cach xép trong truong hop nay 1a 51.C).C1.4.21.3!=34560.
Viy sb cach sip xép thoa man yéu cau bai toan 13: 28800 + 34560 = 63360 .
Nhén xét: Nhu vay trén nhimg sai 1am cta hoc sinh ta hoan toan c6 ciu hoi tric nghiém
khach quan sau day:
TN4.2.1. Xép ngau nhién 10 hoc sinh g6m 2 hoc sinh 16p 12A, 3 hoc sinh 16p 12B, 5
hoc sinh 16p 12C thanh mot hang ngang. S6 cach xép ma khong co hai hoc sinh cung
16p dung canh nhau bang

A. 63360. B. 28800. C. 34560. D. 86400.

Thuc chét vi dy trén day toi da trinh bay cach tinh sd phan tir ctia bién cd trong bai
toan x4c suat, trich trong dé tham khao THPTQG 2018
( Cau 49. ( Bé tham khdo THPT OG 2018) Xép ngiu nhién 10 hoc sinh gdm 2 hoc sinh
16p 12A, 3 hoc sinh 16p 12B, 5 hoc sinh 16p 12C thanh mdt hang ngang. Xac suat dé
trong 10 hoc sinh trén khong c6 hai hoc sinh cung l16p ding canh nhau bing
N .

630 126 105 42

Cac dap an A, B, C, D trong bai toan dém ¢ trén chinh 1a cac két qua sb
phan tir cua bién cd dé cho cac dap an xac suat twong tng nhu trong ciu hoi 49—
DPé tham khao THPT QG 2018.

Nhu vay, 6 muc van dung cao thi thuong trong qua trinh day hoc viéc giao vién
phat trién hé thong bai tap tir bai toan gdc 1a mot trong nhitng phuong phap vo cing hiéu
qua dé hoc sinh khic sdu va van dung bai toan gdc tot nhat. Tuy nhién day ciing 1a mot
trong nhitng sai ldm ma hoc sinh van thudng méc phai, béi cic em van con giai bai sau
tuong tu bai toan truéc mot cach rap khudn ma khong quan tim hay dé y dén trong qua
trinh phat trién bai toan thi di phét sinh nhiing kha ning nao? truong hop nao? hay hanh
dong nao...dé cong viéc dugc hoan thanh.

Vidu4.3

C6 7 vién bi xanh danh sb tir 1 dén 7, 6 vién bi d6 dénh sb tir 1 dén 6, 5 vién bi trang
danh sb tir 1 dén 5, 4 vién bi vang danh s6 tir 1 dén 4. Hoi c¢6 bao nhiéu cach lay ra 4
qua cau vira khac mau vira khac sd.

Loi gidi 1
S6 cach lay 4 qua bat ky trong tong s6 22 qua cau la C;, =7315.

S6 cach lay 4 qua cuing mau hogc cung s6 1a: C; +C; +C! + C; + C,.C,.C,.C, =312.
Vay s6 cach 1y ra 4 qua vira khac mau vira khac s6 1a : 7315-312=7003 cach lay.
Phén tich nguyén nhén sai lam: Hoc sinh d3 hiéu sai khi tinh phan bu. Khi 1iy 4 qua
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cau khong phai chi xay ra truong hop vira khac mau vira khac sd, cung mau va cing sb
ma con chira ca nhimg trudng hop hai mau tring s, hodc hai s6 nhung cung mau. Chang
han 4 qua dugc chon 12 X1, B1, T2, V3 thi chung khong cung mau, ciing khong cung s6
va ciing khong phai vira khac mau, vira khéc sé.

Loi gidi 2
S6 cach chon bi xanh 1a 7.

S6 cach chon bi dd 1a 5.

Sb cach chon bi tring 3.

S6 cach chon bi vang 14 1.

Theo quy tic nhan cé: 7.5.3.1=105 cach.
Phan tich nguyén nhan sai lam:

Hoc sinh da khong hinh dung dugc su phu thude khi cho bi dé, sau khi da chon
bi xanh. Néu bi xanh dugc chon 1 s6 7 thi viéc lya chon bi d6 13 6 chix khong phai 5,
nhung néu bi xanh dugc chon danh sd khac 7 thi s6 cach cho bi dé lai 1a 5. Boi vay chua
c6 su théng nhit trong sb cic cach chon giira cac hanh dong, nén két qua cua bai toan
chua dang.

Loi gidi 3
—TH1: Chon bi xanh sb 7, bi d6 s6 6, bi trang s 5 va bi vang bét ky déu thoa min yéu
cau bai toan. Vay c6 1.1.1.4=4 cach.

—TH2:

Bi xanh dénh s6 khac 7, ¢6 6 cach chon.

Chon bi do, ¢6 5 cach chon ( trir di 1 bi danh sb trung voi bi xanh)

Chon bi tring, ¢6 3 cach chon ( trir di 2 bi dugc danh sb gidng véi bi xanh va bi do)
Chon bi vang, chi ¢ 1 cach chon ( trir di 3 bi di dwgc danh sb giéng cac bi di chon)
Ap dung quy tic nhan c¢6 6.5.3.1=90.

Vay ap dung quy tic cong c6 4+90=94 cach.

Phén tich nguyén nhén sai lam

Doc qua 161 giai nghe c6 v& hop 1y, bai thé sai lam cta hoc sinh trong truedng hop
nay la diéu khong tranh khoi. Trong truong hop 1 hoc sinh da tinh thiéu, do bi xanh danh
s6 7 thi bi d6 c6 thé tuy y tir cac s6 1,2,3,4,5,6. Sau d6 sy Iyra chon bi trang lai phu thudc
véo chon bi do, néu bi d6 danh sb 6 thi bi tra“'lng ¢ dén 5 cach chon, nhung bi do dugc
danh s6 khac 6 thi bi tra“'lng con 4 cach chon..., Nhu vay viéce dém sd cach chon 4 bi thoa
mén yéu ciu bai toan trong truong hop nay chua triét ¢é ma con phu thudc giira cac
hanh dong.

Qua phan tich ta thay cac 101 giai trén c6 v& co 1y, nhung lai c6 két qua sai. Viée
chi ra cho hoc sin h 15i sai thi d trinh bay, tuy nhién viéc khic phuc 13i sai méi 1a van
dé chung ta quan tam. Dé hudng cac em dén véi 1oi giai ding gido vién co thé phan tich:

Dé chon 4 bi ta s& tién hanh thuc hién 4 hanh dong lién tiép, nhung can lya chon
hanh d6ng nao trudce, hanh dong ndo sau, ching lién tiép nhau dé hoan thanh cong viéc,
ddng thoi thoa man viée thuc hién trong hanh dong nay khong bi phu thudc vao cac cach
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chon cua cac hanh dong trude ma sd cach chon phai trong tmg. Boi thé, & day cong viéc
chon ra 4 bi can duge tién hanh chon bi vang trudce, vi s6 cach chon 1 bi vang khong
chiu anh huong dén cach chon bi & cac mau con lai, tiép tuc tinh wu tién dén chon bi
trang, bi d6 va bi xanh.

Cidch khic phuc
Hanh dong 1: Chon qua cau vang: S6 cach chon 1a C;.

Hanh dong 2: Chon qua ciu mau tring: Phai loai di qua cau tring danh sé co sb trung
vl qua cau vang da duoc chon & hanh dong 1, vi thé s6 cach chon 1a Ci.

Hanh dong 3: Chon qua cau mau do: Trong tong sd 6 qua cau do, dé thoa man yéu cu
bai toan ta khong duoc chon qua cau duge danh sb giéng voi qua cau vang va qua cau
tréng duoc chon, nén sb cach chon con lai 1a Ci.

Hanh dong 4: Chon qua cau mau xanh: Vi qua cau dugc chon ra phai danh s khac véi
3 qua cau di chon trong 3 hanh dong trudce, nén sd cach chon 1a C,.

Ap dung quy tic nhan ¢6 : C}.C,.C,.C,=256 cach chon.

Tir nhitng sai 1am trén ta ¢6 cau héi trac nghiém nhu sau:

TN4.3.1. C6 7 qua cau xanh danh s tir 1 dén 7, 6 qua cau do danh sb tir 1 &én 6, 5 qua
cau tring danh s tir 1 dén 5, 4 qua cau vang danh s tir 1 dén 4. Hoi c¢6 bao nhiéu cach
lay ra 4 qua cau vira khac mau vira khac sd.

A. 256. B. 94. C. 7003. D. 105.

Nhén xét: Nhue vdy chi can dp dung quy tdc nhdn va viéc thiee hién hanh dong
6 tinh thir tu wu tién dé khong rang bi phu thudc vao cac hanh dong khdc thi cho ta mot
loi gidi gcn gon, sic tich, lai chinh xdc.

V61 nhiing bai toan dém & murc van dung cao, vi¢c sép xép theo mét yéu cAu nhat
dinh nao ciing khién hoc sinh sai 1am thudng xuyén, bai toan dém véi ndi dung chia
nhom thoa man yéu cau cho trude ciing 13 mot trong nhitng sai 1dm phd bién ma hoc
sinh con mac phai. Xét vi dy sau:

Vi du 4.4. Lop 11A1 ¢6 12 hoc sinh gidi tinh, trong d6 c6 3 hoc sinh dat giai nhat , 4
hoc sinh dat giai ba, 5 hoc sinh dat giai khuyén khich. C6 bao nhiéu cach chia 12 hoc
sinh d6 thanh hai nhém, méi nhom gém ¢ 6 hoc sinh, sao cho mdi nhém déu c6 hoc
sinh dat giai nhat va it nhat hai hoc sinh dat giai khuyén khich?

Loi gidi 1
Cé 3 hoc sinh dat giai nhét dugc chia vao hai td nén mot td c6 mot hoc sinh dat gidi
nhat, t6 kia c6 hai hoc sinh dat giai nhat. Goi A 14 t6 ¢6 1 hoc sinh dat giai nht. S6 cach
thanh 14p t6 A chinh 1a s6 cach chia to théa man yéu cau bai toan.
~TH1: T A ¢6 1 hoc sinh dat gidi nhét, hai hoc sinh dat giai khuyén khich va hai hoc
sinh dat giai ba 4,.4;.4; =1440.
—~TH2: T6 A ¢6 1 hoc sinh dat giai nhét, 3 hoc sinh dat giai khuyén khich va 2 hoc sinh
dat gidi nhi 4;.4;.4; =2160.
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Theo quy tic cong s6 cach chia to thoa man yéu ciu bai toan 1a 2160 +1440 = 3600 .
Phén tich nguyén nhén sai lam

Hoc sinh d3 khéng nim viing ldy & phan tir tir # phan tir thi st dung td hop chap
k cua n chtr khong phai chinh hop chap & cua n.

Loi gidi 2

C6 3 hoc sinh dat giai nhat duoc chia vao hai t6 nén mot to c6 mot hoc sinh dat
giai nhét, t6 kia c6 hai hoc sinh dat giai nhat. Goi A 14 t6 ¢6 1 hoc sinh dat giai nhat. S6
cach thanh 1ap to A chinh 14 s6 cach chia t6 thoa man yéu cau bai toan.
—TH1: T6 A c6 1 hoc sinh dat giai nhat, 2 hoc sinh dat giai khuyén khich va 3 hoc sinh
dat giai ba. C,.C..C; =120.
—TH2: T6 A c6 1 hoc sinh dat giai nhét, 3 hoc sinh dat giai khuyén khich va 2 hoc sinh
dat gigi ba C).C..C; =180.
—TH3: : T6 A c6 1 hoc sinh dat giai nhit, 4 hoc sinh dat giai khuyén khich va 1 hoc sinh
dat giaiba C,.C;.C, =60,
—TH4: : T6 A ¢6 1 hoc sinh dat gidi nhat, 5 hoc sinh dat gidi khuyén khich C,.C; =3.
Viy theo quy tic cong sd cach chia t6 thoa man yéu cau bai toan 1a:
120+180+60+3 =363.
Phén tich nguyén nhén sai lam

Doc 10i gidi xem chimg rat ¢ 1y, vi s6 hoc sinh dat giai khuyén khich phai
khong it hon 2 nén cé thé 1a 2 hodc 3 hoac 4 hoac 5 nhu trén! Vay sai & dau? Hoc sinh
chi quan tam dén cach chon hoc sinh sao cho thoéa man diéu kién cta td A ma khong hé
hay rang sy rang budc trong d6 1a chon thé nao ma sb hoc sinh con lai thudc to khac
cling phai thoa min yéu cau lap t6. O day, trong truong hop t6 A c6 4 hoc sinh dat giai
khuyén khich thi t6 con lai chi c6 1 hoc sinh dat giai khuyén khich nén khong théa méan
yéu cau bai toan, twong tu trudng hop to A ¢ 5 hoc sinh dat giai khuyén khich thi dau
con hoc sinh dat giai ba ¢ t6 con lai.
Loi gidi 3

MJi cach chon thanh vién cho t6 A chinh 13 cach chon thanh vién cho t6 con lai. Nhu
vay ta chi can xét cho to A.
—TH1: T4 A c6 1 hoc sinh dat giai nhat.
+ KN1: 2 hoc sinh dat giai khuyén khich va 3 hoc sinh dat giai ba C;.Csz.C j =120.
+KN2: 3 hoc sinh dat giai khuyén khich va 2 hoc sinh dat giai ba C31.C53 .Cf =180.
Trong truong hop 1 ¢6 120+180=300 cach
TH2: T6 A ¢6 2 hoc sinh dat giai nhat
+KN1: 2 hoc sinh dat giai khuyén khich va 2 hoc sinh dat giai ba C32.C52.C f =180.
+KN2: 3 hoc sinh dat giai khuyén khich va 1 hoc sinh dat giai ba C;.C..C} =120.
Trong truong hop 2 c6 180+120 =300 cach
Vay ap dung quy tic cong cho hai truong hop c6 300+300=600 cach.
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Phan tich nguyén nhén sai lam: Hoc sinh phan chia truong hop chua chinh xéc, vi do hai
t6 binh ding nhu nhau nén cach xép t6 A ¢ trudng hop 2 chinh 1a cach xép t6 con lai &
treong hop 1, hay noi cach khac 1 hoc sinh da xép liap, nén din dén két qua bai toan bi
thtra.
Nhu vy mic du mdi 10i giai xem ching nhu ¢6 1y nhung lai 1a v6 1y, boi d6 déu 1a
nhiing sai 1am. Qua phan tich cac sai 1am ta co:
Cich khdc phuc

C6 3 hoc sinh dat giai nhét dugc chia vao hai td nén mot td c6 mot hoc sinh dat giai
nhat, t6 kia c6 hai hoc sinh dat giai nhat. Goi A 14 t6 ¢6 1 hoc sinh dat giai nhat. S6 cach
thanh 14p t6 A chinh 1a s6 cach chia to théa man yéu cau bai toan.
+ TH1: 2 hoc sinh dat giai khuyén khich va 3 hoc sinh dat giai ba C31.C52.Cj =120.
+TH2: 3 hoc sinh dat giai khuyén khich va 2 hoc sinh dat giai ba C31.C53’ .Cf =180.
Ap dung quy tic cong s6 cach lap o thoa méin yéu cau bai toan 1a 120 +180 = 300 cach.
Tir viéc phén tich cac sai 1am va di dén 101 giai dung cho ta cau hoi tric nghiém nhu sau:
TN4.4.1. Lép 11A1 ¢6 12 hoc sinh gioi tinh, trong d6 c6 3 hoc sinh dat giai nhat , 4 hoc
sinh dat giai ba, 5 hoc sinh dat giai khuyén khich. C6 bao nhiéu cach chia 12 hoc sinh
d6 thanh hai nhom, mdi nhém gém ¢ 6 hoc sinh, sao cho mdi nhom déu c6 hoc sinh
dat giai nhat va it nhat hai hoc sinh dat giai khuyén khich?

A. 3600. B. 363. C. 300. D. 600.
Vi du 4.5. Mot t6 ¢6 12 t6 vién, trong d6 c¢6 hai chi em Qué Tran va Qué Lam. Tién
hanh chia t6 thanh 3 nhém, nhom thir nhat c6 ba ngudi, nhém thtr hai c6 bdn ngudi,
nhom thir ba ¢6 nim nguoi. Tinh s cach chia nhom dé hai chi em Qué Tran va Qué
Lam khong ¢ cung mot nhom.
Loi gidi 1
S6 cach chia 12 hoc sinh d6 thanh 3 nhém, trong d6 nhom thir nhat c6 ba ngudi, nhém
thit hai c6 4 ngudi va nhom thit ba ¢6 5 nguoi 1a: C.,.C;.C: =27720.
S6 cach chia dé Qué Tran va Qué Lam & cing mot nhom la: C) +C2 +C =175,
Vay s6 cach chia dé Qué Tran va Qué Lam khong cing mot nhom 1a
27720-175=27545.
Phan tich nguyén nhdn sai lim: Khi tim s6 cach chia dé Qué Tran va Qué Lam & cung
mot nhém hoc sinh chi méi thyc hign hanh dong chon céc t6 vién khéc tir 10 t6 vién con
lai vao nhom cua Qué Tran va Qué Lam ch@r chua thuc hién chon td vién vao cac nhom
con lai. Hay no6i cach khac hoc sinh chua hoan thanh triét dé cong viéc nén da dan dén
két qua sai.
Loi gidi 2
Vi s6 hoc sinh 1an luot ctia ba nhom tuong tng 1a 3, 4, 5.
Dé Qué Tran va Qué Lam khong cung thudc mot nhom thi:
—~TH1: Qué Tran va Qué Lam thudc nhom 1 ( gém 3 hoc sinh) va nhom 2 ( g6m 4 hoc
sinh). Khi d6 s6 cach chia t6 c6 s6 hoc sinh 1an lugt 3, 4, 513 : C2.C:.C: = 2520.
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—TH2: Qué Tran va Qué Lam thudc nhom 1 ( gdm 3 hoc sinh) va nhém 3 ( gém 5 hoc
sinh) Khi d6 sb cach chia t6 c6 s6 hoc sinh lan luot 3,4, 51 : C2.Ci.C} =3150.
—TH3: Qué Tran va Qué Lam thudc nhoém 2 va nhém 3. Khi d6 sb cach chia to co sb
hoc sinh lan Iugt 3,4, 51a : C;,.C3.C; =4200.
Khi d6 s cach chia hoc sinh thanh ba nhém théa man yéu bai toan la:
2520+3150+4200=9870.
Phén tich nguyén nhdn sai lam: Doc 16i giai thi nhan thiy c6 v& hai long, vi dé Qué
Tran va Qué Lam khong cing thudc mot nhom thi Qué Tran va Qué Lam da thudc hai
trong ba nhom nhu trinh bay & trén. Vay sai 1am & dau? Tai sao lai sai 1am? Néu cha y
ta thiy ngay trong mdi truong hop ta cho Qué Tran va Qué Lam thudc hai trong ba nhom
ma chua ddi vi tri cia hai hoc sinh nay trong hai nhom, chang han trong trudng hop Qué
Tran thuoc nhom 1, Qué Lam thudc nhom 2, néu ta doi Qué Tran thuoc nhém 2, Qué
Lam thudc nhom 1 s& cho ta cach sip xép khac. Nhu vay trong 10i giai trén con thiéu
hoan dbi vi tri cho Qué Tran va Qué Lam trong hai nhom.
Cich khéc phuc

Cach I: Qua phan tich 161 giai 2 sai ta c6 cach giai dung 1:
Vi s6 hoc sinh 1an luot cia ba nhém twong tng 14 3, 4, 5.
DPé Qué Tran va Qué Lam khong cung thudc mot nhom thi:
—~TH1: Qué Tran va Qué Lam thudc nhom 1 ( gdm 3 hoc sinh) va nhém 2 ( gdm 4 hoc
sinh). Khi d6 s6 cach chia t6 ¢6 s6 hoc sinh 1an lugt 3, 4, 514 : C2.C;.C5.2!=5040.
~TH2: Qué Tran va Qué Lam thudc nhom 1 ( gdbm 3 hoc sinh) va nhém 3 ( gdm 5 hoc
sinh) Khi d6 s cach chia to ¢6 s6 hoc sinh lan lugt 3,4, 51a: C2.Ci.C;.2!=6300.
—~TH3: Qué Tran va Qué Lam thudc nhom 2 va nhoém 3. Khi d6 sb cach chia t6 co sb
hoc sinh lan Iugt 3, 4, 51a: C;,.C;.C; 2! =8400.
Viy sb cach chia 12 hoc sinh thanh 3 nhém thoa mén yéu cau bai toan la:
5040+ 6300 +8400 =19740.

Cach 2:
Qua phan tich 101 gidi 1, ta ¢6 101 gidi ding 2 la:
S6 cach chia 12 hoc sinh thanh 3 nhém sao trong d6 nhom thir nhat ba ngudi, nhom thir
hai bon nguoi va nhém thit ba nam nguoi la: C2,.C;.CS =27720.
Sb cach chia 12 hoc sinh thanh 3 nhém trong d6 Qué Tran va Qué Lam cung thudc 1
nhom la: C,,.C;.C: +C..C;.C: + C,.C5.C; =7980.
Vay s6 cach 1ap nhom ma Qué Tran va Qué Lam khong cung thuéc mot nhom la:
27720— 7980=19740 cach.
Tir nhitng sai 14m trén ta c6 cac cau hoi tric nghiém nhu sau:
TN4.5.1. Mot t6 ¢6 12 t6 vién, trong d6 ¢6 hai chi em Qué Tran va Qué Lam. Tién hanh
chia t6 thanh 3 nhoém, nhom tht nhit c6 ba nguoi, nhém th hai co6 bon nguoi, nhom
thr ba c¢6 nim ngudi. Tinh sd cach chia nhém dé hai chi em Qué Tran va Qué Lam
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khong ¢ cung mot nhom .

A. 27545. B. 9870. C. 19740. D. 11340.
Nhan xét chung: Nhu vy, ngoai k¥ ning phan chia trudng hop va tinh bu trir dé giai
quyét bai toan thi trong khi giai toan con doi hoi kha ning phén tich dé bai, k¥ ning khai
quat hoa va tuong tu héa mot cach hop 1y va hiéu qua. O muc d6 nay hoc sinh hoc sinh
mac phai sai 1am rat nhiéu. Bai vay viéc phan tich dé cac em hiéu dugc cai sai cia minh
va di tim 101 giai dung 1a diéu that su can thiét.
Nhin lai qué trinh thuc hién cac giai phap cho dé tai t6i dd xay dung dugc cac bai tap
trac nghiém tuong ung véi cac vi du, véi cach di nay phu hop véi yéu cau d6i méi
phuong phap day hoc, pht hop véi hinh thirc thi tric nghiém mon toan hién nay, tiét
kiém dugc nhiéu thoi gian va cé thé xay dung dugc nhiéu cau héi tric nghiém sau moi
vi du. Trén tinh than d6, gido vién c6 thé thay d6i noi dung cau hoi, ngay 1ap tirc bai
toan khac dugc mo ra, ddng nghia c6 thém nhiing cau hoi trac nghiém tuong tmg,. Pong
thoi chinh hoc sinh s€ ty “sang tac” ra cac bai tdp dua trén bai todn da cho nhung do
kho tang dan. Khi dit minh vao cac tinh huéng c6 van dé, ma dic biét lai 1a cac tinh
huéng “khé khian” hon hoc sinh s& phai nd luc hét minh dé tim ra huéng giai quyét. Néu
cac em ty minh giai quyét duge thi cac em s& cam thdy thich tha hon, con néu cac em
bé tac voi bai toan mai hinh thanh thi gido vién s& 12 ngudi dong hanh gitip do kip thoi
cho cac em.

5. THUC NGHIEM SU PHAM
5.1. Muc dich thyc nghiém
— Kiém tra tinh kha thi va hiéu qua cta dé tai.
5.2. N¢i dung thuc nghiém
5.2.1. Cach thirc tién hanh thyc nghiém

Thuc nghiém duoc tién hanh tai truong trung hoc phd thong & cac 16p toi dang
tryc tiép giang day, 16p 11A3 1a 16p thuc nghiém va 16p 11A6 1a 16p dbi ching. Xét vé
ning luc dau vao va qua trinh hoc tip hién tai cua hai 16p thi tvong dwong nhau. S6
luong hoc sinh cta hai 16p nay 1a nhu nhau: 36 hoc sinh/ 16p.
5.2.2. Noi dung tién hanh thwe nghiém
Thuc nghiém tién hanh trong hai bai dau ctia chwong To hop — x4c suat, Dai sb va giai
tich 11, noi dung chi yéu xoay quanh bai toan dém.
— Trién khai dé tai:” “Phdn tich va sita chita sai lam ctia hoc sinh khi giai bai toan dém,
tir d6 xdy dwng phwong dn nhiéu trong bai tap trdc nghiém’’
— Doi twong 4p dung: 36 hoc sinh 16p 11A1, ddi tuong dbi ching 11A6.
— Thoi gian thuc hién:
+ Céc tiét day trén 16p.
+ Kiém tra 20 phut tai 16p 11A3 va 11A6.
5.3. Két qua thwe nghiém
*Voi lop 1143 (16p thuc nghiém):

Trong qua trinh thuc hi¢n dé tai nay cac em hoc sinh ludn to ra thai do hdo huc,



47

dac biét 1a khi nhin théy 131 sai cia minh va tim duoc cach khac phuc. Hoc sinh that su
rat himg th hoc tap , cac em t6 ra tinh tao trudc cac cdu hoi tric nghiém, thai do binh
tinh va sira sai rat cau tién. Hiéu qua hoc tap ctia cac em duoc ting 1én dang ké, gio hoc
din ra s6i ndi, hip dn, 16i cudn va thu hit hoc sinh. Nhitng khé khin va sai 1am cua
hoc sinh d3 giam di ddng ké. Trong tiét kiém tra hoc sinh rat tich cuc suy nghi 1am bai
v&i mot thai do binh tinh, cin than va cho t6i mot két qua dang mong doi.

* Vi lop 1146 (16p doi ching):

Trong cac tiét hoc, khong khi hoc tip khong s6i ndi. O cac em ludn dé phong va thiéu

tur tin khi tra 101 mot cau hoi hay giai mot bai toan, bai cac em van con gip phai mot s6
thiéu sot va sai 1am chua dugc thao g&. Trong tiét kiém tra cic em t6 thai do lo au,
thiéu tr tin va rat ling tang khi lam bai tap tric nghiém— nhirng cai by dugc gai vao
trong cac phuong an tra 1oi. Thai do 1am bai chua tich cuc, két qua cua bai kiém tra
tuong ddi thap.
* V& murc d6 dau vao va danh gia chung nang lyc thi co ban hai 16p nay tuong duong
nhau, so véi toan khdi néu xét vé mon toan hai 16p nay ¢ mirc hai, nhung khi van dung
d8 tai vao 16p thuc nghiém 11A3 va di d6i chimg véi 16p 11A6 két qua bai kiém tra ca
hai 16p trong cting mot thoi gian va mot dé duge thé hién qua bang sau:

Két qua Gioi Kha Trung binh Yéu
Lép
11A3 (ndm hoc 2020-2021) | 22% 70% 8% 0%
11A6 ( nam hoc 2020-2021) | 4% 39% 53% 4%
11A1 (ndm hoc 2019-2020) | 4% 35% 56% 5%

Nhu vy, két qua thuc nghiém cho thay viéc van dung phan tich va stra chira sai
14m cho hoc sinh khi giai bai toan dém, tir 46 xay dung phwong 4n nhiéu cho bai tip tric
nghiém twong tng rat hiéu qua, sd luong hoc sinh & mirc gidi duoc ting 1én dang ké, sb
lugng hoc sinh dat muc kha cling tang 1€n vuot trdi, khong con hoc sinh yéu. Con ¢
11A6 nim hoc 2020-2021 khong duoc van dung dé tai thi két qua vé co ban 1a tuong
duong voi 16p 11A1 ndm hoc 2019-2020, t61 khao sat cung ky ndm ngoai ( chua dugc
thuc nghiém dé tai).

Qua khao sat va tham do ¥ kién hoc sinh thi da sé ( 78% hoc sinh) cho rang viéc
day hoc dya trén nhiing sai 14m cua hoc sinh da giip cac em hiéu sau duge van dé hon,
gitip c4c em tu tin hon va hinh thanh & cac em nhitng thai do rit can thiét: tinh can than,
tinh chinh xac, tinh kip thoi. Dong thoi gitp cic em binh tinh trudc nhiing bai tap tric
nghiém ma khi bat tay vao 1am cac em du canh gidc véi cac “mdi nhir” trong cac phuong
an tra 101. Ciing ttr d6 hinh thanh y thirc va thai d¢ lam vi¢c cua cac em khi gap phai
nhirng sai 1am.

Cac em thtra nhan réng khi gido vién di theo 161 nay thi hoc sinh c6 thai do hoc
tap rat thoai mai, rat manh dan dé stra chira sai 1am. D6 1a dong co dé cac em hing tha
giai bai tap tric nghiém, khong con chan nan khi gip bai toan dém. Vi vay khong c6 co
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s& dé cho rang day 1a bai toan kho va chap nhan may rui khi lya chon dap an.

PHAN III. KET LUAN VA KIEN NGHI
1. Két lugn

Sai 1am trong giai toan néi chung va khi lam bai toan dém néi riéng 1a diéu khong
thé tranh khoi cta hoc sinh THPT. Ptng trudc nhitng tinh hudng day hoc dé, v6i quan
diém ctia ca nhan minh t6i da lwa chon cach thirc xtr 1y trude nhimg sai 1am d6 bang viéc
phan tich va stra chita trén ba phuong cham: tinh kip thoi, tinh gidao duc va tinh chinh
xac. Pong thoi van dung nhimg gi sén co trong mdi bai tap dé hinh thanh nhitng ciu hoi
trac nghiém tuong tng.

Thong qua qua trinh giang day va két qua thu dugc tir viéc ap dung cac giai phap
néu trén, t6i dd manh dan lam chuyén dé : “Phdn tich va sira chira sai lam ciia hoc sinh
khi gidi bai todn dém, tiv dé xdy dung phwong dn nhiéu cho bai tap tric nghi¢m’’ bao
céo trude to. Chuyén dé duoc sy ung hd va gop y nhiét tinh ciia cac dong chi trong to,
ddng thoi da co 3 ddng chi img dung vao day hoc 6n thi THPT QG cho hoc sinh.

Qua két qua 16p thuc nghi€ém da noéi 1én dugc ) luong hoc sinh kha gioi dugc
nang 1én dang ké, s6 lugng hoc sinh yéu khong con. Thue tién cho thiy nhd viéc phan
tich va sira chira sai 1am cho hoc sinh ma gitp céc em c6 hing tha hon, manh dan hon
khi giai bai toan dém, nang cao hiéu qua chat luong day hoc. Ngoai viéc giup cic em
nhan ra nhirng sai lam ma minh méc phai dé sira chira, dé tai con c6 tac dung gitp hoc
sinh binh tinh, tu tin, khi 1am bai tap tric nghiém, boé duoc thoi quen chil quan coi bai
toan dém 1a bai toan kho va chd doi vao su may rui la chu yéu. Bén canh do dé tai con
tac dong dén tam ly, tinh cam va cach xir 1y tinh hudng ctia hoc sinh mdi khi lam sai mot
bai toan hay giai quyét sai mot vin dé trong cudc sdng.

Tir két qua thu duoc, tac gia nhan thay viéc phan tich va sira chira sai 1am cho
hoc sinh 1a rat can thiét, dic biét 12 nhitng sai 1dm trong bo mon toan & trudng phd thong.
Viée str dung céc sai 1am thudng gip ciia hoc sinh dé xay dung nén céc cau hoi tric
nghi¢m tuong tng lai that sy hi€u qua.

Dé tai d3 gitp ban thin c¢6 thém nhimng kinh nghiém trong day hoc sinh 1am bai
todn dém noi riéng va day chicong I, Té hop— xdc sudt, Pai sé va gidi tich 11 ndi chung
va rong hon nira 1a bd mon toan.

Dé tai gop phan vao van dé d6i méi phuong phap day hoc, d6i méi hinh thire
kiém tra danh gia ning luc hoc sinh, va pht hop v6i hinh thirc thi tric nghiém mon toan
THPT QG nhu hi¢n nay.

Pé tai 1a két qua thu duoc qua mot thoi gian hoc tap va nghién ctru nghiém tac
cua ban than, 1a sy hudng rng nhiét tinh cua hoc sinh 16p 11A3 ( nam hoc 2020-2021),
1a sy hoc hoi tir nhitng ngudi ban ciia minh va hon hét 1a nhitng dong nghiép dang sinh
hoat cting t6 chuyén mén, noi toi dang cong tac. Sy dong gop chan thanh ctia quy dong
nghiép va su huong tng tich cyc ciia cac em hoc sinh 1a ngudén dong lyc to 16n dé toi
hoan thanh d¢é tai nay.
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2. Kién nghi

Déi voi gido vién: Ban than mdi gido vién can phai trang bi cho minh mot hanh
trang viing vang ca vé chuyén mon lan phuong phap dé truyén dat cho thé hé hoc sinh
nhig tiét day, gid day, nhitng chu dé that sy hiéu qua. Gido vién c6 thé tham khao cac
tai liéu nhung can tim ra phuong phap day hoc riéng, cé tinh thuyét phuc; dong thoi phu
hop v6i didc diém hoc sinh 16p minh, trudng minh. Nam chic chi dé sé& giup ngudi gido
vién c¢0 thai do tu tin khi ding trudc moi tinh huéng thuc tién day hoc. bé lam duoc
didu d6, ngudi gido vién khong chi co 1ong say mé voi toan ma con phai c6 mot 1ong
nhiét huyét voi nghé, tam huyét v6i hoc tro. Mic du vay, trong qué trinh day hoc do, két
qua khong phai lac nao ciing duge nhu chiing ta mong doi, dic biét 1a toan dém, mot trong
nhing loai toAn ma con chira nhiéu thic méc, sai 1am, & d6 c¢6 thé c6 ca nhiing sai 1am cua
chinh nhitng ngudi day toan nhu chiing ta. Boi thé, dung trudc sai 1am ciia hoc sinh ngudi
gido vién can udn nin, chinh sta kip thoi, chinh xadc nhung dam bdo tinh gido duc, tinh
chinh xac, tao co hoi cho hoc sinh stra sai, nhen nhém niém tin va hi vong cho hoc sinh
khi giai toan. Qua do, tao cho cac em mot tAm thé viing vang, mot lugng kién thire viing
chic dé lam t6t bai thi tric nghiém, phu hop voi hinh thire thi hién nay.
Péi v6i nha truong, can tao diéu kién dé gido vién duogc cdp nhat céc tai li¢u tham
khao méi, da dang dé giup GV c6 thé nang cao chét luong giang day; tiép can cac
16p bdi dudng, nang cao trinh d6 chuyén mén nghiép vu va phuong phap day hoc
tich cuc dé phu hop voi sy ddi mai vé hinh thire thi nhu hién nay.
Doi voi cap trén, can c6 su 6n dinh mot cach twong d6i vé 16 trinh doi méi phuwong
thtrc kiém tra danh gia, dé tao tdm li vitng vang cho GV va HS nham dat duoc két
qua cao.

béi véi S& gido duc Ha Noi can c6 thém nhiéu cac dot tap huin chuyén dé,

trao d6i chuyén mon, ting cudng cac dot sinh hoat chuyén mén lién trudng, tao co
hoi cho gido vién giao luu hoc héi va dic rat kinh nghiém dé ngay cang tién bo.
Véi ban than minh, trong qua trinh giang day toi luén phan ddu khong ngirng, nhiét
huyét véi nghé, tAm huyét vé6i tro dé céng hién mot phan nhé vao cude cach mang
giao duc cling nhu xay dung dat nuéc. Tuy vay voi long nhiét tinh di nhién 1a chua du,
khoa hoc ludn yéu cau su chinh xéc, kién thirc luén phat trién khong c6 diém ding, trong
bao cdo khong thé tranh khoi nhitng han ché, sai s6t do goc nhin mét chiéu cua ca nhan.
Hy vong nhin dugc nhirng v kién dong gop, chia sé cua cac dong nghiép dé bai viét
hoan thién hon. Xin chan thanh cam on!

PHU LUC

PE KIEM TRA THU'C NGHIEM

Céu 1. Cho tap A ¢6 n phan tir va s6 nguyén k thoa mén, 1<k < . Mdi tip con gdm k
phan tir cua A duoc goi la:

A. Mot chinh hop chép k ctia n phan tir.  B. Mot t6 hop chép k cta n phan tir.

C. Mot t6 hop chap k cua k phan ti. D. Mot hoan vi clia n phan tir.
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Ciau 2. S6 tap con ¢ 3 phan tir tap gdm 7 phan tir 12

A. 35. B. 21. C. 70. D. 105.
Céu 3. Dé phong chong dich dau mit d6 lan rong ¢ huyén X, s6 Y t& Ha Noi can b tri
2 doan co s& va 1 doan cip trén trong tong s6 5 doan co s va 4 doan cip trén. Sb cach
bb tri ba doan nhu trén vé dia ban huyén X 1a bao nhiéu?

A. 80. B. 40. C. 12. D. 24.
Céu 4. C6 bao nhiéu cach chon ra 2 HS trong 35 HS dé giit hai chirc vu 1 16p trudng
va bi thu cta 16p (mdi HS gitt mot chire vu)?

A. 1225. B. 6545. C. 1190. D. 595.
Céu 5. Can phan cong nhiém vu cho 5 ngudi (gdm 3 nam va 2 nit) trong ban chip hanh
16p nhu sau: 1 Bi thu, 1 Phé bi thu va 3 Uy vién, trong d6 ¢ 1 nam lam Bi thu va mdi
ban lam khong qua mot nhiém vu. Héi co tat ca bao nhiéu cach?

A. 12. B. 20. C.6. D. 10.
Cau 6. C6 4 hoc sinh A, B, C, D can bd nhiém vao 3 chirc vu: Lop trudng, bi thu, 16p
pho hoc tap. Gia sir viéc bo nhiém théa min yéu cdu A khong thé 13 16p trudng, bi thu
phai 1a B hoac C. Héi c6 bao nhiéu cach bd nhiém.

A. 8. B. 6. C.7. D. 3.

Céu 7. Trong hop binh dung 4 vién bi d6 va 3 vién bi xanh. LAy ngau nhién ra 2 vién.
C6 bao nhiéu cach lay duoc 2 vién cing mau?
A. 18. B. 9. C. 22. D. 4.
Cau 8. C6 12 cay giéng 3 loai : x0ai, mit, 6i trong d6 6 xoai, 4 mit va 2 6i. Muén chon
ra 6 cdy dé trong. Co bao nhiéu cach chon sao cho s6 cay mit nhiéu hon s6 cay xoai.

A. 171. B. 172. C. 144. D. 156.
Céu 9. Mot hop chira 5 bi vién bi mau do, 6 vién bi mau xanh, 7 vién bi mau tring.
Chon ngau nhién 6 vién bi tir hop. C6 bao nhiéu cach ldy ma 6 vién bi co ca ba mau
d@)ng thoi hiéu cta sb bi xanh va s6 bi do, hiéu cua s bi tréng va sb bi xanh, hiéu sb cua
s6 bi do va bi tring theo thtr ty 13 ba sd hang lién tiép cia mot cap sb cong.

A. 133. B. 4620. C. 3360. D. 3719.

Cau 10. C6 6 hoc sinh nir va 2 hoc sinh nam duogc xép ngdi vao 8 chiéc ghé don hang
ngang. Hoi c6 bao nhiéu cach sip xép sao cho hai hoc sinh nam khéng ngdi canh nhau.

A. 35280. B. 30240. C. 14400. D. 1440.
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