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PHẦN I. ĐẶT VẤN ĐỀ 
1. LÝ DO CHỌN ĐỀ TÀI. 

Số phức được đưa vào cuối chương trình môn Toán THPT với thời lượng rất 
ngắn, do đó rất nhiều học sinh thậm chí là học sinh khá, giỏi sau khi học xong 
phần số phức cũng chỉ hiểu một cách rất đơn sơ như tính toán các phép toán,  giải 
các phương trình đơn giản, khi giải các bài toán về số phức, học sinh chưa hiểu 
và khai thác được mối liên hệ giữa số phức với hình học, với các kiến thức đã học 
dẫn đến học sinh sẽ thường giải bài toán theo hướng trực diện và sẽ gặp khó khăn, 
phức tạp, thậm chí là không giải được. 

Có những bài toán hình học được giải quyết dễ dàng hơn nhờ công cụ của đại 
số và giải tích. Ngược lại, có những bài toán đại số hoặc giải tích, nhờ có hình học 
mà người ta thấy được cách giải đầy thú vị của nó. Hơn nữa, việc nhìn nhận một 
vấn đề theo nhiều khía cạnh khác nhau còn khiến cho học sinh có thể phát triển 
được cả tư duy sáng tạo của mình. 

Sau nhiều năm giảng dạy tôi nhận thấy rằng bài toán về số phức có nhiều mối 
quan hệ với kiến thức của chương khác trong chương trình toán trung học phổ 
thông đặc biệt là hình học tọa độ Oxy  và hình học phẳng, sợi dây liên kết vô hình 
đó tạo ra rất nhiều bài toán hay về số phức trong kì thi trung học phổ thông quốc 
gia và thi chọn học sinh giỏi.  

 Khai thác tính chất hay của số phức nằm trong ý nghĩa hình học của số 
phức, tính chất về modun số phức, số phức liên hợp được tôi trình bày khá chọn 
lọc trong sáng kiến này. Sự góp mặt của những tính chất đó đã làm nên yếu tố thú 
vị, bất ngờ đối với học sinh và góp phần không nhỏ trong việc phát triển tư duy, 
phát huy tối đa khả năng tìm tòi sáng tạo của học sinh. Không những thế các tính 
chất như một làn gió mới thổi vào bài toán thuần túy số phức tạo ra những biến 
đổi diệu kì.       

Tính mới tính sáng tạo của sáng kiến là hệ thống tương đối đầy đủ những tính 
chất hay của số phức có mối quan hệ đặc biệt với các chương khác của chương 
trình toán THPT. Cách sắp xếp các bài tập có trật tự hợp lí giúp học sinh dễ xâu 
chuỗi các tính chất với nhau, phát triển tốt các thao tác tư duy tương tự hóa và 
tổng quát hóa. Cập nhật hình thức thi trắc nghiệm mới đối với môn Toán của Bộ 
giáo dục và đào tạo, sau mỗi chuyên mục 3.1.2 và 3.2.2 chúng tôi đều xây dựng 
các bài tập trắc nghiệm dựa trên các ý tưởng của các bài tập tự luận chúng tôi đã 
trình bày trong mục đó. Sáng kiến rất phù hợp cho học sinh chuẩn bị tham gia kì 
thi trung học phổ thông quốc gia và các kì thi chọn học sinh giỏi. 
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2. MỤC ĐÍCH NGHIÊN CỨU. 
 Tìm tòi cơ sở lý luận, thực trạng việc dạy và học số phức trong chương trình 
THPT, các cách tiếp cận bài toán. Xây dựng hệ thống các bài toán nhằm giúp cho 
việc dạy và học số phức trong nhà trường trở nên dễ dàng và thú vị, từ đó giúp 
học sinh có thói quen đào sâu mối liên hệ giữa kiến thức các phân môn Toán và 
Toán với môn học khác.  

3. ĐỐI TƯỢNG NGHIÊN CỨU. 
 Nghiên cứu sách giáo khoa, chương trình, sách tham khảo, các đề thi 
THPTQG, học sinh giỏi các cấp, một số kiến thức thuộc các môn khác liên quan. 
Tìm hiểu khả năng nhận thức thực tế của từng đối tượng học sinh đế từ đó đưa ra 
được hệ thống bài tập, các bước phân tích tìm lời giải, các bước hướng dẫn giải 
phù hợp. 

4. ĐỐI TƯỢNG KHẢO SÁT THỰC NGHIỆM. 
 Là các học sinh lớp 12 năm học 2018 – 2019. 

5. PHƯƠNG PHÁP NGHIÊN CỨU. 
 Nghiên cứu lí luận về chuẩn kiến thức kỹ năng, các tài liệu về tâm lý học 
lứa tuổi, về phát triển tư duy cho học sinh... 
 Điều tra - quan sát: Tìm hiểu khả năng phân tích, tổng hợp, khái quát hoá, 
đặc biệt hoá, tương tự hóa, tư duy đại số và tư duy hình học của mỗi học sinh. 
 Tổng kết kinh nghiệm: Tổng kết những kinh nghiệm rút ra từ thực tế giảng 
dạy và quá trình nghiên cứu của bản thân, qua trao đổi với những giáo viên dạy 
khác và với học sinh. 

6. PHẠM VI VÀ KẾ HOẠCH NGHIÊN CỨU. 
 Nghiên cứu lí luận và hệ thống các kiến thức, kỹ năng, các thao tác tư duy 
từ tháng 1/2019; Triển khai vào giảng dạy từ tháng 2/2019; Kiểm tra đánh giá vào 
tháng 4/2019 và tổng kết kinh nghiệm vào tháng 5/2019. 

PHẦN II. NỘI DUNG. 
1. CƠ SỞ LÍ LUẬN. 
  Theo cách tiếp cận thứ nhất, số phức được xem là một biểu thức đại số có 
dạng z = a + ib và ở đây thì các tính toán trên số phức được thực hiện theo kỹ 
thuật biến đổi đa thức một biến trên trường số thực. Chúng ta gọi đây là cách tiếp 
cận đại số. Trong cách tiếp cận thứ hai, chúng ta gọi là tiếp cận hình học, số phức 
được biểu diễn bởi một điểm trên mặt phẳng phức. Với cách tiếp cận này, những 
tính chất và quan hệ trên số phức được chuyển dịch sang các quan hệ hình học, 
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các phép toán trên số phức liên hệ mật thiết với các phép toán về vectơ và các 
phép biến hình trên mặt phẳng phức. Câu hỏi đầu tiên mà chúng ta tự đặt ra cho 
mình là: Trong toán học, tại sao lại cần có hai cách tiếp cận đó ? Chúng có quan 
hệ gì? Trong thực tế dạy học toán ngày nay, quan hệ đó được thiết lập ra sao? 
Những câu hỏi này là nguồn gốc hình thành nên chủ đề nghiên cứu: “Quan hệ 
giữa hình học và đại số trong dạy học số phức ở lớp 12”. “Giữa “hình” và “số”, 
giữa các phép biến hình và các phép biến đổi về số có quan hệ sâu sắc…hình học 
trực quan hóa đại số nghĩa là làm cho những quan hệ đại số trừu tượng trở nên có 
hình ảnh còn đại số cho thấy mối quan hệ sâu xa bên trong giữa những hiện tượng 
hình học bề ngoài nhiều khi rất khác nhau” 

2. THỰC TRẠNG VẤN ĐỀ NGHIÊN CỨU. 
 Khi dạy khối 12 ôn thi trung học phổ thông quốc gia tôi nhận thấy học sinh 
có phần hạn chế trong việc định hình hướng cách giải cho bài toán về số phức với 
mức độ vận dụng thấp và vận dụng cao. Xuất phát từ thực trạng đó chúng tôi thiết 
nghĩ cần rèn luyện cho học sinh kỹ năng phát hiện ý nghĩa hình học của số phức 
và các tính chất về số phức liên hợp, modun của số phức đồng thời  hướng dẫn 
học sinh cách khai thác các tính chất đó như thế nào. Trước hết học sinh cần trang 
bị cho mình kiến thức hình học phẳng và các phương pháp tìm giá trị lớn nhất và 
nhỏ nhất của hàm số một biến. 

3. NỘI DUNG CHUYÊN ĐỀ. 
3.1. Ý nghĩa hình học của số phức: 
3.1.1. Một số kiến thức cơ bản: 
+  Cho số phức ݖ = ܽ + ܾ݅ với ܽ, ܾ ∈ ܴ. 
Điểm ܯ(ܽ, ܾ) là điểm biểu diễn của số phức 
z trên mặt phẳng tọa độ Oxy. 
Khi đó : |ݖ| = ܯܱ = √ܽଶ + ܾଶ 
+ Cho ݖଵ = ܽଵ + ܾଵ݅(ܽଵ, ܾଵ ∈ ܴ);  
ଶݖ             = ܽଶ + ܾଶ݅(ܽଶ, ܾଶ ∈ ܴ). 
Điểm ܣଵ(ܽଵ, ܾଵ); ,ଶ(ܽଶܣ ܾଶ) là điểm biểu diễn 
của ݖଵ,   :ଶ. Ta cóݖ

ଵݖ − ଶݖ = ܽଵ − ܽଶ + (ܾଵ − ܾଶ)݅ 
⇒ ଵݖ| − |ଶݖ = ඥ(ܽଵ − ܽଶ)ଶ + (ܾଵ − ܾଶ)ଶ 

ଵሬሬሬሬሬሬሬሬሬሬ⃗ܣଶܣ = (ܽଵ − ܽଶ; ܾଵ − ܾଶ) 

⇒ ଶܣଵܣ = ඥ(ܽଵ − ܽଶ)ଶ + (ܾଵ − ܾଶ)ଶ 
Do đó: |ݖଵ − |ଶݖ =   ;ଶܣଵܣ
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Số phức ݖଵ −  ଶ được đặt tương ứng với tọa độ vec tơݖ
ଵሬሬሬሬሬሬሬሬሬሬ⃗ܣଶܣ  
+  Cho  hai số phức ݖଵ,  ଶ. Tập hợp điểm biểu diễn củaݖ
số phức z thỏa mãn:  
ݖ| − |ଵݖ = ݖ| −  ଶ| là một đường thẳng đó là đườngݖ
trung trực của đoạn thẳng ܣଵܣଶ. 
+  Cho số phức ݖ଴. Tập hợp điểm biểu diễn của 
số phức z thỏa mãn: |ݖ − |଴ݖ = ܴ là một  đường 
tròn tâm I bán kính R trong đó I là điểm biểu 
diễn của số phức  ݖ଴  

3.1.2. Khai thác ý nghĩa hình học của số phức 
vào giải toán:  
Bài toán 1.1. Tìm tập hợp điểm biểu diễn của số 
phức z thỏa mãn điều kiện sau: 

a) |ݖ − ݅| = ݖ| + ݅|.    b) |ݖ − 1 − ݅| = 2. 
Lời giải: 
a) Trên hệ trục Oxy, ta có điểm biểu diễn của số phức  ݅ là điểm 0)ܣ; 1) và −݅ là 
điểm 0)ܤ; −1). Theo tính chất nêu trên thì tập hợp điểm biểu diễn của số phức z 
là đường trung trực của AB và đó chính là trục  hoành có phương trình :ݕ = 0. 
b) |ݖ − 1 − ݅| = 2 ⇔ ݖ| − (1 + ݅)| = 2. Trên hệ trục Oxy, ta có điểm biểu diễn 
của số phức  1 + ݅ là điểm 1)ܫ; 1).Theo tính chất nêu trên thì tập hợp điểm biểu 
diễn của số phức z là một đường tròn tâm là điểm I và bán kính bằng 2. Phương 
trình đường tròn là: (ݔ − 1)ଶ + ݕ) − 1)ଶ = 4 

Bài toán 1.2. Tìm tập hợp các điểm biểu diễn của số phức z biết số phức ௭ାଷାଶ௜
௭ିଷି௜

 

là một số thực âm. 
Lời giải: 
Bài toán này có thể dùng cách đặt ݖ = ܽ + ܾ݅(ܽ, ܾ ∈ ℝ)nhưng học sinh cần phải 
thức hiện phép chia hai số phức khá phức tạp, trong khi đó nếu sử dụng tính chất 
hay của số phức về điểm biểu diễn thì rất nhanh đưa ra kết luận. 
௭ାଷାଶ௜
௭ିଷି௜

 là một số thực âm ⇔ ∃݇ ∈ ℝି/ ݖ + 3 + 2݅ = ݖ)݇ − 3 − ݅) 

                 ⇔ ݖ − (−3 − 2݅) = ݖ]݇ − (3 + ݅)](∗) 
Gọi M là điểm biểu diễn của số phức z, 3−)ܣ; −2) là điểm biểu diễn của số phức 
−3 − ;3)ܤ ,2݅ 1) là điểm biểu diễn của 3 + ݅. 
(∗) ⇔ ሬሬሬሬሬሬ⃗ܯܣ = ሬሬሬሬሬሬ⃗ܯܤ݇  với ݇ < 0. Suy ra M nằm trong đoạn thẳng AB 
Phương trình đường thẳng (ܤܣ): ݔ− + ݕ2 + 1 = 0 
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Vậy tập hợp điểm biểu diễn của số phức z là phần đường thẳng có phương trình 
ݔ− + ݕ2 + 1 = 0với −3 < ݔ < 3 
Bài toán 1.3.  

a) Cho số phức ݓ = ݖ2 − ݅ + 3. Tìm tập hợp điểm biểu diễn của số phức w 
nếu số phức z thỏa mãn |ݖ − 2 − ݅| = 4. 

b) Cho số phức ݓ = ൫1 + ݅√3൯ݖ + 2. Tìm tập hợp điểm biểu diễn của số phức 
w nếu |ݖ − 1| ≤ 2. 

Lời giải: 
a) ݓ = ݖ2 − ݅ + 3 ⇔ w = ݖ)2 − 2 − ݅) + 7 + ݅ 

⇔ ݓ − (7 + ݅) = ݖ)2 − 2 − ݅) ⇒ ݓ| − (7 + ݅)| = ݖ|2 − 2 − ݅| = 8 
Vậy tập hợp điểm biểu diễn của số phức w là đường tròn tâm 7)ܫ; 1) và bán kính 
bằng 8. Phương trình đường tròn là: (ݔ − 7)ଶ + ݕ) − 1)ଶ = 64. 

b) ݓ = ൫1 + ݅√3൯ݖ + 2 ⇔ ݓ = ൫1 + ݅√3൯(ݖ − 1) + 1 + ݅√3 + 2 

                 ⇔ ݓ − ൫3 + ݅√3൯ = ൫1 + ݅√3൯(ݖ − 1) 

⇒ หݓ − ൫3 + ݅√3൯ห = ห1 + ݅√3ห|ݖ − 1| ≤ 4. 
Vậy tập hợp điểm biểu diễn của số phức w là hình tròn tâm ܫ൫3, √3൯ và bán kính 

bằng 4, thỏa mãn bất phương trình: (ݔ − 3)ଶ + ൫ݕ − √3൯
ଶ

≤ 16. 
Bài toán 1.4. Tìm số thực m để tồn tại duy nhất số phức z thỏa mãn điều kiện 

൜|ݖ − 3݅ − 1| = 1
ݖ| + ݅ − 1| = ݖ| − ݉| 

Lời giải: 
Gọi ܯ(ܽ; ܾ), ܽ, ܾ ∈ ℝ, ;1)ܫ 3), ;1)ܣ −1), ;݉)ܤ 0) là 
điểm biểu diễn của số phức  ݖ, 1 + 3݅, 1 − ݅, ݉ 
Từ giả thiết ta có:  
M thuộc đường tròn (ܥ)tâm I bán kính bằng 1 và M thuộc đường thẳng (߂) là 
đường thẳng trung trực của đoạn thẳng AB. 
Để hệ trên có nghiệm duy nhất thì đường thẳng (߂) tiếp xúc với đường tròn (ܥ) ⇔
,ܫ)݀ (߂ = 1. 

Ta có ܤܣሬሬሬሬሬ⃗ = (݉ − 1; 1), ܬ ቀ௠ାଵ
ଶ

; ିଵ
ଶ

ቁ là trung điểm của AB.  

Phương trình của đường thẳng AB là: (݉ − 1) ቀݔ − ௠ାଵ
ଶ

ቁ + 1 ቀݕ + ଵ
ଶ
ቁ = 0 

⇔ 2(݉ − ݔ(1 + ݕ2 − ݉ଶ + 2 = 0 

⇒ ,ܫ)݀ (߂ =
|2(݉ − 1). 1 + 2.3 + 2 − ݉ଶ|

ඥ(݉ − 1)ଶ. 4 + 4
= 1 

⇔ |−݉ଶ + 2݉ − 6| = 2ඥ݉ଶ − 2݉ + 2 
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⇔ [8 − (݉ଶ − 2݉ + 2)]ଶ = 4(݉ଶ − 2݉ + 2) 

⇔ ൤݉ଶ − 2݉ + 2 = 4
݉ଶ − 2݉ + 2 = 16

⇔ ቈ݉ = 1 ± √3
݉ = 1 ± √15

 

Bài 1.5. Cho số phức z  : |ݖ − 6 − 8݅| = 5.  
a) Tìm giá trị nhỏ nhất và lớn nhất của |ݖ| 
b) Tìm giá trị nhỏ nhất và lớn nhất của |ݖ − 1 − 3݅| 

Lời giải 
a) Gọi  ܯ(ܽ; ܾ), ܽ, ܾ ∈ ℝ, ;6)ܫ 8) là điểm biểu diễn 
của số phức ݖ, 6 + 8݅. 
Ta có M thuộc đường tròn tâm I  bán kính bằng 5: 
ܯܫ = 5, ܫܱ = √6ଶ + 8ଶ = |ݖ| ;10 =  ܯܱ
Ta sử dụng bất đẳng thức tam giác quen thuộc để 
tìm Min, Max của |ݖ| 

ܫܱ| − |ܯܫ ≤ ܯܱ ≤ ܫܱ + ܯܫ ⇔ 5 ≤ |ݖ| ≤ 15 
Vậy |ݖ| đạt Min bằng 5 và đạt Max bằng 15 khi M là giao điểm của đường thẳng 
 .và đường trònܫܱ
b) Trong câu b ta  thay điểm  ܱ(0; 0) bởi điểm 1)ܣ; 3) ⇒ ܫܣ = 5√2 
Ta có:  |ݖ − 1 − 3݅| =  .ܯܣ

ܫܣ| − |ܯܫ ≤ ܯܣ ≤ ܫܣ + ܯܫ ⇔ 5√2 − 5 ≤ ݖ| − 1 − 3݅| ≤ 5√2 + 5 
Vậy |ݖ − 1 − 3݅| đạt Min bằng 5√2 − 5 và đạt Max bằng 5√2 + 5 khi M là giao 
điểm của đường thẳng ܫܣvà đường tròn.  
Bài toán 1.6.  Cho số phức z thỏa mãn |ݖ − 4| + ݖ| + 4| = 10. Tìm giá trị nhỏ 
nhất và lớn nhất của |ݖ|. 
Lời giải: 
Gọi ܯ(ܽ; ܾ), ܽ, ܾ ∈ ℝ, ;ଵ(−4ܨ 0), ;ଶ(4ܨ 0) là điểm 
biểu diễn của số phức  ݖ, −4,4 
Ta có : |ݖ + 4| = ݖ| − (−4)| = ,ଵܨܯ ݖ| − 4| =   ଶܨܯ

ݖ| − 4| + ݖ| + 4| = 10 ⇔ ଵܨܯ + ଶܨܯ = 10 
Theo định nghĩa đường Elip thì tập hợp M là đường Elip có hai tiêu điểm là ܨଵ,  :ଶܨ

ܿ = 4,2ܽ = 10 ⇒ ܽ = 5, ܾ = √ܽଶ − ܿଶ = 3. Phương trình (ܧ): ௫మ

ଶହ
+ ௬మ

ଽ
= 1. 

Mặt khác |ݖ| = ܯܱ ⇒ ܾ ≤ |ݖ| ≤ ܽ ⇔ 3 ≤ |ݖ| ≤ 5. 
Vậy |ݖ| đạt Min bằng 3 và đạt Max bằng 5. 
Bài toán 1.7. Cho số phức ݖthỏa mãn |(ݖ + 2)݅ + 1| + ݖ)| − 2)݅ − 1| = 6. Gọi 
;ܭ ݇ là giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của |ݖ|. Tính ܶ = ܭ + ݇ 
Lời giải:  
Đặt ݖ = ݔ + ;݅ݕ ,ݔ ݕ ∈ ℝ  
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ݖ)| + 2)݅ + 1| + ݖ)| − 2)݅ − 1| = 6 

⇔ ඥ(ݔ + 2)ଶ + ݕ) − 1)ଶ

+ ඥ(ݔ − 2)ଶ + ݕ) − 1)ଶ = 6 
Gọi ݔ)ܯ; ,(ݕ ;2−)ܣ 1), ;2)ܤ 1) 
Ta có ܣܯ + ܤܯ = 6. Suy ra tập hợp M là elip 
có hai tiêu điểm là A, B  

ቐ
2ܽ = 6
2ܿ = 4
ܾ = ඥܽଶ − ܿଶ

⇒ ൝
ܽ = 3
ܿ = 2
ܾ = √5

 

Phương trình elip là : ௫
మ

ଽ
+ (௬ିଵ)మ

ହ
= 1 tâm đối xứng là 0)ܫ; 1) 

Ta có |ݖ| = ܯܱ ≥ ܯܫ − ܫܱ ≥ ܾ − ܫܱ = √5 − 1 ⇒ |ݖ|݊݅ܯ = ݇ = √5 − 1 đạt 
được khi ܯ ≡ ;൫0ܧ 1 − √5൯ 

Xét |ݖ|ଶ = ଶݔ + ଶݕ = 9 ቂ1 − (௬ିଵ)మ

ହ
ቃ + ଶݕ =  (ݕ)݂

(ݕ)′݂ = ݕ2 −
18
5

ݕ) − 1) =
−8
5

ݕ +
18
5

⇒ (ݕ)′݂ = 0 ⇔ ݕ =
9
4

⇒ ݂ ൬
9
4

൰ =
180

4
 

⇒ |ݖ|axܯ = ܭ = ඨ180
16

=
3√5

2
 

Vậy ܶ = ܭ + ݇ = ହ√ହିଶ
ଶ

. 

Bài toán 1.8. Cho hai số phức ݖଵ, ଵݖ ଶ thỏa mãnݖ = ܽ + ܾ݅; , ଶݖ = ܿ + ݀݅; ܽଶ +
ܾଶ = 4; ܿ + ݀ = 4, ܽ, ܾ, ܿ, ݀ ∈ ℝ. Tìm giá trị nhỏ nhất  của |ݖଵ −  .|ଶݖ
Lời giải 
Gọi điểm ܯ là điểm biểu diễn của số phức ݖଵ, 
ܰ là điểm biểu diễn của số phức ݖଶ. Ta có  
ଵݖ| − |ଶݖ =  .ܰܯ
Theo giả thiết  thuộc đường tròn tâm O bán 
kính ܴ = 2 còn  thuộc đường thẳng (߂): ݔ +
ݕ = 4. 
Qua O kẻ đường thẳng vuông góc với (߂)cắt 
đường tròn tại hai điểm ܧ,  với ܪ tại (߂) và cắt ܨ
điểm ܧ nằm giữa ܱ và ܪ . 

ܰܯ ≥ ,ܯ)݀ (߂ = ܭܯ ≥ EH = OH − ܧܱ = ݀(ܱ, (߂ − ܴ = 2√2 − 2 
Dấu bằng xảy ra khi ܯ ≡ ܰ và ܧ ≡  ܪ
Vậy giá trị nhỏ nhất  của |ݖଵ − ଶ| bằng 2√2ݖ − 2. 
Bài toán 1.9. Cho hai số phức ݖଵ, ଵݖ ଶ thỏa mãnݖ = ܽ + ܾ݅; ଶݖ = ܿ + ݀݅; với 

M
N
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ܽଶ + ܾଶ = 4; ܿଶ + ݀ଶ = 9. Tìm giá trị nhỏ nhất và lớn nhất của |ݖଵ −  .|ଶݖ
Lời giải: 
Gọi ܣ,  là hai điểm biểu diễn của số phức ܤ
,ଵݖ ;ܱ)  thuộc đường tròn ܣ :ଶ. Ta cóݖ 2)và ܤ 
thuộc đường tròn  (ܱ; 3). 
Suy ra: |ݖଵ − |ଶݖ =  đạt min bằng  hiệu ܤܣ
hai bán kính và đạt max bằng tổng hai bán 
kính. 
Vậy ݖ|݊݅ܯଵ − |ଶݖ = 1, ଵݖ|axܯ − |ଶݖ = 5 
Bài toán 1.10. Xét các số phức  ݖthỏa mãn 
ݖ| − 4 − 3݅| = √5. Tìm giá trị lớn nhất của 
ݖ| + 1 − 3݅| + ݖ| − 1 + ݅|. 
Lời giải: 
Cách 1: Gọi ܯ(ܽ; ܾ), ܽ, ܾ ∈ ℝ, ;4)ܫ 3), 
;1−)ܣ 3); ;1)ܤ −1) là điểm biểu diễn của số 
phức  ݖ, 4 + 3݅, −1 + 3݅; 1 − ݅. 
Ta có: M  thuộc đường tròn tâm I  bán kính 
ܴ = √5.  
ܣܫ > ܴ, ܤܫ > ܴ nên điểm A và B nằm ngoài 
đường tròn.  

ݖ| + 1 − 3݅| + ݖ| − 1 + ݅| = ܣܯ +  ܤܯ
Gọi (߂) là đường thẳng trung trực của AB thì phương trình của ߂ đi qua trung 
điểm của ܤܣ là 0)ܬ; 1) và nhận ܤܣሬሬሬሬሬ⃗ = (2; −4) làm vecto pháp tuyến là:  

ݔ2 − ݕ4 + 4 = 0 ⇔ ݔ = ݕ2 − 2 
Ta tìm giao điểm của ߂ và đường tròn  

Xét hệ : ൜
ݔ = ݕ2 − 2
ݔ) − 4)ଶ + ݕ) − 3)ଶ = 5      

              ⇒ ݕ2) − 6)ଶ + ݕ) − 3)ଶ = 5 ⇔ ൤
ݕ = 4
ݕ = 2 ⇔ ቂݔ = 6

ݔ = 2 

Suy ra giao điểm của ߂ và đường tròn là hai điểm 2)ܥ; 2) và 6)ܦ; 4). 
Ta chứng minh : ܣܯ + ܤܯ ≤ ܣܦ +  (∗)ܤܦ
Thật vậy :  ܦ ∈ ߂ ⇔ ܣܦ = ;4)ܫ Đặc biệt .ܤܦ 3) ∈  ߂
Lấy điểm K đối xứng với A qua đường thẳng (ܯܦ) 
Ta có : ܣܯ = ,ܭܯ ܣܦ = ,ܭܦ ܭܯ ∩ ܤܦ =  {ܧ}
⇒ ܣܯ + ܤܯ = ܭܯ + ܤܯ ≤ ܭܯ + ܧܯ + ܤܧ ≤ ܭܧ + ܤܧ ≤ ܭܦ + ܧܦ +
ܤܧ = ܭܦ + ܤܦ = ܣܦ +  Suy ra (∗) được chứng minhܤܦ
Ta có ܣܦ + ܤܦ = 10√2. 
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Vậy  giá trị lớn nhất của biểu thức |ݖ + 1 − 3݅| + ݖ| − 1 + ݅| bằng 10√2. 
Cách 2: Gọi J là trung điểm của AB. Theo công thức đường trung tuyến ta có 

ଶܬܯ =
ଶܣܯ)2 + (ଶܤܯ − ଶܤܣ

4
⇔ ଶܣܯ + ଶܤܯ = ଶܬܯ2 +

ଶܤܣ

2
 

Mà (ܣܯ + ଶ(ܤܯ ≤ ଶܣܯ)2 + (ଶܤܯ = ଶܬܯ4 +  .ଶܤܣ
 lớn nhất ܯܬ cố định nên ܬ cố định nói trên, điểm ܫ chạy trên đường tròn tâm ܯ
khi điểm ܫ nằm giữa ܬ; ܯ Suy ra .ܯ ≡  .(6,4)ܦ
Vậy ܣܯ +  cân tại M và điểm nằm ܤܣܯ đạt giá trị lớn nhất khi tam giác ܤܯ
giữa J, M. Suy ra ܯ ≡  .(thỏa mãn cả hai điều kiện) (6,4)ܦ

Bài toán 1.11. Cho số phức ݖthỏa mãn ቚݖ + ଵ
௭
ቚ = 2. Tìm giá trị lớn nhất của biểu 

thức ܶ = ݖ| − 1| + ݖ| + 1|. 
Lời giải:  

ฬݖ +
1
ݖ

ฬ = 2 ⇔ ൜ݖ ≠ 0
ଶݖ| + 1| =  |ݖ|2

Đặt ݖ = ܽ + ܾ݅; ܽ, ܾ ∈ ℝ ⇒ ;ܽ)ܯ ܾ) là điểm biểu diễn ݖ 
ଶݖ| + 1| = |ݖ|2 ⇔ |(ܽ + ܾ݅)ଶ + 1| = 2|ܽ + ܾ݅|

⇔ (ܽଶ − ܾଶ + 1)ଶ + 4ܽଶܾଶ = 4(ܽଶ + ܾଶ) 
⇔ ܽସ + ܾସ + 2ܽଶܾଶ + 1 − 2ܽଶ − 6ܾଶ = 0 

⇔ (ܽଶ + ܾଶ − 1)ଶ = 4ܾଶ ⇔ ൤ܽଶ + ܾଶ − 1 = 2ܾ
ܽଶ + ܾଶ − 1 = −2ܾ

⇔ ൤ܽଶ + (ܾ − 1)ଶ = 2
ܽଶ + (ܾ + 1)ଶ = 2

 

Mặt khác nếu ݖ = 0 ⇔ ܯ ≡ ܱ và điểm ܱ không thuộc hai đường tròn trên 
Suy ra  tâp hợp điểm M là điểm biểu diễn của số phức ݖlà hợp của hai đường tròn 
ଶݔ(ଵܥ) + ݕ) − 1)ଶ = 2 và (ܥଶ): ଶݔ + ݕ) + 1)ଶ = 2. 
Hai đường tròn trên đều có bán kính bằng √2 và cắt nhau tại hai điểm 
;1)ܣ 0), ;1−)ܤ 0) ⇒ ܶ = ܣܯ +   .ܤܯ
Ta thấy bài toán này có ý tưởng tương tự  bài toán 10. Chứng minh tương tự bài 
toán 10: ܶ đạt giá trị lớn nhất khi tam giác ܤܣܯ cân tại M. Khi đó ܯ là trung 
điểm của cung lớn ܤܣ ⇔ ܯ ≡ ;ଵ൫0ܯ 1 + √2൯ hoặc ܯ ≡ ;ଶ൫0ܯ −1 − √2൯ 

Vậy ܶݔܽܯ = ܣଵܯ + ܤଵܯ = 2ඥ4 + 2√2. 
Bài toán 1.12. Cho ba số phức ݑ, ,ݒ w thỏa mãn:|ݑ| = |ݒ| = |w| = 1 và ݑ + ݒ +
w = 1. Chứng minh rằng trong ba số ݑ, ,ݒ w có ít nhất một số bằng 1. 
Lời giải:  
Trên mặt phẳng tọa độ Oxy ta dựng ܱܣሬሬሬሬሬ⃗ , ሬሬሬሬሬ⃗ܤܣ , ሬሬሬሬሬ⃗ܥܤ  lần lượt biểu diễn cho các số phức 
,ݑ ,ݒ w. 
Ta có ܱܥሬሬሬሬሬ⃗ = ሬሬሬሬሬ⃗ܣܱ + ሬሬሬሬሬ⃗ܤܣ + ሬሬሬሬሬ⃗ܥܤ   
nên là ܱܥሬሬሬሬሬ⃗  vecto biểu diễn cho số phức ݑ + ݒ + w ⇒ ܥܱ = ݑ| + ݒ + w| = 1 

I
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 Mà ݑ + ݒ + ݓ = 1 suy ra  điểm ܥ ∈  .ݔܱ
Tứ  giác OABC có ܱܣ = ܤܣ = ܥܤ =  ܥܱ
nên tứ giác trở thành hình thoi 
⇒ ሬሬሬሬሬ⃗ܤܣ = ሬሬሬሬሬ⃗ܥܱ = 1, tức là có ít nhất một số 
phức bằng 1. 

3.2. Tính chất về số phức liên hợp và 
modun của số phức:  
3.2.1. Các tính chất cơ bản : 
+ Với mọi số phứcݖta có: ݖ =  ݖ
ݖ = ݖ ;thì số phức z là số thực ݖ =  thì số phức z là số thuần ảo ݖ−
.ݖ ݖ = ଶ|ݖ| =  ଶ|ݖ|
+ Với mọi số phức ݖଵ, ଵݖ :ଶ ta cóݖ + ଶݖ = ଵݖ + ଵݖ , ଶݖ − ଶݖ = ଵݖ −  ଶݖ

ଶݖଵݖ = .ଵݖ ;ଶݖ  ൬
ଵݖ

ଶݖ
൰ =

ଵݖ

ଶݖ
 

(௡ݖ) =  .௡ với mọi số nguyên dương n(ݖ)
+ Nếu ݖ = ܽ + ܾ݅ với ܽ, ܾ ∈ ℝ thì |ݖ| = √ܽଶ + ܾଶ 
+ Với mọi số phức ݖଵ,   :ଶ ta cóݖ

.ଵݖ| |ଶݖ = .|ଵݖ| ;|ଶݖ|  ฬ
ଵݖ

ଶݖ
ฬ =

|ଵݖ|
 |ଶݖ|

ห|ݖଵ| − ଶ|หݖ| ≤ ଵݖ| − ;|ଶݖ ଵݖ|  + |ଶݖ ≤ |ଵݖ| +  |ଶݖ|
+ Bất đẳng thức Bunhiacopxki với bốn số thực bất kì: ܽ, ܾ, ,ݔ ,ݔ)ݕ ݕ ≠ 0) 

(ax + ଶ(ݕܾ ≤ (ܽଶ + ܾଶ)(ݔଶ +  (ଶݕ

Dấu bằng xảy ra khi ௔
௫

= ௕
௬
.  

3.2.2. Khai thác các tính chất trên vào giải toán 

Bài toán 2.1. Cho số phức ݖ = ௠ି௜√ଷ
ଵି௠మାଶ௠௜

 với ݉ ∈ ℝ. Tìm m để ݖ. ݖ = 1 

Lời giải: 
Ta có: ݖ. ݖ = 1 ⇔ ଶ|ݖ| = 1 ⇔ |ݖ| = 1 

⇔
ห݉ − ݅√3ห

|1 − ݉ଶ + 2݉݅| = 1 ⇔ ݉ଶ + 3 = (1 − ݉ଶ)ଶ + 4݉ଶ ⇔ ݉ = ±1 

Bài toán 2.2. Cho hai số phức ݖଵ,   ଶ thỏa mãn điều kiệnݖ
ଵݖ| + |ଶݖ3 = 4, |ଵݖ| = |ଶݖ| = 1. Tính |3ݖଵ −  |ଶݖ
Lời giải:  

ܶ = ଵݖ3| − ଶ|ଶݖ + ଵݖ| + ଶ|ଶݖ3

= ଵݖ3) − ଵݖଶ)(3ݖ − (ଶݖ + ଵݖ) + ଵݖ)(ଶݖ3 −  (ଶݖ3
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Áp dụng tính chất của số phức liên hợp nêu trên ta có :  
ܶ = ଵݖଵݖ10 + .ଶݖ10 ଶݖ = 20 ⇒ ଵݖ3| − ଶ|ଶݖ = 20 − 16 = 4. 

Vậy |3ݖଵ − |ଶݖ = 2. 

Bài toán 2.3. Cho số phức ݖ thỏa mãn: ଶ௭ିଵ
௭ିଶ

 là số thực, chứng minh ݖ là số thực  

Lời giải: ଶ௭ିଵ
௭ିଶ

 là số thực  

⇒ ൬
ݖ2 + 1
ݖ − 2

൰ =
ݖ2 + 1
ݖ − 2

⇒
ݖ2 + 1
ݖ − 2

=
ݖ2 + 1
ݖ − 2

⇒ ݖ2) + ݖ)(1 − 2)

= ݖ) − ݖ2)(2 + 1) ⇒ ݖ5 =  ݖ5
Vậy  là số thực. 
Bài toán 2.4. Cho hai số phức ݖ, w thỏa mãn: |ݖ| = 1; |w| = 1; wݖ ≠ 1. Chứng 
minh rằng: ௭ା୵

ଵା௭୵
 là số thực. 

Lời giải: Ta có: |ݖ| = 1 ⇒ .ݖ ݖ = 1 ⇒ ݖ = ଵ
௭
 

Tương tự: w = ଵ
୵

 

Xét ቀ ௭ା୵
ଵା௭୵

ቁ = ௭ା୵
ଵା௭.୵

=
భ
೥ା భ

౭

ଵା భ
೥౭

= ௭ା୵
ଵା௭୵

. Vậy ௭ା୵
ଵା௭୵

 là số thực  

Bài toán 2.5. Cho ݖ, w, |ݖ| là ba số phức phân biệt sao cho ݑ = |w| = |ݑ| = 1. 
Chứng minh rằng :|ݖw + wݑ + |ݑݖ = ݖ| + w +  |ݑ
Lời giải:  Ta có : ݖ. ݖ = w. w = .ݑ ݑ = 1 nên  

ݖ| + w + |ݑ = ฬ
1
ݖ

+
1
w

+
1
ݑ

ฬ = ቤ
1
ݖ

+
1
w

+
1
ݑ

ቤ = ቤ൬
1
ݖ

+
1
w

+
1
ݑ

൰ቤ = ฬ
1
ݖ

+
1
w

+
1
ݑ

ฬ

=
wݖ| + wݑ + |ݖݑ

|ݑwݖ| = wݖ| + wݑ + |ݖݑ
 

Bài toán 2.6. Cho hai số phức  ݖ, w thỏa mãn: |ݖ| = 3, |w| = 4, ݖ| − w| = √37. 
Tính ௭

୵
=? 

Lời giải: Ta có: ௭
୵

= ௭.୵
୵.୵

= ௭.୵
ଵ଺

 

Theo đề bài: |ݖ − w| = √37 ⇔ ݖ) − w)(ݖ − w) = 37 ⇔ .ݖ ݖ − .ݖ w − w. ݖ +
w. w = 37 ⇒ .ݖ w + .ݖ w = −12 
Mà (ݖ. w). .ݖ) w) = .ଶ|ݖ| |w|ଶ = 144. 
Suy ra ݖ. w; .ݖ w là nghiệm của phương trình:  

ଶݐ + ݐ12 + 144 = 0 ⇔ ݐ = −6 ± 6√3݅ ⇒
ݖ
w

=
−3 ± 3√3݅

8
. 

Bài toán 2.7. Tìm modun của ݖ biết ݖ − 4 = (1 + |ݖ|(݅ − (4 +  ݅(ݖ3
Lời giải:  
Ta sử dụng tính chất rất đơn giản của số phức, đó là |ݖ| là một số thực 

z
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Giả thiết ⇔ 1)ݖ + 3݅) = 4 + |ݖ| + |ݖ|)݅ − 4) 
Lấy modun hai vế ta được: 

.|ݖ| |1 + 3݅| = ඥ(4 + ଶ(|ݖ| + |ݖ|) − 4)ଶ 
Đặt ܽ = |ݖ| ⇒ ܽ ∈ ℝା. Ta có phương trình:  

√10ܽ = ඥ(4 + ܽ)ଶ + (4 − ܽ)ଶ ⇔ ܽ = 2 
Vậy |ݖ| = 2. 

Bài toán 2.8. Cho z là số phức khác 0 thỏa mãn: ቚݖଷ + ଼
௭యቚ ≤ 9.  

Chứng minh rằng: ቚݖ + ଶ
௭
ቚ ≤ 3. 

Lời giải: 

Ta có: ቀݖ + ଶ
௭
ቁ

ଷ
= ଷݖ + ଼

௭య + 3. .ݖ ଶ
௭

ቀݖ + ଶ
௭
ቁ ⇒ ଷݖ + ଼

௭య = ቀݖ + ଶ
௭
ቁ

ଷ
− 6 ቀݖ + ଶ

௭
ቁ 

⇒ 9 ≥ ฬݖଷ +
8

ଷฬݖ = ቤ൬ݖ +
2
ݖ

൰
ଷ

− 6 ൬ݖ +
2
ݖ

൰ቤ ≥ ฬݖ +
2
ݖ

ฬ
ଷ

− 6. ฬݖ +
2
ݖ

ฬ 

Đặt ܽ = ቚݖ + ଶ
௭
ቚ ⇒ ܽ ∈ ℝ.  

⇒ ܽଷ − 6ܽ − 9 ≤ 0 ⇔ (ܽ − 3)(ܽଶ + 3ܽ + 3) ≤ 0 ⇔ ܽ ≤ 3 (đpcm). 

Bài toán 2.9. Trong các số phức z thỏa mãn: ቚݖ + ଵ
௭
ቚ = 2, hãy tìm số phức có  

a) |ݖ| nhỏ nhất?  b) |ݖ| lớn nhất ? 
Lời giải: 

ฬݖ +
1
ݖ

ฬ
ଶ

= ൬ݖ +
1
ݖ

൰ ൬ݖ +
1
ݖ

൰ =
ଶݖ + 1

ݖ
.
ଶݖ + 1

ݖ
= 4 

⇔ ସ|ݖ| + ଶݖ + ଶݖ + 1 − .ݖ4 ݖ = 0 
⇔ ସ|ݖ| − .ݖ6 ݖ + 1 = ݖ)− + ଶ(ݖ ≤ 0(vì ݖ +  (là một số thực ݖ

⇔ |ସݖ| − 6. ଶ|ݖ| + 1 ≤ 0 ⇔ 3 − 2√2 ≤ ଶ|ݖ| ≤ 3 + 2√2 
⇔ √2 − 1 ≤ |ݖ| ≤ √2 + 1 

Vậy ݖ|݊݅ܯ| = √2 − 1 đạt được khi ݖ = ൫√2 − 1൯݅ 
|ݖ|axܯ = √2 + 1 đạt được khi ݖ = ൫√2 + 1൯݅ 
Bài toán  2.10. Cho số phức ݖ = ݔ + ,ݔ)݅ݕ ݕ ∈ ܴ) sao cho  
ݖ| + 4 + ݅| = ݖ|2√ + 3 − ݅|. Tìm giá trị lớn nhất của ݔ +  .ݕ
Lời giải: Giả thiết  

⇔ ݔ| + ݅ݕ + 4 + ݅| = √2. ݔ| + ݅ݕ + 3 − ݅| 
⇔ ݔ) + 4)ଶ + ݕ) + 1)ଶ = ݔ)]2 + 3)ଶ + ݕ) − 1)ଶ] 

⇔ ݔ) + 2)ଶ + ݕ) − 3)ଶ = 10 
Xét ܯ = ݔ + ݕ = 1. ݔ) + 2) + 1. ݕ) − 3) + 1 
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⇒ ܯ) − 1)ଶ = [1. ݔ) + 2) + 1. ݕ) − 3)]ଶ ≤ (1ଶ + 1ଶ)[(ݔ + 2)ଶ + ݕ) − 3)ଶ]
≤ 20. 

(Bất đẳng thức Bunnhiacopski) 
⇔ 1 − 2√5 ≤ ܯ ≤ 1 + 2√5 

Vậy  ܯax(ݔ + (ݕ = 1 + 2√5 đạt được khi ቊ
ݔ) + 2)ଶ + ݕ) − 3)ଶ = 10
ݔ + ݕ = 1 + 2√5

 

⇔ ቊݔ = √5 − 2
ݕ = 3 + √5

 ⇔ ݖ = ൫√5 − 2൯ + ൫3 + √5൯݅. 

Những bài toán trong mục 3.1.2 và 3.2.2 nêu trên đều rất phù hợp với kì thi 
THPT quốc gia hiện nay bằng cách chuyển hóa những ý tưởng đó thành những 
bài tập trắc nghiệm và tiến hành thực nghiệm trên 2 đối tượng học sinh theo đề: 

Câu1. Tập hợp biểu diễn của số phức z thỏa mãn: ቚ௭ି௜
௭ା௜

ቚ = 1 là: 

A. đường phân giác góc phần tư thứ nhất.  B. trục tung. 
C. trục hoành.  D. đường phân giác góc phần tư thứ 2. 
Câu 2. Tìm số thực m để tồn tại duy nhất số phức z thỏa mãn:  

ݖ| − 3݅ − 1| = 1; ݖ| + ݅ − 1| = |݉ −  |ݖ
A. ݉ ∈ ൛1 ± √3; 1 ± √15ൟ. B. ݉ ∈ ൛1 ± √5; 1 ± √15ൟ.  

C. ݉ ∈ ൛1 ± √3; 1 ± √10ൟ. D. ݉ ∈ ൛1 ± √5; 1 ± √10ൟ. 
Câu 3.  Cho số phức z thỏa mãn :|ݖ − 4| + ݖ| + 4| = 10. Tìm giá trị lớn nhất và 
giá trị nhỏ nhất của |ݖ|. 

A. 10 và 4. B. 5 và 4. C. 4 và 3. D. 5 và 3. 
Câu 4. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy, tập hợp các điểm biểu diễn các số phức z 
thỏa mãn |ݖ − 3 − 2݅| = ݖ| − 1 − ݅| là: 
A. một cung tròn. B. Một đoạn thẳng. C. một đường tròn. D. một đường thẳng. 
Câu 5. Cho số phức ݖ thỏa mãn |ݖ| = 1. Tìm giá trị lớn nhất của |ݖଷ − ݖ + 2| 

A. 3.  B. 4.  C. √13.             D. √15. 
Câu 6.  Biết số phức z thỏa mãn |ݖ − ݅ + 1| = 2. Tập hợp các điểm biểu diễn các 
số phức ߱ = ݖ2 − 3݅ + 5 là một đường tròn có bán kính bằng: 
A. 16. B. 2. C. 4. D. 3. 

Câu 7. Cho hai số phức ݖଵ, |ଵݖ| ଶ thỏa mãn các điều kiệnݖ = 1; |ଶݖ| = 4; 
ଵݖ4| + |ଶݖ = 8. Tính |ݖଵ −  |ଶݖ2

A. √3.  B. 2.  C. 3.                 D. √2. 
Câu 8.  Cho z thỏa mãn |ݖ − 2 − 2݅| = √2, và |ݖ| đạt giá trị lớn nhất bằng  
 A. √10.  B. 3.   C. 2√3.  D. 3√2. 
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Câu 9. Cho ݖଵ, ,ଶݖ ,ܣ ଷ có ba điểm biểu diễn là ba đỉnhݖ ,ܤ  của tam giác đều ܥ
cạnh 1 và  nhận gốc tọa độ O là trọng tâm. Mệnh đề nào sau đây là sai? 
A. ݖଵ + ଶݖ + ଷݖ = 0.   B. |ݖଵ| + |ଶݖ| + |ଷݖ| = 3.  
C. |ݖଵ| + |ଶݖ| + |ଷݖ| = √3.         D. ܱܣሬሬሬሬሬ⃗ + ሬሬሬሬሬ⃗ܤܱ + ሬሬሬሬሬ⃗ܥܱ = 0ሬ⃗ . 
Câu 10. Cho số z thỏa mãn đồng thời các điều kiện |ݖ − 1 − 2݅| ≤ √5  và 
ݖ| − 5 − 2݅| ≤ √13. Tìm max|ݖ|. 
 A. ܶ = 2√5.  B. ܶ = 3√5  C. ܶ = 4√5.  D. ܶ = √5. 
Câu 11. Cho ݖ là số thực thỏa mãn |ݖ + ݉| = ݖ| − 1 + ݉| và số phức w = 1 +
݅. Xác định tham số thực ݉ để |ݖ − w| đạt giá trị nhỏ nhất  

A. ݉ = ଵ
ଶ
.    B. ݉ = ିଵ

ଶ
.  C. ݉ = ଵ

ଷ
.  D. ݉ = 1. 

Câu 12. Cho ݖଵ, ,ଶݖ   ଷ là ba số phức cố định có các điểm biểu diễn trên mặt phẳngݖ
tọa độ là ba đỉnh của một tam giác đều có cạnh bằng 1.  
Tìm ݖܽ|݊݅ܯଶ + (1 − ଷݖ(ܽ −   ଵ| với a là một số thực thay đổiݖ

A. ଶ
√ଷ

.     B.1.          C. √ଷ
ଶ

.           D. ଵ
ଶ
. 

 
4. KẾT QUẢ. 
 Với việc áp dụng nhuần nhuyễn biểu diễn hình học của số phức và tính chất 
modun, số phức liên hợp thông qua các bài toán cực trị số phức quy về cự trị hình 
học và một số bài toán tìm tập hợp điểm biểu diễn số phức cũng một số bài toán 
khác trong quá trình học và ôn luyện, tư duy của các em phát triển rõ rệt. Các em 
có những cách nhìn bài toán đa chiều hơn, không những tìm được lời giải mà còn 
tìm được nhiều cách giải khác nhau theo những cách tiếp cận khác nhau: Đại số, 
hàm số, hình học, lượng giác,… và tìm được cách giải ngắn. Các em không còn 
sợ khi phải giải các bài toán số phức, kể cả những bài khó. 

PHẦN III. KẾT LUẬN. 
 Bài toán về số phức ở mức độ vận dụng và vận dụng cao là một mảng khó 

trong đề thi trung học phổ thông quốc gia. Thông qua các bài toán được sắp xếp 
một cách có chủ định với mục đích tăng dần liều lượng từ dễ đến khó, từ đơn giản 
đến phức tạp, đã từng bước kích thích niềm say mê học toán của học sinh. 

Kết quả thu được sau khi áp dụng sáng kiến này là  học sinh khối 12 tự tin 
hơn khi giải bài toán về số phức trong đề thi THPT Quốc gia. Các em học sinh có 
định hướng tốt hơn hướng giải của các bài toán đó và hoàn thành tốt bài thi của 
mình.  

Trong thời gian có hạn, sáng kiến còn nhiều thiếu sót, rất mong nhận được 
sự góp ý của các bạn đồng nghiệp! 



 

PHIẾU KHẢO SÁT 
(Nội dung khảo sát sau khi ứng dụng các giải pháp mới của đề tài SKKN) 
 
Người viết: Nguyễn Như Tùng. 
Tên SKKN: Khai thác biểu diễn hình học và tính chất của số phức để làm đơn 
giản hóa các bài toán về số phức 
Môn (ngành, nghề): Toán. 
Tổ/nhóm: Toán – Tin. 
Nội dung khảo sát, kết quả sau khi ứng dụng các giải pháp mới của đề tài SKKN:  

+ Đối tượng: 30 học sinh lớp 12A3 trường THPT Phan Đình Phùng. 
+ Nội dung khảo sát: Học sinh làm đề trắc nghiệm 10 câu đầu (trong SKKN) 

trong thời gian 45 phút. 
+ Kết quả:  

Điểm 0 đến 2 3 đến 4 5 đến 6 7 đến 8 9 đến 10 
Số lượng 2 3 8 10 7 
Tỉ lệ % 6,7% 10% 26,7% 33,3% 23,3% 

 
Ngày    tháng    năm 2019 

            Người viết  
                              (ký và ghi rõ họ tên) 
 
   
                Nguyễn Như Tùng  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 



 

PHIẾU KHẢO SÁT 
(Nội dung khảo sát trước khi ứng dụng các giải pháp mới của đề tài SKKN) 
 
Người viết: Nguyễn Như Tùng. 
Tên SKKN: Khai thác biểu diễn hình học và tính chất của số phức để làm đơn 
giản hóa các bài toán về số phức 
Môn (ngành, nghề): Toán. 
Tổ/nhóm: Toán – Tin. 
Nội dung khảo sát, kết quả sau khi ứng dụng các giải pháp mới của đề tài SKKN:  

+ Đối tượng: 30 học sinh lớp 12A2 trường THPT Phan Đình Phùng. 
+ Nội dung khảo sát: Học sinh làm đề trắc nghiệm 10 câu đầu (trong SKKN) 

trong thời gian 45 phút. 
+ Kết quả:  

Điểm 0 đến 2 3 đến 4 5 đến 6 7 đến 8 9 đến 10 
Số lượng 8 8 9 4 1 
Tỉ lệ % 26,7% 26,7% 30% 13,3% 3,3% 

 
Ngày    tháng    năm 2019 

                    Người viết  
                         (ký và ghi rõ họ tên) 

 
   
                 Nguyễn Như Tùng  
 


