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HUGNG DAN'SU DUNG SACH

1. MGi bai hoc dugc thiét ké gém:

Phan Pinh huéng: Chi rd cac thuat ngt, khai niém va cac kién thtic, ki nang ma
cac em can chu y trong bai hoc.

Phan M& dau: Thudng la mot bai toan hay mét tinh hudng cé lién quan dén ndi dung
mdi cla bai hoc.

Phan Hinh thanh kién thu‘c méi: GOm céc hoat dong Tim toi — Kham pha (ﬁ) va
Poc hidu — Nghe hidu (£.0) cung v6i Chd y hay Nhén xét.

Kién thiic trong tam dugc dat trong khung mau vang.
Cau hoi (il) gitip danh gia két qua sau hoat dong Poc hiéu — Nghe hiéu.

Phan Luyén tap va cling ¢&: Gém Vi dy, Luyén tap, Thuc hanh dé hinh thanh va
phat trién cac ki ndng gén véi kién thiic méi via hoc.

Phan Van dung: Gom céac hoat dong Van dung, Tranh luan ( fj" ) va Thd thach nhé
(ﬁ ) dé giai quyét cac tinh huéng, van dé trong thuc tién va mé rong kién thic.

2. Cac em sé dugc déng hanh véi anh Pi, cac ban Tron, Vudng trong cac bai hoc dé viéc
hoc h&p d&n han nhé.

Chao ban, hi vong Chao ban, chiing minh
Chao cac ban, minh nhiing ggi y cla t6 sé cung trao déi kinh
la Pi "théng thai". sé gilp ich cho ban. nghiém hoc tap nhe.
& 3
v

3. C4c em c6 thé tham khao thém muc Em c6 biét? dé mé rong hidu biét clia minh. Cudi
séch la Béng tra cuu thuat ngd va Bang gidi thich thuat ngd.

Hay bdo qudn, giit gin sdch gido khoa dé danh ting
cdc em hoc sinh lop sau!
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~{316p 7, tirtap hop Z cic sé nguyén
~ ta da xay dung tap hop Q cicso
hitu ti ma moi s6 nguyén ciing déu
la so hitu ti. Tuong tu, tir tap hop cic

__dathifcta ciing ¢6 thé xay dung mot
“““£ap hop mdi gom cac phan thiic dai
s mamoi da thic ciing déu la phan
thic dai so. Trong chuang nay cac
em sé biét thé nao la phan thic dai

50, biét cach cong, trir, nhan, chia
cdc phan thiic dai s6 tuong tu nhu

» cong, trir, nhan, chia cac phan so.

PHAN THUC DAI SO

Khai niém, thuat ngir Kién thic, kinang

- Phan thitc dai so - Nhan biét phan thitc dai s6, t&r thiic va mau thic cia mot
-+ Tir thic, méu thic phan thic.

- Hai phan thiic bing nhau - Viét diéu kién xdc dinh cla phan thc va tinh gid tri cla phén

thc tai gid tri cia bién thod man diéu kién xac dinh.
- Nhan biét hai phan thic bang nhau.

- Diéu kién xdc dinh cla phén thic
- Gid tri cta phén thic

Trong mét cudc dua xe dap, cac van dong
vién phai hoan thanh ba ching dua bao
gébm 9 km leo doc; 5 km xubng dbc va
36 km dudng bing phing. Van téc cla
mot van déng vién trén chang dudng
bang phang hon van tdc leo déc 5 km/h
va kém van toc xuéng déc 10 km/h. Néu
biét van téc cla van doéng vién trén
chang dudng bing phang thi cé tinh
dudc thgi gian hoan thanh cudc dua cla
van dong vién dé khéng?




n PHAN THUC PAISO

:©  Phan thic dai 6 Ia gi?

l}m Trong tinh huéng mé& déu, gia sl van tc trung binh clia mét van dong vién di

xe dap trén 36 km dudng bing phéng la x (km/h). Hay viét biéu thic biéu thi
thoi gian van déng vién dé hoan thanh chang leo déc, chiang xudng ddc, chang
dudng bang phang.

EA Viét bidu thic bidu thi ti s8 gitia chidu rong va chiéu dai clia mot hinh chi nhat ¢c6
chiéu rong la x (cm) va chiéu dai la y (cm).

Céc biéu thuc nhan dugc & HD1, HD2 va céc bidu thic nhy X1 x° —X*1. | duge goi

< 5 ) o e : 5 B 3x+1" 2x+1
la nhiting phan thuc dai sé. Tong quat, ta ¢6 dinh nghia:

M6t phan thiic dai s6 (hay néi gon 1a phan thiic) 1a mot biéu thic cé dang ﬂ , trong
do A, B la hai da thuc va B khac da thuc 0.

A dugc goi 1a tii thiic (hoac ) va B dudgc goi la mau thiic (hodc mau).

Nhan xét. M6i da thic cling dugc coi la mét phan thiic véi mau thic bang 1. DAc biét,
s0 0 va s6 1 cling la nhiing phan thic dai so.

a) Cach viét nao sau day khdong cho mot phéan thiic?
6y°’z xy+z y+z 0
x27 -3 0 " x+1
b) Viét mau thic clia méi phéan thiic trong cac cach viét trén.

Giai

s X3 - Xxy.

a) Trong cac cach viét trén, YZ khong phai la mét phan thuc.
6y32_ xy+z 0

x2 7 -8 7 x+1

b) Céac phéan thuc : X3 - xy ¢6 mau thic lan lugt 1a: x2; -3; x + 1; 1.

Luyén tap 1

Trong cac cap phan thic sau, cap phéan thic nao c6 cung mau thic?

—-20x _, 4x® 5x—10 ‘5x 10, 5x+10 , 4-2x
a) 5~ Vai'— b) — va c) va .
3y 5y X< +1 FE-ar 4x-8 4(x-2)



14 Tranh luan
8-0x . . _ o 3= 9x
— khong phai la phan thuc.

1
3+ — 3+—
X X

la phan thic chu!

Theo em, ban nao dang?
a HAI PHAN THUC BANG NHAU

i3
M 1z
=t

3 I16p 6 cac em da hoc quy tic bing nhau clia hai phan s6. Tuong ty ta cé:

Hai phan thuc g va % goi la bang nhau néu AD = BC. Ta viét:

A_C nsuap-=-8c
i B D
Giai thich vi sao 14X _ -
1-x*> 19X
Giai
Vi(l+x9(1-X=(1-)-1nén X __1
o=l 1=
Khéng dinh sau ding hay sai? Vi sao?
1 15X

xX24x+1 1-x°

B DIEU KIEN XAC PINH VA GIA TRI CUA PHAN THU'C

p
€5 Gié tri ctia phan thic tai gié tri da cho ciia bién
Khi thay cac bién trong mét phan thiic dai s6 béng céac s6, ta dugc mot biéu thiic sé
(néu mau s8 nhan dudc la s khac 0). Gia tri clia biéu thic s doé goi la gid tri cla
phan thdc tai cac gia tri da cho clia bién.
Nhu vay, dé tinh gia tri cla phan thic tai nhitng gia tri cho trudc cda bién ta thay cac
gia tri cho truéc clia bién vao phan thiic d6 réi tinh gia tri clia biéu thiic s6 nhan dugc.

TN TR oo S
mehglatr!cuaphanthUCz—ta|x=2;x=1.

X< +3x
Giai
Tai x = 2, phan thiic ¢ gia tri l1a 2-2-1_1
a - 9p g 5 22+3_2 10

Pl i
Tai x = 1, phan thic c6 gia tri l&a ———=—.
= = . ?+3.1 4



£ S e e e 2 2 .
:5 Diéu kién xac dinh cta phan thic

Vi phép chia chi thuc hién dugc khi s chia khac 0 nén chi cé thé tinh dugc gia tri cla
2 — —
phan thc Xz—“ khi x thoa man diéu kién x2 + 3x = 0.
X“ +3x e
Ta noéi rang X2 + 3x = 0 |a diéu kién xéac dinh cla phan thic ———.
X< +3x
Diéu kién xac dinh clia phan thc g la diéu kién ciia bién dé gia tri cla mau thic
B khac 0.

Chu y. Ta chi can quan tam dén diéu kién xac dinh khi tinh gia tri clia phan thic.

NieD

Viét diéu kién xac dinh cla phan thtic —
+

Giai
Diéu kién xac dinh cla phan thiic 1a x + 2 # 0 hay x = -2.

Luyéntap 3

Viét diéu kién xac dinh cla phan thtic X—+1 va tinh gia tri cia phan thic tai x = 2.
X_

Van dung

Trd lai tinh huéng mé ddu. Néu biét van téc clia van dong vién trén ching dudng bang
phéng la 30 km/h, hay tinh thdi gian van dong vién dé hoan thanh mbi chdng dua va
tinh tdng thdi gian dé hoan thanh cudc dua.

BAITAP

5x-2

6.1. Viét t thiic va mau thiic cla phéan thic

6.2. Trong cac cap phan thiic sau, cép phan thiic nao c6 mau giéng nhau?

-20x ., 4x Sx=1 . 3x=1 x-1 . x+1
a) > Va —; b) > va . c) va )

3y 5y X< 41 X1 3R+6 3(x +2)

6.3. Céac két luan sau day dang hay sai? Vi sao?

-6 3y x+3 x%+3x. 3x(4x+1)  _3x
g) = b) = ; c) = -

4y 2y 5 5x 16x2-1 1-4x

%% %9

6.4. Viét diéu kién xac dinh ctia phéan thuc . Tinh gia tri clia phan thiic dé

lan lugttaix=0; x=1; x= 2. X+2

< A
6.5. Cho A la mét da thiic khac 0 tuy y. Hay giai thich vi sao %: 0va i 1.
6.6. Mot 6 td chay véi van téc la x (km/h).
a) Viét biéu thiic bidu thi thoi gian 6 t6 (tinh béng gid) chay hét quang duding 120 km.

b) Tinh thdi gian 6 t6 di dugc 120 km trong trudng hgp van toc cla 6 t6 1a 60 km/h.

7|



TiNH CHAT CO BAN CUA PHAN THUC DRI S0

Khai niém, thuat ngir Kién thic, ki ndng
- Tinh chét co ban cta phan thiic - M0 ta tinh chat co ban cla phan thic dai s6.

dai s6 - Riit gon phan thic dai s6.
» Mau thiic chung - Biét quy dong mau thiic nhiéu phéan thic trong truong hgp
« Nhaén ti phu thuan lgi.

- Quy dong mau thic

Liéu c6 phan thic nao don gian hon nhung
biing phan thic ——Y_ khéng nhi?
X —y®

n TiNH CHAT CO BAN CUA PHAN THUC

: @ Nhén biét tinh chat co ban ctia phan thic dai sé

[E] Né&u nhan ca t& va mau ca phan thic XY véi 2x ta duge phan thiic méi nao?
X—-Yy

Giai thich vi sao phan thiic méi nhan dugc bang phan thic da cho.

BT Tir va méu ciia phan thic — "~ 0 o6 nnan tirchung 12 x— 1. Viet phén thit
(x—1)(x2+x+1)

nhan dugc sau khi chia ca t&f va méu clia phan thiic nay cho nhan t chung dé.
So sanh phan thiéic méi nhan dugc véi phan thiic da cho.

Tu HD1 va Hb2, ta thay phan thiic dai s6 co tinh chat cd ban sau:

e Néu nhan ca tlr va mau cia mot phan thiic v6i cung mét da thiic khac da thic 0 thi
dugc mot phéan thiic bidng phan thic da cho:
gz g—M (M1a mét da thic khac da thic 0).
e Néu chia ca t&f va mau clia mot phan thiic cho mot nhan tl chung ctia ching thi
dugc mot phan thiic bang phan thiic da cho:
A AN

_:_ N la mét nhan ti chun
T ( o 9)-




Dung tinh chat co ban cla phan thuc, giai thich vi sao 2); +? = %
X“-1 Xx-
Giai
2x+2  2Ax+1) 2

Ap dung tinh chat co ban clia phan thiic, ta cé: = = .
x2 -1 (X—=DLD  x-1

Khang dinh sau ding hay sai? Vi sao?
30xy*(x-y) 2y

45xy(x—y)2 3(x-y)

P3di ddu mat da thic 1a
déi ddu tat ca cac hang

IRTILT P Giai thich visao —X— = X
1 td clia da thuic do.

-x x-1
Chu y. Téng quat, ta cé quy tac déi ddu: Néu ddi ddu ca
t va mau cla mét phan thic thi dugec mot phan thic

bang phéan thiic da cho.
A -A

B -B°

B VAN DUNG

a) Rut gon phan thic
Bf} Cach rat gon mét phan thic

Rut gon mét phan thuc 1a bién déi phan thiic dé thanh mét phan thic méi bang né
nhung don gian hon.
Hay thuc hién cac yéu cau sau day dé rat gon phan thiic

»
*
.

2x% +2x

X1

[IEF) Phan tich ti va mAu ciia phan thic

. o ’ X2 o
chung cua chung.

. 2
IIE0 Chia ca tir va mAu chia phan thiic % cho cac nhan tif chung, ta nhan dugc
X Sy

mot phan thiic méi bang phan thiic da cho nhung don gian hon.

2
2x" +2x thanh nhan t va tim cac nhan td

Muén rut gon mot phéan thic dai sé ta lam nhu sau:
— Phan tich t&f va mau thanh nhan tif (néu can) dé tim nhan tl chung;
— Chia cé& tlf va mau cho nhan t{ chung dé.

2_
Rt gon phan thiic P = %
Giai 300 -y?)
X2y  Xx-y) x

Taco: P=

3xy2-y3) 3y3(x-y) 3y?



SOLCLRETER Em hay tra 16i cau hoi trong tinh huéng mé dau.

%4 Tranh luan R\

Tron thyc hién rat gon mét phan thiic nhu hinh bén.

Hoi ban Tron lam ding hay sai? Vi sao?

y
@ Thi thach nhé

Tim a sao cho hai phéan thic sau bang nhau:

—ax? — . 3X
ax” —ax 3

x%—1 XA

b) Quy déng mau thic nhiéu phan thic

/@ Cach quy déng mau thic nhiéu phan thic
Quy déng méu thuc nhiéu phéan thiic 1a bién dbi cac phan thic da cho thanh nhiing
: phéan thiic mgi c6 cung mau thic va lan lugt bang cac phan thic da cho.
s Hay thyc hién cac yéu cau sau dé quy déng mau thiic hai phan thic:
1 : 1
- 5 va — ;
: 2X- +2x X —6X

[}m Phan tich cac mAu thic ciia hai phan thiic da cho thanh nhan td.

m Chon méu thic chung (MTC) clia hai mau thic trén béng cach Idy tich cla céc
nhan ti dugc chon nhu sau:

— Nhén tl bang s6 ctia MTC la tich cac nhan tl bang s6 & cac mau thiic cla cac
phéan thiic da cho (néu cac nhan tf bang s6 & cac mau thiic 1a nhiing s6 nguyén
duong thi nhan ti bédng s6 8 MTC la BCNN cla ching);

— Véi méi luy thira clia cing mét biéu thiic c6 mat trong cac mau thic, ta chon luy
thiia v&i s6 mi cao nhat.

EE Tim nhan t& phy cGa m6i mau thic bang cach Iy MTC chia cho mau thic do.

255 Nhan ca tir va mau clia méi phan thic da cho véi nhan ti phuy tuong (ing, ta dugc
cac phan thiic c6 mau thic 1a MTC da chon.

Muén quy déng mau thiic nhiéu phéan thic ta lam nhu sau:

— Phan tich cac méu thic thanh nhan tl réi tim mau thic chung;

— Tim nhan t phu ctia méi mau thic béng cach chia MTC cho méu thic do;
— Nhan ca tlf va mau cia mdi phan thic véi nhan tl phy tuong Ung.




| Vidu3_
3 : -7

Quy déng mau thic hai phéan thic - > Va —; 5 :
5x° +5x 2x° +4x° +2x

Giai
Ta céd: 5x° + 5x2 = 5x3(x +1);
2X3 + 4x% + 2x = 2x(x% + 2x+ 1) = 2x(x + 1)2.
MTC = 10x3(x + 1)2.
Nhan tl phu cla 5x° + 5x° 1a
MTC : (5x3 + 5x2) =10x% (x + 1) [5x2 (x+ 1)] =2(%41);
Nhan tl phy clia 2x® + 4x° + 2x1a
MTC : (2x3 £ 4x* 2x) =40x% (31 : [2x(x+1)2]: 5x.
Nhan ca tlf va mau clia mdi phan thiic véi nhan ti phy tuong Uing, ta co:

3 3-2(x+1)  6(x+1) - ~7 —7-5x -35x

5x° +5x2 1Ox2(x+1)2 - 10x2(x+1)2 ox3+4x2+2x 1Ox2(x+1)2 - 1Ox2(x+1)2.

Luyén tap 4
1 s o

Quy déng mau thic hai phéan thiic va ‘
BBy T ]

1’3 Tranh luan

B

Hai phan thic —— va Khong dung, MTC la
x =1 - X (x - 1)(1 - x) ch!

c6 MTC la x - 1.

—

&

Theo em, ban nao chon MTC hgp li hon? Vi sao?

BAITAP

6.7. Dung tinh chat co ban clia phan thic, gidi thich vi sao cac két luan sau ding.

(x—2)3_(x—2)2_ b) 1-x  x-1

x2-2x X 5x+1 5x-1'

a)




6.8. Tim da thuc thich hgp thay cho d&au “?”.

y-x _?
4-x x-4°
6.9. Rat gon cac phan thic sau:
2
) 5x+10 b) 45x(3-x) . (x2_1)
25x> +50° 15x(x-3)° (x+1)(x°+1)
6.10. Cho phan thic P = X2+11.
X -

a) Rut gon phan thic da cho, ki hiéu Q la phan thic nhan dugc.
b) Tinh gia tri cha Pva Q tai x = 11. So sanh hai két qua do.
6.11. Tim a sao cho hai phan thlic sau bang nhau:

5x va ax(x-1)
X+1  (1=x)(x+1)

6.12. Quy dong mau thiic cac phan thuc sau:

1 : 3
a) 5 va :
x°— 8 4-2x

X . 1
b va .
) ¥ 1 X2 +2X +1

6.13. Quy dong mau thiic cac phan thiic sau:

1 . X+1 5 B
a) i va :
X+2 x“—4x+4 =X
2 2
1 2x vé X = Xy+Yy

3x+ 3y x2-y?  xXP-2xy+ y?

9x2 +3x+1 . x%2-4x

6.14. Cho hai phan thtc . va o
27x° -1 16— x

a) Rut gon hai phan thiac da cho.

b) Quy dong mau thiic hai phan thiic nhan dugc & cau a.

12



LUYEN TAP CHUNG
L Vidu1

Cho phan thic P =

|

a) Viét diéu kién xac dinh cta P.
b) Rut gon P va ki hiéu Q la phan thiic nhan dugc.

c) Kiém tra x = 13 c6 thoa man diéu kién xac dinh ctia P hay khong. Tinh gia tri cGia P
va Qtai x = 13 rbi so sanh hai két qua.

Giai
a) Diéu kién xac dinh clla Pla x- 2= 0 hay x = 2.
CxX?-4  (x-2)x+2)

b) P= =x+2. Vay Q= x+ 2.
X—2 X-2
c) Vi x=13 22 nén x = 13 thoa man diéu kién xac dinh cta P.
2 :
Khi do, ta c6 P = 1133 24:%:15 va Q=13 + 2 = 15. Hai két qua bing nhau.

Chu y. Khi tinh gia tri cla mét phan thiic tai gia tri da cho cla bién thod méan diéu kién
xac dinh, ta nén rat gon phan thic roi thay gia tri da cho cla bién vao phan thic da
rut gon.

Ban Nam vé la ¢ T6 quéc la mét hinh chit nhat c6 chiéu rong 12 cm va chiéu dai 19 cm.
a) Viét phan thic biéu thi ti s& gifta chiéu rong va chiéu dai clia hinh chii nhat nhan
dudc khi ting mbi canh clia hinh chii nhat da vé thém x (cm).

b) Tinh gia tri cha phan thuc trong cau a tai x = 2 va cho biét hinh chii nhat dé c6 dam
b&o fi 1& tiéu chudn 2 : 3 clia qudc ki Viet Nam khéng.

Giai

a) Khi ting méi canh x (cm) thi hinh chii nhat méi c6 chiéu réng va chiéu dai lan lugt
la (12 + x) (cm) va (19 + x) (cm).

T1 56 gitia chiéu rong va chiéu dai cda hinh chi nhat méi 12 1;* X
+ X
b) Gié tri ciia phan thic 21X tai x=2 1a 1252 _14_2 i vay hinh chif nhat d6
19+ x 1912 21 3

dam bao ti 1& tiéu chudn 2 : 3 clia qudc ki Viét Nam.



BAITAP
6.15. Quy dong mau thiic cac phan thiic sau:

1 y B 9 . 1
va ——; b) — va — :
6x°y 4x“-36 X“+6x+9

x3 - 4x
(x+ 2)2
a) Viét diéu kién xac dinh ctia phan thc.

6.16. Cho phan thuc P =

b) Rut gon phéan thtc P.
c¢) Tinh gia tri cGa phan thic da cho tai x = 98.
X% +5x . x?+10x

6.17. Cho hai phan thtc 5 va — 5
(x-10)(x?+10x+25) ~ x*-100x

a) Rut gon hai phan thuic da cho. Ki hiéu P va Q la hai phan thic nhan dugc.
b) Quy déng mau thuc hai phan thiic P va Q.

6.18. Luc 6 gid sang, bac Vinh lai 6 t6 xuat phat tir Ha Néi di huyén Tinh Gia (Thanh Hoa).
Khi dén Phl Ly (Ha Nam), cach Ha Noi khoadng 60 km, bac Vinh dlng lai &n sang
trong 20 phut. Sau dé, bac Vinh tiép tuc di vé Tinh Gia va phai tang van téc thém
10 km/h dé dén nai dung gid du dinh.

a) Goi x (km/h) la van téc 6 t6 di trén quang dudng Ha NG6i - Phl Ly. Hay viét cac
phan thtc biéu thi thdi gian bac Vinh chay xe trén cac quang dudng Ha Noi - Phi Ly
va Phl Ly - Tinh Gia, biét rang quang dudng Ha No§i - Tinh Gia cé chiéu dai
khodng 200 km.

b) Néu van téc 6 t6 di trén quang dudng Ha Noi - Phi Ly 1a 60 km/h thi bac Vinh dén
Tinh Gia lic may gio?
6.19. D& loai bd x% chat gay & nhiém khong khi tif khi thai cia mot nha may, udc tinh

17X

can chi phi la ti déng).
I phi 100—x( Q)

a) Néu mubn loai bd 90% chat gay 6 nhiém ti khi thai nha may thi can chi phi la
bao nhiéu?
7x

b) Viét diéu kién xac dinh clia phan thtic 130 . Héi c6 thé loai bd dudc 100% chét

gay 6 nhiém ti khi thai nha may hay khéng?



PHEP CONG VA PHEP TRU PHAN THUC DAI SO

Khai niém, thudtngit  Kién thic, ki nang
Phép cong va phép trlr céc - Thuc hién phép cong va phép trir phan thiic dai so.

phan thic dai s6 - Van dung cac tinh chét giao hoan, két hop ctia phép cong phén thitc
va quy tac ddu ngodc vdi phén thc trong tinh todn.

Hay rat gon biéu thic: Khéng cén tinh toén, Lam thé nao ma Vuéng
em thdy ngay két qua thdy ngay dugc két qua
laP=0. thé nhi?

n CONG HAI PHAN THUC CUNG MAU

4

33 Quy téc cdng hai phéan thiic cung mau
3 16p 6, cac em da biét dé cong cac phan sé cling mau ta chi can cong cac tl s6
va gilt nguyén mau sd. Phép céng cac phan thiic cing mau ciing tuong ty nhu vay.
2x+y LIX +3y
X-y  x-y

SPveUITIRIPIONIRS D

Hay thyc hién cac yéu cau sau dé lam phép cong

IBGEP Cong cac tit thic cGia hai phan thiic da cho.

IiEF) Viét phan thic c6 ti 1a t8ng cac tir thic va mau la mAu thiic chung ta dugc két qua
clia phép cdng da cho.

Téng quat, ta c6 quy tc sau:

. Muén cong hai phan thiic cé cung mau thic, ta cong cac ti thiic v6i nhau va git

A B_A+B

M M M

nguyén mau thuc:

Chu y. Két qua clia phép cdng hai phan thiic dugc goi la téng cla hai phan thic doé.
Ta thuding viét téng duéi dang rat gon.

Cong hai phan thuc

Giai 5 5
5x2 5-10x 5x2+5-10x S(¥*-2x+1) 5(x—1)
Ta co: + = = = =5(x-1).
X=1 " X1 x—1 = x-1

2
5x & 5—10x_
X -1 X -1




N7 R’ Tinh cac tdng sau:

a) 3x+1+2x—1_ 3X +—3x+1
Xy xy ' x2+1 X241

a CONG HAI PHAN THUC KHAC MAU

;ﬁ Quy tic cdng hai phan thiic khac mau
Hay thuc hién cac yéu cau sau dé lam phép cdng l+—1
mm Quy déng mau thic hai phéan thiic da cho. /
I}m Cong hai phan thiic ¢c6 cung mau thiic nhan dugc trong HD3 ta dugc két quéa cla

phép cbn L + e
g % v
Téng quét, ta cé quy tac sau:

Muén cdng hai phan thiic c6 mau thiic khac nhau, ta quy déng mau thdc réi cong
cac phan thic cé cung mau thic via tim dugc.

| Vidu2
Tinh téng §+i
x 1-x
Giai
5 3 5(1—x) 3x 5(1—x)+3x - 5-2x

Taco: X 1ox_ x(1—x)+x(1—x) > x(1-x) E x(1—x)'

EIEXETEY Tinh tong — >+ ——

2x?(6x+y) 5xy(6x +y)

B TRU HAI PHAN THUC

ﬁ} Quy téc tri hai phan thic

3 16p 6, cac em da biét: D8 trif hai phan s cing mau ta trif cac tl va gid nguyén
mau; dé trii hai phan s& khac mau ta quy déng mau hai phan sé rdi trlif hai phan
s6 cung mau nhan dugc. Pé tri hai phan thic, ta cling lam tuong ty nhu vay.

x-1 2x+3

x+1 x+1°

esscsasnasnasn

m Trif cac tlf thiic va gitt nguyén mau thic dé tinh ——

R = ’ 2 . ~ ’ 1 ~ 1 ~ ra ) . 2 . ~
m Quy dong mau thuc cua hai phan thuc T va ;; trir cac tu thic cua hai phan
1

thiic nhan dugc va gitt nguyén méau thic chung dé tinh ﬁ—;.




Téng quét, ta c6 quy tac sau:

e Mudn trif hai phan thic c6 cung mau thic ta trif cac tl thic va gid nguyén
mau thuc.

e Muén trii hai phan thic c6 mau thiic khac nhau, ta quy déng mau thuc réi trif cac
phén thiic c6 cung mau thic via tim dugc.

Tirh 2x+1_y—1.
y

X
Giai
Ta c6: 2x+1_y—1 B (2x+1)y_ x(y—1) B (2x+1)y—x(y—1) _XY+X+Y
CoX y Xy Xy Xy o oxy
Thuc hién cac phép tinh sau: —C goi la phan thic
D
3-2x 2+5x (. déi ctia phan thic &
@) X=1 %A b)42 6xy? 2
4 va ki hiéu 12 _%;té’ng
Cha y. Ciing nhu phép trlf phan s6, ta ¢6 thé chuyén phép 53 _ clia mdt phan thiic va
tri phan thidc thanh phép céng phan thiic nhu sau: ohan thifc déi clia né
AC_A béng 0.
B D B D

u CONG, TRU NHIEU PHAN THU'C DAI SO

"'”"3 - ~ < R a -,
7 Cach cong, trii nhiéu phan thic

Vi tri mot phan thic ciing 1a cong véi phan thiic d6i cla phan thic dé nén céac
biéu thiic gém cac phép tinh céng, trif phan thic cling c6 thé xem la chi gédm cac phép
2x+1 + X 1

cong phan thiic. Chang han, biéu thiic P = ——— G0 thé viét thanh
X+1 x-1 xc-1

2X +1 X -1
= + :
Xx+1 x—-1 x2_1

Cling nhu phép céng phéan sd, phép cdng phéan thiic cling c6 céc tinh chat giao hoan,
két hgp. Vi vay, khi lam tinh v6i mot biéu thiic chi gém cac phép céng phan thic ta
c6 thé ddi chd, nhém (két hop) cac hang tif mot cach tuy y.

17 |



Rut gon biéu thiic P—l 1—1.
X y X
Giai
; 111 1 1 1 it s
Taeh: P2 me =g =47 < Thay phép tru bang phép cdng
XV X X y X véi phan thiic doi
:i+__1+i < SU dung tinh chat giao hoan, két hgp
X%y
=O+i:l.
Y ¥
Chu y. Ta cling ¢6 thé viét l+l—i:1—l+1 = 0+1:1
Xy x x x Yy y ¥

Téng quaét, trong céc biéu thic ta ¢6 thé dbi ché cac s6 hang kem theo ddu cla né.

Rat gon biéu thtic P_l+ L +l_l_ 1
X ¥y z Xy

'T“Q ” . ” ~ ~

&, Rt gon biéu thiic c6 ddu ngodc
Ciing nhu khi tinh toan véi phan s6, khi rat gon mot biéu thiic c6 ddu ngoic, ta cé thé
bd cac ddu ngodc béng cach sl dung quy tdc ddu ngodc sau:

R . Néu trudc dau ngoac cé dau “+” thi bé ddu ngoac va gilt nguyén cac sé hang.

o Néu trudc ddu ngodc c6 ddu “~” thi bd ddu ngoac va déi ddu cac s6 hang trong
déu ngoic.

Rut gon biéu thic P = S o2 —[ 9w O ]
2X +1

4x -1 \4x-1 2x+1
Giai
3 5 5 3
= + - +
2x+1 [ 4x-1 (4x-1 2x+1
__3 +{ > 5 3 :' « Truéc ddu ngoac c6 ddu “-”, ddi ddu
2x+1 [4x-1 4x-1 2x+1 cac so hang trong ngoac

3 5 &5 3

— + 2 ~ = I3 x T3]
TR L TR AT T « Trudc dau ngoac cé dau “+

:[ ° .. 3 ]+[ > .. O ] « SU dung tinh chét giao hoan, két hgp
2x+1 2x+1 4x -1 4x-1

=0.
SO R TS Em hay gidi thich cach lam clia Vudng trong tinh huéng mé dau.
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Chu Blc 1ai 6 t6 ti Ha Noi vé qué. TU nha chi dén dudng cao téc dai khodng 20 km,
xe chay trong thanh phd véi van téc x (km/h) (x > 0). Trén 50 km dudng cao toc,
xe tang van téc thém 55 km/h. Ra khdi cao toc, xe con phai chay thém 15 phut thi
vé dén qué.

a) Viét cac phan thiic bidu thi thdi gian xe chay trong thanh phé va thdi gian xe chay
trén dudng cao téc.

b) Viét phan thiic biéu thi téng thdi gian cha Buc di tir Ha Noi vé qué.

BAITAP

Trong cac bai tap tu 6.20 dén 6.24 dudi day, hdy thuc hién cac phép tinh da chi ra.

2 4,2
6.20. a) d 3;(“ oX 12 X : b) Y e = ; c) X = ;
2x 2x X-y X+y 2x-6 2x(3-x)
6.21. a) 5-3x -2+5x b) X el : 0) 3 _2:3x.
X+1 X+1 X—Y X+ty X+1 x°+1

6.22. a) l+ 2 % s 1. € S

X X+1 X+2 X x-1 x+2’

2x—1 1=x 3 T=2 XX 3
b) + + + + = -
X 2x+1 x2_9 X %41 X+£3
2 J
6.23. a) X +4x+4 X 4 XL

7 + ;
X< -4 2-x 5x-10

X 3 X-2 3 1 X-2
b) - + + - - ;
x°+1 \x+6 x+4 X+6 (x241 x+4

624, ) 2=V Y2 X,
Xy yz ZX

X _,_ Y
(x-y)? y?-x*
6.25. Mot tau du lich chay xuéi dong 15 km, sau d6 quay ngudc lai dé trd vé diém xuat
phat va két thuc chuyén du lich. Biét rang van téc cla tau khi nuéc yén lang la
10 km/h va van téc ctia dong nudc 1a x (km/h).

a) Hay viét cac phan thic biéu thi theo x thdi gian xudi dong, thdi gian ngugc dong va
téng thoi gian tau chay.

b) Tinh téng thai gian tau chay khi van téc dong nuéc la 2 km/h.
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S0-1Z' Y PHEP NHAN VA PHEP CHIR PHAN THUC DAI SO

Khai niém, thuat ngit  Kién thuc, kining

Phép nhan, phép chia cdc - Thuc hién phép nhén va phép chia hai phan thiic dai so.
phan thic dai s - Van dung tinh chat cla phép nhan phan thic trong tinh toan.

2% x-1 Nhan cac t0 véi nhau va Thé céach nhan hai phan thiic ciing
7 . o . o I 2,
x+1 x ' nhan cac mau vdi nhau nhé! giong nhu cach nhan hai phan sé nhi?

n NHAN HAI PHAN THUC

1@} Quy tac nhan hai phan thic
IEGX) Lam theo huéng dan clia anh Pi trong tinh huéng mé ddu dé nhan hai
X—1

=

. 2 \
phan thuc as va
X+1
Téng quét, ta cé quy tic sau:
Mudén nhan hai phéan thiic, ta nhan cac tl thiic véi nhau, nhan cac mau thiic véi nhau:

AC_AC
B D B-D

Chuy. Két qua clia phép nhan hai phan thic dugc goi la tich. Ta thudng viét tich dudi
dang rut gon.

BZETED Nhan hai phan thie 2X—1 g 2X+1
5x +1 4x° -1
Giai

Ta co:

2x-1 5x+1 _ (2x—-1)(5x+1) (2x—1)(5x +1) 1
5x+1 4x" =1 (5x+1)(4x® 1) (Sx+1)(2x-1)(2x+1) 2x+1

(ENT-LRET RN | am tinh nhan:

X 2X+2y X -2Xx +1

a .
)x+y 3xy 4x? -1 2x?

\ 20




Chu y. Ciing nhu phép nhan phéan sd, phép nhan phan thiic cé cac tinh chat sau:
AC C A

a) Giao hoan: ——=—-—;
B D D B

b) K&t hop: (A.QJE _ A[Q.E];
B DJF B\DF

S , . A(C E AC AE
c) Phan phdi doi véi phép cbng: —| —+— |=— —+—-—.
) P ppogB[DF]BDBF
Ap dung céc tinh chét clia phép nhan phan thic ta

X y).x=_x1
y x) x+1 x+1

6 thé rat gon mot s6 biéu thic,

o

chéng han: 2E A (

a CHIA HAI PHAN THUC
ﬁ% < . p ~ %

-w Quy tac chia hai phan thuc

Céch chia hai phan thic ciing tuong tu nhu cach chia hai phan sé. Ta ¢6 quy tac:

s : A ; A ) : A e e D
Muon chia phéan thuc g cho phan thuc % khac 0, ta nhan g véi phan thic E:

B D B C
CcC D e o = > . »
B-E=1.Tan0|—laphan'thuc nghich dao cla —.
Lam tinh chia: —>—:—>—
. xX*-1 x"-x
Giai
Ta cé:
5 3 5. RE-ik 5(X2—X) 5x(x-1) S

21 " x2=x x*-1 3 3(x2—1) C3(x=1)(x+1) 3(x+1)

3x 5x?
Luyen tip2 SRR LT L)
yentap am tinh chia 2y2 ( 12y3]

y
% Thi thach nhé

Két luan sau ding hay sai?
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Bac Chau vay ngan hang 1,2 tf déng dé mua nha theo hinh thiic trd gop. Sé tién bac
Chau phai trd m6i thang bao gém so6 tién goc phai tra hang thang (bang soé tién goc
chia déu cho s6 thang vay) va s6 tién Iai phai trd hang thang (bang s6 tién géc nhan
vGi lai sudt thang).

a) Goi rla lai suat nam (r viét dudi dang s6 thap phan) cia khodn vay tra gop nay.
Tinh s6 tién x (triéu déng) ma bac Chau phai trd méi thang theo s6 thang vay y (thang)
va lai suat nam r. T dé suy ra cong thic tinh 1ai suat nam rtheo x va y.

b) Tinh giéa tri cla rtai x = 30, y = 48 rdi cho biét, néu trd gép mdi thang 30 triéu déng
trong vong 4 nam thi ldi suat nam (tinh theo %) cGia khodn vay nay la bao nhiéu?

BAITAP

6.26. Lam tinh nhan phan thuc:
2 2 2i
a) | - 3x2 |5y ; b) X x.4x3 1.
5xy 12xy 2x+1 x°-1

6.27. Lam tinh chia phan thc:

ax V. 82 4x% -1 4x% +4x+1
a) |~ |:| = ; e Tl .
Sxy 12xy 8x°—1 4x°+2x+1
6.28. Tim hai phan thtic P va Q thoa man:
) P. X+1 _ x22+x; b) Qi X~ :(X+21)(X+2)_
2x4¢1 4x*-1 XS+4x+4 X< —2x
2 2
6.29. Cho hai phan thitc P =XF2X*3 5 @ X 49X
X4 3 X==9

a) Rutgon Pva Q.
b) S dung két qua cllacau a,tinh P- Qva P: Q.
6.30. Tré lai tinh hudng trong Van dung.

a) Néu méi thang bac Chau tra 15 triéu dong trong 10 nam thi Idi suat nam (tinh theo %)
l& bao nhiéu? Hay cho biét téng s6 tién thuc t& bac Chau phai trd chénh léch bao nhiéu
so vGi khoan vay 1,2 fi dong.

b) Trong cong thic tinh 1ai suat nam da thiét 1ap & phan Van dung, hai bién x, y phai
thod méan cac diéu kién nao? Em hay giai thich y nghia thuic tién cla cac diéu kién do.
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LUYEN TAP CHUNG

| Vidu1
1 1

a) Tinh hiéu ————.
X x+1

- L + . :
x(x+1) (x+1)(x+2) (x+2)(x+3)
1 1 1

b) St dung két qua cau a, rat gon biéu thiic sau:

c) S dung két qua cau b, tinh nhanh: 4 I _
1.2 2.3 3-4

Giai

a) 11 (x+h-x_ 1

x x+1  x(x+1)  x(x+1)

b) Theo cau a, ta ¢co L :l— L :
x(x+1). x x+1

g 1 1 1 1 1 1
Do do = X : = - )
(x+D(x+2) x+1 x+2 (x+2)(x+3) x+2 x+3

1 i 1 ). 1 14 iy 1 i L
x(x+1) (x+)(x+2) (x+2)(x+3) x x+1 x+1 x+2 x+2 x+3

11 (x+3)-x 3

Vay

TR x(x+3)  x(x+3)

c) Gia tri clia biéu thiic sé can tinh chinh la gia tri clia biéu thic via rat gon tai x = 1,

do d6 bang s__32
1-(1+3) 4
. 2 , X+1 2 1 1
Rat gon biéu thiic P =— (4x —1) - 1 |5
X2~ 2x—-1 2x+1
Giai
2 2
Tacé(4x2—1) LN +1:4X l_2X 1+4x2—1
2x—-1 2x+1 2x—-1  2x+1

=2x +1-(2x - 1)+ 4x? - 1=4x* +1.

(X +1)(4x%-4)  (x+DAx+D(x-1)  4x+1)?
X=DxZ+x+1)  (X=DX2+x+1)  xZ+x+1

X +1
X3 =1

Do do P=

[(4x2+1)-5]=
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BAITAP

Trong cac bai tap tu 6.31 dén 6.33 dudi day, hay thuc hién cac phép tinh da chira.

681, 8) g by =Xyl BV
Xy yz zx 2x—y 2Xx+y y°-4x
3
4x-6 25x> —10x+1 2x+10  (x+5
6.32. a) ——— — b) 2:( 5 ) _
9X° —X 27 - 8x (-3 k9
o 85
6.83.a) —~—1( 1 1 . 1) by [ELL_2) XY
16x2 -1\ 2x+1 2x-1 1-4x2 Xy X )x-y3

X2-6x+9 4x+8

6.34. Cho biéu thiic P = 5 ;
9—x X+3

a) Rut gon P.

b) Tinh gia tri clla Ptai x= 7.

c) Ching té P:3+%. Tu d6 tim tat cA céac gia tri nguyén cla x sao cho biéu
thic da cho nhan gia tri nguyén.

6.35. Mot xudng may lap ké hoach may 80 000 b6 quan ao trong x (ngay). Nha cai tién
ki thuat, xudng da hoan thanh ké hoach sém 11 ngay va may vugt ké hoach 100 bd
quan ao.

a) Hay viét phan thic theo bién x biéu thi s6 bo quan 4o méi ngay xudng may dudc
theo k& hoach.
b) Viét phan thic bidu thi s6 bd quén do thuc té xudng may dugdc mbi ngay.

c) Viét biéu thiic biéu thi s6 bd quan d4o mbi ngay xudng may dudc nhiéu hon so Véi
ké hoach.

d) Néu theo ké hoach, mbi ngay xi nghiép may 800 bd quan o thi nhd cai tién ki thuat,
moi ngay xudng may dugc nhiéu hon so véi ké hoach bao nhiéu bd quan 4o0?
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BAI TAP CUOI CHUONG VI

A. TRAC NGHIEM

6.36. Khang dinh nao sau day la diung?

(x-1) (1-x) 3x 3x
A. = . B. =i =.
x-2 2-x (x+2) (x—2)
3x -3x 3x 3x
C. == = D. == =
(x+2) (x—2) (x+2) (—x—2)
6.37. Khang dinh nao sau day la sai?
K, — 0K —= 5 —. B2 10X
—4x? (x+2) 2x(x+2) -2 4x
c X+1_ x24x+1 o —6x | B
- 1' - 2 ol 2
X=X+ ~4(-x) (x-2)" 2x(-x+2)
2 3
6.38. Trong dang thiic 24X +11 _ 8 +4X "9 1a da thic
X_
A. 4x. B. 4x2.
C. 16x—4. D. 16x2 - 4x.
6.39 Ny 2X*5_9X=7 _bX+C i p | cbiing
2xy 2xy Xy
A. —4. B. 8.
C.4. D. -10.
6.40. Mot ngan hang huy déng von véi mic lai suat mot nam 1a x%. Dé sau mot nam,

nguoi gli dudc 1ai a dong thi ngusi dé phai gli vao ngan hang sé tién la

100a

A. (déng).

c. -2 (déng).
X+1

(déng).

B.
x+100

100a

) déng).
x+100 ( 9
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B. TU LUAN

6.41. Tim da thiic P trong cac dang thiic sau:
1 X 4x-2) 16

a P+ = 3 b) P = s
) X422  xP2%4h ) XD N2
X—2 x2-4x+4 2_ 2...
c) Pt dj pr =8, XTd
X+3 X< -9 2x+ 4 x?24 3x
6.42. Rat gon céc biéu thuc sau:
2 X 6x2 -4 x3+1  x X+1
a) —+ + ; b) + - :
3x x-1 2x(1—x) 1-x% x-1 x®+x+1
2 2 Y x*—4 xSl 1
C - . : d) 1+ - )
)[x+2 1—xj 4x2 —1 ) x2+1[1—x 1—x2]
6.43. Cho phéan thuc P = 2 re
X +1

a) Viét diéu kién xéac dinh cla P.
b) Hay viét P dudi dang P = a—%, trong do a, b la hai s6 nguyén duang.

c) Véi gia tri nguyén nao cla x thi P ¢ gia tri 1a s6 nguyén?

6.44. Mot xe 6 t6 di tU Ha N6i dén Vinh vdi van téc 60 km/h va du kién sé dén Vinh sau
5 gid xe chay. Tuy nhién, sau 2% gid chay véi van téc 60 km/h, xe diing nghi 20 phut.
Sau khi diing nghi, dé dén Vinh ding thoi gian du kién, xe phai ting van téc so vdi
chang dau.

a) Tinh dd dai quang dudng Ha Ngi - Vinh.
b) Tinh d6 dai quang dudng con lai sau khi diing nghi.

c) Cho biét & chang thi hai xe ting van tdc thém x (km/h). Hay viét bidu thiic P biéu thi
thdi gian (tinh bang gid) thuc té xe chay hét chang dudng Ha Noi - Vinh.

d) Tinh gia tri cha P lan lugt tai x = 5; x = 10; x = 15, tU dé cho biét 8 chang thi hai
(sau khi xe diing nghi):

- Néu tang van téc thém 5 km/h thi xe dén Vinh mudn hon dy kién bao nhiéu giG?
- Né&u tang van téc thém 10 km/h thi xe dén Vinh ¢6 dung thdi gian dy kién khéng?

- NE&u tang van téc thém 15 km/h thi xe dén Vinh s6m hon dy kién bao nhiéu gio?
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Chuong nay trinh bay cich giai
phuong trinh bac nhat mét an va
iing dung cia ching, khai niém
ham s6 va dé thi ctia ham s, cach vé
d6 thi ciia ham sé bac nhat va khai
niém hé s6 géc cia dudng thang.

Khai niém, thuat ngir Kién thic, ki ndng

- Phuong trinh bdc nhat mat an - Hiéu khadi niém phuong trinh bac nhdt mét an va céch gidi.
- An - Gidi quyét mt s§ van dé thuc tidn gin véi phuong trinh
- Nghiém bac nhat.

Bac An gi tiét kiém 150 triéu dong véi ki han 12 thang. Dén cudi ki (tlc
la sau 1 ndm), bac An thu dugc sd tién ca von lan 1i la 159 triéu dong.
Tinh lai suat gui tiét kiém cla bac An.

n PHUONG TRINH MOT AN

ﬁ} Nhan biét phuong trinh mét 4n
: Xét bai toan mé dau.
m Goi x (viét dudi dang so thap phan) la 1ai suat gui tiét Ngan hang thudng céng bé

kiém (tinh theo nam) clia bac An. Viét biéu thic tinh |51 quat & dang phan tram.
s0 tién 1ai ma bac An nhan dugc sau 1 nam theo x. Lai sudt r= 5% nghia 1

21273 s6 tién bac An thu dugc sau 1 nam bao gém ca sé tién r=5%=_> 005
vén va s6 tién l1ai. Dya vao két qua clta HP1, viét hé 100
thiic chifa x biéu thi s tién bac An thu dugc la
159 triéu dong.

*
.
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Heé thuc chdia x nhan dugc & HP2 goi la mét phuong trinh vdi 4n sé x (hay &n x).
Téng quat, ta co:

M6t phuong trinh v6i 4n x c6 dang A(x) = B(x), trong d6 vé trai A(x) va vé phai
B(x) la hai biéu thiic ctia cing mdt bién x.

,@ Nhéan biét khai niém nghiém cta phuong trinh
IIGE) Xét phuong trinh 2x+ 9 =3 - x. (1)
a) Chiing minh rang x = -2 thod man phugong trinh (1) (tlic la hai vé clia phudng
trinh nhan cung maot gia tri khi x = -2).
Khi do, ta néi x = -2 la mét nghiém cla phuong trinh (1).
b) Béng cach thay truc tiép vao hai vé& clia phuong trinh, hay kiém tra xem x = 1
c6 phai la mot nghiém cla phuong trinh (1) khéng.
S6 xo goi la nghiém cla phuong trinh A(x) = B(x) néu gia tri ciia A(x) va B(x) tai
Xo bang nhau.
Giai mét phuong trinh |a tim tat cd cac nghiém cda né.

Chu y. Tap hgp tat cd cac nghiém clia mét phuong trinh dugc goi la tdp nghiém cla
phuong trinh dé va thudng dugc ki hiéu la S.

Cho phuong trinh 2x -5 = 4 - x.

Kiém tra xem x = 3 va x = -1 ¢6 la nghiém clia phuong trinh da cho khéng.
Giai

Véi x = 3, thay vao hai vé clia phuong trinh ta c6: 2 -3 - 5 = 4 - 3 (déu béng 1).
Do do, x = 3 1a m6t nghiém clia phuong trinh da cho.

Véi x = -1, thay vao hai vé cla phuong trinh ta ¢6: 2 - (-1) -5 = 4 - (-1).

Do dé, x = -1 khéng la nghiém cla phuadng trinh da cho.

Hay cho vi du vé mét phuong trinh véi 4n x va kiém tra xem x = 2 ¢6 la mot nghiém
clia phuong trinh do6 khong.
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B PHUONG TRINH BAC NHAT MOT AN VA CACH GIAI

e
£ Khai niém phuong trinh bac nhat mét 4n

Phuong trinh mét 4n don gidn nhét la phuong trinh ¢cé dang sau:
= a goi la hé so cua x,
Phuong trinh dang ax + b = 0, véi a, b la hai s6 da cho bgoila hang ti tu do,
va a= 0, dugc goi la phuong trinh bac nhat mét 4n x. X goi 12 &n.

\]]
&3 Nhiing phuong trinh nao sau day la phuong trinh bac nhat mot 4n?

a)2x+1=0; b) -x+1=0; c)0-x+2=0; d) (-2) - x=0.

,6 Cach giai phuong trinh bac nhat mét an

IZEZ) Xét phuong trinh bac nhat mot &n 2x - 6 = 0. (2) « Quy tAc chuyén vé:

Néu A+ C=BthiA=B-C.
e Quy tac nhan:

Néu A= Bva Cla sé khac 0
a) S dung quy tdc chuyén vé, hay chuyén hangtll thiA-C=B-C.

ty do -6 sang vé phai.

Hay thuc hién cac yéu cau sau dé giai phuong trinh (2)
(ttc la tim nghiém cla phuong trinh do):

b) Si dung quy tdc nhan, nhan ca hai vé cla

phuong trinh vGi % (téc la chia ca hai vé cla
phuong trinh cho hé s& cla x 1a 2) dé tim nghiém x.

Trong thuc hanh, ta trinh bay cach tim nghiém ctia phuong trinh (2) trong HP4 nhu sau:
2x-6=0
2%=6

X=:3:

® Phuong trinh bac nhat ax + b = 0 (a = 0) dugc gidi nhu sau:
ax+b=0

ax=-b
b

X=i—,
a

* Phuong trinh bac nhat ax + b = 0 (a = 0) luén c6 mdt nghiém duy nhét x = —g.
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Gidi cac phuong trinh sau:

a)3x+ 11 =0; b) 2—%x:0.

Giai

a)3x+11=0 Ta con néi tdp nghiém cla
3x = -11 phuong trinh 3x+ 11 =0 la

i

3
Vay nghiém clia phuong trinh la x = —1—31.

b) 2-1x=0
3

—lx:—2
3

.
e

Vay nghiém clia phuong trinh la x = 6.

Luyén tap 2

Giai cac phuong trinh sau:
a)2x-5=0; b) 4—-=x=0.

Hay giai bai toan trong tinh huéng mé dau.

/m Tranh luan

Hai ban Vuéng va Tron gidi phuong trinh 2x + 5 = 16 nhu sau:

2X+5=16

2—X+5 =E
2 2

X+5=8

Xx=8-5

Theo em, ban nao giai dung, ban nao giai sai? Giai thich.
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B PHUONG TRINH PUA PUGCVEDANG ax +b=0

oo
€. Phuong trinh dua vé dang ax + b =0

Béng cach chuyén vé va nhan ca hai vé clia phuong trinh véi mét s6 khac 0, ta cé thé
dua mét s6 phuong trinh 4n x vé phuong trinh dang ax + b = 0 va do dé c6 thé giai
dugc chung.

Phuong trinh 4n x cé

Gidi phuong trinh 5x - (2 - 3x) = 4(x + 3). dang A() = Blx. Clai
Giai mét phuong trinh 1a tim

: , tat c& cac nghiém cua né.
5x-2 + 3x=4x+ 12 « Thuyc hién phép tinh dé bd ddu ngoic

~~

5x+ 3x-4x=12 +2 < Chuyén cac hang tif chia x sang vé trai,
cac hang t khong chiia x sang vé phai

4x=14 <« Thu gon va giai phudng trinh nhan dugc
14
X=—
4
7
X=—.
2

Vay nghiém cla phuong trinh 1a x = %

Giai phuaong trinh 3X=2  x=ME2E
Giai
3(3x-2)+6x _12+2(1-2x) « Quy déng mAu hai vé
6 6
3(8x-2) + 6x=12 + 2(1-2x) « Nhan hai vé v6i 6 dé khir mau
O9X-6 +6x=12 +2 —4x < Thyc hién phép tinh dé bé ddu ngo#c
OX+B6X+4x=12+2+6 « Chuyén céc hang tl chia x sang vé tréi,
céac hang ti khéng chlia x sang vé phai
19x =20 « Thu gon va giai phuong trinh nhan dugc
20
X=—.
19 20
Vay nghiém clia phuong trinh 1a x = =
Luyéntap 3
Gidi cac phuong trinh sau:
a) 5x - (2 - 4X) = 6 + 3(x - 1); b) XT‘1+2x:3—2X‘3.
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Vandung 2

Hai ban Lan va Huong cung vao hiéu sach. Lan mua
5 quyén vé cung loai va 1 quyén sach gia 50 nghin
déng. Huong mua 3 quyén v& cung loai v6i loai v&
clia Lan va 1 quyén sach gia 74 nghin déng. S4 tién
phai tra cla Lan va Huong la bang nhau.

a) Goi x (nghin déng) la gia tién cia mdi quyén v4.
Viét phuong trinh biéu thi tdng s6 tién mua sach va vé
clia hai ban Lan va Hudng la bang nhau.

b) Giai phuong trinh nhan dugc & cau a dé tim gia tién
clia mdi quyén v4.

BAITAP

7.1. Hay chi ra cac phuong trinh bac nhat mét &n trong cac phuong trinh sau:

a)x+1=0; b)0x-2=0; c)2-x=0; d) 3x=0.
7.2. Giai cac phuong trinh sau:
a) 5x-4=0; b)3+2x=0; C)7-5x=0; d) %+2X 0.
7.3. Gidi cac phuong trinh sau:
2x -1 3-Xx
a) 7x- (2x+ 3) = 5(x - 2); b) x + =3 T

7.4. @ mét s6 qubc gia, ngudi ta dung ca hai don vi do nhiét do 1a dd Fahrenheit (°F)
va dd Celcius (°C), lién hé véi nhau béi cong thiic C = —(F 32). Hay tinh dé Fahrenheit
tuong Uing véi 10 °C.

7.5. Hién nay tudi cia b6 ban Nam gép 3 lan tudi cla
Nam. Sau 10 n&m n{ia thi téng s6 tudi cia Nam va bé
la 76 tudi. Goi x la s& tudi hién nay clia Nam.

a) Biéu thi tudi hién nay clia b ban Nam theo tudi hién
tai cila Nam.

b) Viét phuong trinh bidu thi sy kién sau 10 nam niia thi
tong s& tudi cha Nam va b la 76 tudi.

c) Giai phuong trinh nhan dugc & cau b dé tinh tudi cla
Nam va bé hién nay.

7.6. Ban Mai mua ca sach va v3 hét 500 nghin déng. Biét rang s6 tién mua sach nhiéu
gép rudi s6 tién mua vd, hay tinh sé tién ban Mai dung dé mua méi loai.
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Khai niém, thuat ngir Kién thic, ki ndng

Gidi todn bang céch 1ap phuang trinh Gidi quyét mot so van dé thyc tién gdn vdi phuong trinh
bac nhat.

Mot xe may khdi hanh tif mot dia diém & Ha Noi di Thanh Hoa luc 6 gid
vdi van téc 40 km/h. Sau dé 1 gid, mot 6 t6 cling xuéat phat tir diém khdi
hanh clia xe may dé di Thanh Hoa véi van téc 60 km/h va di cing tuyén
duding v6i xe may. Hai vao lic méy gid thi 6 t6 dudi kip xe may?

]
. ﬁ Giai toan bang cach lap phuong trinh
: Xét bai todn mé déu.
ZGE) Goi x (gid) (x> 0) 1a thai gian di chuyén clia 6 t6. Hay biéu thi quang dudng di dugc
cla 6 t6 theo x.

IZ2F Hay bidu thi thai gian di chuyén clia xe may theo x, tif d6 tinh quang dudng di dugc
: clia xe may theo x.

m O t6 dudi kip xe may khi quang dudng di dugc clia chiing b&ng nhau. Viét phudng
trinh &n x thu dugc va giai phuong trinh nay dé tim x rdi két luan.

Céc budc giai mét bai toan bang cach lap phuong trinh:

Budc 1. Lap phuong trinh:
* Chon 4n s& va dat diéu kién thich hgp cho 4n sg;
* Biéu dién cac dai lugng chua biét theo 4n va céc dai lugng da biét;
e Lap phuong trinh biéu thi méi quan hé gilia cac dai lugng.

Budc 2. Giéi phuong trinh.

Budc 3. Tra 16i: Kiém tra xem trong cac nghiém clia phuong trinh, nghiém nao thoa
man diéu kién cla 4n, nghiém nao khong, réi két luan.

C6 Huong dau tu 500 triéu déng vao hai khoan: mua trai phiéu doanh nghiép véi lai
suét 8% mot nAm va mua trai phi€u chinh pha véi 1ai sudt 5% mdt nam. Cudi nam
¢6 Huong nhan dugc 35,5 triéu déng tién 1ai. Hoi c6 Huong da dau tu vao méi khoan
bao nhiéu tién?
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Giai

Goi s tién c6 Huong dung dé mua trai phiéu doanh nghiép la x (triéu déng).
Piéu kién: 0 < x <500.

Khi d6 s6 tién c6 Huong dung dé mua trai phiéu chinh phii 1 500 - x (triéu déng).

S6 tién lai c6 Huong thu dugc tu trai phi€u doanh nghiép la 0,08x (triéu dong) va
s6 tién 1ai thu dugc tu trai phiéu chinh phi 1a 0,05(500 - x) (triéu dong).

Theo dé bai, ta c6 phuong trinh: 0,08x + 0,05(500 - x) = 35,5.
Gidi phuong trinh: 0,08x + 0,05(500 - x) = 35,5
0,08x + 25 - 0,05x = 35,5
0,08x - 0,05x = 35,56 -25
0,083x=10,5
x = 350.
Gia tri nay ca x thod man diéu kién cla an.
Vay c6 Huong da dung 350 triéu dong dé mua trai phiéu doanh nghiép va 150 triéu
déng dé mua trai phiéu chinh pha.

Can phai tron bao nhiéu gam dung dich acid nong dé 60% véi bao nhiéu gam dung
dich acid cuing loai ¢6 néng dé 30% dé dugc 300 g dung dich acid néng dd 50%?

Giai
Goi x (g) la khai lugng dung dich acid néng dé 60% can ly.
Diéu kién: 0 < x < 300.
Khi dé khoi lugng dung dich acid ndng dé 30% la 300 - x (g).
Trong 300 g dung dich acid ndng dd 50% cé: 0,5 - 300 = 150 (g) acid nguyén chat.
Theo dé bai, ta c6 phuong trinh:
0,6x + 0,3(300 - x) = 150.
Giai phuong trinh:
0,6x + 0,3(300 - x) = 150
0,6x+ 90 - 0,3x =150
0,3x = 60.
x=.200.
Gia tri nay cGia x phu hgp véi diéu kién cla an.
Vay phai lay 200 g dung dich acid ndng dé 60% pha véi 100 g dung dich acid ndng do
30% dé dugc 300 g dung dich acid ndng do 50%.
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Bac Mai di siéu thi mua mdt mat hang dang c6 chuong trinh khuyén mai giam gia
20%. Vi ¢6 thé khach hang than thiét cla siéu thi nén bac dugc gidm thém 5% trén
gia da giam, do d6 bac Mai chi phai trd 380 nghin dong cho mat hang dé. Héi gia ban
dau clia mat hang dé néu khong khuyén mai la bao nhiéu?

1

{4 Tranh luan
Xét bai toan sau:

“Mot xe may khéi hanh tir Ha N6i di Hai Phong véi van téc 40 km/h. Sau doé 20 phdt,
trén cung tuyén dudng do, mot 6 té6 xuét phat ti Hai Phong di Ha Noi véi van téc
60 km/h. Biét quang dudng tir Ha Noi dén Hai Phong dai khodng 120 km. Hoi sau
bao lau, ké tif khi xe may khdi hanh thi hai xe gap nhau?”

Pé giai bai toan nay, hai ban Vuéng va Tron chon 4n nhu sau:

Minh chon &n x (gid) Minh chon 4n x (km)

la thai gian tu lic xe la quang dudng tu Hay viét phuong trinh
may khdi hanh dén lic Ha Noi dén diém gap nhan dugc theo méi
hai xe gap nhau. nhau cta hai xe. cach chon 4n nay!

Theo em, trong hai cach chon &n cQia Vudéng va Tron, cach nao sé cho I5i giai
ngéan gon hon?

BAITAP

7.7. Chi Linh lam viéc trong mot ngan hang va dugc thudng Tét bang 2,5 thang luong.
Téng thu nhap mét ndm cla chi Linh bao gém luong 12 thang va thudng Tét la
290 triéu déng. Hdi luong hang thang cla chi Linh 1a bao nhiéu?

7.8. Bac Hung dau tu 300 triéu déng vao hai khoan: mua trai phi€éu doanh nghiép véi lai
suat 8% mot nam va gui tiét kiém ngan hang véi lai suat 6% mot nam. Cubi ndm bac
Hung nhan dugc 22 triéu dong tién 1ai. HOi bac Hung da dau tu vao méi khoan bao
nhiéu tién?
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7.9. Nhan dip khai truong, mét siéu thi dién may da gidm gia nhiéu mét hang dé thu hat
khach hang. Téng gia niém yét cia mét chiéc ti viloai A va mot chiéc ti lanh loai B 1a
36,8 triéu dong. Trong dip nay, ti vi loai A dugc gidm gia 30% va td lanh loai B dugc
gidm gia 25% nén bac Cudng da mua mét chiéc ti vi va mot chiéc td lanh néi trén véi
téng s6 tién 1a 26,805 triéu déng. HAi gia niém yét clia méi chiéc ti vi loai A va méi
chiéc ta lanh loai B 1a bao nhiéu?

7.10. Ban Nam di xe dap rgi nha lic 14 gio véGi van téc 12 km/h. Khi Hung dén nha Nam
vao luc 14 gid 10 phut thi me Nam chi huéng dudng di cia Nam cho Hung va Hung di
xe dap dudi theo véi van téc 18 km/h. Hai dén luc méy gid thi Hung dudi kip Nam?

7.11. Hai cong ty vién thong dua ra hai goi cudc cho dién thoai ¢6 dinh nhu sau:

Cudc thué bao Gia cudc
hang thang (déng) | méi phit goi (déng)

Congty A 32 000 ’ 900

Cong ty B 38 000 700

a) Goi x 1a s6 phat goi trong thang. Hay biéu thi theo x, s6 tién phai tra trong thang
(tinh theo nghin déng) khi sif dung méi goi cudc noi trén.

b) Hi véi bao nhiéu phut goi thi sé tién phai trd trong thang khi st dung dich vu cla
hai cong ty vién thong nay la nhu nhau?
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SN

m Giai phuong trinh sau:

1 x-1 1

Giai 1 o
x_
5(x-2)—7= 5(1—x)

10(x-2)-15(x-1) 6(1-x)

= < Quy déng méau hai vé

30 30
10(x-2) -15(x-1) =6(1 -Xx) <« Nhan hai vé véi 30 dé khii mau
10x-20-15x+ 15 =6 -6x « Thuyc hién phép tinh dé bd dau ngoac
10x- 15x+6x=6 + 20 - 15 < Chuyén céac hang tl chia x sang vé tréi,

cac hang tlr khong chiia x sang vé phai
X=11.

Vay phuong trinh da cho c6 nghiém duy nhatla x=11.

Mot cong ty cho thué 6 t6 (co lai xe) tinh phi ¢ dinh Ia 900 nghin dong mét ngay va
10 nghin déng cho méi kilémét di chuyén. Bac Hung thué moét chiéc 6 t6 trong hai
ngay va phai tra 4,5 triéu déng. Tinh quang dudng ma bac Hung da di chuyén trén
chiéc 6 t6 nay trong hai ngay do.
Giai
Péi 4,5 triéu déng = 4 500 nghin déng.
Goi x (km) la quang dudng ma bac Hung da di chuyén trén chiéc 6 t6 trong hai ngay doé.
Piéu kién: x > 0.
Sé tién bac Hung phai tra khi di chuyén x kildomét 14 10x (nghin déng).
S6 tién phi co dinh ma bac Hung phai trd cho 2 ngay thué xe 1a 900 - 2 = 1 800 (nghin déng).
Theo dé bai, ta c6 phuong trinh: 10x + 1 800 = 4 500.
Giai phuong trinh: 10x + 1 800 = 4 500

x + 180 = 450

x =450 -180

X=270.
Gia tri nay clia x thoa man diéu kién cla an.
Vay trong hai ngay dé, bac Hung da di chuyén quang dudng dai 270 km.
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Mot ngudi thg kim hoan cdé mudi chi€c nhan, mbi chiéc ning 18 g, dugc lam bang
hgp kim gébm 10% bac va 90% vang. Ngudi thg quyét dinh ndu chay nhiing chiéc nhén
va thém dd bac dé gidm ham lugng vang xudng con 75%. Hoi ngudi thg dé can thém
bao nhiéu gam bac?

Giai

Goi x (g) la khdi lugng bac ngudi thg can thém vao. Diéu kién: x> 0.
Khai lugng cia 10 chiéc nhéan la 18 - 10 = 180 (Q).

Khdi lugng bac c¢6 trong 10 chiéc nhan nay 12 0,1 - 180 = 18 (g).

Khai lugng bac sau khi thém x (g) vao la 18 + x (g) va khéi lugng dung dich nau chay
la 180 + x (g).

Theo dé bai, ta c6 phuong trinh: 18 + x = 0,25(180 + x).
Giai phuong trinh:

18 + x = 0,25(180 + x)

18 + x =45 + 0,25x

0,75x = 2%

x = 36.
Gia tri nay ca x thod man diéu kién ca an.

Vay ngugi thg d6 can thém 36 gam bac.

7.12. Gidi cac phuong trinh sau:
a) x-3(2- x) =2x- 4; b) %(x+5)—4:%(x—1);

c)3(x-2)-(x+1)=2x-4; d)3x-4=2(x-1) - (2 - x).
7.13. Ban Nam gidi phuong trinh x(x + 1) = x(x + 2) nhu sau:
xX(x+1) =x(x+2)
X+1=x+2
X-x=2-1
0x =1 (vb nghiém).
Em c6 dong y véi cach giai cia ban Nam khong? Néu khéng dong y, hay trinh bay

cach giai clia em.
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7.14. Chu vi cia mot manh vuon hinh chii nhat 1a 42 m. Tim chiéu dai va chiéu rong cla
manh vudn, biét chiéu rong ngén hon chiéu dai la 3 m.

7.15. Mt chiéc ao len sau khi gidm gia 30% dugc ban véi gia 399 nghin dong. Hdi gia
ban dau cla chiéc 4o len d6 la bao nhiéu?

7.16. Mot xudng may 4o s mi dy dinh hoan thanh ké hoach trong 25 ngay. Nhung moi
ngay xudng may da vugt nang suat so véi dy dinh 1a 2 40 nén da hoan thanh sém
hon 1 ngay va vugt ké hoach dugc giao la 8 40. HOi s6 40 s6 mi ma xudng may
dugc giao la bao nhiéu?

7.17. D& khuyén khich tiét kiem dién, gia dién sinh hoat dugc tinh theo kiéu luy tién,
nghia la néu ngudi s dung cang dung nhiéu dién thi gia moi s6 dién (1 kWh) cang
tang theo cac muc nhu sau:

Mdic 1: Tinh cho s6 dién tir 0 dén 50.
Muc 2: Tinh cho s6 dién tir 51 dén 100, méi s6 dién dat hon 56 déng so véi miic 1.
Muic 3: Tinh cho sé dién tir 101 dén 200, mbi s6 dién dat hon 280 ddng so véi muc 2.

Ngoai ra, ngudi sif dung con phai tra thém 10% thué gia tri gia tdng (thué VAT).

Thang vlia qua, gia dinh ban Tuadn dung hét 95 sé dién va phai trd 178 123 dong.
Hoi gia clla mbi s6 dién & muc 1 |a bao nhiéu?

TIET Klg;algn
Vi MOT HANH TINH XANH
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Khai niém, thudtngit  Kién thic, kinang

- Ham s6 - Nhén biét nhitng md hinh thuc té dan dén khdi niém ham so.
- Biénsd - Tinh gid tri cia ham sd khi ham s6 d6 xac dinh bdi cong thic.
- Mét phang toa do - Xdc dinh toa d6 cia mdt diém trén mat phang toa do; xac dinh mot
- Toa dd clia diém diém trén mdt phang toa do khi biét toa do cta nd.
- D6 thi cia ham s6 - Nhén biét dé thi ham s.
Hinh 71 |é bléu dé San lwong tiéu thu 6 t6 trong 5 thang dau nam 2020
doan thdng mo ta san | >
lugng tiéu thy 6 t6 cla thi 20000 S— 19081
truong Viét Nam trong | g 15.7_87/——"/—\ /
, o o % 15 000
5 thang ddu nam 2020. |2 Ny
Em hay cho biét trong |3 ©°%® 11761
thang nao thi sé lugng oo

6 t6 tiéu thu la it nhat.

I I I 1 T
Thangl  Thang2 Thang 3 Thang4 Thang5
Thang

(=}

Hinh 7.1. (Theo Hiép héi cdc nha san xudt
6 to Viet Nam (VAMA))

ﬂ KHAI NIEM HAM SO

;B Nhén biét khai niém ham sé

mm Quang dudng di dugc S (km) clia mét 6 t6 chuyén dong véi van téc 60 km/h dugc
: cho bdi cong thiic S = 60t, trong dé6 t (gid) |a thai gian 6 t6 di chuyén.

a) Tinh va lap bang cac gia tri tuong Ung clia S khi t nhan céac gia tri lan lugt la

1; 2; 3; 4 (gi0).
b) VGi méi gia tri cla t, ta xac dinh dugc bao nhiéu gia trj tuong ting clia S?
m Nhiét do T (°C) tai cac thoi diém t (gid) clia Ha Noi vao mot ngay dugc cho trong
béang sau:
t (gio) 0 4 8 12 16 20
T (°C) 24 25 27 30 28 27

a) Hay cho biét nhiét do clia Ha Néi vao thdi diém 12 gid trua ngay hém dé.
b) Vi méi gia tri cla t, ta xac dinh dugc bao nhiéu gia tri tuong (ing clia T?
Néu dai lugng y phu thudc vao dai lugng thay déi x sao cho véi méi gia tri clia x ta

luén xac dinh dugc chi mot gia tri tuong (ing cla y thi y dugc goi la ham sé clia x va
X goi la bién sé.

|



Chu y. Khi y 1a ham s6 cla x, ta thudng viét y = f(x),
y= g(x),... Chang han, véi ham s6 y = 2x + 1, ta con viét
y = f(x) = 2x + 1. Khi dd, thay cho cau “Khi x bang 1 thi
gia tri tuong (ing cla y 1a 3”, ta viét ngan gon la f(1) = 3.

Cho ham s6 y = f(x) = 3x. Lap bang cac gia tri tuong (ing
clia y khi x nhan céc gia tri 1an lugt 1a -2; -1; 0; 1; 2.

Giai
Bang céac gia trj tuong Ung cla y:

Ham s6 c6 thé dugc cho béng
cong thic (nhu & HD1), bang
bang (nhu é HD2),...

X 2 -1 0 1 2
y = f(x) = 3x -6 -3 0 3 6

m Céac gia tri tuong (ing cla hai dai lugng x va y dugc cho bédi cac bang sau.
Dai lugng y cé phai la mét ham sé cla dai lugng x khong?

a) " 3 2 2 4 6
y -4 -6 6 3 2
b) X -2 = 0 1 -2
y -1 0 1 2 1
Giai

a) Dai lugng y1a ham sé cla x vi v6i mdi gia tri clia x (x € {-3; -2; 2; 4; 6}), ta luén xac
dinh dugc chi mét gia tri tuong Uing cla y.

b) Pai lugng y khong phai la mét ham s6 cla x vi véi x = -2 ta xac dinh dugc hai gia tri
tuong ingclay(y=-1vay=1).

Viét cong thic tinh thdi gian di chuyén t (gid) cia mot 6 t6 chuyén dong trén quang
dudng dai 150 km véi van téc khong déi v (km/h). Thoi gian di chuyén t ¢6 phai la mot
ham sd cla van té¢c v khong? Tinh gia tri cta tkhi v = 60 (km/h).

7 1 3 5 e i Pay la mét vi du vé ham sé cho
Trd lai tinh huéng mé dau, em hay cho biét: e il

bang biéu dé: S6 Iugng 6 t6
a) Thang nao thi s6 lugng 6 t6 tiéu thu la it nhat va sé  tieu thy 1a ham s clia thang.
lugng 6 t6 tiéu thu trong thang dé la bao nhiéu?

b) Néu goi y la sé lugng 6 t6 tiéu thy trong thang x

(x € {1; 2; 3; 4; 5}) thi y c6 phai la mot ham s6 cla x
khoéng? Tinh gia tri cla y khi x = 5.

a




E MAT PHANG TOA PO

€5

3 16p 7 cac em da biét mbi diém trén truc s6 biéu dién mot s thuc nao dé va ngugc
lai, m&i 6 thuyc s& dugc biéu dién bdi mot diém trén tryc s6. Liéu ching ta ¢6 thé xac
dinh dugc vi tri cla mot diém bat ki trén mét phang bang cach tuong ty khong nhi?

’LM ﬂ

Trén mat phang, ta vé hai truc sé Ox, Oy vudng goc
vGi nhau va cat nhau tai géc O clia méi truc s6 nhu
Hinh 7.2. Cac truc Ox va Oy goi la cac truc toa do,
Ox thudng vé nam ngang va goi la truc hoanh, Oy
thudng vé thang diing va goi la tryuc tung, giao diém
O goi la goc toa do Mat phang co hé truc toa do
Oxy goi la mat phang toa do.

Lay mot diém M bat ki trong mat phéng toa do Oxy.
Tu M k& cac dudng thang vudng goc véi cac truc
toa do. Gia sl cac dudng vudng goéc nay cat truc

hoanh tai diém 3 va cét truc tung tai diém g Khi do
cap s6 (3; %) goi la foa do clia diém M va ki hiéu la
M(3; g) S6 3 goi la hoanh dé va s6 g goi Ia tung

dé cla diém M.

Nhan biét toa d6 ctia mot diém trong mit phﬁng toa do

<

W= =—————
3

Hinh 7.2

Cac don vi dai trén hai truc
toa dd thudng dugc chon bang
nhau (néu khong noi gi thém).

Trong mat phang toa do, m&i diém M x&c dinh duy nh&t mot cap s6 (xy; ¥,) va méi

c&@p s6 (X,; ¥,) xac dinh duy nhat mot diém M.

Cap s6 (x,; ¥,) 90i la toa do clia diém M va ki hiéu la M(x,; y,), trong do6 x, a hoanh do

va y, la tung do ca diém M.

\ 1
@ Hay cho biét toa do cla gbc toa do O.

a) Viét toa do clia cac diém A, B trong Hinh 7.3.
b) Xac dinh cac diém C(0; -2) va D(-1; 0) trong

Hinh 7.3.

Giai

a) Ta c6 toa do clia hai diém A, B la: A(2; -3), B(-2; 1).
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b) Cac diém C(0; -2), D(-1; 0) dugc xac dinh nhu Céic diém 06 hoainh do (tung d0)

Hinh 7.4. N - .
bang 0 nam trén truc tung Oy
¥t (truc hoanh Ox).
- F—
L L i D L L L L e

2-10[ 1 12 X
-2tc |
-3t------ ;A
Hinh 7.4

Luyén tap 2

a) Xéac dinh toa do cla cac diém M, N, P, Q trong

| M
Hinh 7.5. -
I I I I -.3.
b) Xac dinh cac diém R(2; -2) va S(-1; 2) trong I N I Y
Hinh 7.5. 1 1 1 ! ! ..1 ! 1 !
1 L L L 1 P L 1 r.
: A { EFEENEEERE
Chu y. Hé truc toa do6 Oxy chia mat phang toa dé . | v -lq{] ! e | A
thanh 4 géc phan tu (géc phan tu tha |, 11, 11, 1V) T2t
nhu Hinh 7.6. Tt
yn T |
T Hinh 7.5
I |
11
10 x
1] T \Y
Hinh 7.6
54 Tranh luan
Nhiing diém c6 c& hoanh do )
va tung dé déu am nam & géc Em nghf la nam §& Khong ding, em nghi la
phan tu thit méy? goc phan tu thi I1. nam & géc phéan tu tha I11.

Y kién clia em nhu thé nao?
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B PO THI CUA HAM SO
ﬁ Nhan biét khai niém dé thi ciia ham sé
MTEE) Ham s6 y = f(x) dudc cho bdi bang sau:

X 2 -1 0 1 2
y = f(x) -1 0 1 2 3

a) Viét tap hop {(x; y)} cac cap gia tri tuong (ing clia x va y.

b) V& hé truc toa do Oxy va biéu dién cac diém cé toa do la cac cap s6 trén.
Tap hop céc diém nay goi la dé thicha ham sb y = f(x) da cho.

D6 thiclia ham s6 y = f(x) |a tap hop tat ca cac diém biéu dién cac cap gia tri tuong
ung (x; y) trén mat phang toa doé.

~ n . 2 x ~ . y ‘\
BT Vva d6 thi cia ham s6 y = f(x) cho bdi bang sau: 73— %
x | 2 | a | 2 |/3 T
—12 _1 L i L ! 2
y —% 5 2 4 9L 18 8 X
S
Giai .
R . 2 \ ~ 2 ~ « R N T 2
Do thi cua ham sé y = f(x) gbm bon diém nhu Hinh 7.7. T
V& dé thi clla ham s6 y = f(x) cho bdi bang sau:
-3 = 1 2,5
4 3,5 1 0

X
y
BAITAP

7.18. Céac gia tri tuong (ing cla hai dai lugng x va y cho bdi cac bang sau. Dai lugng y c6
phéi 1a mét ham sé clia x khong?

a) X -3 -1 0 2 4
y 1 1 | | i
b) x 2 1 0 | 2
y 2 ] 0 2 2
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7.19. Choham s6 y = f(x) = 2

a) Tinh f(-4); £(8). Al | [T
b) Hoan thanh bang sau vao vé: -
X 2 ? 2 3 ? | LT []
= r) —4 ? 7 8 1 1 1 1 1 DI -l
y = f(x) ——tr— —
7.20. a) Xac dinh toa do cla cac diém A, B, C, D trong -7
Hinh 7.8. | B [ 1]
b) Xac dinh cac diém E(0; -2) va F(2; -1) trong Hinh 7.8. ¢
7.21. Ham s6 y = f(x) dugc cho bdi bang sau: RES
- -2 -1 0 1
y — f(X) -5 —2,5 0 275

Vé d6 thi clia ham so y = f(x).

7.22. Can nang va tudi cGia bén ban An, Binh, Hung, Viét dudc biéu dién trén mat phing

toa d6 nhu Hinh 7.9.

)/ A can ning (kg)
50 o Hung
| 454 Binh
404 o Viét|
- 35+ Ang
304
26-
20+
154
10
L 54
Tudl
ol 1 2 5 4 6 7 8 9 1o 11 12 15 14 15 16 17 18x
Hinh 7.9

(Do s6 lieu vé tudi va can nang rat chénh léch nén trong Hinh 7.9, ta da |dy mot
don vi dai trén truc hoanh bang 5 Ian mot don vi dai trén truc tung).

Hay cho biét:

a) Ai la ngudi nang nhat va nang bao nhiéu?

C

)
)
)

b) Ai 1a ngudi it tudi nhat va bao nhiéu tudi?

Binh va Viét ai nang hon va ai nhiéu tudi hon?

d) Thay ddu “?” bang s6 thich hgp dé hoan thanh bang sau vao va:
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Theo bang da hoan thanh, can nang cé phai la ham sé cla tudi
7.23. Hinh 7.10 la d6 thi cia ham sé mo ta

nhiét do T (°C) tai cac thoi diém t (gid) cla

mot thanh phé & chau Au tir gidia trua dén

6 gio toi.

a) Tim T(1), T(2), T(5) va giai thich y nghfa

Tén An Binh Hung Viét
Tudi ? ? ? ?
Céan nang (kg) ? ? ? ?

clia cac sé nay.

b) Trong hai gia tri T(1) va T(4), gia tri nao
I6n hon?

c) Tim tsao cho T(f) = 5.

d) Trong khoang thdi gian nao thi nhiét do
cao hon 5 °C?

Nha toan hoc René Descartes (1596 - 1650)

René Descartes la nha triét hoc, nha khoa hoc, nha toan hoc ngudi Phap.
Ong sinh ngay 31 thang 3 nam 1596 & La Haye en Touraine, ngay nay
la viing Descartes. Ong méat ngay 11 thang 2 n&m 1650 tai Stockholm,

Thuy Dién.

Dong goép 16n nhét trong toan hoc clia Descartes 1a da gidi thiéu khai
niém hé toa do, ngay nay thudng goi la hé toa do Descartes, cung cap
coéng cu dé co thé dung dai s6 trong viéc nghién ctu hinh hoc, giup
théng nhéat dai s6 va hinh hoc Euclid. Déng gép nay cta 6ng c6 anh

khéng? Vi sao?

Hinh 7.10

hudng I6n dén sy phat trién clia cac linh vyc nhu hinh hoc giai tich,

phép tinh vi tich phan va khoa hoc ban dé.

René Descartes
(1596 - 1650)

Descartes cling ¢6 nhiing déng gop vé li thuyét cac dang thiic. Ong 1a ngudi dau tién dé xuat viéc
st dung nhiing chii cai cudi cling ctia bang chii cai Latinh dé chi cac 4n sé va dung nhiing chii
cdi dau tién clia bang chii cai dé chi cac gi4 tri da biét. Ong ciing da sang tao ra hé thdng ki hidu
dé mo ta luy thiia clia cac s6 (chéng han trong biéu thic x2). Mat khac, chinh dng da thiét lap ra
phudng phap, goi Ia phuong phap ddu hiéu Descartes, dé tim s6 nghiém am va sé nghiém duong
cuia mot da thuc bat ki.
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Khainiém, thuadtngit  Kién thic, ki ning

- Ham sd bac nhat - Thiét 1ap bang gid tri cla ham so bac nhat.
- D0 thi cia ham s6 bacnhat - V& d6 thi clia ham s bac nhat.
- Van dung ham sd bac nhat va do thi cia ham s6 bac nhét vao
gidi quyét mot so bai todn thuc tién.

M6t 6 t6 di tif bén xe Giap Bat (Ha N&i) dén thanh phd Vinh (Nghé An)
véi van toc la 60 km/h. Héi sau t gid 6 t6 d6 cach trung tam Ha Noi bao
nhiéu kildomét? Biét rang bén xe Giap Bat cach trung tam Ha Noi 7 km
va coi rang trung tam Ha Noi, bén xe Giap Bat va thanh phd Vinh ndm
trén cing mot dudng thang.

L 4 &
Trung tam Bén xe Thanh
Ha Noi Giap Bat phé Vinh

n KHAI NIEM HAM SO BAC NHAT

2
: ,@ Nhan biét ham sé bac nhat
: Xét bai toan mé dau.

m Viét cong thic tinh quang dudng S di dude clia 6 t6 sau tgid. Quang dudng S ¢
phai la mét ham s6 cla thoi gian t khong?

m Viét cong thic tinh khoang cach d ti vi tri clia 6 t6 dén trung tam Ha Noi sau ¢ gid.
NIEE) T két qua clia HD2, hay hoan thanh bang sau vao va:

t (gid) 1 2 3 4 5
d (km) ? ? ? ? ?

Khoang cach d c6 phai la mét ham sé cla thdi gian t khéng?

Ham s6 bac nhét 1a ham s6 cho béi cong thiic y = ax + b, trong do a, b la cac sb
cho truéc va a = 0.

a) Néu y ti 1é thuan véi x, tic la y = kx (k= 0), thi y 1a mot ham s6 bac nhat cla x véi
a=k b=0.

b) Ham s6 y = -2x + 3 la mot ham s6 bac nhéat véi a= -2; b = 3.
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\ 1
&3 Trong cac ham s8 sau, nhiing ham s6 nao 1a ham s8 bac nh4t?
a)y=3x-2; b) y = -2x; c)y=2x+3; d) y=3(x-1); e) y=0x+1.

m Cho ham s6 bac nhéat y = -2x + 5.

a) Hoan thanh bang gia tri sau:

X 2 A 0 1 2
y=-2x+5 ? ? ? ? ?

b) Tim xsao cho y = 12.

Giai
a) Ta c6 bang gia tri sau:
X -2 -1 0 1 2
y=-2x+5 9 7 & 3 1

b) Ta phéi tim x sao cho y = 12, tlic la -2x + 5 = 12 hay -2x = 7, suy ra x :—%.

Trong hé do ludng My, quang dudng thudng dugc do bang dam (mile) va 1 dam béng
khoang 1,609 km.

a) Vit cong thiic dé chuyén déi x (dam) sang y (km). Cong thiic tinh y theo x nay ¢c6
phai la mot ham s6 bac nhat clia x khéng?

b) Mot 6 t6 chay véi van toc 55 dam/gid trén mét quang dudng c¢é quy dinh van téc
t0i da la 80 km/h. Hdi 6 16 dé cé vi pham luéat giao théng khéng?
{4 Tranh luan
Khéng dung, t6 nghi

Ham sé y:XT+1 c6 phai la Pay 1a ham sé day khéng phai ham
mo6t ham s6 bac nhat khong? béc nhat. s6 bac nhit.

Theo em, Vudng va Tron ai néi dung? Vi sao?

B DO THI CUA HAM SO BAC NHAT

ﬁ} Nhan biét dé thi cia ham sé bac nhat
i Choham s6 bac nhat y = 2x 1.
1230 Hoan thanh bang gia tri sau vao va:

: X 2 - 0 1 2
y=2x-1 ? ? ? ? ?

|



ZEF Goi A, B, C, D, E la cac diém trén do thj ham s6 y = 2x - 1 ¢c6 hoanh dé x 1an lugt
: la-2; -1; 0; 1; 2. T két qua clia HP4, hay xac dinh toa do cac diém A, B, C, D, E.

EEB Trén mat phang toa do Oxy, biéu dién cac diém A, B, C, D, E trong HD5. Dung
thudc thang dé kiém nghiém réng cac diém nay cung ndm trén mot dudng thang.

Ngudi ta cling chi ra rding mot diém bat ki trén dudng thang AB ¢6 toa do thod man
y=2x-1.

D6 thi clia ham s6 y = ax + b (a = 0) la mét dudng thang.

Chu y. D6 thi clia ham s8 y = ax + b (a= 0) con dudgc goi la dudng thang y = ax + b.
g
f:v Cach vé dé thi cia ham sé bac nhat

A
Ta da biét d6 thi clia ham s6 bac nhét y = ax + b (a = 0) Y

la mot dudng thdng. Do dé, dé vé dé thi nay, ta chi can
x4c dinh dugc hai diém phan biét nao dé thudc dé thi réi at---AA
vé dudng thang di qua hai diém dé.
Ta xét hai trudng hgp: :
e Khi b = 0 thi y = ax. D6 thi clla ham s6 y = ax la duong
thing di qua gbc toa do O(0; 0) va diém A(1; a) nhu

Hinh 7.11. Hinh 7.11

e Khi b =z 0 ta thudng xac dinh hai diém dac biét trén \y"
P

O
S

dé thi la giao cla do thi véi hai truc toa do nhu sau:
- Cho x = 0 thi y = b, ta dugc diém P(0; b) thudc truc
tung Oy.

- Cho y = 0 thi x——g ta dugdc diém Q[—— 0] thudc Q

< ¥

truc hoanh Ox. O _%\
- V& dudng thang di qua hai diém P, Q ta dugc dé thi
clia ham s0 y = ax + b nhu Hinh 7.12. Hinh 7.12

Ay
vidu3 | 4
Vé d6 thi clla ham s bac nhat y = 2x + 4. (=}

Giai. (H.7.13)

Cho x = 0 thi y = 4, ta dugc giao diém ciia dé thi véi truc
Oy la P(0; 4).

Cho y = 0 thi x = -2, ta dugc giao diém cla dé thi véi truc
Oxla Q(-2; 0).

P thi ham s6 y = 2x + 4 la dudng thang PQ. Hinh 7.13

Vé d6 thicllia cac ham s6 bac nhat y=-2x+3va y = %x
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7.24. Trong cac ham s6 sau, nhiing ham s nao la ham s6 bac nhat? Hay xac dinh cac
hé s6 a, b clia chlng.
a)y=0-x-5; b) y=1-3x; c) y=-0,6x;
d) y =+2(x-1+3; e)y=2x2+1.
7.25. Cho ham sé bac nhét y = ax + 3.
a) Tim hé sd a, biét rang khi x = 1 thi y = 5.
b) Véi gia tri a tim dugc, hdy hoan thanh bang gia tri sau vao va:

X 2 ] 0 1 2
y ? ? ? ? ?

7.26. Vé do thi clia cac ham sé sau:
a) y=2x-6; b) y=-3x+ 5; c)y:%x.

7.27. Béng euro (EUR) Ia dan vi tién té chinh thiic § mét s6 qudc gia thanh vién cla
Lién minh chau Au. Vao mét ngay, ti gia hoi doai gitia dong euro va dong doé la My
(USD) la: 1 EUR =1,1052 USD.

a) Viét cong thuic dé chuyén déi x euro sang y d6 la M§. Céng thic tinh y theo x nay
c6 phai la mot ham s6 bac nhét clia x khéng?

b) Vao ngay dé, 200 euro c6 gia tri bdng khoang bao nhiéu dé la My?

c¢) Vao ngay dé, 500 dé la My c6 gia tri bang khoang bao nhiéu euro?

(Lam tron két qua & cau b va cau ¢ dén hang don vi).

7.28. Gia cudc dién thoai c6 dinh cla mét hang vién thong bao gom cudc thué bao la
22 000 dong/thang va cuédc goi la 800 dong/phut.
a) Lap cong thuc tinh s tién cudc dién thoai y (dong) phai tra trong thang khi goi x phut.
b) Tinh sé tién cudc dién thoai phai tra khi goi 75 phut.
c) Néu so tién cudc dién thoai phai tra la 94 000 dong thi trong thang dé thué bao da
goi bao nhiéu phut?

7.29. Ham chi phi don gian nhat Ia ham chi phi bac nhét
y = ax + b, trong d6 b bidu thi chi phi ¢é dinh cla hoat
dong kinh doanh va hé s& a biéu thi chi phi cia m&i mét
hang dugc san xuét. Gia sl rang mot xudng san xuat xe
dap c6 chi phi ¢d dinh hdng ngay la 36 triéu dong va
mdi chiéc xe dap c¢6 chi phi san xuat la 1,8 triéu dong.
a) Viét cong thiic clia ham s6 bac nhat biéu thi chi phi
y (triéu déng) dé san xuét x (xe dap) trong mot ngay.
b) V& db6 thi clia ham s6 thu dugc & cau a.

c) Chi phi dé san xuat 15 chiéc xe dap trong mot ngay 1a bao nhiéu?
d) C6 thé sa&n xuét bao nhiéu chiéc xe dap trong ngay, néu chi phi trong ngay dé la
72 trigéu déng?
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Khainiém, thuadtngit  Kién thic, ki ning

Hé s6 gdc clia duong thang

Lam thé nao dé biét hai
dudng thdng y = ax + bva
y= a'x+ b’song song hay

cat nhau nhi?

- Nhan biét khéi niém hé s6 goc cia duong thingy = ax + b (a = 0).

- Str dung hé s6 g6c cta duong thang dé nhén biét va gidi thich su
cdt nhau hodc song song clia hai dudng thang cho trudc.

Cu vé hai dudng thang
nay trong cung mat
phang toa do Oxy la
biét ngay ma!

P2

29)
v

ﬂ HE SO GOC CUA PUONG THANG

Anh cé mét cach nhanh hon
nhiéu ma khéng can vé hinh.
Trong bai hoc nay chung ta
sé cung tim hiéu nhé!

~~
g

,@ Goc tao bdi dudng thing y = ax + b (a= 0) va truc Ox

Trong mat phang Oxy, géc o.tao bdi dudng thang y=ax+b(a= 0) va truc Ox la géc
tao bdi tia Ax va tia AT, trong d6 A la giao diém clia dudng thang y = ax + b V6i
truc Ox, T la mét diém nao dé thudc dudng thang y = ax + b va cé tung do duong.
Chuy rang 0°< o.< 180° (H.7.14).

a>0

yn
0

m Trén cung moét mét phang toa do Oxy, vé hai dudng

thang sau:

(d)y:y=2x+1va(d):y=

)z,
T\-'

a<o0

"y

Hinh 7.14

-2x + 1.

b)

Hay dé y: D4u cia hé
sé a va so sanh goc
tuong Gng véi 90°.

~~

a) So sanh géc tao bdi dudng thang (d) va truc Ox véi 90°.
b) So sanh géc tao bdi dudng thang (d’) va truc Ox véi 90°.
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25 T két qua ctia HD1, em c6 nhan xét gi vé quan hé gilia hé s6 a clia duding thang
y=ax+ b(a=0) véi géc tao bdi dudng thdng nay va truc Ox?

Vi ¢6 sy lién quan gilta hé sé a véi géc tao bdi dudng thang y = ax + b va truc Ox nén ta
¢6 dinh nghia sau:

H Ta goi a la hé s6 goc cla dudng thang y = ax + b (a = 0).

‘H Xac dinh hé s6 géc clia méi dudng thang sau:
y=3x-1;, y=2-X y:%(x—1).
Nhéan xét
e Khi hé §6 géc a dudng, dudng thang y = ax + b di I&n tif trai sang phai. Géc tao bdi
dudng thang nay va truc Ox la géc nhon (H.7.14a).

e Khi hé s6 géc a am, dudng thadng y = ax + b di xudng tif trai sang phai. Géc tao bdi
dudng thang nay va truc Ox la géc ti (H.7.14b).

y‘\
e \
4

Tim ham s& bac nhat cé db thi 1a dudng thang c6 hé sé
géc a= -2 va di qua diém (1; 2).

Giai. (H.7.15) N
Ham sé bac nhét can tim cé dang y = 2x + b.

Vi dudng thang di qua diém (1; 2) nén ta cé: +5 »
2=-2-1+b,suyrab=4. -1
Vay ham s6 cantimla y = -2x + 4. Hinh 7.15

Tim ham s6 bac nhat ¢é dé thi 1a dudng thdng c6 hé sé géc 1a 3 va cét truc tung tai
diém c6 tung do bang -1.

'ﬁ Tranh luan

\ 2 2x 1 P P ~ P & «a
Pudng thang y = =6 hé s6 g6c bang bao nhiéu?
Budng théng nay c6 hé s6 Khéng ding, dudng théng
goc a = 2. nay c6 hé sé géc a = 1.

Theo em, ban nao tra I6i ding, ban nao tra 16i sai? Vi sao?
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B PUONG THANG SONG SONG VA DPUONG THANG CAT NHAU

ﬁ} Nhan biét hai dudng thing song song

yl
IZ5E) Trén cing mét mét phang toa do Oxy, vé hai dudng
thdng y = 2x va y = 2x + 1. C6 nhan xét gi vé vi tri b’
tuong déi cGia hai dudng thang nay? /
Hai dudng thang y=ax+ b(a=z=0)va y=ax+ b’ 5ol 7% >
(a'= 0) song song véi nhau khi a = a, b= b'va ngugc /; /a
, lai; trung nhau khi a = a', b = b'va ngugc lai. / Y .

A1} Y R
B Tim cac cap dudng thang song song vdi nhau trong cac dudng thang sau:
a)y=2x+1; b) y=-1-2x; C)y=2+2x d) y=-1+2x.

Tim gia tri ciia m dé dudng thang y = (m + 1)x + 2 (m = -1) song song vdi dudng thang
y=-2x+1.

Giai
Hai dudng thdng da cho song song véi nhau khi m + 1 = -2, tiic 1a m = -3.
Gia tri nay thod man diéu kién m = -1.

Vay gia tri m can tim la m = -3.

}5 Nhan biét hai dudng thing cit nhau

IZEZY Cho hai dudng thdng y = 2x - 1 va y = x - 3. Béng cach so sanh hai hé s6 goc,
hay cho biét hai dudng thdng nay cé song song hay tring nhau khéng.

Hai dudng thdng y = ax + b(a= 0) va y = ax + b' (a'# 0) cat nhau khi a = a'
va ngugc lai.

\1 " 5 "
B Tim cac cap dudng thang cat nhau trong cac dudng thang sau:
a)y=2x+1; b) y = 2x; c) y=2+2x; dyy=1-2x.

Tim cac gia tri cia m dé dudng thing y = mx— 2 (m = 0) cit dudng thang y = -2x + 1.
Gidi

Hai dudng thdng da cho cit nhau khi m = -2.

Két hgp véi diéu kién da cho, ta dugc cac gia tri m can tim la: m= 0 va m =z -2.
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Cho hai ham s6 bac nhat y=2mx+1vay=(m-1)x+ 2.
Tim céc gia tri cila m dé d thi cGia hai ham s& da cho la:
a) Hai dudng thang song song véi nhau.
b) Hai duding thang cit nhau.

%!Thf!théch nhé
Liéu hai dudng thdng phan biét véi cling hé sé géc, cé thé cé:
a) Cung giao diém véi truc Ox khéng?
b) Cung giao diém véi truc Oy khéng?

Em hay trinh bay cach lam clia anh Pi dé tré 16i cau hdi clia ban Vuéng trong tinh huéng
mé dau.

BAITAP

7.30. Tim ham s& bac nhat c¢é dé thi la dudng thang di qua diém (1; -2) va ¢ hé sé géc la 3.

7.31. Tim ham s6 bac nhat cé dé thi la dudng thang cé hé s goc 1a -2 va cat truc hoanh
tai diém c6 hoanh do bang 3.

7.32. Hay chi ra cac cap dudng thidng song song vdi nhau va cac cap dudng thing
cat nhau trong cac dudng thang sau:

a)y=-x+1; b)y=-2x+1;
C) y=-2x+ 2; d) y=-x.
7.33. Cho hai ham s6 bac nhat y= mx-5va y= (2m+ 1)x + 3. Tim cac gia tri cia m dé
dd thi cia hai ham sé la:
a) Hai dudng thang song song véi nhau.
b) Hai duding thang cit nhau.

7.34. Tim ham s6 bac nhat ¢ dé thi la duding thing song song véi dudng thing y = -3x + 1
va di qua diém (2; 6).

7.35. Trong méat phang toa do Oxy, cho hai dudng thdng y= xva y= -x + 2.
a) V& hai dudng thang da cho trén cung mat phang toa do.
b) Tim giao diém A cla hai dudng thang da cho.

c) Goi B la giao diém cla dudng thang y = -x + 2 va truc Ox. Chiing minh rang tam giac
OAB vuéng tai A, ttic |1a hai dudng thang y = x va y = -x + 2 vudng géc véi nhau.

d) C6 nhan xét gi vé tich hai hé s6 géc clia hai dudng thang da cho?
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Cho ham so bac nhat y = ax + 5.

a) Xac dinh hé sé a, biét dé thi ham s& di qua diém A(1; 3).

b) V& d6 thi ham s& da cho véi gia tri a tim dugc & cau a.

Giai

a) Vi dé thi ham s& di qua diém A(1; 3) nén ta cé: -+
3=a+5haya=-2. -11

-.*'?@4?%
-

b) Véi a = -2 ta co ham sd y = -2x + 5. D6 thi clla ham s6 Hinh 7.17
nay la mot dudng thang.

Cho x = 0 thi y = 5, ta dudc giao diém cdia dé thi véi truc tung la P(0; 5).

Cho y=0thix= % ta dugc giao diém cla dé thi véi truc hoanh la Qg; 0].

D6 thi clia ham s6 y = -2x + 5 la dudng thang PQ (H.7.17).

S6 tién dién phai tra trong thang khi lugng dién s dung x (kWh) trong khoang tir 51 kWh
dén 100 kWh dugc cho bdi cong thiic sau:

T(x) = 1 784x - 2 800 (dong).
a) Tinh so tién dién phai tra khi lugng dién tiéu thy trong thang la 90 kWh.

b) Néu so tién dién phai tra trong thang la 144 590 dong thi gia dinh d6 da s dung
bao nhiéu kWh dién?

Giai
a) Khi x=90ta c6: T(90) =1 734 - 90 - 2 800 = 153 260.
Vay khi lugng dién tiéu thy trong thang 1a 90 kWh thi sé tién dién phai tra 1a 153 260 dong.
b) Ta phai tim x sao cho T(x) = 144 590, t(c la
1734x-2800 = 144 590
1734x =147 390
x = 85 (thod man).
Vay gia dinh nay da sl dung 85 kWh trong thang do.
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BAITAP

7.36.Chohaihamsé y=2x-1vay=-x+2.
a) Trong cling mét phang toa do Oxy, vé dé thi clia hai ham sé da cho.
b) Tim toa do giao diém cla hai dé thi trén.
7.37. Cho ham s6 bac nhat y = (3 - m)x + 2m + 1.
Tim céc gia tri cia m dé dé thi clia ham sé da cho la:
a) buding thang di qua diém (1; 2);
b) Puding thang cit dudng thang y = x + 1 tai mo6t diém nam trén tryc tung.

7.38. Cho d6 thi cia mét ham sé bac nhét y = f(x) iz
nhu Hinh 7.18.

Hay gidi cac phuong trinh sau:

a) f(x) = 70; A
b) f0x) = 95; “aso |0
c) fix) = 0. Hinh 7.18

7.39. Gia cudc taxi cla mot hang xe taxi khi quang dudng di chuyén x (km) trong khoang
tl trén 1 km dén 30 km dugc cho bdi cong thiic sau:
T(x) = 10 000 + 13 600 - (x - 1) (déng).
a) Tinh s& tién phai tra khi xe di chuyén 20 km.
b) Néu mét hanh khach phai trd 200 400 déng thi hanh khach dé da di chuyén bao
nhiéu kildmét?

7.40. Trong |i thuyét tai chinh, gid tri s6 sdch |a gia tri cia mot tai sdn ma céng ty s
dung dé xay dung bang can ddi ké toan clia minh. Mot s8 cong ty khdu hao tai san
ctia ho bang cach sl dung phuong phap khau hao dudng thing dé gia tri ciia tai san
giam mot lugng ¢d dinh mdi nam. MUc suy giam phuy thudc vao thdi gian s dung hitu
ich ma cong ty dat vao tai san do.

Gia s mot cong ty viia mua mét chi€éc may photocopy mdi véi gia 18 triéu dong.
Coéng ty lya chon cach tinh khdu hao chiéc may photocopy nay theo phucong phap
khau hao dudng thdng trong thdi gian 3 nam, tlc |a m&i nam gia tri clia chiéc may
photocopy sé giam 18 : 3 = 6 triéu dong.

a) Viét ham sé bac nhat bidu thi gia tri s& sach V(x) clia may photocopy dudi dang mot
ham sé theo thdi gian sif dung x (nam) cla no.

b) V& dé thi clla ham s6 bac nhat y = V(x).
c) Gia tri sé sach clia may photocopy sau 2 ndm sif dung |a bao nhiéu?

d) Sau thdi gian s dung & bao lau thi may photocopy ¢é gia tri s6 sach la 9 triéu déng?
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A. TRAC NGHIEM

7.41. Phuong trinh ndo sau day la phuong trinh bac nhat moét 4n?

A.0x+2=0. B.2x+1=2x+2.
C.2x2+1=0. D.3x-1=0.

7.42. Tap nghiém S cla phuong trinh 3(x + 1) - (x - 2) =7 - 2xla
A. S = {0}. B. sz{%}.
C.§=0. D.S=R

7.43. Ham s6 nao sau day la ham sé bac nhat?

A.y=0x+3. B.y=3¥+2
C. y=2x D.y=0.

7.44. Budng thang c6 hé sé géc bang 2 va di qua diém (-1; 2) 1a
A y=2x+2. B.y=2x-1.
C.y=-x+2. D.y=2x+4.

7.45. Gia tri m dé dudng thdng y = (m + 1)x + 2 song song véi dudng thang y = -2x 1a

A.m=-3. B.m=-2.
C.m=2. D.m=1.
B. TU LUAN

7.46. Giai cac phuong trinh sau:
a) 5(x-1) - (6 - 2x) = 8x — 3; iy EXL, 90K, T

3 2 4

7.47. S6 tién thué thu nhap ca nhan khi mic thu nhap chiu thué trong ndm trong khoang
tU trén 60 triéu dong dén 120 triéu dong dugc cho bdi cong thiic sau:

T(x) = 0,1x - 3 (triéu dong),
trong d6 60 < x < 120 (triéu déng) 1a mic thu nhap chiu thué cla ngudi doé trong nam.

a) Tinh s8 thué thu nhap phai déng khi mic thu nhap chiu thué trong nam la
100 triéu dong.
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b) Néu mot ngusi phdi dong 8 triéu dong tién thué thu nhap cé nhan thi mdc thu nhap
chiu thué clia ngudi dé trong nam la bao nhiéu, biét rang ngudi d6 cé thu nhap chiu
thué trong khoang tir trén 60 triéu dong dén 120 triéu dong?

7.48. M6t clia hang sach gidm gia 20% cho mot cudn sach. Vi la khach quen cla cla
hang nén ban An dugc gidm thém 10% trén gia da gidm, do dé ban An chi phai tra
36 000 dong cho cudn sach do6. Hoi gia ban dau clia cudén sach dé néu khdng giam gia
la bao nhiéu?

7.49. Hai 0 t6 cung xuat phat tu Ha Noi di Ha Long luc 8 gid sang, trén cung mot tuyén
duong. Van toc clia mét 6 t6 I16n hon 5 km/h so véi 6 t6 kia. Xe di nhanh hon dén
Ha Long lic 10 gid 45 phat sang, trude xe kia 15 phat. Ho6i van tc clia mdi 6 t6 1a
bao nhiéu? Tinh d6 dai quang dudng tir Ha N6i dén Ha Long.

7.50. Cho ham s6 bac nhat y = (m + 2)x + 3.
a) Tim m dé dé thi ham s& song song véi dudng thang y = -x.
b) Vé d6 thi ham s6 vdi gia tri m tim dugc & cau a.

c) Tim giao diém A cla dé thi ham s6 tim dugc & cau a va dé thi cla ham s6 y = x + 1.
Tinh dién tich cGa tam gidc OAB, trong d6 B la giao diém cdia dé thi ham s6 y = x + 1
vGi truc Ox.
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Trong chuong nay cac em sé
duoc biét cach tinh xac suat cta
mot so bién c6 don gidn va udc
lugng xac sudt cta bién c6 ban
Xac suat thuc ?Juem

STl (1] KET QUA O THE VA KET QUA THUAN LOI

Khai niém, thuat ngir  Kién thic, kindng

- K&t qué c6 thé - Xdcdinh céc két qua cd thé cta hanh déng, thucnghiém.
- Két quad thuan lgi - Xdcdinh cac két qua thuan Igi cho mét bién cd lién quan téi hanh dong,
thuc nghiém.

Tai vong chung két cudc thi Chinh phuc tri thic, ban té chiic soan 20
cau héi thudc céac linh vyc khac nhau, mbi cau hdi dugc viét trong mot
phiéu va dugc danh sé tir 1 dén 20. Cac cau héi tli s6 1 dén sd 4 thudc
Iinh vuc Lich st - Pia li, tU s6 5 dén s6 12 thudc linh vuc Khoa hoc
tu nhién, tU s6 13 dén s 18 thudc linh vuc Van hoc; ti s6 19 dén sé 20
thudc linh vuc Toan hoc.

Ban Son rat ngdu nhién mot phi€u ti hép dung cac phiéu cau hdi.
Son hoc gidi mén Lich s nén mong rat duge cau hoi thudc linh vuc
Lich st - Dia Ii.

Liéu ban Son c6 rat dugc phi€u cau hdi minh mong muén khéng?
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n KET QUA CO THE CUA HANH PONG, THUC NGHIEM

b Két qua c6 thé
m Trong tinh huéng mé ddu, em hay cho biét:
a) Ban Son cé chéac chan rut duge phi€u cau héi s6 2 hay khong?
b) Khi ban Son rat mot phiéu bat ki thi c6 bao nhiéu két qua cé thé xay ra?

Trong thyc té, ta thudng gap cac hanh dong, thuc nghiém ma két qua cla chung
khong thé biét trude khi thuc hién. Tuy nhién, trong nhiéu trudng hop ta cé thé xac dinh
dugc tat ca cac két qua co thé xay ra (goi tit 1a cac két qua cé thé) clia hanh dong,
thuc nghiém dé.

M6t hép dung 5 qua cau mau xanh duge danh s6 1; 2; 6 6 6 6 6
3; 4; 5 va 4 qua cau mau doé dugc danh so 1; 2; 3; 4.

Lay ngdu nhién mdt qua céau trong hop. Liét ké tat ca

cac két qua co thé clia hanh dong nay. Cé bao nhiéu 6 6 6 6
két qua c6 thé?

Giai

Ki hiéu 5 qua cau mau xanh dugc danh so 1; 2; 3; 4; 5 1a X1, X2, X3, X4, X5 va 4 qua
céau mau dé dugc danh sé 1; 2; 3; 4 la D1, D2, D3, D4.

Céac két qua c6 thé clia hanh dong nay 1a X1, X2, X3, X4, X5, D1, D2, D3, D4.
C6 tat ca 9 két qua co thé.

Luyén tap 1 7
A/ABCDD

Chon ngau nhién moét chit cai trong cum tif “TOAN HOC EEGHIKLM
VA TUOI TRE”. Liét ké tat ca cac k&t qua co thé cla NOOOPOR

hanh déng nay.
2 STUUVXY
44 Tranh luan
MGt thi dung 12 vién bi ¢cé hinh dang nhu nhau, chi khac mau, trong dé cé 5 vién bi
mau dd, 4 vién bi mau xanh va 3 vién bi mau vang. Lay ngau nhién mot vién bi trong tdi.
Hoi c6 tat ca bao nhiéu két qua co thé?

Khéng dung! Cac vién bi ¢6 hinh dang nhu
nhau, chi khac mau nén c6 3 két qua cé thé
la bi mau doé, bi mau xanh va bi mau vang.

Cé 12 vién bi nén co
12 két qua c6 thé.

&
v

Theo em, ban nao néi dung?
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a KET QUA THUAN LOI CHO MOT BIEN €O

-

COROROERNONOEIONOEIED

}B Két qua thuén Igi
Trd lai tinh huéng mé ddu, két qua cla hanh dong rat ngau nhién mét phiéu cau hoi
clia Son la mét cau hoi nao dé trong sé 20 cau héi duge danh so tir 1 dén 20.
C6 20 két qua c6 thé 1a phiéu s6 1, phidu s6 2,..., phiu s8 20.

Xét bién co E: “Son rut duge phiéu cau hdi thudc Iinh vyc Lich st - Dia Ii”.

IiE7) Em hay xéc dinh céc két qua c6 thé dé bién ¢ E xay ra.

Xét mot bién ¢6 E, ma E co6 xay ra hay khong xay ra tuy thudc vao két qua cla
hanh déng, thuc nghiém T.

Mot két qua c6 thé cha T dé bién c6 E xay ra dudc goi 1a két qua thuan Igi cho
bién c6 E.

Doi van nghé khoi 8 clia mot trudng Trung hoc ¢d s cé 14 ban, trong dé ¢é 4 ban nam
I6p 8A, 5 ban nit I6p 8B, 3 ban nam Iép 8C va 2 ban nii I6p 8D. Chon ngau nhién mot
ban trong ddi v&n nghé khdi 8 dé tham gia tiét myc van nghé cla trudng.

a) Liét ké tat ca cac két qua c6 thé clia hanh dong trén. C6 tat ca bao nhiéu két qua
c6 thé?

b) Liét ké cac két qua thuan Igi cho cac bién cd sau:
* E: “Chon dugc mét ban IGp 8A”;
* F: “Chon dugc mét ban nii”.
Giai
Ki hiéu 4 ban nam IGp 8A la A1, A2, A3, A4;
5 ban n(i I6p 8B la B1, B2, B3, B4, B5;
3 ban nam I6p 8C la C1,C2, CS3;
2 ban nit I16p 8D la D1,D2.

61I



a) Cac két qua co thé clia hanh dong trén la A1, A2, A3, A4, B1, B2, B3, B4, B5, C1,
C2, C3, D1, D2. C6 14 két qua co thé.

b) Bién c6 E xay ra khi ta chon dugc mot ban I16p 8A. Do dé cac két qua thuéan Igi cho
bién c6 E l1a A1,A2, A3, A4.

Bién cd F xay ra khi ta chon dugc mot ban nii. Do d6 cac két qua thuan Igi cho bién c6 F
la B1, B2, B3, B4, B5, D1, D2.

Trd lai Vi du 2, hay liét ké cac két qua thuan Igi cho céac bién c6 sau:
* G: “Chon dugc mét ban nam”;
* H: “Chon dugc mét ban I6p 8C hoac 8D”.

BAITAP

8.1. Vuong thuc nghiém gieo mot con xuc xac.
a) Liét ké cac két qua co thé cla thuc nghiém trén.
b) Liét ké cac két qua thuan Igi cho cac bién ¢co sau:
*» A: “S6 chdm xuét hién trén con xtc xac la hop s6”;
*» B: “S6 cham xudt hién trén con xuc xac nhé hon 57;

» C: “S6 cham xudt hién trén con xtc xac la sé 1&”.

8.2. M6t hop dung 12 tdm thé, dudgc ghi s6 1; 2;...; 12. Ban Nam rat ngau nhién mot tam
thé tu trong hop.

a) Liét ké cac két qua c6 thé clia hanh dgng trén.

b) Liét ké cac két qua thuan Igi cho cac bién co sau:
» A: “RUt dugc tdm thé ghi s6 chan”;
» B: “Rut dugc tam thé ghi s6 nguyén t6”;
» C: “Rut dugc tam thé ghi so chinh phuong”.

8.3. Ban An c6 16 cudn sach khac nhau, trong dé c6 4 cudn sach tiéu thuyét, 5 cudn
séach Lich sl, 3 cudn sach Khoa hoc tu nhién va 4 cuén sach Toan. Cac cudn sach
nay dugc xép tuy y trong tl sach. Ban Binh dén chaoi va lay ngdu nhién mét cudn
sach trong tl sach clha An.

a) Liét ké cac két qua c6 thé clia hanh dong trén.
b) Liét ké cac két qua thuan Igi cho cac bién c6 sau:
» E: “Binh ldy dugc mot cudn sach tidu thuyét”;
» F: “Binh lay dugc mot cudn sach Khoa hoc tuy nhién hodc cudn sach Toan”;

* G: “Binh lay dugc mot cudn sach khéng phai la sach Lich si”.
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CACH TiNH XAC SUAT CUA BIEN O BANG Ti SO

Khai niém, thuat ngit Kién thic, ki ndng

(Cong thiic tinh xdc suat Tinh xdc sudt bang ti s giita s6 két qua thudn lgi cho bién o
va s0 két qua cd thé trong truong hop cac két qué c6 thé la dong
kha nang.

Mot tai dung 20 vién keo gidng hét nhau nhung khac
loai, trong dé c6 7 vién keo siia, 4 vién keo chanh,
6 vién keo dira va 3 vién keo bac ha. Ban Lan 1dy ngiu
nhién mot vién keo tif tGi. Tinh xac sudt dé Lan ldy
dugc vién keo siia.

Céc vién keo giéng hét nhau, chi Khéng ding, chi cé 4 két qua c6 thé
khac loai nén c6 4 két qua co thé 1a nhung ching khéng déng kha nang.
|'a’y dugc vién keo siia, vién keo T6 théy xac suat dé Lan |5y dugc vién

chanh, vién keo diia va vién keo keo siia la cao nhét vi trong tdi cé
nhiéu vién keo siia nhat. Nhung té
khéng biét xac sudt dé Lan Idy dugc
vién keo stia chinh xac la bao nhiéu?

bac ha. Do dé, x4c suat dé Lan lay
dugc vién keo siia la %

Trong bai hoc nay sé giup cac em tra 16i dugc cau hdi clia ban Tron.

e
£ cach tinh xdc suét bing ti sé

Muén tinh xac suét trong nhiing tinh huéng tuong ty nhu trén ta c6 cong thic tinh
xac suét sau:

Gia thiét rang cac két qua c6 thé clia mdt hanh dong hay thuc nghiém la déng
kh& nang. Khi dé, xac suat clia bién c6 E, ki hiéu la P(E), bang ti sd gilia s6 két
qua thuan Igi cho bién c6 E va téng s& két qua cé thé:
S6 két qua thuan Igi cho E
P(E) = :

Téng s6 két qua c6 thé
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e
Nhan xét. Viéc tinh xac suat clia mot bién ¢d E trong trudng hgp cac két qua cé thé

clia mét hanh déng hay thuc nghiém la dong kha nang sé gom céc budc sau:
Budc 1. Dém cac két qua cé thé (thudng bang cach ligt ké);
Budc 2. Chi ra cac két qua c6 thé 1a déng kha nang;
Budc 3. Dém cac két qua thuan Igi cho bién co E;

Budc 4. Lap ti s6 gilia s6 két qua thuan Igi cho bién ¢8 E va téng s& két qua cé thé.

Mot tdm bia cling hinh tron dugc chia thanh 12 hinh quat
nhu nhau va danh sé 1; 2; 3;...; 12 (H.8.1), dugc gan vao
truc quay c6 mii tén ¢d dinh & tam. Quay tdm bia xem
mi tén chi vao hinh quat nao khi tdm bia dung lai, tinh
xac suat clia cac bién ¢ sau:

a) A: “Mi tén chivao hinh quat ghi s6 nguyén t6”;

b) B: “Miii tén chi vao hinh quat ghi s6 chinh phuong”.
Giai

Hinh 8.1

C6 12 két qua céd thé, dé 1a 1; 2;...; 12. Do 12 hinh quat nhu nhau nén 12 két qua c6 thé

nay la dong kha nang.

a) Cac két qua thuan Igi cho bién c6 A la 2; 3; 5; 7; 11. C6 5 két qua thuén Igi cho

bién c¢6 A. Do dd, xac suat clia bién c6 A la P(A) :%.

b) Cac két qua thuan Igi cho bién cd Bla 1; 4; 9. C6 3 két qua thuan Igi cho bién ¢cd B.
3 1

Do do, xac suat clia bién c6 Bla P(B)= Ty

Luyéntap 1 )
Dé dua vé trudng hgp dong kha nang,

Trd lai tinh huéng mé dau. ban ki hiéu cac vién keo siia la S1,..., S7;
cacviénkeo chanhlaC1,..., C4; cac vién
keo dua la D1,..., D6; cac vién keo bac ha
a) Vién keo siia; la B1, B2, B3 nhé!

b) Vién keo chanh.

Tinh xac suét dé Lan Idy dugc:
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Mot hop dung 18 vién bi cung khéi lugng va kich thude, véi hai mau dé va vang, trong
dé s6 vién bi mau vang gép doéi s6 vién bi mau dd. Binh Idy ngdu nhién mot vién bi ti
trong hop. Tinh xac suat dé Binh |4y dugc vién bi mau vang.

Giai

Goi x la s6 vién bi mau doé. Khi dé s6 vién bi mau vang la 2x.

Theo dé bai, tacod x+ 2x= 18, hay 3x =18, tlic 1a x = 6.

Do do, s6 vién bi mau vang la 12.

Do Binh 1dy ngau nhién mét vién bi ti hop ¢é 18 vién nén c6 18 két qua c6 thé va cac
két qua do la dong kha nang.

Vay xac suat dé Binh ldy dugc vién bi mau vang la %:§

Trén gia sach cha thu vién cé 15 cudn sach, trong dé c6 mét s6 cudn tiéu thuyét.
Ngudi thil thu d&t thém 5 cudn tiu thuyét thu vién méi mua vao gia sach. Ban Nam
dén mugn sach, chon ngau nhién mét cudn sach trén gia. Biét rang xac suat dé chon

duoc cudn tidu thuydt I3 % H&i Idc dAu trén gia sdch 66 bao nhidu cudn tidu thuyét?

A4 Tranh luan
Mot thi dyung 17 vién bi cung khéi lugng va kich thudc, chi khac mau, trong dé cé
8 vién bi mau dd, 5 vién bi mau xanh va 4 vién bi mau vang. Ldy ngdu nhién mot
vién bi ti trong thi. Tinh xac suét cla bién cd E: “Lay dugc vién bi mau dé”.

C6 17 vién bi, trong dé cé 8 vién Céc vién bi c6 3 mau dd, xanh,

bi mau dé nén xac suét 18y dugc vang nén xac sudt ldy dugc vién
S 8 1
vienbimau dé la P(E)=—. i ==
(E) = bi mau doé 1a P(E) :

Vuéng va Tron ai n6i dung? Tai sao?
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8.4. M6t tam bia cling hinh tron dugc chia thanh 20 hinh
quat nhu nhau, danh sé 1; 2;...; 20 va dugc gan vao truc
quay c6 mii tén c6 dinh & tam (H.8.2). Quay tdm bia
va quan sat xem mii tén chi vao hinh quat nao khi
tadm bia duing lai.

Tinh xéc su&t dé mi tén:
a) Chi vao hinh quat ghi sé chia hét cho 4. Hinh 8.2
b) Chi vao hinh quat ghi s6 khong phai la s6 nguyén t6.

8.5. Mot tui dung céac vién keo gidng hét nhau, chi khac mau, trong dé cé 5 vién keo mau
den, 3 vién keo mau dd, 7 vién keo mau trdng. Lay ngau nhién mét vién keo trong ti.
Tinh xac sudt clia cac bién ¢ sau:

a) E: “Lay dudgc vién keo mau den”;

b) F: “Lay dudgc vién keo mau den hodc mau do”;
¢) G: “Lay dugc vién keo mau trang”;

d) H: “Khoéng lay dugc vién keo mau do”.

8.6. Trong mot chiéc hop ¢ 15 tdAm thé gidng nhau dugc danh s6 10; 11;...; 24. Rat ngau
nhién mét tdm thé ti trong hop. Tinh xac suét clia cac bién ¢d sau:

a) A: “Rat dugc tam thé ghi so 18,
b) B: “Ruat dugc tdm thé ghi s6 nguyén t6”.
8.7. Tro chdi vong quay may man.

M6t banh xe hinh tron dugc chia thanh 12 hinh quat
nhu nhau, trong dé ¢6 2 hinh quat ghi 100 diém, 2 hinh
quat ghi 200 diém, 2 hinh quat ghi 300 diém, 2 hinh
quat ghi 400 diém, 1 hinh quat ghi 500 diém, 2 hinh
quat ghi 1 000 diém, 1 hinh quat ghi 2 000 diém (H.8.3).
3 méi lugt, ngudi chai quay banh xe. Mii tén ¢é dinh
gan trén vanh banh xe diing & hinh quat nao thi ngudi
chai nhan dugc sé diém ghi trén hinh quat dé.

1 -

Ban Lan chai trd chadi nay. Tinh xac suét clla cac bién ¢ sau:
a) A: “Trong mét lugt quay, Lan dugc 400 diém”;
b) B: “Trong mét lugt quay, Lan dugc it nhat 500 diém”.
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MOI LIEN HE GIUA KAC SUAT THUC NGHIEM
V61 KAC SUAT VA UNG DUNG

Khai niém, thudtngit Kién thic, ki ndng
Xdc sudt thuc nghiém - Tinh xdc sudt thuc nghiém trong mgt s6 vi du cd tinh hudng thuc té.
« Ubc lugng xdc sudt ctia mgt bién ¢6 bang xdc sudt thuc nghiém.
- Ung dung trong mét s6 bai toan don gin.

Hinh 8.4 la canh tic dudng & dudng
Nguyén Trai (Ha Noi) vao gid cao diém
budi chiéu, tir khoang 17 gid 30 phat
dén 18 gid. Liéu ta co thé tinh dugc xac
suét clia bién c6 “Tac dudng vao gid cao
diém budi chiéu & dudng Nguyén Trai’
hay khéng?

ﬂ XAC SUAT THUC NGHIEM CUA MOT BIEN €O

3 16p 6, chiing ta da biét khai niém xac suét thuc nghiém clia mot sy kién trong mot sé
trd chai, thi nghiém don gidn. Trong phan nay, ching ta s& tim hiéu khai niém xac suat
thyc nghiém clia mét bién ¢ trong nhiing tinh huéng thuc té.

4

IIGX) Ong An theo d5i va théng ké s6 cude goi dién thoai
dén cho 6ng trong mot ngay. Sau 59 ngay theo doi, A
két qua thu dugc nhu sau: '

S6 cudc dién if:f‘j" _
thoai goi dén| 0|1 |2 |3 |4 |5|6|7 |8 A\ &
trong mét ngay 3\@

S8 ngay 5|9|15(10|5|6|4|2|3 -\

Goi A la bién c6 “Trong mét ngay 6ng An nhan dugc nhiéu hon 6 cudc goi”. Hoi
trong 59 ngay, cé bao nhiéu ngay bién cé A xuat hién?

Gia sl trong n lan thyc nghiém hodc n lan theo d6i (quan sat) mot hién tugng ta thay
bién c6 E xay ra k lan. Khi dé xac suét thyc nghiém cla bién c6 E bang 5, tic la
n

béng ti s gilta 8 1an xuét hién bién ¢ E va sé lan thyc hién thyc nghiém hoac theo
doi hién tugng dé.
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Trd lai tinh hudng trong HD1. Goi E la bién ¢6 “Trong mét ngay 6ng An nhan dugc it
nhat 5 cudc goi dién thoai” va F 1a bién c6 “Trong mot ngay 6ng An nhan dugc nhiéu
nhat 3 cudc dién thoai”. Tinh xac suét thyc nghiém cla bién ¢6 E va bién ¢ F.

Giai

e Trong 59 ngay theo ddéi ¢6 6 ngay cé 5 cudc goi, 4 ngay cé 6 cudc goi, 2 ngay co
7 cudc goi va 3 ngay cé 8 cudc goi.

Do do, s6 ngay co it nhat 5 cudc goi la 6 + 4 + 2 + 3 = 15 (ngay).

Nhu vay trong 59 ngay theo ddi, 6ng An thdy bién c6 E xay ra 15 lan.

Vay xac suéat thyc nghiém cla bién c6 E 1a g
e Trong 59 ngay theo ddi c6 5 ngay khdong co cudc goi, 9 ngay c6 1 cudc goi, 15 ngay
c6 2 cudc goi va 10 ngay ¢6 3 cudc goi.

Do d6, s6 ngay c6 nhiéu nhat 3 cudc goila 5 + 9 + 15 + 10 = 39 (ngay).

Nhu vay trong 59 ngay theo ddi, 6ng An thay bién ¢ F xay ra 39 lan.

Vay xac suat thyc nghiém cla bién c6 Fla :—g

Luyéntap 1

Mot clia hang thong ké s6 lugng céc loai dién thoai ban dugc trong mot nam via qua
nhu sau:

Loai dién thoai | A [ B C
S6 lugng ban dugc (chiéc) | 712 | 1035 | 1085
Tinh xac suat thyc nghiém cla bién c6 E: “Chiéc dién thoai loai A dugc ban ra trong
nam do cla clia hang”.

B MOI LIEN HE GIUA XAC SUAT THU'C NGHIEM VG1 XAC SUAT

R
&3

Ta da biét kha nang xay ra cia mot bién ¢d dugc do ludng bang mét s6 nhan gia tri
tlr 0 dén 1, goi la xdc suat cla bién c6 d6. Trong Bai 31, ta da c6 cong thic tinh xac
sudt clla mét bién cb voi gia thiét réing cac két qua c6 thé clia mot hanh dong hay
thuc nghiém la dong kha nang.
Tuy nhién trong nhiéu tinh huéng, gia thiét trén khong thoa man. Ngudi ta thay rang
c6 thé udc Iugng xéc suét clia mot bién ¢6 nho xdc suét thuc nghiém.

Xéac sudt clia bién ¢6 E dugc udc lugng bang xac suét thuc nghiém cia E:

k
PE)=—;
(E)=~
trong dé n la sé lan thyc nghiém hay theo déi mét hién tugng,

kla so lan bién c6 E xay ra.
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Kiém tra ngau nhién 500 chiéc ti vi do nha may X san xuat thi c6 4 chiéc khong dat
chat lugng. Hay udc lugng xac suat clia bién c6 E: “Mot ti vi do nha may X san xuat
khong dat chat lugng”.

Giai

Trong 500 lan quan sat ta thay bién co E xay ra 4 lan.

Do dé, xac suét thyc nghiém cla bién cé E la 53—0= 0,008 = 0,8%.

Vay xac suat clia bién c6 E dugc udc lugng la 0,8%.

Luyén tap 2

TrG lai tinh huéng mé dau. Gia st camera quan sat duong Nguyén Trai trong 365 ngay
ghi nhan dugc 217 ngay tac dudng vao gid cao diém budi chiéu. Tl s6 liéu théng ké do,
hay udc lugng xac suat clia bién c6 E: “Tac dudng vao gid cao diém budi chiéu &
dudng Nguyén Trai".

Thong ké téi ngay 26-12-2021, toan thé gidi cd
279 830 788 ngudi nhiém Covid-19, trong dé co
5413 126 ngudi ti vong. (Theo www.worldometers.info).

Fight against COVID-19

Hay udc lugng xac suét ngudi nhiém Covid-19 bi

tl vong.

Giai

Theo doi 279 830 788 ngudi nhiém Covid-19 va théng ké c6 5 413 126 ngudi tli vong.

Do dé, xac suét thyc nghiém cla bién cé “Ngudi nhiém Covid-19 bi tli vong” la
5413 126

279 830 788
Vay xac suat ngudi nhiém Covid-19 bi tif vong dugc udc lugng la 1,93%.

Luyén tap 3

Trong 240 000 tré so sinh chao d&i ngudi ta thay cé 123 120 bé trai. Hay udc lugng
xac sudt clia bién co “Tré so sinh la bé gai”.

~0,0193 =1,93%.

B UNG DUNG

Xac sudt thuc nghiém c6 thé sii dung dé dua ra du bao sé Ian xay ra mot sy kién,
hién tugng trong tuong lai.
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M6t nha may san xudt linh kién dién tl, kiém tra chat lugng clia 100 sdn pham. Két qua
dugc ghi trong bang sau:

S 16i 0 1 > 1
S6 san phdm 62 35 3

a) Chon ngdu nhién mot sadn pham cla nha may. Hay udc lugng xac suét clia cac
bién c6 sau:

A: “San pham khoéng c6 161”;

B: “Sa&n phdm c6 dung 1 16i”;

C: “San pham c6 nhiéu hon 1 16i”.

b) N&u kiém tra 120 san pham khéac, hay du doan xem:

e C6 bao nhiéu san phdm khéng cé 16i.

e C6 bao nhiéu san pham cé dung 1 16i.

e C6 bao nhiéu san phdm nhiéu hon 1 15i.

Giai

a) Xac suat thuc nghiém cla cac bién c6 A, B va C tuong Ung la
62 35 <)
——C 62— 0S5 () 03
100 0%qgpT LSaVaTsg = 0,03

Vay ta c6 cac udc lugng sau: P(A) = 0,62; P(B) = 0,35; P(C) = 0,03.
b) Khi kiém tra 120 san pham khac.
e Goi kla s6 san phdm khong c6 16i.

Ta co P(A) = % Thay gia tri u6c lugng clia P(A) & trén, ta dugc
% ~0,62. Suy ra k=120 - 0,62 = 74,4.

Vay c6 khoang 74 san phdm khoéng c6 16i.
e Goi hla s6 s&n pham c6 dung 1 16i.

Tac6 P(B) = % Thay gia tri uéc lugng ctia P(B) & trén, ta dugc
% ~0,35. Suy ra h=~120 - 0,35 = 42.

Vay c6 khoang 42 san phadm cé ding 1 16i.
e Goi mla s& san phdm c¢6 nhiéu hon 1 16i.

Ta c¢6 P(C) ~ % Thay gia tri udc luong clia P(C) & trén, ta dudc

M ~0,03. Suy ram =120 - 0,03 = 3,6.
120

Vay c6 khoang 4 san phadm cé nhiéu hon 1 16i.
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Nhu vay, ta du doan két qua khi kiém tra 120 san phdm khac nhu sau:

S 16i 0 1 > 1
S6 s&n pham 74 42 4

Luyén tap 4

Théng ké diém kiém tra cudi nam moén Toan cla mot nhém 100 hoc sinh 16p 8
dudgc chon ngéu nhién tai ba I6p cla trudng Trung hoc c¢d s& X, thu dugc két qua
nhu trén bang sau:

Piém 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10
S6 hoc sinh 7 9 11 11 12 | 12 | 138 9 8 8

a) Chon ngau nhién mot hoc sinh I16p 8 clia trudng X. Hay udc lugng xac suét clia cac
bién c6 sau:

e A: “Hoc sinh d6 cé diém nhd hon ho#c bang 5”;

e B: “Hoc sinh d6 c6 diém tii 4 dén 9”.

b) Hay du doan xem trong nhém 80 hoc sinh I6p 8 chon ngau nhién ti ba I6p khac cla
trudng X:
e C6 bao nhiéu hoc sinh cé s6 diém khéng vuot qua 5 diém.

e C6 bao nhiéu hoc sinh ¢cé sd diém tii 4 dén 9 diém.

BAITAP

8.8. Tung mot chiéc kep gidy 145 lan xudng san nha lat gach da hoa hinh vuéng. Quan sat
thdy c6 113 lan chiéc kep nam hoan toan bén trong hinh vuéng va 32 1an chiéc kep
nam trén canh hinh vuéng. Tinh xac suét thuc nghiém cla cac bién c6 sau:

a) E: “Chiéc kep gidy nam hoan toan trong hinh vuéng”;
b) F: “Chiéc kep gidy nam trén canh cta hinh vuéng”.
8.9. M6t nhan vién kiém tra chat lugng san pham tai mot
nha may trong 20 ngay da ghi lai s6 ph& phdm cla nha

may méi ngay va thu dugc két qua nhu sau:

S8 phé pham 0 1 2 3 >4
S6 ngay 14 3 1 1 1

Tinh xac suét thyc nghiém cla cac bién c6 sau:
a) M: “Trong mét ngay nha may dé khong c6 phé pham”;
b) N: “Trong mét ngay nha may dé chi cé 1 phé phdm”;

c) K: “Trong mot ngay nha may dé cé it nhat 2 phé pham”.
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8.10. Thong ké thoi gian cla 78 chuong trinh quang cao trén Bai truyén hinh tinh X cho
két qua nhu sau:

Thai gian quang céo trong khoang S6 chuadng trinh quang cao
TU 0 dén 19 giay 17
TU 20 dén 39 giay 38
TU 40 dén 59 giay 19
Trén 60 giay 4

Tinh xac sudt thyc nghiém cula cac bién cé sau:
a) E: “Chuong trinh quang cao clia Bai truyén hinh tinh X kéo dai tii 20 dén 39 giay”;
b) F: “Chudng trinh quang céo cla Dai truyén hinh tinh X kéo dai trén 1 phat”;
c¢) G: “Chuong trinh quang céo cla Dai truyén hinh tinh X kéo dai trong khoang tu
20 dén 59 giay”.

8.11. Thong ké vé s6 ca nhiém bénh va s6 ca tl vong clia bénh SARS va bénh EBOLA
dugc két qua nhu sau:

Bénh S6 ngudi nhiém S6 ngudi tl vong
SARS (11 -2002 dén 7 - 2003) 8 437 813
EBOLA (2014 - 2016) 34 453 ’ 15 158

(Theo www.worldometers.info)

Can clf vao bang théng ké trén, hay udc lugng xac sudt mot ngudi t vong khi nhiém
bénh SARS, bénh EBOLA.

8.12. Mot nha may san xuat may diéu hoa tién hanh kiém tra chat lugng clia 600 chiéc
diéu hoa dugc san xudt va thdy co6 5 chiéc bi 16i. Trong mét 16 hang ¢6 1 500 chiéc
diéu hoa, hay du doan xem co6 khodng bao nhiéu chiéc diéu hoa khéng bi 16i.

8.13. Hai ban Mai va Viét Ian lugt thuc hién viéc gieo ddng thsi hai con xuc xac va &
mébi 14n gieo s& nhan dugc sé diém bang téng s6 cham xuét hién trén hai con xuc xAc.
Mai dugc gieo 100 lan va Viét dudc gieo 120 lan. Mai gieo trudc va ghi lai két qua
cGia minh nhu sau:

S6diém| 2 | 3 | 4 | 5 |6 | 7| 8| 9 |10 11 | 12
Sélan | 3 | 5 9 |10 |14 |16 |13 |11 | 8 | 7 | 4

Trudc khi Viét gieo, hday du doan xem co6 bao nhiéu lan sé diém cla Viét nhan dugc la:
a) Mét s chan.

b) M6t s6 nguyén to.

c¢) Mét s6 16n hon 7.
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Tinh gén ding s6 n bang cach tung kim

Ti s6 gilia chu vi va dudng kinh clia mo6t dudng tron tuy y luén khéng déi va dugc
ki hiéu la ©. S6 n 1a mot s6 thap phan vo han khéng tuan hoan; 13 chii s6 dau trong
cach viét thap phan cla = 1a 3,141592653589...

Trén mét phang, ké cac dudng thdng song song véi nhau, cach déu nhau mét
khoang bang d. Ldy mét chiéc kim c6 do dai h ném ngau nhién Ién mat phang do.
Goi E la bién c6 “Chiéc kim cit mot trong cac dudng thang da vé”. Nha toan hoc
Phap G.L. Buffon (1707 - 1788) da chiing minh dugc rang:

2h
P(E)===.
(E) —

Gia st ném chiéc kim nlan, cac dudng thang song song cach déu nhau mét khoang
d va thdy c6 k 1an chiéc kim cat dudng thang. Khi d6 xac suét thuc nghiém cla E
e - suyra 2 - K Tuas 20

n n nd n kd

Néu chon do dai chiéc kim h = % thi &t ~ %

Buffon da thuc hién 2 212 1an ném chiéc kim cé do dai 1 cm l1én mé&t phang dudc ké
bdi cac dudng thang song song véi nhau, cach nhau mét khodng 2 cm va quan sat
thay c6 704 lan kim cat mot trong cac dudng thang da ve.

U= =212 - 3142045...
704

Nam 1901, nha toan hoc Lazzerini da tang s6 1an ném kim 1én va tim dugc
=~ 3,1415929.

Ngay nay trong Cung khoa hoc “Céac phat minh” & Phap cé dat mot dung cu cho
phép khach tham quan ty tinh gan dung s6 n bang cach tung kim.
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LUYEN TAP CHUNG
| Vidu1

M6t hop dung 36 tam thé giéng nhau dugc danh s6 1; 2; 3;...; 36. Ban Nam rat
ngau nhién mot tdm thé trong hop. Tinh xac suat clia cac bién co sau:
a) E: “Rat dugc tam thé ghi so chia hét cho 47;
b) F: “Rat dugc tam thé ghi s6 la boi cha 4 hoac 67
c) G: “Rut dugc tam thé ghi s6 nguyén t6”.
Giai
C6 36 két qua co thé, dé 1a 1; 2; 3;...; 36. Do rut ngau nhién nén cac két qua cé thé
nay la dong kha nang.
a) Co 9 két qua thuan Igi cho bién c6 E la: 4; 8; 12; 16; 20; 24; 28; 32; 36.
9 1
Vay P(E)= —=—.
&Y ( ) 36 4
b) C6 12 két qua thuén Igi cho bién cb F la: 4; 6; 8; 12; 16; 18; 20; 24; 28; 30; 32; 36.
12 1
Vay P(F)=—==—.
Ay P(F)=3673
c) C6 11 két qua thuan Igi chobiéncé Gla: 2; 3;5; 7; 11; 13; 17; 19; 23; 29; 31.
Vay P(G)=—t

36
| Vidu2

Mot co quan quan li da théng ké dudc s6 lugt khach dén tham quan di tich X trong nam

qua nhu sau:
Théang 112 3;4 56 7,8 9;10 11;12
S6 lugt khéach 137 181 148 117 116 111

a) Tinh xac suat thyc nghiém cla bién cé E: “Khach dén tham quan di tich trong
thang 7 va thang 8”;
b) Tinh xac sudt thyc nghiém cla bién c6 F: “Khach dén tham quan di tich trong thgi
gian ti thang 7 dén thang 12”;
c) Gia s nam t6i c6 1 196 lugt khach dén tham quan di tich. Hay du doan xem:
e C6 bao nhiéu lugt khach dén tham quan di tich trong thang 7 va thang 8.
e C6 bao nhiéu lugt khach dén tham quan di tich trong thdi gian ti thang 7 dén
thang 12.
Giai
a) So lugt khach tham quan di tich trong nam qua la
137 + 181 + 148 + 117 + 116 + 111 = 810.

C6 117 lugt khach tham quan vao thang 7, thang 8.
Vay xac suéat thuc nghiém cla bién co E la % ~0,144.
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b) S6 lugt khach tham quan di tich tif thang 7 dén thang 12 trong nam qua la

117 + 116 + 111 = 344.

Vay xac sudt thuc nghiém clia bién co F la %z 0,425.

c) Tacéd 1 196-%z 172,76. Vay ta du doan trong nam téi cé khodng 173 lugt khach

tham quan di tich vao thang 7 va thang 8.

Ta cé 1 196'%% 507,93. Vay ta du doan trong nam téi c6 khodng 508 lugt khach

tham quan di tich trong thoi gian ti thang 7 dén thang 12.

8.14. Gieo mdt con xuc xac can déi. Tinh xac suét clia cac bién c6 sau:

a) A: “S6 chdm xudt hién trén con xuc xac khac 6”;

b) B: “S6 cham xuét hién trén con xtc xac bé hon 3”;

c) C: “S6 cham xuét hién trén con xuc xac 16n hon 27

d) D: “S8 chdm xuét hién trén con xuc xac la sé nguyén t6”.

8.15. Mot thi dung cac qua bong giéng hét nhau, chi khac mau, trong doé cé 15 qua bong
mau xanh, 13 qua bong mau dé va 17 qua béng mau trang. Ldy ngdu nhién mot qua
béng tu trong tai. Tinh xac suat cla cac bién co sau:

a) C: “Lay dudc qua bong mau xanh”;
b) D: “Lay dudc qua bong mau dé”;
c) E: “Khong lay dugc qua bong mau trang”.

8.16. Trong trd choi “Xac x&c may man”, 8 mbi van choi, ngudi choi gieo déng thdi hai
con xuc x&c va ghi lai téng s6 cham xuat hién trén hai con xtc x&c. Mot ngudi choi 80
van va ghi lai két qua trong bang sau:

Téngs6chdam| 2 | 3 | 4 | 5 6 7 8 9 | 10 | 11 | 12

S6 van 2 5 6 8 11 14 12 9 6 4 3

a) Gia sl ngudi chai thang néu téng s6 cham xudt hién trén hai con xtc x&c 1a 5 hoéc 7.

Tinh xéac suét thyc nghiém cla bién ¢d E: “Ngudi chai thidng trong mét van chai”.

b) Gia sl ngudi choi thdng néu téng s& chdm xuat hién trén hai con xuic xéc tir 10

trg 1én. Tinh xac suét thuc nghiém cla bién ¢4 F: “Ngudi chai thang trong mot van choi”.
8.17. Thong ké sé vu tai nan giao thong trong hai thang 8 va 9 cla thanh pho X dugc

két qua nhu bang sau:

S6 vu tai nan giao théng
xay ra trong mét ngay 0 | 1 2 | 3| 4|5 |6 |7]|=8

S6 ngay 4 9 15 | 10 8 6 4 3 2
TU bang théng ké trén, hay dy doan xem trong ba thang 10; 11; 12 t6i tai thanh pho X:
a) C6 bao nhiéu ngay cé nhiéu nhat 3 vu tai nan giao thong.

b) C6 bao nhiéu ngay coé it nhat 5 vy tai nan giao théng.
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BAI TAP CUOI CHUGNG VIl

A. TRAC NGHIEM
SU dung diT liéu sau dé trd 16i cac Bai 8.18; 8.19.

Lép 8A gém 38 hoc sinh, trong d6 ¢é 18 ban nii. C6 6 ban nii tham gia cau lac bo thé
thao va 8 ban nam khéng tham gia cau lac b6 thé thao. Chon ngau nhién mot hoc sinh
trong I6p.

8.18. Xac sudt dé hoc sinh dé 1a mot ban nam cé tham gia cau lac bo thé thao la

A L B. 5 c. 8 b. 2.
20 19 21 23
8.19. Xac sudt dé hoc sinh d6 Ia mét ban khéng tham gia cau lac bo thé thao la
AL B. 12 c. 13 p. 10
20 19 21 19

S dung dif liéu sau dé tra 16i cac Bai 8.20; 8.21.
M6t thi dung cac qua cau giong hét nhau, chi khac mau, trong dé ¢é 26 qua mau do,
62 qua mau tim, 8 qua mau vang, 9 qua mau trang va 12 qua mau den. Lay ngau
nhién mot quéd cau trong tui.
8.20. Xac sudt dé 1y dugc qua cadu mau tim I1a
82 B. 80 . TRy 23
117 117 118 118
8.21. Xac suat dé 1dy dugc qua cau mau trang la
il B G n i,
117 117 118 118
B. TU LUAN

8.22. Trong m6t hop c6 10 tdm thé gibng nhau dugc
danh s6 11; 12;...; 20. Rat ngau nhién mét tam thé t [N WA WERY WRZN S
trong hop.
a) Liét ké cac két qua co thé clia hanh dong trén.
b) Liét ké cac két quéa thuan Igi cho cac bién c6 sau: 1617418419420

E: “Rut dudc tdm thé ghi s6 1a bdi clia 3”;

O

O

F: “Rat dugc tam thé ghi s6 nguyén to”.

8.23. M6t tui dung cac vién bi gidng hét nhau, chi khac mau, trong dé c6 5 vién bi
mau xanh, 3 vién bi mau dé va 7 vién bi mau trdng. Ban Viét |1y ngau nhién mot
vién bi trong tai. Tinh xac sudt cla cac bién c6 sau:
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a) E: “Viét lay dugc vién bi mau xanh”;
) F.
) G
d)
e) K: “Viét khong lay dugc vién bi mau do”.

=2

“Viét lay dudgc vién bi mau dé”;

(2]

“Viét |14y dudgc vién bi mau trang”;

H: “Viét 1ay dudc vién bi mau xanh hoac mau do”;

8.24. Chon ngau nhién mét s6 c6 hai chii s6. Tinh xac suét clia cac bién c6 sau:
a) A: “S6 dugc chon nhd han 207;
b) B: “S6 dugc chon la s6 chinh phuong”.

8.25. Trong m6t phong ¢6 15 hoc sinh I6p 8A gom 9 ban nam, 6 ban ni va 15 hoc sinh
I6p 8B gébm 12 ban nam, 3 ban n{i. Chon ngdu nhién moét hoc sinh trong phong.
Tinh xac sudt clla cac bién c6 sau:

a) E: “Chon dugc mét hoc sinh nam”;
b) F: “Chon dugc mét hoc sinh nam I6p 8B”;
c) G: “Chon dugc mét hoc sinh nit I6p 8A™.

8.26. Bang sau day thdng ké két qua khao sat s6 ngudi thich mot bo phim mdi tai 5 quan
A, B, C, D, E clia thanh phé X.

Quan S6 ngudi khao sat ~ S0 nguoi thich b phim mdi
' Nam N _ Nam N
A 45 _A—‘"» NUI 51“- L -' L" 10 11
B ss _ VUT CU&L SON] 9 6
C 52 49 13 13
D 28 33 9 10
E 40 39 7 4
Téng s6 201 214 48 44

a) Chon ngau nhién moét ngudi 6 quan C. Udc lugng xac suat cla bién co:
A: “Ngudi dugc chon thich bd phim do”.

b) Chon ngédu nhién mét ngudi & quan E. Ubc lugng xac suat clia bién cé:
B: “Ngudi dugc chon khéng thich bé phim dé”.

¢) Chon ngéu nhién 600 ngudi 6 thanh phé X. Udc lugng trong dé cé bao nhiéu ngudi
thich b phim do.

d) Chon ngau nhién 500 ngudi nii & thanh phd X. Uéc lugng trong dé cé bao nhiéu
ngudi thich bé phim do.
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)

Cac em gap rat nhiéu hinh anh trong
udcsong va thé gidi tu nhién dugc tao
nén béi cac hinh giéng nhau. Chang
han, nhitng toa nha trong thanh ph,
nhing bong hoa trén cay,... Nhiing
hinh nhuvay trong mat phang ta goi la
hinh dong dang. Trong chuong nay cac
em sé duoc tim hiéu vé ching, dacbiét
la cac tam gidc dong dang.

Khai niém, thuat ngir _Kién thic, kinang
- Hai tam gidcddng dang - Nhan biét hai tam gidc dong dang va gidi thich cac tinh chdt cia chiing.
- Tis6 ddng dang - Gidi thich dinh |i vé trugng hop dong dang ddc biét ctia hai tam gidc.

C6é mét chiéc bong dién dugc méac
trén dinh (diém A) cla cot dén thang

’. 2 , R 2 a B 9
ding. Bé tinh Chle:.l cao AB cBa cot A% dinh cot
den, bac Duong cam mét chiéc coc
g6 (doan CD) thang diing trén mat y

dat ro6i do chiéu dai bong cla coc gb
do anh den dién tao ra va do khoang |
cach tir diém E dén chan coét dén
(diém B) (H.9.1). Theo em, bac Duong
da tinh nhu thé nao dé ra dugc chiéu
cao cot den?

tiasdng - '
f cotden

Hinh 9.1
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n DINH NGHIA

Hai tam giac bang nhau néu ching c6 cac goc bang nhau va cac canh bang nhau.
Trong bai nay ta xét trudng hgp hai tam giac ¢ cac goc tuong ling bang nhau va céac
canh tuong Ung ti 1&. Hai tam giac nhu thé goi la hai tam giac dong dang; s di goi nhu
vay vi vé hinh dang tréng chiing giéng nhau.

,6 Hai tam giac déng dang

I8 Trong Hinh 9.2, AABC va ADEF 14 hai tam giac c6
cac canh tuong Uing song song va cac goc tuong
ing bang nhau, tlc 1a AB// DE, AC// DF, BC /| EF

vi A=D,B=E, C=F.
Nhin hinh vé, hay cho biét gia tri clia cac ti s6 sau:

AB. BC_ AC
DE’ EF’ DF]

. Hinh 9.2

Hai tam giac nhu Hinh 9.2 dudc goi la hai tam gidc déng dang. Cu thé, ta c6 dinh nghia
vé hai tam gidc dong dang nhu sau:

Tam giac A'B'C'goi la dong dang véi tam giac ABC néu:
AB :BC :AC ;A\':@é\'zé,é\':é.
AB BC AC
Tam giac A'B'C' dong dang véi tam giac ABC dudc
ki hiéu la AA'B'C' e AABC (viét theo thi tu cdp dinh
tuong Ung).

AB BC AC

Tisb k=
AB BC AC

dugc goi la t s6 déng dang clia AA'B'C'véi AABC.
Nhan xét
e Néu AA'B'C'e» AABC véi ti s6 dong dang k thi AABC @ AA'B'C' véi ti s6 dong dang %
Do vay khi AA'B'C' @ AABC thi ta néi hai tam gidc A'‘B'C'va ABC dong dang
vG@i nhau.

e Hai tam giac bang nhau thi déng dang vGi nhau theo ti s déng dang k= 1.
Pac biét, moi tam gidc dong dang vdi chinh né.

e Néu AA"B"C" e AA'B'C' véi ti s6 dong dang k va AA'B'C' e AABC véi ti s6 dong
dang m thi AA"B"C" e AABC véi ti s6 dong dang k- m.
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Cho ABC va A'B'C'la hai tam giac déu c6 AB = 4 cm, A'B'= 3 cm. Chiing minh rang
AA'B'C' @ AABC va tim ti s6 dong dang.

Giai
Tacé: BC= CA=AB=4cm, BC'=CA'=AB'=3cm, A=B=C=60°va A'=B =C' = 60°.

AIBI 3 BIC! 3 AIC! 3 . o G2

Do vay hai tam giac ABC va A'B'C'cé: -~ vaA=AB=BC=C.
AB BC AC 4

Vay AA'B'C'e» AABC véi ti s6 dong dang %

Luyén tap 1

Trong cac tam giac dugc vé trén ludi 6 vudng (H.9.3), cé mot cap tam giac dong dang.
Hay chi ra cap tam giac dd, viét dung ki hiéu déng dang va tim ti s6 dong dang
cla chung.

%,Th&théch nhé
Cho AABC @@ AMNP. Chiing minh rang:
a) Néu tam giac ABC can tai dinh A thi tam giac MNP cén tai dinh M;
b) Néu tam giac ABC déu thi tam giac MNP déu;
c) Néu AB > AC > BC thi MN > MP > NP.

B PINH LI

' Tim hiéu dinh 1i A
II57 Cho tam giac ABC va céac diém M, N 1an lugt nam
trén cac canh AB, AC sao cho MN song song véi BC
nhu Hinh 9.4. M N
- Hay viét cac cap goéc bang nhau cla hai tam giac
ABC va AMN, giai thich vi sao chung bang nhau.

B /p G
Hinh9.4
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- K& dudng thdng di qua N song song véi AB va cat BC tai P. Hay ching té
MN _ AN _ AM

BC AC AB’

- Tam giac ABC va tam giac AMN c6 dong dang khéng? Néu co hay viét ding
ki hiéu déng dang.

MN = BP va suy ra

Téng quat, ta cé dinh Ii sau: A

Néu mot dudng théng cat hai canh clia mot tam giac va
song song vdi canh con lai thi n6 tao thanh mot tam giac

mdi dong dang véi tam giac da cho. Y A
GT |AABC, MN// BC (M e AB; N < AC). / \
B C

KL [AAMN e AABC.

Hinh 9.5

Chua y. Dinh Ii trén van ding néu thay bing dudng thang cat phan kéo dai cdia hai canh
tam giac. Chang han, trong Hinh 9.6 c6 ED // BC. Khi d6, AADE @ AABC.

A Nt

D E

a) b)
| Vidu2

Hinh 9.6
Cho Hinh 9.7, trong dé M, N |an lugt la trung diém cla
AB, AC; P, Q lan lugt la trung diém clla AM, AN. Hay
liét ké tat ca cac cap tam giac (phan biét) dong dang.

B e
Giai Hinh 9.7

Tam giac ABC c6 M, N lan lugt la trung diém clia AB, AC nén MN |a dudng trung binh
clia tam giac ABC. Suy ra MN // BC. (1)

Do d6 AAMN e AABC (theo dinh li trén).

Tuong tu, PQ la dudng trung binh clia tam giac AMN nén PQ // MN. (2)
Do d6 AAPQ @ AAMN (theo dinh Ii trén).

Tu (1) va (2), suy ra PQ// BC. Do d6 AAPQ < AABC (theo dinh li trén).

Vay co tat ca ba cap tam giac dong dang la: AAMN © AABC; AAPQ © AAMN va
AAPQ == AABC.
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Trong Hinh 9.8, cac dudng thang AB, CD, EF song song vdi nhau. Hay liét ké ba cap
tam giac (phan biét) dong dang.
A

Hinh 9.8

Trd lai tinh huéng mé dau, hay giai thich bac Dudng da tinh dugc chiéu cao cot déen
nhu thé nao, biét coc gécao 1 m, EC=80cmva EB=4m.

BAITAP

9.1. Cho AABC @ AMNP, khang dinh nao sau day khéng ding?
a) AMNP < AABC.

)
b) ABCA @ ANPM.
c) ACAB e APMN.
d) AACB @ AMNP.
9.2. Nhiing khang dinh nao sau day la ding?
a) Hai tam giac bang nhau thi dong dang véi nhau.
b) Hai tam giac bat ki déng dang v6i nhau.
c) Hai tam giac déu bat ki dong dang véi nhau.
d) Hai tam giac vuong bat ki dong dang véi nhau.
e) Hai tam giac dong dang thi bang nhau.

9.3. Trong Hinh 9.9, ABC la tam giac khong can; M, N, P
Ian lugt & trung diém cla BC, CA, AB. Hay tim trong
hinh nam tam giac khac nhau ma ching déi métdéng B . M C
dang véi nhau. Gidi thich vi sao ching déng dang. Hinh 9.9

9.4. Cho tam giac ABC can tai dinh A va tam giac MNP can tai dinh M. Biét rang
BAC = PMN, AB = 2MN. Chiing minh AMNP @ AABC va tim ti s6 déng dang.
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Kién thiic, ki nang

- Ba trudng hgp dong dang clia hai tam gidc.
- Ap dung céc trudng hop déng dang cia hai tam gidc vao cac vin dé thuc tién.

Trong moén Bong da, dd kho cla méi pha
ghi ban con dugc tinh bdi géc sut vao cau
mon la rong hay hep. Néu biét dé rong clia
khung thanh la 7,32 m, trai béng cach hai
cot gon lan lugt la 10,98 m va 14,64 m thi
em c6 cach nao dé do dugc géc sut & vi tri
nay bdi cac dung cu hoc tap khong? Hinh 9.10

n TRUGNG HOP DPONG DANG THU NHAT CUA TAM GIAC

Pé kiém tra hai tam giac déng dang ta c6 nhét thiét phai kiém tra tat ca cac géc béng
nhau va dé dai tat c& cac canh ti 1é véi nhau khéng?

. ‘.a

;3 Trudng hgp déng dang canh - canh - canh

mm Cho hai tam giac ABCva A'B'C'c6 AB AL _Bb :

AC BC
a) Néu A'B' = AB thi hai tam giac c6 déng dang véi A
nhau khéng? Vi sao? A'
b) Néu A'B' < AB nhu Hinh 9.11. Trén doan thdng M N
AB ldy diém M sao cho AM = A'B". K& dudng thang
qua M song song vGi BC va cat AC tai N. @ & o
Hinh 9.11

— Hay giai thich vi sao AAMN e AABC.
— Hay chiing td ring AN = A'C', MN = B'C'dé suy ra AAMN = AA'B'C' (c.c.c).

— Hai tam giac A'B'C'va ABC c6 dong dang véi nhau khong? Néu cé, em hay viét
dang ki hiéu dong dang gilta chung.

c) Néu A'B'> AB thi tam giac A'B'C' c6 dong dang véi tam giac ABC khong?
Vi sao?

g
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Téng quat, ta c6 dinh Ii sau:

Dinh li (truéng hgp déng dang canh - canh - canh)

Néu ba canh cla tam giac nay ti Ié vGi ba canh cla A
tam giac kia thi hai tam giac dé dong dang véi nhau.

P
AABC,AABC.

GT AIBI N AICI " BICV
AB  AC BC

KL |AA'B'C'es AABC. - o .

Hinh 9.12

\1)
B Nhiing cap tam giac nao dudi day (H.9.13) la déng dang? (Céc kich thudc dugc tinh
theo don vi centimét). Viét dung ki hiéu dong dang.

G
e
4 4
Azs
A 5 B 5
Hinh 9.13

Cho céac tam giac ABC va MNP c6 3AB = 4BC = 8CA, MN = 8 cm, NP = 6 cm,
PM = 3 cm. Chiing minh rang AABC @ AMNP.

Giai. (H.9.14)
C

AABC, AMNP, 3AB = 4BC = 8CA, /\

MN=8cm, NP=6cm, PM=3cm. g A
KL |AABCMAMNP. P

= 6 cm 3 cm
TU gia thiét ta c6: 3MN = 4NP = 8PM
va 3AB = 4BC = 8CA.
N 8 cm 17
Vay AABC va AMNP co: a8 _Bc OA Hinh 9.14
MN NP PM

Do d6é AABC 2 AMNP (c.c.c).
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Luyén tap 1

Cho tam giac ABC c6 chu vi bang 18 cm va tam giac DEF
¢6 chu vi bang 27 cm. Biét rang AB = 4 cm, BC = 6 cm,
DE =6 cm, FD = 12 cm. Ching minh AABC «@ ADEF.

Tr lai tinh huéng md ddu. Em hay vé mot tam giac ¢o ba canh ti 1& véi ba canh cla
tam giac tao béi ba dinh la trai bong va hai chan c6t gén. Tu do tinh goc sut bang goc
tuong (ing clia tam giac viia vé dugc.

TG sé di tim do dai
canh con lai cla
hai tam giac.

T6 s tinh ti 16 TG s tinh i 16
(7,32 : 10,98 : 14,64) (7,32 : 10,98 : 14,64)
b&ng (1:1,5: 2). béng (2 : 3: 4).

a TRUONG HOP DPONG DANG THU HAI CUA TAM GIAC

Néu khong do tat ca cac canh ciia hai tam giac, ta cé cach nao dé kiém tra hai tam giac
dé dong dang hay khéng?

,@ Trudng hgp déng dang canh - géc - canh 2
r C
IZ573 Cho hai tam giac ABC va A'B'C' ¢6 3
dé dai cac canh (theo don vi cm) nhu =
i - 60° 60°
Hinh 9.15. Biétrang A= A" = 60°. i 3 B A 25 B
A'B AC Hinh 9.15

- So séanh cac ti s6 —, .
AB AC
_ Dung thudc c6 vach chia do do dai BC, B'C'va tinh 1i s6 %.
- Theo em, tam giac A'B'C'c6 dong dang véi tam giac ABC khong? Néu cé thi
ti s6 déng dang la bao nhiéu?
Téng quat, ta cé dinh |i sau:

Dinh li (trudng hgp déng dang canh -géc - canh)

Néu hai canh clia tam giac nay ti I& véi hai canh clia tam giac kia va hai géc tao bdi
cac cap canh dé bang nhau thi hai tam giac dé déng dang véi nhau.
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€% Ching minh dinh Ii (H.9.16

) A
AABC, AA'B'C/, A’
GRIlAE AC 7. 2
AB  AC M -
KL | AAB'C'e» AABC.
B C'
B C

Hinh 9.16
e Néu AB'= ABthi A'C'= AC. Do d6 AA'B'C'= AABC (c.g.c). Suy ra AAB'C'e» AABC.
e Néu A'B'= AB thi khong mat tinh téng quat, ta gid st A'‘B' < AB. Ldy diém M trén
canh AB sao cho AM = A'B". Ké dudng théng qua M song song vGi BC, cat AC tai N.

Vi MN // BC nén AAMN e AABC (theo dinh li trang 81). Do d6 ta c6 % . %.

Két hgp v6i AM = A'B'va gia thiét %: % tasuyra: AN=AC.

Hai tam giac AMN va A'B'C'co:
AM = A'B' (theo cach dung), A= A’ (theo gia thiét), AN = A'C' (chiing minh trén).
L Vay AAMN = AA'B'C’' (c.g.c). Vi AAMN e AABC nén AA'B'C'e» AABC.

N r—

\1]
B Nhiing cip tam giac nao trong Hinh 9.17 1a déng dang? (Cac kich thudc dugc tinh
theo don vi centimét). Viét ding ki hiéu dong dang.

P
F
b 4
3
2
700 700
A 3 B

D 4 E M 6 N

Hinh 9.17

Cho AA'B'C'e» AABC va M, M'lan lugt 1a trung diém clia cac canh BC, B'C". Chiing minh
rang AAB'M'e> AABM.

Giai. (H.9.18) A
C
o7 | AABIC'®AABC, M < BC, M'< BC; w
BM = MC, B'M'= M'C". 24
A B A' B’

KL | AA'B'M' e AABM.

Hinh 9.18
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VI.AA'B'C o5 AABC nén B =8 va A5._BC

MB BC AB
~ BC AB’
M! 1} AIBI

Hai tam gidc A'B'M'va ABM c6: ——==—— va B' =B (theo chiing minh trén).

Do M, M'lan lugt la trung diém cla BC, B'C'nén

Vay AA'B'M'e» AABM (c.g.c).

Nhan xét. Néu AA'B'C'« AABC theo tis6 kva AM, A'M'lan lugt la cac dudng trung tuyén

clia AABC va AABC thi AM _ 4
AM

Luyén tap 2

Cho AA'B'C'ee AABC. Trén tia d&i clia cac tia CB, C'B'lan lugt 1y cac diém M, M'sao
o MG MG Chiing minh rang AA'B'M'es AABM.
MB M'B
{3 Tranh luan
. Y . " § A o~ 2 AB  AC . & =
Ban Lan nhan xét rang néu tam giac ABC va tam giac A'B'C'cé 2B - AC va B'=B

thi ching dong dang. Theo em, ban Lan nhan xét ¢6 diung khéng? Vi sao?

Goi y. Khi géc ACB tu, 1y diém M trén tia BC sao cho AAMC can (H.9.19) réi xét xem
trong hai tam giac ABC va ABM, tam giac nao dong dang véi tam giac A'B'C".
A
A

M c B C B'
Hinh 9.19

B TRUONG HOP DPONG DANG THU BA CUA TAM GIAC

Néu chi do cac géc clia hai tam giac, ta c6 thé kiém tra dugc hai tam giac dé cé déng
dang khéng?

,@ Trudng hgp déng dang goéc - géc

: Ban Tron dang diing & vi tri diém A bén bd séng va nhd anh Pi tinh gitp khoang
: cach tif ché minh diing dén chan mét cot cd tai diém C bén kia séng (H.9.20a).
Anh Pi Idy mét vi tri B sao cho AB = 10 m, ABC =70°, BAC =80° va vé mot tam
: giac A'B'C' trén gidy v6i AB'= 2 cm, AB'C'=70° B'A'C' = 80° (H.9.20b).
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N
- F. :
80° [ | 376¢c n/ \

on| | 7

' / f80° | 70°
: 70°

2
el il

b
o

a) b)
Hinh 9.20

IGE Em hay dy doan xem tam giac A'B'C' c6 déng dang véi tam giac ABC khong.
: Néu c6 thi ti s6 déng dang la bao nhiéu?

[IY) Néu AA'B'C' e AABC va anh Pi do dugc A'C' = 3,76 cm thi khoang cach tif ban
Tron dén chan cét ¢d la bao nhiéu mét?

Téng quat, ta cé dinh Ii sau:
Binh li (trudng hgp déng dang géc - géc)

Néu hai goc clia tam giac nay lan lugt bang hai géc clia tam giac kia thi hai tam giac
dé dong dang véi nhau.

M m
&,; Chung minh dinh li (H.9.21) -
ot | 2ABC AMABC A
A-AB-B
KL | AA'B'C' AABC. /Z {
B’ C' B C

Hinh 9.21
e Néu A'B'= AB thi AA'B'C' = AABC (g.c.g). Suy ra AA'B'C'es AABC.

e Nu A'B' = AB thi khong mét tinh téng quat, ta gid st A'B' < AB. Ldy diém M trén
canh AB sao cho AM = A'B". K& dudng thang qua M song song vdi BC, cat AC tai N.

Vi MN // BC nén AAMN «2 AABC (theo dinh li trang 81).

Do dé ta c6 AMN = ABC = AB'C'.

Hai tam giac AMN va A'B'C' c6:

A=A (theo gia thiét), AM = A'B’ (theo céach dung), AMN = AB'C’' (chiing minh trén).
Vay AAMN = AA'B'C'(g.c.g). Vi AAMN e AABC nén AA'B'C'e® AABC.

¢ (9-c.9)

88



\1]
H Nh(ing cdp tam giac nao trong Hinh 9.22 la dong dang? Viét dung ki hiéu dong dang.

D P
C
60°
60° > M
o
60° 50° 500 19
A B E F N

Hinh 9.22

Cho AA'B'C'e AABC va AM, A'M'lan lugt 1a cac dudng phan giac cla tam giac ABC
va tam giac A'B'C". Chiing minh rang AA'B'M' e AABM.

Al
Giai. (H.9.23) A
A AAB'C' o AABC, M e BC, M' e B'C'
T
BAM = MAC, BAM' = MAC'.
B M G .8 M’

KL | AAB'M'co AABM.

Cl
Hinh 9.23
Vi AA'B'C'%® AABC nén B' =B va B'A'C’' = BAC.
Vi AM, A'M'14n lugt 1a cac duding phan giac clia BAC va B'/A'C’
nen BAM = BAY _BAC _ 2,
2 2
Haitam giac ABM va AB'M'c6 A'B'M' = ABM, BA'M' = BAM (theo ching minh trén).
Vay AA'B'M' e AABM (g.g).

Nhan xét. Néu AA'B'C'e» AABC theo ti s6 kva AM, A'M'lan lugt la cac dudng phan giac

clia AABC va AABC thi AM _ ¢
AM

Luyéntap 3

Cho céac diém A, B, C, D nhu Hinh 9.24. Biét ring ABC = ADB. Hay chiing minh

AABC @ AADBva AB? = AD-AC.
D

Hinh 9.24
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’
% Thi thach nhé

1. Biét rang ba dudng phan giac clia tam giac ABC dong quy tai /, ba dudng phan giac
clia tam giac A'B'C'déng quy tai I'. Hay chiing té ring néu A'/'B' = AIB va A'I'C' = AIC
thi AAB'C'e® AABC.

2. Vi hai tam giac ABC va A'B'C'trong phan Tranh luan, néu thém gia thiét cac goc
C va C'nhon thi hai tam giac dé cé déng dang khong?

BAI TAP

9.5. Gia thiét nao dudi day chiing t6 rang hai tam giac déng dang?
a) Ba canh clia tam giac nay ti Ié véi ba canh clia tam giac kia.
b) Hai canh clia tam giac nay ti 1& véi hai canh clia tam giac kia va c6 mot cap goc
bang nhau.
c) Hai goc cla tam giac nay bang hai goc cia tam giac kia.
d)
9.6. Cho hai tam giac dong dang. Tam giac thi nhat c6 dé dai ba canh 1a 4 cm, 8 cm va
10 cm. Tam giac thi hai c6 chu vi la 33 cm. B§ dai ba canh clia tam giac th( hai 1a bd
ba nao sau day?
a)6 cm, 12 cm, 15 cm. b) 8 cm, 16 cm, 20 cm.

Hai canh clia tam giac nay bang hai canh cla tam giac kia.

c)6cm,9cm, 18 cm. d) 8 cm, 10 cm, 15 cm.

9.7. Cho AM, BN, CP la cac dudng trung tuyén cla tam giac ABC. Cho A'M', B'N', C'P"
la cac dudng trung tuyén clia tam giac A'B'C". Biét rang AA'B'C'e AABC.

A!M! _ BIN! _ CIP!

AM BN CP

9.8. Cho tam giac ABC ¢c6 AB =12 cm, AC = 15 cm. Trén cac tia AB, AC lan lugt 1ay
cac diém M, N sao cho AM = 10 cm, AN = 8 cm. Chiing minh r&ng AABC @ AANM.

Chuing minh rang

9.9. Cho gbéc BAC va cac diém M, N Ian lugt trén cac doan théng AB, AC sao cho
ABN = ACM.
a) Chuing minh rang AABN ©» AACM.
b) Goi /la giao diém clia BN va CM. Chiing minh réng /B IN = IC - IM.

9.10. C6 hai chiéc cot dung thang ding trén mat
dat véi chiéu cao lan lugt 1a 3 m va 2 m. Ngudi
ta ndi hai sgi day tir dinh c6t nay dén chan cot
kia va hai sgi day cit nhau tai mot diém (H.9.25). 3™M
Hay tinh do cao h clia diém dé so véi mat dat.

Hinh 9.25
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Cho cac diém A, B, C, D, E nhu Hinh 9.26, biét
rang AB=6cm, AC=9cm, AD=8cm, BC=12cm,
BD = 4 cm. Chiing minh rang AABC @@ ABDA va
ABDE @ AACE.

Giai

Hai tam giac ABC va BDA c6:

B

AB AC BC 3 Hinh 9.26

BD BA DA 2
Vay AABC @ ABDA (c.c.c). TU d6 suy ra CAB = ABD.
Do do, AC // BD (c6 hai géc so le trong bang nhau).

Vay dudng théng AC song song vdi canh BD clia tam giac BDE va céat hai canh BE,
DE kéo dai lan lugt tai A va C. Suy ra ABDE «a AACE.

B
Cho géc xOy, cac diém A, B nam trén tia Ox va cac
diém C, D ndm trén tia Oy nhu Hinh 9.27, sao cho A
OA=2cm, OB=6cm, OC =3 cm, OD = 4 cm. Biét AD .
c4t BC tai didm E. Hay tinh i s6 5= 2
DE %
Giai Hinh 9.27

GT | Go6cxOy;A,BeOx;C,DeOy; OA=2cm, OB=6cm,
OC=3cm, OD =4 cm; AD cat BCtai E.

; BE

Thhh ==

KL e
Hai tam giac OAD va OCB co6: O chung, %:@:E.
OoC OB 3

Vay AOAD «» AOCB (c.g.c). Suy ra ODA=0BC (*).
Hai tam giac AEB va CED c6:

AEB = CED (hai goc déi dinh), ABE =CDE (theo (*)).

BE AB_OB-OA 4
Vay AAEB® ACED (g.g). Do d6 —— =22 - .Y
= CED(g-0) DE CD OD-OC 1
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BAITAP

9.11. Cho AABC e ADEF. Biét A= 60°, E =80°, hdy tinh s8 do cac géc B, C, D, F.
9.12. Cho AABC «» AA'B'C'. Biét AB = 3 cm, AB'= 6 cm va tam giac ABC cé chu vi
bang 10 cm. Hay tinh chu vi tam giac A'B'C".
9.13. Cho hinh thang ABCD (AB // CD) ¢6 DAB = DBC (H.9.28).
a) Chuing minh rang AABD <2 ABDC.
b) Gid st AB =2 cm, AD =3 cm, BD =4 cm. Tinh do dai cac canh BC va DC.
A 2 B

D C
Hinh 9.28
9.14. Cho cac diém A, B, C, D, E, F nhu Hinh 9.29. Biét rang DE // AB, EF /| BC,
DE = 4 cm, AB = 6 cm. Chiing minh rang AAEF & AECD va tinh ti s6 dong dang.
A

B D C
Hinh 9.29

9.15. Cho céc diém A, B, C, D, E nhu Hinh 9.30. Biét ring BAC = CDB, hay chiing minh
rang AAED @ ABEC.

C

b

Hinh 9.30

9.16. Cho hinh thang ABCD (AB// CD) va cac diém M, N 1an lugt trén canh AD va BC
sao cho 2AM = MD, 2BN = NC. Biét rang AB = 5 cm, CD = 6 cm, hay tinh d6 dai
doan thang MN.
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P N

Khai niém, thuat ngir  Kién thic, kinang

Dinh li Pythagore - Gidi thich dinh Ii Pythagore.
- Tinh d0 dai canh trong tam gidc vuong bang cach si dung dinh li
Pythagore.
- Gidi quyét mot s6 van dé thyc tién gan véi viéc van dung dinh li
Pythagore.

Ban Lan vé mot hinh chii nhat véi chiéu réng va chiéu dai lan lugtla 1; 3
(don vi do dai). Sau do6 Lan dét 1én truc s6 doan OM c6 do dai bang do
dai clia dudng chéo hinh chii nhat viia vé (truc sé nam ngang va M nam
bén phai géc 0). Hai diém M biéu dién sé thuc nao? Biét rdng don vi do
dai trén truc s8 va don vi dd dai do kich thudc hinh chit nhat 1a nhu nhau.

ﬂ PINH Li PYTHAGORE

Po dai ba canh trong mét tam giac vuéng cé lién hé gi véi nhau khong?

: & pinh Ii Pythagore

Cho tam giac vudng ABC c6 hai canh géc vudng
AB=3cm, AC=4cm (H.9.31). Hay do dd dai canh
BC va so sanh hai dai lugng AB? + AC? v6i BC?

[IGF Lay gidy tring cét bdn tam giac vudng bing nhau. Hinh 9.31
Goi a, b la do dai hai canh géc vudng, c la do dai
canh huyén cla cac tam giac vuéng nay. Cat mot
hinh vudng bang tdm bia c6 canh dai a + b. Dan bon b| =
tam giac vuong lén tdm bia nhu Hinh 9.32.

- Dung é ke kiém tra xem phéan bia khéng bi che 14p
¢6 phai la hinh vudng canh bang ckhong. Tu d6 tinh al ¢ b

C
dién tich phan bia nay theo c. z 3

- Téng dién tich bén tam giac vuéng cé do dai hai ——
canh g6c vudng a, b la bao nhiéu?

- Dién tich c& tdm bia hinh vudng canh a + b bang bao nhiéu?

- Sosanh ¢2+ 2abvdi (a+ b)2 dé rat ra nhan xét vé méi quan hé gidia hai dai lugng
c? va a’+ b2
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TU cac hoat dong trén, ta c6 dinh li sau:
Pinh li Pythagore

Trong mét tam gidc vudng, binh phuong clia canh huyén bang téng céac binh
phuong cla hai canh géc vudng.

e
¢,2 Ching minh dinh li (H.9.33)

GT | AABC, A= 90°. 7
KL | BC? = AB? + AC?. $
Ké dudng cao AH cla tam giac ABC.
Hai tam giac ABC va HBA c6: BAC = 90°= BHA, B chung. 4 B
. AB BC 2 Hinh 9.33
Vay AABC «@ AHBA (g.g). Suy ra —=— hay AB“=HB-BC. (1)
HB AB
Tuong tu, AABC @2 AHAC. Suy ra %: % hay AC?=HC-BC. (2)
Tu (1) va (2) suy ra AB? + AC? = (HB +HC)-BC = BC2.
<

Chu y. Ngudi ta cling chiing minh dugc dinh |i sau day.

Binh li Pythagore dao Einh phiidng cuie ot

doan théng la binh
Né&u tam giac c6 binh phuong clia mét canh bang téng phuong do dai cta
cac binh phuong cla hai canh kia thi tam giac dé la doan thang do.

tam giac vuéng.

\1]
@ Tim d6 dai x va y trong Hinh 9.34.

m Hinh 9.34

Cho tam giac ABC ¢c6 AB =3 cm, AC =4 cm, BC = x (cm).
a) Tinh x trong trudng hgp tam giac ABC vudng tai B (lam tron két qua dén chii so
thap phan thi nhat).
b) Tim x dé tam giac ABC vudng tai A.
Giai
a) Néu tam giac ABC vudng tai B thi theo dinh li Pythagore ta cé:
AB? + BC? = AC?, suy ra 3% + X* = 4%, hay x =/7.
Vay x= 2,6.
b) Theo dinh Ii Pythagore dao, dé tam giac ABC vuéng tai A thi BC2 = AB2 + AC?,
suy ra x2 = 32 + 42 hay x=5.
Vay x = 5.
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Luyén tap 1

Trén gidy ké 6 vuéng (canh 6 vudéng bang 1 cm), cho
céac diém A, B, C nhu Hinh 9.35. Tinh d6 dai cac canh
clia tam giac ABC.

Em hay gidi bai toan mé dau.
B UNG DUNG CUA PINH Li PYTHAGORE

#¥0 2
¢ Tinh do dai doan thing

Hinh 9.35

Bai toan 1. Cho tam giac ABC vuéngtai Ac6 AB =6 cm, AC = 8 cm. Hay tinh dd dai

canh BC, dudng cao AH va cac doan thang BH, CH.

Giai. (H.9.36)

Ap dung dinh li Pythagore cho tam giac ABC vudng tai A, ta dugc
BC? = AB? + AC? = 62 + 82 = 100, hay BC = 10 cm.

AB-AC AH-BC

Vi dién tich clia tam giac ABC bang va cling bang

. AB-AC AH-BC AB-AC ©6-8
nén = , hay AH = =

2 2 BC 10

Ap dung dinh li Pythagore cho tam giac AHB vuéng tai H, ta dugc:

= 4,8 (cm).

Hinh 9.36

BH? = AB? - AH? = 62 -4,8% = 12,96, hay BH = 3,6 cm.

SuyraCH=BC-BH=10-3,6 = 6,4 (cm).

Nhén xét. Néu tam giac vudng ABC tai A c6 dudng cao AH = h, cac canh BC = a, AC= b,

AB=cthih-a=b-c.

Luyén tap 2

Cho cac tam giac vudng véi kich thudc nhu Hinh 9.37. Hay tinh dd dai x va cho biét

nhiing tam giac nao dong dang, viét dung ki hiéu dong dang.

B E 13 D
13 [ =
L
X : \2,5
N
A 12 C E 6 M

Hinh 9.37
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Vandung 2

B 3 km A
Pé dén dugc mot ngudi khach, mot xe taxi xuat phat tir vi B
tri diém A, chay doc mét con phd dai 3 km dén diém B
thi ré vudng goc sang trai, chay dugc 3 km dén diém C -

thi tai xé cho xe ré vudéng géc sang phai, chay 1 km
nifa thi gap ngudi khach tai diém D (H.9.38). Hdi luc
dau, khoang cach tir ché ngudi lai xe dén ngudi khach //}

la bao nhiéu kilomét? D5 km C M
e P Hinh 9.38
..> Chung minh tinh chat hinh hoc "

Bai toan 2. Mot chiéc cot c6 chiéu cao h dung thang A

diing trén mét dat tai diém M, ngudi ta kéo cang cac sgi

day tir dinh cot (diém A) lan lugt dén cac diém C va D a/ | b

trén mat dat (H.9.39). Biétrang AC= a, AD=b, CM = c,

DM = d va ¢ < d. Hay chiing minh rang a < b. ]

e C ¢ M d D
Giai. (H.9.39)

Hinh 9.39
Ap dung dinh Ii Pythagore cho hai tam giac vuéng AMC va AMD, ta dugc:

AC2 = AM2 + CM2, hay &2 = h2 + ¢2 (1)
va AD? = AM? + DM?, hay b? = h° + d? (2).

Vic<dnéntu(1)va(2) suyraa®<b’. Dodbéac<b.
| (1) va (2) suy
Chu y. Trong Bai toan 2, néu goi AM la dudng cao, cac VGi cung mot

2 < < i ! 2 dudng cao, hinh
doan thang AC, AD la dudng xién thi doan thang MC

gt e o ; " \ 2 chiéu cang I6n
dugc goi la hinh chiéu cua dudng xién AC va doan thang thi dudng xién

MD dugc goi la hinh chiéu cla dudng xién AD. cang Idn.
\1J
&3 cho Hinh 9.40, trong cac doan thang AC, AD, AE, A
doan nao c6 dd dai I6n nhat, doan nao c6 do dai
nhd nhat?
H D c E

Trudc day chung ta thiia nhan dinh li vé trudng hgp bang nhau dic biét clia hai tam
giac vuong: “Néu mét canh goc vudng va canh huyén clia tam giac vudéng nay bang
mot canh goc vudng va canh huyén cla tam giac vuong kia thi hai tam giac vuéng dé
bang nhau”. Ap dung dinh li Pythagore, em hay chiing minh dinh li trén.

AABC, AAB'C', A=A =90°, B B’
AB=AB,BC=BC,
KL | AABC=AABC.

GT

A Cc A C'

96 Hinh 9.41
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% Thi thach nhé

2 cm
Hay tinh chiéu cao theo don vi centimét clla mot tam
giac déu canh 2 cm (H.9.42) (lam tron két qua dén chit
s@ thap phan thit hai). B q ¢
Hinh 9.42

BAI TAP

9.17. Cho tam giac ABC vudng tai A. Trong cac khang dinh sau day, khang dinh nao
dung, khang dinh nao sai?

a) AB®+BC?= AC? b) BC? - AC? = AB2.
c) AC%+BC? = AB? d) BC? - AB? = AC2.
9.18. Nhiing b0 ba s do nao dudi day la do dai ba canh clia mot tam giac vudng?
a)1cm,1cm,2cm. b) 2 cm, 4 cm, 20 cm.
¢) 5 cm, 4 cm, 3 cm. d)2cm, 2 cm, 242 cm.

9.19. Tinh cac d6 dai x, y, z, t trong Hinh 9.43.

245

Hinh 9.43

9.20. Cho tam giac ABC can tai dinh A, chiéu cao AH = 3 cm va canh day BC = 10 cm.
Hay tinh d6 dai cac canh bén AB, AC.

9.21. Hay tinh dién tich cia mét hinh chii nhat c6 chiéu rong 8 cm va dudng chéo dai 17 cm.

9.22. Chu cun bi xich b3i mét sgi day dai 6 m dé canh mot 4 5
manh vudn gidi han bdi cac diém A, B, E, F, D trong
hinh vuéng ABCD cé canh 5 m nhu Hinh 9.44. Bau xich
budc ¢ dinh tai diém A clia manh vudn. Hoi chi cin ¢ o
thé chay dén tat ca cac diém clia manh vudn minh phai
canh khéng?
F
/1 g
B 3m EPmre

Hinh 9.44
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Kié€n thitc, ki ndng

- Gidi thich cdc trudng hgp dong dang ctia tam gidc vudng.
+ Gidi quyét mot so van dé thuc tién gan vdi viéc van dung cac tam gidc vudng dong dang.

Nam va Viét muén do chiéu cao clia ¢t c6 & san truGng ma hai ban
khong tréo 1én dugc. Vao budi chiéu, Nam do thdy bong cla cét ¢ dai
6 m va bong cla Viét dai 70 cm. Nam hoi Viét cao bao nhiéu, Viét tra 16
la cao 1,4 m. Nam lién reo lén: “Té biét cot cd cao bao nhiéu roi day!”.
Vay cot ¢S cao bao nhiéu va lam sao ban Nam biét dugc?

Qua bai nay, cac em sé c6 cau tra I16i cho cau hai trén.

AP DUNG CAC TRUONG HOP PONG DANG CUA TAM GIAC
VAO TAM GIAC VUONG

R

{5
TU céc truong hgp dong dang géc - goc va canh - goc - canh cla hai tam giac trong
bai trudc, ta suy ra hai dinh i sau:

Dinh li 1. Néu mdt goc nhon clia tam giac vudng nay bang mét géc nhon clia tam giac
vuong kia thi hai tam giac vuéng dé déng dang véi nhau.

Binh li 2. Néu hai canh goc vudng clia tam giac vudng nay ti I& véi hai canh goc vudng
clia tam giac vuéng kia thi hai tam giac vuong dé déng dang véi nhau.

AABC vubng tai A, AAB'C'vudng tai A"
B' = A
I_\ l_\ « N&u B'=B thi AA'B'C'w AABC.
eN&u AB - AC 4 AAB'C w0 AABC.
C A c AB  AC

B
A
\ Hinh 9.45
\UJ
B Hay chi ra hai cap tam giac vuéng dong dang trong Hinh 9.46.

K
2
2 M
2 P 60°
4
3 N
Y
-
F G H
Hinh 9.46

c

E
60°
B
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Cho tam giac ABC c6 céac dudng cao AD, BE, CF déng quy tai diém H.
Chting minh rang: A
a) HA- HD = HB - HE = HC - HF;
b) AAEF » AABC. E
Giai. (H.9.47) F
GT | AABC, céac dudng cao AD, BE, CF -
doéng quy tai H. B D C
a) HA-HD = HB-HE = HC - HF; Hinh 9.47
b) AAEF 2 AABC.
a) Hai tam giac vuéng AHF (vudng tai F) va CHD (vudng tai D) c6
AHF = CHD (hai goc ddi dinh).
Do d6 AAHF o ACHD (m6t cap géc nhon bang nhau).
HA HF

Suyra —=——hay HA- HD = HC - HF. (1)
HC HD

Tuong tu, vi AHE = BHD (hai géc d6i dinh) nén hai tam giac vuéng AHE (vuéng tai E)
va BHD (vuéng tai D) dong dang véi nhau.

Suy ra ﬂ:E, hay HA - HD = HB - HE. (2)
HB HD

KL

Tu (1) va (2) suy ra HA-HD = HB-HE = HC - HF.,

b) Hai tam giac vuéng ABE (vubng tai £) va ACF (vudng tai F) cé goc A chung nén
AE AB & AE AF

AABE o AACF (m6t cap goc nhon bang nhau). Suy ra = , = .
(métcap g . g )yAFAC Y 28" 20

Hai tam giac AEF va ABC cé: A chung, Ag AR (chiing minh trén).

AC
Vay AAEF e AABC (c.g.c).

Luyén tap 1

Trd lai tinh huéng md dau, ta thay chiéc cot cung voi
béng clia né tao thanh hai canh géc vudng clia tam giac
ABC vuodng tai dinh A, ban Viét va béng clia minh cling
dugc xem la hai canh géc vudng clia tam giac A'B'C’
vudng tai dinh A' (H.9.48). Vi céac tia sang Mat Trdi tao
véi hai cai bong cac géc bang nhau nén B=B.

a) Hai tam giac vuéng ABC va A'B'C'cé dong dang véi
nhau khéng?

b) Ban Nam da tinh chiéu cao cét ¢d, tiic 1a do dai doan
thang AC nhu thé nao va két qua la bao nhiéu?

Hinh 9.48
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4
% Thi thach nhé

Mot ngudi do chiéu cao clia mét cai cay bang cach cam mét chiéc coc xudng dat, coc
cao 2,4 m va céach vi tri géc cay 19 m. Ngudi dé diing cach xa chiéc coc 1 m va nhin
thdy dinh coc thang véi dinh cla cay. Hay tinh chiéu cao cla cay, biét rang khoang
cach tu chan dén méat ngudi dy 1a 1,6 m (H.9.49).

A: vi tri dinh cay - a

B: vi tri gbc cay L

C: vitridinh cot "

M: vi tri m&t "

-~

C

o4

%

2,4

T 19
Hinh 9.49

Do =
A=,
><
Y
W

B TRUONG HOP PONG DANG DAC BIET CUA HAITAM GIAC VUONG

: O

« d
ﬂm Cac tam giac vuéng AHB va A'H'B'trong Hinh 9.50 mo t& hai con doc cé chiéu dai
lan lugt 1a AB =13 m, AB'= 6,5 m va do cao lan lugtla BH=5m, BH'= 2,5 m.
Do doc cla hai con dbc lan lugt dugc tinh bdi s6 do cac goc HAB va H'A'B'.
B

(6)}
\ o
\on
N
o

H A H
Hinh 9.50
- Nhéan xét vé hai dai lugng o va ﬂ.
AB BH
- Dung dinh li Pythagore dé tinh AH va A'H'.
- So sanh cac dai lugng Lt va ﬂ.
AH BH

- Hai tam giac vuéng A'H'B'va AHB c6 dong dang khong? Tu do rat ra két luan gi
vé do déc cla hai con déc.
Téng quat, ta cé dinh Ii sau:
Dinh li (trudng hgp dong dang déc biét cla hai tam giac vuéng)
 Néu canh huyén va mét canh géc vudng cla tam giac vuéng nay ti 1& véi canh
huyén va mét canh géc vuéng clia tam giac vuodng kia thi hai tam giac vuéng dé
déng dang véi nhau.
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Kl
¢ % Ching minh dinh i (H.9.51)

AABC, AAB'C, A=90°, A'=90°, o

drx .
BC AB
KL |AAB'C'w AABC. A C A c’
Hinh 9.51

Ap dung dinh li Pythagore cho cac tam giac vuéng A'B‘C'(vubng tai A") va ABC (vudng
tai A), ta dugc:

B'C"”?=AB? + A'C"”;, BC?> = AB? + AC?.
Su ’ 12_ ’ 12_ ’ 12 2 2_ 2_ 2 B'C'_A'B' z.
yra B'C'“-AB“=AC'" va BC®-AB°=AC”". VathQléthletﬁ_ﬁ,taco.
B!clz 3 A!Blz 3 B!c!2 _A!B!2 A!clz

BC? AB® BC?-AB®2 Ac?
AB AC BC

AC BC

‘L Do do6 o = . Suy ra AA'BC'«» AABC (c.c.c).

S —

A
H Hay chi ra cac cap tam giac vuéng dong dang véi nhau trong Hinh 9.52, viét dung

ki hiéu déng dang.

B i P 4,5 M
N Zb :

D 5
A3 c N

Hinh 9.52

Gia sl cac chan dudng cao H, H'lan lugt ha tir dinh A va A’cla hai tam giac ABC va

A'B'C'nam trén cac canh BC, B'C'thoa man AB A AT Chiing minh rang

AAIBICIm AABC- AB AH AC

Giai. (H.9.53)
AA'B'C', AABC, H thu6c canh BC,
aT H'thudc canh B'C', AH 1. BC, /]x
Wi o, ABAH A'C'
AH' LB, o= S BT
KL | AAB'C'e» AABC. Hinh 9.53
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Tam giac vudng ABH (vudng tai H) va tam giac vuéng A'B'H' (vudng tai H') co:

EZ%. Vay AA'B'H'e> AABH. Suy ra ABH' = ABH. (1)

AB
Tam giac vudng ACH (vudng tai H) va tam giac vuéng A'C'H’' (vubng tai H') co:
AC A, Vay AA'C'H'e AACH. Suy ra AC'H' = ACH. (2)

AC AH

Hai tam giac ABC va A'B'C'c6:
AB'C' = ABC (theo (1)), ACB'= ACB (theo (2)).
Vay AA'B'C'®% AABC (g.g).
Nhan xét. Néu AAB'C'@ AABC theo ti s6 kva AH, A'H'lan lugt la cac dudng cao cla

! ’

AABC va AA'B'C'thi AAB'H' @ AABH (do B =B') theo ti s6 k va % — k.

M6t ngdi nha véi hai mai léch AB, CD dugc thiét ké nhu Hinh 9.54 sao cho CD = 6 m,
AB=4m, HA=2m, AC = 1 m. Chiing t5 ring ABD = CDB.

Hinh 9.54

Bac Minh mudn thay chiéc ti vi cd chiéu ngang clia man hinh la 72 cm (loai 32 inch)
bang chiéc ti vi méi loai 55 inch c¢6 cung ti 1& khung hinh (ti 1& gilia hai kich thudc
man hinh). H3i néu khoang tréng dét ti vi 1a mét hinh vuéng canh 1 m thi cé thé dét
chiéc ti vi méi vao dé khong?

BAITAP
9.23. Diéu kién nao dudi day ching té rang hai tam giac vuéng déng dang?

a) Mot goc nhon clia tam giac nay bang mét géc nhon clia tam giac kia.

b) Canh goc vudng va canh huyén clia tam giac nay ti Ié véi canh goc vudng va canh
huyén cla tam giac kia.

c¢) Mot canh goc vudng cla tam giac nay bang mét canh géc vudng cla tam giac kia.

d) Hai canh géc vudng clia tam giac nay ti 1é véi hai canh goc vudng clia tam giac kia.
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9.24. Cap tam giac vudong nao déng dang vdi nhau trong Hinh 9.55?

4
i
2 2
1 b
0 70 1
5 45
c) d)

1

alie—

Hinh 9.55
9.25. Cho gbc nhon xOy, céc diém A, N nadm trén tia Ox, cac diém B, M n&m trén tia Oy
sao cho AM, BN lan lugt vudéng goc véi Oy, Ox. Chiing minh rang AOAM 2 AOBN.
9.26. Cho hai hinh chii nhat ABCD va A'B'C'D'thoa méan AC = 3AB, B'D'= 3A'B.
a) Chiing minh rang AABC 2 AA'B'C".
b) Néu A'B'= 2AB va dién tich hinh chii nhat ABCD la 2 m? thi dién tich hinh chii nhéat
A'B'C'D'la bao nhiéu?
9.27. Cho AA'B'C'®» AABC theo ti s k. Goi A'H'va AH lan lugt la cac duong cao dinh
A'va A clia tam giac A'B'C'va tam giac ABC. Chung minh rang:

b) Dién tich tam giac A'B'C'bang k? lan dién tich tam giac ABC.

9.28. M6t ngudi & vi tri diém A mudn do khodng cach dén diém B & bén kia sdbng ma
khong thé qua séng dugc. St dung giac k&, ngudi dé xac dinh dugc mét diém M trén
bd s6ng sao cho AM =2 m, AM vubng gbc véi AB va do dugc sé do goc AMB. Tiép
theo, ngudi do vé trén gidy tam giac A'M'B'vudng tai A’ c6 AM'=1cm, AMB' = AMB
va do dugc A'B'= 5 cm (H.9.56). HOi khoang céach tir A dén B la bao nhiéu mét?

A B

M M’
Hinh 9.56

103



9

. -
B M — 7\
| = o 2

Khai niém, thudtngir  Kién thuc, ki ning

- Hinh déng dang - Nhén biét hai hinh ddng dang.
- Hinh déng dang phdi cdnh - Nhan biét hai hinh déng dang phéi canh.
- Nhan biét dugc vé dep trong tu nhién, nghé thuat, kién truc,
cong nghé ché tao,... biéu hién qua hinh déng dang.

Ta thdy ring hai hinh phang béng
nhau, tiic 1 hai hinh c6 thé chéng khit
Ién nhau, thi sé c6 hinh dang va kich
thudc giong nhau. Ngoai ra, con co
nhiing hinh ¢é kich thuéc khac nhau
nhung van c6 hinh dang giéng nhau
(vi du hinh chuyp nhiing chu ca trong
Hinh 9.57). Trong cac hinh don gian
da dugc hoc, cé nhiing hinh nao cé
tinh chat d6? Bai nay ching ta sé tim
hiéu vé nhiing hinh nhu vay. Hinh 9.57

Hinh déng dang. Hinh déng dang phdi canh

mm L&y diém O va vé tam giac A'B'C' nhu Hinh 9.58. Trén céc tia OA', OB, OC', ldy

104

cac diém A, B, C sao cho OA = 20A", OB=20B", OC = 20C".

M EEAL AR
dum M
B B ! :B i,
FINTY N
Hinh 9.58

- Hay giai thich vi sao AABC @ AA'B'C'vGi ti s6 dong dang bang 2.

- Dung thudc thang, em hay kiém tra xem hai dudng thang MM NN'néi cac
trung diém cac canh ciia hai tam giac ¢6 di qua O khéng.

Trong Hinh 9.58, ta néi tam giac ABC la hinh phéng to (2 1an) cia tam giac A'B'C’
va tam giac A'B'C'la hinh thu nho (2 1an) clia tam giac ABC.




2573 Hinh 9.59 |4 hai bic hinh chan dung clia mét cau bé

véi kich thuéc 2 x 3 (hinh &) va 4 x 6 (hinh ") dugc
dit canh nhau theo chiéu thdng diing. Ta thdy céc
dudng thang AA’ BB'néi cac diém tuong (ng trén
hai blic chan dung cuing di qua mét diém O.

Dung thuéc thdng, em hay kiém tra xem mot
dudng thidng ndi hai diém tuong (ing tuy y trén hai
hinh (vi du C va C) ¢6 di qua diém Okhéng.

Ta cling n6i hinh &’ 1a hinh phéng to cla hinh & vGitisé 6 : 3 = 2, hinh T la
hinh thu nhé cia hinh & v6i i s6 3 : 6 = %

Hinh 9.59

)
L1

- Céac cap hinh phéng to - thu nhé tuong tu nhu trén dugc goi la cac hinh déng dang
phdi canh. Diém ddng quy O trong méi hinh dugc goi la tam phdi canh cla cac cap
hinh. Trong Hinh 9.59, ta néi hinh &’ déng dang phdi canh véi hinh 7 theo ti s6

A OA
d dang k=——=2.
ong aang OA

- Trong c&p hinh phéng to - thu nhd, néu thay déi vi tri cla mét hinh thi ta thdy ching
van c6 hinh dang giéng nhau (H.9.60). Khi dé chiing dugc goi la hinh déng dang. Cu thé,
mét hinh Z6" dugc goi la dong dang véi hinh Z6 néu né bang 76 hodc bang mét hinh
phong to hay thu nhé cta 76 (H.9.61).

Hai con buém Hai béng hoa
Hinh 9.60

Hai hinh déng dang c6
hinh dang giéng nhau.

Hinh 76 Hinh 76, (thu nho cia 76)

Hinh 9.61

Theo em, hai hinh tam gidc bang nhau bat ki cé phai la hai hinh déng dang
phéi cdnh khong?
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e Trong céac hinh hinh hoc don gian ching ta da hoc, nhiing cap hinh dudi day la cap
hinh déng dang:

o | (o AL

Cap hinh vuéng Cép hinhtron Cap hinh tam giac déu
Hinh 9.62

e Nhiing hinh déng dang phdi canh thudng gap:

-
-----

Hinh963 e
e Nhiing hinh dong dang trong thé gigi ty nhién:

Hinh Id cay Hinh dan buém Hinh nhing vién dd cuéi
Hinh 9.64

e Nhiing hinh dong dang s dung trong cac coéng trinh kién trlc va trang tri:

A&A

-

Cung dién Hawa Mahal (An B6) Cdc tam gidc déu Hinh cdc kim tu thdp
Hinh 9.65
e Nhiing hinh déng dang phdi canh trong nghé thuat va thiét ké:

N\

RIS

i - Tdc phdm sdp ddt “The Wave” Hinh cc tangthdp
Hinh bap bé Nga &Copenhagen (Pan Mach)
Hinh 9.66
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Trong nhiing cap hinh dudi day (H.9.67), cap hinh nao la hai hinh déng dang?
Hay chira mt cap hinh déng dang phdi canh va vé céap hinh dé cung tam phéi canh

vao va. -

Cép Hinh 1 | Cép hinh 2 | Cép hinh.3

" Hinh 9.67
{4 Tranh luan
Té nghf I1a hai hinh Té nght hai hinh tam
vubng b&t K ddu giac déu bat ki déu
déng dang véi nhau. déng dang phéi canh )
véi nhau. ¥

Theo em, ban nao dung, ban nao sai? Cho biét y kién clia em.

9.29. Ldy mot diém Ondm ngoai mot doan thang AB. Hay vé hinh déng dang phéi canh

tam O cla doan thdng AB theo i s6 déng dang %

9.30. Biét rang mbi hinh dugi day déng dang v6i mét hinh khac, hay tim céac cép hinh
dong dang do.

Hinh 9.68

9.31. Trong cac cap hinh dong dang dudi day, cap hinh nao la déng dang phoi canh?

&

Cap hinh luc gidc déu Cap hinh tam giac déu Cap hinh vuéng
Hinh 9.69

107



Cho tam giac ABC vuong tai A, dudng cao AH, biét AB=5cm, AH =4 cm.

a) Chung minh AAHB @@ ACHA. A
b) Tinh dé dai cac doan thang BH, CH, AC.
Giai. (H.9.70)
o1 | A4BC, A = 90°, AH vudng goc véi BC
tai H, AB=5 cm, AH =4 cm. C H B
K | @ AAHB® ACHA. Hinh 370
b) Tinh BH, CH, AC.

a) Xét tam giac AHB vudng tai H va tam giac CHA vudng tai H, ta co:
ABH =90° - HAB = CAB - HAB = CAH.
Vay AAHB @« ACHA (mét cdp goc nhon béng nhau).
b) Ap dung dinh li Pythagore cho tam giac AHB vuéng tai H, ta cé:
BHP = AB? - AH? = 52 - 42 = 32,
Suy ra BH =3 cm.

2
Mat khac, vi AAHB @ ACHA nén ﬂ;@_ Suy ra CH:ﬂ:E(cm).
CH HA BH 3
2 .. AB AH " AB-CH 20
bong thgi —=— Do do = ——(cm).
g T AC 3 (cm)

Cho tam giac ABC c6 AB=4cm, AC=3cm,BC=5cm. Cho AH la dudng cao cla
tam giac ABC. Chiing minh rang:

a) AB2= BH - BC; AC2= CH - BC;
b) AH? = BH - CH,

c) Goi M, N Ian lugt la trung diém cla AH, BH. Chiing minh ring AANB © ACMA.
Giai. (H.9.71) q

TU gia thiét, ta thdy BC? = AC? + AB? = 3% + 42 = 25, H

Theo dinh |i Pythagore déo thi ABC la tam giac vuodng tai A. &

a) Tam giac AHB vudng tai H va tam giac CAB vuong

tai A c6: goc B chung nén AAHB @« ACAB (mdt cap

g6c nhon béang nhau). A ik oy B
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Do do %: %, hay AB? = BH . BC. Tuong tu AC? = CH - BC.

b) Tam giac AHB vubng tai H va tam giac CHA vudng tai H co:
ABH = ABC =90° - ACB =90° — ACH = CAH.
Vay AAHB e ACHA (m6t cap goc nhon bang nhau). Do dé % = % hay AH? = BH - CH.

0) Vi AAHB e ACHA nén 18- T4 s HBA - HAC.
AB CA

NB HB HA AM
AB 2AB 2CA CA’
NBA = HBA = HAC = MAC.

Hai tam giac ANB va CMA c6:

Vay AANB @ ACMA (c.g.c).

Nhan xét. Cho AABC vuéng tai A c6 dudng cao AHvGi BC=a, AC=b, AB=c,BH=_/
CH = b', AH = h. Theo chling minh cau a va cau b cta Vidu 2 ta suy ra b® = ab",
¢ =.gc'; h* =.b'e!

9.32. Cho tam giac ABC vuéng tai A va c6 dudng cao AH. Biét rang BH = 16 cm,
CH=9cm.
a) Tinh do dai doan thidng AH.
b) Tinh do dai cac doan thiang AB va AC.

9.33. Cho tam giac ABC c6 AB=6cm, AC=8cm, BC= 10 cm. Cho diém M n&m trén
canh BC sao cho BM = 4 cm. V& dudng thang MN vudng géc véi AC tai N va dudng
thdng MP vuéng géc voi AB tai P.

a) Chung minh rang ABMP 2 AMCN.

b) Tinh d6 dai doan thdng AM. A
9.34. Trong Hinh 9.72, cho AH, HE, HF lan lugt la cac
dudng cao cla cac tam giac ABC, AHB, AHC. 2 L
Chuing minh rang:
a) AAEH < AAHB; b) AAFH e« AAHC,; B H C
c) AAFE« AABC. Hinh 9.72

9.35. Cho tam giac ABC vuéng tai A cé dudng cao AH. Cho M va N Ian lugt 1a trung diém
clia ABva AC. Chiing minh AHBM & AHAN.

9.36. Vao gan budi trua, khi béng ban An dai 60 cm thi béng cot ¢& dai 3 m.
a) Biét rang ban An cao 1,4 m. Hdi c6t cd cao bao nhiéu mét?

b) Vao budi chiéu khi béng ban An dai 3 m, hdi béng cot ¢ dai bao nhiéu mét?
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A. TRAC NGHIEM

9.37. Cho ABC la tam giac khéng can. Biét AA'B'C'® AABC. Khang dinh nao sau day
la dang?

A. AA'C'B'» AACB. B. AB'C'A'» ABAC.
C. AB'A'C'e» ABCA. D. AA'C'B'es AABC.
9.38. Cho AA'B'C'® AABC v6i ti s6 déng dang bang 2. Khang dinh nao sau day l1a ding?
8, B2 B. 2B _o BB P, A8, 5
AB' A'C' AB AC
9.39. Trong cac bd ba s6 do dudi day, dau la s6 do ba canh clia mét tam giac vudéng?
A.3m;5m;6m. B.6m;8m; 10 m.
C.1m;0,5m; 1,25 m. D.9m; 16 m; 25 m.

9.40. Cho tam giac ABC vudng tai A (AB = AC) va tam giac DEF vudng tai D (DE = DF).
Diéu nao dudi day khéng suy ra AABC ©2 ADEF ?

A. B=E. B.C=F. C.B+C=E+F. D.B-C=E-F.
i A
B. TU LUAN
9.41. Cho Hinh 9.73, biét rdng MN // AB, MP /| AC. Hay N
liét ké ba cap tam giac (phan biét) dong dang co y
trong hinh.
=} M c
Hinh 9.73
E
9.42. Cho Hinh 9.74, biét ring ABD = ACE. Chiing minh B
rang AABD e AACE va ABOE @ ACOD. 0
£
A C D
Hinh 9.74
A
9.43. Hai dudng trung tuyén BM, CN cla tam giac
ABC céit nhau tai diém G (H.9.75). Chiing minh
rang tam giac GMN déng dang véi tam giac GBC va N ¥
tim ti s6 dong dang.
G
B C

110 Hinh 9.75



9.44. Cho tam giac ABC vudng tai A c6 AB =5 cm, AC = 4 cm. Goi AH, HD lan lugt la
cac dudng cao ké ti dinh A cla tam giac ABC va dinh H cla tam giac HAB.

a) Chiing minh rang AHDA © AAHC.
b) Tinh d6 dai cac doan thang HA, HB, HC, HD.
9.45. Cho tam giac ABC cé dudng cao AH. Biét AH =12 cm, A

CH =9 cm, BH=16 cm. L4y M, N Ian luct 1a trung diém
clia AH, BH (H.9.76).

a) Chiing minh rang ABC la tam giac vuong tai A.

¥l id
124

b) Chiing minh rdng MN L AC va CM L AN. C H = N
¢) Tinh dién tich tam giac AMN. Hiniae
9.46. Cho tam giac ABC vuéng tai A va cac diém D, E, F A 3
nhu Hinh 9.77 sao cho AD la phan giac cla goéc BAC, E
DE va DF lan lugt vudng goc vGi AC va BC.
Chiing minh rang:
B D ¢
a) gg = ABA+BAC , tu do suy ra AE = % Hinh 9.77
b) ADFC © AABC:;
c) DF = DB.

9.47. P& tinh dugc chiéu cao gan ding cta kim tu thap Ai Cap, ngudi ta cdm mot cay
coc cao 1 m vudng goc voi mat dat va do duge bong cay coc trén mat dat la 1,5 m.
Khi dé chiéu dai bong cla kim ty thap trén mat dat la 208,2 m. Hdi kim ty thap cao
bao nhiéu mét?

9.48. TU c&n hd chung cu nha minh, ban Lan diing cach clia s6 1 m nhin sang toa nha
déi dién thi vira nhin thay dung tat c& 6 tAng clia toa nha dé. Biét rang clia sé nha Lan
cao 80 cm va méi tang cla toa nha ddi dién cao 4 m. Hbi khoang cach tii can hdé nha
Lan dén toa nha déi dién la bao nhiéu?
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Nhiing kim tu thap tai Ai Cap, cong
trinh kién tric tai bdo tang Louvre
(Phdp) hay nhiing chiéc rubik,...
6 dang hinh chép t gidc déu, hinh
chép tam gidc déu,... Day la nhiing
hinh khéi dep, ¢d nhiéu ting dung trong
thuc té doi song. Chuong nay ching ta
sé tim hiéu mét s6 van dé co ban vé
chiing va nhiing bai toan lién quan.

HINH CHOP TAM GIAC DEU

Khai niém, thudt ngit Kién thiic, ki ndng
Hinh chdp tam gidc déu - M ta dinh, canh bén, madt bén, mat ddy ctia hinh chdp tam gidc déu.
- Tao lap hinh chép tam gidc déu.
- Tinh dién tich xung quanh va thé tich cta hinh chép tam gidc déu.
- Gidi quyét mdt s6 van dé thuc tién gan vdi viéc tinh thé tich, dién
tich xung quanh cta hinh chép tam gidc déu.

Pinh FANSIPAN (Lao Cai) cao
3 143 m, la dinh ndi cao nhat
Dbéng Duong. Trén dinh ndi,
ngudi ta dat mot chép 1am bang
inox ¢6 dang hinh chép tam
giac déu canh day dai 60 cm,
canh bén dai khodng 96,4 cm
(H.10.1). Hai tng dién tich cac
mat bén cla hinh chép bang
bao nhiéu?

Hinh 10.1
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HINH CHOP TAM GIAC PEU

g

: =

« Hinh chép tam giac déu

e Hinh chop tam giac déu c6 mat day 1a mot tam giac déu,
cac mat bén la cac tam giac can bang nhau chung mét
dinh. Binh chung nay dugc goi la dinh cla hinh chép
tam giac déu.

Trong Hinh 10.2, S.ABC la hinh chop tam giac déu.

e Doan thdng ndi dinh cla hinh chép va trong tam
cla tam giac day goi la dudng cao cla hinh chép
tam giac déu.

e Dudng cao vé ti dinh clia méi mat bén goi la trung doan Hinh 10.2
cla hinh chop tam giac déu.

\LJ
@ Hay goi tén dinh, canh bén, mat bén, méat day, dudng cao, mét trung doan clia hinh
chop tam giac déu S.ABC trong Hinh 10.2.

Nhén xét. Hinh chop tam giac déu co:
— Day la tam giac déu;
— M3t bén la cac tam giac can bang nhau cé chung dinh;
— Chan dudng cao ké tif dinh t6i mat day la diém cach déu cac dinh cla tam giac day.

| Thuchanh ;

S dung bia cung, cat va gédp hinh chép tam giac déu
V6i kich thudc nhu Hinh 10.3 theo hudng dan sau: pcm

Budc 1. V& hinh khai trién clia hinh chép tam giac déu
theo kich thuéc da cho nhu Hinh 10.4. B C

Budc 2. Cat theo vién. 5cm

Budc 3. G&p theo cac dudng mau cam dé dugc hinh A
chop tam giac déu (H.10.5). Hinh 10.3

6 cm

.\«.,,..,_,.v“ o )/J‘
S cm

Hinh 10.4 Hinh 10.5
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\ DIEN TiCH XUNG QUANH VA THE TiCH CUA HINH CHOP TAM GIAC DEU

: ,@ Dién tich xung quanh cta hinh chép tam giac déu

IEEE) Quan sat hinh chép tam giac déu va hinh khai trién cia n6 (H.10.6). Hay tinh t3ng

dién tich cac mét bén cha hinh choép.
S

o Hinh 10.6

mm Hay tinh tich clia nlia chu vi mat day véi trung doan cla hinh chép tam giac déu.
So sanh két qua vua tinh véi téng dién tich cac mat bén cla hinh chép.

Dién tich xung quanh ctia hinh chép tam giac déu
bang tich clia nlra chu vi day véi trung doan:
qu =i d’
trong do p la nlia chu vi day,
dla trung doan. a

Tinh dién tich xung quanh cua hinh chép tam giac déu
S.ABC trong Hinh 10.7.
Giai
N(a chu vi day ctia hinh chép tam giac déu la:
1 19
=—(5+5+5)=—(cm).
p 2( ) 5 (cm)

Trung doan cla hinh chép tam giac déu la d= SH=6 cm.

Dién tich xung quanh ctia hinh chép tam giac déu S.ABC la: A
Sy =—6=45 (cm?).

Tinh dién tich xung quanh cta hinh chop tam giac
déu S.MNP trong Hinh 10.8, biét /P = 3 cm va canh
bén SP =5 cm. N

Hinh 10.8
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e
€2 Thé tich cia hinh chép tam giac déu
Hai dung cu dung nudc ¢6 dang hinh lang try ding day
la tam giac déu va hinh chép tam giac déu cé thé dat
“chong khit” Ién nhau. Chiéu cao cla hinh chép tam giac N
déu bang chiéu cao cia hinh lang try.
Néu ta ldy dung cu hinh chép tam giac déu muc day
nudc va dé hét vao dung cu hinh l&ng try ding thi thdy

chiéu cao clia ¢t nudc chi bang % chiéu cao clia hinh
lang tru (H.10.9). Hinh 10.9

. 1 1
Nhu vay: Ve, =3 Vlangtry =§S-h.

Thé tich hinh chép tam giac déu bang % tich clia dién tich day vai chiéu cao clia no:

VS lS- h,
trong d6 S la dién tich day, 3
h la chiéu cao clia hinh chép.

Tinh thé tich hinh chép tam giac déu S.ABC trong Hinh
10.10, biét canh day bang 6 cm, chiéu cao clia hinh chop
SO = 10 cm. Cho biét 427 ~5,2.

Giai
Trong tam gidc déu ABC ¢6 CH L AB nén CH la trung
tuyén cla AABC.
Suyra BH=HA = %AB =3 (cm). Hinh 10.10
Tam giac AHC vudng tai H nén HA? + HC? = AC? (dinh li Pythagore).
Suy ra 32 + HC? = 62

HC? =36 -9

HC? = 27

HC = 27.

Dién tich tam giac ABC la: S = %AB-CH = ; .6-427 = 3427 (cm?).

Thé tich clia hinh chép tam giac déu S.ABC la:

V:%s.h:%.3,/27.10z5,2-10:52 (cm?3).

15



Hinh 10.11 m6 t& hinh chop trong tinh huéng mé dau.
Dua vao do, em hay tra I6i cau héi ca bai toan.

Hinh 10.11

BAITAP

10.1. Goi tén dinh, canh bén, mat bén, mat day, dudng cao va
mot trung doan clia hinh chép tam giac déu trong Hinh 10.12.

10.2. V& va cat mot tam giac déu c6 canh 10 cm (H.10.13) D
rdi gdp theo dudng mau cam dé dugc hinh chép tam
giac déu (H.10.14).

Hinh 10.12

10 cm 10 cm

10 cm
Hinh 10.13 Hinh10.14

10.3. Cho hinh chép tam giac déu S.MNP c6 do dai canh
day bang 6 cm, chiéu cao bang 5 cm (H.10.15).
a) Tinh dién tich tam giac MNP.
b) Tinh thé tich hinh chop S.MNP, biét 27 = 5,2.

10.4. Nha ban Thu cé mét dén trang tri c6 dang hinh chép
tam giac déu nhu Hinh 10.16. Cac canh cla hinh chép
déu bang nhau va bing 20 cm. Ban Thu du dinh sé dan
cac mat bén cla dén bang nhiing tdm gidy mau. Tinh
dién tich gidy ban Thu si dung (coi nhu mép dan khong
dang ké). Cho biét +/300 ~ 17,32.

Hinh 10.16
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Bai OB L it

Khai niém, thudt ngir  Kié€n thic, ki ndng

Hinh chép tir gidc déu - Mo té dinh, mat ddy, mdt bén, canh bén clia hinh chép ti gidc déu.
- Tao Iap hinh chop ti gidc déu.
- Tinh dién tich xung quanh va thé tich cta hinh chép ti gidc déu.
- Gidi quyét mot s6 vdn dé thuc tién gdn véi viéc tinh thé tich,
dién tich xung quanh cla hinh chép tir gidc déu.

Kim ty thap Kheops & Ai Cap dugc
xay dung vao khodng 2 500 nam trudc
Coéng nguyén la mét trong nhiing
cong trinh ¢ nh&t va duy nhét con tén
tai trong s& bay ki quan thé gisi cé
dai. Kim ty thap nay c6é dang hinh
chop ti giac déu cao 147 m, canh day
dai 230 m (H.10.17). Kim tu thap
Kheops c6 thé tich bang bao nhiéu?

ﬂ HINH CHOP TU GIAC PEU

;B Hinh chép tu giac déu
: Hinh chop S.ABCD trong Hinh 10.18 c6 mat day

ABCD la hinh vudéng, cac mat bén la nhing tam
giac can bang nhau, c6 chung dinh. Ta goi S.ABCD

sl o ey T
: Ia hinh chép tu giac déu. dréj;r?
i : s : Koo : Mat D
mm Goi tén dinh, cac canh bén ciia hinh chép. day,
'}E Goi tén dudng cao, mot trung doan ciia hinh chép. 5

-
4 -
-

-
-

IE5E) Goi tén cac mat bén va méat day cGa hinh chép. B

Hinh 10.18

Nhan xét. Hinh chép ti giac déu co:
— M4t day la hinh vudng, cac mét bén la cac tam giac can bang nhau cé chung dinh;

— Chan duding cao ké tif dinh t6i mét day la diém cach déu cac dinh clia méat day (giao
diém hai duding chéo).

Hay cho biét dinh, canh bén, mat bén, mat day, dudng cao va moét trung doan cla
hinh chop tu giac déu S.MNPQ trong Hinh 10.19.

1]7'



Giai

Binh: S.

Céac canh bén: SM, SN, SP, SQ.

Céac mat bén: SMN, SNP, SPQ, SQM.
Mat day: MNPQ.

Pudng cao: SH.

Mot trung doan: SI. Hinh 10.19

C4t va gdp mdt miéng bia thanh hinh chép ti giac déu theo hudng dan sau:
Budc 1. V& hinh khai trién theo mau va cét theo vién (H.10.20).

Budc 2. Gap theo cac dudng mau cam, ta dugc hinh chép ti giac déu (H.10.21).

Hinh 10.21

Hinh 10.20

DIEN TICH XUNG QUANH VA THE TiCH CUA HINH CHOP TU GIAC DEU

£ .
¥, Dién tich xung quanh va thé tich ctia hinh chép ti gidc déu

Tuong ty hinh chép tam giac déu, dién tich xung quanh
va thé tich cia hinh chép ti giac déu dugc tinh nhu sau:

e Dién tich xung quanh cla hinh chop ti giac déu bang
tich clia nlta chu vi day véi trung doan:

qu =p-d,
trong do p la ndia chu vi day,
dla trung doan.

e Thé tich clia hinh chép ti giac déu bing % tich cla
dién tich day vdi chiéu cao cla no:

Vv :%S-h,
trong do6 S la dién tich day,

h 1a chiéu cao cla hinh chép.

18



Tinh dién tich xung quanh va thé tich cla hinh chép tu
giac déu S.ABCD, biét dé dai canh day bang 6 cm,
chiéu cao bang 4 cm va trung doan bang 5 cm.

Giai. (H.10.22)

NUa chu vi clla day ABCD la: p= (4 -6) : 2 =12 (cm).

Dién tich xung quanh ctia hinh chop ti giac déu S.ABCD la: Hinh 10.22
Syy=p-d=12-5=60 (cm?).

Dién tich day ABCD la: S = 62 = 36 (cm?).
Thé tich clia hinh chép ti giac déu S.ABCD la:
1 1

V==S-h=—-36-4=48 (cmd).
3 3

Bac Khéi lam mét chiéc hop gb ¢6 dang hinh chop ti giac déu véi do dai canh day cla
hinh chép la 2 m, trung doan cla hinh choép 1a 3 m. Bac Khoi mu6n son bon mat xung
quanh ca hop gb. Clir méi mét vudng son can trd 30 000 dong (tién son va tién coéng).
Hoi bac Khoi phai tra chi phi la bao nhiéu?

Mot chiéc 1éu cé dang hinh chop ti giac déu, canh day bang 2 m, chiéu cao bang 2 m
(H.10.23).

a) Thé tich khong khi trong léu la bao nhiéu?

b) Chiéc léu dugc phi vai bon phia va cd mat tiép dat. Tinh dién tich vai bat can dung
(coi mép ndi khéng dang ké), biét réng ngudi ta do dugc chiéu cao clia méi mat bén
xudt phat ti dinh cta chiéc léu la 2,24 m.

Hinh 10.23

Em hay gidi bai toan mé dau.
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10.5. Hay cho biét dinh, canh bén, mat bén, mat day,
dudng cao va mét trung doan clia hinh chép ti giac déu
S.EFGH trong Hinh 10.24.

10.6. Trong cac miéng bia & Hinh 10.25, hinh nao gap lai
cho ta mét hinh chép tu giac déu?

F G
. l Hinh 10.24
a) b) c)

Hinh 10.25
10.7. TU t& gidy cat ra mot hinh vuéng rdi thyc hién cac thao tac nhu Hinh 10.26 dé co
thé ghép dudc cac mat bén cdia hinh chép ti giac déu.

Hinh 10.26

10.8. Cho hinh chop ti gidc déu S.ABCD cé do dai canh
day bang 10 cm, trung doan bang 13 cm (H.10.27).
a) Tinh dién tich xung quanh ctia hinh chép.
b) Tinh dién tich toan phan ciia hinh chop.

B 10cm G

10.9. Banh it trong Hinh 10.28 cé dang hinh chop tu giac
déu véi do dai canh day bang 3 cm, chiéu cao bang 3 cm.
Tinh thé tich clia mét chiéc banh it.

Hinh 10.28

10.10. Mot khoi bé tong cé dang nhu Hinh 10.29. Phan
dudi ctia khéi bé tong c6 dang hinh hop chii nhat, day la
hinh vudng c6 canh 40 cm, chiéu cao 25 cm. Phan trén
culia khéi bé téng cé dang hinh chop ti giac déu, chiéu
cao 100 cm. Tinh thé tich cGa khéi bé téng dé.

40 cm
Hinh 10.29
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LUYEN TAP CHUNG

S
Tinh dién tich xung quanh cla hinh chop tam giac déu
S.HIK trong Hinh 10.30. H K
i Q
Giai Q 10 cm
Dién tich xung quanh cla hinh chép tam giac déu S.HIK la:
qu=p-d:%- (10 + 10 + 10) - 12 = 180 (cm?). Hinh 1030

Mot mai che giéng trdi cla mot ngdi nha c6 dang hinh chop ti giac déu, bon mat bén
lam b&ng kinh. Dién tich kinh 1am bdn m&t bén clia mai che bang bao nhiéu? Biét
cac mat bén la cac tam giac déu c6 canh dai 2 m va vién khéng dang ké (H.10.31).

Giai

Tacé HD = %CD: 1 (m).

Ap dung dinh Ili Pythagore cho tam giac SHD vuéng tai H, ta cé:
SH? + HD? = SD?, suy ra SH2 = SD? - HD? = 22 - 12 = 3, hay SH = /3.
Dién tich kinh 1am bon mat mai che la:

Siq=p- d=:(4:2)-43 = 43 (m?)

BAITAP

10.11. Tinh thé tich cQa hinh chép tam giac déu S.ABC, biét dién tich day cla né
bang 15,6 cm?, chiéu cao bang 10 cm.

121



10.12. Trong cac miéng bia & Hinh 10.32, miéng bia nao khi gép va dan lai thi dugc mot
hinh chép tam giac déu, miéng nao thi dugc mot hinh chép td giac déu?

@ )

AVAVA

Hinh 10.32

10.13. Tinh thé tich hinh chép tam giac déu A.BCD c¢6 do dai canh day béng 10 cm,
chiéu cao bang 12 cm (H.10.33), biét +/75 ~ 8,66.

LA

Hinh 10.33

10.14. Ngudi ta lam mé hinh mét kim ty thap & cdng vao clia bdo tang Louvre. M6 hinh cé
dang hinh choép ti giac déu, chiéu cao 21 m, do dai canh day la 34 m.
a) Tinh thé tich hinh chép.
b) Tinh téng dién tich cac tdm kinh dé phi kin b6n mat bén hinh chép nay, biét réng
ngudi ta do dugc d6 dai canh bén cla hinh chép la 31,92 m.
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BAI TAP CUOI CHUGNG X

A. TRAC NGHIEM
10.15. Trung doan cua hinh chép tam giac déu trong Hinh 10.34 la:

A. SB. B. SH.
C. Si. D. HI
10.16. Bay cla hinh chop tu giac déu la: .
A. Hinh vuéng. B. Hinh binh hanh.
C. Hinh thoi. D. Hinh ch{i nhat.
10.17. Dién tich xung quanh clia hinh chép tam giac déu bang: Hinh 10.34

A. Tich cla nlia chu vi day va chiéu cao cla hinh chop.
B. Tich cla niia chu vi day va trung doan.

C. Tich cta chu vi day va trung doan.

D. Téng cla chu vi day va trung doan.

10.18. M6t hinh chép tam giac déu cé chiéu cao h, thé tich V. Dién tich day S la:

A =l B.Ss-%
% h
c.s=V Dls=22
h %
B. TU LUAN

10.19. Goi tén dinh, canh bén, canh day, dudng cao va moét trung doan cla hinh chép
tam giac déu, hinh chép tl giac déu trong Hinh 10.35.

E a Hinh 10.35

10.20. Tinh dién tich xung quanh cla hinh chop tam giac déu, hinh chép ti giac déu
trong Hinh 10.36.
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10.21. Tinh thé tich cla hinh chép t( giac déu, biét chiéu cao béng 9 cm va chu vi day

bang 12 cm.

10.22. TU mét khic gb hinh 1ap phudng canh 30 cm (H.10.37), ngudi ta cat di mot
phan gé dé dugc phan con lai 1a mét hinh chép ti giac déu cé day 1a hinh vuéng
canh 30 cm va chiéu cao cia hinh chép ciing b&ng 30 cm. Tinh thé tich clia phan

g6 bi cat di.

C

30 cm
Hinh 10.37
10.23. M6t khoi gé gém dé |a hinh 1ap phudng canh 9 cm va phan trén 1a mét hinh chép
A

t giac déu (H.10.38). Tinh thé tich khéi gb.

19 cm

[l
.........

Hinh 10.38

10.24. Ban Trang cat miéng bia hinh tam giac déu canh dai 20 cm (H.10.39) va gép lai
theo cac dong ké (nét dut) dé dugc hinh chép tam giac déu. Tinh dién tich xung quanh

clia hinh chép tam giac déu tao thanh. Cho biét 75 = 8,66.

Hinh 10.39
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HOAT DONG THUC HA

i TRATNGHEM

’ o
4 .
5 -

Muc tiéu
Gidi thiéu mot vai ing dung don gidn cla ham s6 bac nhét trong tai chinh.

Ham s6 bac nhat dugc sl dung trong nhiéu van dé cla cudc séng. Trong
nhiing tinh huéng don gidn, ham chi phi trong san xuat hoac tiéu dung
mot loai hang hoa, ham cung va ham cau clia mot méat hang la nhiing
ham s& bac nhat. Trong bai nay, ching ta sé tim hiéu mét vai mé hinh
don gian trong tai chinh lién quan dén ham sé bac nhat.
Chuén bi:

- Thu thap s6 liéu vé gia cudc clia mot s§ géi dich vu truyén hinh, géi Internet phd bién.

- Thu thap s06 liéu vé gia tién va cong suat tiéu thy dién clia mot so loai ti vi, td lanh

phd bién danh cho gia dinh.

- May tinh cam tay.

Cac budc thuc hién:
Chia I6p thanh bon nhom va thyc hién 1an lugt cac budc sau:
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Budc 1. Cac nhém thyc hién HD 1 va HD2 duéi day dé tim hiéu vé cach xay dung cong
thiic clia ham chi phi va phuong phap khau hao dudng thang.
1550 Xay dung céng thiic clia ham chi phi

Chi phi st dung truyén hinh cap cla hai céng ty
dich vy truyén hinh A va B nhu sau:

Congty A Coéngty B

Chi phi Iap dat

ban dau 150 000 dong | Mien phi

Cudc hang thang | 110 000 déng | 120 000 dong

a) Viét cong thic tinh chi phi st dung truyén hinh cap y (nghin déng) cia méi
cong ty A va B theo s6 thang s dung la x (thang).

b) Tinh chi phi s dung truyén hinh cép trong 18 thang clia mbi céng ty A va B.
c¢) Véi bao nhiéu thang s dung thi chi phi st dung truyén hinh cap cla hai cong ty
nay la nhu nhau?

d) Vé dé thi clia hai ham s6é nhan dugc & cau a trén cung mot hé truc toa do. Tu do
hay cho biét néu mét gia dinh dy dinh dung dich vu truyén hinh céap trong 3 nam
thi nén chon dich vu clia cong ty A hay cong ty B dé tiét kiém chi phi hon (Gia st
chat lugng dich vy truyén hinh cap cta hai cong ty nay la nhu nhau).

IIGP Tinh gia tri s6 sach cla tai san bing phuong phap khau hao dudng thang

I 126

Trong Ii thuyét tai chinh, gid tri s6 sdch la gia tri cGa &
mét tai sAn ma cong ty s dung dé tao ra bang can £2
doi ké toan cia minh. Mot s6 cong ty khau hao tai GIA TRI
san clia ho bang cach s dung khdu hao dudng -
thang dé gia tri cla tai san gidm mot lugng ¢d SO SACH
; i 5 5 A < > BOOK VALUE
dinh méi nam. M(c suy gidm phu thudc vao thoi
gian st dung h{iu ich ma cong ty dat vao tai san.

¥
%

Gia s ring mot hang taxi vifa mua mot s6 6 t6 dé chay dich vu véi chi phi 1a
480 triéu dong mot chiéc. Cong ty chon khau hao tling chiéc xe theo phudng phap
khau hao dudng thang trong vong 8 ndm. Diéu nay cé nghia la méi chiéc xe sé
giam gia 480 : 8 = 60 triéu dong moi nam.

a) Tinh giéa tri s6 sach y (triéu déng) cla mébi chiéc 6 t6 dudi dang mdt ham sé bac
nhat cla thoi gian sif dung x (nam) clia né.

b) V& dé thi clla ham s6 bac nhat nay.

c) Gia tri s6 sach clia méi chiéc 6 t6 sau 3 nam s{ dung la bao nhiéu?

d) Sau bao lau thi gia tri s6 sach ctia méi chiéc 6 t6 con laila 150 triéu déng?



Budc 2. St dung céc thong tin 3 phan Chuén bi, méi nhém lya chon moét tinh huéng
thuc té lién quan dén viéc lya chon san phdm hoac dich vu. Sau dé sl dung kién thiic
da tiép thu & Budc 1 dé udc tinh chi phi khi st dung, tif d6 c6 phuong an lya chon
hgp li. Cudi cling, cac nhom trinh bay két qua trudc I6p. Khi xay dung tinh huéng van
dung thuyc tién, cac nhém c6 thé tham khao cac yéu cau trong Van dung sau:

Van dung

Bac An du dinh mua mét chiéc td lanh loai 150 lit cla SN
hang A, c6 céng sudt 1 kWh/ngay véi gia 5 000 000

dong va du dinh sé st dung né trong vong 10 nam.

a) Gia s trung binh mét thang ¢6 30 ngay va gia dién
la 2 000 déng/1 kWh. Hay tinh s6 tién dién phai trd hang —
thang cho chiéc ti lanh nay.

b) Gia st trong qua trinh sl dung, td lanh khéng bi hdng
héc gi can slia chiia. Khi dé chi phi st dung td lanh bao
gdm chi phi mua ban dau va chi phi tra tién dién hang
thang. Lap cong thic tinh chi phi sif dung chiéc ta lanh = =
nay sau x (thang).

c¢) S dung cong thiic da lap & cau b, hay tinh chi phi st dung chiéc td lanh nay sau
5 nam.

d) Bac An dung phuong phap khdu hao duding thang dé tinh gia tri con lai clia chiéc
th lanh sau m&i nam s dung. Héi sau 7 nam giéa tri con lai cha chiéc tl lanh nay 1a
bao nhiéu?

e) Hang B ciing c6 moét loai th lanh 150 lit, cong suat 1,25 kWh/ngay véi gia ban la
4 460 000 déng.
- Lap cong thuc tinh chi phi st dung chiéc td lanh clia hang B sau x (thang).

- Sau bao nhiéu thang s dung thi chi phi s&f dung cla hai loai ti lanh nay la bang
nhau?

- V& do thi clia hai ham s6 chi phi st dung cla hai loai t( lanh trén cing mot hé truc
toa do. TU db thi da vé, theo em bac An nén mua t lanh clia hang A hay hdang B dé
ti€t kiém chi phi st dung hon? (Gia sl bac An sé st dung trong vong 10 nam va chat
lugng clia hai loai td lanh la tuong duong).
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Muc tiéu

- Ung dung dinh li Thalés dé do chiéu cao clia ngon cay (toa nha, toa thap).
- Ung dung dinh Ii Pythagore va tam gidc déng dang dé do khoang cach dén nhiing diém khong téi duc.

Z55) Dung dinh Ii Thalés dé do chiéu cao clia ngon cay (toa nha, toa thap)

I 128

Chuén bi:

- Coc thang cdm dugc trén mat dat hosc dung diing dugc, thudc ngdm thang gan
& trén coc c6 thé quay dugc, thudc day, thudc ké.

- Giay, but, may tinh cam tay.

- Dia diém thyc hién: san trudng, noi da ngoai.

- Chia I8p thanh cac nhém, mdi nhém tir 6 dén 8 hoc sinh.
Hudng dan (H.T.1):

-Dung coc AC thdng diing trén mét dat, chinh cho
thuéc ngdm di qua dinh C'clia ngon cay.

- Xéac dinh giao diém B clia dudng thang CC' (chlia
thudc ngédm) véi mat dat.

-Goi A'la gbc cay thi AC// A'C". Theo dinh li Thalés

., AC BA
tacd: ——=——.
A'C' BA'
-Do cac khodng cach AC, BA', BA va tinh chiéu cao
2 ~ ~ ” = ' H‘ h'ET
A'C'cua cay theo cong thuc: A'C':%. "

- Cac nhom cung do chiéu cao clia mot cay nhung & cac vi tri khac nhau va
so sanh két qua vGi nhau.

Dung dinh li Pythagore va tam giac dong dang dé do khoang cach nhiing
diém khéng téi dugc

Chudn bi:

- Giac ké ngang (dung cu do gbc trén mat dat), thudc day.

- Giay, bat, may tinh cam tay.

- Dia diém thyc hién: san trudng, noi da ngoai.

- Chia I8p thanh cac nhém, mdi nhém tir 6 dén 8 hoc sinh.

Huéng dan do khodng céach tif vi tri dang ding (diém A) dén vi tri khé di dén dugc
(diém B) theo moét trong hai phudng phap sau:



Phuong phap 1 (H.T.2):

- Dung giac ké chon moét diém C sao cho AC vuéng
géc AB, chon diém D trén dudng thang BC sao cho
AD vudng goc BC.

AB-AC AD-BC

- Dién tich tam giac ABC bang >

AB?.AC?  AB?.AC?
Bc?  AB%+AC? A c
AC2. AD? Hinh T.2
AC? . AD*
- Do d6 dai cac doan thdng AC, AD va tinh ra két qua do dai doan thang AB.
Phuong phap 2 (H.T.3):
- Ldy mot diém E tuy y khac diém A va khéng nam trén dudng thang AB.

Do dé AD? =

Suy ra AB? =

- Sl dung giac ké xac dinh s6 do cac géc BAE va BEA.

- V@ Ién gidy tam giac A'B'E'cé cac goc A'va E'tuong ling bang cac goc Ava E
clia tam giac ABE.

A'B' A'E'

AB  AE

- Do do dai doan thang AE bing thudc day va do dai cac doan thang A'B', A'E'
bang thudc ké.

Nhu vay tam giac A'‘B'E' dong dang véi tam giac ABE. Suy ra

_Tinh d6 dai doan thing AB theo cong thiic AB :%
B
Bl
A E A E’

HinhT.3

Cac nhém khac nhau c6 thé xac dinh vi tri cac diém C, D, E khac nhau va so sanh
két qua cudi cung véi nhau.

Trong Phuong phap 1 clia HP2, ching ta da dung dinh Ii Pythagore dé tinh do dai
doan thang AB. Em hdy tinh do dai doan thdng AB bing mdt cach khac thong qua dod
dai cac doan thang AC, AD, CD.
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Muc tiéu

St dung phdn mém GeoGebra dé tinh todn cdc phép tinh trén phan thic dai s6, gidi phuong trinh

béc nhdt mot an va vé dd thi ca ham sd bac nhat.

Khdi dong phan mém GeoGebra O,
chon View —» Complex Adaptive System
(CAS) dé thuc hién tinh toan cac phép
tinh trén phan thic dai s6, giai phuong
trinh bac nhat mot 4n; chon Graphics
dé v& db thi clia ham s6 bac nhat.

n CAC PHEP TiNH TREN PHAN THUC PAI SO

7 GeoGebra
File Edit View Options Tools Window Help
e | *
[k 2 Algebra Cirl+Shift+A
| e S
. (3" Spreadsheet Crl+Shift+S
e Ciri+Shift=K
! Graphics Cirl+Shift+1

e D& rat gon mét phan thic, ta dung Iénh Simplify(<phan thiic>), khi d6 két qua sé& hién
thi ngay bén dudi.

Simplify (

—

X —yt
y3 —x3

3I_x2y_xy?—y

—X

Dé nhap mot phan thiic, ta go ti
s6 trong dau (), sau d6 dung
d&u /, va nhap méu.

e D& cong, trir, nhan cac phan thiic, tuong ty nhu ddi véi da thiic, ta cling nhap cac phan
thiic va cac phép toan vao 6 Iénh trén clia s6 CAS. Khi d6 may sé thuyc hién phép tinh
va ty dong rut gon két qua.

1

Xy x? y2—2-x
Xy Yy —x2 y —x
—y?+3x
xX—Yy

e D& thuc hién phép chia hai phan thic, ta nhap phan thic thi nhat, ddu /, réi nhap
phan thic thi hai. Khi d6 may sé thyc hién phép tinh va ty dong rat gon két qua.
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4x+12 Khi nhap phép chia hai phan

: ifféx thilc, méy s6 hidu Ia ta tinh mot
phan thic hiu ti co6 tu va mau la
4 cac phan thc.
T T

a GIAI PHUONG TRINH BAC NHAT MOT AN

pé giai phuong trinh néi chung, phuong trinh bac nhat mot &n néi riéng, ta dung lénh
Solve(<phuong trinh>) ho#c Solutions(<phuong trinh>) trén 6 Iénh cla clia sé CAS,
két qua sé dugc hién thi ngay bén dudi.

Solutions (2 (x+1) —5 =5 (1 — x)) Rhrang wninghism dung o
moi x thi két qua hién thi 1a {x}.
3 Phuong trinh v6 nghiém thi
7 két qua hién thi 12 {}.
1 Solutions(3(x+1) —x = 3+ 2x) 1. Solve (2(x+1) = 3+ 2%)
- {x} =0}

B VE DO THI CUA HAM SO BAC NHAT
Khéi dong GeoGebra va chon View — Graphics dé vé do thi cia ham sé bac nhat.
Khi d6 man hinh hién thi s&n hé truc toa dé dang ludi 6 vuéng.
Cé hai cach vé dé thi ham s8 bac nhat:
Céch 1. Xac dinh hai diém thudc dé thi ham s réi vé dudng thang di qua hai diém do.
Cadch 2. Nhap ham s6 vao 6 1énh, man hinh sé hién thi dé thi ca ham sd can vé.
Vi du. Vé do6 thi ham s6 y = 2x + 4.
Cédch 1(H.T.4).
Budc 1. L&y diém A(0; 4) va diém B(-2; 0) thudc db thi ham s6 y = 2x + 4 béng céch
lan lugt nhap (0, 4) va (-2, 0) vao 6 Iénh, man hinh sé hién thi hai diém A va B trén hé
truc toa do.
Buéc 2. Trén thanh cong cu, chon dudng thing di qua hai diém .~ dé vé dé thi ham
s6 da cho di qua hai diém A va B.
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Cach 2. Nhap y = 2x + 4 trén & Iénh, man hinh s& hién thi dé thi cia ham s& (H.T.5).
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gt | Cl
Hinh T.5
S dung phan mém GeoGebra, hdy thuc hién cac yéu cau sau day.
1. Tinh:
x*oxy®  x¥4aly sy L YEX
2xy+y?  2x+y X
2. Gidi cac phuong trinh sau:
4 7
a)4,8 -2,5(x+3)=x+0,52 - 6x); b) Z[X +gj = 3—[5—2Xj.
3. V& d06 thi cia cac ham sd bac nhat sau:
a)y=-3x+3; b)y=%x—4.
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Muc tiéu

Ma ta thi nghiém ngau nhién véi phan mém bang tinh Excel, st dung mdt s ham co bén va tinh xdc sudt
thuc nghiém cla bién cd @ théy rang khi s6 1an thuc hién thi nghiém cang |6n thi xac sudt thuc nghiém
cang xdp xi tot cho xdc sudt.

Chuén bi:

e May tinh c6 cai dat phan mém bang tinh Excel.

e Tim hiéu vé ct phap clia haiham RANDBETWEEN, VLOOKUP,
COUNTIF.

Bai toan: Mét tai kin dung 6 qua béng cé cung kich thuéc, trong
dé c6 3 qué béng xanh, 2 qua bong dé va 1 qua bong vang.
Lay ngau nhién mot qua bong trong tai 100 Ian (c6 hoan lai).
Tinh xac suét thyc nghiém cla bién c6 “Lay dugc qua bong
mau xanh”.

Cac budc thuc hién
Budc 1 (Chuén bj dif liéu):

e M3 phan mém bang tinh Excel, nhap céac gia tri 1; 2; 3; 4; 5; 6 vao cac 6 A1; A2; A3;
A4; A5; AG.

e Nhap ba tu “Xanh”, hai tu “D4”, mét ti “Vang” tuong Uing vao cac 6 B1; B2; B3; B4;
B5; B6.

Budc 2 (Thyc hién lay béng):

e Trong 6 C1 g6 ham “=RANDBETWEEN(1;6)".

e Trong 6 D1 go ham “=VLOOKUP(C1; $A$1:$B$6; 2)".

e Copy cong thiic clia hai 6 C1, D1 bang cach kéo ti dong 1 dén dong 100.
e K&t qua lay bong 100 lan dugc cho trong ¢ét D tir dong 1 dén dong 100.
Budc 3 (Tinh xac sudt thuc nghiém):

e Trong 6 E1 ghi “Xac suat thuc nghiém”.

e Trong 6 E2 nhap ham “=COUNTIF(D1:D100,“Xanh”)/100”.

Budc 4 (Gidi thich két qud):

Chang han ta thu dugc bang sau:
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A B E D E
1 1 Xanh 6 Vang Xac suat thuwe nghiém
2 2 Xanh 1 Xanh 0,53
3 3 Xanh 6 Vang !
4 4 Do 1 Xanh
2 5 Do 5 Do
(5} 6 Vang 4 Do
7 2 Xanh
8 3 Xanh
-, 4 Do
10 4 Do

Vay &6 lan 1 ta l1ay dugc qua béng mau vang, lan 2 1ay dugc qua bong mau xanh,...
K&t qua cla cac lan Idy béng dugc cho trong c¢ot D. Sau 100 lan, xac suét thuc
nghiém cula sy kién “Lay dugc qua bong mau xanh” la 0,53.

Budc 5. Tang s0 lan thyc hién thi nghiém 1én 200; 300;...; 500 va nhan xét vé két qua
tinh xac suét thyc nghiém so vGi xac suét.

Em hay luyén tap tuong tu vdi thi nghiém sau:

M6t tai kin dung 8 qué bdéng ¢6 cung kich thudc, trong dé c6 1 qué mau xanh, 2 quéa
mau vang, 2 qua mau dé va 3 qua mau den. Lay ngau nhién mot qua bong trong tui
200 lan (cé hoan lai). Tinh xac sudt thyc nghiém cla bién c¢6 “Lay dugc qué bong
khong phai mau den”.
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SO HOC VA PAI SO
1.

. Cho phan thic P =

Rut gon céac biéu thic sau:
a) (2x+ y)2 + (5x - Y2 + 2(2x + y)(5x - y);
b) (2x - y®)(2x + ¥3) - (2x - y?)(4x2 + 2xy? + y*).

.Chodathiic P=x%- )% +6x+9.

a) Phan tich da thic P thanh nhan ti.
b) S dung két qua cla cau a dé tim thuong ctia phép chia da thiic P cho x + y + 3.

. Cho da thirc f(x) = x2 - 15x + 56.

a) Phan tich da thiic f(x) thanh nhan td.

b) Tim x sao cho f(x) = 0.

2x3 + 6t

2x° - 1858

a) Viét diéu kién xac dinh va rat gon phan thtc P.

b) C6 thé tinh gia tri cla P tai x = -3 dugc khoéng? Vi sao?
c) Tinh gié tri cla phan thic P tai x = 4.

d) Vi cac gia tri nguyén nao cla x thi P nhan gia tri nguyén?

(| 2 R5 2,2
. Cho biéu thic P = [ﬂ+u}{1+ i il o ] trong dé x va y Ia hai bién

1-xy 1+%/
thod man diéu kién x2y2 -1 = 0.

1- x2y2

2 .9 5.9
a) Tmhméitdng A= L XY vaB=1+ X“Hy Xy

1-xy  1+xy 1-x2y?
b) TU két qué cau a, hay thu gon P va gidi thich tai sao gia tri clia P khong phu thudc
vao gia tri clia bién y.

(1-x)’
14 x2
d) S dung cau c, hay tim céc gia tri clla x va y sao cho P = 1.

¢) Chiing minh déng thiic P =1 -

. Bang gia cudc clia mot hang taxi nhu sau:
Gia md clia Gia cuéc cac kilomét tiép theo Gia cudc tu
(ttr 0 dén 1 km) (ttr trén 1 km dén 30 km) kilomét tha 31
10 000 déng 13 600 déng 11 000 déng

a) Tinh s& tién taxi phai tra khi di chuyén 35 km.

b) Lap céng thic tinh s& tién taxi y (déng) phai tra khi di chuyén x kildomét, véi
1 < x < 30. TU d6 tinh s& tién taxi phai tra khi di chuyén 30 km.
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c) Néu mét ngudi phai tra soé tién taxila 268 400 dong, hay tinh quang dudng ngudi doé
da di chuyén bang taxi.
7. Vi gia tri nao clia m, dudng thang y=mx+ 1 (m=0):
a) song song vdi dudng thang y = 3x?
b) cat truc hoanh tai diém cé hoanh dé béng -2?
c) déng quy v6i cac duding thang y = 5x - 2 va y = -x + 4 (tlc la ba duding thang nay
cét nhau tai mot diém)? Vi gia tri m tim dugc, hay vé ba dudng thang nay trén cling
mot hé truc toa do dé kiém nghiém lai két qua.
HINH HOC VA PO LUONG
8. Cho hinh binh hanh ABCD, O la giao diém cla hai dudng chéo AC va BD. Goi H la
trung diém ctia OB, K la trung diém ciia OD.
a) Haéi tir giac AHCK la hinh gi?
b) Hinh binh hanh ABCD phai thod man diéu kién gi dé ti giac AHCK la:
e mo4t hinh thoi?
e mot hinh chit nhat?
e mo6t hinh vudng?
9. Cho tam giac ABC. Céc dudng trung tuyén AF, BE va CD cat nhau tai G. Goi /, Ktheo
thr ty 14 trung diém clia BG va CG.
a) Chiing minh rang t& giac DEKI/ 1a hinh binh hanh.
b) Biét AF = 6 cm. Tinh do dai cac doan thang D/ va EK.
10. Hinh sau m6 t& mét dung cu do bé day (nhd hon 1 cm) clia mot s6 san pham. Dung

cu nay gdm mét thuée AC = 10 cm, ¢6 vach chia dén 1 mm, gan vGi mot ban kim loai
c6 canh thang AB sao cho khodng cach BC = 1 cm.

P B
i

‘A G
0 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10

Mudn do bé day clia vat, ta kep vat vao gilta ban kim loai va thudc (day cla vat ap vao
bé mat cla thuéec AC). Khi do trén thudce ta doc dugc “bé day” d clia vat (trén hinh vé
ta c6 d = 5,5 mm). Hay giai thich tai sao vdi dung cu dé, ta cé thé do dugc bé day d
clia cac vat (v6i d < 10 mm).

11. Cho tam giac ABC can tai dinh A. Hai dudng phan giac BE va CF cla tam giac ABC
cét nhau tai diém /.

a) Chiing minh ABIC e AEIF.
b) Ching minh FB2 = F| - FC.
c¢) Cho biét AB =6 cm, BC = 3 cm. Tinh EF.
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12. Cho tam giac ABC khong phai la tam giac vuéng, c6 cac dudng cao BE, CF cét nhau
tai diém H.
a) Gia st ABC la tam giac nhon. Ching minh rdng AABE < AACF; tii d6 suy ra
AAEF < AABC. Két qua do con dang khong, néu ABC la tam giac tu (chi can xét
2 trudng hop: géc A tu va goéc B tu)?
b) Cho biét AB =10 cm, BC = 15 cm va BE = 8 cm. Tinh EF.

THONG KE VA XAC SUAT
13. Cho bang théng ké sau:

Xép loai T6t | Kha | Bat | Khoéng dat
Lép Vudéng | 7 10 | 15 10
Lép Tron 10 | 15 | 8 9

Pé so sanh s6 lugng hoc sinh & mbi muic xép loai cla hai I6p ta nén dung biéu dé nao?
Hay vé biéu d6 do.

14. Bao dién t&f VnExpress da khao séat y kién clia ban doc vé phuong an x{ li cau Long Bién
vGi cau héi “Ban Ging hd phuong an x li nao véi cau Long Bién?”. Ngudi tra I6i chi dugc
chon mét trong ba phuong an: “Béo ton”, “Viia bdo ton viia st dung”, “Di doi, xay cau méi”.
a) D{ liéu thu duge thudc loai nao?

b) Tilé lya chon cac phudng an dugc cho trong biéu dé sau:

Két qua khao sat

12% KE'” ® B3o tén

z
M I‘:\
g A

EVira bao tén vira st dung

Di doi, xay cdu moi

Biét téng s& lugt ban doc tham gia trd 15i cau hdi 1a 1 819. Tinh s& lugt ban doc lya
chon mbi phuong an.

15. Mot thi dung 24 vién bi gidong hét nhau chi khac mau, trong dé c6 9 vién bi mau do,
6 vién bi mau xanh, 4 vién bi mau vang va 5 vién bi mau den. Ban An |8y ngdu nhién
mét vién bi tu trong tai.

a) C6 bao nhiéu két qua c6 thé? Céac két qua c6 thé nay cé déng kha nang khéng?
Tai sao?
b) Tinh kha ning dé xay ra mdi két qua c6 thé do.
c) Tinh xac suéat dé An |dy dugc:
e Vién bi mau dé hodc mau vang;
e Vién bi mau den hodc mau xanh;
e Vién bi khong cé mau den.
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Bang giéa tri cla ham s6 40

Bién s6 40

Canh bén clia hinh chép tam giac déu 113
Canh bén clia hinh chép ti giac déu 117
Dién tich xung quanh c(a hinh chép tam
giac déu 114

Dién tich xung quanh cla hinh chép

tu giac déu 118

Dinh cla hinh chop tam giac déu 113
Dinh cla hinh chop ti giac déu 117
DPinh li Pythagore 94

Binh li Pythagore dao 94

D6 thi clla ham s6 44

Puding thang y = ax + b 49

Giai phuong trinh 28

Gia tri s6 sach 126

Giai toan bang céach lap phuong trinh 33
Hai tam giac dong dang 79

Ham s6 40

Ham s6 bac nhat 47

Hé s8 géc (cha dudng thang) 51

Hinh chop tam giac déu 113

Hinh chop ti giac déu 117

Hinh déng dang 105

Hinh dong dang phéi canh 105

Két qua c6 thé clia mot phép thi 60

Két qua thuan Igi cho mét bién ¢ 61
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M Mat bén cla hinh chép tam giac déu 113

Mat bén cla hinh chép ti giac déu 117
Mat day clia hinh chép tam giac déu 113
Mat day cda hinh chop ti giac déu 117
Mat phang toa do 42

Mau thiic chung 10

MA&u thiic cha phan thic dai s6 5

N Nghiém cla phuong trinh 28

Phan thic dai s6 5

Phan thic doi 17

Phan thiic nghich dao 21
Phuong trinh bac nhat mét 4n 29

Phuong trinh dua dugc vé dang
ax+ b=0 31

Q Quy déng mau thic nhiéu phan thic 10

Quy tic chuyén vé 29
Quy téc ddu ngoac 18
Quy tic nhan 29

R Rt gon phan thic 9
T Tis6 dong dang 79

Tinh chét cd ban cla phén thic 8

Thé tich ctia hinh chép tam giac déu 115
Thé tich ca hinh chép ti giac déu 118
Toa d6 cla diém 42

Trung doan (cla hinh chép) 113

T thiic clia phan thiic dai s6 5

Xac suét clia bién c6 63

Xac sudt thyc nghiém cla bién cd 67



THUAT NGU

Piéu kién xac dinh cla
phan thuc

Binh li Pythagore
Binh li Pythagore dao

D6 thi cia ham s6

Giai phuong trinh

Hai tam giac
doéng dang

Ham s6
Hé s6 goc
clia dudng thang

Mét phang toa do

Nghiém clia phuong
trinh

Phan thic dai s6

Phuong trinh bac nhat
mot an

Quy déng mau thiic
nhiéu phan thic

Ti s6 dong dang

clia hai tam giac

Xac suat thyc nghiém
clia mot bién c6

Xac suat cha mot bién
c6 (trudng hop cé dién)

GIAI THICH
Piéu kién cla bién dé gia tri tuong ting clia mau thiic khac 0
Trong mot tam giac vudng, binh phuong clia canh huyén béng
téng cac binh phudng cla hai canh géc vuéng

Néu mdt tam giac cé binh phuong clia mét canh béng téng
binh phuong clia hai canh kia thi tam giac dé la tam giac vuong

D6 thi clia ham s6 y = f(x) 1a tap hop tat ca cac diém biéu dién
cac cap gia tri tuong Uing (x; f(x)) trén mét phang toa do
Tim tat ca cac nghiém (hay tap nghiém) clia phuong trinh

Hai tam giac c6 cac géc tuong (ing bang nhau va cac canh
tuong Ung ti lé

Néu dai lugng y phu thudc vao dai lugng thay déi x sao cho véi
méi gia tri cla x, ta luébn xac dinh dugc mét gia tri tuong Ung
cla y thi y dugc goi la mot ham s6 cla x, va x goi la bién s6

Pudng thang y = ax+ b (a=0) cé hé s goéc la a

Mt phang c6 hé truc toa dé Oxy

S6 x, ma khi thay vao phuong trinh thi hai vé ctia phudng
trinh nhan cung maot gia tri

Biéu thic c6 dang A, trong d6 A, B la nhiing da thiic va B
khac da thtic 0

Phuong trinh ¢é dang ax + b = 0, trong d6 a, b la nhiing hang
sbvaaz0

Bién ddi cac phan thiic da cho thanh nhitng phan thiic méi ¢
cung mau thic va lan lugt bang cac phan thic da cho

Ti s6 cac canh tuong (ing cla hai tam giac dong dang

Ti s6 gilta sO lan xuét hién bién c6 va so lan thyc hién thuc
nghiém hoac theo doi su kién, hién tugng do

Ti s6 gilia s6 két qua thuan Igi cho bién ¢6 va téng s6 két qua
c6 thé xay ra
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