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THONG KE VA XAC SUAT
Trong chuong nay, ching ta sé tim hiéu nhitng néi dung sau: thu thap va
phan loai dif liéu; mé ta va biéu dién dif liéu trén cac bang, biéu d6; phan tich va xur i
dif liéu; xac suat, xac suat thuc nghiém cuta bién ¢6 ngau nhién trong mét sé tro choi

don gidn; méi lién hé gilra xac suat thuc nghiém cta mét bién cé véi xac suat clia bién co
do khi s6 1an thuc nghiém rat lon.

$1. THU THAP VA PHAN LOAI DU LIEU

O 16p 6 va 16p 7, chiing ta dd 1am quen vdi tién trinh thong ké, trong d6 ¢6 thu thip va
phan loai dit liéu. )

y 6

Lam thé nawo dé thu thap va phén logi dit ligu?

—

- — . ———

I. THU THAP DU LIEU

@Céc ban hoc sinh lop 8A muon thu thap thong tin veé s0 luong huy chuong dat
duoc ctia Poan thé thao Viét Nam tai SEA Games 30. Theo em, cac ban lop 8A co thé

thu thap nhimg thong tin d6 bing cach nao?

!@ C6 nhiéu cach dé thu thap dit liéu, chang han: quan sat, lap phiéu diéu tra (phiéu hai),

tién hanh phoéng van, ... hodc thu thap ti nhitng nguén cé san nhu sach, béo, trang
web, cac phuong tién théng tin dai chung, ...

Chéng han: Trong Hoat déng 1, cac ban hoc sinh 1dp 8A co thé thu thap thong tin vé s6
lwong huy chuong dat duoe ctia Poan thé thao Viét Nam tai SEA Games 30 tir trang web
https://vietnamnet.vn, két qua thu duoc nhu saw

— Cac loai huy chuong la: huy chuong Vang, huy chuong Bac, huy chuong Péng;

~ 86 luong huy chuong méi loai do lan luot la: 98, 85, 105.

Vidu 1) Lop trudng 16p 8C muon thu thap théng tin ve cac mén the thao duoe ua thich
cua cac ban trong lop. Theo em, ban lop tnrdng co the thu thap nhimg théng tin do bang

cach nao?



Criai

Ban 16p trudng 16p 8C c6 the thu thap nhimg théng tin do bang cach lap phiéu hoi theo

mau sau (Bang 1): ‘

Mén thé thao Ua thich “ Mét cira hang ban kem mudn
Bong da tim hidu vé cac loai kem yéu thich

T cua 40 khach hang trong sang

L e Chis nhét. Theo em, i hang c6

Bong 10 tl;é thu thap nhimg thong tin do

béng cach nao?

Bdng 1

Il. PHAN LOAI VA TO CHUC DU LIEU

@B Ban Ngan thu thap théng tin tir Nién giam Théng ké 2020 (NXB Théng ké, 2021)
vé 50 luong cac tinh/thanh pho thudce cac ving kinh t&€ — xa hdi ciia mide ta nam 2020
nhu sau:

— Séu ving kinh t& — xa hoi 1a: DPong biing séng Hong, Trung du vi mién nii phia Bic,
Biic Trung Bo va Duyén hdi mién Trung, Ty Nguyén, Pong Nam B, Pong bing song
Citu Long;

~ $& lugng cdc tinh/thanh phé thude cdc ving kinh & — xa hoi d6 1an lugt 1a: 11, 14, 14, 5,
6, 13.

Hiy phin loai cdc dit liéu d6 dya trén tiéu chi: di liéu 12 s6 liéu; dit liéu khong phdi 1a
sO liéu.

Trong cac dit liéu thong ké thu thap duoc:

— C6 nhimg dir liéu thong ké 1a s6 (s6 liéu), nhimg dit liéu nay con goi la dir liéu dinh lwong,
— Cé nhiimg dit liéu théng ké khong phai la s6, nhimg dit Lidu nay con goi la dit ligu dinh tinh.
Do dit liéu thu thap duoc thuong rat da dang va phong ph nén dé thuén tién trong mé ta,
bieu dién va xar li dit lieu ta co the phan chia, sip xép cac dir héu do thanh nhimg loa: dit
liéu theo nhimg tiéu chi cho trurdc.

Viéc sap xép thong tin theo nhiing tiéu chi nhat dinh goi la phan loai dit liéu.
Dura trén tiéu chi dinh tinh va dinh luong, ta co thé phan loai cac dir liéu thanh hai loat:
— Dit iéu dinh hrong duoc biéu dién béng s6 thue;
— Dit liéu dinh tinh duoc biéu dién bang tir, chir cai, ki hiéu, ...
Pé thuan tién trong t6 chre dir liéu thu thap duoc, ta co thé phan nhom mai loai dit liéu

trén thanh cac nhom theo nhimg tiéu chi cho trudc.

O,



Vidu 2 DPE ning cao hiéu qua kinh doanh, mdt siéu thi tién hanh hoi nhiing mét hing ma
50 khidch hing du dinh mua khi vio siéu thi. Két qua thu dudc nhu sau: gao, mi fn lién,
thit, cd, rau cq, tring, hoa qud, sia tudi, quan do, nude khodng, nide gidi khat, nudc sinh (0,
xa phong, kem danh riing, bot giit, xoong noi, bét dia, bit viét, vé hoc sinh, ciip sach.

a) Co bao nhiéu mit hang dudc khach hang du dinh mua?

b) Hiy sdp x&p cdc miit hiing d6 theo nhiing nhém sau:
Nhoém 1: Miit hiang thuc pham; Nhém 2: Mt hang dd uong;
Nhom 3: Mijt hang do dung trong gia dinh;  Nhdm 4: Mit hang vin phong pham.
Giai ‘h
a) C6 20 mit hang dugc khdch hang dy dinh mua. F‘ e tim hiéu vé cac dong vat
€O Xirong snng tren Trai Bat ban
b) Ta phflll nhom 20 mdt hf].[lg do6 nhu sau: Loan da s tam tu ]wu vg Iﬂ-l'[h-]g

Nhém 1: Gao, mi #n lién, thit, cd, rau cu, tring, ~ dong vat sau: ca 16 dong, ca chep,
cathu,ech,lﬂm coc, an hd mang,

hoa qua;

than ca sau, ga Pong Tao,
Nhém 2: Sita tioi, nude khodng, nude gidi kht, g :f;“cm s ﬁng e
nudc sinh 13; su tir. Em hay giip ban Loan phan

Nhém 3: Xa phong, kem ddnh ring, bot giit, ~ nhom cac dong vat do theo nhimg
xoong noi, bat dia, qufin do: tieu chi san: Ca; Ludng cu;, Bo sat:

Nhom 4: Biit viét, v8 hoe sinh, cip sich. Tany S e os VO
Nhdn xér: Viéc phan loai dit liéu thong ké phu thude vao nhimg tiéu chi dura ra, hay noi
cach khac, phu thudéc vao muc dich phan loai.
lIl. TINH HOP Li cUA DU LIEU
Sa}l kha thu thap, phan loai va t6 chure dit liéu, ta can xem xét tinh hop li cia nhitg dit heu
thong ké do, diac biét chi ra duoc nhimg dir liéu khéng hop 1i.
@B Tim diém khong hop li trong nhimg dit liéu cho dudi day.
a) Danh sach email cua cac ban trong do1 van nghe lop 8C nhu sau (Bang 2):

STT Tén Email
1 Nguyén Van Duong vanduong08@gmail.com
2 | ChuThi Thu Hing thuhang chu.vn
3 Pham Thi Mai1 Huong mathuongpt(@yahoo.com
4 Ngo Birc Tién Ductienngo2008(@gmail.com
Bing 2

b) Két qua 5 bai kiém tra mén Toan ctia ban Diing lan luot la: 8; - 6; 7 5: 9.

O,



Nhdn xét: Dé danh gia tinh hop li cta dit liéu, ta can dua ra cac tiéu chi danh gia, ching
han nhur di héu phau:

- Dung dinh dang; .

— Nam trong pham vi du kien;

— Phai ¢6 tinh dai dién déi vai van dé can thong ké.

Trong Hoat déng 3, ta co:

— Dit héu thuhang chuvn la khéng hop li vi dit héu do khong ding vén dinh dang cua email,
~ Dit liéu — 6 khong hop li vi két qua ctia mét bai kiém tra phai la s6 khong am.

Vidu 3/ Dé chuan bi cho nim hoc mo1, mét cong ty may thiét ké mau déng phuc cho
hoc sinh ctia mét trrong trung hoe co s6. Congtyd‘ﬁhniykiéncua SUhncsinhlaptSvé
maudcmgphucdﬁtlnetlcevanhandlmcketqualacod{}hocsuﬂlﬂnchmaudongphucdo
Tir d6, céng ty dua ra két luan ring co 80% s6 hoc sinh ctia truong thich mau déng phuc

do. Theo em, céng ty may dura ra két luan nhur thé thi c¢6 hop li khéng? Vi sao?

Giai

Két luan ma cong ty may néu ra la khéng hop li vi déi tuong héi y kién chi la nhimg hoc
simh lop 6 khong dam bao tinh dai dién cho toan bo hoe sinh ena truong trung hoc co so
(& cac khéi lop 6, 7. 8. 9).

@BED Ban Chau vé biéu dé hinh quat tron
nhu & Hinh 1 dé biéu dién ti 1é cac loai sach
trong thu vién: Khoa hoc (KH); Ki thuat va
Cong nghé (KT — CN); Van hoc va Nghe thuat
(VH — NT); Sach khac. Ho1 nhimg s6 lidu ma
ban Chau néu ra trong biéu d6 hinh quat tron &
Hinh 1 da chinh xac chra? Vi sao?

"¢

Hinh |

Pé danh gia tinh hop li chia d(i liéu, ta c6 thé dua vao méi lién hé toan hoc don gian
gilfa cac so liéu.
Ching han, dé dam bao tinh hop li, dit liéu can phai dap tmg ding cac tiéu chi toan hoc
don gian nlr:
~ Téng tat ca cac s6 liéu thanh phan phai bing s6 liéu ciia toan thé;
~ 86 lrong ciia bé phan phai nhé hon s6 lwong ctia toan the.

Vidu 4, Mot truong trung hoc co sé cho hoc sinh khéi 16p 8 ding ki tham gia hoat
dong ngoai khoa. Bang 3 thong keé s6 luong hoc sinh dang ki tham gia hoat dong ngoai
khoa ctia timg 1op. S6 liéu nao trong Bang 3 la khong hop 1i? Vi sao?

©



Lap sisq | Sohocsinhdangkitham gia “Mﬁtcﬁalﬁngcdlﬁnlﬁnﬁén

p . (mdi nhin vién chi lam mét ca).
SA A0 35 Quén]i:::ﬁahéngﬂlﬁngkénhusau:

Ca 1: gom 6 nhan vién;

= - = Ca 2: gom 6 nhan vién;

8C 40 35 Ca 3: gom 5 nhan vién.
8D 39 36 Hoi nhimg so liéu ma quan li
Bdng 3 cira hang néu ra da chinh xac clara?

Giai il

Ta ﬂlﬁy: Si s6 clia lop 8B chi la 38 (hoc sinh), nlnmg s6 hoe sinh ctia lop do dang ki tham
gia hoat déng ngoai khoa lai la 39 (hoc sinh). Vi thé, s6 liéu nay la khéng hop li.

BAI TAP

1.

Sau khi tim hiéu vé& cdc dai duong trén Trédi DAt it trang web htips:/vi.wikipedia.org,

ban Thanh thu dugc nhting di liéu thong ké sau:

— Nim dai duong la: Thai Binh Duong: Pai Tay Dudng: An D6 Duong; Biic Bing Duong;
Nam Dai Dudng.

— Dién tich (don vi: triéu km?) ctia néim dai duong d6 lan lugt la: 165,25; 106,4; 75;
14,09; 20,3.

Hay phin loai cic dit liéu do dya trén tiéu chi dinh tinh va dinh lugng.

Pé hoc tot mdn Ngii viin 16p 8, ban Dung dy dinh doc nhiing viin ban viin hoc sau:
Pt rimg phuong Nam (Poan Gidi); Hai van dam dudi ddy bién (J. Verne); Budi hoc
cudi cing (A. Daudet); Cé bé bédn diém (H. Andersen); Truyén Kiéu [Nguyf"in Du);
Luc Véan Tién (Nguyén Dinh Chiéu); Sherlock Holmes (A. Doyle); Tre Viét Nam
(Nguyén Duy); Thu himg (D& Phu); Ty tinh (HS Xuin Huong); Qua déo Ngang
(Ba huyén Thanh Quan); Khdc Duong Khué (Nguyén Khuyén); Canh vui ciia nha nghéo
(Tan Da); Bép lita (Bing Viét): Nhiing ngay tho du (Nguyén Hong): chéo Quan dm
Thi Kinh; tuong Nghéu So Oc Hén; Romeo va Juliet (W. Shakespeare).

Hay phin nhém nhiing vin ban vin hoc néu trén theo nhiing tiéu chi sau (Bdng 4):

Truyén Tén tac pham, tac gia (liét ké cu the)

Tho Tén tac pham, tac gia (liét ké cu the)

Ki “Tén tac pham, tic gia (liét ké cu thé)
 Kichban vin hoc | Tén tac pham, tac gia (liét ké cu thé)

Biing 4 @



3. Pé chuan bi dua ra thi truong mau xe 6 té mdi, mét hing san xuat xe 6 to tién hanh
tham do mau son ma ngudi mua yéu thich. Hang san xuat xe do di hoi y kién cia 100
nguoi mua xe ¢ do tudi tir 20 dén 30 va nhan duoc két qua la: 45 ngut thich mau
den, 20 nguoi thich mau trang, 35 nguoi thich mau dé. Tir do, hang san xuat xe dua
ra quang cao sau: 45% s6 nguoi mua chon xe mau den, 20% s6 nguoi mua chon xe
mau tring. Theo em, héng san xuat xe dua ra két luan nhu trong quang cao trén thi
co hop li khong? Vi sao?

4. Mot cong ty kinh doanh vat liéu xay dung c6 bon kho hang, méi kho hang ¢6 50 tan hang.
Ké toan ctia cong ty lap biéu db cot kép & Hinh 2 biéu dién s6 luong vét liéu da xuat ban
va s0 hrong vat liéu con ton lai trong méi kho sau tuan 1€ kinh doanh dau tién.
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Hinh 2
Ké toan da ghi nham s6 liéu ctia mét kho trong biéu do cot kép & Hinh 2. Theo em,
ké toan da ghi nham s6 liéu ctia kho nao?
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5. Bang 5 théng ké s6 luong hoc sinh timg 16p & khéi 1op 8 clia mét trnirong trung hoc
co 56 du thi hét Hoc ki I mén Toan

Ldép Si sb S6 hoc sinh dw thi
BA 40 40
8B 41 40
8C 40 41
8D 39 39

Bang 5

S6 liéu nao trong Bang 5 la khéng hop 1i? Vi sao?



.MO TA VA BIEU DIEN DU I.IEU

TREN CAC BANG Bl EU BO
O 16p 6 v 16p 7, chiing ta da lam quen véi viéec mo ta va biéu dién di liéu vao bing, biéu
d6 thich hop & dang: bang thong ké; bi€u dd tranh; biéu d6 dang cot/coit kép; biéu dd doan
thing; biéu dé hinh quat tron.

i',g

Cdc dang bdng, biéu do trén mo td
va biéu dién dit liéu nhut thé nao?

I. BIEU DIEN DU LIEU TREN CAC BANG VA BIEU DO THONG KE
1. M6t sé dang bang, biéu d6 théng ké

GBIEW Hay cho biét ta ¢6 thé mo ta va bidu dién dif liéu vao nhiing dang bng, biéu dd
thong ké nio.

Vidu I Biéu do cot § Hinh 3 cho biétkim _Sdtién A
ngach xudt khdu dién thoai va linh kign clia MY
Viét Nam trong céc niim 2017, 2018, 2019, 01y £ @ X
2020. O day, kim ngach xuét khau mét loai 40 -
hang hod la so tién thu dudc khi xuat khiu 30 -
loai hang hod do. 20 1
Néu cich xdc dinh kim ngach xuit khiu b
dién thoai va linh kién ctia Viét Nam trong g 2017 2018 2019 2020 h-mn
nam 2020. (Nguén: Bdo cdo clia Bé Cong thutong
tit ndm 2017 dén nédm 2020)
Giai Hinh 3

Nhin vao c6t biéu thi kim ngach xuat khau dién thoai va linh kién cua Viét Nam trong
nim 2020, ta thay trén dinh cot d6 ghi s6 50 va don vi tinh ghi trén truc thing dimg la
ti d6 la M. Vay kim ngach xuat khau dién thoai va linh kién ctia Viét Nam trong nim
2020 la 50 ti d6 la My.

Vidu 2 Biéu do cot kép & Hinh 4 thong ké tong san pham trong mrde (GDP) theo gia
hién hanh cta Viét Nam va Singapore trong cac nam 2016, 2017, 2018, 2019.

Néu cach xac dinh tong san pham trong nudc (GDP) ciia Viét Nam va Singapore trong

nam 2019.
O,



 Sdtien g mViét Nam m Singapore
(ti 6 1a My)
400 4 373,2 3721
300 4 261.9
223.7
200 ¢
100 ¢
0
2016 2018 2019 r’.‘m
(Nguon: Nién gidm rhrmg ké 2020, NXB Théng ké, 2021)
Hinh 4

Gidi £

— Nhin vao 6t (mau xanh) biéu thi GDP ctia Viét Nam % Trong Vi du 2, néu cach

trong nim 2019, ta thay trén dinh 6t do ghi s6 261,9 xac dinh tong san pham trong

va don vi tinh ghi trén truc thing dimg latidolaMy, ~ 1Wo¢ (GDP) cua Vigt Nam va

Vy GDP ciia Viét Nam trong nim 201914 2619t Suieapore lan luot trong cac
S ERATEIR as o, S O * nam 2016, 2017, 2018.

do la M¥.

— Nhin vao cét (mau cam) biéu thi GDP ciia Singapore trong nim 2019, ta thay trén dinh

cot do ghi s6 3721 va don vi tinh ghi trén truc thing dimg la ti d6 la My. Vay GDP cua

Singapore trong nam 2019 la 372,1 ti do la My

Vidu 3 Biéu d6 doan thing trong Hinh 5 A Nhiét do
biéu dién nhiét dd tai mot sé thoi diém trong - | (‘O
ngay 23/4/2022 & Hué. ]
Néu nhiét d6 & Hué luc 9 h

Giai
Dé biét nhiét dé & Hué I 9 h, ta lam nhu sau:

_ Tir diém “9” trén truc nim ngang, dong . 6 9 I. 15 18 21 Thoi :f:'ﬁ'm';h}
theo chiéu thing dimg toi dau mut ctia doan Hinh 5

thang thudc duong gap khuc:;

— B tiép theo chieu ngang ve bén trai cho dén khi gap truc thang dimg;

— Poc 56 chi trén truc thang dimg.

Ta cé: Nhiét d6 & Hue lue 9 h la 32 °C.



Vi du 4, Biéu d6 hinh quat tron & Hinh 6 biéu dién két qua thong ké (tinh theo ti s6 phan
tram) dién tich ctia chau A, chau Au, chau Phi, chau M¥, chau Pai Dwong, chau Nam Cuc
S0 VOl tc:}ng cién tich cua ca sau chau luc do.

u Nam Cuc

o . Chéu Dai Duon
F e ] ﬁ% p
J 5 # wi - Chiu A a
' - . . g \'l T% “-\ .y
) RixN d % 3 4 I| --'...
| | | | |
\ ot L

.-'.;!'TI;'I.I'I.I'II-I = __. - /__ ﬂ'-"'-_"]."_'_-'“-"'\::
\:‘v_ i ‘5-—5' ~ CHAU NAM CUC 5:-3'/
e Flanh gidi cdc chiu byc
Lutgie dé cdc chau luc va dai ditomg (Nguon: htips:/fvi.wikipedia.org)

Hinh 6
Hoi chau A chiém bao nhiéu phan tram tong dién tich eva ca sau chau luc do?
Criai
Ti 56 phan tram cua dién tich chau A so vai tong dién tich cuia ca sau chau luc la 30%.

2. Lua chon va biéu dién dit liéu vao bang, bi¢u do thich hgp

@BM& cong ty taxi tuyén lai xe cho ba ca lam

viéc trong ngay: ca 1 tir 0 h 00 dén 7 h 00; ca 2 tir

7h00dén 17 h00; ca 3 tir 17 h 00 dén 24 h 00. Ket

qua tuyén chon lai xe ctia céng ty nhu sau: S nguoi

cho ca 1; 31 nguoi cho ca 2; 14 ngudi cho ca 3.

a) Hay lua chon biéu dé thich hop dé biéu dién di
liéu trén.

b) Hay hoan thién biéu d6 & Hinh 7 dé nhan duoc
bieu do ¢ot biéu dién két qua tuyen chon trén.

Nhdn xét

~ Pé biéu dién dit liéu thong ké, ta can lua chon bang, biéu do thich hop.

~ Pé co thé hoan thién duoc biéu d6 théng ké (hodc bang thong ké) da hwa chon, ta can
biéu dién duoc dit liéu vao biéu dé (hoic bang) do. Mudn vay, ta can biét cach xac dinh
mai yéu t6 ciia biéu dé (hoac bang) thong ké do.



Vidu 5 S& lugng hoc sinh & hai 16p 8A va
8B diing ki tham gia: ciu lac bd (CLB) bong
d4 1an lugt 1a 26 va 22 (hoc sinh); CLB béng
r6 14n luot 12 14 va 18 (hoc sinh).

a) Hay lua chon biéu dd thich hop dé biéu
dién dit liéu trén.

b) Hay hoan thién biéu db & Hinh 8 dé nhan
duge biéu db cot kép thong ké so lugng
hoc sinh & hai 16p 8A va 8B ding ki tham
gia hai CLB trén.

Gidi

a) Ta lua chon biéu dé cot kép dé biéu dién
dir hiéu trén.

b) Sau khi hoan thién biéu dd & Hinh 8,
ta nhan duoc biéu do cét kép & Hinh 9
biéu dién s6 luong hoc sinh & hai 16p 8A
va 8B ding ki tham gia CLB béng dd va
CLB béng rd.

So hoc sinh &

mLop8A

| mLopSB
2514
20 1
15 ¢
10+
g1

:
Bong di Bong 0 Cadu lac bé
Hinh 9

Vidu 6. Nguo phu trach moét cau lac bo
thong ké s6 luong thanh vién co mat tai
cau lac bo tir thir Hai dén thir Sau lan luot
nhu saw: 15; 20; 20, 15; 12 (nguon).

a) Hay lua chon biéu do thich hop dé biéu
dién dir liéu trén.

b) Hay hoan thién biéu do & Hinh 10 dé
nhan duoc biéu dé doan thing biéu dién
s6 thanh vién co mit tai cau lac bo trong
nhimg ngay da néu

@

So

hoc sinh m Ldp
30+
el | m Ldp
154 2)

Cau lac bo

Hinh 8

% Thong ké so san pham ban duoc
trong cac thang 1.2, 3 cﬁamﬁtcfmhéng
lan luot 1a: 50; 40; 48 (don vi: chiéc).
a) Hay lua chon bang thong ké thich

hop dé biéu dién dir liéu trén.

b) Hiy hoan thién Bang 4 nhan duoc

bang thong ké biéu dién dit liu trén.
Thang 1 2 3
S0 san pham
ban dwgc ? ? ?
(dom vi: chiec)

Beng 1

AS thanh vién
25 |
20 4
15 1
0}
51 i

olla

Ngay

i A
i frong tidan

25 1

20 +
§33= "

104

Hinh 10

j - £y & .
'Sa thanh vién
20 20

Ngay

0

A
trong tuan

Thdt Thd Thd Thd Tha
Hai Ba Tu Nim Siu
Hinh 11



Gidi

a) Ta lua chon biéu do doan thing dé biéu dién dit liéu trén.

b) Saukhi hoan thién biéu d6 & Hinh 10, ta nhan duge biéu do doan thing & Hinh 11 biéu dién
s0 thanh vién co mat ta1 cau lac bo trong nhimg ngay da neu.

Vidu 7 Mot doi san xuat binh xét thi dua cho méi thanh
vién theo bon mc: Tét, Kha, Trung binh, Chua dat. Sau khi
binh xet, ti 1é xép loai thi dua theo bén mire: Tét, Kha,
Trung binh, Chura dat lan luot 1a 30%: 40%: 20%: 10%.
a) Hay lua chon biéu do thich hop dé bieu dién dit liéu trén.
b) Hiy hoan thién biéu dé & Hinh 12 dé nhan duoc biéu db

hinh quat tron biéu dién cac dit liéu thng ké trén Biét
riang hinh tron biéu dién dit liéu & Hinh 12 da duoc chia
san thanh cac hinh quat, méi hinh quat 1mg von 10%.

Gidi

a) Ta lua chon biéu d6 hinh quat tron dé biéu dién dir liéu
trén.

b) Do ti 1é xép loai Tét 1a 30% nén ta t6 mau ba hinh quat
chia s&n lién nhau dé biéu dién ti 1é xép loai Tét. Ta ciing
lam turong tur doi vai cae ti 1é xép loai con lai. Biéu do hinh
quat tron & Hinh 13 biéu thi cac dir liéu thong keé da cho.

Il. BIEU DIEN MOT TAP DU LIEU THEO
NHUNG CACH KHAC NHAU

86 xi mdng 1

@ S6 xi ming bdn duge clia mot clia hing (tdn)
kinh doanh vit liéu xdy dung trong cdc thing el |
1, 2, 3, 4 lan lugt 1a: 200,5; 183,6; 215.5; 221.9 200 t
(don vi: tin). 150
a) Lap bang s0 liéu thong ké sO tin xi miing bédn 100 1
dugc cua cira hang d6 trong céc thang 1, 2, 3, 4 50 ¢
theo miu sau: 0
Thing 1 2 3 4
Sﬁtﬁn da 9 2 2 2
ban :

Hinh 12

Chutadat

Hinh 13

2 3 4  Thing
Hinh 14

®@



b) Hiiy hoan thién biéu d6 & Hinh 14 dé nhin duge biéu dd cot biéu dién s6 tin xi ming
ban dudc cha cia hang do trong cic thang trén.

Nhdn xét: Béi véi mot tap dit liéu, ta co thé:
—Biéu dién tap dit liéu do theo nhimg cach khac nhau vao bang, biéu do thich hop;
— Chuyén tap dit liéu d6 tir dang biéu dién nay sang dang biéu dién khac.

Vidu 8 Thong ké sé luot khach du lich quéc té dén Viét Nam trong cac nam 1990,
1995, 2000, 2005, 2010, 2015, 2019 khoang la: 250; 1 351, 2 140; 3 478, 5 050, 7 944,
18 009 (don vi: nghin luot khach) (Nguon:https://vietnamtourism.gov.vn).

a) Lap bang thong ké s6 lgt Nam 1990 | 1995 | 2000 | 2005 | 2010 | 2015 | 2019
khéch du lich quéc t€ dén

Viét Nam trong cdc nam | SOluotkhach |, 1, 1 1 1,1, |,
trén theo miu bén: (nghin luot)

b) Hay hoén thién biéu b & Hinh 15 000 | 71t Ml
4 1ihian doo bidu 85 st i dia@iT S0 TR
cac dit liéu thong keé s6 luot khach 15000 |
du lich quéc té dén Viét Nam trong 12 500 |

cac nam trén. 10000 +
7500 |
7
Gidi 5000 4 B
a) Bdng 2 biéu difn s6 lugt khach du 2500 |
. - 0
lich quoc t€ dén Viét Nam trong 1990 1995 2000 2005 2010 2015 2019 Nam
cac nidm trén: Hinh 15
Nam 1990 1995 2000 2005 2010 2015 2019

S6 luot khach (nghin luot) | 250 1351|2140 | 3478 | 5050 | 7 944 |18 009

Bdng 2
+ S6 haon khdch
- - , % - . 9 1
b) B:e:u do ¢ot 6 Hinh 16 li,mu_,dlin 20000 1 otin gt) —
so Iugt khach du lich quoc té€ dén 17500 1
Viét Nam trong cdc nim trén: 15000 ¢
12 500 +
10000 +
7944
7500 +
5050
5000 4 1478
2500 1 1351 2140
250
1990 1995 2000 2005 2010 2015 2019 Ndm
Hinh 16



Vidu9 ' Nhu di néu trong Vi du 2, tong san

5 A
pham trong nudc (GDP) theo gia hién hanh ~ @DF
cia Viét Nam trong cac nim 2016, 2017, 2018, 414 MY)
2019 lan luot la: 205.3; 223,7; 245,2; 261,9 300
(don vi: ti d6 la M), el I &
. . 200 +
a) Lap bang s6 hiéu thong ké GDP cuia Viét Nam i 1
trong cac nam trén theo mau sau: 1004
Nam 2016 | 2017 | 2018 | 2019 504 ! i | ;
') e S T S —
ey ? ? ? ? Neim
(ti d6 la M¥)
. .3 [ B R Hinh 17
b) Hay h-::-%n thlr.}n bieu do o I_fmh .I 7 dé nhan
duoc biéu do doan thing biéu dién GDP ciia Gop |
Viét Nam trong cac nam trén. (ti do la My)
e 300 4
Gidai 0] 137 2452 Eﬁl.q
a) Ta co bang s6 liéu thong ké GDP ciia Viét Nam B | %= |
trong cac nam da néu la: 150}
Nam 2016 | 2017 | 2018 | 2019 100 1 |
50 +
GDP
— .« | 205, 30223.7 | 245,2 | 3Bl .9 : E ; 5 -
(ti d6 la My) -. 2016 2017 2018 2019 Nem
b) Sau khi hoan thién biéu d6 & Hinh 17, ta nhan Hinh 18
diroc bieu do doan thang ¢ Hinh 18 bieu dien A So tien
GDP ctia Viét Nam trong cac nam trén. (nghinti dong)
) _ 1400+ 13530
Vidy 10/ Biéu do cot kép & Hinh 19 bieu 15501 11414 12424
dién tong san pham trong mroc cia linh vuc 1000 4
Nong, lam nghiép va thuy san; Cong nghiép yia
va xay dumg, trong cac nam 2017, 2018, 2019. 1
Lap bang so liéu tong san pham trong nudc cua 600 T482, 500,6 510,6
hai linh vuc trén trong cac nam 2017, 2018, 4007
2019 theo mau sau (don vi: nghin ti déng): 200 +
0-
Linh vy¢c—Nam | 2017 | 2018 | 2019 2017 2018 2019 Nam
Nong, lam nghiép o 9 " m Nong, lim nghiép va thuy sin
va thuy san ' ' : ® Cong nghiép va xdy dung
- — (Nguon: Nién gidm Thong ké 2020,
Cong nghnép va ? ? ? NXB Théng ké, 2021)
xay dung Hinh 19

©



Gidi
Béng s6 liéu thong ké tong san pham trong nude ctia hai linh vue trén trong cac nim 2017,
2018, 2019 nhur sau (don vi: nghin ti dong):

v Nam 2017 2018 2019
Nong, lam nghiép va thuy san 482,4 500,6 510,6
Cong nghiép va xay dung 1141,4 12424 1353,0

Vidu 11 Biéu do cot & Hinh 20 biéu dién ti 1é phan tram san pham ban duoc cia mot
doanh nghiép trong bon quy ctia nam 2021. Héy hoan thién biéu d6 & Hinh 21 dé nhan
duoc biéu dé hinh quat tron biéu dién cae dir liéu thong ké trén. Biét rang hinh tron biéu
dién dit liéu & Hinh 21 da dwoc chia sin thanh cac hinh quat, méi hinh quat tmg voi 10%.

 Tilé,
phan tram

40%
30%] 30% 30%

0% 20% 20%

109

(0% >
Quyl Quyll Quy Il Quy IV Quy
Hinh 20 Hinh 21

Gidi
Do ti Ié phan trim san pham ban dugc trong Quy I 1a 30% nén ta té mau ba hinh quat chia
san lién nhau dé biéu dién ti 1é do. Ta ciing lam tuong tu déi véi cac ti 1é phan trim san
pham ban duoc trong cac quy con lai. Biéu dé hinh quat tron & Hinh 22 biéu thi cac dir
liéu thng ké da cho.

Hinh 22



BAI TAP

1. 86 luot khach dén mét cira hang kinh doanh tir thir Hai dén Chi nhét ctia mot tuan
trong thang lan luot la: 161, 243, 270, 210, 185, 421, 615.

a) Lap bang thong ké s6 luot khach dén cira hang trong nhimg ngay d6 theo mau sau:

Ngay trong tuan | Thir Hai

Thir Ba

Thir Tw | Thir Nam | Thi Séu | Thir Bay

Chii nhat

S6 luot khach

?

?

? 4 ? ? ?

b) Hiy hoan thién biéu db & Hinh 23 dé nhin dude biéu do cot biéu dién cdc dit liéu
thong ké s6 lugt khach dén clia hang trong nhiing ngay do.

S& luot khdch $
600 |

500 +
400 4
300 ¢+
200
100

0

» o
il

I Neary trong tudn

Thit Hai Thi Ba Thad Ty Thad Nim Thit Sdu Thad Bay Chi nhét

Hinh 23
Bang 3 néu thue trang va du bao veé s nguol cao tudi ctia Viét Nam dén nim 2069
Nam 2009 2019 2029 2038 2049 2069
S6 ngudi cao tudi (triéu nguoi) | 7,45 | 11,41 | 17,28 | 22,29 | 28,61 | 31,69
(Nguin: Tong cuc Thing ké)
Bing 3
Hay hoan thién biéu dd & Y T——
i R ‘s S6 nguin cao mdi
Hinh 24 dq'i nhan dugc biéu 351 (rieu nguoi)
do c¢ot biéu dién cic di 304
liu thuc trang va du bdo 25
vé s6 ngudi cao wdi cla 201
Viét Nam dén nim 2069: :
154
104
Ml
0 -
2000 2019 2029 2038 2049 2069 Ndm
Hinh 24

)



3. Ban t6 chre cua giai thi dau thé thao ban vé theo bon
muc A, B, C, D. Ti lé phan chia cac ve & bon mc
A, B, C, D lan luot la 35%, 45%, 15%, 5%.

a) Lap bang thong ke ti 1¢ phan chia vé & bon muic trén

theo mau sau:
MNhic vé A B C D
Ti 1é vé (%) ? ? ? ?

Hinh 25

b) Hay hoan thién biéu do & Hinh 25 dé nhén dugc biéu do hinh quat tron biéu dién cac
dir hiéu thong ke tren. Biet rang ¢ Hinh 25 hinh tron da duoc chia san thanh cac hinh
quat, méi hinh quat vmg vai 5%.

4. Biéu do doan thang & Hinh 26 thong ké so luong ti vi va ta lanh ban duoc trong
théang 1, thang 2, thang 3, thang 4 ctia mét cira hang kinh doanh. Hay hoan thién biéu do
c6t kép & Hinh 27 dé nhan duoc biéu d6 biéu dién cac dit liéu trong biéu do doan thing
& Hinh 26.

S&':*;:gglﬁ ) - , 86 lugmg 4 ® Tivi
(chiéc g T'j yi == T} [anh {chiéc) ® Tilanh
i g 7
20 + 20 1
7

15+ 15 g

10 + 10 1

st NG ¥

I 2 3 4  Thing I 2 3 4 Thang

Hinh hi'?

Hinh 26

5. Biéu d6 hinh quat tron & Hinh 28 biéu dién ti 1é cac loai
mau vat trong bao tang sinh vat ctia mét truong dai hoc vé
nhimg lop dong vat co xuong song: Ca; Ludng cu;, Bo sat;
Chim; Pong vat co vu.

Lap bang thong ké ti 1é cac loai mau vat do trong bao tang
sinh vt theo mau sau

ml‘ﬂ" dong 'ft Ca |Lwomg ar| Bo sat| Chim Bﬁm"g :ﬁl mCi » Ludng cw
il Sman & mBosit W Chim
e - B Pong vitco v
Tilé mauvat (%)  ? T T T ? »
Hinh 28




$3. PHAN TICH VA XU Li DU LIEU
THU PUOC G DANG BANG, BIEU PO

O 16p 6 va 16p 7, chiing ta di 1am quen vdi viéc phén tich va xit If dit liéu thu dudge & dang
bang hoic biéu do.

9

Phén tich va xut Ii dit liéu thu dige o dang bang
hodic biéu do d@é lam gi?

I. PHAT HIEN VAN DE DUA TREN PHAN TiCH VA XU Li DU LIEU THU BUGC
E P-4 a2
G DANG BANG, BIEU PO

Trong muc nay, chiing ta tiép tue tim hiéu cdch phdt hién vin dé (hoiic quy luét don gidn)
dua trén phan tich va x If 6 liéu thu duge & dang bang, biéu dd théng ké nhim rit ra
nhting két luéin hitu ich.

@ Bdng I cho biét tién lai ciia mot cifa hang trong Quy I niim 2022:

Thing Thang 1 Thang 2 Thang 3
Tién lai (triéu dong) 10 30 15
Bang |

a) Tinh tong tién li ciia cira hang trong céac thang ctia Quy I niim 2022,
b) Tien la1 trong thang 2 gap bao nhiéu lan tién 141 ctia ca hai thang con lai cia Quy 12

Q Pé phat hién van dé (hoadc quy luat don gian) dua trén phan tich va x( li s6 liéu thu
dudgc, ta can:

—Nhén biét dugc maéi lién hé todn hoc don gian gitia cic s6 liéu da duoc biéu dién;
- Thuc hién duogc tinh toan va suy luan toan hoc.

Vidu 1 Péanh gia két qua hoc tap trong Hoc ki I ctia hoc sinh 16p 8A & mét truomng
trung hoc co s& duoc thong ké trong Bdng 2:

Miic Tot Kha Pat Chwa dat

S6 hoc sinh 16 11 10 3

Bang 2



a) Lop 8A co tat ca bao nhiéu hoc sinh?

b) Trong budi so két cuéi Hoe ki I, giao vién chii nhiém 16p 8A théng bao: Ti 1¢ hoe sinh
dat két qua hoc tap Hoc ki T duge danh gia & mirc Tot va Kha so voi ca lop la trén
67%. Thong bao do cia giao vién chui nlhuém co ding khong ?

Giai ‘
a) S6 hoc sinh ctia 16p 8A la: “ Xep loai thi dua cia mdt 16
san xuat la:
16 + 11 + 10+ 3 = 40 (hoc smbh).
-~ : - - - y r Xép lm x:it B‘t nd&tl‘
b) S6 hoe sinh dat két qua hoc tap Hoc ki I duoc danh e A
gia & mire Tot va Kha cia lop 8A la: S6 " T
. nhan vién -
16+ 11 = 27 (hoc smh).

So véi ca 1op 8A, ti 1é hoc sinh dat két qua hoc tap Eanm S beTed L
. : e n & el e vién xép loai 0 mmic
Hoc ki I duoc danh gia & muc Tot va Kha la: T B TR R B e o
27 'lm%=67‘5%:.67%, 30%. Thong bao d6 ciia to

40 trrong 6 ding khong?

Vay thong bao do cuia giao vién chu nhiém la ding.

Vidu 2 Chénh léch gitia nhiét do cao nhat va nhiét d6 thip nhit trong ngay dude goi la
bién dp nhi¢t cha ngay d6. Bién dp nhiét trung binh thdng 1a s6 trung binh cong ctia bién
dd nhiét cic ngay trong thiang do.

Bicu dd doan thing & Hinh 29 bi€u dién bién d6 nhiét trung binh thing ctia Pong bing
song Ciiu Long.

A Bién do nhiér
trung binh ("C)

10 ¢ 9.2.00
33 88 2200

o
73 73 78 76

10 68 6.7

(0

: i | ' 1 | i H i | i i =

1 2 3 4 5 6 7T 8 9 10 11 12 Thing

(Nguon: Lé Huy Bd, Luong Vdn Viét va Nguyén Xudn Hoan, Khé han, xdm nhdp mdn ¢ Pong bdng
song Ciu Long — Co s Ii ludn va thuee tién, NXB BPHQG TP. Hé Chi Minh, 2017)

Hinh 29
a) Bién do nhiét trung binh ctia thang nio 14 cao nhat? Thip nhit?
b) Hiy nhén xét vé su thay d6i bién do nhiét trung binh thédng trong cic khodng thdi gian:
thing 1 — thang 3 thdng 3 — théng 10; théng 10 — théng 11; théng 11 — théng 12.



Gidi
a) Tif biéu @b doan thing & Hinh 29, ta thiy bién d6 nhiét trung binh cta thing 3 13 cao
nhét va bién do nhiét trung binh ctia thang 10 la thip nht.
b) Ta co6 cic nhin xét sau:
— Bién d§ nhiét trung binh thing ting trong cdc khodng thdi gian: thing 1 — thang 3;
thing 10— thing 11.
— Bién dd nhiét trung binh thing giam trong cic khoang thdi gian: thing 3 — thiang 10;
thang 11 — thang 12.

Chii y: Theo ddi bién do nhiét trung binh thiang ctia mdt khu vuic trong khodng thai gian da
dai thi ta ¢6 thé nhin biét dudc nhing nét dic trung khi hiu cia khu vuc do.

Vidu 3 Biéu dd hinh quat tron & Hinh 30 biéu dién két
quéa thong ké (tinh theo ti s6 phin trim) ké hoach chi tiéu
hang thing cua gia dinh bac Hanh.

a) Khoin chi tiéu nio cta gia dinh bic Hanh la 16n nhit?
b) S6 tién chi tiéu hang thang cta gia dinh bic Hanh
dinh cho in udng gip bao nhiéu lin s6 tién danh cho

tiét kiém?

¢) Tinh s6 tién gia dinh bdc Hanh tiét kiém hang théng
theo k& hoach, biét tong thu nhip hang thing cua gia
dinh bac Hanh la 25 triéu dong.

Hinh 30

Giai
a) Khodn chi tiéu hang thdng dinh cho in udng cha gia dinh b4c Hanh 14 16n nhit.

b) Do 35 : 20 = 1,75 nén 6 tién chi tiéu hang thang cla gia dinh bic Hanh danh cho in
udng gép 1,75 lan s6 tién danh cho tiét kiém.

¢) Sé tién gia dinh béc Hanh tiét kiém hang thiang theo k€& hoach la: 25 . 20% =5 (triéu dong).

Il. GIAI QUYET NHUNG VAN PE BON GIAN DYA TREN PHAN TiCH VA
XU Li DU LIEU THU PUGC O DANG BANG, BIEU PO

Sau khi phat hién vin dé (hoidc quy ludt don gian) dya trén phén tich va xti If s6 liéu thu
dugc, ta cin giai quyét nhiing vin dé dé nhim nit ra nhiing két luan hitu ich.

@



GBI Dé chuin bi dua ra thi truong mau san pham méi, mot hang san xuat d6 néi that
tién hanh thim dé mau son ma ngudi mua yéu thich. Hang san xuat do da hoi y kién ciia
100 nguoi mua hang va nhan duoc ket qua la: 65 nguoi thich mau nau, 20 nguoi thich
mau cam, 15 nguoi thich mau xanh. Theo em, hang dé nén san xuat nhiéu hon mau san
pham vo1 mau son nao?

Dé gidi quyét van dé da dugc phat hién (dua trén phan tich va xt li s6 liéu thu
dugc), ta can thuc hién nhing tinh toan va suy luan trén co s& méi lién hé toan
hoc gilra cac s6 liéu dé.

Vidu 4, Bieudo cot & Hinh 31 thong ké san hwong san xuat than é tinh Quang Ninh trong
cac nam 2017, 2018, 2019, 2020. Can cux vao théng ké trén, mot bai bao da néu ra nhan
dinh: “Téng san luong san xuat than & tinh Quang Ninh trong cac nam 2017, 2018, 2019,
2020 da dat xap xi 164 triéu tan va so voi nam 201 7, san luong san xuat than & tinh Quang
Ninh trong nam 2020 da ting lén xap xi 34%”. Em héy cho biét nhan dinh trén ctia bai bao

¢0 chinh xac khong? Sdin lugng |
(triéu tin)

-

(riai
50 1

475
Téng san lwong san xuat than & tinh ] 429
Quang Ninh trong cac nam 2017, 2018, "
2019, 2020 la: w
] 20 4
35,5+ 38+ 42,9+ 47,5 ~ 164 (triéu tan). Al
O tinh Quang Ninh, ti s6 phan trim ctia san 0

: A = s 019 202
luong san xuat than trong nam 2020 va san 2017 2018 2019 2020 Nam

(Ngudn: Bdo cdo ciia B6 Cong thutong tiv

luong san xuat than trong nam 2017 la: ndm 2017 dén ndm 2020)
w% ~ 134%. Hinh 31
5.5 Sd doi giay y m Citahang 1
Vay nhéan dinh trén cta bai bao la chinh xéc. thé thao m Citahiing 2
s . ; 40 |
Vidu 5 Biéu do cot kép ¢ Hinh 32 thong 35 | s
ké so dor giay the thao duoc ban ra trong 30 |
Quy I ndm 2022 ctia hai ctra hang kinh doanh. 3 A 24
20 4
a) Moi cira hang do da ban duoc bao nhiéu 15 |
dor gray the thao trong Quy I nam 20227 10 -
5
b) Gia st hét Quy I cira hang 1 con la1 5 dor 0
3 Thdng

giay. Dé co thé ban hét hang, em hay chon

@)



phuong an kinh doanh phi hop nhat d6i vai cira hang 1 trong thang tiép theo:

A. Nhap vé 10 dé1 giay thé thao; B. Nhap veé 15 déi giay the thao;
C. Nhap vé 20 doi giay thé thao; D. Nhap vé 40 déi giay thé thao.
Gidi

a) S6 doi giay thé thao cira hang 1 da ban duoc trong
Quy I niim 2022 la: 25+ 23 + 24 = 72 (déi giay).

®
“Sécﬁyduoctrémgh'ong

S6 doi giay thé thao cira hang 2 dé ban duoc trong vuron nha bac Mai la:

Quy I nam 2022 la: 35+ 37 + 36 = 108 (do1 gay).

b) S6 d61 giay thé thao ctra hang 1 da ban dugc & mor
thang cua Quy I nidm 2022 la tir 23 dén 25 (doi

Logi ciy | Vai |Hong | Chudi

Socdy | 80 | 25 | 55

giay), binh quan la 24 doi giay/thang. Mt khac,  a) Tinh tong s6 cay trong
hét Quy 1 ctia hang 1 van con la1 5 d61 giay nén 56 vuon nha bac Mai.

giay nhap vé theo cac phuong an A va B la it, trong b) Hai sf: cay val ifz:hiff:n: bao
khi do s6 giay nhap vé theo phuong an D la nhiéu, nhicu phan tram tong so cay

chi co s6 giay nhap vé theo phuong an C la hop li.

trong vuon?

Vay cira hang 1 nén chon phuong an C.

BAI TAP

1. Biéudo cot kép & Hinh 33 thong ké thu nhap binh quan dau nguoi/nim ciia Viét Nam
va Singapore trong cac nam 2015, 2016, 2017, 2018, 2019, 2020.

Thu nhap binh quén |
ddu ngudi/ndm
(dola My)

70 000 +
60 000 +
S0 000 +
40 000 +
30000 +
20 000 +
10 000 1

-

0

B Viét Nam
W Singapore

66 679 733
61 176 o 59 798

55 647 56 848
2 ’-T’-| 2570 271 2 77‘}|
-

2015 2016 2017 2018 2019 2020 Niim
(Nguon: Nién giam Thong ké 2020, NXB Thiong ké, 2021)
Hinh 33

@



a) Lap bang théng keé ti 6 cia thu nhap binh quan dau ngudi/nim cia Singapore va
thu nhap binh quan dau ngudi/ndm cia Viét Nam trong cac nim noi trén theo mau &
Bang 3 (viét ti s6 & dang s6 thap phan va lam tron dén hang phan muoi).

Nam

2015 | 2016 | 2017 | 2018 | 2019 | 2020

|'Ti 6 clia thu nhap binh quin ddu
ngudi/nim cua Singapore va thu
'nhip binh quin diu ngudi/nim cla

Viét Nam

Bing 3

b) Néu nhan xét ve su thay doi ctia cac ti s6 trong Bang 3.

2. Biéu db doan thiing trong Hinh 34 biéu dién s6 hugng 16p hoc & ¢dp trung hoc cd s&
(THCS) cha Viét Nam trong cic nam hoc 2015 - 2016, 2016 - 2017, 2017 - 2018,

2018 - 2019.
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(Nguon: Nién gidm thong ké 2020, NXB Thong ké, 2021)

Hinh 34

a) Lap bang thong ké s& lugng 16p hoc ¢ cdp THCS clia Viét Nam trong céc ndm hoc

d6 theo mau sau:

Niim hoe

2015 - 2016 | 2016 - 2017 | 2017 - 2018 | 2018 - 2019

S 16p hoc & cip THCS
(nghin Idp)

1 ? ? ?

b) So véi nim hoc 2015 - 2016, s6 ligng 16p hoc & cdp THCS cia Viét Nam trong
ndm hoc 2018 — 2019 da ting 1én bao nhiéu phén trdm (1am tron két qua dén hiang

phan muai)?

¢) Em hily dé xuit nhiing gidi phép dé tiing s6 lugng 16p hoc 6 cip THCS cia Viét Nam
trong nhiing niim hoc t6i, diic biét & nhiing thinh phd va khu do thi 16n.
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Biéu d6 hinh quat tron & Hinh 35 biéu dién co ciu thi tridng xuat khiu rau qua cla
Viét Nam nim 2020. Theo s6 liéu ctia Tong cuc Hii quan, kim ngach xuit khiu rau
qué chia Viét Nam trong nim 2020 dat 3,27 ti d6 la My. O diy, kim ngach xuét khiu

mot loai hang hod la s6 tién thu dugc khi xuat khau loai hang hod do.

EU
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Han Quéc
4 4%
Nhiit Bin :
39% o
(Nguon: Tong cuc Hdi quan)
Hinh 35

a) Lap bang théng ké kim ngach xudt khiu rau qua clia nudc ta sang cdc thi trudng dé

trong nim 2020 (1am tron két qua dén hang phin mudi) theo miu sau:

Thi truiing Trung o Han Nhit .
xuiit khiiu Quéc ASE Y " Quic | Ban s
Kim ngach
xuit khdu rau qua | ? ? 2 i ? ? ?
(triéu d6 la My)

b) Kim ngach xuit khiu rau qua sang thi trudng Trung Quéc nhiéu hon téng kim ngach
xudt khiu rau qua sang cdc thi trudng con lai 1a bao nhiéu triéu dé la M§y?

Biéu d6 doan thing & Hinh 36 thong ké A 55 lugmg

s6 luong may dieu hoa nhiét dé va o | M)

may sudi ban duroce trong sau thang dau 100 } 96 90 IIIJU

nim ctia mét cira hang kinh doanh. 804 | r

a) Trong thang 6, cita hang do ban duge 601

loal may nao nhiéu hon? 01 |
3
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b) Phan tich xu thé ve so lvong may méi 8

4 5 6 Thing

b
L e

loal ma cura hang do ban duoc. Thang I
tlep thfan cu:a hang do nén nhap nhieu —— My dituhoa nhiétdd
loar may nao? —— My sudi

Hinh 36

)



S4. XAC SUAT CUA BIEN CO NGAU NHIEN
TRONG MOT SO TRO CHOI PON GIAN

Quan sét ddng xu & Hinh 37. Ta quy udc: mit
xudt hién s6 5 000 1a mit sip hay mit S; mit
xudt hién Qudc huy Viét Nam la mit ngila
hay mit N.
Tung dong xu 1 lan. Xét bién ¢d ngau nhién
“Miit xuét hién ctia dong xu 1a mit N”.

P9

B & . &
Hai mdt cua dong xu

Hinh 37

Lam thé nao dé tinh dwge xdc sudt
. cla bién ¢6 ngdau nhién noi trén?

N S

I. XAC SUAT CUA BIEN CO TRONG TRO CHOI TUNG PONG XU

Trong trd choi tung dong xu, ta quy ude ddng xu l1a cin ddi va ddng chit.

@B Tung ddng xu 1 lan.

a) Viét tip hop A cdc két qua c6 thé xdy ra doi véi miit xuit hién cia dong xu.

b) Viét tdp hop gdm céic két qua c6 thé xay ra doi véi bién ¢ B: “Miit xuét hién cia dong
xu 12 mit N, Mi phén tif cta tip hgp d6 goi 1a mot két qué thudn 1gi cho bién ¢ B.

¢) Tim ti s8 ctia s& cdc két qua thudn 1¢i cho bién ¢d B va s phin tii cia tip hop A.

¢

* Tép hop cdc két qud co thé xdy ra doi vdi mdt xudt hi¢n
ciia dong xu la A = {S; N}.
* C6 mot két qud thudn lgi cho bién ¢ la mdt N.

o * i o a l
Vi thé, ti 56 can tim la >

Nhu vy, trong trd choi tung dong xu, ti s6 gita s6 cédc két qua thuén 1¢i cho bién ¢6 “Miit
xudt hién ctia dong xu 1a mit N va s6 cac két qua c6 thé xay ra doi véi mit xuat hién cla

A . 1 v & . A " e 2 . o -
dong xu la ) Ti s0 nay dugc goi la xdc sudt cha bién ¢ néi trén.



Q Trong tro choi tung dong xu, ta co:

* Xac suat clia bién c6 “Mat xuat hién cGia dong xu la mat N"bang i
2

* Xac suat ciia bién c6 “Mat xuat hién cta déng xu la mat S”bang 1
2

IIl. XAC SUAT CUA BIEN CO TRONG TRO CHOI VONG QUAY SO

@Hﬁﬂh 38 mé ta mét dia tron bang bia cimg duoc chia

lam tam phan bang nhau va ghi cacs6 1, 2; 3,4, 5, 6, 7. 8,

chiéc kim duoc gan ¢ dinh vao truc quay & tam cua dia.

Quay dia tron mét lan,

a) Viét tap hop C gdm cic két qua c6 thé xay ra d6i vdi sd
ghi ¢ hinh quat ma mii tén chi vao khi dia diing lai.

b) Viét tip hop gbm cdc két qua c6 thé xdy ra ddi vdi
bi&n ¢6 D: “Miii tén chi vao hinh quat ghi s6 16”. Méi Hinh 38
phiin tif ciia tip hop d6 goi 1a mot két qua thudn 1¢i
cho bién ¢o D.

¢) Tim ti s6 ctia s6 cac két qua thuan loi cho bién c¢6 D va s6 phan tir cia tap hop C.

Trong tro choi vong quay s6 d néu, ti s6 gifta s6 cac két qua thuan loi cho bién ¢ “Miii
tén chi vao hinh quat ghi sé 16” va s6 cac két qua co thé xay ra doi voi s6 ghi ¢ hinh quat

- B & . 4 1 < @ e g i 2 * s L B oo
ma miu tén chi vao la iy Ti 56 nay goi la xdce suat cia bién c6 no1 trén.

g Trong trd chai vong quay s6 da néu, né’g k 1a s6 két qua thuan lgi cho mét
bién cé thi xac suat cla bién cé dé bang =

]

Vidu 1 Trong tro choi vong quay so & Hoat déng 2.

. -l 2 sl B e B ' Trong tro choi vong quay
tinh xac suat cia bién ¢o “Miu tén chi vao hinh quat s& & Hoat dong 2, tinh xic
ghi 56 chan™ suit ctia bién ¢ “Mii tén

chi vao hinh quat ghi s6 nho
Gidi hon 67,

Co 4 ket qua thuan loi cho bien ¢6 “Miii tén chi vao hinh quat ghi s6 chan”.

i A ’ A - - A H ' i 4 1
Vi the, xac suat cua bien co do la E i,

@



lll. XAC SUAT CUA BIEN CO TRONG TRO CHOI CHON NGAU NHIEN MQT
DOl TUGNG TU MOT NHOM DOl TUGNG

Ta xét trd chdi chon ngu nhién mét déi wigng tif mot nhém dGi tiong véi s két qua ¢6
thé xay ra la hitu han va kha niing xdy ra cha tiing két qua la giong nhau.

GRIED Mot hop c6 10 vién bi véi kich thude va khéi hrong nhu nhau. Ban Ngan viét lén
cac vién bi do tén 4 loai thure vat la: Lua, Ngo, Hoa hong, Hoa hudng duong va tén 6 loai
déng vat la: Trau, Bo, Voi, Ho, Bao, Su tir; hai vién bi khac nhau thi viet hai tén khac nhau
Lay ngau nhién mét vién bi trong hop.

a) Viét tap hop E gém cac két qua co thé xay ra d6i vai tén sinh vat duoc viét trén vién
bi lay ra.

b) Viét tap hgp gdm cic két qua c6 thé xay ra d6i vdi bién ¢6 G: “Trén vién bi lay ra viét
tén mot loai dong vat”. M&i phin tlf cia tip hdp dé goi 1a mot két qua thudn 1di cho
bién ¢6 G.

¢) Tim ti 56 ctia s6 cac két qua thuan loi cho bién ¢6 G va s6 phan ti ctia tap hop E.

Trong tro choi lay bi tir trong hép dé néu, ti so giiia s6 cac ket qua thuan loi cho bién c6

“Trén vién bi lay ra viét tén mét loai déng vat” va so cac két qua co thé xay ra déi voi

A . A . & A " IR T X 6 Fo— \ By v - [ o L
tén sinh vat duoc viet trén vién b1 lay ra la T~6= 0,6. Ti so nay goi la xac suat cia bien
cO noi trén.

Trong tro choi chon ngau nhién mét déi tuong tir mét nhém déi tuong, xac
sudt cia mot bién ¢ bang ti s6 clia sé két qua thuan lgi cho bién ¢6 va sé céc
két qua co thé xay ra déi vdi doi tuong duoc chon ra.

Vidu 2 Trong tro choi lay bi & Hoat déng 3, tinh xac suat ctia bien c6:

a) “Trén vién bi lay ra viét tén mét loai thue vat™;

b) “Trén vién bi lay ra viet tén mét loai dong vat an thit”.

Giai

a) Cac ket qua thuz_"u} loi cho bién ¢6 “Trén vién bi lay ra viét tén mot loai thue vat” la vién
b1 duoc lay ra viet nhimg tén sau: Lua, Ngo, Hoa hong, Hoa huong duong. Do do, co
4 ket qua thuan loi cho bién co do. Vi the, xac suat cta bién co do la % =0,4.

b) Cac két qua ﬂll.lE]p lon chp bién ¢6 “Trén viét} b1 lay ra viét tén mot loai dong vat an that”
la vién b1 duoc lay ra viét nhimg tén sau: Ho, Bao, Su tir. Do do, co 3 két qua thuan loi

cho bién co do. Vi theé, xac suat cuia bién ¢o do la % =413



Vidu 3 Mot @6i thanh nién tinh nguyén gébm 25 thanh vién dén tif cdc tinh/thanh phé:
Ha Noi, Hai Duong, Hai Phong, Ha Nam, Nam Dinh, Ninh Binh, Dik Lik, Lim Ddng,
Phi Yén, Khanh Hoa, Binh Duong, Tiy Ninh, Long An, Tién Giang, Vinh Long, Bén Tre,
Pdng Thap, Tra Vinh, An Giang, Cian Thd, Hau Giang, Bac Liéu, Séc Tring, Kién Giang
va Ca Mau; mdi tinh/thinh phd chi ¢6 ding mét thanh vién trong d6i. Chon ra ngdu nhién
mot thanh vién cta doi thanh nién dé. Tinh xdc suit ciia moi bién ¢o sau:

a) “Thanh vién dude chon ra dén tit ving Pdng biing song Hong™;

b) “Thanh vién dudgc chon ra dén tir ving Pdng bing séng Ciiu Long”,

Gidi

Vi d6i thanh nién tinh nguyén gdm 25 thinh vién nén s& cic két qua c6 thé xay ra déi véi

thanh vién dudc chon ra tit d6i thanh nién doé la 25.

a) Céc két qua thuin 16i cho bién ¢6 “Thinh vién dude chon ra dén tif ving Pong bing
song Hong” la thanh vién dugc chon ra ldn lugt dén tif cédc tinh/thanh phd Ha Noi,

Héi Duong, Hai Phong, Hd Nam, Nam Dinh, Ninh Binh. Do d6 ¢6 6 két qué thuin Igi

cho bién c6 d6. Vi thé, xic suiit ciia bién co do la ;—5

b) Céc két qua thudn Igi cho bién ¢d “Thanh vién duge chon ra dén tit viing Pong bing
song Ciiu Long” Ia thanh vién dugc chon ra lin lugt dén tif céc tinh/thanh phd Long An,
Tién Giang, Vinh Long, Bén Tre, Ddng Thip, Tra Vinh, An Giang, Ciin Tho. Hiu Giang,
Bac Liéu, Soc Triing, Kién Giang, Ca Mau. Do d6 ¢6 13 két qua thudn Igi cho bién c6
d6. Vi thé, xdc suit cia bién ¢6 dé 1a %

Vidu 4. Viét ngiu nhién mét s td nhién c6 hai chi so.

a) Tim s6 phin tif cta dp hop D gdm cic két qué ¢6 thé xdy ra d6i véi sd wi nhién duge
viét ra.

- - 0 L] * " -4 . - % - + u
b) Tinh xdc sudt ctia bién ¢6 “*S6 tu nhién dude viét ra 1a boi cioa 97,

Gidai
a) Tap hop gdm cdc két qua c6 thé xay ra ddi véi sO tu ﬁ Viét ngiu nhién mot sb
nhién dude viét ra la: nhién ¢6 hai chii 6. Tinh xdc
sudit ctia bién cd “S6 i nhién
D={10; 115 12;..; 99}. dudc viét ra 1a s6 chia cho 9
S& phin i ctia tap hop D 14 90. du 17,

b) Céc két qua thuin 1¢i cho bién ¢6 “S6 t nhién dudc viét ra 1a bdi cha 9 1a: 18, 27, 36,

45, 54, 63, 72, 81, 90, 99. Do d6, c6 10 két qua thuén Igi cho bién c6 d6. Vi thé, xdc

suit cia bién co dé 1a L. l
20

9



BAI TAP

P

fad

. Sau khi tim hiéu cac tai liéu, ban

Mot hdp ¢6 52 chiéc thé cling loai, mbi thé duge ghi mot trong cdc s6 1, 2, 3, ..., 52;
hai thé khdc nhau thi ghi hai s6 khéc nhau,

Ruit ngédu nhién mot thé trong hdp. Tinh xdc sudt cla mbi bién ¢d sau:

a) SO xudt hién trén thé dugc rit ra 1a s6 ¢6 chil s6 tn cling biing 57;

b) “S& xuat hién trén thé dugc rit ra 1a so ¢ hai chii s0™;

¢) “S6 xuit hién trén thé dugc riit ra 12 s6 ¢6 hai chit s6 vdi tich cdc chii s bing 67,

. Viet ngau nhién mét s6 tu nhién co ba chit so.

a) Co bao nhiéu cach viét ngau nhién mét s6 tu nhién nhu vay?

b) Tinh xac suat ctia moi bién ¢ sau:
— “S6 tu nhién duoc viét ra la lap phuong ctia mot s0 tir nhién™;
— “S6 tu nhién duoc viét ra la so chia hét cho 10”.

Trung hra chon 10 bién dep cua cac
chau luc trénthé gidi: Ha Long (thude
mroc Viet Nam); Phuket (thude
nuwoc Thai Lan), Marasusa Tropea
(thuoc nuoc Itaha), Cala Macarella
(thuéc mxoc Tay Ban Nha), Ifaty

(thuéc mroc Madagascar), Lamu L
[ﬂ]llﬁlﬂ nuoc Ken}' a). Ipa.uema Vinh Ha Long (Viét Nam)
(thude nmuac Brazil), Cancun (thudc (Anh: Denis Rozan)

mroc Mexico); Bondi (thuoe nuoc
Australia); Scotia (thuée chau Nam cue). Chon ngau nhién mét bién trong 10 bién do.

a) Goi E 1a tip hgp gdm céc két qua ¢6 thé xdy ra d6i véi bién duge chon. Tinh s6 phin
ti cha tip hop E.
b) Tinh xdc suit ciia mdi bién co sau:
— “Bién dudc chon thudc chiu Au™:
“Bién dudc chon thude chiau A™;
— “Bién dugc chon thude chau Phi™;
~ “Bién dudc chon thudce chau Uc”;
— “Bién dude chon thude chiu Nam cuc™;
— “Bién dudc chon thude chiu M§y”.

|

-
(30



§5. XAC SUAT THUC NGHIEM CUA MOT BIEN cO

TRONG MOT SO TRO CHOI BON GIAN

Sau khi tung mot ddng xu 15 14n lién tiép, ban Thio kiém dém dugc
mit N xudit hién 8 lan.

* Xdc sudt thite nghiém ciia bién c6 ngdu nhién D9
“Mdt xudt hién clia cﬁng xulamdt N la -
bao nhiéu?

* Xdc sudt thuc nghiém do cé moi lién hé gi vdi
xdc sudt cuia bién cé ngdu nhién trén?

. XAC SUAT THUC NGHIEM CUA MQT BIEN CO TRONG TRO CHOI TUNG
PONG XU

Trong trd choi tung dong xu, ta quy udc dong xu la cin ddi va ddng chit.
1. Khdi niém
@ Sau khi tung mot dong xu 20 lin lién tiép, ban Thio kiém dém duge mit N xuit
hién 11 lan. Viét ti s6 clia s0 lan xudt hién mét N va tong s6 lan tung dong xu.
= " & i " o l.l :

Nhdn xér: Ti s3 clia s6 14n xudt hién mét N v t6ng s6 14n tung ddng xu 1a 5" O 16p 6,
ta dd goi ti s6 d6 1a xdc sudt thie nghiém xuit hién mdt N khi tung mot dong xu 20 lin
lién tiép.

o o L = . ) 1 = 1 1 = # &~ -
Xét bién ¢ “Miit xudt hién ctia ddng xu 12 mit N, Ti s6 70 con goi la xde sudt thue nghiém
ctia bién ¢6 “Mit xudt hién ctia ddng xu 13 mit N” trong trd choi trén.

Ta c6 dinh nghia sau:

Q * Xdac suat thuc nghiém ctia bién c6 “Mat xuat hién ctia déng xu 1a mat N"khi tung
déng xu nhiéu lan bang

S6 lan xuat hién mat N
T6ng 56 1an tung déng xu

* Xac suat thuc nghiém cta bién c6 “Mat xuat hién cta dong xu la mat S”khi tung
déng xu nhiéu lan bang
S6 lan xuat hién mat S

Téng sé 1an tung déng xu *

()



Vidu l ' Tinh xdc suit thuc nghiém cta bién c6 *
“Mit xuit hién cia ddng xu la midt N trong moi “ Néu tung mét dong xu
truding hdp sau: 40 lin lién tiép, c6 19 lin
T At d 0 14n lién tido. o6 17 1An xust hié xudit hién mit N thi xdc sudt
a) l;nil:ﬂ@ dong xu 30 lan lién tiép, ¢ an xuat hién thykc - nghigm cha bifa o6
e ' “Mit xudt hién ctia ddng xu
b) Tung mot dong xu 27 lan lién ti€p, ¢6 14 lan xudt hién 13 mit S” biing bao nhiéu?
miit S.
Giai
o - L] o o o a* o L] 2 = LR l?
a) Xdac suat thiic nghiém cua bién c6 “Mit xuat hién cia dong xu la mit N” la 30

b) Khi tung ddng xu 27 14n lién ti€p, do mit S xudt hién 14 14n nén miit N xuét hién 13 lan,

13

Vi viy, xdc sudt thyc nghiém cha bién ¢6 “Miit xuét hién cia dong xu la mit N” 1a —
2. Méi lién hé giita xdc suit thuc nghiém ciia mét bién c6 véi xdc suit cia
bién ¢6 @6 khi s6 lan thuc nghiém rat 16n

@ Poc ki cic ndi dung sau.

Ba tide George-Louis Leclerc de Buffon (1707 — 1788, ngudi Phap) 1a mt nha khoa hoc
tu nhién 16n, nghién citu vé& Thuc vit, Dong vat, Trii Dat, Lich st td nhién, ... Ong da thi
nghiém viéc tung déng xu nhiéu lan va thu dugc két qua sau:

i S lan miit N Xdc suit thue nghiém ciia bién cé
S6 lin tung B
xuét hién “Miit xuét hién ctia dong xu la mat N
4 040 | 2048 I 0.5069
12 000 6019 | 0.5016
24 000 12012 I 0.5005

Sau nay, ngudi ta chiing minh dugc ring khi s6 l4n tung ngay cang I6n thi xdc suét thuc
nghiém ctia bién ¢6 “Mit xuit hién ctia ddng xu 1a mit N ngiy cang gin véi 0,5. Nhu
ching ta da biét s6 0,5 la xdc suat cia bién c6 “Miit xuat hién ctia dong xu 1a mit N”,

' Trong trod choi tung déng xu, khi s6 1an tung ngay cang I6n thi xac suat thuc nghiém
cla bién ¢ "Mat xuat hién clia déng xu la mat N” (hodc bién c6 “Mat xudt hién clia
doéng xu la mat S”) ngay cang gan vdi xac suat cGa bién co dé.

()



Vidu 2 Trong tro choi tung dong xu, khi s6 lan tung dong xu ngay cang lon thi xac
suat thue nghiém ctia bién ¢é “Mit xuat hién cia dong xu la mit S” ngay cang gan voi
s6 thue nao?

Gidai

Do xac suat ctia bién ¢6 “Mit xuat hién cua dong xu la mat S” 1a 0,5 nén khi s6 lan tung
dong xu ngay cang lén thi xac suat thuc nghiém ciia bién c6 “Mit xuat hién ctia dong xu
la mit S” ngay cang gan véi 0,5.

Il. XAC SUAT THUYC NGHIEM CUA MOT BIEN cO TRONG TRO CHOI
GIEO XUC XAC

Trong trd choi gieo xic xic, ta quy udc xiic xic 1a cin doi va ddng chat. Mbi xic xdc c6
sdu mit, s6 chdm 6 méi miit 1A méot trong cdce s6 1. 2, 3, 4, 5, 6.

1. Khai niém

EAJED Sau khi gieo ngdu nhién xiic xdc 20 1dn lién tiép, ban Vinh kiém dém duge mit
1 chiim xudt hién 3 ldn. Viét ti s0 ca s6 lin xudt hién mit 1 chdm va t6ng sd 14n gieo
xtic xdc.
" . . . g 3

Nhin xét: Ti s6 cha s6 lan xudt hién mdt 1 chim va tong sd lin gieo xic xic Ia 5
O 16p 6, ta da goi ti s& d6 12 xde sudt thie nghiém xuit hién mit 1 chim khi gieo xdc xic
20 lin lién tiép.

n " - - a - - Ly L] - £ - LL] '.l - 3 -
Trong trd choi trén, xét bién ¢d “Mit xudt hién ctia xidc xédc 1a mit 1 cham™. Ti s& 2 cling

& ay

con goi 1 xdce sudt thie nghiém cia bién ¢ “Mit xuit hién clia xic xdc 1a mit 1 chim”.

Ta c6 dinh nghia sau:

Q Xac suat thuc nghiém cua bién c6 “Mat xuat hién clia xutc xac la mat k cham”(k € I,

 1sks 6) khi gieo xuic xac nhiéu lan bang
S6 lan xuat hién mat k cham

Téng s6 lan gieo xuc xac

Vidu 3 Gieo xiic xic 30 Ian lién tiép, ¢6 5 lan xudt %

- T - — Gieo xidc xic 30 lin
hién mit 6 chim. Tinh x4c sudt thuc nghiém cia bién ¢

lién ti€p, ¢6 4 lan xudt hién

“Miit xuat hién ctia xic xic 1a mit 6 chaim”. mit 2 chdm. Tinh xdc suit
Gidi thuc nghiém cia bién cd

—— R P “Miit xudt hién cia xic xiic
Xdc suat thic nghiém cia bién ¢6 “Mit xuat hién cua 14 mét 2 chim”.

xtic xic 12 mit 6 chim” 1a 3% = l

' ©,



2. Méi lién hé giiia xdc suit thuc nghiém cia mot bién ¢6 véi xic suit cha
bién c6 dé khi s6 1an thuc nghiém rit 16n
Tuong tu nhu trd choi tung ddng xu, ngudi ta ching minh dudc ring:

Q Trong tré choi gieo xuc xac, khi s6 1an gieo xuc xac ngay cang lén thi xac suat thuc
nghiém cia mot bién ¢ ngay cang gan vdi xac suat cia bién cé do.

Vidu 4 Trong tro choi gieo xtic xic, khi s6 lan gieo xtic xéc ngay cang lon thi xac suat
thue nghiém cta bien co “Mit xuat hién ctia xuc xic 1a mit k cham” (ke N, 1 <k < 6)
ngay cang gan vdi so thue nao?

Gidi

: A e T A T T N :.,.,,]... g ol
Do xac suat cua bien ¢6 “Mat xuat huén cta xuc xac la mat k£ cham™ la € nen khi so lan
gleo Xuc xdc ngay cang lon thi xac suat thure nghiém cia bién c6 “Mait xuat hién cua xuc

xéc la mit k cham™ ngay cang gan voi % :

ll. XAC SUAT THUC NGHIEM CUA BIEN CO TRONG TRO CHOI CHON
NGAU NHIEN MOT BOI TUONG TU MOT NHOM BOI TUONG

Ta xét tro choi chon ngédu nhién mot doi tiong tit mot nhém doi wigng vaéi s6 két qua co
thé xay ra 13 hitu han va kha niing xay ra cta tiing két qua 14 giéng nhau.

1. Khdi niém

@ Mot hop ¢6 1 qua bong mau xanh, 1 qua béng mau do va 1 qua béng mau vang;
cdc qua bong c6 kich thude va khéi lugng nhu nhau. MGi 1an ban Chiu ldy ngiu nhién mét
qua béng trong hdp, ghi lai mau cla quéa béng 14y ra v bo lai qua béng dé vio hop. Sau 20
l4n 14y béng lién tiép, ban Chiu kiém dém dudc qui béng miu xanh xudt hién 7 14n. Viét
ti sO chia s& 14n xudt hién qua bong mau xanh va tong so lin 13y bong.

. 7
= - a5 il - oy - ¥ # & Ny oA C8 I = - 5
Nhdn xér: Ti s0 cia so lan xudt hién qua béng mau xanh va tong s0 lin ldy bong la 5"

0 16p 6, ta di goi ti s6 d6 1a xdc sudt thuc nghiém xuit hién qua béng mau xanh khi 14y
béng 20 14n lién tiép.

- = a oy 2 * " 5 4 # 5 £33 y At ? -
Trong tro chai trén, xét bién co “Qua bong lay ra la qua bong mau xanh”. Ti s 50 CUng

con goi la xdc sudt thuc nghiém cia bién ¢6 “Qua béng lay ra 1a qua béng mau xanh™.

Ta xét trd choi chon ngdu nhién mot ddi tugng tif mot nhém k d6i tigng sao cho khi niing
dugc chon ra ciia k d6i tugng dé 1a nhu nhau. Xét mot d6i tigng A trong nhém doi tigng
d6. Mbi 14n ta chon ngiu nhién mdt d6i wigng trong nhém, ghi lai tén cia déi wigng dude
chon ra va bo lai d6i tugng d6é vio nhém. Ta c6 dinh nghia sau:

&)
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Q Xdc suat thuc nghiém ctia bién c6 “Déi tuong A dugc chon ra” khi chon déi tuong
nhiéu lan bang

S6 lan déi tuong A dugc chon ra
Téng s6 Ian chon ddi tuong

Vidu 5 Mot hop c6 1 qua béng mau xanh, 1 qui béng mau do va 1 qua béng mau vang;
cdc qua béng c6 kich thude va khoi lugng nhu nhau. Mdi ldn ban Xuén 1y ngdu nhién
1 qua béng trong hdp, ghi lai mau ctia qua béng 1ay ra vi bo lai qua béng d6 vao hop.

Trong 45 lin ldy béng lién tiép, qua béng mau xanh
xudt hién 15 lan, qua béng mau d6 xuat hién 14 lan.

@ Mot hop c6 10 chiéc thé
ciing loai, mdi thé dudc ghi

Tinh xdc suat thyc nghiém ctia bién ¢ “Qua boéng lay mét trong cdc s6 nguyén
ra 1a qud bong mau vang” trong trd chdi trén, duong khong vugt qud 10,

hai thé khéc nhau thi ghi hai
Gidi s0 khéc nhau. Lay ngiu nhién

' mt chi€c thé ur trong hop,
Khi iy béng 45 lan lién ti€p, do qua béng mau xanh ghi lai s6 cla thé ldy ra va bo

v 108 Bt il N T 2 lai thé d6 vao hop. Sau 40 lin
xudt hién 15 lan va qua bong mau do xuat hién 14 lan 1y the lién tiép, thé ghi 6 1

nén qui béng mau vang xudt hién 16 lan. Vi viy, xdc duge 14y ra 3 lin. Tinh xdc
suit thyc nghiém cha bién ¢6 “Qué bong ldy ra la qua sudt thyc nghi¢m cua bién c6

) - 16 “The lay ra ghi s6 17 trong
bong mau vang” la E trod chdi trén.

2. Méi lién hé giiia xdc suit thuc nghiém ciia mot bién ¢ véi xdc suit cha
bién ¢6 d6 khi sé 1an thue nghiém rit 16n

Trong trd chdi chon ngdu nhién mdt déi tugng tif mot nhém dbi tigng, mbi 1an ta 1y ngu

nhién mdt d6i wigng, ghi lai d6i tigng lay ra va bo lai ddi tigng d6 vao nhém ddi tigng

da cho.

Tuong ti nhu trd choi tung ddng xu, ngudi ta chiing minh dugc ring:

Q Khi 6 1an lay ra ngau nhién mét déi tuong ngay cang 16n thi xac suat thuc nghiém
cua bién c6 “Péi tuong lay ra la doi tuong A" ngay cang gan vdi xac suat cla
bién c6 dé.

Vidu 6, Xeét do1 tuong A tir nhom gom k déi tuong trong tro choi néi trén. Khi s6 lan
lay ra ngau nhién mét déi twong ngay cang lon thi xac suat thue nghiém cta bién 6 “Déi

(3)

tuong lay ra la doi twong 4™ ngay cang gan vdi s6 thuc nao?



Criai

v A » A A A H y A vy 48 1 5 s A 1A A =
Do xac suat cua bién c6 “Pa1 tuong lay ra la dor tuong A7 la 7 hen khi 50 lan lay ra ngau

nhién mét déi tuong ngay cang lon thi xac suat thure nghiém ctia bién ¢6 “Poi tuong lay ra

la doi tuong A4” ngay cang gan vol l

BAI TAP

k

1. Tinh xdc suit thuc nghiém ctia bién ¢6 “Mit xuat hién ctia dong xu 14 miit S trong méi

truding hgp sau:

a) Tung mot ddng xu 50 lén lién tiép, ¢6 27 lan xuat hién miit S;

b) Tung m6t ddng xu 45 lan lién ti€p, ¢ 24 lan xuét hién mit N.

Gieo mét xuic xac 30 lan Lién tiép, ghi lai mat xuat hién cua xuc xic sau méi lan gieo.
Tinh xac suat thue nghiém cia mé1 bién co sau:

a) “Mit xuét hién cta xic xic 12 mit 3 chim™;

b) “Miit xudt hién cla xidc xiic 12 mit 4 chim”.

3. Néu mon ién hé giita xac suat thuc nghiém cua bien co “Mat xuat hién cua xiic xéac

c6 s6 cham la sé chan” khi s6 lan gieo xiic xic ngay cang 1on véi xac suat ciia
bién ¢6 do.
Mot hop ¢6 10 chiée thé ciing loai, mbi thé dude ghi mdt trong cdc s6 nguyén duong
khong vuigt qua 10, hai thé khic nhau thi ghi hai s6 khéc nhau.
Ly ngiu nhién mdt chiéc thé tit trong hop, ghi lai s6 cia thé 1dy ra va bo lai thé d6
vao hop.
a) Sau 30 lan rt thé lién tiép, tinh xac suat thuc nghiém ctia méi bién ¢ sau:

—“Thé rit ra ghi s6 17,

—*“Theé mt ra gha $0 s

— “Thé rit ra ghi s6 10”.
b) Néu méi lién hé giita xac suat thue nghiém cua bién ¢6 “Thé mt ra ghi s6 chia hét
cho 3” vdi xac suat ciia bién ¢6 do khi s6 lan it thé ngay cang lon.

(%)



BAI TAP CUOI CHUONG VI

1. D¢ hoc tot moén Ngii viin 16p 8, ban Thio du dinh doc nhiing kich ban viin hoc sau: chéo
Quan am Thi Kinh; chéo Kim Nham; tudng Nghéu So Oc Hén; Quan (Long Chuiong);
Bénh st (Luu Quang Vii); ﬁng Jourdain mdc € phuc (Moliere); Vii Nhue Té (Nguyén
Huy Tudng); Ritg triic (Nguyén Dinh Thi); Romeo va Juliet (W. Shakespeare).
Trong nhiing kich bin viin hoe néu trén, hily phéin nh6m va t6 chiic nhiing kich bén d6
theo nhting tiéu chi sau:

Tudng — Cheo (san khau dan gian) | Tén tac pham, tac gia (liét ké cu thé)

Hai kich Tén tac pham, tac gia (liét ké cu thé)

Bi kich Teén tac pham, tac gia (liét ké cu the)

2. Biéu db cot kép trong Hinh 39
PR g ; 86 hoc sinh 4 m THCS
biéu dien s6 lugng hoc sinh trung (5, neui)
hoc cd sé (THCS) va trung hoc
pho théng (THPT) cia Viét Nam
trong cic nam hoc 2016 — 2017,
2017 - 2018, 2018 - 2019,

2019 - 2020.

a) Lap bang théng ké s6 ligng ~ 2 2 S Nam hoe
hoc sinh THCS va THPT cuia :5,."‘ j‘? T? f\?
Viét Nam trong cdc nim hoc é? éb S a“’:
e trid : ~ ~ ~N ]
d6 (don vi: triu nguoi) thee, . s Nien gidn Thing ké 2020, NXB Thing ké, 2021)
mdau sau:
Hinh 39
Nam hoc 2016 - 2017 | 2017 - 2018 | 2018 - 2019 | 2019 - 2020
S6 hoc sinh THCS ? ? ? ?
S6 hoc sinh THPT ? ? ? | ?

b) Lip bang thong ké ti s6 gitla s6 ludng hoc sinh THCS ctia Viét Nam va s6 lugng hoc
sinh THPT ctia Viét Nam trong cdc nim hoc d6 theo miu sau (viét ti s & dang s6 thap
phin va lam tron dén hang phan mudi):

&)
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Nam hoc 2016 - 2017 | 2017 - 2018 | 2018 - 2019 | 2019 - 2020

Ti s6 ctia 6 hoe sinh THCS
va s6 hoc sinh THPT

Bang 1

¢) Néu nhin xét vé su thay doi chia céc ti sO trong Bdng 1.

Biéu dd doan thiing trong Hinh 40 biéu dién tudi 1 Tusi f:{’ ;
) gt .o frung oinn
tho trung binh cua nguci Viet Nam qua 30 nam g | ‘ . A 73.6

(tif niim 1989 dén niim 2019). 70 | 65.2
60+
a) Lap bing thong ké tudi tho trung binh clia 50 |

ngudi Viét Nam trong cdc nim dé theo musau 40
a ’ 30 4
(don vi: tudi):

20 4
10 4 | | _
= () —- : + ‘ -
Nam 1989 | 1999 | 2009 | 2019 1989 1999 2009 2019 Ném
Tuoi tho 9 o 2 9 (Nguon: Tong cue Thing ké)
trung binh ' ' Hinh 40

b) Mot bai bdo ¢6 néu thong tin: So vdi nidm 1989, tudi tho trung binh cta ngudi Viét Nam
trong nim 2019 da ting 1én 14%. Thong tin cia bai bao do6 ¢6 chinh xdc khong?

Trong tré choi vong quay sé dd gioi thiéu & Hoat déng 2 ciia §4, tinh xac suat
cua bién cé:

a) “Miii tén chi vao hinh quat ghi s6 chia cho 4 dur 37;

b) “Miii tén chi vao hinh quat ghi s6 chi ¢6 dimg mét wde nguyeén t6”.

5. M6t hop co 5 chiée thé cimg loai, méi thé duoe ghi mét trong cac so nguyén duong

khong vuot qua 5, hai thé khac nhau thi ghi hai s6 khac nhau. Lay ngau nhién mét
chiéc theé tir trong hop, ghi lai s6 ciia thé lay ra va bo lai thé do vao hop.

a) Sau 40 lan lay thé lién tiép, hay tinh xac suat thuc nghiém ctia cac bién c6 sau “Thé
lay ra ghi s6 chan” va “Thé lay ra ghi s6 18",

b) Tinh xac suat ctia cac bién co “Thé lay ra ghi s6 chan” va “Thé lay ra ghi s6 17,

c) Néu mﬁi lién hé giira xac suat thie nghiém ciia méi bién c6 “Thé lE:l}t ra ghi sO chan”
va “Thé lay ra ghi s6 1é” vd1 xac suat ctia moi bien co do khi so lan lay thé ngay
cang lon.



PHUONG TRINH BAC NHAT MOT AN

Trong chuong nay, chiing ta sé tim hiéu nhiing néi dung sau: phuong trinh bac nhat
mot an; Ung dung clia phuong trinh bac nhat mot an.

$1. PHUONG TRINH BAC NHAT MOT AN

. g & 4 v - —
Gia sit mo1 hop mau tim dit trén dia can o |
Hinh 1 déu co khéi luong la x (kg), con mé1  EEEE ||
hop mau vang déu co khoi huong 1a 1 (kg).  EHEEE |
Goi A(x), B(x) lan luot la cac biéu thirc biu E
thi (theo x) tong khéi luong ctia cac hép xép
¢ dia can bén trai, dia can bén phai. Do can
thang l:ﬁng nén ta co hé thare: A(x) = B(x).

— | —
_— = = =
—

Hinh I
22

Hé thite A(x) = B(x) ggi nén
khdi niém nao trong todan hoc?

-
. MG DAU VE PHUONG TRINH MOT AN

@B'ﬁ'{mg bai toan néu & phan ma dau, hiy viét:
a) Cdc biéu thic A(x), B(x) lin lugt biéu thi (theo x) tong khéi lugng cta cdc hop xép &
dia cin bén trdi, dia can bén phai;
b) Hé thiic thé hién su bing nhau ctia hai biéu thic trén.
Nhan xét: Ta go1 hé thire 3x + 4 = x + 12 la mot phuwong trinh voi an sé x (hay anx), trong
do ve trai la bieu thirc A(x) = 3x + 4 va ve phai la bieu thire B(x) =x + 12.
T"—_
@ Mét phuong trinh véi an x 6 dang A(x) = B(x), trong dé vé trdi A(x) va vé phadi
B(x) la hai biéu thuc ctia cing mét bién x.



GBI Khi x = 4, tinh gia tri mdi vé ctia phuong trinh: 3x + 4 = x + 12 (1). So sanh hai
gia tri do.

Nhén xét: Hai v€ ctia phudng trinh (1) nhidn ciing mét gid tri khi x = 4. Ta néi ring s6 4
thod min (hay nghiém ding) phuong trinh di cho va goi 4 (hay x = 4) 1a mot nghiém cta
phudng trinh do.

g Néu hai vé ctia phuang trinh (4n x) nhan cung mét gia tri khi x = a thi s6 a goi
la mét nghiém cua phuong trinh do.

Chii ¥: Khi bai toan yéu cau giai moét phuong trinh, ta phai tim tat ca cac nghiém cua

phuong trinh do.

Il. PHUONG TRINH BAC NHAT MOT AN

1. Dinh nghia

@B Quan sét phuong trinh (in x): 4x + 12 = 0, néu nhin xét vé bic ctia da thic & vé
trdi ctia phuong trinh do.

Ta c6 dinh nghia sau:

@

Phuang trinh dang ax + b = 0, vdi a, b |a hai s6 da cho va a # 0 dugc goi la
phuong trinh bac nhdt mét dn.

Vidu 1= Phuong trinh ndo sau déy 1a phuong trinh béc nhit mét in?

a)2x—5=0, b)3x+10=0. @ |

. Néu hai vi du vé phur
c) 7x=0. d)x*-9=0. ninhbacn}ﬁtanx,p =
Gidi

Phuong trinh & cau a), b), ¢) la phwrong trinh bac nhat mét an.
Phuong trinh & cau d) khong 1a phuong trinh bac nhat mét an.

Vidu 2/ Kiém traxem x = 2 ¢6 la nghiém ciia méi phurong trinh bac nhat sau hay khéng.

a)—-3x+6=0. b) 7x-14=0. c)x+2=0

Giai t

a) Thay x=2,taco: —3.2+6=0. W Kiérm tra xem x = 3 o6
Vay x = 2 la nghiém ctia phuong trinh — 3x + 6 = 0. la nghiém cua phwong trinh

, bac nhat 5x + 15 = 0 hay
b) Thayx=2,taco: 7.2-14=0. khéng.

Vay x = 2 la nghuém cia phuong trinh 7x — 14 = 0.



c) Thayx=2,tacéd: 2+2+0.
Vay x = 2 khong la nghiém cua phuong trinh x + 2 = 0.

2. Céch giai

@B Néu quy tic chuyén vé trong mdt ding thic sd.

D6 véi phuong trinh, ta ciing ¢6 quy tdc chuyén vé nhu sau: Trong mét phuong trinh, ta
c6 thé chuyén mot s6 hang tit vé nay sang vé kia va doi dau sé hang do.

@BX& dﬁng thirc s6: 2+ 3 —4=9—-10+ 2. Tinh gia tr1 méi vé ctia dang thirc do khi
nhan ca hai ve vot 5 va so sanh hai gia tr nhan dugce.

Nhur vay, trong mét déng thire so, ta co thé nhan ca hai vé von cing mét s6 (khac 0),

D61 vai phuong trinh, ta ciing co quy tac nhén voi mét sé (goi tat la quy tac nhan) nhu sau:
Trong mét phuong trinh, ta 6 thé nhan ca hai vé voi cimg mét sé khdac 0.

Chui ¥

Nhan ca hai vé voi % ciing 6 nghia la chia ca hai vé cho 2. Do do quy tic nhan con co
the phat bieu nlnr sau: Trong mot phuwong trinh, ta co thé chia ca hai vé cho ciing mot so
khac 0.

GBXD Ap dung quy tic chuyén vé va quy the nhan, hiy giai phuong trinh: Sx—30=0 (2).
Dé giai phuong trinh (2), ta lam nhu sau:

5x-30=0
Sx=30 == Chuyen — 30 sang vé phai va doi dau.
r=30:5= Chia ed hai vé ciia plwong trinh cho 5.
x=G

Vay phuong trinh (2) co nghiém x = 6,
Mot cach téng quat, ta co:

Q Phuong trinh ax + b = 0 (v&i a = 0) duoc giai T]

S Phuong trinh  bdc nhit
ax+b=0 ax+ b=01(a = 0) lubn cé
ax=-b nghiém duy nhit x = ..

-b a



Vidwd] Giki cic phicig ik %
R “ Giai cic phudng trinh:

. — =|(})
a)—0,5x+11=0; S ———
2y 4= 9
) —4=0k b) ——x + 21 =0.
2
Giai
2) —0,5x+ 11 =0 b) %x—4=ﬂ
-0,5x=-11 -
—x=4
x=(11): (-0,5) 7 "
F=22 x=4:?
Viy phuong trinh ¢6 nghiém x = 22, x=14.
Vay phuong trinh co nghiém x = 14.

GRXD Giai phuong trinh: 3x +4=x+12
Pé giai phuong trinh trén, ta lam nhu sau:

3+ A =2%12
Ix+4-x=12 - Chuyén cdc 56 hang chita an sang mét vé.
M =12 - 4= Chuyén cdc hdng sé sang vé con lai,
2x =8
x=4

Vay phuong trinh co6 ngluém x = 4.

Nhdn xét: Bang cach tuong tu nhur trén, ta co the giai duge phuong trinh dang:
ax+b=cx+d(a+#c).

Vidu 4, Giai phuong trinh: 2x — (2 + 5x) = 4(x + 3).
Gidi
2% — (2 + 5¢) = 4(x + 3)
2xx—2-5x=4x+12
—3x-2=4x+12 2x=0,)=16=15=(x+12).
_2-12=4x+3x
-14="Tx

x:_'ﬁ.'

Q“ Gidi phudng trinh:

Vay phuong trinh c6 nghiém x = -2,



Vidu 5 Tim cho sai trong 161 giai sau va giai lai cho dung:
Ix—-d—-2x =D+4x
- I r =253
= 3L
x=30:5
=10,
Vay phuong trinh ¢6 nghiém x = 6.
Gidi
Khi chuyén 56 hang 4x tir vé phat sang vé trai, ta phai doi dau so hang do. Vi vay, loi giai
trén sa1 & bude thir hai. Ta co the giai lan nhur saw
3x-5-2x =25+4x
3x-2x—-4x=25+5

—3x=30
x=30:(-3)
x=-10.

Vay phuong trinh c6 nghiém x = —10.

BAI TAP

1. Kiém tra xem s0 nao I nghiém ciia phuong trinh tudng dng sau day.

a)3x+9=0voix=3,x=-3.

b)ﬂ—?.r=3x-|—1vc’rix:—%;x:l.

>
2. Tim chd sai trong méi 16i gidi sau va gidi lai cho ding:
a)5—-(x+8)=3x+3(x-9) b)3x-18+x=12-(5x+3)
5-x+8=3x+3x-27 4x-18=12-5x-3
13-x=6x-27 dx+5x=9-18
-x—-6x=-27+13 O =-9
—Tx=-14 =i
x=(=14):(-7) x=-1.
x¥=2 Vay phuong trinh c6 nghiém x = — 1.

Vay phuong trinh ¢6 nghiém x = 2. @



3. Gidi cic phuong trinh:

a)x+4=0, b)-14x-28=0,
c)%x—5=0; d)3y-1=-y+19;
e)-2(z+3)-5=z+4, g)3(t—10)="7(t-10).

4. Giai cic phuong trinh:

5x-2 5-3x 10x + 3 6 + 8x Tx-1 16-x
= ; b) =1+ - + 2x

3 2 12 9 6 5

a)

5. Tim x, biét td gidc ABCD 1 hinh vudng (Hinh 2).

A B
2x+8 x+1
D 42 C X+5 x+3
Hinh 2 Hinh 3

6. Hinh tam giéc va hinh chi nhat & Hinh 3 c6 cing chu vi. Viét phuong trinh biéu thi sy
bing nhau ctia chu vi hinh tam gidc, hinh chil nhét d6 va tim .

7. Trong mét ctira hang ban thue pham, ban Loan nhin thﬁ}r ¢6 ban hang dung mot
chiéc can dia. Bén dia thit nhat, ¢6 d4t mot qua can ning 500 g; bén dia thu hai, c6
dat hai goi hang cing can ning x g va ba qua can nhé, méi qua can dé nang 50 g.
Ban Loan thiy can thiang bang. Viét phuong trinh biéu thi su thing béng ciia can
khi do.

8. Hinh4mo ta mot dai phun nude. Toe do ban
dau ctia muroc la 48 ft/s (ft 1a mot don vi do
do dai voi 1 ft = 0,3048 m). Téc do v (ft/s)
ctia nuroc tai thoi diém ¢ (s) duoc cho bai
cong thie: v = 48 — 32¢. Tim thoi gian dé
mot giot mroe di tir mat dar phun nuac den
khi dat duoc do cao toi da.

Hinh 4
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§2. UNG DUNG CUA PHUONG TRINH BAC NHAT MOT AN
Phuong trinh bac nhat mét an giip ching ta giai quyét nhiéu van dé trong toan hoc ciing
nhur trong thure tién
Chéng han, trong kho tang van hoa dan gian Hy Lap c6 bai toan ¢6 nhu sau

Mot nguoir hér nha toan hoc Pythagore rang 6ng co6 bao nhiéu hoc tro. Ong tra loi:
“Mét nira s6 hoc tro cia téi hoe Toan, mét phan tir hoe Nhac, mét phan bay dam chiéu,
ngoai ra co ba co gai”.

(Nguon: V. D. Tehit-chia-cop, Nhitng bai toan ¢6, NYBGD ném 2004)
02

Hoi nha todn hoc Pythagore co
bao nhiéu hoc tro?

- ;
I. BIEU DIEN MOT DAI LUONG BGI BIEU THUC CHUA AN

@B Trong bai toan ¢6 trén, goi x la s6 hoc tré ciia nha toan hoc Pythagore (x la s6
nguyén duong). Viét biéu thire voi bién x biéu thi:

a) S6 hoc trd hoc Toan; b) Sé hoe tré hoc Nhac; ¢) 86 hoc tro dam chiéu.

Nhdn xér: Trong thue té, nhieu dai luong bién déi phu thude lan nhau. Néu ki hiéu mét
trong cac dai luong do 1a x thi cac dai hrong khéc c6 thé biéu dién dudi dang mét biéu thire

cua bién x.

Vidu 1, Bac Anh di siéu thi mua bon chiéc quat k
Ban An dianh mdi ngay x phut
dién ctmg loai. Do siéu thi thue hién khuyén mai & chay bo. Viét bidu thic véi bién

nén gia ban bon chiéc quat do nhu saw Hai chiéc ¢ pidu thi:

quat dau tien khong duoc giam gia, chiec quat thir  4) Quing dudng (don vi: m) ban An

ba ¢6 gia ban duoe giam 200 nghin dong so véi gia  chay duge trong x phiit, néu ban An

ban ctia chiée quat thir hai, chiée quat thir tu co gia  chay voi t6c dO 12 150 m/phit;

ban duoc giam 300 nghin dong so voi gia ban cua b) Téc dﬁ#cua ban An (don vi:

chiéc quat thit ba. Goi x (nghin dong) la gia ban ctia VPR AT Mon xRt e AD
RSN, VN S 1B)fagnabancua - pay dude quang dudng 1a 1 800 m.

chiéc quat dau tien. Viet bieu thirc von bienx bieu th

tong so tien bac Anh phai tra,

Gidi. Ta thay:
— Gia ban hai chiée quat dau tién déu la x (nghin dong);
— Gia ban chiéc quat thir ba 1a x — 200 (nghin dong);



— Gia ban chiéc quat thir tur Ia (x — 200) — 300 = x — 500 (nghin dong).
Téng s6 tien bac Anh phai tré khi mua bén chiée quat la:
x+x+ (x — 200) + (x — 500) = 4x — 700 (nghin dong).

Il. MOT SO Vi DU VE UNG DUNG PHUONG TRINH BAC NHAT MOT AN
@B Hiy giai bai toan ¢6 trong phan mé dau.

Dé giai bai toan do, ta co thé lam nhur saw:

* Buoe 1. Lap phuong trinh

Goi s6 hoc tro ciia nha toan hoc P)rﬂlagm'e lax(xe N).

Khi dé: S6 hoe tro hoc Toan la - Sc:hnctmhocNhacla —. S6 hoc tro dam chiéu la ?
Theo gia thiét, ta c6 phuong trmh = + r =7 ? +3=xX

» Buve 2. Giar phuong trinh

x xx
—+—+—+3=x
45 17

2
25x + 84 .
28
25x + 84=28x
84 = 28x - 25x
84 =3x
k=28,

« Budre 3. Két luan

Gia tr1 x = 28 thoa man dieu kién cua an. Vay S0 hoc tro cua nha toan hoc Pythagore
la 28. .
2

2.

Cac bude giai bai toan bang cach lap phuong trinh nhu sau:

Ta da gidi bai toan cé
bang cach lap phwong trinh.

* Buoe 1. Lap phuong trinh
— Chon an s6 va dat diéu kién thich hop cho an s6
— Biéu dién cac dai luong chira biét theo an va cac dai luong da biét
— Lap phuong trinh biéu thi méi quan hé gitta cac dai luong



* Buoe 2. Giai plurong trinh
» Buvre 3. Két luan.
Kiém tra xem trong c:'_ilc ngluem cua phuong trinh, nghiém nao thoa méan diéu kién cia an
nghiém nao khong, réi két luan.
Vidu 2/ Nam nay, tudi ctia anh gap ba lan tuéi ctia em. Sau 6 nim nita, tudi ctia anh chi
gap dé1 tudi ciia em. Hoi nam nay tudi ctia anh va tudi ctia em la bao nhiéu?
Giai
Goi tudi cuia em hién nay la x, diéukién: xe N
Khi do, tudi ciia anh hién nay 1a 3x.
Sau 6 nam nifa, tudi ctia em la x + 6 va tudi cia anh la 3x + 6.

Theo gia thiét, ta c6 phuong trinh: 3x + 6 = 2(x + 6).

Giai phuong trinh:
— l‘j
R+ Hién nay 6ng hon chéu 56 tuéi.
Iw+6=2x+12 Céich dy 5 nim, tudi ctia ong gip
tdm l4n twéi cta chdu. Hoi chéu
3x-2x=12-6 hién nay bao nhiéu tudi?
x =6

Gia tri x = 6 thoa mén diéu kién cuia an. Vay tudi ciia em hién nay la6va tudi ciia anh hién
nayla3 . 6=18.

Vidu3 Mot xe may khor hanh tir Ha No1 di Hai Phong van toc do 40 km/h. Sau
do 10 phut, trén cung tuyén duong dé, moét 6 té xuat phat tir Hai Phong di Ha Néi
véi toe do 60 km/h. Héi sau bao lau, ké tir khi xe may khan hanh, hai xe gép nhau? Biét
quang duong Ha No1 — Hai1 Phong dai 120 km.

Gidi

Péi 10 phut = 176- gio,

Got thai gian tir lue xe may khot hanh dén Iue hai xe gip nhau la x (gi0), dieu kién:
x> % - Khi do, thoi gian 6 t6 di tir hic khéi hanh den khi gip xe may la x — IE (g10).

Kl hai xe gap nhau, xe may da di duoc quang duong 1a 40x (km), 6 t6 da di duoce quang

duong la 60(1: - g (km).



Dén lic hai xe gip nhau, tong quing duong di duoc ctia hai xe diing bang quéng duong
Ha N1 — Hai Phong dai 120 km nén ta co phuong trinh: 40x + 60[.1: - lg] =12},
Giar phuong trinh:

4&t+ﬁﬂ[.r— IE) - 120

40x +60x — 10 =120

100x = 130
130 13
xX=—=—
100 10

Gia tri x = % thoa mén diéu kién ctia an. Vay ke tir khi xe may khai hanh, hai xe gap

nhau sau % g0, tire la 1 g1o 18 phut.

Vidu 4 Gia cude dich vu ciia mét hang taxi & Ha No1 vao thang 4/2022 nhu sau:

Gié cudc mé cira Gia cudc Gia cude
(tinh cho 1 km du tién) | nhimg kilomét tiép theo |  tir kilomét thir 21 tré di

20 000 dong 11 500 dong 9 500 dong

Got x (x > 0) la 6 kilémét ma hanh khach di chuyén. Khi do, s6 tién ma hanh khach phai
tra duoc tinh bai eong thire:

T=20000néul<x<1;

T=20000+11500(x—-1)neul <x<20;

T =238 500+ 9 500(x — 20) néu x > 20.
C6 Hanh di chuyén bing xe ciia héing xe taxi trén va di tra so tien la 343 000 déng. Héi ¢o
Hanh da di chuyen quang duong la bao nluéu kilomeét?
Gidi
Neu hanh khach di chuyén quéng duong 20 km thi phai tra so tien la:

20 000+ 11 500 . (20 — 1) = 238 500 (déng).
Do 343 000 > 238 500 nén c6 Hanh da di chuyén quing duong nhiéu hon 20 km hay x> 20,
Do do, téng s6 tién ¢6 Hanh phai tra (tinh theo x) 1a: 238 500 + 9 500(x — 20) (dong).
Theo gia thiét, ta co phuong trinh: 238 500 + 9 500(x — 20) = 343 000.



Giar phwong trinh:
238 500 + 9 500(x — 20) = 343 000

“ Mot t6 may ao theo ké hoach
moi nga}? phait may 30 cai ao.

238 500 + 9 500x — 190 000 = 343 000 Nho cai tien ki thuat, t6 dé@ may

48 500 + 9 500x = 343 000 duoc moi ngay 40 cai nén da hoan

thanh trude thoi han 3 ngay va

9 500x = 343 000 - 48 500 con may thém duge 20 ca ao nira.

9 500x = 294 500 Tinh $6 40 ma t6 d6 phai may theo
=13 ké hoach.

Vay ¢6 Hanh dé di chuyén quéang duong la 31 km.

1.

w

Mét cude thi ¢6 20 cau héi voi quy dinh cho diém nhir sau: Vi méi cau héi, néu tra loi
dung thi duoc cong 5 diém, tra loi sai thi bi trir 1 diém, khong tra 1oi thi khéng duoc
diém. Ban Minh duoc 70 diém trong cuoc tht do. Ho1 ban Minh da tra o1 dung dugce
bao nhiéu cau? Biét ring ban Minh da tra 161 tat ca cac cau trong cudc thi.

. Giameém yét ciia mot may loc nude va mét no1 com dién 6 tong la 6,5 triéu dong. Bac

Binh mua hang vao dl'lng dip tr1 an khach hang nén so vl gia meém yét may loc muroc
duoc giam gia 15% va noi com dién duoc gilam gla 10%. Do do, tong s6 tien bac phai
tra 1a 5,65 triéu dong. Tinh gia tién niém yét cia méi san pham da néu.

Bac An dé gin mét luong tien tiet kiém ki han 1 ndm & mét ngan hang voi lai suat
5,6%/mam (cir sau ki han 1 niim, tién l4i cia ki han d6 lai duoc cong vao tién von),
Sau khi giri 2 ndm. bac An rut duoc sé tién ca goe va laila 111 513 600 déng. Hot
ban dau bac An di gin vao ngan hang so6 tien la bao nhiéu dong? Biét rang lai suat
ngan hang khong thay déi trong 2 nim do.

Hai 6 t6 khoi hanh cung mét hic dé di tir Hué vao Pa Néng. Toc do xe thit nhat la
40 km/h, toc do xe thir hai la 60 knvh. Xe thir hai dén Pa Nang nghi nita gio roi quay lai
Hué thi giip xe thir nhat & vi tri cach Pa Néng 10 ki, Tinh quing duong Hué — Pa Ning,

Cau ca dao “Luia chiém lap 16 dau bo — Hé nghe tiéng sam phat co ma lén” vé mit khoa
hoc duoc giai thich nhur sau: Khi troi mua kém theo sam sét, nitric acid sé duoc sinhra
va hoa tan trong nuéc mua, ¢6 tac dung lam ting cuong dinh dudng nitrogen cho dat
tréng, gitp cay lua phat trién tuoi t6t. Phan tir cta nitric acid do ¢6 mét nguyén i H,
mot nguyén tir N vax nguyeén tir O, Xac dinh cdng thire phén tir ctia nitric acid do. Biét
khéi luong phén tir ctia né la 63 amu va khoi luong ctia méi nguyén tir H, N, O lan huot

lal amu, 14 amu, 16 amu.



th

BAI TAP CUOGI CHUONG VI

Chon dap an dung,
a) Nghiém cta phuong trinh 2x+ 6 =0 la:
A.x=-3 Bix=3 C.x=%.
b) Nghiém cuia phuong trinh — 3x+ 5= 0 la:
A.x=—£. - 2 C.x=§.
3 3 5
c) Nghiém cta phuong trinh %:: -31la
Az=-2 B.z--2 D,
4 3 12

d) Nghiém cuia phuong trinh 2(t - 3) + 5= 7t - (3t + 1) la:

A t==, B. "1 C.t=-1

| w

e)x = — 2 la nghiem cua phuong trinh:

A.x-2=0. B.x+ 2=l C.2x+1'=(
Gian cac phuong trinh:
a)ix+21=0; b)-5x+35=0; c)—lz.r—l=0.
Giai cac phuong trinh:

g~ 3 ==t ] )

3z+5 B z+1
5 3

¢)0,15(t—4)=9,9-03(t 1), d)

C6 hai can dumg nude. Can thir nhat c6 leong nude gap doi luong nudce & can thir hai.

Neéu rot 5 I nude & can thir nhat vao can thir hai thi luong nude & can thir nhat bang

lwong nwoc & can thir hai. Tinh hrong murde ban dau & maéi can.

Mot s6 gom hai chit s6 ¢6 chit s6 hang chuc gap ba lan chit s6 hang don vi. Néu déi ché
hai chit 56 ctia 56 d6 cho nhau thi ta nhan duoc s6 méi nhé hon s6 ban dau la 18 don vi.

Tim s6 ban dau

Mot ca né tuan tra di xudi dong tir 4 dén B hét 1 gio 20 phit va nguoc dong tir B ve 4

2 1
b) —x+1=F_x,
3 3

=

=)

(2]

=1].

hét 2 gio. Tinh téc do riéng ctia ca nd, biét toc dd cla dong nude 1a 3 km/h,

()
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7. (Bai toan néi vé cudc doi ciia nha toan hoc Diofantos, duoc ldy trong Hop tuyén

Hy Lap — Cuén sdach gom 46 bai todn vé sé, viét duti dang tho trao phing).

W A el ¥ = A 1 - ¥
Tho tho au cua Diofantos cluem - cuoc dom

1 E—— —— R
% cudc do tiép theo la thor thanh mén s61 no

Thém % cuodc doi nira ong sﬁng doc than

Sau khu lap gia dinh diroc 5 nam thi sinh moét con tran
Nhung s6 ménh chi cho con séng béang mia doi cha
Ong da tir tran 4 nim sau khi con mat

Diofantos séng bao nhiéu tudi, hiy tinh cho ra?

8. Ong Ba co mot khoan tién dé kinh doanh. (:Jng da dau tu mot mia s6 tién do vao mot
cong ty tréng rau sach voi ldi suat 10% méi thang va dau tu % 56 tién d6 vao mot
nha hang véi 1i suat 12% méi thang. Tong tién lai hang thang 6ng Ba nhan duoc tir
cong ty trong rau sach va nha hang la 64 triéu dong. Hoi khoan tién 6ng Ba co luc

dau la bao nhiéu?

9. Theo ké hoach, mét day chuyén phai san xuat mét s6 san pham trong 18 ngay voi s6

lwong sén pham lam duoc trong méi ngay la nhu nhau. Do méi ngay day chuyén da

san xuat vurot mirc 10 san pham nén sau 16 ngay day chuyén chang nhimg da hoan
thanh ké hoach ma con lam thém duoc 20 san pham nita. Tinh s6 san pham thuc té

day chuyén lam duoc trong méi ngay.

10.Co6 hai dung dich acid cing loal van nﬁng do6 acid lan luot la 45% va 25%. Tron hai
dung dich acid do dé duoc 5 kg dung dich c6 néng d6 acid la 33%. Tinh khoi luong

dung dich acid can dimg ctia méi loai trén.

11. Tha mét qua cau nhém khoi huong 0,15 kg duoc dun nong téi 100 °C vao mét coe mude

c6 khoi Iuong nude 1a 0,47 kg & 20 °C. Nguoi ta xac dinh duoc:

— Nhiét luong qué cau nhom toa ra khi nhiét d6 ha tir 100°C dén nhiét d6 can bang ¢ °C la:

Q,=0,15.880.(100-7)(J).

— Nhiét luong nude thu vao khi ting nhiét do tir 20°C dén nhiét dé can bang ¢ °C la:

Q,=0.47 . 4200 . (t-20) (J).
Tim nhiét d6 can bang (lam tron két qua dén hang don vi).

()



TAM GIAC BéNGDANG
HINH DPONG DANG

Trong chuong nay, ching ta sé tim hiéu nhing néi dung sau: dinh li Thalés trong
tam giac va Uing dung; duéng trung binh clia tam giac; tinh chat duong phan giac cla
tam gidc; tam giac déng dang; ba truéng hop déng dang cuia tam giac; hinh déng dang
va hinh déng dang trong thuc tién.

Trong cac vi du va bai tap tinh toan bang sé cla chuong nay, cac sé do do dai & méi bai
néu khéng ghi don vi ta quy udc la cung daon vi do.

S1. DINH Li THALES TRONG TAM GIAC

Bac Du muén cit mot thanh sit (Hinh 1) thanh nim phfm biug nhau nhumg bac lai
khéng co thuace dé do.
22

- Bac Dw c6 thé thue hién diéu do
& bang cach nao?

o

Hinh |

. DOAN THANG Ti LE

@n Cho hai doan [hﬁng AB =2 cm, CD = 3 cm va hai doan th;ing MN = 4 cm,

PO = 6 cm. So sanh hai ti s6 f"i, e
cD’ PO

9 Hai doan thang AB va CD ti 1& véi hai doan thang MN va PQ néu co ti 1é thiic
A8 _MN
O PQ
Vidu 1| Trong Hinh 2, hai doan thing AM va MB cé ti 1é voi r
hai doan thang AN va NC hay khéng? Vi sao?

AM AN
MB ~NC’ Hinh 2

Vay hai doan thiang AM va MB ti 1é voi hai doan thing AN va NC.

@




IIl. DINH Li THALES TRONG TAM GIAC
1. Pinh li Thalés

GBI Quan sat Hinh 3 va cho biét:
a) Puong thing d co song song song vdi BC hay khong;; \ _
b) Bang cach dém s6 6 vuong, du doan xem céc ti s6 M \\_N d

A.M AN
bangnha hay khd B e
MB' NC © el e |
Hinh 3

Cho tam giac ABC. M6t duong thang d song song voi
canh BC, cit hai canh 4B, AC lan luot tai M, N (Hinh 4). A

Puong thing d dinh ra trén canh 4B hai doan thing AM,

.IH/\;M d
MB va dinh ra trén canh AC hai doan thang tuong tmg la
AN, NC.
; - I c

Ta thira nhan dinh li Thales sau: P
inh 4

T

g Néu mét dudng thang song song véi mét canh clia tam giac va cat hai canh con
lai thi né dinh ra trén hai canh dé nhiing doan thang tuang ung tilé.

AM AN
Nhdn xét: Trong Hinh 4, néu MN // BC thi B a Trong Hinh 4, chimg

NC to rang néu MN // BC thi
MB NC
AM MB AM +MB A4B AM AN @ —=—.
Do do .Suyra—=———~ 4B AC
AN NC AN+NC . AC AB AC
A

Vidu 2/ Trong Hinh 3, cho biét MN // BC, AM = 4 cm, 4
MB =2 cm, NC = 3 cm. Tinh d6 dai doan thing AN. .

M ‘
L ¥ 3em
Gidi -

Xét tam giac ABC véi MN // BC, ta ¢o: . —_y .
AN A (dinh li Thales). 2 Cho tam glac ABC ¢o
NC MB M 1a trung diém ciia canh
, AN 4 AB. Puong thang qua M
Do do T::ZZ' song song voi BC cit canh
- AC'tai N. Chimg minh N la
SuyraAN=2.3=6(cm). trung diém ciia canh AC.

()



Vidu 3 Giai bai toan néu trong phan mé dau.
Gidi. (Hinh 6)
Bac Du ¢ thé lam nhu sau:
— Dit thanh sét trén mét phing san va coi thanh sit nhu
doan théng AB.
— V& tia Ax va lay mét doan day khéng dén nao do ron dat
lién tiép trén tia Ax, bt dau tir diém 4, nim doan thing Hinh 6
AM, MN, NP, PQ. OC ¢6 d6 dai déu bang do dai doan day.

— Trong tam giac ABC, ké duong thing qua M song song véi canh BC, cit canh 4B tai I.
Theo dich i Thalés, ta & ‘- =AM _Jpmm@l_ 1 4p
AB AC 5 5

Dua theo doan méau AI, bac Du co thé cat moét thanh sét thanh nim phan béng nhau.

2. Dinh li Thales dao

@D Trong Hinh 7, chodM =1, MB=2,AN=15NC=3. [N\ 4
a) So sdnh céc ti s6 ﬂ; ﬂ

MB NC
b) Pudng thing d (di qua M, N) c6 song song véi BC hay khong? B C

Ta thita nhin dinh If Thalés ddo sau: Hinh 7

Q Néu mét dudng thang cat hai canh clia mét tam gidc va dinh ra trén hai canh nay
nhiftng doan thang tuong ung ti lé thi duong thang d6 song song vdi canh con lai

cua tam giac.
" A
Trong Hinh 8, néu . = AY thi MN // BC.
MB NC M N d
Nhdn xét: Trong Hinh 8, néu co mot trong hai ti 1é thire: / \
M=AN,M=NC thi ta cting co MN // BC. B \ e
AB AC’ AB AC Hinh 8
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Vidu 4 Cho tam giac ABC. Piém D nam giira B va
C. Cac diém E, F, G khong tring v6i dinh ctia tam
giac va lan luot thudc cac doan thing AB, AC, AD

thoa mén e (Hinh 9).
AB AC 4D

a) Chimg minh EG // BD va GF [/ DC.
b) Cac diem E, F, G ¢o thang hang khéng?

Criai

. AE AG
g i tam giac ABD, taco —=——.
a) Trong tam giac mAB
Suy ra EG // BD (dinh li Thales dao).
Trong tam giac ADC, ta co £=£
AD _C

Suy ra GF // DC (dinh li Thales dao).

Hinh 9

“ Cho tam giac ABC
vudng tai 4 c6 C4 = 4,
CB=5. GiasitM, Nlahai
diém lan lugt ndm trén
hai canh C4, CB sao cho
CM=1,CN=125. Tinh
d6 dai doan thing MN.

b) Do EG, GF déu di qua G va song song voi BC nén ba diém E, F, G thang hang.

3. Hé qua cua dinh li Thales
Tir dinh li Thaleés ta co hé qua sau:

Q,' Néu mét duding thang song song véi mét canh clia tam gidc va cét hai canh con
lai thi né tao thanh mét tam gidc mdi cé ba canh tuong Ung ti 1é véi ba canh cta

tam giac da cho.
Cu thé, cho tam gidc ABC, dudng thing d song song
véi canh BC lan lugt cit cdc canh AB, AC tai M va N

CRk 208 ThEs i AN AV
4B AC  BC

Chumg minh

Qua diém N ké duong thing song song véi AB, cit
canh BC tai diém P thuée canh BC (Hinh 11). Khi do,
tir giac BMNP ¢6 cac canh doi song song nén la hinh
binh hanh. Do do BP = MN. Xet tam giac ABC von

NP //AB,taco. — BP _ AN (dinh li Thales).
BC AC

Hinh 10



Suy ra @—ﬁ Xet tam grac ABC vor MN // BC, ta ¢o:
BC AC
I ﬁ (dinh Ii Thalés). M N_d
“”3 [
vay M _ AN _MN . L
AB AC BC Hinh 11

Chii ¥: Hé qua trén van ding cho truong hop duong thing d song song voi mét canh cia
tam giac va cit phan kéo dai ciia hai canh con lai. Chéng han, ta ciing co déy ti so bang
nhau (1) trong Hinh JZa va Hinh 12b.

f"'v' M d
a)
Hinh 12
Vidu 5 Trong Hinh 13, cho biét AB=4, BC =3, AM =3, MN // BC.
Tinh dé dai doan thing MN. A
Giai
Xeét tam giac ABC von MN // BC, ta co:

— - (hé qua cta dinh li Thales). M N
45  BC 3 MN / \
DoAB=4,BC=3, AM=3nén —= —. B C

3.3 4 3 Hinh 13
Suyra MN = — =225

4
Vidu 6, Cho hinh thang ABCD v&i hai day la 4B va CD. Hai duong chéo cit nhau tai O.
Puong thing qua O song song voi hai day lan luot cit AD va BC tai M va N. Chimg minh:
AO  BO

)E-E b) O la trung diem cua MN.

Gidi. (Hinh 14) A B

a) Xet tam giac OCD vén AB // CD, ta co: v/ :; AN

| <\
4 _ OB (1% qua ciia dinh Ii Thalés), V\
oC oD ,

D C
Suy ra OA OC i AC Va ad 2 Hinh 14

@ OB oD oOB+oD BD P ac BD




OM _ A0

b) Xet tam glac ACD vo1 OM // CD, ta co: i) = G (hé qua cua dinh li Thales).
. y L s B BN e o m sy % e s
Xeét tam grac BCD vol ON // CD, ta co: = = o (hé qua cia dinh 1i Thales).
. A0 BO OM ON

A—=—suyra—=—, ticlaOM=0ON. V3§ Olémmgdiémcﬂaw
ac V"™ Tp oD "

BAI TAP

1.

2.

tn

Cho tam gidc ABC c6 AB=4.5 cm, AC = 6 cm. Céc diém M, N lin lugt thudc cic canh
AB, AC thod man AM = 3 cm via MN // BC. Tinh d6 dai doan thiing AN.
Cho hinh thang ABCD (AB // CD) ¢c6 AB = 4 cm, CD = 6 cm. Pudng thiing d song song

véi hai ddy va ciit hai canh bén AD, BC ctia hinh thang d6 14n lugt tai M, N; cit dudng
chéo AC tai P.

a) Chiing minh &= ﬁ;
MD NC

b) Tinh d6 dai cdc doan thing MP, PN, MN:; biét riing MD = 2MA.

Trong Hinh 15, cho MN // AB, NP // BC. Chimg munh MP // AC.

#
04
A £

e ' 3

o r C £

Hinh 15 ‘ Hinh 16
Trong Hinh 16, d6 da1 doan théng A’C” mé ta chiéu cao ctia maot E:éi cay, doan thi'lng
AC mé ta mot can coc (cay va coc cung vuong goc vor duong thing di qua ba diem
A,A,B). Giast AC=2m,AB=1,5m, A’B = 4,5 m. Tinh chiéu cao cua cay.

Cho doan thing AB. Hay trinh bay cach chia doan thing 4B thanh ba doan thing bang
nhau ma khéng can ding thudc do.



. UNG DUNG CUA PINH Li THALES TRONG TAM GIAC

Tir xa xura, con ngudi da muodn tim hiéu vé Mt Troi, Trai Pat, Mat Tring, chiang han:
Puong kinh cua moéi hanh tinh do la bao nhiéu? Khoang cach tir Tra1 Pat dén Mit Trang
va Mat Tron la bao nluéu? Dua vao luén tuong Nhat thue va Nguyeét thue, cac nha toan hoc
va thuén van hoc Hy Lap co da1 dad dua ra dugc cau tra lor cho nhimg van dé trén

MAT TROI
TRAI DAT

MAT TRON

TRAI BAT

Hién ttemg Nhdt thuc Hién tugme Neuvét thue
(Nguon: hitps:/iwww.shutterstock.com)

Vao thoi diém xay ra Nhat thue (Nguyét thiec),
dwong kinh cua Mat Troi, Mat Trang co ti 1é voi khoang cach tir
Trai Dat déen Mat Troi va dén Mat Trang hay khong?

I. UGC LUONG KHOANG CACH

Bang cach stt dung dinh li Thales, ta co thé udc luong duoc khoang cach giita hai vi tri
khi khong thé do dac trure tiep khoang cach giita hai vi tri d6. Dudi day ta sé néu mot vai
vi du minh hoa.

Vidu 1, Hinh 17 mé ta vi tri tuong doi ctia Mat Tro, Mit Trang va Trai Pat khi xay
ra hién tuong Nhat thure.

Go1 khoang cach tir Trai Pat dén
Mit Tron, Mat Trang lan luot
la d'— ES, d = EM. Goi ban
kinh cua Mit Tro1, Mat Trang

5 . U:I.fE.Tf'.-‘Ir' :; ] i
lan ot la RE = SH. R.u = MI. : .. i

: d

Chimg minh % = d—” Hinh 17

Criai. (Hinh 17)
Xet tam giac ESH coMI | EH, SH | EHnéenMI // SH.

Do do, ap dung hé qua ciia dinh li Thales, ta co: %: At . Vay - d—"’

ES 7 R d
58




Cac nha toan hoc va thién van hoc Hy Lap co dai da sit dung hé thirc trén va mot s6
hé thirc c6 duoc tir hién tuong Nguyét thure dé wdce luong ban kinh ctia Mt Troi, Trai Pat,
Mt Tring ciing nhnr khoang cach tir Trai Pat dén Mit Tring va Mit Troi.

Vidu 2 Pé do khoang cach giita hai vi tri B va C nhu
& Hinh 18 ma khong thé do truc tiép, nguoi ta co the lam
nhur sau (Hinh 19):

— Chon diém 4 & vi tri thich hop va do cac khoang cach
AB, AC.

— Xac dinh cac diém M, N lan luot thuée 4B, AC sao
dio %= %. Po 6 dai doan thing MN.

a) Giai thich tai sao ta c6 thé xac dinh duoc khoang
cach gitta hai vi tri Bva C.

b) Tinh khoang cach gitta ha1 vi tri B va C klu
ﬂzﬁ:l vaMN=18m.
AB AC 5

Griai (Hinh 19)

a) Xeét tam giac ABC, ta co ﬂ — ﬁ nén MN // BC

(dinh li Thalés dao). AC
Suy ra E = ﬂ (hé qua cua cinh li Thales).
BC 4B

Do do BC = 222
- AM
Viy ta co the xac dinh duoc khoang cach giira hai vi
tri Bva C.
AM 1 AB

b) Do =—nén —=235.
AB 5 AM

SuyraBC=5.MN=5.18 =90 (m).
Vay khoang cach giita hai vi tri Bva C la 90 m.

Il. UGC LUQONG CHIEU CAO

Quan sat Hinh 21 va cho biét: Lam thé nao dé udc
lwong diroc chiéu cao ctia c6t ¢o trong san truong ?

Hinh 18

Hinh 19

ﬁ Ban Loan dit mot cai que

1én ban ¢o vua nhu ¢ Hinh 20.
Ban ay noi rang: Khong stt dung
fhurde do, co the chia cai que do
thanh ba phan bang nhau. Em

(Anh: Hien Phung Thu)

Hinh 21

©)



Vidu 3, Dé udc luong chiéu cao ctia cot cd trong D
san truong, ban Huy dung & san tmcmg (theo
phuong thing dimg) mét coc ¢o chiéu cao 2 m va
dat xa chan c6t co 15 m. Sau khi ban Huy hu ra xa
cach coc 0,8 m thi nhin thay dau coc va dinh ¢t co

cmlgnamh'mmotmmang Hoi chiéu caocia  B_F
cot ¢ la bao nhiéu mét? Biét rang khoang cach tir
chéndénm'étbanHuyla 1.6 m. A E Hink 22 -

Giai. (Hinh 22)

Gia str cac doan thang CD, EF, AB lan luot biéu thi L )

cho vi tri cia cét ¢O, coc va vi tri dimg cua “ Ngudi ta do bong ciua mot

ban Huy, trong d6 B chi vi tri mét ciabanay. Taco  cdy va duge cac 56 do & Hinh 23

AB=16m AE=08m, EC=15m  EF =2 m. Gigmmlgcactanmsongsung
: vor nhau, hay tinh do cao x.

Goi 7 1a giao diém cua EF va BC. 1

Xet tam giac ABC coAB L AC,ET 1 ACnenAB//EL
ElI EC

Stwmﬁ:E(hequamaduﬂlhThales)
g~ 2m
B ;
Dodo EI: = lnyEI=1’6'15=1'0 (m). Hinh 23
L6 15+0,8 15,8 79
.
Suy ra IF = EF — EI—"—%—E( m).

BC _AC 158 79
BI A4E 08 4

Mt khac, do 4B // EI nén theo dinh li Thalés ta ciing co:

Xet tam giac BCD co CD L AC,IF 1. ACnén CD // IE.

79
Suy ra % f—c (he qua cta dinh li Thales). Dodo CD = IF - % % 7 =95 (m).

Vay chiéu cao cta cot cor la 9,5 m.

BAI TAP

. Dé do khoang cach giita hai vi tri 4 va B trong do
B khong ta1 duoge, nguon ta tién hanh chon cac vi
tr1 C, D, E nhw ¢ Hinh 24 va do duoc AC =50m,
CD =20m, DE = 18 m. Ho1 khoang cach gitra hai
vitriA va B la bao nluéu?

C Hinh 24



2.

Cé thé gian tiep do chiéu cao cria mét bire tuong A

khé cao bang dung cu don gian duoc khéng? T
Hinh 25 thé hién cach do chiéu cao 4B ciia mot e
bire tuong bing cac dung cu don gian gom: Hai
cmﬂﬁngdmy;(coc@cnd]m::m@mt}wdl
déng duoc) va soi day FC. Coc (1) ¢o chiéu cao
DK = h. Cac khoang cach BC = a, DC = b do duoc :.
bing thude day théng dung. 3 a
a) Em hdy cho biét nguoi ta tién hanh do dac

nhu thé nao?

b) Tinh chiéu cao AB theo h, a. b.

Hinh 25

Trong Hinh 26, cic thanh 44°, BB’, CC’, DD’ cuia gian gé song song voi nhau.
Khoéng str dung thude do, hay giai thich vi sao d6 dai cac doan 4B, BC, CD lan huot
ti 1é von d6 da1 cac doan A°B’, B’C’, C'D’.

(Anh: Brett Taylor Photography)
Hinh 26

(Anh: Vietnam Stock Images)
Hinh 27

Anh Thién va chi Luong dimg & hai phia bo séng va muén woc luong khoang cach

giita hai vi1 tri 4, B & hai bén bo song (Hinh 27).

— Anh Thién chon vi tri C ¢ trén bo song sao cho 4, B, C thﬁng hang va do duoc
BC =4 m;

- Tiép theo, anh Thién xéfﬂnh vi_gl D, chi Luong xac dinh vi tri E sao cho D, B, E
thing hang, dong thoi BAE = BCD =90°;

— Anh Thién do dwoec CD = 2 m, clu Luong do duoc AE = 12 m.

Hay tinh khoang cach gitta hai vitri 4 va B.



$3. DPUONG TRUNG BINH CUA TAM GIAC

Hi‘nh 28 gon nen hinh éph tam giac ABC VLE‘l doan
thaing MN vén M, N lan luot la trung diém cuia
hai canh 4B va AC.

99

L L]

Hai doan thang MN va BC
c6 méi lién hé gi?

(Anh: Pressmaster)

I. DINH NGHIA Hinh 28

QSB Quan sat tam giac ABC & Hinh 29 va cho
biet hai dau mut D, E cua doan thing DE c6 dic
diem gi.

Ta co dinh nghia sau:

?'_
Q Puéng trung binh cia tam giac 1a doan thang

néi trung diém hai canh ctia tam giac dé. | .
Hinh 29

Vidu 1/ Trong cac doan thing MN, MO, NP &
Hinh 30, doan thing nao la dudng trung binh cta
tam giac ABC? Vi sao?

Criai
— DPoan tha.ngM’Nla dumlg trung binh cta tam giac

ABC vi hai diém M, N lan luot la trung diém ctia hai B o7 ] c
canh AB, AC.

Hinh 30
— Poan thang MQ k]l-::lng la dl_n:mg trung binh cua -

tam giac ABC vi diém O khéng phai la trung diém
cua canh BC.

— Poan thiing NP la duéng trung binh ctia tam giac ﬁ V& tam gidc ABC va cdc duong
ABC vi hai diém N, P lan luot la trung diém cia hai U@ binh cua tam gidc do.
canh AC, BC.

Nhdn xét: M6i tam giac co ba duong trung binh



II. TINH CHAT

@ Cho tam giac ABC co MN la duong trung binh
(Hinh 31).

a) MN co song song vol BC hay khéng? Vi sao?
b) Tiso Bc bang bao nhiéu?

Ta co dinh li sau: Hinh 31

4 A
Q Budng trung binh clia tam giac thi song song
vdi canh thu ba va bang nlfa canh dé.

M N
GT AABC, MA=MB = %AB, NA=NC = %AC
| 1 & g B ¢
KL MN [/ BC, MN = —BC Hinh 32
o
Chimg minh. (Hinh 32)
Xét tam gidc ABC c6 & = & =1 nén MN // BC (dinh li Thales dio).
MB NC
Suy ra @ = ﬂ = l— (hé qua cua dinh Ii Thales). Viy MN // BC via MN = lBC.
BC AB 2 2

Vidu 2, Trong bai toan & phan mé dau (Hinh 28), nguoi ta do duoc khoang cach giita
hai diém B, C la 5 m. Lam thé nao dé tinh dugc khoang cach giita hai diém M, N ma
khéng can phai do truc tiep?

Giai
Xét tam giac ABC cd MA = MB, NA = NC nén doan thing MN la duong trung binh va

1 1
BC=:-5=15(m). A

-

MN =—
2
Vi du 3/ Ban Ngan dua cho ban Linh mét manh giay
c6 dang hinh tam giac ABC nhung bi rach mét phan
(Hinh 33). Ban Ngan d6 ban Linh: Tinh d6 dai doan
thang BC va vé duong thing d di qua 4 déng thoi
vudng goe vai duong thing BC ma khéng duoc dit B C
thude di qua hai diém B, C. .



Ban Linh da lam nhur sau (Hinh 34): ;
{

— Lay hai diém M, N'lan luot la trung diém ctia hai canh A
AB, AC. Po do dai doan thing MN, duoc két qua
MN=15dm - 3

— Qua diém A4 ké duong thing d vuéng goc voi MN.
Ban Linh khéng dinh ring BC = 3 dm va duong thing
d vuong goc vo1 BC. Ban Linh lam c6 dung khong? Hinh 34
Visao?

Giai

Vi doan thing MN néi trung diém cta hai canh 4B va AC nén MN la duong trung binh
cua tam gilac ABC. Suy raMN // BCva MN = ];BC, Vid LMNvaMN//BCnéndl BC.
Ta cing co BC=2MN=2 .1,5=3 (dm). Vﬁy_lrjanLinhdﬁ lam ding.

Vidu4/ Cho tam gidc ABC, hai dudng trung )
tuyen BM va CN cit nhau tai diem G. Chimg minh
3
GB = %BM N M
o s G
(Giai. (Hinh 35)
y b B L
Vi M, N lan luot la trung diém ctia AC, AB nén Hinh 35
MN la duong trung binh cua tam giac ABC.
Suy ra MN // BC vaMN = %BC. Lai doMN//BCnén §
o s iGN BN Cho hinh thang ABCD
theoheqtmmmdl.nhhThalﬁtamﬁ=E=;~ (4B // CD). Gia sit M, N, P lan
. - luot la trung diem cuia cac doan
Suy ra GB = 2GM. Vay GB = =BM. B e g
3 a) M, N, P thang hang;

Nhén xét: Vi du trén cho ta cach chimg minh tinh ) Ay = %(AB +CD).
chat trong tam cua tam giac: “Trong tam cua tam

giac cach mé1 dinh mét khoang béang % do dai

duong trung tuyen di qua dinh ay”.



{

1.

n

Cho tam giac ABC c¢6 M la trung diem cia 4B,  Puong thing di qua trung diém
diém N thudc canh AC thoa mian MN // BC. mot canh cia tam giac va song

: : - ca 1 song vol canh thir hai thi di qua
Chimg minh N4 = NC va MN EBC'. g

Cho tam giac ABC ¢6 AM la dudng trung tuyén, cac diém N, P phan biét thude canh

AB sao cho AP = PN = NB. Goi Q la giao diém ciia AM va CP. Chimg minh:

a) MN // CP, b) A0 = OM, ¢) CP = 4PQ.

Cho tir giac ABCD ¢o M, N, P, Q lan luot la tnng diém ctia cac canh 4B, BC, CD, DA.
a) Chimg munh tr giac MNPQ la hinh binh hanh

b) Cho AC = BD. Chimg munh tir giac MNPQ la hinh tho.

¢) Cho AC 1 BD. Chwmg minh tir giac MNPQ la hinh chir nhat.

Cho tam giac ABC nhon ¢6 H la trie tam. Goi M, N, P, O lan luot la trung diém cua cac
doan thing 4B, BH, HC, CA. Chimg minh tir giac MNPQ 1a hinh chit nhat.

Trong Hinh 36, ba canh mau vang 4B, BC, CA goi nén hinh anh tam giac ABC va
doan thing mau xanh MN la mét duong trung binh ciia tam giac d6. Ban Duyén dimg
& phia dudi do khoang cach gitta hai chan cot s6 (D va sé @), tir do ude huong duoe
do dai doan thiang MN khoang 4,5 m. Khoang cach giita hai mép dudi ctia mai duoc
tinh bing d6 dai doan thing BC. Héi khoang cach do khoang bao nhiéu mét?

- — i ¥

(Anh: photobeginner)
Hinh 36 : P &



S4. TINH CHAT DPUGNG PHAN GIAC CUA TAM GIAC

Mot nguoi dimg & vi tri M trén cay cau béc qua /
con kénh quan sat ba diém thing hang 4, B, D lan

luot la chan hai cét dén trong & bo kénh va chan
cau (Hinh 37). Nguoi d6 nhan thay goc nhin dén
hai diém A, D thi bing goc nhin dén hai diem B, D,
tirc la AMD = BMD. Ngudi do muoén woe huong
ti s6 khoang cach tir vi tri M dang dimg dén diém A4 . D 7
va dén diém B ma khéng can phai do truc tiép hai
khoang cach do.

Hinh 37

29

C'6 thé woe lugng ti s6 do dupe
hay khong?

@ Trong Hinh 38, tam giac ABC¢6 — ;,-*f":# .1

AD la duong phan giac cua goc BAC. Gia | | -7 WE ]

st moi 6 vuodng cia ludi 6 vuong c¢o d6

dai canh béng 1 cm.

a) Tinh d6 dai cac doan thang DB, DC.

b) Tinh do6 dai cac doan thing 4B, AC.
AB

¢) So sanh cac ti s6 %, — | | Bl | 5 }
DC™ AC . Ll 0 O O

Nhan xét  Hm3s

& Hinh 38, ta 6 AB = 4 cm, AC = 6 em, DB = 2 cm, DC = 3 em nén 25._ A8 _ 2
. DC AC 3

Nhur vay, trong tam giac ABC, duong phan giac 4D chia canh do1 dién BC thanh hai doan

thang DB, DC ti 1é véi hai canh ke AB, AC.

Mot cach tong quat, ta co dinh li sau:

-
Q Trong tam gidc, duéng phan giac cia mét goéc chia canh d6i dién thanh hai doan
thang ti I& vi hai canh ké hai doan ay.



GT AABC
AD la duong phan giac cua goe BAC (D € BC)

B D %
k1 | PBE_A4B
DC AC

E
Chumg minh. (Hinh 39) Hinh 39

Qua B vé duong thing song song voi AC, cit duong thang AD tai diém E.
Ta ¢6 BAE = CAE (gia thiét). Vi BE // AC nén CAE = BEA (hai goc so le trong).

Suy ra BAE = BEA Do do tam giac ABE can ta1 B, suy ra BE = AB (1).

Ap dung hé qua cta dinh li Thales di voi tam gidc ACD, ta co % —;;E (2).
DB 4B
T (1 2 —— i
(1) va(2)suyra el /T
A
Vidu I, Quan sat Hinh 40.
) Tinh ¥ f X
y r
b) Tinh x, y, bietx + y = 9. 5 - .
Hinh 40

Criai
a) Xet tam giac ABC c¢o AD la duong phan giac cua goc
) : — 3 Giai bai todn néu trong
DB AB , . phﬁn md dﬁll.
BAC nén —— = — (tinh chat du han giac).
DC - AC ong phan giac) @ Cho tam giéc 4BC co
AB < AC, AD la duong

- .
Suyra——ﬁ—g- phin giac. Chimg minh
4 DB < DC.
b}Tacéizg,suyraizl.
y 5 x o
Theothﬂlchétmiadﬁyﬁsébénglﬁlautacé:£=l=x+‘y=g.
3 5 3+5 8
o 2 9 45
Suyra: x=3-—=—_ y=5.-==—.
= 8 8 g 8 8



A
Vidu 2, Cho tam giac ABC ¢c6 AB=4, BC=6,CA =8,

AD la mét duong phan giac va I la giao diém ba duong

phan giac cua tam giac do (Hinh 41). Tinh DB va % f

Gidi B b c
Hinh 41
Xeét tam giac ABC c6 AD la duomg phén giac cia §
Cho tam gidgc ABC c6

g Bl ey ba dudng phan gidc AD,
DC  AC BE, CF. Ching minh
S DB_4_1 4 o DB_DC DB EC F4_,
Y8 270 T2 DC EA FB
Theo tinh chat ctia day ti s6 bang nhau, ta co: JD]B='E?_]C=D‘?+?CI§=1
& g
Suy ra DB = 2. Xét tam giac ABD c6 B 1a duong phén giac ciia géc ABD nén *;E’.= %D,.
4 BA
Suvra D21 A
NOH 8 3

Vidu 3, Cho tam giac ABC co AM la duong trung
tuyén. Goi MD, ME lan luot la duong phan giac cua cac
tam giac AMB va AMC. Gia stit DE cét AM tai . Chimg
minh DE // BC va I la trung diém ctia DE.

Giai. (Hinh 42) Hinh 42

Xet tam giac AMB co MD la duong phan giac cia goc AMB nén i—; = %

Xét tam giac AMC c6 ME la duong phan giac ctua goc AMC nén ﬁ—g = %

MéMB=MCnﬁnm=£. Suyraﬁzﬁ.
MB MC DB EC

Vi thé DE //BC (dinh li Thalés déo trong tam gidc ABC). 9
“ Cho tam gidc ABC,

Ap dung hé qua ciia dinh li Thalés trong hai tam giac ABM va diém D thude canh BC sao

DB AB -
ID Al IE Al D JgE ¢ho e ok Chiing minh
ACM, ta co: = va = Suyra —=—. . : o
MB AM MC AM MB Mc AD la tia phin gidc cia
g6c BAC.

MaMB =MC nén ID = IE. Do d6 ] la trung diém ctia DE.



BAI TAP

1.

tn

Cho tam giac ABC ¢6 ba duong phan giac AD, BE, CF. Biet AB=4, BC = 5,CA =6
Tinh BD, CE, AF.

Cho tam giac ABC ¢6 duong trung tuyén 4M. Tia phan giac cua goc ABC lan luot cit

cac doan thang AM, AC tai diém D, E. Chimg Ny . i
EA DA
DB EB AG
1sat Hinh 43 va chimg minh : = .
e ® DC EG AC
A

Hinh 43 Hinh 44

Cho hinh thoi ABCD (Hinh 44). Diém M thuée canh AB thoa man 4B = 34M. Hai doan
théng AC va DM cat nhau tai N. Chimg minh ND = 3MN.

Cho tam giac ABC vuéng ta1 4 co AB = 3, AC = 4, AD la duong phan giac. Tinh:
a) D6 dai cac doan thing BC, DB, DC;,
b) Khoang cach tir diém D dén duong thing AC,
¢) b6 da1 duong phan giac AD.
Cho tr giac ABCD véi cac tia phan giac ctia cac goc CAD va CBD cing di qua diém
E thudce canh CD (Hinh 45). Chimg minh AD . BC = AC . BD.
B

D E C
Hinh 435



§5. TAM GIAC DPONG DANG

Trong burc anh ¢ Hinh 46, cac tam giac duoc tao
dimg vor hinh dang giong hét nhau nlhhmg co
kich tharoe to nho khac nhau.

t'lg,

Cac tam giac trong Hinh 46
g1 nén nhitng tam giac co
moi lién hé gi?

(Hinh minh hoa: wacomka)

Hinh 46

I. DINH NGHIA A
’%D Cho tam gidc 4ABC, diém M nim trén canh BC. Goi
A’, B’, C’ lan luot la trung diém ctia cac doan thang M4, MB,
MC (Hinh 47).
a) So sanh céc cip goc: BA'C’ va BAC; C'B'A'va CBA,

A'C’B’ va ACB.
b) So sénh cic ti s& AR BC CA

a0 5d Cdc 1 50; F 4 : B B M iy C

| AB’ BC’ CA o >

Nhén xét: Hai tam giac A’B’C” va ABC co:; Hinh 4

—Cac goc tuong vmg bang nhaw: BAC’ = BAC, CB' A= CBA; AC'B'= ACB.
A'B’ B B'C' 4

BC&s C4
Ta noi tam giac A’ B’ C’déng dang vol tam glac ABC.

~Céac canh tuong umg ti lé:

Mot cach lcmg quat, ta co dinh nghia saw:

-

g Tam giac A'B'C goi la déng dang vdi tam giac ABC néu:

-~ e

A=A:B=8:C=C:
AFBJ" . fC B CJ:A!‘
AB BC CA

Ki hiéu 1a AA'B'C' «» AABC.

Chii y: Khi tam giac A’B’C” déng dang vai tam giac ABC:
» Taviét Ad’B’C"v» AABC véi cac dinh duoe ghi theo thir tw cac goe tuong tmg bang nhau;
- A8 BE W ; -y
* T1 50 cac canh tiong = — =k go la t1 s6 dong dang.
: g Ung 1B BC A4 g £ ddng

70



Ching han, trong Hinh 47, tam giac 4’B’C” dong dang véi tam giac ABC theo ti s6
dong dang la % va tam giac ABC ddng dang véi tam giac 4’8’ C” theo ti s6 dong dang 1a 2.

Nhén xét: Néu A4’B’C” = AABC thi A4’B’C” «» AABC theo ti s6 dong dang la 1.

M
Vidu 1 Hai tam giac & Hinh 48 co dﬁng dang
hay khong? Vi sao? A 30°
33 6

Giai 23|30\ 4
Xeét hai tam grac MNP va ABC co:

M=4=30 N=B=60P =C =90,

W B hir}g - PM B 3 f.ﬁ”h 48 A

AB BC CA 2 y
Vay theo dinh nghia hai tam giac dong dang ta co:
AMNP «» AABC.

B C B c

Vidu 2 Cho AA’B’C” v» AABC (Hinh 49). Tim x. Hinh 49
Giai

. & Cho AA’B’C" «» AABC va
ViAAB'C « AABCnén B=B. Suyrax=45. © 4p=3 BC=2 CA=4 4B’ =x.

BC=3,CA =y Timxvay.

Il. TINH CHAT

GAJA Tix dinh nghia hai tam giac déng dang, hiy cho biét:

a) M6i tam giac co dong dang vdi chinh no hay khéng;

b) Néu A4’B’C” dong dang vai AABC thi AABC ¢o6 dong dang vdi A4’B’C” hay khong;

c)Néu A4”B”C” déng dang voi AA'B’C’ va AA’B’C’ déng dang vor A4BC thi
A4”B”C” ¢6 déng dang voi A4BC hay khong.
Ta co tinh chat sau ve quan hé dong dang giira hai tam giac:

Q « Méi tam giac déng dang véi chinh né.
« Néu AA'B'C' «» NABC thi AABC «» AA'B'C.
« Néu AA"B"C"«» AA'B'C'va AA'B'C'«» AABC thi AA"B"C" «» AABC.



GRJED Cho tam giac ABC (Hinh 50). Mot duomg thing song song voi BC cét hai canh 4B,
AC lan luot tai B, C*. Chimg minh A4B’C” «» AABC.

Pé chimg minh khing dinh trén, ta c6 thé lam nhu sau: .

ViB'C’ // BC nénta cb:

AB'C’ = ABC (hai goc déng vi), " "

AC’B’ = ACB (hai goc déng vi):; }4 \
AB  AC° BC

hé qua cua dinh li Thales).
AB AC BC ol ‘ ) o Hinh 50 ¥

Xeét hai tam giac AB'C” va ABC co:
BAC = BAC, ABC = ABC, AC'B = ACB; 2. - 4C._5C
AC BC

Suy ra AAB’C” «» AABC.
Ta co dinh li sau veé cdp tam giac dong dang nhan duge tir dinh li Thales:

# Néu mét duding thang cat hai canh clia mét tam giac va song song vdi canh thirba
thi né tao thanh mét tam giac méi déng dang vaéi tam giac da cho.

-

Nhdn xét: Pinh li trén cfing ding cho truémg hop duong thang cat phan kéo dai hai canh
clia tam giac va song song vol canh con lai. Chang han, trong Hinh 51a va Hinh 51b
ta cling co AAB’C” «» AABC.

A C B aad 4
o
h ”
[,‘r C
B i ‘C ’ B M C

B C
b)

a)

Hinh 51 Hinh 52

Vidu 3 Quan sat Hinh 52 va su dung ki hiéu dé viét cac cip tam giac dong dang, biét
tir giac BMNP la hinh binh hanh. t
Giai “ Cho tam giac ABC. Go1 B’, C°
— lan luot la trung diém ctia 4B, AC.
Do PN // BC (gia thiét) nén A4APN «» A4ABC. Chimg minh A4B’C” ¢» A4BC.
Lai do MN // AB (g1a thiét) nén ANMC < A4BC.
Vi1 AAPN e» AABC, ANMC e» AABC nén AAPN «» ANMC.

@)



Vidu4 Cho tam giac ABC. Hai duong trung tuyén BM va CN cit nhau tai G.
Chimg minh AGMN « AGBC.
Giar. (Hinh 53)

Vi M, N lan luot la trung diém cua cac canh AC,
AB nén MN la duong trung binh cua tam giac ABC.
Suy ra MN // BC.

Xét tam giac GBC, doMN // BC nén AGMN « AGBC'. Hinh 53

BAI TAP

1. Cho A4BC v AMNP va A = 45°, B = 60°. Tinh cac goc C, M, N, P.

2. ChoAABC «» AMNPvaAB =4, BC =6,CA =5, MN = 5. Tinh d6 da1 cac canh NP, PM.

3. BavitriA, B, C trong thuc tién lan luot dioc mé ta bai ba dinh ctia tam giac A’B’C’

trén ban v&. Biét tam gidc 4'B’C’ ddng dang vdi tam gisc ABC theo ti 6 m
vadA’B’=4cm, B'C’ =5 cm, C’A” = 6 cm. Tinh khoang cach giira hai vi tri 4 va B,
BvaC, CvadA trong thure tién (theo don vi kilémét).

4. Trong Hinh 54, 36 rong cua khic séng duoc tinh bang khoang cach gitta hai vi tri C,
D. Gia st chon duoc cace vi tri 4, B, E sao cho AABE «» AACD va do diroc AB=20m,
AC =50m, BE = 8 m. Tinh do rong cua klnic song do.

Hinh 54 . Hinh 55
5. Cho tam gidc ABC (Hinh 55), cic diém M, N thudc canh AB thod man AM = MN = NB,
cdc diém P, Q thude canh AC thod min AP = PQ = QC. Tam gidc AMP dong dang véi
nhiing tam gidc nao?

6. Cho hinh binh hanh ABCD. Mét duong thing di qua D lan luot cét doan thing
BC va tia AB tai M va N sao cho diém M nam giita hai diem B va C. Climg minh:
a) ANBM «» ANAD,  b) ANBM «» ADCM;,  ¢) ANAD v ADCM.



$6. TRUGNG HOP DONG DANG THU NHAT

k) -
CUA TAM GIAC
Manh dat trong hoa ctia nha ban Hing c6 dang hinh tam A
giac voi d6 dai cac canh la 2 m, 3 m, 4 m. Ban Hang vé - Jem
tam giac ABC c6 do dai cac canh la 2 cm, 3 cm, 4 cm dé B 4cm C
n}ﬁ ta hinh anh manh vuon do (Hinh 56a). Ban Khéi no a)
rang tam giac ABC nho qua va vé tam giac 4A°’B’C” co :
d6 dai cac canh 1a 4 cm, 6 cm, 8 cm (Hinh 56b). 2
4 cm 6 cm
[
r? B’ C
8cm
Hai tam giac A’B’C” va ABC b)
5 do neg?
co6 dong dang hay khéng: o das an

I. TRUONG HOP PONG DANG THU NHAT: CANH - CANH - CANH
AB AC _BC

@ Quan sat Hinh 56 va so sanh cac ti s6: : : :
AB  AC  BC

Ta co dinh i sau:

a Néu ba canh clia tam giac nay ti lé véi ba canh clia tam giac kia thi hai tam giac d6

dong dang vai nhau.

GT AABC, AA’B’C", A =AC =BC A
AC  BC
KL AA’B’C’ «» AABC
Chung minh 8 c
. AR A’
Truwong hop 1: —— =1.
— AB
Khido: ’'B’=A4AB,B’'C’= BC,C’A’ = CA.
Suy ra A4’B’C’ = AABC. Vivay AA’B’C’ «» AABC. o
AB 1 ;
Truomg hop 2: =— #1. . -
sher2: 7B / \
Trén tia A’B’ lay diém M thoa man A’M = 4B. Hinh 57

Trén tia A°C’ 15}' diém N thoa méan A’N = AC (Hinh 57).



i A et vaA’M=AB, A’"N = AC nén Y i .
AB AC AM AN
MN AN
LT AR
, suy raMN = BC.

V

Suy ra MN // B’C” (dinh 1i Thales dao). Do do
MN AN AC BC
BC AC AC BC
Xét hai tam giac A’MN va ABC co: A’M = AB, AN = AC, MN = BC.

(hé qua cia dinh li Thales).

Tir do ta co:

Suy ra A4’MN = A4BC (c.c.c). Do do AA’MN «» AABC.
ViMN//B’C’néntheo dinh litrang 72ta cO AA’B’C” «» A4L’MN. Vay A4’B’C” «» AABC.

Vidu 1, Quan sat Hinh 58 va chi ra hai cip tam giac dong dang:

A
S
D M
5 6 E 44 S
2.2‘ :; 2,5 3
B~ 3 ¢ E I ¥ N 3 P 0. 4 R
Hinh 58
Gidai
— Xét hai tam giac ABC va MNP, ta co: ———=i= Z,B—C=ﬂ= . - =E=2L
S NP &2 PM 3
Suy ra Az =BC= s Vay ABC «» AMNP
MN NP PM t
— Xét har tam giac DEF va SOR, ta co: “ Cho tam giac ABC c¢o
DE 22 1 EF 2 1 FD 3 1 t{ﬂngtﬁmG.GoiA’;B‘,C"
S0 44 2oR a4 RS 6 2 in lut 1 trng ém i
AG, BG, CG. Chimg minh
DE EF FD A’B’C" e» A4BC.
Suy = — = — Viy ADEF «» ASQR.

S0 OR RS

Vidu 2/ Cho tam giac ABC co M, N, P lan luot la trung diém cua cac doan thang
BC, CA, ABval, H, K lan luot la trung diém cia cac doan thang NP, PM, MN.
Chimg minh ATHK «» AABC.



Giai. (Hinh 59)

Vi M, N lan luot la trung diém cia cac canh BC, CA
nén MN la dlimng trung binh cta tam giac ABC.
Suy ra MN = ;AB (1).

Vi I, H lan luot la trung diém cuia cac canh NP, PM
nén /H la duong trung binh ctia tam giac MNP.

1 Hinh 59
= — g 5
Suy ra [H ZMN (2). 1
Tir hai déng thire (1) va (2), ta co IH = ZAB.

Chimg munh tirong tur, ta cling co HK = %BC, KI= lCA

4
45 BB AJ =l nen AIHK «» AABC.

Vi = =
AB BC CA 4

Il. AP DUNG TRUONG HOP DONG DANG THU NHAT CUA TAM GIAC VAO
TAM GIAC VUONG

@ Cho hai tam giac ABC va A’'B°C” lan luot vuong ta1 4 va 4" (Hinh 60) sao cho

AB=3 BC =5 ABEF R C = 10. & T

a) TinhCAvaC’4’.
b) So sanh céc ti s6 B . S 3 S :
AB " . BC CA
¢) Hai tam giac.4’B’C” va ABC ¢6 dong dang
vo1 nhau hay khong?

[ = —
o (A 3] WA | [ § | [ ]
Ta co dinh Ii sau: ik 60

- .

Q Néu canh huyén va mét canh géc vudng cla tam gidc vubng nay ti 1& véi canh
huyén va mét canh gdc vudng clia tam gidc vudng kia thi hai tam gidc vuéng do
déng dang.

e

AABC,AA’'B’C’, 4’ =A =90°
BC AF

GT =
BC AB

KL AA’B’C" e» AMBC




Chung minh
) AFB A T R
Truomg hop I =1. Khid6 A’B’=AB,B'C’ = BC.
AB N
Suy ra AA’B’C” = AABC. Vivay A4’B’C’ «» AABC.
AB
Truwong hop 2: —— #1.
ol AB
Trén tia A’B’ lay diém M thoa man A°M = AB. A B A’ M B
Qua M ké duong thing song song voi B'C’, cit duong Hinh 61
thang A°C” tai N (Hinh 61). Ta ¢o: A_ﬁ ;42; (hé qua cua dinh li Thales).
ok 2 AR Tir gia thiét suy ra: W , tirc la MN = BC.
BC BC

AB BC
Xét hai tam gidc vudng ABC va A’MN; ta c6 A’M = AB, MN = BC nén A4’MN = A4BC.
Suy ra A4’MN » A4BC. Vi MN// B'C’ nén theo dinh li trang 72 ta c6 A’ MN » A4’'B'C”.
Viy A4’B’C’ «» AABC,

Vidu 3 Quan sat Hmh 62 va chi ra hai cap tam glac dong dang:

NN N A

Hmhﬁ.?
Giai
"
—XethaltamgchBCvaIKHtacoA 1 =90° aﬁzﬁ( —= E l),
IK KH 4 6 2
Suy ra AABC «» AIKH.
. . q
— Xét hai tam giac DEF va MPN, taco: D =M =90°va Ezg(vi:=i=l}
MP PN 4 8 2
Suy ra ADEF «» AMPN. B
Vidu 4, Cho tirgiac ABCD c6 AB=9,AC =6,4D =4,
ADC = ACB = 90° (Hinh 63). Chimg minh tia AC la
tia phan giac cia goc BAD. " & €
Criai
syl B R gl N 8 . 0 pbl g
'4B 9 3 AC 6 3™ 4B 4C :
Hinh 63



Xét hai tam giac ADC va ACB c6 ADC = ACB =90°va ‘?ﬂ Trong Hinh 64, cinmg minh

AC AD tam giac CDM vuong tar M.
— = — nén AdDC «» AACB. Suy ra CAD = BAC . C
4B AC =

Vay tia AC la tia phan giac cua goc BAD. 5

A M 3 B

: : Hinh 64
BAI TAP

1. Quan sét Hinh 65 va chi ra nhiing ciip tam gidc dong dang:

A
D
B . C E 9 G
Hinh 65

2. Cho hai tam giac ABC va MNP coAB=2,BC=5,C4=6,MN=4 NP=10,PM =12
Hay viét cac cip goc tuong img bang nhau cta hai tam giac trén va giai thich két qua.

3. Bac Hung vé ban do trong do ding ba dinh A, B, C cta tam giac ABC lan luot mo ta
ba vi tri M, N, P trong thuc tién. Bac Duy ciing vé mét ban dd, trong dé ding ba dinh
A’, B’, C’ ciia tam giac A’B’C” lan luot mé ta ba vi tri M, N, P d6. Ti lé ban d6 ma
bac Himg va bac Duy vé lan luot la 1 : 1 000 000 va 1 : 1 500 000. Chimg minh
AA’B’C” »» AABC va tinh ti s6 dong dang.

4. Cho tam giac ABC va diem O nam trong tam giac. Cac diem M, N, P lan luot thude

q
cac tia OA4, OB, OC sao cho ay s G = e = =. Chimg minh A4BC «» AMNP.
OM ON OP 3

Ban Hoa vé trén giay mot tam giac ABC

th

va doan thing MN vdi cac kich thude nhr A
H‘nhﬁt‘i BanHoadoban'IhalﬂlvedmnPﬂma 8cm -
méan PMN = ACB, PNM = BAC ma khong sit '
B 6 cm C M 45¢cm N

dung thirde do goe. Em hay gnip ban Thanh six
dung thude thing (co chia khoang milimét) va Hinh 66
compa dé vé diém P va giai thich két qua tim duroc.

B
6. Cho cac hinh binh hanh ABCD va BMNP nhu ¢ P
Hinh 67. Chiig minh:
D C

BM  BP
a) —=—, b) AMNP «» ACBA. Hinh 67

BA BC’




§7. TRUGNG HOP DPONG DANG THU HAI CUA TAM GIAC

Ban Hoang va ban Thu cung vé
ban dé mot 6¢ dao va ba vi tri voi
ti 1é ban do khac nhau. Ban Hoang
ding ba diém A4, B, C lan luot biéu
thi cac vi tri thnr nhat, th hai, thi
ba (Hinh 68a). Ban Thu dimg ba a) b)
diém 4’, B’, € lan luot biéu thi ba Hinh 68

vi tri do (Hinh 68b). Ve

Hai tam giac A’B’C” va ABC
co dong dang hay khéng?

=
e

I. TRUONG HOP PONG DANG THU HAI: CANH - GOC - CANH

@ Quan sat Hinh 68 va so sanh:

Vo

a) Cac ti s6 va : b) Cac goc Avad.
AC

Ta co dinh i sau

Q Néu hai canh clia tam gidc nay ti I& vdi hai canh clia tam giac kia va hai géc tao béi
cac cap canh d6 bang nhau thi hai tam gidc dé déng dang.

¥ rd k] ¥ . = A
GT AABC AM’B°(C7, 4B = AC A=A
AB AC
KL M’ B'C” «» AABC
B C

C'h:iﬂg minh A’
Tricmg hop 1: 22 1.
Khido: A’B=AB,A'C'=AC va 4 =4 . . .
Suy ra A4’B'C" = AABC (c.g.c). Vay AA’B'C" «» AABC. B C’
Truong h 2‘4531 1 /H‘.Fr’l.«‘ \

ruon s—x1. inh 6

& 0P AB

Trén tia A’B’ lay diém M thoa man A’M = AB. Trén tia A°C” lay diém N thoa min

AN = AC (Hinh 69). Xét hai tam giac ABC va £’ MN c6 AB = A'M, AC = A'N, A
Suy ra AdBC = AA’MN (c.g.c). Do d6 A4’MN v A4BC (1).

@



¥ B = AT e 5 el 2T AT e EC
4B ac " aIM AN

Suy raMN //B’C” (dinh li Thales dao). Tir do theo dnh li trang 72ta co A4’B’C” «» AA’MN (2).

Tw(l)va(2), tasuyra Ad’B’'C" «» AABC.

Vidu 1, Quan sat Hinh 70 va chi ra hai cap tam giac dong dang:

G
B 3.6 R
. = 2.1
45 P s i
A 3 C ) 3 K E 18 & P 14 Q

l

Hinh 70
Gidi
— Xét hai tam gidc ABC va POR, ta co: Q“
hai tam giac ABCvAA'B'C’
4B_2 10 4C_3 10 - S5 e
P2 1,4 7 PR 21§ 7 A’C=9vﬁ§=f.cmnlg' minh
Suyr 2= o B-F.c<C
Y Po " PR e
Laico A = P = 45°. Suy ra AdBC «» APQOR.
20
—XéthaitmngiécDEGvélHK,taoézDE=-’~=2,DG=3’6=?,.Suym%=%_
. H 11 K 18 IH IK
Laico D =1 =45°. Suyra ADEG «» AIHK.
10 D

Vidu 2/ Quan sat Hinh 71, chimg minh A 4 }_/\

1-DC-B AR
4]
(riai

C "
S B R R T R T il et B Hinh 71
I _ D 10 5 B
AIC = DIB (hai géc déi dinh), 3

‘“ Cho goc xOy. Trén tia Ox lay
cac diém 4, B sao cho 04 =2 cm,
OB =9 cm. Trén tia Oy lay cac diém
MNHOGM%3MN=E§BIH.
Chimg minh OBM = ONA.

Suy ra AIAC «» AIDB.

Do do.?=5 C=B (cac cap goc tuong umg).



Il. AP DUNG TRUGNG HOP BONG DANG THU HAI CUA TAM GIAC VAO
TAM GIAC VUONG

c'
@B Cho hai tam giac ABC va A'B’C’ ¢é:

. — kl L] 3 £ (‘

A=A =90°, g e i (Hinh 72).

AC
Chimg minh A4’B’C” «» AABC .
Ta co dinh li sau: A B A’ B’
Hinh 72

g Néu hai canh géc vuéng clia tam gidc vudng nay ti 1& véi hai canh géc vuéng clia
tam giac vudng kia thi hai tam gidc vuéng dé déng dang.

Vidu 3/ Quan sat Hinh 73 va chi ra hai cip tam gidc dong dang:

l.l'.)
F
c
6 6
|
I_!
HLN By 3 E 4 N I 45 H
Hinh 73
Giai -Q
— Xét hai tam giac ABC va MNP, ta co: “ Cho hai tam gidc ABCVaA'B’'C’
T ) 4B AC \ r 3 1] lilb]m;;{?ng tai A vi A’ sa0 cfn
— — yva —=—— ] —=—=—). - 3
P = . Chilng minh B = B’
MN MP 4, 6 2 AC  AC g
Suy ra A4BC «» AMNP.

4 2
5 6 %

_ Xét hai tam giac DEF va IHK, taco: D =1 =90°va —— = — (vi
H K = 45

. DE DF 3

Suy ra ADEF «» AIHK.

5
BAI TAP

1. Cho Hinh 74.

a) Climg minh A4BC «» AMNP,
b) Goe nao cia tam giac MNP bang goc B? 4
¢) Goc nao ciia tam giac ABC bing goc P? Hinh 74




2. Cho Hinh 75, chimg minh:
a) AIAB «» AIDC, b) AIAD «» AIBC.

D

§

p A | &
Hinh 75 Hinh 76

3. Cho Hinh 76, biét AB =4, BC =3, BE = 2, BD = 6. Chimg minh:

a) AABD « AEBC, b)DAB = DEG; ) Tam gidc DGE vuéng.
4. Cho Hinh 77, chiing minh: ¢
a) ABC = Bﬁ; 3 4
b) BC L BE. d
A. 2 WEB (3} D
5. Cho A4BC v» AMNP. Hinh 77

a) Goi D va Q lan luot la trung diém ctia BC va NP. Chvmg minh AABD «» AMNO.

b) Goi G va K lan luot la trong tam cua hai tam giac ABC va MNP. Clnimg minh

AABG «» AMNK. .

6. Cho Hinh 78, biét AH* = BH . CH.
Chimg munh:

a) AHAB v AHCA: . .
Hinh 78

M

b) Tam giac ABC vudng tai 4.

7. Dé. Chi st dung thudc thing co chia don vi dén milimét va thuoc do goc, lam thé nao
do duoc khoang cach gitra hai vi1 tr1 B, C trén thuc te, biet rang co v1 tri 4 thoa
mén 4B = 20m, AC = 50 m, BAC =135°.

—

Ban Wy lam nhu sau: Vé tam giac 4'B’'C" c0 A'B’=2cm, A’C"=5cm, BAC =135°,
Ban W lay thude do khoang cach giita hai diém B’, C* va nhan dugc két qua
B’C’ ® 6,6 cm. Tir do, ban Vy két luan khoang cach giira hai vi tri B, C trén thuc té
khoang 66 m. Em hay giai thich tai sao ban Vy ¢o thé ket luan nlur vay.



8. TRUGNG HOP PONG DANG THU BA
CUA TAM GIAC

Ban Khanh vé hai tam g]dC ABC va A’B°C’ sao
cho £ =4 =60°va B = B = 45° (Hinh 79).

c

Hai tam giac A’'B’C’va ABC
c6 déng dang hay khéng?

B A
Hinh 79

I. TRUONG HOP PONG DANG THU BA: GOC - GOC
Cho hai tam giac ABC, 4’B’C” sao cho: A

—

A=4,B-= BvaABiAB[HthU} Tren tia

A

A’B’ lay diém M khac B thoa man 4’M = AB. Qua M M N
ké duong thing song song vél B'C” cit tia A’C” tai N,
Chimg mmh A4’ MN = A4BC. B c H/ V
Tir do suy ra AA’B’C’«» AABC . R 80
T—

g Néu hai goc clia tam gidc nay lan lugt bang hai géc cta tam giac kia thi hai tam

gidc dé déng dang.

Vidu I, Hai tam giac DEG va ABC & Hinh 81 co
dong dang hay khong? Vi sao? A
Criai 65"

. ~ 45" " B
Trong tam giac DEG, ta co: D= 180°—(45°+ 70°)=65°. § C E G
Hinh 81
Xét hai tam giac DEG va ABC, taco:D = 4 =65° §
g “ Cho hai tam giac ABC va MNP
E = B = 45°. Suy ra ADEG « AABC. e
Vidu 2 Cho Hinh 82. Chimg minh: N =60° P =70° Ching minh
AABC «» AMNP.
a) AOAD « AOCB, b)0OA4. OB=0C . OD.
A

Criai

a) Xeét hai tam giac OA4AD va OCB, ta co:
4 = C (giathiét), 40D = BOC (hai goc déi dinh).
Suy ra AOAD «» AOCB. D B

Hinh 82



b) Vi AOAD «» AOCBE nén g = @ Vay O4A . OB=0C . OD.
oC OB
Vidu 3 Cho tam giac ABC ¢6 goc A 1on hon goc C.
DPiém D thuée canh BC thoa man BAD = BCA.
A

Chimg minh B4* = BC . BD. ﬂ'\
Gidi. (Hinh 83)

B D C
Xeét hai tam giac ABD va CBA, ta co: Hinh 83

BAD = BCA (gia thiét), ABD = CBA.
Suy ra AABD > ACBA.

o R i hay BA* = BC . BD.
BC BA

Il. AP DUNG TRUONG HOP DONG DANG THU BA CUA TAM GIAC VAO

TAM GIAC VUONG
c
@ Cho hai tam giac ABC va A'B°C" ¢o

4 =4 =90, B'= B (Hinh 84). y

Chimg minh A4’B'C” «» AABC .

g Néu tam gidc vuéng nay cé mét géc nhon P
bang géc nhon clia tam gidc vubng kia thi hai A B 1*‘" B’
tam giac vuéng dé déng dang v6i nhau. Hinh 84
I
Vidu 4 Hai tam giac IMN va IPQ ¢ Hinh 85 co
déng dang hay khong? Vi sao? p
Crian Q
Xet hai tam grac IMN va IPQ, ta co: o :".4'
E\'_ﬂ? = I}?@ = Of" - m = ,ﬁ'@' ‘ Hinh 85
Do do AIMN < AIPQ. “ChotarngiﬁcnhonABCcﬁhaj

dwong cao AD, BE cat nhau tai H.
Chimg minh H4 . HD = HB . HE.



BAI TAP

1.

6. Trong Hinh 89, ban Minh ding mét dung cu

Cho Hinh 86.
a) Chimg munh AMNP «» AABC.
b) Tim x.

M N
Hinli 86

——

Cho hai tam giac ABC va PMN thoa min 4 = 70°, B = 80°,M =80°,N = 30°.
AB BC (A

Chimg minh

PM MN NP

Cho tam giac nhon ABC, hai duong cao.AD va B
BE cat nhau ta1 H. Chimg munh:

a) AMCD e» ABCE vaCA . CE =CB . CD, A

b) AACD «» AAHE va AC . AE = AD . AH.

R 0 D £
Cho Hinh 87 vo1 OAD = OCB. Clhnmg minh: Hinh 87
a) AOAD «» AOCB,
b 04_0C. |
oD OB -
c) AOAC «» AODB.

Cho tam giac 4BC vudng tai1.4, duong cao

AH (Hinh 88). Chimg minh: B H c

y k Hinh 88
a) AABC «» AHBAva AB-= BC . BH,

b) AABC «» AHAC va AC* = BC . CH;
c) AABH «» ACAHva AH- = BH . CH,

d) 11: lﬁ+ lﬁ‘
AH- AB" AC

dé do chiéu cao ctia cay. Cho biét khoang
cach tir mat ban Minh dén cay va dén mat
dat lan luot la AH =28 mva 4K = 1.6 m.
Em héy tinh chiéu cao ctia cay.

Hinh 89



9. HINH PONG DANG
"

Hinh 90 mé ta hai bic anh cung
chup Ngo Mén (Hoang Thanh Hue)

nhung co kich thuoe khac nhau: B~ C.. il
.'---.. e __,..-’.ﬂ
0 A e o {Anh: 203 Studio)

Hinh 90

Hai birc anh trong Hinh 90 giéng hét nhau nhung cé kich thudec
to nhé khac nhau goi nén nhitng hinh c6 moi lién hé gi?

I. HINH PONG DANG PHOI CANH (HINH VI TV)

@ Cho hai tam giac ABC va A’B’C” sao cho
ba duong Ltwng AA’, BB’, CC” cung di qua diém
.04 oOoF oC
O va — =
04 OB OC | ,
A’ B’ C” nhan duoc tir tam giac 4ABC bang cach nao? Hinh 91

Nhdn xét: Tix diém O, “phong to” ba lan tam giac ABC, ta sé nhan duroc tam giac 4’B’C”.
Hai tam giac.4’B’C” va ABC goi la dong dang phéi canh (hay vi fw) voi nhau, diem O goi

¥ rl

la tam dong dang phéi canh, ti sé k = l 3 goi la #i 56 vi tu:

@ Cho hai tr giac ABCD va A’B'C"D’ sao cho
bén duong thing A44°, BB’, CC°, DD’ eimg di qua
o4 OB _oC oD 1

diem Ova = = = = _ (Hinh 92).

OA OB OC OD 2 ;
T gidc £'B°C’D’ ¢o thé nhén duoe trtirgiac ABCD o D 4
b'ﬁng cach nao? Hinh 92

Nhén xét: Tixdiém O, “thunhé” hai lan tir giac ABCD, ta sé nhan duoc tir giac 4’B’C°D.
Hai ti giac A’B'C’D’ va ABCD goi la dong dang phéi canh (hay vi t) véi nhau, diém O
goi la tam déng dang phdi canh, ti s6 k = 48 _1 goi la ti s6 vi tu:

: : , 4B 2 ; .
Nhur vay, bang cach “phong to” (néu ti so vitu k> 1) hay “thunhé™ (néutisovitwk<1)

hinh ¢, ta sé nhan duoc hinh 2¢ déong dang phéi canh (hay vi fw) voi hinh 3¢,
Chii y: Ta ciing goi hinh 3¢’ 1a hinh déng dang phéi canh (hay hinh vi tw) i s6 k ctia hinh 3¢



Vi'du 1. Cho biét hai hinh chit nhat 4’B’C"D’ va ABCD minh hoa hai bitc anh & Hinh 90

c6 dong dang phdi canh hay khéng. Neéu co, hay chi ra tam dong dang phéi canh.

Gidi

Ta thay: O Hinh 90, bén duong thing A4°, BB’, CC’, DD’ cing di qua diém O va

o4 OB 0C oD : . i
- = = .Vay hai hinh chit nhat 4°’B’C"D’ va ABCD la d¢ hoi

04~ 0B oC oD ay | : ong dang p

canh va diém O la tam dong dang phoi canh.

0
Vidu 2/ Cho diém O nim ngoai doan thang 4B. Hay chi ra
doan I_hﬁng A’B’ sao cho hai doan thﬁng A'B’,AB déng dang phéri - 9
canh, diém O la tam ddng dang phéi canh va ‘:g =2
A’ B’

Griai Hinh 93

: T ogooow o B 04 OF ;
Trén cac tia OA, OB, ta lan luot lay cac diem A4’, B’ sao cho = °F = 2 (Hinh 93).
Khi d6, hai doan thing AB, A°B’ la dong dang phoi canh va diém O la tim dong dang
b NP e ‘Zg . 3‘2 B 12 cquia cin dich 1 Thalls).

Nhdn xét: Hinh déng dang phéi canh ti s6 k ctia doan thing AB la mot doan thing A’B’
(nim trén duong thing song song hodic trimg véi duong thing 4B) va A’B’ = kAB,

IIl. HINH PONG DANG
@ Thuc hién cac hoat dong sau
a) Cit ra tir to giay ke 6 vudng:
—Hinh chit nhat ABCD ¢6 AB = 3 cm, AD = 2 em; hinh chit nhat A’'B’C’D’ ¢co
AP =3cm, A’D’=2cm;
— Hinh vuéng MNPQ c6 MN = 4 cm; hinh vuéng M"N'P’Q’ co M’ N = 4 cm.
b) — Pt hai manh giay hinh chit nhat ABCD va A’B’C’D’ “chéng khit” 1én nhau,
— Pit hai manh giay hinh vuéng MNPQ va M"N"P’Q’ “chong khit” 1én nhau.
Nhén xét Néu co the dit hinh .?{ chong khit lén hinh 3¢ thi ta noi hai hinh 3¢ va 3" 1a bdng
nhau (hay con goi la hinh 2¢ bang hinh 2¢°).



GBED Trong Hinh 94, hinh chit nhat ABCD oo

AB =9 (cm), AD = 6 (cm); hinh chit nhat 4°’B’C"D’ co

A’B’=3(cm), A’D’ =2 (cm), hinh chit nhat 4”B”C”D”

c0 A”B” =3 (cm), A”D” = 2 (cm). Quan sat Hinh 94

va cho biét:

a) Hai hinh chit nhat 4”B”C”D”, ABCD ¢6 déng dang
phoi canh hay khong.

b) Hai hinh chir nhat 4’'B’C’D’, A”B”C”D” co bé.ng
nhau hay khong.

Nhén xét: Hinh chiv nhat 4°B’C°D’ bfing hinh chir nhat
A”B”C”D” va hinh chit nhiat A”B”C”D” d(;mg dang
phdi canh vaéi hinh chit nhat ABCD. Ta noi hinh chit nhat _ |
A’B’C°D’ déng dang v&i hinh chit nhat ABCD. - :A;:" Andrey-Kicmin)
inh
Ta ciing co khai niém tuong ti nhu trén cho hat hinh tuy y. Cu thé nhur sau: Ta nét hinh 3¢
dong dang vai hinh 3 néu hinh 3¢ bang mét hinh nao do dong dang phéi canh vai hinh ¢
Nhu vay, hinh 3¢ déng dang voi hinh 2¢ néu hinh 3¢ bang hinh 3¢ hodc bing mét hinh
phong to hay thu nhé cia hinh 3¢

Chii y: Hai hinh déng dang phoéi canh (hay vi tu) ciing la hai hinh déng dang.

_ E F* B F

Vidu3, Cho hai hinh wuéng EFGH,
E’FG’H lan luot ¢ d6 dai canh 1a 5 cm va -

4 cm. Hai hinh vuéng dé c6 dong dang hay

khong? Vi sao? G

; - G
Griai
,, . H (r H’
Trén cac doan thang EF, EG, EH, ta lan
Hinh 95

luot 15}' cac diem F°, G°, H” sao cho

EF” _EG” _EH” _ 4 thiuh95) Theodinhli Thalés diota cé: F"G” // FG: G” I I/ GH.
EF EG EH 5

Suy ra tr giac EF”°G7H la hinh chit nhat.

EFH FHGH GHHH HHE 4 < i . . : .
= = = e clua d].n.h ].1 'I'ha]ﬂ's s

EF FG GH HE 9 i ' )

suwyraEF’=F'G” =G "H’=H"E = 4 (cm).Vivay, tr giac EF”"G”H 1a hinh vudéng co

d6 dai canh bing 4 cm. Do do, hai hinh vuéng E'F' G’H’ va EF” G H” bang nhau.

Mat khac, ta co:




Vi iﬁ; - EJ;; - E};,'Ii’ =§ nén hinh vuéng EF"G"H” dé-ng dang Phéi canh voi

hinh vuéng EFGH. Vay hinh vuéng E’F°G’H* déng dang véi hinh vuéng EFGH.

BAI TAP
1. Trong Hinh 96, cac diém A, B, C, D lan luot la trung diém ctia cac doan thing
0A”, OB, OC”, OD”. Quan sat Hinh 96 va cho biét:
a) Hai hinh thoi A’B’C’D’ va A”B”C”D" ¢6 bing nhau hay khong.
b) Hai hinh thoi 4’B’C"D’ va ABCD c6 dong dang hay khéng.

Hinh 96

2. Cho tam giac ABC ¢6 AB = 3, BC = 6, CA = 5. Cho O, I 1a hai diém phan biét.
a) Gia str tam giac 4"B’C” la hinh dong dang phéi canh cia tam giac ABC vai diéem O la
tam dong dang phoi canh, ti s6 % = 3. Hay tim d6 dai cac canh cua tam giac 4A°B’'C”.
b) Gia sit tam giac A”B”C™ la hinh déng dang phéi canh cia tam giac ABC véi
diden 7 1 thm ddog dang phiaNGgh, 1 56 L2

tam giac 4”B"C".

¢) Chimg minh A4’B’C° = AA”B"C”.

Cuiy: Hai tam giac cvng la hinh déng dang phdi canh ti s6 k (tam déng dang phéi canh

co thé khac nhau) ctia mét tam giac luén béing nhau,

= 3. Hay tim do da1 cac canh cua

3. Cho hai hinh chtr nhat ABCD va A’B’C’D’ ¢o % = % Tréen cactiaAB, AC, AD ta

lan luot lay cac diem B”, C, D” sao cho i s AR Chimg minh:
AC 4D  BC

a) Hinh chit nhat AB”C”D” déng dang phoi canh vai hinh chit nhat ABCD;
b)AB”=A'B’,B°C”" =B'C";
¢) Hai hinh chit nhat ABCD va 4’B’C’D’ la dong dang.




$10. HINH DONG DANG TRONG THUC TIEN

I. HINH PONG DANG TRONG THE GIGI TU NHIEN

Trong thé gioi tu nhién, xuat hién nhiéu vat thé c6 hinh anh lién quan den hinh dong
dang, ching han cac vat thé co cau tric fractal. Mét dinh nghia téng quat cho cac cau
truc fractal la: “Mot cau triac hinh hoe ¢ the chia thanh nhiéu phan, méi phan co dang
thu nho ctia cau tric hoan chinh ban dau”. Cac cau tric dang nay c6 thé xuat hién dudi
dang cac dam may, bong tuyét, mét nhanh duong xi, cac ddy niu hodc tham chi la sur dao
déng cua thi truong chimg khoan hay hé théng than kinh con nguoi. Mic du cac fractal
di duoc biét dén tir lau nhumg mai dén thap nién 80 cuia the ki XX nha toan hoc Phap goc
Ba Lan Benoit Mandelbrot mai dia ra Hinh hoc fractal dé nghién ctru chiing mét cach
co hé thfmg Dudi day 1a hinh anh mét s6 vat thé tu nhién ¢6 cau tric fractal:

O

Ld duong xi Siip let xanh Romanesco

(Anh: Sergej Razvodovskij) (Anh: Nataly Studio)

Cdy bdp cdi Lé hoi xodn ée
(Anh: Quality Stock Arts) (Anh: Bildagentur Zoonar GmbH)

Il. HINH BONG DANG TRONG NGHE THUAT, KIEN TRUC

Mot trong cac nguyeén tic quan trong véi nghé thuat hay kién tnic la nguyén tic phéi canh.
Hau het thiet ke ve kién tmic, d6 hoa, hay mét tac pham nghé thuat nao déu phai thue hién
tot yéu t6 phéi canh. Vi thé, bé cuc ¢o tinh dén nhimg yéu té phéi canh thuéng duoe st
dung trong céac tac pham nghé thuat hay kién tric. Dudi day la mét vai vi du:



1. Danh hoa Raphael (tén day du la Raffaello Sanzio da Urbino, 1483 — 1520) khi vé birc
tranh “Lé trao nhan cho Maria” d4 sir dung nguyén tic phéi canh. Nhimg duong mau dé
& Hinh 97 thuc chat la song song voi nhau va hudng tir nguoi xem nhin vao bire tranh,
ching héi tu toi diém goi 1a diém mat it (tiéng Anh la “vanishing point”, tieng Phap 1a
“point de fuite”). Nguyén tiac phoi canh nhu vay dé tao nén chiéu sau ciia bire tranh.

Bite tranh “Lé trao nhdn cho Maria™ Hinh 97

2. Bure tranh “Trurong phal triét hoc Athens™ (School of Athens) ctia danh hoa Raphael
cling sur dung nguy én tic phoi canh. Nhimg duong mau d6 & Hinh 98 thue chat 1a song
song vo1 nhau va huong tir nguol xem nhin vao bire tranh, ching hér tu tan diém mat
it. Puomg thing mau xanh nim ngang trén bic tranh va di qua diém mat hnit duoe goi
la duong chan troi (tiéng Anh la “horizon line™). Nguyén tiac phoi canh nhur vay ciing da
tao nén chiéu sau ctia birc tranh.

Biic tranh “Trieomg phdi triét hoc Athens ™ Hinh 98

L



Il. HINH PONG DANG TRONG KHOA HOC VA CONG NGHE

Cac hinh dong dang ciing duoc sir dung nhiéu trong khoa hoc va céng nghé. Duai day la
mot vai vi du:

1. Luoc do Viét Nam: | . e = | g
- R -;.-\‘ e
LTy THLING G ! -t
% { Lo
i'r' “E *\n ‘-‘-‘:" ":‘_’ i
i ™ i s
‘%J ‘L [ \H ::'- e
{: - O T ’*}-
Pl | - e .
l__.qqu-w-,‘ L B
w7 1 s
THALL \"1‘ ;:“ (|% & et [ f
A, -t N -
.L"I‘,‘ =, .#_}" ik - .’55
PR vy e T o
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| —— Mz =tz X\ "
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(Nguon: Trung tam Bién gidi va Dia gidi - Cue Do dac va Bdn do Viét Nam)

2. Cic Tessellations duroc sit dung trong thiét keé va trang tri:

Tessellation Penrose Xodin dem cua Heinz Voderbere
(Nguon danh: https:/ivi.tr2tr.wiki/ Tessellation)
3. Mot s0 cau tric fractal co ban trong toan hoc:

Béng myér Koch Fractal Mandelbrot Tham Sierpinski
(Minh hoa: Astronira) (Minh hoa: Vit Smolek) (Minh hoa: Zita)



1. Tim hiéu thém veé nhimg hinh déng dang trong tu nhién (vor vat chat, cay coi, ...),
trong nghé thuat, trang tri, trong thuét ke, ...

2. Gap va cat giay thanh nhimg chit cai in hoa dong dang vdi nhau theo mau (Hinh 99,
Hinh 100) sau day:

Y

Hinh 99 Hinh 1(X)

up TIM TOI - MO RONG
Hai tam giac dong dang c6 la hai hinh dong dang hay khong?
O §5 trang 70, ta da dinh nghia tam giac A'B'C' |la déng dang véi tam giac ABC néu:
s_im-amc-ARE_BC _CulN. .
A=A B=BC=¢C, 28 _BC - CA K A

Xét k= 1. Trén cac tia AB, AC, ta lan lwgt lay cac diem B, C”
sao cho AB"= A'B'; AC" = A'C (Hinh 101).

Ta cf}- AB” . ATB1 . K AC” . A1C'l =k Suy ra AB” . AC"

" AB AB " AC AL AB AC’
Theo dinh li Thalés dao, taco B"C" Il BC.
Suyra A ais k (hé qua cua dinh li Thales).

AB BC
£ . B'C' B"C” :
Vi the, ta co: = .DodéB'C"'=BC. -
BC BC " .

Hinh 101
Suy ra AAB'C = AAB'C" (c.c.c).

Mat khac, vi % = % nén tam giac AB"C" dong dang phéi canh vai tam giac ABC.

Vay hai tam giac A'B'C’ va ABC la hai hinh dong dang.

Nhan xét Dinh nghia haitam giac A'B'C’ va ABC dong dang bang diéu kién (*) thuc chat
la dau hiéu de nhan ra hai hinh do dong dang.



1.

2
.

BAI TAP CUOI CHUONG Vi

Cho ADEG «» AMNP, E = 60°, M = 40°.
a) S6 do goe D bing bao nhiéu d6?

A. 40°. B. 50°. C. 60°. D. 807,
b) S6 do goc N bing bao nhiéu do?

A. 40°. B. 50°. C. 60°. D. 80°.
¢) S6 do goc P bing bao nhiéu d6?

A. 400, B. 50°. C. 60°. D. 80~.

Cho ADEG e» AMNP,DE =2 cm, DG =4 cm, MN =4 cm, NP =6 cm.
a) Do daicanh EG la

A. 2 cm. B. 3 cm. C. 4 cm. D. 8 cm.
b) Do dai canh MP la
A.2cm. B. 3 cm. C.4cm. D. 8 cm.

Cho tam giac ABC, cac diém M, N, P lan luot thude cac canh AB, AC, BC sao cho tir

gic BMNP 1 hinh bish hanh (Hink 102). Chimg mh% % L

A

D \<£/H
-
Hinh 102 Hinh 103
Cho tii gidc ABCD. Tia phin gidc cta cic géc BAD va BCD ciit nhau tai diém 1. Biét /
thuée doan thfmg BD (Hinh 103). Chimg mmnh 4B . CD = 4D . BC'

Cho hinh binh hanh ABCD. Goi M, N, P lan luot la trung diém ctia cac doan thiang 4B,
BC, AN va Q la giao diém cia AN va DM. Chimg minh:

.
a) MP I/ AD, m:%m; b)AQ = TAN
¢) Goi R Ia trung diém ctia CD. Chiing minh ba diém M, P, R thiing hang va PR = %AD



6. Cho tam giac ABC dong dang véi tam giac.4’B’C” theo ti s6 dong dang k.
a) Goi AM, A’M 1an huot la cac duomg trung tuyén ctia tam giac ABC, 4'B’C”. Chimg minh
AABM o> AABM va 2 _

¥ ¥

b) GoiAD, A°D’ lan huot la cac duéng phan giac clia tam giac ABC, 4'B’C”. Chimg minh

AD:k.

AABD «» AA’B’D’ va
AD’

¢) Goi AH, A’H lan luot la cac duong cao cia tam giac ABC, 4’B’C" va ABC < 90°
Chumg minh AABH o» AA’B’'H va 2L e k.

7. Tinh cac d6 daix, y, z, t & cac hinh 104a, 104b, 104¢:

G r H
A
X 6
M N I
2 A \ 24 3.6
B B E 1.8 F J t K 3 L
ﬂ,} 1"” l"_]'
Hinh 104
8. Cho Hinh 105. Chimg minh:
a) AHAB «» AHBC(C, b) HB = HD = 6 cm.
B
A
4 cm O ¢cm '
A o C K
I
D B H C
Hinh 105 Hinh 106

9. Cho Hinh 106. Chimg minh:
a) AH: = AB . Al = AC . AK, b) AIK = ACH.



10. Cho tam giac ABC ¢6 M, N la hai diém lan luot thudc cac canh 4B, AC sao cho MN //
BC.Goil, P, O lan luot la giao diém ctia BN va CM, Al va MN, Al va BC. Chimg minh:

E)MP‘PN__AP. b)MP_PN_IP
BQ 0oC 40 oC BQ IQ
N
11. Cho Hinh 107. Chimg minh: M,
a) AABN «» AAIP va Al . AN = AP . AB,
b)Al . AN+ BI . BM = AB". A 1 B
Hinh 107

12.Sau mot thor gian sir dung, mot tu sach nghe thuat da
co dau hiéu bi xuéng cﬁp va can stta lai (Hinh 108).
Cac ngin BM, CN va DP gb bi héng va can thay moi.
Bac Ngoc can ba miéng van sao cho khép véi cac vi
tri nay. Em hay gitp bac Ngoc tinh toan chiéu dai cac
miéng van BM, CN, DP sao cho khop vo1 cac vi tri
can thay thé. Biét chiéu dai miéng van EQ bang 4 m.

Hinh 108
13. Cho Hinh 109. Hinh nao déng dang phéi canh vor:
a) Tam giac OAB? b) Tam giac OBC?
¢) Tam giac OCD? d) Tu grac ABCD?

N y
_ \B C
M
#
0 D 10 |
Hinh 109 Hinh 110

14. Hinh 110 c6 ghi thi tir ctia 6 1a mam, trong d6 c6 nhiéu cap la mam goi nén nhimg
cip hinh déng dang. Hay viét 6 cip la mam goi nén nhimg hinh déng dang.



Chude3
THUC HANH PO CHIEU CAO

I. NOI DUNG CHINH CUA CHU PE

1. Gidi thiéu vé do dac

Nhimng kién thire hinh hoc dau tién ctia loai ngudi xuét phat tir nhu cau thue tién. Hinh hoc
phat sinh & A1 Cap do nhu cau do dac dat dai hing nam sau mé1 muia lii lut ctia séng Nile
(trong tiéng Hy Lap hinh hoc la su do dat).

Viéc do dac thuc dia, nghién et dia hinh dong vai tré quan trong trong cude song.
Chiéng han, viéc tién hanh do dac cac céng trinh giao théng duong thuy nhu: dong chay,
luu lugng nude trén song, hé, kénh dao ven vinh, ... co y nghia rat quan trong trong viéc
phén luéng giao thong duéng thuy va dong thoi ginp tau thuyén di chuyén trén duong
thuy duoc an toan. Bén canh do, viéc do dac chinh xac con giip cac nha quan li xay
dumg hé thong ke, dap, cang, bén neo dau hop li, xay dung hé théng phao tiéu, hai ding
bao hé phu hop.

2. Kién thiic toan hoc
AB - B gl

a) Néu A4’B’C” «» A ABC thi ta ¢ =
BC AC

).

Nhdn xét: Xét hé thirc ‘ﬁ <.k tmngdayusobmgnhau(l) Néu biét d6 dai ba doan

thangtlnchlmgtasem]hduocdodajdmnﬂ)m)gconlal Chvmg ta c6 thé ap dung tinh chat
do dé tinh d6 dai ctia doan thing ma khong do duoc truc tiép.

D C
b) Cho hinh thang ABCD c6 AB // CD. Hai diém E, F ™ \
lan luot ndm trén hai canh bén 4D, BC sao cho EF // AB . f 4
(Hinh 1) / \
Giast == =k Khids, oo aB=%+1gr_leop @
E4 k k . Hinh 1 .

@



That vay, theo hé qua ctua dinh li Thales trong tam giac ADB ta co:

A.B:DA: DE + EA :l+l:k+l
El DE DE k k

X
k+1
Ciing theo hé qua cua dinh li Thales trong tam giac BCD, ta co:
IF _BI _A4E _ 1
CD BD AD k+1
1 k 1

Suy raEl = ——AB.

SuyralF = ——CD.DodEF=EI+IF= ——AB+ CD.
k+1 k+1 kE+1
" k+1 1
Vav4dB= —EF - —CD.
o k k

3. Mot sé cach do chiéu cao trong thuc tién

Pé do chiéu cao mot cay ma khong thé do truc tiép duoce, nguot ta co thé sit dung nhimg
cach sau day.

a) Cdch thie nhat (Hinh 2):

+ Do d6 dai bong nang ctia cay (la do dai doan.AC).

+ Pt mot coc DK vuéng goc voi mit dat, do d6 dai coc DK va dd dai bong ning ciia coc
(1a d6 dai doan DE),

+ Vi céc tia ndng duoc coi la song song voi nhau nén KE // BC. Do d6 ADKE « A4BC.

AB _AC AC.DK

Suy ra Vay 4B =

DK DE DE
B

Hinh 2



b) Cach thie hai (Hinh 3):

+ Cam coc DK ¢6 dinh, vuong goc vol mat dat

+ Diéu chinh coc EF (cao hon coc DK) 1én hodc xuc::ng sao cho hai dau coc F, K va
diem B (ngon cay) thang hang.

+ Xac dinh diém C trén mit dat sao cho F, K va C thing hang (bing cach ding day hoic
thwde cang thang theo duong thang FK cho den khi cham dat). Po d6 dai coc DK va cac
khoang cach CD, CA.

+ ViDK // AB (do cung vuong goc vo1.4AC) nén ACDK «» ACAB.

SLI}-’I’E DK :@. Vﬁ}r’AB:M.

AB C4A cD
B

A E D L A E D
Hinh 3 Hinh 4

¢) Cach thie ba (Hinh 4):
+ Cim coc DC ¢6 dinh, vuong goc vol mat dat.
+ Diéu chinh coc EF (cao hon coc DC) len hoac xuéng sao cho hai dau coc C, Fva
diém B (ngon cay) thang hang.
+ Do cac khoang cach DE, EA; do do da1 hai coc DC, EF.
Wiiiis 28 wik. A e oot [2) e ot ol B~ 2V 5R L i,
EA k k
Il. GOI Y TG CHUC CAC HOAT BONG HOC TAP
Tién trinh t6 chirc cac hoat déng bao gém: phan chuan bi; phan thuc hién; phan tong két.
1. Phan chuin bi
GBI Gido vién thuc hién hai nhiém vu sau
a) Chia 16p thanh cac nhom, m6i nhom cé tir 3 dén 5 hoc sinh;

b) Yéu cau méi nhom hoe sinh chuan bi coc, day, thude thing do do dai.

®



GBI Mi nhom hoe sinh thie hién nhiém vu sau

a) Lua chon vat the dé do chiéu cao khi khong the do truc tiép.

b) Xay dumg cach thirc do chiéu cao ctia nhimg vat thé do.

c¢) Phan cong trach nhuiém cua timg thanh vién trong nhom.

2. Phan thuc hién

@ Mo6i nhém hoe sinh thue hanh do chiéu cao khi khong thé do trnuc tlep Cu thé la:
— Lura chon moét vat can do chiéu cao trong thure té ma khong the do truce tlep duoc.

— Tien hanh xac dinh chiéu cao do.

— Bao cao ket qua ciia nhom theo mau sau:

Do dai cac doan th&ng do duoc Chiéu cao can tinh

2 ?

. DPANH GIA

Hinh thnrc danh gia: theo hinh thirc danh gia ciia hoc tap dur an.

1. Danh gia hoat dong ca nhén

— MBéi ca nhan tur danh gia vao phiéu ca nhan.

—Nhém danh gia timg thanh vién trong nhém vao phiéu danh gia ca nhan.

2. Pénh gid hoat dong va san pham ctia nhém

— Nhém tur danh gia lai hoat déng ctia nhom va cho diém vao phiéu danh gia hoat déng
ctia nhom.

— Gi4o vién va cac nhom danh gia, ré1 cho diém phan trinh bay ctia timg nhém vao phiéu
danh gia hoat dong nhom.



(NEU NHA TRUONG C( U KIEN THUC HIEN)

I. SU DUNG PHAN MEM GEOGEBRA

1. Tao cong cu minh hoa viée sit dung hé sé goc ciia dudng thiing dé nhin biét
su ciit nhau hoiic song song ciia hai duong thing

a) Tao cdc sé a, b, ¢, d ban ddu

—Nhap lénh: a =1 61 bam

— Nhap lénh: b = 2 r6i bam .J

—Nhap lénh: ¢ = 3 r61 bam .

— Nhap lénh: d = 4 161 bam

b) Tao cdc hop chon dau vao

—Dung -1 tao hép chon déu vao a va dat tén la “Nhap vao s6 a (khac 0): a =" réi tao

lién két voi a.

~ Dung =1 tao hép chon dau vao b va dit tén la “Nhap vao s6 b: b =" r6i tao lién ket

vol b,

— Dung a=1 tao hop chon dau vao ¢ va dit tén la “Nhap vao $6 ¢ (khac 0): ¢ =" réi tao

lién ket voi c.

—Dimg =1 tao hép chon dau vao d va dit tén la “Nhap vao s6 d: d =" rdi tao lién keét

vord.

¢) Vé do thi ham s& bdc nhdt y = ax + b va do thi ham sé bdc nhdty = cx +d

—Nhap lénh: y = ax + b ré1 bam .J

Khi d6 man hinh sé xuat hién do thi ham séy = ax +b.

—Nhiap lénh: y = cx + d r6i bam .

K}ﬁdéménhinhséxuﬁthiénd&ﬂﬁhﬁmséy =ex+d

d) Minh hoq viéc sit dung hé sé goc ciia dueomg thdng dé nhdn biét su song song va
cdt nhau ciia hai diomg thang

— D61 mau do thi ham so6 béng cach nhay chuoét phai vao duong théng, chon Thuéc tinh,

Mau sac va chon mau phu hop.



— Kl ta thay cac gia lr:la,b,c:,dc’!céchépchmldﬁuvénta sé co cac do thi ham sé bac
nhat khac nhau. Ching hanvéia=1vac=3(a # c)haya=-2vac=-2(a=c)taco
cac do thh1 ham so6 nhu sau:

L7 Sorliche - 0O K 7 b
g Chww s Cie e mon Cicciege Cemnd Tre g |Hkne Covee mem Helnm Cormymin Diciey twwed e pm
el Py :‘1._ Gl ¢'._ _\: a=1 ol : kY :_,_ Gl _g'.H e i
Fr-ﬁhhv.i-.-'l'ﬂhm l-'.h-h-.-'h . . . = . = "'::-'-l A, MRy 6 W v . b}
=1 NR@p vito 4 & (khdc 0) a =1 | ¥ ra Nhidp vio s a (khic 0) a =-2 \ ".\ ;
ITT. f e ]
B e Nhdp vio sd b b =2 o / et Nndp vio sb b b =2 \
o ryeEed | & Li=-ausd
T Nhiip vio o ¢ (khic 0) c=3 o/ e MR o s ¢ (khie 0) e =2 \\‘\
Whip vio sdd d =4 I Whipvao sbd d=4 \ N
\of %
\| \
:.II' -""‘
AR
1 %
-
. . \ I\I *
J " A
o e ] i 0
a # ¢ (ha1 duong thang cat nhau) a = ¢ (har duong thang song song)

2. Trdi nghiém mét sé dinh li trong tam gidc

Ta 6 thé vé tam gidc vudng va trai nghiém dinh 1i Pythagore cho tam gidc vudng nhu sau:
a) Vé tam gidc vuéng ABC (Hinh 1) B

~Ding A dévé diem A va diém B.

—~Ding ,* dé vé doan thing AB.

~Ding % dé vé dudng thing di qua diém A va vuéng
goc vor duong thang AB.

~Dung A dé*.rédiém{l‘,ﬂmécdumgthﬁxgdiquaﬁ A — C
va vudng goc vor duong thang AB.

— An duong thang vira vé.

—~Dung ,~ dé vé cac doan thing BC va CA.

~Dimg & , nhay chudt lan luot vao cac diém B, A, C (hofic cac diem C, A, B) dé ki hiéu
goc vuong trén hunh veé.

b) Trdi nghi¢m dinh Ii Pythagore cho tam gidc vuong
—Ding 27 dé hién thi d6 dai cac canh (lam tron) ctia tam giac vudng.
—Nhiap lénh: u=AB"2+AC"2 - BC"2 réi bam .

(@



—Nhap lénh: “AB* + AC* - BC*=" + urdi bam .

— Khi di chuyén mét trong cac dinh A, B, C ctia tam
giac ABC, ta thay d6 dai cac canh ctia tam giac ABC
thay dé1, nmmg AB® + AC? — BC? luén béing 0, nghia la
AB*+AC?=BC:.

“ V& hinh va frdi nghiém
dinh 11 Thalés trong tam giac.

3. Vé hinh dong dang phéi cinh (hinh vi tu)
Ta c6 the vé tam giac A’B’C’ dong dang phéi canh voi tam giac ABC cho trude vai diém O
~ L. A O OXF
cho tnroe la tam do Oicanhva — = —— = ——= 2 nhusau
"g ang phot OA OB OC
— Ding P ve mot tam giac ABC bat ki va
ding A dé vé diém O la tam dong dang
phé-i canh;
— Nhay chuét lan luot vao +*, tam giac ABC,
diem O va nhap vao s6 2 trong ctia s6 xuat
hién r61 bam .J _trén man hinh sé& xuat hién Hinh 2
tam giac AB’C’ can vé.
Chii - Ta co the dimg «* dé vé cac doan thing OA, AA’, OB, BB’, OC, CC’ va cho hién
thi d6 dai cac doan thiang do (bang cach nhay chudt vao méi doan thiang do, bam chuét
phai, chon Thuéc tinh ..., Hién thi tén: Gia tri) dé thay AA’, BB’, CC’ cung di qua O va
OA=AA’,OB=BB’, 0Ck CC (hay o2 = 98 _ 9€°_ 5,
OA OB OC

4. V& hinh chép tam gidc déu, hinh chép tif gide déu

Dimg J_» (nhay chuét vao 2 vi tri trén Vung lam viéc
va nhap vao so dinh la 3) dé vé mét tam giac déu trong
Vung lam viéc

— Nhay chuét vao Hién thi trén thanh bang chon, sau do A C
nhay chudt vao Hién thi dang 3D. Trong cira so Hién
thi dang 31D, nhay chudt vao 4, , sau do nhay chuét B
vao mot diem trong hinh tam giac deu va giit chuét trai, Hinh 3
kéo lén trén, ta sé c6 hinh chop tam giac deu. %

“ V& hinh chép tit gide déu.

— Péi tén cac dinh ctia hinh chop va an cac doi tuong
khong can thiét dé co hinh chop tam giac déu S.ABC
(Hinh 3).



Il. SU DUNG PHAN MEM MICROSOFT WORD VA MICROSOFT EXCEL

1. Sit dung phian mém Microsoft Word dé vé biéu do6 hinh quat tron

Béang bén cho biét ba doan thé thao dat Doan Thé thao | S6 huy chuong Viang
duoc nhiéu huy chuong Vang nhét tai Viét Nam 205
SEA Games 31 theo két qué tong sap huy Thai Lan 92
churong (https://seagames2021.com). Indonesia 69

Ta c6 thé sir dung phan mém Microsoft Word de vé biéu d6 hinh quat tron the hién so6 huy
churong Vang ma ba doan thé thao noéi trén da dat dwoc nhur saw:

— Nhay chuot lan luot vao dai lénh £@  Chortin Miciosoft Word X
Insert, chon Chart, trong hop thoai ‘ —— :
Insert Chart xuét hién chon Pie i |, “igvem Sl |
bam OK; 3 Thailan 52

, . 4 Indonesia 69
— Nhap s6 liéu vao bang xuat hién nhur ¢ 5 |
Hinh 4 r61bam . tasé co bieudohinh | ® = T
quat tron nhut Hinh 5 o Hinh 4 '

* Sit dung phan mém
m Viét Nam Microsoft Excel dé vé
biéu do cot thé hién s6 huy

® Thai Lan A ke :
, chuong Vang ma cac doan
® Indonesia Viét Nam, Thai Lan va
Indonesia dat duge ta1 SEA
Hinh 5 Games 31.

2. Sit dung phan mém Microsoft Excel d€ trai nghiém mé phong thi nghiém tung
dong xu nhiéu lan va tinh xdc suit thuc nghiém trong tro chei tung dong xu
M5 phéng thi nghiém tung dong xu 10 lan va tinh xac suat thue nghiém xuat hién mét sap
(Xem Hinh 6).
— Tao ra mét s6 ngau nhién la 0 hode 1 ¢ 6 Al:
+ Nhay chuét vao 6 Al;
+ Nhap vao: =RANDBETWEEN(O0, 1).
— Ghivao 6 Bl chir “Sap” néukét qua ¢ 6 Al la 1 hode chit “Ngira” néu két qua 66 Al 1a 0
+ Nhay chuét vao 6 Bl;
+ Nhap vao: =IF(Al=1; "Sap"; "Ngira").



— Ghi vao cac 6 tir A1 dén A10 mét sé ngau nhién la 0 hodc 1:
+ Nhay chuot vao 6 Al, nhay chuét phai va chon Copy,
+ Chon cac 6 tir A2 dén A10, roi nhay chuét phai va chon Paste.

— Ghivao cac 6 Bl, B2, ..., B10 chi¥ "S&p" néu két gqua a6 Al, A2, ..., Al0 tuong ung
la 1 hodc ghi chit “Ngira” néu két qua o 6 Al, A2, ..., A10 twong img la 0

+ Nhay chuét vao 6 Bl, nhay chuét phai va chon Copy:,,
+ Chon cac 6 tir B2 dén B10, ré1 nhay chuét phai va chon Paste.
-Ghivao 6 C1 sé6 lan xuat hién mat sap ¢ cac 6 tir Bl dén B10:

+ Nhay chuét vao 6 C1,
+ Nhap vao: =COUNTIF(B1:B10, "Sﬁp")_

— Ghi vao 6 C2 xdc sudt thire nghiém xudt hién mdt Sci':p khi tung Jé:ng xu 10 lan:
+ Nhay chuét vao 6 C2;
+ Nhap vao: =C1/10.

A B c D [a] “ MG phong thi nghiém tung
S ] . A 1 L= mutdmgxulﬂlmvax&c
1] 0 Ng-.,ra 4 | dinh xac suat thue nghiém dé
2| 0 Ngura 04 " | xuat hién mit sap.
3 0 lra !
N E_', = 5 M6 phong thi nghiém gieo
P mot xic xic 50 lan va xac
3| 0 Ngua dinh xac suat thue nghiém dé
6 | 1 Sép : L4 xuat lién mét ¢o sau cham.
7| 1 Sép
8| o Nglra
9 | 1 Sép
10| o0 Nglra
Lid <]
Hinh 6
Chii y

Ta c6 thé mé phcnng thi nghiém tung dong xu » lan va tinh xac suat thuc nghiém
xuat hién mit sap theo cach tuong tu trén. Pé lip lai m6 phéng viéc tung déng xu
n lan ta chi can bam phim F9 trén ban phim may tinh
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