LOI CAM POAN

Téac gia xin cam doan day la cong trinh nghién ctru cua riéng tac gia. Cac
s6 liéu, két qua duoc trinh bay trong luin van 1a trung thuc. Nhiing két qua
khoa hoc trong luén van chua timg dugc tac gia dung dé cong nhan hoc vi lan

nao.

Hai Phong, ngay 5 thang 11 nam 2019

Tac gia luan van

Ho Thi Dinh



LOI CAM ON

T6i xin chan thanh bay t6 long biét on siu sic cua minh dén Co gi&o
Tién si Nguyén Thi Thanh Van, nguoi da tan tinh gitp d&, huéng dan toi
trong qua trinh nghién ctru, hoan thi¢n luan van.

T6i xin chan thanh cam on tdi tap thé cac thiy co gido trong khoa Su
pham, céc thiy c6 giao phong Sau dai hoc - Trudng Pai hoc Hai Phong di tao
diéu kién gitp d& toi trong sudt qua trinh hoc tip va nghién ciru.

TOi xin chan thanh cam on su quan tam cia Ban giam hiéu, su giup do
ctia cac thay cd gido trong nhdm Todan, su cong tac cia hoc sinh 16p 10A7,
10A8, 11B3, 11B6 Truong THPT Luong Thé Vinh di tao diéu kién thuan loi
dé toi tién hanh thyc nghiém dé tai.

Cubi cung, toi xin bay to long biét on d6i v6i gia dinh, ban beé da ludn

dong vién, gitip d& toi trong sudt thoi gian hoc tip va hoan thanh luan van.

Hai Phong, ngay 5 thang 11 nam 2019

Tac gia luan van

Ho Thi Dinh
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MO DAU
1. Ly do lra chon dé tai nghién ctru

Hién nay, gido duc luén duoc coi la quéc sach hang dau cua Viét Nam
cling nhu hau hét cac qudc gia trén thé gi6i. Véi muc tiéu gido duc: “ Liy viée
hinh thanh nang luc nguoi hoc lam trung tam , lam muc tiéu dao tao thay cho
truyén thy kién thie” ngay 04/11/2013 Tong bi thu Nguyén Pht Trong da ki
ban hanh Nghi quyét Hoi nghi lan thtr 8 Ban chap hanh Trung Uong khoa XI-
Nghi quyét s6 29-NQ/TW “vé déi méi can ban toan dién gido duc va dao tao
dap vmg yéu cau Cong nghiép héa — Hién dai héa trong diéu kién kinh té thi
trwong theo dinh hwéng Xa héi chi nghia va héi nhdp quoc té” da néu 1d:
“Tiép tuc doi méi manh mé phwong phdp day va hoc theo hidng hién dai,
phat huy tinh tich cwe, chii dong, sang tao va vin dung kién thirc, ki ndng ciia
ngueoi hoc, khdc phuc 10i truyén thy dp déit mot chiéu, ghi nhé mdy méc. Tdp
trung day cach hoc, cach nghi, khuyén khich tr hoc, tao co sé dé nguoi hoc tu
cdp nhdt va déi méi tri thire, ki ndng, phdt trién nang lwc. Chuyén tir hoc chii
yéu trén I6p sang té chirc hinh thirc hoc tdp da dang, chii ¥ cdc hoat dong xa
héi, ngoai khéa, nghién ciru khoa hoc. Bdy manh g dung céng nghé théng
tin va truyén théng trong day va hoc”.

Dai hoi dai biéu toan quéc lan tht XII cta bang cong san Viét Nam
nam 2016 d dé ra phuong hudng: "Gido duc la quoc sich hang dau. Phat
trién gido duc va dao tao nham ndng cao dén tri, dao tao tao nhan lyc, boi
dwéng nhén tai. Chuyén manh gido duc tir chii yéu trang bi kién thirc sang
phat trién toan dién nang lwc va pham chdt nguoi hoc; phdt trién gido duc va
ddo tao phdi gdn véi nhu cau phdt trién kinh té xd héi, xay dwng va bao vé Té
quoc, voi tién bé khoa hoc cong nghé; phan dau trong nhitng ndm tdi, tao
chuyén bién can ban, manh mé vé chat lwong, hiéu qua gido duc va dao tao,
phcfn dédu dén nam 2030 nén gido duc Viét Nam dat trinh do tién tién trong

khu vuec".
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Chuong trinh gido duc phd thong tong thé (nim 2018) [2] chi ra muc
tiéu: “gitip hoc sinh tiép tuc phat trién nhitng phdam chat, nang lic can thiét
doi véi ngueoi lao dong, ¥ thire va nhdn cach cong dan, kha ning tir hoc va y
thirc hoc tdp suot doi, kha ning lira chon nghé nghiép phix hop véi ndng luc,
s& thich, diéu kién va hodn canh ciua ban than dé tié}a tuc hoc lén, hoc nghé
hodc tham gia vio cudc song lao dong, kha néing thich vmg véi nhitng thay
doéi trong boi canh toan cau héa va cach mang céng nghiép 4.0

D61 méi gido duc phd thong chuyén tir gido duc theo hudng tiép cin vé
ndi dung sang tiép can NL doi hoi nguoi GV phai ddi moi phuong phap, ting
cudng cac phuong phap DH nham hinh thanh, phét trién NL cho HS. NL giai
toan 1a mot thanh phan ciia NL toan hoc dugc hinh thanh, rén luyén va phat
trién chil yéu théng qua hanh dong giai toan. NL giai toan 1a yéu t6 then chdt
trong qua trinh DH toan & truong THPT . Chi c¢6 giai toan t6t mai giap HS
phat trién tu duy va cac NL tri tué can thiét khac . Do d6 trong qua trinh DH
toan, GV can c6 bién phap dé hinh thanh va phat trién NL giai toan cho HS.

Vecto 1a mot khai niém méi ddi véi HS 16p 10 nén cac em gip kho
khan khi tiép can kién thirc. Hé thong bai tap trong SGK da dang nhung sip
xép con chua phu hop véi cac dbi twong HS, khién HS cam thdy lung ting,
mat phuong hudng khi tim 10 giai. Piéu nay dan dén tdm Iy chan nan, ngai tu
duy, mat hiang thu hoc tap. O 16p 10, HS duoc tiép can véi nhing kién thirc
vé vecto trong mat phang, cac phép toan va ung dung ctia nd trong giai toan
cling nhu trong thyc tién. Pay 1a mot truong hop cu thé cta khong gian vecto
tong quat v4i cac tinh chét 1a cac tinh chat twong tng thé hién trén mit phang.
Chinh vi vdy, phan kién thirc ngam an kha nhiéu, doi hoi GV phai c6 hiéu
biét mot cach hé théng, sdu sic, tir d6 c6 thé gilp HS dinh hudng cach giai,
khéc sau kién thirc b.'?lng mot hé théng vi du cu thé. GV phai day cong suu tam
hoac tao ra cac bai tap theo cac chu dé voi mac do tir d& dén kho, tir don gian
dén phtrc tap. Qua d6, HS lam quen, tu tin khi ding trudc cac bai tap toan vé

chu dé vecto, dan phat trién NL giai toan ciia ban than.
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Vi cac |i do trén, ching toi chon dé tai nghién ctru 1a: “Phat trién NL
giai toan cho hoc sinh 16p 10 thong qua day hoc chu dé vecto™
2. Téng quan vain dé nghién ciru
2.1. Mt sé dé tai nghién cieu vé day hoc phdt trién mét sé thanh to cia
nang lyce gidi todn

Nhiéu nha nghién ciru nhu A.E.Cameron, L.V.Commerel, H.Thomas,
E.L.Thorndike, Krutetxki da néu ra cac thanh phﬁn cua NL toan hoc.

Tac gia Pinh Van Tu [19] da nghién ctru cac bién phap nang cao NL
giai toan cho HS. Tac gia Lé Quang Chung [2] d4 xay dung hé thong bai tap
vé chu dé phuong trinh lugng giac va phuong phap giai dong thoi néu ra mot
s6 vai tro ctia thay va tro trong viéc phat trién NL giai toan cho HS. Tac gia
Pham Viét Son [16] d nghién ctru hé théng co so 1i luan vé NL, NL giai toan,
ki nang, ki ndng giai toan va cac phuong phap DH toan trong truong THPT.
2.2. Mt s6 dé tai nghién civu vé chii dé vecto

Tac gia Hoang Thi Diéu Linh [7] da dua ra mot s6 phuong an giai
quyét van dé trong cac tinh huong DH dién hinh va thiét ké ké hoach bai hoc
theo hudng giai quyét van dé dé nang cao hiéu qua DH. Tac gia Nguyén Thi
Minh Toai [18] d3 néu ra cac bién phap DH chu dé vecto trong cac tinh huéng
dién hinh: DH khai niém, DH dinh li, DH giai bai tap theo huéng lién mén
nham phat trién NL giai quyét van dé cho HS 16p 10. Tac gia Pao Thi Thanh
Loan [8] dd néu ra cac bién phap phat trién NL giai quyét van dé cho HS
trong DH chu dé vecto 1a : gitip HS ndm viing kién thic co ban 1am co so
phat trién NL giai quyét van dé, gilp HS hiéu 1d vecto dugc bat ngudn tir
thuc tién va quay lai phuc vu doi séng thuc tién tao dong co himg thi cho HS
khi hoc ndi dung nay, dua ra bién phap huéng dan HS phat hién va stra chira
sai 1am trong giai toan. Tac gia Nguyén Thi Nga [9] d4 trinh bay so luoc vé
co 6 li luan vé DH lién mon, néu ra mot so kién thirc lién mon giita mon toan
va mon vat 1y trong DH chu d& vecto va mot sd bién phap phat trién DH lién

mon trong bdi canh hién nay. Tuy nhién chua c6 dé tai nao nghién ctru day
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da va hé thong vé van dé phat trién NL giai toan cho HS 16p 10 théng qua DH
chu dé vecto.
Véi li do d6, chung toi lya chon dé tai nghién ctru 1a: “Phat trién ning
lwc gii toan cho hoc sinh khéi 10 théng qua DH chi dé vecto”
2.3. Nji dung dé tai
Trong dé tai nghién ctru ctia minh, ching toi s& ké thira cac két qua da
cong bd lién quan, déng thoi van dung ly luan dé dé xuat thém mot sd bién
phap phat trién NL giai toan cho HS THPT théng qua DH chu dé vecto trong
hinh hoc 10.
3. Muc tiéu nghién ctru
Xay dung phuong an DH chil dé vec to theo hudng phat trién NL giai
toan cho HS 16p 10.
4. Pbi twong nghién ciru :
Céc bién phap DH cha dé vecto theo hudng phat trién NL giai toan
cho HS 16p 10.
5. Pham vi nghién ciru
Phat trién NL giai toan cho HS THPT thong qua DH chu dé vecto
trong hinh hoc 16p 10.
6. Phwong phap nghién ciru
Trong qué trinh nghién ctu dé tai, ching toi st dung nhitng phuong
phap nghién ctru chi yéu sau:
6.1. Phwong phdp nghién cwu ly lugn: Nghién ciu cac gido trinh, tai li€u,
tap chi; cac dé tai nghién ctu khoa hoc da dugc cong bd, SGK, sach bai tap
hinh hoc 10 co ban va ning cao ; sach tham khao co lién quan dén dé tai
nghién ctru va mot sb trang web dé suu tAm cac bai tap vé chu dé vecto.
6.2. Phwong phdp diéu tra, quan sdt:
Quan sat, diéu tra thuc tién DH cha dé vecto ¢ truong THPT, duy gio,
phong van, thu thap ¥ kién ciia mot s6 GV Toan & mot sb truong THPT vé

thuc trang day va hoc chi dé vecto.
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6.3. Phwong phdp téong két kinh nghigm: Tham khao ¥ kién céc chuyén gia
va dong nghiép vé mot s6 bién phap phat trién NL giai toan cho HS 16p 10
théng qua DH chu dé vecto.
6.4. Phwong phdp thwc nghiém sw pham: T chirc thyc nghiém nham danh
gia budc dau tinh kha thi va hiéu qua cua dé tai.
7. Gia thuyét khoa hoc

Trong qué trinh DH, néu GV hiéu NL giai toan va st dung cac bién
phap hinh thanh va phat trién NL giai toan cho HS thi s& tao ra sy hig thu,
phat huy duoc tinh tich cuc chu dong ciia HS trong hoc tip, gbp phan phat
trién NL can thiét cho HS, nang cao chat lugng day va hoc moén Toan & trudng
THPT, dap umg yéu cau d6i méi gido duc hién nay.
8. Két cau ciia ludn vin

Ngoai phan md dau, Két luan va kién nghi, tai liéu tham khao, luan

van gom 3 chuong:
Chuong 1: Co s& 1y luan va thyc tién.
Chuong 2: Mot s6 bién phap phat trién ning luc giai toan cho hoc sinh 16p 10
thong qua day hoc chu dé vecto.

Chuong 3: Thyc nghiém su pham.
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CHUONG 1. CO SO LY LUAN VA THUC TIEN
1.1. Nang luc
1.1.1. M¢t s6 quan diém vé néing luc

- Theo Tur dién Bach khoa Viét Nam [5]: “Niang luc 14 dic diém cia ca
nhan thé hién mic do thong thao - tuc 1a co thé thuc hién mot cach thanh thuc
va chic chin — mot hay mdt $6 dang hoat dong nao do”.

- Theo Tur dién Tiéng Viét [13]: “Nang luc 1a pham chét tdm 1i va sinh
li tao cho con nguoi kha nang hoan thanh mdt loai hoat dong nao do voi chat
luong cao”.

- Theo Tir dién tam 1i hoc [4]: “Nang luc 1a tdp hop cac tinh chét hay
phém chit cuia tam i c4 nhan, dong vai tro 1a diéu kién bén trong, tao thuan
lgi cho viéc thuc hién tbt mot dang hanh dong nhét dinh”.

- Theo t6 chirc hop tic va phat trién kinh té thé giéi OECD[10] thi
“Nang lyc 1a kha nang dap tng cac yéu cau phirc hop va thyc hién thanh cong
nhiém vu trong mot bdi canh cu thé.

-Theo V.A. Krutetxki [3] thi: “Nang luc duoc hiéu nhu 1a : mot phic
hop dic diém tdm 1y ca nhan cta con nguoi dap ung nhitng yéu cau cia mot
hoat dong nao d6 va la diéu kién dé thuc hién thanh cong hoat dong do .

Nhu vay c6 nhiéu cach dinh nghia vé NL, tuy nhién, ching toi dong
tinh v6i cach hiéu vé khai niém NL duoc trinh bay trong Chuong trinh gido
duc pho théng tong thé [1] ban hanh kém theo Thong tu sd 32/2018/TT-
BGDDT ngay 26 thang 12 nam 2018: “Nang luc la thuoc tinh cd nhan duoc
hinh thanh, phdt trién nho té chdt san c¢é va qud trinh hoc tdp, rén luyén, cho
phép con nguwoi huy dong tong hop cdc kién thire, ki ndng va cdc thude tinh ca
nhan khac nhw hing thu, niém tin, Y chi,... thuc hién thanh cong mot loai hoat

déng nhat dinh, dat két qua mong muén trong nhitng diéu kién cu thé”.
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1.1.2. CAc ndng lwc can phat trién cho hoc sinh

Trong chuong trinh gido duc phd thong tong thé di néu ra nhitng NL
cbt 18i can hinh thanh va phat trién cho HS 1a:

a) Nhitng NL chung duoc hinh thanh, phat trién thong qua tat ca cac
mon hoc va hoat dong gido duc: NL tu chu va ty hoc, NL gido tiép va tap hop
tac, NL giai quyét vin dé va sang tao.

b) Nhitng NL dic thu dugc hinh thanh, phat trién chii yéu thong qua
mot s6 mon hoc va hoat dong gido duc nhét dinh: NL ngdn ngtt, NL tinh toan,
NL khoa hoc, NL cong nghé¢, NL tin hoc, NL tham my, NL thé chat.

Bén canh viéc hinh thanh, phat trién cac NL cbt 15i, chuong trinh gido
duc pho théng con gop phan phat hién, bodi dudng ning khiéu cia HS.

1.2. Nang luc toan hoc
1.2.1. Mgt 56 quan diém vé ning lic todn hoc

Theo V.A.Krutetxki [3], NL toan hoc dugc hiéu theo 2 nghia, 2 mic
do: “Mot 1a, theo ¥ nghia nang lyc hoc tap (tai tao) tirc la nang luc ddi vai
viéc hoc Toan, d6i voi viéc nam gido trinh Toan hoc ¢ truong phd thong ,
nam mot cach nhanh va tot cac k¥ thuat, ky nang, k¥ xdo tuong ung.

Hai 1a, theo y nghia nang luc sang tao (khoa hoc) , tirc 1a nang luc hoat dong
sang tao Toan hoc, tao ra nhiing két qua méi, khach quan c6 gia tri 1on d6i véi
xa hoi loai nguon”.

Gitra hai mirc d§ hoat dong toan hoc d6 khong cd6 mot sy ngan cach
tuyét dbi. Noi dén NL hoc tap Toan khong phai 1a khong dé cap toi NL sang
tao. Co nhiéu em HS ¢6 NL, d3 nim gido trinh Toan hoc mot cach doc lap va
sang tao, da tu dat va giai cac bai toan khong phire tap 1am, di ty tim ra céac
con dudng, cac phuong phap sang tao dé chimg minh cach dinh 1i , doc 1ap
suy ra cac cong thtrc, tu tim ra cac phuong phap gidi doc dao nhitng bai toan
mau muc. Theo Blomhoj va Jensen (2007): “Ning luc toan hoc 1a kha ning
san sang hanh dong dé dap ung voi thach thic toan hoc cua cac tinh hudng

nhét dinh”, theo Niss (1999): “Nang luc toan hoc nhu kha nang ctia ca nhan
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dé st dung cac khai niém toan hoc trong moét loat cac tinh huéng co lién quan
dén toan hoc, ké ca nhiing linh vuc bén trong hay bén ngoai cuia toan hoc (dé
hiéu, quyét dinh va giai thich)” [17]. Theo tac gia Pham Viét Son [7] “ Ning
luc toan hoc 1a cac dic diém tam 1y cd nhan (trudc hét 1a cac dic diém cua
hoat dong tri tug) dap tmg yéu cau hanh dong toan hoc va gitip cho viéc hiéu,
van dung tri thite, k§ niing, k¥ xao toan hoc mot cach nhanh chong, dé dang,
chinh xac, sang tao. Nang luc toan hoc ciia mot ca nhan thuong duoc nhan
biét va danh gia dua trén cac kha ning cua ca nhan vé: khai quat hoa, triru
tugng hoa, tuong tuong khong gian, tu duy logic va mém déo , tri nhd, kha
nang tap trung cha ¥ khi tiép thu cac van dé méi, kha niang rGt gon qua trinh
suy luan, ....” . Khi giai toan, cac NL toan hoc boc 10 10 nhat va cling chinh
hanh dong nay doi hoi nhidu nhat cac pham chét toan hoc ciia ca nhan.
1.2.2. Cdc thanh té ciia ning luc todn hoc

Theo Chuong trinh gido duc pho thong tong thé [1] thi cac thanh td cua
NL toan hoc la:
a. Nang luc tu duy va 1ap luan toan hoc
Thé hién qua viéc thuc hién dugc cac hanh dong:

- So sénh; phan tich; téng hop; dac bi¢t hoa, khai quat hoa; tuong tu;
quy nap; dién dich.

- Chi ra dugc chimg cw, 1i 18 va biét 1ap luan hop 1i trude khi két luan.

- Giai thich hoic diéu chinh cach thic giai quyét van dé vé phuong
dién toan hoc.
b. Nang lyc mo hinh hoa toan hoc

Thé hién qua viéc thyc hién dugc cac hanh dong:

- Str dung cac md hinh toan hoc (gdm céng thirc, phuong trinh, bang
biéu, do thi,...) dé mé ta cac tinh hudng dit ra trong cac bai toan thyc té.

- Giai quyét cac van dé toan hoc trong mo hinh dugc thiét lap.

- Thé hién va danh gia 101 giai trong ngit canh thuc té va cai tién mo

hinh néu cach giai quyét khong phu hop.
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c. Ning luc giai quyét van dé& toan hoc

Thé hién qua viéc thyc hién dugc cac hanh dong:

- Nhén biét, phat hién duoc van dé can giai quyét bang toan hoc.

- Bé xuit, lya chon dugc cach thuc, giai phap giai quyét van dé.

- St dung duoc cac kién thtrc, ki nang toan hoc tuong thich (bao gém
cac cong cu va thudt toan) dé giai quyét van dé dit ra.

- Panh gia giai phap dé ra va khai quat hoa cho van dé tuong tu.

d. Nang luc giao tiép toan hoc

Thé hién qua vi¢c thuc hién dugc cac hanh dong:

- Nghe hiéu, doc hiéu va ghi chép duoc cac thong tin toan hoc can thiét
duoc trinh bay dudi dang vin ban toan hoc hay do ngudi khac néi hodc viét ra.

- Trinh be‘ty,dién dat (n61 hoac Viét) dugc cac no1 dung , y tudng, giai
phap toan hoc trong su twong tac vai ngudi khac (voi yéu cau thich hop vé su
day du, chinh x4c)

- St dung hiéu qua ngdn ngir toan hoc (chir s6, chit cai, ki hiéu, biéu
d6, do thi, cac lién két logic,...) két hop v6i ngon ngit thong thuong hoic dong
tac hinh thé khi trinh bay, giai thich va danh gia cac y tudng toan hoc trong su
tuong tac (thdo luan, tranh luan) véi nguodi khac.

e. Nang luc st dung cong cu, phuong tién hoc toan

Thé hién qua vi¢c thuc hién dugc cac hanh dong:

- Biét tén goi, tic dung, quy cach sir dung, cach thirc bao quan cac do
dung, phuong tién tryc quan thong thuong, phuong tién khoa hoc cong nghé
(dac biét 1a phuong tién sir dung cong nghé thong tin) phuc vu cho viéc hoc toan.

- Str dung thanh thao va linh hoat cac cong cu va phuong ti€n hoc toan,
dic biét 1a phuong tién khoa hoc cong nghé dé tim toi, kham pha va giai quyét
van dé toan hoc (phu hop vé6i dic diém nhan thire Itra tudi).

- Chi ra duoc cac uu diém, han ché cta nhiing cong cu, phuong tién hd

trg dé c6 cach sir dung hop li.
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1.3. Nang luc gidi toan

Theo Dinh Vin Tur [19], NL giai toan 1a mot phan ctia NL toan hoc, 1a
kha ning ap dung tién trinh thuc hién viéc giai quyét mot van dé c6 tinh
huéng dich cao, doi hoi huy dong kha ning tu duy tich cuc va sang tao, nham
dat két qua cao sau mdt sb bude thuc hién . Mot nguoi dugce coi 1a ¢ NL gidi
toan néu ngudi d6 nam virng tri thirc, ki ning, ki xao cua hoat déng giai toan
va dat duoc két qua cao so véi trinh do trung binh ctia nhiing nguoi khac cing
tién hanh hoat dong d6 trong cac diéu kién trong duong.

Trong cudn “Sang tao toan hoc” ciia G. Polya [12] d3 viét: “Qua trinh
giai toan 13 tim kiém mot 16i thoat ra khoi kho khan hodc mot con duong
vuot qua trd ngai, do6 chinh 1a qua trinh dat t61 mot muc dich ma thoat nhin
dudng nhu khong thé dat dugc ngay. Giai toan 1a kha ning riéng biét cta tri
tug, con tri tu¢ chi c6 & con nguoi. Vi vay giai toan co thé xem nhu mét trong
nhiing biéu hién dic trung nhat trong hoat dong cuia con nguoi”.

Ciing theo Pinh Van Tir [19], NL giai todn bao gdm 8 thanh té 1a: NL
du doan van dé, NL chuyén d6i ngon ngit, NL quy la vé quen nho bién do6i vé
dang twong tu, NL nhin nhan bai toan dudi nhiéu goc d6 khac nhau, NL phan
chia truong hop, NL suy luan logic, NL khai quat hoa, NL dién dat bai toan
theo nhitng cach khac nhau.

Tir nhitng thanh t6 cia NL toan hoc di dugc néu ra trong Chuong trinh
pho thong tong thé ban hanh ngay 26/12/2018, trong pham vi nghién ctru cia
luan vin, ching t6i dua ra quan diém vé khai niém NL giai toan va mot sb
thanh t6 ctia NL giai toan c6 thé hinh thanh va phat trién théng qua DH cha
dé vecto (Hinh hoc 10) nhu sau :

+ NL gidi toan 1a mot ph?m cua NL toan hoc dugc hinh thanh, rén luyén
va phat trién chtl yéu thong qua hoat dong giai toan.

+ Mot s6 thanh t6 ctia NL giai ton co thé hinh thanh va phat trién cho
HS la:

Thanh tb thir nhat: Hiéu va c6 k¥ nang dién dat duogc thong tin todn hoc.



11

Thanh t6 nay biéu hién qua viéc ngudi hoc c6 kha nang tiép thu noi
dung toan hoc, ché bién thong tin toan hoc, thyc hién dugc céc thao tac tu
duy, cac phép 1ap luan co ban dé dién dat dugc théng tin toan hoc.

Thanh t6 thir hai: K§ nang phat hién van dé toan hoc can giai quyét.

Pé giai quyét cac van dé dat ra noi chung, giai toan néi riéng, viéc phét
hién van d& toan hoc can giai quyét vo cuing quan trong. Van d& phai giai quyét
can duoc nhin nhan mét cach 1o rang, cu thé, theo nhiéu phuong di¢n khac nhau
va trong mdi quan hé rang budc véi cac van dé khac trong qué trinh giai toan. K§
nang phat hi¢n vAn dé toan hoc thé hién qua viéc nguoi hoc tir cac dit liéu, tinh
hudng c6 van dé dat ra trong bai toan, c6 thé xac dinh van dé, 1am rd gia thiét,
két luan, phan tich cdc mat cta van dé, nhin nhan van dé theo nhiéu lang kinh
khac nhau va dinh hudng duge cach giai quyét van dé dua trén phan tich do.

Thanh t6 thi ba: K§ nang lya chon phuwong phap giai quyét van dé.

Sau khi phat hién van dé toan hoc va dinh hudng cach giai quyét, nguoi
hoc can ¢6 k¥ ning tim kiém cach giai quyét vin dé. K§ nang nay thé hién &
viéc nguoi hoc tim duoc mbi lién hé tir gia thiét dén két luan, tir két luan dén
gia thiét hay mdi lién hé cua gia thiét, két luan vi mot yéu to chung. Tir d6 sur
dung dugc cac phuong phap 1ap luin dé tim ra nhitng cach thirc khac nhau dé
giai quyét van dé. Sau khi tim duoc cach giai, nguoi hoc con phai biét danh
gia wu, nhuoc diém dé kip thoi diéu chinh giai phap, tim ra phuong an tdi wu
nhat cho bai toan.

Thanh t6 tht tu: K§ ning str dung ngdn ngit toan hoc.

Ngbn ngir toan hoc bao gdm cac ky hiéu va cac suy luan toan hoc. K§
nang st dung ngdn ngit toan hoc 13 mot thanh t6 ciia NL giao tiép toan hoc,
biéu hién ¢ viéc biét thé hién, 1y giai cac ndi dung, ¥ tudng, giai phap toan
hoc thong qua ky hi¢u, cac phép suy luan chit ché va logic. K§ ndng nay con
thé hién ¢ viéc ngudi hoc biét chuyén d6i ngon ngir toan hoc, chang han co
thé chuyén ddi qua lai giira ngdn ngir hinh hoc thong thudng sang ngdn ngi

vecto, toa do va nguoc lai... Thong qua viéc s dung ngdn ngir toan hoc két
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hop véi ngdn ngir thong thudng, ngudi hoc thé hién duoc sy tu tin khi trinh
bay, dién dat cac ndi dung toan hoc.

Thanh t thit ndm: NL md hinh héa toan hoc.

NL nay thé hién & viéc thiét 1ap dugc md hinh toan hoc (cong thirc, so
dd, hinh v&.. ) dé moé ta tinh huéng dat ra trong mot s6 bai toan thyc tién; Giai
quyét dugc bai toan trong mo hinh duoc thiét 1ap; Li giai duoc tinh dung dén
ctia 101 giai, tim cach don gian hoa, diéu chinh yéu cau thuc tién dé dua dén
nhirng bai todn giai duoc.

Céc thanh t6 ctia NL giai toan khong ton tai biét 1ap, tach ro1 ma co mbi
quan h¢ hiru co v61 nhau.

1.4. Vai tro cua bai tap trong qua trinh day hoc

Thir nhét, trén binh dién muyc tiéu DH, bai tip toan hoc & truong phd
thong 1a gid mang nhitng hoat dong ma viéc thuc hién cac hoat dong do thé hién
mirc do dat muc tiéu. Mt khac, nhimng bai tap ciing thé hién nhiing chirc ning
khéac nhau hudng dén viéc thuc hién cac muc tiéu DH mon Toan, cu thé 1a:

+ Hinh thanh, cung cd tri thuc, ki nang, ki xdo ¢ nhiing khau khac nhau
clia qué trinh DH, ké ca ki nang img dung toan hoc vao thuc tién.

+ Phét trién NL tri tué: rén luyén nhitng hoat dong tu duy, hinh thanh
nhitng pham chat tri tug.

+ Boi dudng thé gidi quan duy vat bién chimg, hinh thanh nhimg pham
chét dao duc ctia ngudi lao dong méi.

Tha hai, trén binh dién ndi dung DH, nhiing bai tdp todn hoc la gia
mang hoat dong lién hé v6i nhitng ndi dung nhét dinh, mot phuong tién cai
dit noi dung dé hoan chinh hay bo sung cho nhiing tri thitc nao d6 da duoc
trinh bay trong phan li thuyét.

Thtr ba, trén binh di¢n phuong phap DH, bai tap toan hoc 1a gid mang
hoat dong dé nguoi hoc kién tao nhimg tri thirc nhat dinh va trén co s d6
thue hién cac muc tiéu DH khac. Khai thac t6t nhimg bai tip nhu vy s& gop

phan to chtrc cho HS hoc tép trung hoat dong va bang hoat dong tu giac, tich
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cuc, chu dong va sang tao dugc thuc hién ddc 1ap hodc trong giao luu. Trong
thyuc tién DH, bai tdp duoc st dung voi nhitng dung y khac nhau vé phuong
phap DH: dam bao diéu kién xuit phat, goi dong co, lam viéc vdi ndi dung
moi, cung ¢ hodc kiém tra,... Dic biét 13 vé mat kiém tra, bai tap la phuong
tién dé danh gia muc do, két qua day va hoc, kha nang lam vi¢c doc lap va
trinh do phat trién cta HS. Mot bai tap cu thé c6 thé nhim vao mot hay nhiéu
dung v trén.

Viéc phat trién NL giai toan phai dua trén hoat dong cua HS, trong d6
hoat dong giai bai tap toan 1a chu yéu. Vi vay, mot hé théng bai tip phong
phu s& giup nguodi GV c6 nhiéu tu liéu dé thuc hién cac bién phap phat trién
NL giai toan cho HS trong qua trinh DH.

1.5. Lich sir vé vecto' va tAm quan trong ciia vecto trong chwong trinh
toan THPT
1.5.1. Lich sir vé vecto

Chuong trinh hinh hoc 16p 10 THPT chu yéu xoay quanh cac vecto va
phuong phap toa dd. Trong SGK Hinh hoc 10 hién tai dd c6 dé cap so luge
dén lich st cua khai niém vecto.

Cu thé 1a: Viéc nghién ctru vecto va cac phép toan trén cac vecto bat
nguon tir nhu cau cua co hoc va vat li. Trude thé ky XIX nguoi ta dung toa do
dé xac dinh vecto va quy cac phép toan trén cac vecto vé cac phép toan trén
toa do ctia chiing. Chi vao giira thé ky XIX, ngudi ta méi xay dung dugc cac
phép toan truc tiép trén cic vecto nhu chung ta di nghién cru. Cac nha toan
hoc Ha-min-ton (W. Hamilton), Grat-sman (H. Grassmann) va Gip (J. Gibbs)
1a nhimg ngudi dau tién nghién ctru mot cach co hé théng vé vecto. Thuat ngir
“yecto” cling dugc dua ra tir cic cong trinh ay.

Noi dén vecto, khong thé khong noéi dén dai sd tuyén tinh, tirc 1a bo
mon todn hoc vé cac phép bién doi tuyén tinh va giai cac hé phuong trinh bac
nhit (goi 13 phuong trinh tuyén tinh). Nghiém ctia hé phwong trinh tat nhién 1a

mot bg cac gid tri clia an so, va do chinh 1a vecto. Viéc gidi quyét cac hé phuong
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trinh tuyén tinh d3 dugc con nguoi biét dén tir thoi trude cong nguyén. Ngay tir
thoi d6 nguoi ta du chua biét dén tir vecto, nhung da biét tinh todn véi cac vecto.
Vao nhitng nim giita thé ky XX, trong xu hudng hién dai héa chuong trinh
phd thong, nhiéu nha toan hoc trén thé gii di van dong dua viéc giang day
vecto vao trudng phd thong. O nudc ta, vecto va toa do cling dugce dua vao
giang day chinh thtrc trong mén toan ¢ truong phd thong tir nim 1997, cling
v6i mot chuong trinh toan hién dai nham d6i méi dé nang cao chat lugng giao
duc cho phu hop véi xu thé chung cua thé gioi.

1.5.2. Vai tro ciia vecto' trong day hoc mon Todn

Trong chuong trinh SGK hién hanh , ndi dung vecto dugc dua vao
giang day & phan mon hinh hoc ngay tir dau cap THPT, sau d6 nd con xuat
hién v&i cac mirc d§ khac nhau ¢ 16p 11 va lop 12.

Phuong phép vecto dong vai trd rat quan trong trong viéc giai quyét cac
bai toan hinh hoc chuong trinh pho thong. Vecto dugc sir dung nhu mot cong
cu hitu hiéu dé dai s6 hoa hinh hoc, xay dung phuong phap toa do dé giai bai
toan hinh hoc bang phuong phap dai s6. Thong qua vecto cac hé thic luong
cling duoc xay dung va dugc st dung hi¢u qua dé, gidi cac bai toan thuc té,
cac bai toan quy tich va dung hinh.

O 16p 11, coéng cu vecto duoc st dung dé nghién ctru khai niém va tinh
chat ctia cac phép bién hinh trong mit phang .

Trong chuong trinh 16p 12, vecto va cac bai toan lién quan trong mat
phang duoc mé rong vao khong gian nham cung cap thém cong cu dé nghién
ctru quan hé hinh hoc trong khong gian, vecto tiép tuc dugc sir dung trong
chuong trinh 16p 12 dé dua vao phuong phap toa do trong khong gian.

Nhu vay, co thé nhan théy, vecto 1a mot khai ni€m c¢6 tinh co s¢ trong DH
hinh hoc phé thong hién nay nén viéc hiéu sau khai niém va tng dung ciia vecto

trong giai quyét cac van dé toan hoc 1 rat can thiét d6i voi HS THPT.
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1.5.3. Ung dung ciia vecto' trong thuc tién va trong cic mon hoc khdc

Vecto 1a mot cong cu toan hoc, giap don gian hda cach giai cac bai
toan hinh hoc. Ngoai ra, nd con c6 nhiéu tmg dung trong thuc tién va trong
cac mon hoc khac.

Trudc hét, ta xét mot s6 img dung cia vecto trong chuong trinh mén vt 1y.
Trong vat li 8, vecto xuét hién trong bai “Biéu dién lyc” voi vai tro 1a cong cu
biéu dién lyc. Vecto ¢ day gdm co cac dic trung sau: goc (diém dat), phuong
, chiéu va do dai. Cac vecto nay mang y nghia vecto budc. Phuong va chiéu
ctia vecto dugc hiéu théng qua phuong chiéu cia lyc. Vi du: Luc ma sat co
phuong nam ngang, va hudng ngugc véi huéng chuyén dong, luc acsimet co
phuong thang dung. Trong vat li 9: Vecto dung dé biéu dién cho lyc dién tir.
Lyc dién tu dugc day trong bai “Luc dién tot ” & Chuong 11 “Di¢n tur hoc™.
Trong tdm cta bai 14 xac dinh chiéu cta luc dién tir bang quy tic ban tay tréi.
O day diém dat va phuong cua luc dién tir khong dugc néu lén tudng minh
ma ngam 4n thé hién trén hinh v&. Vecto dong vai tro minh hoa tryc quan cho
cac dac trung cua luc dién tur. Trong vat 1i 10: Cong cu vecto dugc dung trong
viéc nghién ctru cac dai luong vecto la: van tbe, gia tde, luc va dong luong.

Ngoai cac ung dung trong vat ly, vecto 1a co s& cua lugng giac hoc.
Luong giac giup con ngudi do dac cac yéu to: khoang cach, dién tich, do dai
duong cong, quy dao ctia cac chuyén dong. .. trong thuc té. Luong giac duoc
st dung trong cac linh vuc thiét ké, am nhac, diéu huong, ban do hoc, san
xuat, vat 1y, quang hoc, chuyén dong ciia vat thé va bat ky linh vuc nao khac
lién quan dén goc, tir trudng, song.

Trong do hoa, vecto gitip md ta cac chuyén dong mot cach chinh xéc,
sinh dong hon. N6 gitp dinh dang anh chinh xéc, rd nét thong qua “Anh
vecto”. Anh vecto v6i cac wu diém ctia minh, duoc ing dung rong rii trong

thiét ké icon, logo...



16

1.5.4. Khi ning day hoc chii dé vecto theo hudng phéit trién ning luc gidi
todn cho hoc sinh
1.5.4.1. Ngi dung chii dé vecto ¢ 16p 10 hién hanh

Trong chuong trinh toan 16p 10 hién nay, chu dé vecto duoc trinh bay
trong 2 chuong, 25 tiét, phan phdi cu thé nhu sau:

Chirong I. Vecto (13 tiét)

Noi dung Tiét, thir

§1. Céc dinh nghia 1,2
Bai tap 3
§2. Tong va hiéu cta 2 vecto 4,5
Bai tap 6
§3. Tich cua 1 s véi vecto 7
Bai tap 8
Kiém tra 9
Hé truc toa do 10,11
Bai tap 12
Bai tap cudi chuong 13

Chuwong II. Tich vé huéng ciia 2 vecto va ieng dung (12 tiét)

No6i dung Tiét thor
§1. Gia trj lugng giac cua 1 goc bat ky tur 14
0°dén 180 °
Cau hoi va bai tap 15
§2. Tich v6 hudng cta 2 vecto 16 -18
Bai tap 19
§3. Cac H¢ thuc luong trong tam giac va 20 -22

giai tam giac

Bai tap 23

On tap chuong I1 24,25
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1.5.4.2. Kha nang day hoc chii dé vecto theo hudng phat trién nang lec gidi
toan cho hoc sinh

Nhu phan tich & trén, mot sé thanh t6 ctia NL giai toan ciia HS ching
t6i quan tdm phét trién & day 1a: hiéu va c6 k¥ ning dién dat duoc thong tin
toan hoc, k¥ nang phat hién van dé toan hoc can giai quyét, k¥ ning lya chon
phuong phap giai quyét van dé k¥ nang str dung ngdn ngir toan hoc, NL mo
hinh hoa toan hoc. Qua nghién ctu Iy luan va thuc tién DH cta ban than,
chung t6i nhan thiy co6 thé phat trién cac thanh td nay trong DH chu dé vecto
& mot s6 ndi dung cu thé nhu sau:

e DH vé vecto va cac phép toan

Pé HS ¢6 co hoi phat trién dugc thanh td thir nhat cia NL giai todn néu

& trén thi trong qua trinh DH GV t6 chitc cho HS tong hop kién thirc can nhd
va dién dat theo ngon ngit cta ban than dong thdi chi ra dau hiéu nhan biét dé
huy dong kién thic d6 khi giai toan. Chang han, dé HS tiép thu tot cac quy
tac cong, trir cac vecto. GV can téng hop lai cach nhan biét va dau hiéu dic

trung cua cac quy tac nay .

Cac quy tic Dau hiéu nhén biét
Quy tic 3 diém: AB+ BC = AC Cong 2 vecto c6 diém cudi vecto

— s — thir nhét trung voi diém dau cia
hay IM + KI = KM &
vecto thir hai va nguoc lai

Quy tic hinh binh hanh: AB+AC=AD |Cong 2 vecto co chung diém dau

hay BA+CA—DA hodc ¢6 chung diém cudi

Vi D 1a dinh thir 4 ctia hinh binh hanh
ABDC

Tinh chét trung diém : AB + AC =2AM | Cong 2 vecto c6 chung diem dau

N -— _ h - h R Ae
hay BA + CA=2MA hoic odc chung di€ém cuoi, ap dung

v6i gia thiét M 1a trung diém BC;
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. 1 1 . A bat ki
AM:%AB+%AC voi M latrung .
diém cua BC)
Quy tc trir 2 vecto : AB—_AC—=CB Trir 2 vecto c6 chung diém dau
hay MA _ KA — MK Trur 2 vecto ¢ chung diém cudi

Khi day bai tich mot s6 voi mot vecto GV can gitp cac em HS nhén
dang va thé hién tot dinh nghia bing cac vi du cung ¢d kha ning tiép thu noi
dung toan hoc va thuc hién cac thao tac tu duy cung cac phép 1ap luan co ban
dé dién dat cac thong tin toan hoc. Chéng han sau khi day dinh nghia tich cua
sb thue k véi vecto a. GV cho vi du sau :

Vidu 1.1: Cho AABC c6 trong tam G; duong trung tuyén AM, céac diém |,K
théa man 1B = 21C;KB = —3KC .
a) Hay xac dinh vi tri cia 2 diém | va K
b) Dién sb thich hop vao 6 tréng
AM=[]GA M=[]cm ; o
AG=[ |MGc wMIi=[]BC 1B=[]BM MC=[] BI

Khi x4c dinh vi tri diém I: 1B =2IC GV cin huéng din HS bam vio dinh

E},ﬁ cung hudéng.
IB=2IC.

nghia tich mot s6 véi mot vecto dé phan tich:

I ndm ngoai doan BC.

1C— BC hay | d6i xtmg B qua C.

Tu do6 suy ra «[

K nam trong doan BC.

Tuong tu HS s€ xac dinh duoc vi tri K a: 3
KB ==BC.

4

AM,GA nguoc huéng. 3

b) Tacd < aps 3 nén AM =——GA

GA 2

Tuong tu , HS lan luot dién dugc vao cac 6 trong con lai.
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_ —

AG = —2MG: Ml = g%’;ﬁs’:—4w;m:z Bl :IM = —3CM

Pé HS phat trién dugc thanh té thir 4 cia NL giai toan néu o trén thi sau
khi day xong 3 bai dau cua chuong 1, GV dua ra bang tong két mot sd
phuong phap chimg minh hinh hoc bing phuwong phéap vecto. Ta co bang
chuyén d6i tir ngdn ngit hinh hoc sang ngdn ngit vecto nhu sau:

Bang 1.1: Chuyén d6i ngén ngit hinh hoc sang ngdn ngit vecto.

3 diém phan bi¢t thang hang Hai vecto AB, AC cung phuong hay

Jk e R*dé AB=kAC

| 1a trung di€m cua AB m+@:6hay MA + MB = 2MI
1 1

hay MI = EW+EW§ (M bat ky)

G 1a trong tim AABC GA+GB+GC = 6hay

MA + MB + MC = 3MG (M bét ky)

Hai diém A va B tring nhau AB = 0hay OA= OB (O ty )
ABCD 12 hinh binh hanh AB = DC hay AC = AB -+ AD hay

MA + MC = MB + MD (M tily ¥)

AB//CD hay ABCD la hinh thang 2
day la AB va CD

E,C? cung phuong
E,E khong cung phuong

E—

M thudc dudng trung truc cua doan MB| = ‘M—(f‘
thang BC

M thugc duong tron tam B ban kinh R | |\

= R (R 1a s6 thuc duong)

M la dinh thir tw cua hinh binh hanh | A = BC
MACB

Khi day phan biéu thi mot vecto theo 2 vecto khong cung phuong GV
gitip HS c6 co hoi phat trién dugc thanh té tha 2, thir 3 ciia NL giai toan d6
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la : K§ nang phat hién van dé& toan hoc can giai quyét va ky ning lua chon
phuong phap giai quyét van dé.
Vi du 1.2: Cho AABC vdi trong tam G. Goi | 13 trung diém cua AG, K 1a

diém trén canh AB sao cho AK = % AB

a) Hay phan tich ﬁ,m,a,&theo 2 vecto a= 60;,6 —CB
b) Chimg minh 3 diém C, I, K thang hang.
Hudng dan gidi

a) GV can xac dinh rd muc tiéu dé giai quyét

van dé 1a cAn tim m, n: Al = mCA+nCB

GV céan c6 nhiing cau hoi ggi mé dan dat HS nhin van dé can giai quyét theo

nhiéu phuong dién khac nhau va trong méi quan hé véi gia thiét.Néu phan
tich Al = AC +Cl thi viéc phan tich CI theo a,ﬁgép kho khan. Néu
phan tich Al = AK + Kl thi viéc phan tich K1 theo a,@gép kho khan.
Néu phan tich CI =KCK thi viéc phan tich Bl theo CA,CB gip kho khin.
Néu biéu dién Al theo AG rdi phan tich AGtheo AC va @cﬁng gap kho
khin. Con néu bidu didn Al theo AM rdi phan tich AM theo CA,CB thi thuan
lo1 nén ta chon hudng di nay:

1

Cu thé Al = §m——( L8+ 1ac

1
AC ——AB-|—
2 ) 6

AC
6

1 — = 1= 1
=tcB-cA-1cAa-_lcA+icE—_1a+1p
6 )% 376 36

1- 4- 1- — 2- 1=
Tuong tu AK———a+ b CK——a—l- b:Cl==a+=b
8 5 575 376

b) Bé chimg minh 3 diém C, |, K thang hang, ta can xac dinh k € R*sa0 cho :
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=

Sk =

o | ol

= = 2= 1- 4~ 1o
Cl=kCK < —-a+=b=k(=a+=b)<
3 6 (5 +5 )

=~

Dl WIN
gl ol b

Do Tk = gdé Cl =kCK nén 3 diém C, I, K thang hang.

Khi day dang toan chimg minh dang thirc vecto GV
dua ra vi du:

Vi du 1.3: Cho ti giac ABCD. Goi I, J 1an luot 1a

trung diém cia BC 1a CD. Chung minh:
2(AB + Al + JA+ DA) =3DB (1)

GV hudng dan HS phat hién van dé can giai quyét 1a chimg minh dang
thirc vecto. Duya trén nhiing dau hiéu dic trung da néu & trén vé quy tic cong
cac vecto ta ¢ thé bién d6i vé trai theo 2 hudng nhu sau:

Hudng thir nhit

Vé trai (1) = 2[(@ + A+ (JA+ FA)] =2(2AM +2NA) =4NM  (v6i

M 1a trung diém cua BI, N 13 trung diém cta JD) ma NM = %ﬁ suy ra vé

trai (1) :4%@ =3DB =vé phai (1)

Hudéng thur hai :
Vé trai (1) :[2@ + JA) + (AB + FA)]

= 2(T| + ﬁ) = 2(% DB + DBj =3DB bang vé phai (1)

e DH phén hé tryc toa do va tich vo hudng cua hai vecto

DH phan nay GV c¢6 co hoi phat trién & HS kha ning chuyén doi ngon
ngir toan hoc va kha nang suy luan cling nhu kha nang str dung céac ki hi¢u
toan hoc, ttrc 14 GV da gitip HS phat trién dugc thanh td tha tu cia NL giai

toan d6 14 k¥ nang str dung ngdn ngir toan hoc. Chang han nhu:
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Dé ching minh 3 diém phan biét A, B, C thang hang ta can chimg minh
E, AC cung phuong hay toa do cua hai vecto E, AC ti 1€.

Pé chimg minh: AB L CDta can chimg minh ABCD =0
Pé tim toa do truc tim H cua tam giac ABC khi biét toa d6 3 dinh A, B,

< N HABC =0
C ta can giai hé dicu kién
HB.AC =0

Pé tim toa do hinh chiéu H ciia A trén BC khi biét toa do A, B, C ta can giai

‘ AH.BC =0
hé diéu kién l .

_—

BH,BC cung phuong
Pé tim toa d6 tdm | ctia duong tron ngoai tiép AABC (hodc dudng tron
qua 3 diém A, B, C khong thiang hang) khi biét toa d6 ba diém A, B, C ta can
.y .. |IA=1IB
giai hé diéu kién .
IB=IC
Pé tim toa d6 diém D 14 chan duong phan giac trong cua goc A clia tam

giac ABC khi biét toa do 3 diém A, B, C ta dya vao hé thuc vecto
DB =kDC voi k =22
AC

Pé tim toa do diém D chan dudng phan gidc ngoai cua goc A cla

AABC khi biét toa do 3 diém A, B, C ta dwa vio hé thirc vecto: DB =kDC

. AB
voi k=——.
AC

Pé tim toa do J 1a tAm dudng tron ndi tiép AABC khi biét toa do 3
DB = kDC véi k=28
dinh A, B, C ta dua vao hé didu kién AC

JA—=1JD véil—_A2B
BD
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Dé tim toa d6 | 1a giao diém ciia AB va CD khi biét toa 46 A, B, C, D ta
‘ I,A,B thing hang.  |IA,AB ciing phuong.
dya vao hé didu kién { TSNS |77 SIS PIEERE
1,C,D thang hang.  |JC,CD cung phuong.
Pé tim toa do | 14 giao diém cua AB va Ox khi biét toa d6 A,B ta dua

. I € Ox. [(a;0).
vao hé didu kien { : @{

I,A,B thang hang. ITA',A_B) cung phuong.

Pé tim toa d6 | 1a giao diém ctia AB v6i Oy khi biét toa do A va B ta

1 €Oy. 11(0; b).
~

dira vao hé diéu kién ]
I,A,B thang hang.

IZ,E cung phuong.

Dua vao sy chuyén doi tir ngon ngit hinh hoc sang ngon ngir vecto roi
sang ngdn ngir toa do ta s& hinh thanh va phat trién tu duy thuat toan cho HS
trong qua trinh giai toan tir 46 gop phan phat trién NL giai toan.

Vi du 1.4 :Tim toa d0 tam J duong tron A(-2:3)
ndi tiép AABC. Biét A(-2;3), B(%;O) C(2;0)

Huéng dan giai :Goi D(Xy;Y,) 1a chan duong

phan giac trong cua goc A, J(X;,y;)la tdm 2l D C(2:0)

duong tron noi tiép AABC . Ta co

2
AB—\/(1+2] +(0—3)2:E AB 3
4 4 =

AC 4
AC=y2+27 +(0-3) =5
| 3
- - ——Xx,=—2-x,) ~1
DB:—%DCQ 4 34 @{XD 0
0-y,==50-y,) 77

suy ra D(1;0)

1Y , 3
BD—\/(Z—IJ +(0-0) =
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2—x,=-51-x,)

£:5:>7A=—5J7)<:>{
BD 3—y,==50-y,)

.
= b2 suy ra J(l,l)
1 22
Yr= 5
e DH phan “Cac hé thire luong trong tam giac va giai tam giac”

Khi DH phan nay dé phat trién NL giai toan cho HS thi GV cén chi ra
nhimg diu hiéu co ban dé phat hién nhanh cong thirc can st dung dé giai
quyét van d¢, chang han nhu:

Giai tam gidc ma biét 2 canh va 1 gdc xen giira ta sir dung dinh 1i cosin,
biét 2 goc va 1 canh bét ki ta sir dung dinh li sin, biét 3 canh thi sir dung cong
thure tinh goc.

GV can dinh hudng cho HS biét dya vao gia thiét da cho ma sir dung
cac cong thire cho phu hop va ti uu nhat. Viéc rén cho HS kha ning lya chon
cong thire thich hop 14 da gitp cic em phat trién duoc thanh té thir ba ciia NL
giai toan 1a: “ki nang lya chon phuong phap giai quyét van dé&”.

Khi day cac bai toan vé ung dung hé thirc lugng trong tam giac dé giai

cac bai toan thuc té thi GV c6 co hoi gitip HS phat trién thanh t6 thir 5 va
thanh t6 thtr 2, thir 3 cuia NL giai toan d6 1a NL mé hinh hoa toan hoc va ky
nang phat hién van dé toan hoc can giai quyét , k¥ nang lya chon phuong
phap giai quyét van dé. Ta xét vi dy sau:
Vi dy 1.5: Mot nguoi quan sat dinh cia mot ngon nli nhan tao tu hai vi tri
khac nhau cta toa nha. Lan dau tién nguoi d6 quan sat vi tri khac nhau. Lan
dau tién nguoi d6 quan sat dinh nui tir ting trét véi phuong nhin tao véi
phuong nam ngang 15°. Tinh chiéu cao ngon nii biét tda nha cao 60m.

GV huéng dan giai bai toan thyc tién theo quy trinh
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Budc 1: Toan hoc hoa tinh huéng thue tién N

Toa nha: AB /
B 15° C

Chiéu cao ngon ndi nhan tao 1a ND

GOC ngam tir tang trét 1a NAD = 35°. 60m
Goc ngim tir ting thuong cua toa nha d6 1a 4 35° D
NBC =15° .

Budc 2: Xac dinh van dé toan hoc can giai quyét 1a tinh ND.
Trude tién tinh NA tir viéc 4p dung dinh 1i sin trong ANAB :biét

AB =60, NBA=15°+90°=105°, BNA =180°— NBA— BAN =20°.

_ AB.sinABN  60sin105°

C6 NA —
sin BNA sin20
Tinh ND dya vao tam giac vudng AND:

60sin105°

sin 20

ND = NA.sin NAD = sin35° ~ 97,193(m)

1.6. Thue trang day hoc chii dé vecto trwong THPT theo hwéng phat
trién ning lwe giai toan cho hoc sinh
1.6.1 Muc dich — néi dung diéu tra

Chung t6i t6 chire diéu tra thuc trang DH chu dé vecto theo hudng phat
trién NL giai toan cho HS d6i voi 24 GV day toan cac truong THPT Lé Hong
Phong, THPT Hong Bang, THPT Luong Khanh Thién, THPT Ly Thai T6 va
80 HS 16p 11B3, 11B6 Truong THPT Luong Thé Vinh. Théng qua phiéu
diéu tra, chung tdi cling mong muén tim hiéu khé khin ctia GV khi DH chu
dé nay ciing nhu kha ning st dung cac bién phap DH ma ching t6i dur kién.
Pbi v6i HS, chung toi phat mot sé phiéu diéu tra cho HS va yéu cau HS giai

mot hé thong bai tap. Thong qua d6, danh gida mot phan NL giai toan ctia HS.
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1.6.2. Két qua diéu tra
1.6.2.1. Két qud diéu tra doi véi phiéu héi GV nhw sau:
Cdau hoi 1: Khi day hoc chii dé vecto, cac thy (c6) c6 thudng xuyén quan

tam ren luyén cho HS ki nang st dung céac ki hi¢u khong?

Co Khéng
Bang 1.2: Két qua diéu tra viéc rén luyén ki nang sir dung ki hiéu cho HS.
GV
Tra 101 , :

SO lugng Phan tram

Co 24 100%

Khong 0 0%

Tong 24 100%

Cdu héi 2: Khi day hoc chil dé vecto, cac thay (co) thay co can thiét phai rén

luyén cho hoc sinh céac phép lap luan co ban khong?

Rét can thiét can thiét Khong can thiét

Bang 1.3: Két qua diéu tra viéc rén luyén phép lap luan co ban cho HS.

GV
Tra 101 ] ]
SO lugng Phan tram
Rat can thiét 9 37.5%
Can thiét 9 37.5%
Khong can thiét 6 25%
Tong 24 100%

Cdu hoi 3: Trong qua trinh day hoc chu dé vecto, cac thay (c6) thudng xuyén

rén luyén cho HS céc thao tac tu duy nao sau day?

Phan tich Téng hop So sanh

Tuong tu hoa Khai quat hoa Dac biét hoa
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Bang 1.4: Két qua diéu tra viéc rén luyén cac thao tac tu duy cho HS.

GV
Tra 101 , .

S6 luong Phan tram
Phén tich 24 100%
Tong hop 10 41,7%
So sanh 12 50%
Tuong tu hoa 24 100%
Khat quat héa 16 66,7%
Dac biét hoa 8 33,3%

Cdu hoi 4: Céc thay (co) st dung bién phap nao sau dy dé giup hoc sinh phéat

hién cach giai quyét van de?

Cau hoi goi mé

Bai toan tuong tu

Tinh hudng goi van dé

Bang 1.5: Két qua diéu tra viéc st dung cac bién phap gitp HS

phat hién cach giai quyét van dé.

GV
Tra 101 , .
So luong Phan tram
A 12 50%
B 10 41,7%
C 2 8,3%
Tong 24 100%

A: Str dung cau hoi ggi mo

B: Str dung cau héi goi mo va bai toan tuong tu

C: St dung cdu hoi goi mo, bai toan twong ty va tinh hudng goi van de,

Y kién b6 sung: GV can huéng dan HS thyc hién cac thao tac tu duy co

ban nhu phan tich, téng hop, so sadnh , twong tu hoa, khéai quat hoa, dac biét

hoéa, quy la vé quen...
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Cdu héi 5: Theo cac thay (co) dé phat trién ning luc giai toan cho hoc sinh

khi day chui dé vecto, gido vién co thé str dung nhiing bién phap nao sau day?

(danh dau vao nhitng 6 ma thay (c6) dong ¥)

gi

gi

A. Cung cép cho hoc sinh toan bo cac tri thirc toan hoc vé vecto bao

gbm cac dinh nghia, ki hiéu, dinh li, tinh chét.

B. Phan dang cac bai tip trong chu dé vecto va tong két kinh nghiém

ai ting dang do.

C. Xay dung hé théng bai tap co phan chia mic do tir d& dén kho dé

ao bai tap cho hoc sinh sao cho phu hop d6i twong va tao dugc hing thi cho

cac em khi giai toan.

gl

D. Rén luyén cho hoc sinh k¥ ning thuc hién luge d6 G. Polya trong

ai toan.

E. Rén luyén cho hoc sinh k¥ ning dién dat bai toan dudi cac ngon ngit

khac.

F. Rén luyén cho hoc sinh kha ning kiém tra danh gia 1oi giai, phat

hi

én, phong tranh va sira chira sai lam.
Bang 1.6: Két qua diéu tra viéc sir dung céc bién phap phat trién

NL giai toan cho hoc sinh.

Dap an Két qua Phan trim
A 24124 100%
B 20/24 91,7%
C 16/24 66,7%
D 6/24 25%
E 10/24 41,7%
F 24124 100%
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Cdu héi 6: C4c thay (cd) cac biéu hién cta ning luc giai toan cta hoc sinh 14

gi?

A. Van dung thanh thuc nhitng kién thuc, ki ning da biét vao giai

quyét van de.

B. Phat hién nhanh va dting van dé toan hoc can giai quyét.

C. Nhin bai toan dudi nhiéu géc do va lya chon phuong an tbi wu dé

giai quyét van de.

D. Trinh bay 161 gidi mot cach chinh xéc, khoa hoc.

E. Nhan xét, danh gia 101 gidi cua ban than va cia ban.

Bang 1.7. Két qua diéu tra cc biéu hién ctia NL giai todn

Dap an Két qua Phan trim

A 24124 100%

B 22/24 91.7%

C 16/24 66.7%

D 24124 100%

E 20/24 83.3%
Cdu héi 7: Trong khi day hoc chu dé vecto, cic thay (c6) thuong gip kho
khén gi?

A. Vecto 1a phan kién thirc hoan toan mai va triu tugng so véi kién

thirc hinh hoc da hoc & 16p dudi nén hoc sinh kho tiép can.

B. Khéi luong kién thirc nhiéu nhung phan phdi thoi gian it, sb tiét

luyén tap khong nhiéu.

C. Bai tap trong sach gido khoa chua duoc sap xép va phan chia theo

dang

dé phu hop véi ting ddi twong hoc sinh.

D. Phan chim cua kién thitc vé vecto dugc trinh bay trong sach giéo

khoa

khé nhiéu doi hoi gido vién dao sau nghién ctru dé ndm chac ban chat

van dé.
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Bang 1.8: Két qua diéu tra nhitng kho khin ctia GV khi day chu dé vecto.

Dap an Két qua Phan tram
A 24/24 100%
B 24124 100%
C 24/24 100%
D 22/24 91,7%

Cdu héi 8: Theo nhimg kho khin sai 1am ma hoc sinh hay gip phai trong khi

day hoc chui dé vecto 1a gi?

A. Hiéu sai khai ni¢m 2 vecto bang nhau (chi quan tam dén do dai

khong quan tim dén hudng cua 2 vecto).

B. Nhan dang va thé hién sai khai niém tich mdt vecto vé1 mot s6 dan

to1 ve hinh sai

C. Sai lam trong tinh toan, sir dung cac cong thirc va cac quy tic bién

d6i vecto (Quy tic 3 diém, quy tic trir 2 vecto, quy tic hinh binh hanh)

D. Nham 1an cac phép toan vé vecto giong véi cac phép toan doi véi

cac dai lugng v6 huong.

E. Str dung sai ki hiéu vé vecto.

F. Gap kho khan khi giai cac bai toan c¢6 nd1 dung lién mon va bai toan

g dung thuc tién vé vecto.
Bang 1.9: Két qua diéu tra nhimg kho khin sai 1am ma HS hay gip khi hoc

chu dé vecto.

Pap an Két qua Phan trim
A 24/24 100%
B 24/24 100%
C 2424 100%
D 10/24 41.7%
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Cdu héi 9: Thay (C8) co6 thudng xuyén cho hoc sinh st dung so dd tu duy dé

hé théng va ghi nhd kién thiic vé vecto khong?

Co.

Khong

Bang 1.10:Két qua diéu tra viéc str dung so do tu duy dé hé théng

va ghi nho kién thuc vé vecto.

GV
Tra 1o1 , <

So lugng Phan tram

Co 9 37,5%

Khéng 15 62,5%

Tong 24 100%

Cdu hoi 10: Theo Thay (C6) viéc rén luyén nang luc giai toan cho hoc sinh

trong day hoc chii dé vecto ¢ can thiét khong?

Ban

R4t can thiét .
Can thiét.
Khong can thiét.

C¢ cling duogc, khong c6 cling dugc.

1.11: Két qua diéu tra vé sy cn thiét phai rén luyén NL giai toan cho HS

GV
Tra 1oi S6 ‘
wong Phan tram
Rat can thiét 18 75%
Can thiét 6 25%
Khong can thiét 0 0%
Co cling dugc, khong co cling duogc 0 0%
Tong 42 100%

1.6.2.2. Két qud diéu tra déi véi hoc sinh

a. Két qua diéu tra bang phiéu hoi

Cdu héi I: Em c6 thich hoc toan vé chu dé vecto khong?

Thich

Binh thuong

Khéng thich
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Bang 1.12: Két qua diéu tra viéc thich hoc chi dé vecto cua HS

HS
Tra 101 . .
So luong Phan tram
Thich 20 25%
Binh thuong 20 25%
Khéng thich 40 50%
Téng 80 100%
Cau héi 2: Cac kién thirc vé vecto rat khé hoc va kho nhé?
Pong y Khong dong ¥
Bang 1.13: Piéu tra y kién ctia HS vé viéc hoc va nhé cac kién thirc vé vecto.
HS
Tra 101 , <
So lugng Phan tram
DPong ¥ 44 55%
Khong dong ¥ 36 45%
Tong 80 100%

Cdu hoi 3: Em thay viéc hoc toan vecto c6 quan trong khong?

Rét quan trong Quan trong Khong quan trong

Bang 1.14: Két qua diéu tra tim quan trong cua vi¢c hoc chu dé vecto cua HS.

HS
Tra 1oi , .
SO lugng Phan tram
Rat quan trong 24 30%
Quan trong 32 40%
Khong quan trong 24 30 %
Tong 80 100%

b. K&t qua diéu tra bai kiém tra khao sat nang luc giai toan cta hoc sinh vé
chu dé vecto:

Pé kiém tra khao sat va bai 1am cia HS duoc trinh bay & phu luc s6 1.
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Bang 1.15 Két qua kiém tra trinh d¢ giai toan vé cha dé vecto cta HS.

Piém| 0 | 1 | 2 | 3 | 4 | 5 | 6 | 7 | 8 | 9 |10/ Téng
Tan

| 0o | 2| 4 |14]18|10| 8 |14| 8 | 2 |0 80
SO

Tan | 0% | 25 [5% |175|225|125] 10 [175] 10 | 25 | O |100%
suét % % | % | % | % | % | % | % | %

1.6.3. Phan tich két qud diéu tra
Péi voi GV:

Tat ca cac GV tham gia tra 101 phiéu hoi déu y thirc duoc viéce rén luyén
cho HS hiéu ban chat va sir dung diing cac ki hiéu vé vecto 1a v6 cting quan
trong trong DH chu dé vecto.

Qua diéu tra ta thdy rang van con c6 mot sé GV chwa quan tim nhiéu
dén viéc rén luyén cho HS cac phép 1ap ludn co ban khi DH chu dé vecto.
Nguyén nhéan 13 cic GV d6 cho rang bay gio thi toan dudi hinh thirc tric
nghiém nén viéc trinh bay 15i giai khong thuc su can thiét. Nhung trong thuc
té cac cau hoi vé chu dé vecto dudi dang 1y thuyét lai dwa va 1/1o viéc hiéu
chua thiu dao vé cac phép 1ap ludn va xay dung cac dap an nhidu dan dén sai
1am cua HS khi giai toan.

Vi dy: Dé xét tinh ding sai ciia cac khang dinh sau HS phai hiéu r6 vé
cac phep lap luan co ban thi mai trd 101 chinh xac dugc.

1) 4 diém AB,C,D 1a dinh cta hinh binh hanh ABCD < AB = DC sai vi
didu kién dt “= " thi diing nhung didu kién cAn “<” sai vi AB=DCsuy ra
ABCD 12 hinh binh hanh hoic A, B, C, D thang hang va AB=DC.

2) alb<ab=0 saivi a=0 hoic b=0thi didu kién cn sai

GV con it quan tam dén viéc rén cho HS k¥ ning hé thdng va ghi nhé
kién thirc bang so d6 tu duy ciing nhu viéc rén luyén cho HS giai toan theo

quy trinh 4 bude cua G.Polya.
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Hau hét cac GV déu cho ring viéc rén luyén NL giai toan cho HS

trong DH chii dé vecto 14 rat can thiét.
* Doi véi HS:

Cé t61 50% HS dugce héi khong thich hoc chu dé vecto vi kién thire vé
phan vecto doi hoi kha niang tu duy cao. Nén néu GV khong tim ra bién phap
gitip cic em hing tha, say mé khi hoc chii dé nay thi cac em sé& co tu tudng
ngai hoc va mat ty tin khi hoc toan.

Con kha nhiéu HS chua thiy hét duoc cac tim quan trong cta cha dé
vecto trong chuong trinh toan phd thong nén khi hoc chit dé nay HS chua
chuan bi tdm thé tot.

Két qua bai kiém tra khao sat thuc trang hoc chii dé vecto cuia HS ¢6
47,5% HS duoc kiém tra bi diém dudi trung binh, khong c¢6 HS duoc diém
10 chung to6 NL giai todn cia cac em vé chu dé vecto con han ché.

1.7. Tiéu két chwong I

Trong chuong 1, luan van di trinh bay vé khai niém NL, NL toan hoc va
mot s thanh t6 ciia NL toan hoc, NL giai toan va mot s6 thanh to ciia NL giai
toan, vi tri va chlrc ndng ctia bai tap toan, lich sir va tam quan trong cua vecto.

Ciing trong chuong I luan van da diéu tra thuc trang vé viée day va hoc
vé chii dé vecto d6i vai HS 16p 10 trong cac truong THPT hién nay dé thay
dugc su can thiét phai phat trién NL giai toan cho HS khi DH cha dé nay.
Pong thoi, chiing t6i ciing nghién ciru kha nang DH chu dé vecto theo hudng
hinh thanh va phat trién NL giai toan cho HS 16p 10.

Nhiing tim hiéu vé 1i luan va thyc tién ctia cac van dé néu trén s& 1 co

so dé xay dung cac bién phap & chuong 2.
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CHUONG 2. MOT SO BIEN PHAP PHAT TRIEN NANG LUC GIAI
TOAN CHO HQC SINH LOP 10 THONG QUA DAY HQC
CHU PE VECTO

2.1. Pinh hudéng xay dung bién phap

- Céc bién phap duoc xay dung trén co sé chuong trinh SGK toan hinh
hoc 10 va theo phan phéi chuong trinh cua B0 Gido duc va bao tao.

- Cac bi¢n phap phai phu hop véi muc tiéu DH va phai xay dung dua
trén co so 1y luan, thuc tién DH theo dinh huéng d6i méi gido duc hién nay.

- Céc bién phap dé ra phai mang tinh kha thi, phtt hop véi thuc té DH &
truong THPT hién nay.

- Céc bién phap phai tac dong dén GV va HS, timg budc hinh thanh va
phat trién NL giai toan cta HS.
2.2. Cac bién phap
2.2.1. Bi¢n phap 1: Trong quad trinh day hoc, gido vién tao co hoi giup hoc
sinh ndm viing kién thirc co bin vé chii dé vecto
2.2.1.1. Muc tiéu cua bién phap

Nhu da phan tich & chuong 1, kién thuc c6 vai trd vo cling quan trong
trong viéc hinh thanh phat trién cac thanh t6 ctia NL giai toan. Vi thé nén
mudn phét trién NL giai toan cho HS DH toan néi chung va DH chu dé vecto
no6i riéng thi GV céan tao co hoi dé HS c6 nén tang kién thirc, k¥ ning viing
chic thé hién & viéc HS hiéu cac khai niém, dinh li, tinh chét, quy tic, phuong
phap dong thoi co ki ning van dung duoc ching vao giai toan va giai quyét
van dé thyc tién, lién mén. Tt viéc ¢6 kién thirc nén viing chic, HS s& co co
hoi tim hiéu, phat hién, giai quyét van dé toan hoc. Tir d6 phat trién NL giai
todn cua ban than.
2.2.1.2. Noi dung cua bién phap

Nhu ching ta da biét, Chii dé vecto trong hinh hoc 10 dugc chia thanh

4 ndi dung chinh 1a: Vecto va cac phép toan (3 bai dau chuong 1), hé truc toa
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do, tich vd hudng cua 2 vecto va img dung, hé thirc lugng trong tam giac va
giai tam giac.

Sau khi day xong ting noi dung trén GV can hé théng va chét lai
nhimg kién thirc cAn nhé va yéu cau HS vé nha ghi nhd bang so do tu duy
(phu luc s6 2) . Viéc 1am nay s& giup HS c¢6 co hoi phat trién thanh t6 thir nhat
va thanh t6 th tu cua NL giai toan da néu & trén.

Pé gitp HS niam vitng kién thic co ban trong qua trinh DH cha dé
vecto nguol GV can chi v thuc hién mdt s6 hoat dong sau:

Hoat dong 1: Goi dong co cho cac ndi dung DH dé tang tinh hap dan
16i cudn cua gio day, kich thich sy to mo, kham pha tri thirc méi ctia hoc tro
bang mot vai thu thuat nho nhu: “gii dung chd nglra” va “tao ngua”.

Vi du 2.1: Sau khi day xong quy tic 3 diém GV tong két dau hiéu dé
cong duge 2 vecto theo quy tic 3 diém trong trudng hop diém cubi vecto thir
nhit tring véi diém diu cia vecto thit hai: AB+ BC = AC hay phan tich 1
vecto thanh tong cta 2 vecto ¢6 diém cudi clia vecto thir nhat tring véi diém
dAu cta vecto thi hai: AB =AM + MB (M tuyy).

Cau hoi dit ra 1a liéu ta c6 thé cong dugce 2 vecto ¢o chung diém dau? Cau tra
101 s& dugc giai quyét sau khi GV cho mét vi du nhé dé goi dong co trung
gian cho HS trudc khi dua ra quy tic hinh binh hanh nhu sau:

“Cho hinh binh hanh ABCD . Hay tinh 4 B

AB + AD”, / /
Khi d6 HS chi co trong tay quy tic 3 diém 2 c

dé cong 2 vecto nén HS sé& suy nghi theo hai huéng:

Hudng thir nhat 1a thay thé AB v6i mot vecto bang né c6 diém dau 1a D

chinh 12 DC rbi thuc hién phép cong: DC + AD = AD + DC = AC . Tht hai,
thay thé ADbai 1 vecto bang né c6 diém dau 1a B chinh 1a BC rdi thuc hién

phép cong: AB+BC=AC.
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Nhu véy ta c6 AB+ AD = AC (Quy tic hinh binh hanh).
Qua day ta rat ra quy tic hinh binh hanh str dung dé cong 2 vecto c¢6 chung
diém dau hodc phan tich 1 vecto thanh tong ctia 2 vecto c¢6 chung diém dau.
Sau d6 GV nhin manh rang quy tic hinh binh hanh c6 tng dung trong viéc
phan tich va tong hop luc trong mon Vit 1y.
Nhu vay, thong qua viéc goi dong co hop 1y, HS ¢6 co hoi phat trién thanh t6
thr hai va tht ba cua NL giai toan , d6 1a k¥ ning phat hién van dé toan hoc
can giai quyét va k¥ ning lua chon phuong phap giai quyét van dé.

Hoat dong 2: Tao tinh huéng cho HS luyén tap, cung c¢d cac kién thuc,
ky nang moi.

Sau khi day xong tinh chit trung diém cta doan thang, GV dua vi du
dé van dung va cung cd kién thirc ki ning méi.
Vi du 2.2: Co tir giac ABCD. Goi M, N, | lan luot 13
trung diém coa AC, BD va MN. Tinh:

IA+IB+IC+1D

Giai :

GV goi y HS chu ¥ gia thiét cho trung diém nén ta st dung tinh chét trung
diém. Luu ¥ M 13 trung diém cua AC nén ta thuc hién: IA+1C=2IM .
Tuong ty N 13 trung diém ctia BD nén: IB+1D=2IN.
Nhu vay tinh  duogc:
TA’+E+E’+E‘=‘2W+2N":‘2 IM +IN ‘:2.‘6‘:0

Hoat dong 3: Tao tinh huéng cho HS ¢6 co hoi van dung kién thuc da
hoc vao thyc tién. Viéc lam nay gitp HS thdy duoc rang vecto khong nhiing
cd vai tro quan trong trong mén Toidn ma con trong cac mon hoc khac va
trong thuc tién. Tir d6 HS c6 thém himg thi hoc tap va tich cuc tim hiéu kién
thire vé cha dé nay.

Vi dy 2.3: Cho vt ran khdi lugng m = 5kg ndm can bang nhu hinh bén
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Tinh lyc cing cia cac diy AB va AC. Liy _-£

g=10m/s’

120°

GV huéng dan HS dua bai toan vat li vé md hinh 4 B
toan hoc nhu sau: /{/

Luc cang day ﬁ — AB, luc cang day ﬁ — AC

Trong luc P=AC
Theo quy tic hinh binh hanh lyc téng hop cua 2 luc cing
day la:

_—  ——

T, = AE

Vat nam can bang nén tong cac luc tac dung bang O nén

gl

P=—_T, hay T,, = P =mg =50(N)

J3 5043

T, =T,.tan30° =50. —:—(N)

T, 50 100V3 (N

27 c0s30° 3 3

2

Vi du 2.4: Mot 6td mudn di tir A ¢én C nhung gitra A va C 1a mot ngon nii
cao nén 6to phai di thanh hai doan tir A dén B r6i tir B dén C, cac doan duong
tao thanh AABC c¢6 AB =15km; BC =10km; ABC =105°. Gia su cu chay
1km 6t6 t6n 0,1 lit dau.

a) Tinh s lit dau 6to phai tiéu thy khi chay tir A dén C phai qua B.

b) Gia sir ngudi ta 1am mot duong ham xuyén nidi chay thang tir A dén C
thi khi d6 6t6 chay trén con dudong moi nay sé& tiét kiém duoc bao nhiéu chi
phi di lai so v&i dudng cii biét rang gia cua 1 it dau 1a 16.000 dong.

Huéng dan gidi:

a)  Tong quing duong 6t di tir A dén C phai qua B Ia:
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S = AB + BC = 25(km)
S6 lit dau tiéu thu khi di trén quéng
duong la: 25 x 0,1 = 2,5 (lit)

b) Quang duong 6t6 chay trén con duong 4
moi la AC .
Ap dung dinh 1i cosin cho AABC ta co:

AC = \/AB2 +BC?—-2AB.BC.cosB = \/102 +15° —2.10.15.cosB ~ 20,066

S6 lit dau tiéu thy khi di trén dudong méi 1a: 20,066 x 0,1 =2,0066 (1)
S tién tiét kiém duogc khi di duong méi so véi dudng cii 1a:
(2,5 -2,0066) x 16.000=7.894 (d6ng)
Thong qua cac hoat dong trén, ¢ thé nhan thay, cac thanh t6 2,3,5 cia HS s&
dugc hinh thanh phat trién.
2.2.2. Bién phdp 2: Trong qud trinh day hoc, gido Vién cdn tao tinh huong
nham rén luyén cho hoc sinh kha niang huy dong kién thirc dé gidi todn
2.2.2.1. Muc tiéu cua bién phap

Kha nang huy dong kién thirc 1a mot thé hién rd nét NL giai toan cua
HS. Kha ning nay dugc hinh thanh va phat trién trong ca qua trinh hoc tap
ciia HS. Huy dong kién thurc 1a tach ra tir tri nhé cac yéu td c6 lién quan dén
bai toan con to chuc kién thuc 13 két ndi cac yéu td co lién quan dén bai toan
lai v6i nhau. Rén luyén cho HS kha ning huy dong kién thuc khi giai toan 1a
gitip HS phat trién duoc thanh t6 tht 2: “K¥ ning phat hién van dé toan hoc
can giai quyét” va thanh té tha 3: “K¥ ning lua chon phuong phap giai quyét
van dé&” ctia NL giai toan.
2.2.2.2. Noi dung cua bién phap

Pé giup HS huy dong kién thirc tot trong giai toan thi GV ngoai viéc
gitip HS ghi nhé kién thic con can phai lam rd day cho HS nhiing dau hiéu
ctia bai toan xac dinh cac “tir khoa” dé huy dong kién thirc phii hop dong thoi

gitip HS nam dugc phuong phép giai nhiing dang toan co ban. GV can trang
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bi cho HS mdt sb kinh nghiém hodc phuong phap giai cac dang toan thong
qua mat sb6 vi du dién hinh cho tung dang va tao co hdi cho HS rén ki nang
nhan dang, giai toan . Cu thé trong DH chu dé vecto, GV ¢o thé phan chia cac
dang toan theo cac ndi dung nhu sau:

Ngi dung thit nhat. Vecto va cac phép toan.

+ Dang 1: Chimg minh dang thiic vecto

+ Dang 2: Céc bai toan lién quan dén phuong, hudng do dai cua vecto.

+ Dang 3: Xac dinh mot diém hodc tim tap hop diém théa man mot déng
thure vecto cho trude.

+ Dang 4: Biéu thi mot vecto theo 2 vecto khong ciung phuong. Chimng
minh 2 diém tring nhau va 3 diém thang hang va mot duong thang di qua mot
diém c6 dinh.

+ Dang 5: Cac bai toan c6 ndi dung thuc tién, lién mon.

Noi dung thwr hai: HE truc toa do.

+ Dang 1: Xac dinh toa d¢ 1 diém va 1 vecto trong mat phéng toa do Oxy.

—

+ Dang 2: Céc bai toan lién quan dén tim toa do cac vecto u-+ V; J—V;
ku(k eR).

+ Dang 3: Céc bai toan lién quan dén cong thirc tinh toa do trung diém cua
doan théng va toa d§ trong tdm cua tam giac.

+ Dang 4: Chimg minh 3 diém thang hang, 2 duong thang song song bang
toa do vecto.

+ Dang 5: Cac bai toan vé cuc tri hinh hoc.
Noi dung thwr ba: Tich vo hudng cua 2 vecto va ing dung.

+ Dang 1: Bai tap tich goc giita 2 vecto bang dinh nghia va sir dung dinh
nghia tich v6 huéng dé tinh tich vo huéng ciia 2 vecto, tinh d6 dai doan thang

va chirg minh 2 duong thang vudng gac.
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+ Dang 2: Ung dung biéu thirc toa d6 cua tich vo hudng dé tinh tich vo
hudng cua 2 vecto, tinh goc gitra 2 vecto, tinh do dai vecto, khoang cach gitra
2 diém va cac bai toan lién quan.

+ Dang 3: Cac bai toan vé cuc tri hinh hoc.

Noi dung thir 4: Cac h¢ thire luong trong tam giac va giai tam giac.
+ Dang 1: Bai tap str dung dinh li cosin.
+ Dang 2: Bai tap st dung cong thurc tinh goc.
+ Dang 3: Bai tip str dung cong thic dudng trung tuyén.
+ Dang 4: Bai tap str dung dinh i sin.
+ Dang 5: Bai tap st dung cong thirc tinh dién tich tam giac.
+ Dang 6: Bai toan tong hop va bai toan c6 nodi dung thuc tién.
Viéc phan dang bai toan gitp HS c6 phuong phap chung dé giai mot
16p bai toan, tir d6 HS dé dang nhén biét va ap dung cach giai phu hop.
Ngoai ra, viéc huy dong kién thirc con dua trén mot s6 k¥ thuat nhu:

Quy la vé quen, x€t bai toan tuong tu, bai toan dac bi¢t hay dang téng quat...
Vi du 2.5: Trong mit phang Oxy cho A(2;3), B ddi xtmg A qua | [1—21 ; %] Tim toa

d6 C nam trén dudng thang x=5 sao cho AABC vudng tai C.
GV c¢6 thé huong din HS huy dong kién thirc nhu sau:

Phuong phap chung dé xac dinh toa do mot diém 1a: tim mot hé thie

vecto chira diém can xac dinh hodc 1ap duoc 2 phuong trinh lién hé gitra cac
toa do ctia nd. Sau khi phat hién van dé can giai quyét 1a tim toa d6 diém C,
GV huéng dan HS phan tich dé bai dé dinh hudng 10i giai.
Tt dit liéu C ndm trén duong thang x=5 suy ra dugc C(5:y); tur dir liéu
AABC vudng tai C chuyén sang ngon ngit vecto ta dugc CACB = Otrong do
toa d0 B duoc tinh thong qua dir li¢u B ddi xtmg A qua |. Tur dé, HS hoan
thanh 101 giai bai toan nhu sau:

X =2X, — X, =9
11'7]nén:{8 boTA

B d6i xtmg A(2;3) qua |[—,— suy ra B(9;4)
2 2 Vg =2y, —y,=4
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C nam trén duong thang X =5nén C(5;y).
CA=(-33-y);CB=(44—Yy).
AABC vuéng tai C = CACB =0« —3.4+(3—Yy)(4—y)=0

y=0

sy 4+7y=0s
y=—7

Viy tim dugc 2 diém C thoa man dé bai 1a C(5;0) hoic C(5;-7).
Vi du 2.6: Trong mit phang Oxy cho 3 diém A(1;-1), B(2;3), C(6;-5)

Tim toa do diém M € Oxsao cho |MA— 2MB +3MC|dat gia tri nho nhat.

GV xéc dinh van dé can giai quyét 1a tim cuc tri cua biéu thirc d6 dai vecto
c6 thé hudng dan HS huy dong kién thirc nhu sau:
Huéng 1: Dung phuong phap toa do, dua ra bai toan vé tim cyc tri cua

biéu thirc dai s6 chtra tham s0, v6i tham s ¢ day 1a hoanh dg cua diem M

M eOx = M(a;0). Tu d6 tinh dugc MA—2MB +3MC = (15— 2a;—22).

‘MA— 2MB +3MC‘ = /(15— 2a)? + (—22)°.

C6 (15—2a)* +(—22)* >22° = 484.Dau “="xayra 15—2a=0<a= %

Vay|MA—2MB +3MC‘ dat gia tri nho nhat khi M [%;OJ.

Hudng 2: Str dung tam ti cy cia hé diém.

Tim diém | théa man: IA—2IB +3IC =0

| (%:—11)

Khi d6 ‘MA—ZMB +3MC‘ - \2@ = 2MI suy ra ‘MA—ZMB +3MC‘dat gid tri

. 2 . 1
nho nhat < M la hinh chiéu vuong goc cia | trén Ox = M (?5;0)

Néu HS di hoc tich vo hudéng cia 2 vecto va tung dung thi c6 thé lya

chon 1 trong 2 hudng giai trén.
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Néu HS méi hoc bai hé truc toa d6 thi ta chon huong 2.

2.2.3. Bién phdp 3: Xdy dung hé thong bai tgp phong phii da dang phu hop
véi déi twong hoc sinh
2.2.3.1. Muc tiéu cua bién phap

Trong SGK, sach bai tap va cac sach tham khao hién nay cung vdi céac
trang web thi s6 luong bai tip vé chu dé vecto 1a rat nhiéu va da dang. Tuy
nhién viéc lya chon, sap xép hé thong bai tip d6 sao cho c6 hiéu qua nhat,
pht hop voi timg d6i twong sé kich thich sy say mé giai toan cua HS tir d6 NL
giai toan ctia HS dugc hinh thanh va phat trién.
2.2.3.2. Noi dung bién phap

Trong qua trinh DH chu dé vecto, GV can bién soan hé thong cac bai
tap theo mot s6 hudng sau:

- GV suu tim, bién soan bai tap gém 2 loai bai tap tu luan va bai tap
trac nghiém dé cho HS rén luyén k¥ niang giai toan va giai toan nhanh.

- H¢ théng bai tap tu ludn dugc phan chia theo cac dang va sép xép
theo cap do tir d& dén kho, tir don gian dén phic tap, tir cu thé dén triru tuong,
pht hop véi timg d6i tuong HS.

- Hé thdng bai tap trac nghiém da dang gitp HS rén luyén ki nang dap
g yéu cau do6i moi trong kiém tra danh gia trong giai doan hién nay.

+Hé thdng bai tap tu ludn vé vecto va cac phép toan trong hinh hoc 10,
chung t6i trinh bay ¢ Phu luc s6 3.

+Hé thong bai tap tric nghiém vé vecto va cac phép toan trong hinh
hoc 10, chiing t6i trinh bay & phu luc s 4.

+H¢ théng bai tap tu luan vé hé truc toa do trong hinh hoc 10, ching toi
trinh bay ¢ phu luc sb 5.

+Hé théng bai tap tric nghi¢m vé hé truc toa do trong hinh hoc 10,
chang t6i trinh bay ¢ phu luc s6 6.

+Hé théng bai tap tu luan vé tich vo huong cua 2 vecto va ing dung

trong hinh hoc 10, chung t6i trinh bay ¢ phu luc s6 7.
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+Hé théng bai tip tric nghiém vé tich vé hudng cua 2 vecto va ng
dung trong hinh hoc 10, chiing t6i trinh bay & phu luc sé 8.
+Hé théng bai tap tu luan phan dang bai tap vé hé thire luong trong tam
giac, ching toi trinh bay & phu luc s6 9.
+Hé thong bai tap trac nghiém phan dang bai tip vé hé thic luong
trong tam giéac, chiing t6i trinh bay & phu luc sé 10.
2.2.4. Bién phap 4: Rén luyén cho hoc sinh quy trinh gidi todn theo 4 buéc
Cua G.Polya
2.2.4.1. Muc tiéu cua bién phap
Khi giai cac bai tap toan HS thuong gap 2 loai sau:
+ Loai c6 san thuat toan:
HS can phai dap ung cac yéu cau: nam viing quy tic, phuong phap giai da
hoc, nhan dang ding dang toan, giai theo quy tic (phuong phap) di hoc mot
cach thanh thao.
+ Loai chua c6 san thuat toan:
Loai nay néu cac em khong c6 ¥ chi, niém dam mé giai toan sé& c6 tam li lo so
thiéu tu tin, ngai suy nghi ling ting va mat phuong huéng. Dé khac phuc tam
li trén thi doi hoi GV phai rén luyén cho HS cac thao tu duy dé tim kiém va
thuc hién quy trinh gidi toan theo 4 budc cua G. Polya.
Theo G. Polya, 4 budc dé gidl mot bai toan nhu sau:
Buéc 1: Tim hiéu ndi dung dé bai
Phét biéu dé bai dudi nhimg dang thirc khac nhau dé hiéu rd nodi dung
bai toan. Phan biét cai da cho va cai phai tim, phai chimg minh. C6 thé ding
cong thue, ki hiéu, hinh v& dé hd trg cho viée dién ta dé bai.
Budc 2: Tim céach giai
Tim toi, phat hién cach giai nho nhimg suy nghi c6 tinh chat tim doén:
bién do6i cai di cho, bién doi cai phai tim hay phai chimg minh, lién hé cai da
cho hoidc cai phai tim véi nhiing tri thire dd biét, lién hé bai toan tong quat

hon hay mdt bai toan nao dé co6 li€én quan, st dung nhitng phuong phép dac
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thu vai ting dang toan nhu ching minh phan chimg, quy nap toan hoc, toan
dung hinh, todn quy tich...

- Kiém tra 10i giai bﬁng cach xem lai ki timg budc thuc hién hodc dac biét
hoa két qua tim duoc hodc ddi chiéu két qua véi mot sd tri thirc ¢6 lién quan. ..

- Tim toi nhimg cach giai khac, so sanh chung dé chon dugc cach giai
hop 1i nhét.

Budc 3: Trinh bay 101 giai

Tir cach giai da duoc phat hién, sip xép cac viéc phai lam thanh mét chwong
trinh gém cac budc theo mot trinh tu thich hop va thuc hién cac bude do.

Budc 4: Nghién curu sau 101 giai

- Nghién ctru kha ning tmg dung két qua cua 10i giai.

- Nghién ctru giai nhimg bai toan tuong tw, mé rong hay 1at nguoc van dé.

Quy trinh giai toan theo 4 budc ciia G. Polya cho dén nay van 13 mot quy
trinh toi wu trong giai toan. Viéc thuc hién quy trinh nay giup HS phat trién tu
duy logic, dinh hudng cach giai, suy nghi tim ra cach giai va dao sau mé rong
101 giai mot bai toan. Qua d6, HS hinh thanh va phat trién NL giai toan cho
ban than.
2.2.4.2. Noi dung bién phap
Hoat déng I: Trong qué trinh DH, GV can gidi thiéu quy trinh cho HS, néu 1d
C4C Viéc can phai 1am & ting budc va cac luu y khi thuc hién.
Hoat dong 2: Cho HS tap luyén trong mot thdi gian da dé HS co6 thé nam
virng va thyc hién chinh xac quy trinh do.

Vi du 2.7: Cho AABC . Tim tap hop diém M thoa mén :

a) MA+3MB — 2MC =0

b) [MA + 2MB + 3MC| =09.
Hudng dan gidi:
a) Budc 1 : Tim hiéu ndi dung dé bai:

Pay 1a dang toan tim tap hop diém théa man dang thirc vecto.
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Budc 2 : Tim céach giai:

Néu ta tich 3MB = 2MB + MB rdi nhém vé trai thanh 2 nhém MA+ MBva
2 MB—MC thi ta c6 thé st dung duoc tinh tinh chét trung diém cua doan

thang va quy tic trir 2 vecto vao dé giai quyét van dé.

Budc 3 : Trinh bay 101 giai:

Tacé MA+3MB —2MC =0 < MA+ MB + 2(MB — MC) =0

& 2MI +2CB =0 (Véi | 1a trung diém ctia AB)

& MI' =—CB < MI = BC <M la dinh thit tur ciia hinh binh hanh BCIM.
Budc 4: Kiém tra, nghién ciru sau 10i giai

Chu ¥ phong tranh sai 1am vé 4p dung quy tac trir 2 vecto va két luan.

b) Budc 1: Tim hiéu ndi dung dé bai:

Can tim cach chuyén d¢ dai cia MA+2MB +3MC thanh d¢ dai ciia mot
vecto.
Budc 2: Tim céch giai :

Bing cach chén diém | thoa man: 1A+ 2IB +3IC =0

Ta dugc MA+2MB 4 3MC = 6MI

Budc 3: Trinh bay 1o giai:

Truéce hét ta tim diém I thoa mén :

& IA+I1C+2(IB+1C)=0

& 2IM +4IN = 0(véi M 1a trung diém AC, N 1a trung diém BC)

o IM =—2IN

Suy ra | 1 diém thudc doan thang MN sao cho IM = 2IN

Khi d6:[MA + 2MB + 3MC| = 9 < [6MI| =9 < MI :g@ M e(l;g)

Budc 4: Nghién ctru 101 giai.

Hinh thanh phuong phap giai cho 16p bai todn dang nay.
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Vi du: Tim tap hop diém M théa man: ‘2MA—1— MB‘ - ‘MA+ 2MB‘

Ta can tim 2 diém |, K thoa min: 2I1A+ IB=0 va KA+ 2KB =0

Khi dé:‘ZMAJr MB‘ - ‘MA+ 2|v||3‘

S| 3MI |=| 3MK | Ml = MK <M thude duong trung tryc cua IK
Vi du 2.8. Trong mat phang Oxy cho M(0;2), N(6;4), P(1;-1) 1an luot 14 trung
diém cuia cac canh AB, BC va CA. Tim toa d6 A, B, C
Budc 1: Tim hiéu rd bai toan:

V¢ hinh

D& dang chung minh duoc cic to gidc

AMNP, BMPN, PMNC la hinh binh hanh.

Quy vé bai toan quen thudc tim dinh thtr 4 cia
hinh binh hanh.

Budc 2: Tim cach giai

Huy dong kién thire: AMNP I3 hinh binh hanh < AM = PN
X, = X

? suy ra toa do A
17 J2

Co AM (Xl; yl) - PN(sz Y2) @‘[
Tuong tu tim dugc toa do B, C
Budc 3: Trinh bay 101 giai:
T giac AMNP la hinh binh hanh
0-x,=6-1 @{XA:—E—)
2—y,=4-(-1) Ya=—3

Tuong tw BMPN va PMNC 1a hinh binh hanh tim duoc B(5;7) va C(7 ;1)

@m:m@{

Budc 4 : Kiém tra, nghién ciru 10i giai, mé rong
GV : sau khi tim A chiing ta c6 thé tim B, C theo cach khac khong ?

A: Xg = 2%y — X5 =3
HS : B doi xung A qua M suy ra suy raB(5;7)
Ye =2Yy — Ya="1



48

C d6i xtmg A qua P suy ra C(7 ;1). Ngoai ra HS c6 thé giai bai toan trén bang
cach sir dung cong thire tinh toa do trung diém lap ra mot hé hoan vi vong

quanh v6i cac an X,,Xg, X, nhu sau :

X, +%X,=0 (1)
Xg +% =0 (2)
X +X,=0 (3)

Cong timg vé cua (1), (2), (3) ta duoc Xo +Xg +X.=7(4) lan luot trir timg
vé cta (4) cho (1), (2), (3) im duoc : x. =7;x, =—5;x, =5
Tuong ty 1ap duoc mot hé hoan vi vong quanh véi cac an y L YgsYehu sau
y,+y,=4 Giai hé¢ nay tim dugc y. =—-3;y, =7;y, =1,
Vg +Yc =8
Yoty =2
Vay A(—5,-3),B(5,7),C(7;1)
GV can tao cho HS co hoi giai 1 bai toan theo nhiéu cach dé rén luyén va phat
trién thanh t6 2, thanh t6 3.
Vi dy 2.9. Trong mat phang Oxy cho A(1;-3), B(2;5)
a) Tim toa do M trén Oy sao cho |MA — MB|dat gi4 tri 16n nhat.
b) Tim toa do diém K trén Ox sao cho tong khoang cach tir A dén B la
ngan nhat.
Huéng dan gidi:

a) Tim toa do M trén Oy sao cho [MA — MB|dat gia tri A

16n nhat.
Buéc 1: Tim hiéu bai toan

Can tim M €Oy :|MA— MB|dat gi4 tri 16n nhat ,\A

Budc 2: Tim 101 giai

GV dua ra cau héi goi mo:
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H1: Vé6i diém M bat ki thuoc Oy sao cho M, A, B khong thang hang , hdy so
sanh [MA — MB| véi AB.

Tra 16i: [MA—MB| < AB.

H2: Khi M, A, B thang hang hiy so sanh ‘MA— MB‘ véi AB.

Tl 2 goi ¥ trén HS trd 101 dwoc|MA— MB| 16n nhét khi M, A, B thang hang.
Tir diéu kién dé 3 diém thang hang bang vecto s& tim duge M .

Budc 3: Trinh bay 101 giai:

Taco: [MA—MB|<AB VM €Oy

Suy ra|MA — MB|dat gi4 tri 16n nhat bang AB khi M, A, B thng hang.

Gia sa M(O,m). Co: MA=(—Lm+3) AB = (L8)

M, A, B thang hang khi m,mcﬁng phuong < _Tl :mTH & m=11

Vay M (0;12)

Budc 4: Nghién ctru sau 101 giai:

Tim cach giai trong tu cho bai todn tim M € Oysao cho |MA — MB|dat gia tri
16n nhét voi A,B khéc phia Oy.

b) Tim toa do diém K €Ox sao cho tong khoang cach tir A dén B 1a ngan
nhat

Bude 1: Can tim K € Ox: KA+ KB dat gia tri nho nhat.

Budc 2: Tim cach giai

GV dua ra céc cau hoi goi mo

H1:Vé6i diém K bét ki thuoe Ox sao cho K, A, B khong thang hang hiy so sanh
KA+KB véi AB.

Tra loi: KA+ KB > AB

H2:Khi M, A, B thang hang hiy so sanh KA+KB va AB.

Tra 101: KA+ KB = AB
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T 2 goi ¥ trén suy ra duoc: KA+KB ngin nhét bang AB khi K, A, B thing

hang. Tir d6 dua vé bai toan quen thudc tim {K}= AB NOXx

Budc 3: Thyuc hién chuong trinh giai.

Taco: KA+ KB>AB VK

Nén KA+ KB ngan nhat < K, A B thang hang
Gia st K(x;0)

Taco: KA= (1—x;—3),ﬂ§: &8)

K,A,B thing hang < KA, AB cing phuong < 1_TX =&

Vay K(%;O)

Budc 4: M6 rong bai toan

- Néu A, B cung phia Ox, 1dy 4 d6i xtng voi A qua Ox rdi chuyén yéu cau

bai toan thanh tim K dé K4 '+KB ngan nht.

- Bai toan tim K thudc Oy sao cho KA+KB ngan nhét ciing duoc xét tuong tu.

- Chuyén hinh thirc bai toan:

Tim gid& trt  nhéd nhat cua  biéu  thac

f()c):\/x2 —2x+10 +\/x2 —4x+9

A

-/

A

n
"

M

2.2.5. Bi¢n phdp 5: Rén luyén khd ning phdt hi¢n va sira chiva sai lam cho

hoc sinh trong gidi todn

2.2.5.1. Muc tiéu cua bién phap

G. Polya cho rang: “Con nguoi phai biét hoc ¢ nhimng sai 1dm va thiéu

sot cia minh” . A.A Stoliar phat biéu: “Khoéng dugc tiéc thoi gian dé phan tich

trén gio hoc cac sai lam cua HS” . J.A. Komenxkee thi cho rang: “Bat ki mot

sai 1am nao ciing co6 thé 1am cho HS kém di néu nhu GV khong chi y ngay dén

sai Jam d6 va huéng dan HS nhan ra, sira chita, khic phuc sai 1am” [10].
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Viéc rén luyén cho HS théi quen kiém tra dénh gia 1oi giai va kha ning phat
hién, sira chira sai 1am trong qua trinh giai ton 13 v cling quan trong ddi véi
mdi GV dé nang cao hiéu qua giang day. Bén canh dé con gitp HS nam viing
kién thirc, hinh thanh phat trién ngdn ngir toan hoc va tu duy phé phan.
Trong qué trinh HS kiém tra danh gia 101 giai ctia ban than va ciia ngudi khéac
thi HS s& phat trién dugc NL giai toan ctia minh.
2.2.5.2. Mot s6 sai lam thiong gdp ciia hoc sinh khi hoc chii dé vecto nguyén
nhdn va cdach khdc phuc

Mot s6 sai 1am thwong giip trong giai toan noéi chung va giai toan vé
vecto' néi riéng 1a : Sai vé kién thic toan hoc, phuong phap suy luan, tinh
toan, v€ hinh, st dung ky hi¢u, ngdn ngir dién dat, thiéu gia thiét hodc hiéu sai
gia thiét.

Mot s6 vi du veé sai 1am ctia HS khi hoc chu dé vecto, nguyén nhan va

cach khic phuc. A
Vi du 2.10: Cho hinh thoi ABCD canh a; B
BAD —120°. Tinh ‘AB—&— AC‘

— — — — C
A. ‘AB+ AC‘:Za. B. ‘AB+ AC‘za\/g.

N N 3
C.‘AB+AC —a D.|AB + AC|=

HS ¢6 thé chon dép an vi cho rang; ‘A—B'+A—C":‘A—B)‘+‘A—C]: AB 4 AC =2a

Sai 1am & chd: HS ap dung cong thic

a—l—b‘ _} ama‘l khong cha ¥ dén
diéu kién a, b cung huong.

HS c¢6 thé chon dap an C vi cho rang ‘NB) —|—E‘ = ‘m‘ =AM = —h ac

nhd dung cong thirc nhung sai sét do tinh toan dugec AM quén nhéan vai 2
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Cach khic phuc: GV can khic sau kién thuc:

§+6‘ = ‘5‘ —I—‘B‘chi dugc ap
dung trong truong hop 5,6 cung hudng. Khi cong 2 vecto ¢ chung diém dau
ta phai str dung quy tic hinh binh hanh hodc tinh chét trung diém. Cu thé:
AB+AC=AEv6i E la dinh tht 4 cia hinh binh hanh ABEC hay
AB + AC = 2AM véi M 1a trung diém BC.

Vi du 2.11: Cho luc gisc déu ABCDEF tam O. Hay tinh sb vecto khac O cling

phuong véi AB c6 diém dau va diém cudi 1a céc dinh cua hinh lyc giéc.

A:4 B:2 C:5 D:9

HS c6 thé chon A vi cho rang cac vecto cing phuong voi y o
ABla: FO,0C,FCva ED. Sai lam ¢ chd HS nhim v6i c
E D

khai niém 2 vecto cung hudng va khong cha y dén yéu cau cua bai toan 1a cac
vecto phai c6 diém dau, diém cudi la cac dinh cta luc giac. HS c6 thé chon B
vi chi ké 2 vecto FC ,ED thoa man yéu cau c6 diém dau va diém cudi 1a cac
dinh cta hinh lyc gidc. Sai 1am ¢ chd HS hiéu nham khai niém 2 vecto cung
phuong vo1 2 vecto cung huong.

HS c6 thé chon D vi ké ra cac vecto cing phuong véi AB Ia:

BA,HO,OF,0C,CO ,FC ,CF,ED, DE sai 1dm ¢ ch HS hiéu dung khéi niém
2 vecto cung phuong nhung lai khong cht ¥ gia thiét diém dau va diém cudi

la dinh cua luc giac. Nhu vay dap ap dung 1a dap an C: C6 5 vecto théa man

la: FC,CF,ED,DE va BA.

Cach khic phuc: GV rén cho HS théi quen doc ki dé bai va hiéu dung
dinh nghia cta khai niém 2 vecto cung phuong 1a 2 vecto c6 gia song song
hodc trung nhau.

Vi du 2.12: Trong mit phing Oxy cho 3 diém A(1;3), B(-1;1), C(4:6). Xac
dinh toa do diém D sao cho ABCD Ia hinh binh hanh.
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A: D(6;8) B:Khong ton tai D C: D(-6;-8) D: D(2;4)
HS c6 thé chon dap an A vi giai nhu sau:

= D(6;8)

ABCD la hinh binh hanh < AB = DC @{ ° @{ °

—2=6-Y,
Sai 1am ¢ chd HS van dung dinh li: TG giac ABCD la hinh binh hanh

Yo

& AB = DC thiéu diéu kién A, B, C, D 12 4 dinh ctia 1 tir giéc.
O day co AC = ?ﬁ suy ra A B,C thing hang.
Nén khong ton tai D dé ABCD 1 hinh binh hanh. Nhu vay dap 4n ding 14 B.

HS c6 thé chon dap 4n D vi cho rang ABCD Ia hinh binh hanh
& AB = DC va khong xét su tn tai t gidc ABCD.

Cach khic phuc: Khi DH dinh 1i GV nén dua ra vi du vé 1oi gidi ¢co
chira sai 1am dé phan tich stra chita sai 1Am tir d6 khic sau viéc chh y van
dung dinh li phai xét day du gia thiét.

Vi du 2.13: Cho AABC c¢6 dién N thudc canh BC sao cho BN=2NC. Hay
phan tich AN theo 2 vecto ABva AC .

A.mz—%ﬁ+Ac. B. AN = AB—2AC. ﬂ\

—

C.AN — _AB + 2AC. D.ngﬁ%m

HS c6 thé chon dép an C vi v& hinh sai nhu hinh bén
Khi @6 AN = AB + BN = AB + 2BC = AB 4 2(AC — AB) = —AB + 2AC
GV sura chira sai 1am: N thudc canh BC nghia

1a N nam giita 2 diém B va vé& hinh dung nhu
hinh bén.

Khi do: m:EJrW:EH%B_C’

:NB#%(AT:’-E) :%EJ%E.D@ an ding 1a D
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Vidu 2.14: Cho AABC

a) Tim tap hop diém M théa mn: 3‘MA+ MB‘ - 2‘MA+ MB + MC‘ L)

b) Tim tap hop diém N thoa man: ‘M—F ﬁi‘ = Z‘M— @‘(2)

a) Loi giai chta sai 1am:
Dua vao cac ddu hiéu nhan biét st dung quy tic cong cac vecto bién d6i (1)
thanh: 3.‘2@" - 2‘3M—G" (v6i | 1 trung diém cua AB, G 13 trong tam AABC ).

& 6MI =6MG < Ml = MG <M 1a trung diém cua IG.
GV phan tich va sira chira sai 1am : HS hiéu chua dung vé dinh nghia trung
diém cua doan thang .
Két luan dung: tap hop diém M can tim 1a duong trung truc cta doan thiang IK
v6i | 14 trung diém AB, G 14 trong tam AABC .
b) Loi giai chua sai lam:

Dua vao diu hiéu nhan biét sir dung quy tac cdng cac vecto cu thé & day la
tinh chat trung diém HS bién d6i (2) thanh :
‘ZW‘ = 2‘B_A" suy ra N 1a dinh the tu ciia hinh binh hanh NKAB.
GV phan tich va stra chita sai lam.
HS &p dung sai dinh 1i : Tt giac NKAB 14 hinh binh hanh < NK = BAthanh
tr giac NKAB la hinh binh hanh < NK = AB.

Qua sai 1dm mic phai ctia HS ¢ vi du 2.14. GV can khéc sau kién thirc
khi day dang bai tap vé "Xac dinh diém, tdp hop diém thoa man dang thirc
vecto cho trudc".Ta ding Cic quy tic cOng trir vecto dé bién doi vé dén

nhirng dau hi¢u sau ro1 két luan.

Dau hiéu Két luan

MA + MB = 0 v6i A B cho truéce M la trung diem AB

MA+MB+MC=0véi AABC cho | Mlatrong tim AABC

trudc
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MC = BC véi 3 diém A, B, C khong M la dinh thk tu cta hinh binh hanh

thang hang cho trudc MACB
MA = kMB véi k 1a sb thuc duong; A, B| M nam ngoai doan AB sao cho
cho trudec. MA —k
MB
MA—=KMBv6i k 1a s6 thuc am, A, B |M nam trong doan AB sao cho
cho trudce MA _ ‘k‘
MB
MA=kKBCvéi ke R: A, B, C khéng M la dinh tha tu cta hinh binh hanh
thang hang cho trudc MADB véi BD =kBC
m‘ _ ‘M_B"Vé,i A B cé dinh Tap hop M 1a duong trung truc cla
AB
W‘ — KAB(k > 0) Tép hop diém M 1a duong tron tAm |

ban kinh R =kAB

b. Mot s6 nguyén nhan dan téi sai 1am ciia hoc sinh trong qua trinh hoc toan
n6i chung va hoc chii dé vecto néi riéng

Vé phia HS: HS khong c6 ¥ chi hoc tap thi cac tin hiéu thong tin truyén
dat dén tir GV s& bi nhiéu hoic bi x6a din ti HS tiép nhan thong tin khong
day du ,bi bop méo hay tham chi bi mat.
+HS luoi hoc ludi suy nghi,ngai kho,khong thudong xuyén on tap kién thire cii
va rén luyén ki niang nén s& c6 nhiéu “16 hong kién thirc dan dén sai 1am trong
giai toan”.
+ Nhiéu HS kha giéi nhung c6 tinh chu quan, thiéu can than trong tinh toan,
xem nhe budc 4 trong quy trinh giai toan theo 4 bude cua G.Polya.
+Nhitng HS ¢ truong chuyén,lép chon thuong bo qua hodac xem nhe nhitng
bai toan co ban, miu muyc ma chi thich giai nhitng bai toan kho, khong mau
muc nén khi gip phai nhing bai toan dé lai mic sai 1am.
+Nhiéu HS si dién v6i ban bé chua thuc sy hiéu d3 vo t6 ra hiéu, khong

khi€ém ton hoc hdi nén dan téi sai 1am. Bén canh d6 cling ¢6 kha nhi¢u HS yéu
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kém thuong tu ti, thiéu quyét tam vuon lén, ngai héi ban be, thﬁy c6 dan dén
lién tiép mac sai 1am,ling ting trong giai toan va ngay cang so hoc Toan.

Nhu vay dé khac phuc sai 1am trong giai toan HS can rén luyén duoc ¥
thire: ¥ chi hoc tap,phai chii ¥ nghe giang dé hiéu rd, hiéu ding ban chat van
dé ddng thoi cham chi giai toan dé rén ki nang giai toan nhanh va chinh xAc.

Vé phia GV: Néu GV khong tu rén luyén NL chuyén mén cta minh
thuong xuyén lién tuc thi s& ddn dén tinh trang day HS khé hiéu do khéng
hiéu 6 ban chat van dé.

GV khi chuan bi bai khong ki c¢6 thé giai sai cac bai toan hodc khong
kip thoi phat hién va sira chita sai lam cho HS.

Néu NL chuyén mén ctia GV con han ché dan dén viéc GV khong danh
gia duoc su sang tao trong cach giai caa HS nén danh gia sai két qua cta HS.

c. Mot s cach khic phuc sai 1am cua hoc sinh trong giai toan.

Pé phong tranh va stra chita sai 1am cho HS thi GV can chil ¥ mot sd diém
Sau:

GV thuong xuyén danh thoi gian sira chita sai 1am cho HS va chinh xac
hoa 101 giai cua HS.

GV phai rén luyén pham chat nghé nghiép. Cu thé 1 khong nén cau gat,
ché gidu HS hay xtic pham nhén cach cua HS khi cac em pham sai 1am lam
cac em nhuyt chi, nan long , tu ti va sg hoc Toan.

GV phai rén luyén tac phong su pham chuin muc: can than, chinh xac,
khoa hoc.

Tranh tinh trang chi quan tim day dd d6i twong HS kha gioi va bo qua
d6i teong HS yéu kém vi diéu nay s& dan t6i hiéu qua gido duc thap.

Su quan tam tan tinh, dong vién kip thoi cua GV téi tirng ddi tuong HS
s& mang lai ¥ nghia vo cung to 16n ddi véi cac em HS cac em c6 dong luc

vuot kho yéu thich mon hoc va hoc t6t hon.



S7

Mot sai 1am cua hoc can duoc GV theo ddi dé stra chita dit diém tranh
tai lai. Viéc 1am nay khong hé d& dang vi n6 doi hoi sy kién tri va tinh té caa
GV trong viéc phat hién va sira chita sai Jam cho HS.

2.2.6. Bi¢n phdp 6: Kiém tra, dinh gid theo hwéng phdt trién ning luc gidgi
todn cho hoc sinh

2.2.6.1 Nhitng vin dé chung vé kiém tra, danh gid trong day hoc mén Todn
theo tiép cdn phdt trién néing lyc

a. Mot s6 quan niém co ban

Nghi quyét s6 29-NQ/TW vé d6i méi cin ban, toan dién gido duc — dao
tao da néu 1d: “Tiép tuc doi méi manh mé va dong bé cdc yéu té co ban ciia
gido duc — ddo tao theo huéng coi trong phdt trién phdam chat, NL ciia ngueoi
hoc”, cu thé: “Tiép tuc déi méi manh mé phwong phdp day va hoc theo
hwong hién dai; phat huy tinh tich cuc, chu dong, sang tao va van dung kién
thite, ki ndng ciia nguoi hoc; déi méi can ban hinh thitc va phirong phdp thi,
kiém tra, danh gia két qud gido duc — dao tao; phoi hop sir dung két qua
ddnh gid trong qud trinh hoc véi danh gid cudi ki, cudi nam hoc; danh gid
cua nguoi day voi tw danh gia cua nguwoi hoc; danh gia cua nha truong voi
danh gia cua gia dinh va xa hoi”

Nghi quyét s6 88/2014/QH13 ngay 28/11/2014 vé d6i méi chuong
trinh, SGK gi4o duc phd thong néu rd: “Déi mdi can ban phwong phdp danh
gid chdt heong gido duc theo hwéng hé tro phdt trién pham chdt va nang lyc
hoc sinh; phan dnh mitc dg dat chudn quy dinh trong chwong trinh; cung cdp
théng tin chinh xdc, khdch quan, kip thoi cho viéc diéu chinh hoat déng day,
hwéng dan hoat déng hoc nham néng cao dan nang liec”

Nhitng dinh hudng néi trén dat ra yéu cau phai d6i méi cong tac kiém
tra danh gia két qua hoc tap cua HS, trong d6 can:

Tap trung vao danh gia sy phat trién NL cta nguoi hoc.



58

Tich hop gifra qué tinh DH va qua trinh danh gia. Khong coi danh gia
nhu mot thanh t6 twong d6i doc 1ap ma can thong qua danh gia tic dong téi
viéc huéng dan hoat dong hoc tap, diéu chinh qua trinh DH.

Tang cudng st dung cong nghé thong tin trong kiém tra, danh gid va st
dung cac mé hinh thong ké trong phan tich, xu li két qua danh gia.

Theo [17] muc tiéu danh gia qua trinh hoc tdp moén Toan theo dinh hudng
phét trién NL 1a cung cp thong tin chinh xéc, kip thoi, c6 gia tri vé mirc do dap tmg
yéu cau can dat ciia chuong trinh mon Toan va su tién b cia HS dé hudng dan
hoat dong hoc tap, diéu chinh cac hoat dong DH, dam bao su tién bo cua tung HS
va nang cao chat lugng DH mén Toén ndi riéng va chat luong gido duc noéi chung.
Tir d6 1ap ké hoach thiic ddy qua trinh hoc tp tiép theo.

Can ctr danh gia 1a cic yéu cau can dat vé pham chat va NL duoc quy dinh
trong Chuong trinh tong thé va Chuong trinh mén Toan. Péi tuong danh gia
1a san pham va qué trinh hoc tap, rén luyén ciia HS qua hoc tip mon toan &
truong THPT .

- Panh gia qua trinh hoc tdp mon Toan theo dinh huéng phat triéen NL
can dam bao céc yéu cau:

+ Panh gia vi su tién bod cua HS; coi trong viéc dong vién, khuyén khich
su ¢b gang trong hoc tap, rén luyén cua HS, giup HS phat huy nhiéu nhat kha
nang, dam bao kip thoi, cong bang, khach quan.

+ Panh gia toan dién HS thong qua ddi chiéu véi yéu cau can dat vé NL,
phém chét, vé kién thuc, ki nang cua HS theo muc tiéu mén Toan & cép THPT.

+ Chu trong danh gia kha nang van dung cac kién thirc, ki nang di hoc vao
giai quyét van dé thyc tién cta HS.

+ Két hop danh gia thuong xuyén va danh gia dinh ki ; két hop dénh gia
cua GV, HS, cha me HS, trong d6 danh gia ciia GV 1a quan trong nhét .

+ Van dung két hop mot cach da dang nhiéu hinh thtrc danh gia (danh gia
qua trinh, danh gia dinh ki), nhiéu phwong phap danh gia (quan sat, ghi lai

qué trinh thyuc hién, van dap, trac nghiém khach quan, ty ludn, ki€m tra viét,
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bai tap thuc hanh, cac du an/ san phém hoc tap, thyc hién nhiém vu thuc tién
...) va vao nhiing thoi diém thich hop.

Vi¢c danh gia qué trinh (hay danh gia thuong xuyén) do GV phu trach
mén hoc t6 chirc, két hop véi danh gia cua GV cac mon hoc khéc, cua ban
than HS duogc danh gia va cta cac HS khéc trong to, trong 16p hodc danh gia
ctia cha me HS. Viéc dénh gia dinh ki (hay danh gia tong két) c6 muyc dich
chinh 1a dé danh gia cdc muc ti€u hoc tap da dat duoc hay khong. Viéc danh
gid dinh ki con dugc sir dung dé phuc vu quan li cadc hoat dong DH, bdo dam
chat luong & co s& gido duc va phuc vu cong tac phat trién chuong trinh mén
Toan trung hoc pho thong.

- Trong ndi dung, hinh thirc va phuong phép kiém tra, danh gia can cha
trong tap trung danh gia cac thanh t6 cua NL toan hoc. Viéc danh gia NL
ngudi hoc théng qua cac bang ching biéu hién két qua dat duoc trong qua
trinh thuc hién cac hanh dong ctia nguoi hoc. Vi vay, can thuc hién mot tién
trinh gém cac budc co ban nhu: Xac dinh 0 muc dich danh gi4; Xac dinh
bang chimg can thiét; Lya chon cac phuong phap, cong cu danh gia thich hop;
thu thap bang chung; Giai thich bang chimg va dua ra nhan xét.

Piéu quan trong 1a GV can thiét ké, to chiic cac tinh hudng c6 van dé
dé thong qua viée xir li, giai quyét cac tinh huéng c6 van dé d6 ma nguoi hoc
boc 19, thé hién NL ciia minh. Ngoai ra, can luu ¥ lya chon cic phuong phap,
cong cu danh gia phu hop. Chang han:

+ Pé danh gia NL tu duy va lap luan toan hoc, c6 thé sir dung mot so
phuong phép, cong cu danh gia nhu cac cau hoi (noi, viét), bai tap,... ma doi
hoi nguoi hoc phai trinh bay, so sanh, phén tich, tong hop, hé thong héa kién
thure; phai van dung kién thirc toan hoc dé giai thich, 1ap luan.

+ Pé danh gia NL giai quyét van dé toan hoc, co thé sir dung cac
phuong phap nhu: Yéu cau ngudi hoc nhan dang tinh hudng, phat hién va
trinh bay van dé can giai quyét; Mo ta, giai thich cac thong tin ban dau, muc

ti€u thong tin va két ndi voi kién thire da co: St dung céc cau hoi (c6 theé yéu
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cau tra 101 ndi hodc viét) doi hoi ngudi hoc van dung kién thire vao giai quyét
van dé, dic biét cac van dé thuc tién; Su dung phuong phap quan sat (nhu
bang kiém tra theo tiéu chi da xac dinh), quan sat ngudi hoc trong qua trinh
giai quyét van dé&; Panh gia qua cac san pham thuc hanh ctia ngudi hoc
(chéng han san phém cua cac du an hoc tap); Quan tam hop li dén cac nhiém
vu danh gia mang tinh tich hop.

Khi GV 1én ké hoach bai hoc can phai 1ap céc tiéu chi danh gid. GV
phai dam bao & cudi mdi bai hoc HS di dat dugce cac yéu cau co ban dua trén
cac ti€u chi da néu, trudc khi thuc hién cac hoat dong hoc tap tiép theo.

Panh gia thuong xuyén va danh gia dinh ki trong DH mon Toan theo
tiép can phat trién NL.

Danh gia trong qua trinh hoc khong chi mot cong cu danh gia hi¢u qua
ma con 1a cong cu DH hiéu qua vi nd cho phép nguoi hoc nhén biét, kiém tra
dugc mic do tién bd cua chinh ban than minh, ting budc theo cac muc tiéu
hoc tap cu thé trong su6t mot don vi bai hoc. Viéc danh gia su tién bo cua
nguoi hoc khong chi duoc thuc hién khi két thac mot don vi bai hoc ma can
dugc thuc hién trong subt qua trinh thuc hién don vi bai hoc do. Diéu d6 doi
hoi nguoi GV can phai thuc hién danh gia trong sudt qué trinh hoc Toan cua
HS nhu quan sat, theo déi, trao doi, kiém tra, nhan xét qua trinh hoc tap, rén
luyén cua HS; tu van, huéng dan, dong vién HS; nhan xét dinh tinh hoic dinh
luong vé két qua hoc tap rén luyén, su hinh thanh va phat trién NL toan hoc
cta HS; huéng dan HS tu nhan xét, tham gia nhan xét ban, nhém ban; diéu
chinh hoat dong day, hudng dan hoat dong hoc...

Nhu vay hoat dong danh gia dugc thuc hién trong qua trinh t6 chirc cho
HS hoc Toan va viéc danh gia dugce thuc hién trong tung gio hoc Toan.

Nang cao NL td chuc, thiét ké hoat dong hoc Toan va danh gia trong
gid hoc Toan, giup HS phat huy tinh chii dong, linh hoat, sang tao, gép phan

tao nén su tién bd tu tin va himg thu & HS.
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b. Mot sd ki thuat danh gia theo tiép can phat trién ning luc trong day hoc
mon Toan & trung hoc pho thong
e Ki thuat danh gid thuong xuyén
Dé thuc hién danh gia thudng xuyén trong qua trinh DH mén Toan, GV
cin ctr vao muc tiéu va ndi dung ctia mdi bai hoc, co thé linh hoat van
dung cac ki thuat dudi day trong danh gia:
- Quan sat, phan tich va phan hoi.
- Tu van huéng dan dong vién.
- Phong van nhanh, kiém tra nhanh.
- Panh gia, nhan xét san pham cia HS.
- Tham khao két qua tu nhan xét va nhan xét cia nhom HS.
- Tham khao y kién danh gia, nhan xét cia cha me HS.
e Xay dung dé kiém tra dinh ki mén Toan

Cin ctr thyuc té yéu cu gido duc cua dia phuong, nha truong ra dé kiém
tra dinh ki va t6 chirc kiém tra dinh ki (tranh gay ap luc cho HS va cha me HS).

No6i dung kiém tra can dugc xac dinh 1o rang theo chuan kién thtc, ki
nang mon Toan.

+ Cac cau hoi, bai tap trong dé kiém tra co thé cau héi tric nghiém
khach quan (nhiéu Iya chon, tra 16i ngan, dung — sai, ndi) hodc ty luan. Can
tang cuong loai cau hdéi ma, bai tap phat huy NL cua HS.

+ Ti 18 s6 cau, s6 diém theo cac mirc va hinh thirc cau hoi trong dé
kiém tra (trac nghiém khach quan, ty luan, hinh thic khac) do hiéu truéng
quyét dinh, dam bao chuan kién thirc, ki nang, phu hop véi doi tugng HS.

+ Tuy theo timg trudng c6 thé dua ra ti 16 & cac mirc khac nhau phu
hop véi yéu cau danh gia cia timg dia phuong.

Thoi luong lam bai kiém tra theo thoi gian cta 1 tiét hoc theo timng 16p.

Ma tran dé kiém tra.:

+ Ma trin ndi dung : Mdi 6 néu nodi dung kién thuc, ki nang va can danh

gié ; Hinh thirc cac cau hoi ; SO lugng cau hoi ; S6 diém danh cho cac cau hoi.
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+ Ma tran cau héi : Mdi 6 néu hinh thirc cac cau hoi ; Sb thu tu ciia cau
hoi trong dé ; S6 diém danh cho céc cau hoi.
GV can clt vao ma tran dé kiém tra, tir “nguén” cau hdi, bai tap Toan da xay
dung trong qué trinh DH hang ngay, xay dung dé kiém tra pht hop véi HS
16p minh.
2.2.6.2 Kiém tra, danh gid trong day hoc chi dé vecto theo huéng tiép cdn
phat trién nang luc.

e Danh gid thuong xuyén:

Sau khi hoc xong bai 2 téng hiéu cua 2 vecto GV ¢6 mdt bai kiém tra
15° dé ciing 6 cac khai niém da hoc ¢ 2 bai dau .

Noi dung dé va dap an duoc trinh bay & phu luc s6 11
Pé kiém tra nay chung toi mudn kiém tra mac do dat dugc cac thanh t6 NL
giai toan ctiia HS sau khi hoc 2 bai dau:

Cau 1, cau 2, cau 3, cau 5, cau 10 phat trién thanh t4 1.

Cau 3, cdu 6, cau 9, cau 10 phat trién thanh t 2.

Cau 4, cAu 7, cau 8 phat trién thanh t6 3.

Cau 5 phat trién thanh t6 4.

- Ngoai kiém tra miéng dau gid hodc kiém tra xen 1an trong qué trinh DH
trong mdi tiét hoc, GV nén giao nhiém vu cho HS vé nha lam viéc theo nhdm
dé cham lay diém 15 phut.

e Danh gid dinh ki

Chung t6i thiét ké ma tran dé kiém tra 45 phat (Phu luc s6 12) cudi
chuong I hinh hoc 10 nham kiém tra mirc d6 dat duoc muc tiéu cta HS sau
khi hoc chuwong 1. Bai kiém tra 45 phat duoc trinh bay & phu luc sb 13.

Pé kiém tra nay ching toi mudn kiém tra mtc d6 dat dugc cac thanh to
NL giai toan cua HS sau khi hoc chuong I:

A. Tric nghiém:

CAau 1, cau 2, cau 8 phat trién thanh t6 1.

Cau 5, cau 6, cau 7, cau 10, cau 11, cAu 12 phat trién thanh t 2.
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Cau 3, cau 9phat trién thanh t4 3.

CAu 4 phat trién thanh t6 4.

B. Tu luan:

Céau 2 y a, b phat trién thanh t6 2.

Cau 1 y a, b, cdu 2 y b phat trién thanh tdt 3.
Cau 1 y ¢ phat trién thanh t6 4.

2.3. Tiéu két chwong 2

Trong chuong II luan vin da dua ra cc bién phap dé phat trién NL giai

toan cho HS theo trinh tu:

GV tao co hoi gitp HS nam viing kién thtrc co ban vé chu dé vecto.
GV tao tinh huéng nham rén luyén cho HS kha ning huy dong kién
thire dé giai toan

Xay dung hé thong bai tap phong phti da dang phu hop véi ddi tuong
HS

Reén luyén cho HS quy trinh giai toan theo 4 bude cua G.Polya

Rén luyén kha niang phat hién va sira chita sai lam cho HS trong giai
toan

Kiém tra, danh gid theo hudng phat trién NL giai toan cho HS

Maic du luan van cé thé chua dua ra day du duoc cac dang toan vé chu

dé vecto nhitng hé thdng bai tap dua ra ciing kha da dang va dién hinh cho

chu dé vecto.
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CHUONG 3: THUC NGHIEM SU PHAM

3.1. Muc dich, yéu cau, dbi twong thue nghiém sw pham
3.1.1. Muc dich
Thuc nghi¢m su pham dugc tién hanh nham muc dich:

Budc dau kiém nghiém tinh kha thi cta viéc sir dung cac bién phap ma
dé tai da néu ra trong qué trinh DH chu dé vecto — Hinh hoc 10.

Budc dau kiém tra hiéu qua tac dong clia cac bién phap trong viéc hinh
thanh va phat trién NL giai toan cua HS.
3.1.2. Yéu ciu

Thuc nghiém su pham phai dam bao tinh khach quan, phu hop véi ddi
tuong HS, sat vai tinh hinh thuc té DH & truong THPT.
3.1.3. Péi twong thuc nghiém sw pham

Luin vin duogc tién hanh thuc nghiém su pham tai Truong THPT
Luong Thé Vinh, Thanh pho Hai Phong. Chiing t6i tién hanh thuc nghiém ¢ 2
16p:

L6p thue nghiém: 10AS.

L&p dbi chung: 10A7.

GV day 16p thuc nghiém: C6 Hb Thj Dinh.

GV day 16p d6i chting: Thay Nguyén Ngoc Huy.
3.2. N¢i dung thyc nghiém s pham
3.2.1. Thoi gian t6 chikc thwe nghiém sw pham

Thoi gian tién hanh tir ngay 5/8/2019 dén ngay 5/11/2019. Lép 10A7
DH theo phuong phap thong thuong, 16p 10A8 sir dung 6 bién phap DH theo
huéng phat trién NL giai toan cho HS da néu & Chuong 2.
3.2.2. Ngi dung thuc nghiém sw pham

Tién hanh day Chuong I: Vecto va chuong II: Tich vo hudng cua 2
vecto va ing dung. Mot s gido an thuc day phu luc sb 14

Sau khi day xong 2 chuong noi trén ching to61 thuc hién mdt bai toan

kiém tra trén 16p thuc nghiém va 16p doi chimg. Ma tran dé kiém tra thuc
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nghiém dugc trinh bay ¢ phu luc s6 15, dé kiém tra thuc nghi¢ém dugc trinh
bay & phu luc sd 16.
3.3. Tién hanh thwe nghiém sw pham

Tai 16p thuc nghiém, GV tac dong cac bién phap su pham trén céac bai
giang chu dé vecto va cac phép toan (8 tiét) tir tiét 1 dén tiét 8 (Gido an thuc
nghiém - Phu lyc s6 14).

Chang han khi day chii dé vecto va cac phép toan & tiét 2 chung toi thuc hién
nhu sau:
A. Phan khoi dong:

Str dung bién phap 1 — hoat dong 1: Goi dong co cho cac nd1 dung DH
dé tang tinh hép dan, 16i cubn cua gi0 day, kich thich su to mo, kham pha tri
thirc méi.

B. Hoat dong hinh thanh kién thic:
- Hoat dong 1: Tim hiéu vé tong 2 vecto: Sir dung bién phap 1 — hanh
dong 2: Tao tinh huéng cho HS luyén tap cing cd kién thirc va k§ ning méi.
- Hoat dong 2: Tim hiéu tinh chat cua téng 2 vecto
Str dung bién phap 1 — hanh dong 2.
- Hoat dong 3: Tim hiéu vé quy tac hinh binh hanh.
Str dung bién phap 1 — hanh dong 1.
C. Hoat dong luyén tap:

Str dung bién phap 4: Rén luyén cho HS quy trinh gidi toan theo 4 budc
cua G.Polya.

D. Hoat dong van dung:

Str dung bién phap 3: Lua chon hé thong bai tp phu hop voi doi tuong
HS.

St dung bién phap 2: Tao tinh hudng nham rén luyén cho HS huy dong
kién thirc khi giai bai toan.

E. Hoat dong tim to1, m& rong:
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Str dung bién phap 1 — hanh dong 3: Tao tinh hudng cho HS c¢6 co hoi

van dung kién thirc da hoc vao thyc tién.

3.3.1. Phdn tich chét lwong hoc sinh truwéc khi tién hanh thwc nghiém sw

pham

bé tién hanh chon mau thyc nghi¢m, chung t61 can cur vao két qua thi

tuyén sinh dau vao cua thuc nghiém 1a 10A8 va 16p ddi chtng 13 10A7 truong

THPT Luong Thé Vinh .
Bang 3.1: Diém dau vao mon Toan cua 2 16p 10A7(DC) va 10A(TN)

Lép L6p TN (10A8) Lép BC (10A7)

Did Tan sd Tan suat(%) Tan so Tan suat(%)
0 0 0 0 0
1 0 0 0 0
2 0 0 0 0
3 3 6,98 4 9,52
4 11 25,58 5 11,90
5 10 23,25 11 26,19
6 9 20,93 9 21,43
7 5 11,63 8 19,05
8 4 9,30 4 9,52
9 1 2,32 1 2,38
10 0 0 0 0

Cong 43 100 42 100
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Bang 3.2: Phan loai diém cua 16p ddi ching va 1p thuc nghiém

N N BC
Phan loai theo diém

Piém trung binh 5,41 diém 5,67 diém
Ty 1é bai lam dat diém 5 tré 1én 86,04% 78,58%
Ty 1é cao nhat 1 sb bai dat diém 5 (25,58%) 5 (26,19%)
Ty 1& diém trung binh (5; 6 diém) 46,51% 47,61%
Ty 1¢ diém kha (7; 8 diém) 20,93% 28,57%
Ty 1& diém gioi (9;10 diém) 2,33% 2,38%

Nhu vay 16p 10A7 (16p d6i chimg) va 16p 10A8 (16p thuc nghiém)
duoc chon dam bao mat br?mg kién thire 1a tuong dbi déng déu, két qua hoc
tap toan khi bat dau thuc nghiém la twrong duong nhau.

3.3.2. Pdnh gid két qud thuc nghiém
3.3.2.1 Danh gia dinh tinh

Sau qua trinh thuc nghiém giang day, chiing t6i quan sat tién trinh hoc
tap ctia HS 10p thuc nghiém va nhén thiy:

HS & 16p thuc nghiém hoc tip htng tha va tich cyc hon han so véi HS
16p ddi chimg. Cac em chu dong chiém linh tri thirc, tdp trung suy nghi,
khong ué 0ai va it lam viéc riéng, tham chi co nhiéu em say me¢ tim thém
nhiéu cach giai sang tao. Sau cac budi hoc HS c6 tinh than phan chan, vui vé
vi hiéu bai, c¢6 k¥ ning giai quyét duoc cac bai toan va cac tinh huéng ma GV
dua ra.

Cac em hiéu bai ngay trén 16p, 1am duoc phan 16n céc bai tap vé nha duge GV giao.
3.3.2. Danh gia dinh luwong

Chung t6i yéu cau HS nhém 16p thuc nghiém va nhém 16p dbi ching
lam bai kiém tra thuc nghiém dugc trién khai sau khi day thuc nghiém xong.
Pong thoi tién hanh danh gia, phan tich két qua kiém tra.

Vé két qud so bé: Qua quan sat thai d6 cta hoc sinh trong khi 1am bai va

sau khi két thuc gio kiém tra. Pong thoi xem qua mdt s bai cia cac em, to1
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c6 nhdn xét rang: véi 16p thuc nghiém, ndi chung cac em nim viing kién thirc
co ban cua bai hoc va chét lugng bai lam cua hoc sinh 1a kha tdt. Con voi 16p
d6i chimg thi c6 phan kém hon.
3.3.3. Phan tich dinh lugng

Viéc phan tich dinh luong dua vao két qua bai kiém tra tai 16p thuc
nghiém (TN) va 16p dbi chimg (PC) nhim budc dau kiém nghiém tinh kha
thi, hiéu qua cua dé tai nghién ciru.

Két qua lam bai kiém tra ctia hoc sinh 16p TN (10A8) va hoc sinh 16p
DC (10A7) dugc phén tich theo diém sd nhu sau:

Bang 3.3: Bang phan phéi thuc nghiém tan so, tan suat

Lép Lép TN (10A8) Lép BC (10A7)
Dié Tan sd Tan suat(%) Tan so Tan suat(%)
0 0 0 0 0
1 0 0 0 0
2 0 0 1 2,38
3 1 2,33 1 2,38
4 3 6,98 6 14,29
5 5 11,63 11 26,19
6 9 20,93 10 23,81
7 10 23,26 9 21,43
8 12 27,91 4 9,52
9 2 4,65 0 0
10 1 2.33 0 0
Cong 43 100 42 100
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Hinh 3.1: Pa gidc tan sudt
ChU V: - Puong lién, nét dam la da gidc tan sudt cia 16p TN (1048).
- Puwong lién, nét manh la da gidc tan sudt ciia 16p PC(1047).
Bang 3.4: Phan loai diém cta 16p dbi chtmg va 16p thuc nghiém.

>
Phan loai theo diém N ™ e
DPiém trung binh 6,70 diém 5,69 diém
Ty 18 bai 1am dat diém 5 tré 1én 90,69% 80,95%
Ty 1é cao nhét 13 sb bai dat diém 8 (27,91%) 5 (26,19%)
Ty 1é diém trung binh (5; 6 diém) 32,56% 45,24%
Ty 1¢ diém kha (7; 8 diém) 51,17% 30,95%
Ty 1é diém gioi (9;10 diém) 6,98% 0%

Nhu vdy, cin cit vao két qua kiém tra (d3 duoc xur li thong qua cac bang va
hinh v& trén), c6 thé budc dau nhan thay duoc rang hoc luc moén Toan cua 16p
thuc nghiém (10A8) 1a kha, cao hon va déu hon so véi 16p ddi chimg (10A7).
Diéu nay da phan anh mot phan nao hiéu qua cua phuong an to chic DH chu

dé vecto theo hudng phat trién NL giai toan ma chiing t6i da dé xuat.
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3.4. Tiéu két chwong 3

Qua qué trinh thuc nghiém ciing nhitng két qua rat ra sau thuc nghiém
cho thidy muc dich thuc nghiém da hoan thanh, tinh kha thi va hiéu qua cua
cac bién phap da duoc khang dinh. Nhu vay thuc hién cac bién phap ma luan
vin d3 néu ra s& gop phan phét trién NL giai toan cho HS, dong thoi gop phan
quan trong vao viéc nang cao hiéu qua DH chu dé vecto trong hinh hoc 10 noi

riéng va DH mon Toan ¢ truong THPT noi chung.
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KET LUAN VA KIEN NGHI
1. Kétluin
Dbi chiéu v6i muc tiéu, nhiém vu va két qua nghién ctru trong qua trinh
thue hién dé tai: “Phat trién NL giai toan cho hoc sinh 16p 10 théng qua DH
theo chu dé vecto™ chiing t6i thu duoc nhimg két qua sau:

- Trén co sé phan tich cic cong trinh ctia nhiéu nha khoa hoc trong va
ngoai nudc va nghién ctru mot s luan vin da duoc cong bd chung toi da dua
ra cdc quan diém vé& NL, NL toan hoc va cac thanh td caa NL toan hoc, khai
niém vé NL giai toan va cac thanh t6 ctia NL giai toan.

- Luan van da lam rd dugc vai tro va chltc ndng cua bai tap toan trong
viéc boi dudng NL giai toan cho HS.

- Luén van da dua ra 4 dinh huong xay dung cac bién phap, trén co s do
d3 xay dung duoc 6 bién phap bdi dudng NL giai toan cho HS khi DH chu dé
vecto trong hinh hoc 10 & truong THPT.

- P4 tién hanh thuc nghiém su pham dé kiém tra tinh kha thi va hiéu qua
cua cac bién phap ma luan van da xay dyng

Tir nhitng két qua trén budc dau ching t6i c6 thé khang dinh gia thuyét
khoa hoc néu ra la chép nhan duoc, nhi€ém vu nghién ctru cua luan van da
hoan thanh. Lu4n vén co thé sir dung 1a tai liéu tham khao giup cho GV toan &
cac truong THPT str dung trong DH chii d&é vecto & chuong trinh hinh hoc 10.

2. Kién nghi

Véi luong thoi gian phan phdi theo chuong trinh ciia bo thi s& khong du dé
GV c6 thé day chuyén sau vé cha dé vecto cho tat ca HS vi vdy ching t6i xin
dua ra kién nghi nhu sau:

- GV can day cho HS céach hoc dac biét Ia kha nang tu hoc va y thic
cham chi 1am bai tap dé rén ki ning giai toan.

- GV chu y giao bai tap theo timg d6i tuong HS dé dam béo tinh vira stc
va tao hirng thii cho HS khi lam bai tép.
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- Hién nay bd cho cac truong tu chu trong chuong trinh nha truong nén
chuong trinh nha trudng can ting thoi lugng day chu dé vecto dé HS ¢o du
thoi gian dé luyén tap vé cha dé nay, khi da hoc t6t chu dé vecto thi HS ¢

tam thé tot dé hoc mon Toan.
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